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OTV  P\0TR10  &e.  Cum ,ficutac 
cepimus ,  dileSius  filius  F e  clericus  Commandi' 
nus  Laicus  Vrbinatenfis  nonnulla  noua  opera 
haSlenus  non  imprejfa,<~ui  de  licet  Euclidis  ele 
mentorum  libros  quindecim  e  greco  nuper  con 
uerfos ,  &  Ari ftarchi  librum  de  magnitudini » 
bus  &  diftantijs  Solis  &  Lunai,necnon  Pap¬ 
pi  <* Alexandrini  mathematicarum  collectioni*, 
libros fex.Heronis  « Alexandrini fpiritaliumli 
brum.  Euclidis  cpera  reliqua.  T heodofii  de  habitationibus  librum  ,  eiufe 
dem  de  diebus  no  61  ibus  libros  duos.zAutolyci  de  ortu  c>  occafu  libros 

duos,  eiufdcm  de Jfihara  ,  qua  mouetur  ,  librum  ,  O4  e Archimedis  cpera 
omnia. ,  ad publicam  c>  communem  omnium (ludio ferum  utilitatem  im¬ 
primere  feu  imprimi  facere  intendat, dubitetq  ue  ne  eiujmodi  opera  pop¬ 
ino  dum  ab  alijs fine  eius  licentia  imprimantur ,  quod  in  maximum  fuum 
tenderet  praiudicium  ,  d{os propterea  eius  indemnitati  confidere  nolen¬ 
tes  3  eidem  Federico  ,  ne prfdiSia  opera  omnia  &fingula  uel  quolibet  ip- 
ferum  peripfum  Federicurn  ,feeu  de  eius  ordine  poHquam per  ordinarios 
locorum,&  Jnquifitores  hfreticg prauitatis  partium  illarum  examinata 
fuerint, imp rimen da, per  decem  annos,  pofl  eorundem  operum  uel  cuiufii 
bet  ip  ferum  imprejfionem,  d  quocunque  'vel  quibufeunque  fine  ipfius  Fe 
der  ici  licentia  imprimi ,  aut  ab  ipfis  uel  alijs  uendi,feu  in  eorum  apothecis 
uel  alias  uen  alia. ,pr  ater  quam  d  diSlo  Federico. uel  de  eius  ordine  impref 
fea,aut  imprimenda  teneri pojfint , concedimus  &  in dulgemus .Inhibentes 
omnibus  fingulis  Chrifti  fidelibus  tam  in  Italia,  quam  extra  eam  exi 
flentibus, prafertim  bibliopolis  &  librorum  imprejforibusfeub  excommu¬ 
nicationis  lata fent  entia, in  terris  uero  SanClg  7 \o.  Ec  cie  fi  a  mediate, uel 
immediate  fubieFlis  ,  etiam  quingentorum  ducatorum  auri  Camera  Apo 
fiolice  applicandorum  ,  &  infuper  ammifiionis  librorum  poenis  toties  ipfe 
fallo  ,  O*  abfque  alia  declaratione  incurrendis  ,  quoties  contrauentum 
fuerit. ne  intra  decem  annos pro:  dictos  ab  imprejfione  di  61  orum,  uelcuiuf 
libet  ip  ferum  rtfeeciiue  computandos  dici  a  opera  ,  uel  quodlibet  ip  ferum 
fine  eiu fetem  F  e  der  ici  exprejfa  licentia  diFlis  decem  annis  durantibus 
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imprimere z  feti  ab  ipfes  ,  uel  aliljs  proster  s  quam  a  di  Sio  Federico  impr  ef¬ 
fit  &  imprimenda  uend&re  ,  feu  lienalia  habere ,uel proponere ,uel ea,  ut 
fupra  ,  habere  audeant .  Mandantes  uniuerfis  uenerabilibus  fratribus 
noferis  Epifecopis,  Mrchiepif copis ,  eorumque  Z/icarijs  in  ffiritualibusge 
neralibus  &  in /latu  temporali  Saucia  fio.  Ec  cie  fex  etiam  Legatis  et  Vi 
cplegatis  Sedis  Apofiohcx  ,  aut  ipfeus  flatus  Gubernatoribus , ut  quoties 
pro  ipfeus  Federici  parte  fuerint  re  qui  feti  ^  vel  eorum  aliquis  fuerit  re  qui 
fetus, eidem  Federico  efficacis  defenfionis  prefidio  adfift entes  ,  prxmijfa 
a  domne  m  diSii  Federici  reqmfeitione  contra  inobedientes  rebelles  per 
cenfuras  Fcclefi aHic  as , etiam  fikpius  aggrauando,  &per  alia  iuris  reme 
dia  ,  auSloritate  lApo&olica  exequantur  ,  inuoeato  etiam  ad  hoc,  fi  opus 
fuerit ,  auxilio  brachij  fecularis  .  Ft  infuper  quia  difficile  admodum  effiet 
prxfentes  ad  quodlibet  forum  deferri ,  uolumus  &  Apofiolica  auSlorita¬ 
te  decernimus  ip ferum  tranfumptis  uel  exemplis  in  ipfes  operibus  imprefe 
fis plenam,  &*  eandem prorjus fidem  ubique  tam  in  iudicie  ,  quam  extra 
haberi  ,  qua  prafenti  originali  haberetur.  £t  cum  abfblutione  d  cenfuris 
ad ejfeSlum prpfentium  .  et  quod fela  fignaturafufficiat,  prgmiffis  omni- 
(pus  conflit utionibus  c 'sr  ordinationibus,  Apoftolicis,  ceterifque  in  contra- 
viumfacieptibiis  non  obfi antibus  quibufemque* 

placet  V. 

apud  SanSlum  Sfrlarcum  Pfepn.  Septembr.  %Anno primo, 

c  W  .  : 


ILLVSTRISSIMO  ATQVE 

excellentissimo  francisco 

MARIAE  II  VRBINATVM  PRINCIPI. 

V  M  mihi  in  mentem  wenit  lllufirijfime 
Princeps  quanta  mathematica  facultatis  otim 
apudnjeteres  illos  felicioris  certe  fi culi^at  que 
ingenij  homines  3  O4  celebritas  3  &  dignitas 
fuerit  s  non  pojfum  non  vehementer  doler  e 
temporis  nofiroru  conditionem ^qua  nobilis  di 
fiiphne  cultus  >  & filendor fqualorc  imraen  - 
fi 3  ac  tenebris  penitus  contabefit  3  dum  vnuf 
quifque  det  e  flanda  auri  cupiditate  quicquid 
certam  in  fi  lucri  non  habet  occafionem  yfiatim  infilenter  abijcit  3  terne- 
req  ue  affer  natur .  Exulat  iam>publicijq  ue fere  exclujum  ef  gymnafiis 
nobile  hoc  3  &  pulcherrimum  mathefeos  [ludium  3  quo  nihil  iucundius^ac 
magis  domefticum  rvniuer fi  quondam  habuit gr acia.  ^ (opi  eflfane  quod, 
his  temporibus  verearcy  ne  triangulis  ytetragonifif  ue  ^  aut  circulis  depi - 
Has  porticus  intueri 3aut  de  huiufinodi  rebus  loquentes  audire  cogaris  Ja 
cet  omnino  Jacet  hoc  dificip lina  genus 3  et  quodin  delitijs  olim  habebatur 3 
nunc  quafi  rude obfeuru  paffimreijciturynjjq;  adeo  auaritia^cacaf 
dimtiarum  libido  apudnoftra  atatis  homines  increbuit, minuitur  tamen 
in  dies  hic  dolor  meus  y  tum  quod  ab  externis  magna  docirina  uiris  has 
artes  amanter  excitatas  3 ficio  diligentijfime promoueri :tu  quod ali quot  im 
perioiAc  dignitate  florentes  ia  h$c fludia  benigne  comple  ili 3  liber  alit  er  q $ 
fouere  uideoiuerum  enim  illud ejfe  quouis  tempore  homines fiint  experti '3 
qualia  fuerint  eorum  3  qui  fumma  rerum  prafunt  3  eadem  e>  r  eliquor  u 
fore  fludia  .  quam  ob  rem  fi  non  ad  prifiinum  dignitatis fafiigium 3  adh» 
nefiiorem  certe  gradu  eas  breui peruenturas  minime  defiero.idf  ea pra - 
firtim  ratione  3  quod  te  ‘Princeps  lllufirijfime  3eximia  mentis  probitate y 
fingulariq  i  ornatum  prudentia  3  prg claros  omnes  animi  tui  conatus  ad 
comptnfinda  liter  arum  incommoda  iam  diu  conuertijfe  latus  intueor . 
neque  id  iniuria  profeSio .  nam  njt  illuHrUy  nunquam  interitura 
memori £  exempla  tua  gentis  omittam  3  Patrem  habes  incomparabilis  in 
Jlitia  3  magnanimitatis- 3  O* prudenti^  'Ducem  3  qui  artes  ingenuas  be¬ 
nignitate  fouety auSioritate  defendit 3O* premijs  ornat. huic  te  fimile  }  ac 
parem  njt  preftes  necejfe  efi.  «Age  vero  quanti  eft  illud  ad  confirmanda  3 
augendamfue  indiesper  egregiam  hanc  voluntatem  3  quod  non  filum 
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liter as  diligis 3  yerum  etiam  quo  femper  fui  Ai  mentis  acumine y  tantos  in 
illis progr  effies  facis  y  ut  omnes  qui  te  nofeunt  y  admiratione  y  ac  gaudio 
afficiantur  incredibili .  Zlt  enim  de  me  dicam  y  quoties  fiummam  ingenij 
tui  praA  antium  yat  que  filertiam  in  percipiendis  Euclidis  elementis  ma- 
gna  cum  yoluptate  fum  admiratus  ?  Hoc  tu  honeftiffimo  ynec  ynquam  fac¬ 
tis  laudato  bonarum  artium  Audio  inflammatus  nuper  yertcndi ,  expia - 
nandique  Euclidis  onus  mihi  iniunxifti  y  quod  geometrarum  omnium 
facile  principem  i  tu  Princeps  optime  iniquo patiebare  animo  s  nec  re- 
A  e  multis  in  locis  conuerfum  y  nec  /cite  figuris  ornatum  fuiffe  .prgte- 
rea  njerotypog  raphorum  itacorruptum  neghgentiagyt  non  fine  maxima 
fiudioforum  offenfione  legi y  nedum  intelligi poffet  .Ego y  ero  prouinciam 
hanc  tot  difficultatibus  impeditam  alacri  animo  fufeepiy  tum  <ut  optime 
tU£  V  oluntatis  mandato  y  quod  femper  obnixe  Audui  y  obtemperarem  $ 
tum  etiam  y  yt  pro  ueteri  meo  in  Aituto  amatores  huius  difiiphna  qua¬ 
cunque  liceret  ratione  iuuarem « haud  enim  multis  abhinc  annis  medici¬ 
na  y  cui  me  totum  dederam  3 falutem plurimam  dixi  y  yt  his me  tantum 
obleAarer  Audijsy  O*  in  eorum  cognitione  parum  de  alijs  fdlicitus  y  con - 
quie fierem  s  yeterumcfue  prafiantiffimain  hoc  genere  feripta3pro  ingenij 
tenuitate  d  fetu  y  ac  tenebris  uindicarem  s  &  meis  iUuArata  commenta- 
rifi  in  lucem  y  tsr  omnium  confpeAumnon  fime  aliqua fiudioforum  gratia 
proferrem,  quod partim  iam  fumus  affecutiy  parum fummisuigilijs  diuy . 
noAuque  contendimus  *  tArchimedis  enim^Ptolemai  yApollonij  yfereA 
niq  ue  excellentium  yirorum  opera  nonnulla  fuperioribus  annis  comer fd  - 
d  nobis y  &  explicata  qudtn  accurati ffime  emifimus .  Hoc  autem  tempore, 
multum  laboris  y  ac  diligentia  in  'Pappo  3  Heroney  Theodofioy  Autolyco y 
Ar  fiarchoy  alijs 3  quorum  magna  pars  necgrace^  nec  latina  habetur 9 

ponebamus  y  cum  tuo  iufju  his  depofins  ftudium  y  operam  s  laborem y 
curam  denique  omnem  ad  unum  Euclidem  conuertimus  y  ut  rem  a  mul¬ 
tis  tentatam  y  Deo  iuuante  ad  finem  perduceremus .  ‘J^am  ut  pauca  de 
hac  re  loquar  3  Orcntius  quidem  Phinaus  haud  obfeuri  nominis  auAor 
priores  tantum  fex  libros  nulla gr aci  codicis  ratione  habita  edidit.Iacobi 
uero  Peletarij  in  eade  re  labor  eo  etia  minus  probatur y  quodCapani  ledi 
ticnem  ex  arabica  conuerfem  lingua  y  magis y  qudmgrgcam  [equi  uoue - 
rit .  zAltj  autem  peracuti  feane  ingenij  homines  «vkAwus  geometricas  in 
priores  fex  libros  conferip ferunt  y  cetera  tamen  non  junt profeeeuti.  zAt 
Candalla  uir  &  generis  nobilitate  y  &  rerum  cognitione  infignis  y  licet 
omnes  Elementorum  libros  y  qui  populari  d  latinis  uidebatur  y  latinosfe 
terit  fio  cupiet  auent  ejue  3  parum  tamenfyt  audio  )eo  nomine  commenda-  . 


tur 3  quod  longius  iter  ab  Euclide  auer terit  demonfirationesz  qug  in 

groecis  codicibus  habentur  3  uelut  inelegantes  3  &  mancas  fuis  appofitis 
reiecerit .  zAn  uero3quodab  omnibus  requiri  dicimus  3  ticfira  opera  pra- 
§1  iter  imus 3  aliorum  erit  indicium.  Illud  quidem  uere  affirmare  poffumus 3 
nullam  a  nobis  nec  impeffncc  laboris 3  nec  ualetudinis  habitam  fuiffie  ra 
tionem3  ut  hoc gec  metri  fi  columen  3  ac  decus  non  folum  expurgatum  ume 
dis 3  &  figuris  eleganter  excultum  haberent fiudio/13  uerum  etiam  fum- 
ma  fide  conuerfum  y  e>*  fiholijs  antiquis  3  commentari]  sq  ue  quibufdam 
nofiris  illuflratu  .  Hoc  igitur  qualecumq  ue  e  fi  meg  indufiria  tefiimoniu y 
nunc  tibi  magnanime  Princeps 3cui plurimum  debeo, &  cupio  omnia }  do¬ 
no  3  dicoque3ut  quibus  poffum  offici] s  meam  in  te  fidem  3  perpetuam*  que 
obferuantiam  3  non  modo  nefirg  at  at  is  hominibus  declarem  3  fed  ipfi  etia 
pefieritati  tefiatam  Uter  arum  monumentis  relinquam  .  quod femper 
uehementijfime  conatus  fum  3  uere perfuadeam  3  neminem  te  habere 3  qui 
pr  aptantem  animi  tui  uirtutem  3  egregiam  fue  do  Pinnam  memoria  /em- 
piterna  apud  omnes  propagare  magis  ftuduerit3ac  femper  fit  ueneratus ♦ 
T?ale,0*  nos 3  liber  ales  que  difiip  linas,  quo  d fac  is ,t uere 3^  adiuua* 


Federicus  Cornmandinus. 


['e  devici  Commandini  in  dement  a  Euclidis  prolegomnu. 

VOD  plerique interpretum ,  atque  eorum  prpferthn ,  qii 
maxime  Undantur ,  facere  [olent,  vt  antequam '.cuoluen- 
di  clarorum  virorum  monumenta  ,  ac  [cripta  ,qu£  fibi  pro 
retpublica  literaria  commodo  explicanda  ,  exornanda^ 
ftmpfere ,  initium  faciant ,  quadam  primo  loco  differant: 
idem  &  mihi  ‘huius  tam  prae  lari  operis  initio  faciendum 
putaui .  neque  enim  dubium  efi ,  quin  rudis  adhuc  ledoris 
animus  de  re  vniuerfa  d  principio  admonitus  ,  minori  po* 
Jlea  cum  labore ,  ac  br e  mori  tempore  conformetur  ad  mi* 
quodque  intelligendim .  Trimum  igitur  non  nulla  furrnna - 
tim  de  hac  tam  nobili  mathematicarum  artium  facultate 
dicemus  ,  qua  nam  fubiecla  illis  materia  fit ,  tum gener a~ 
Wt  -3  tum  particulatim ,  quis  ordo,  ac  dignitatis  gradus ,  quae  fitearundem  diffinitio  , quis  or ~ 
tus. Deinde  vero  miram  ip far um  ad humanos  vfts  opportunitatem  paucis  ad  modum  enarrahi- 
ntus.Tofl  de  Audore, videlicet  de  Euclide  ipfo,  deoperis  infiriptione,  de  fcopo,  ac  deipfms.  de>m 
[rationibus,  dej,  eorimfljud  in  bis  libris  complexus  efl,  difpofitime,  &.  methodo  quedammhime 
inutilia  attingemus .  Denique fummam  vniuerfcfoixti^imsat  'eo  confitio  adiungemus,  vtnonfo - 
hm  fqcilim  qwcquifi  fif  Jm  genere  praecipit  Euclides  mteltigatur ,  verum  etiam  vt  fidei ius  mei 

omnem, qua  in  conterfiplatione  perfatur^pm . 
ddriffimi philofophorUm  in  ires  partes  diflributam  nobis  ea  dufiti  ratione  tradiderunt ,  quod  re* 
rttm  alUpnrfus  maSmei  quafulahe,ac  ebeno. carentes fqUfirfefiffirfthit;  ftqi&toMhgimmf 
alia  vero  diuerfam penitus  materiam  ab  his  fortita,fic  materia  innituntur ,vt  nullo  patio  abfque 
■  illapoffint  confiflere :  alia  denique  medium  inter  has  natura ,  ac  dignitatis  locum  obtinent ;  tum 
quod  omni  vacant  materia,fi  accuratiori  fludio  veram  illarum  conditionem  infpexeris,  tum  quod 
materia  pr  adit  a  quodam  modo  videantur ,quia  fine  aliqua  eius  adimdione  ob  ingenij  noflri  imbe 
dUitatem  cognofci  nequeunt.  Hinc  triplex  illud  philofophia  genus ,  D  imum ,  quod  quidem  vt 
Hominefita  &  re  duo  reliqua  fupra  quam  dici  pobefl,  antecellit-,  Naturale,  quod  tertium  efi, ac  po 
[rem  as  or  dane, ac  dignitate  habet partes  ;& medium,  quod  mathematicum  appellatur:  quoniam 
joltm  vere  difci,ac  [ciri  potefl,  ob  fummam  rei  fubieda  conftantiam ,  &  certam  demonflrandi  ra, 
nonem:Hoc  quidem  vtdiuinis  fubfiantijs  inferius  efl  [quid  enim  tam  eximium, vt  cum  illis  compa 
reiur?J  ita  naturalibus  praflat, atque  fuperius  eft;qua  materia  funditus  immerfa,  variam,&  mu 
tjfibilem  eius  fequuntur  naturam.  Hoc  primum  ab  ijs  imentum  efl  hominibus  ,  qui  ante  orbis  terra 
tum  elnuiem  cum  feliciori  fi ruerentur  e!r  caelo,  &  ingenio, fapientiam  rerum  cceleflinm,  admirabi 
lemjt  mundi  ornatum  animaduer terunt;  ac  duabus  columnis  eredis ,  quarum  altera  quidem  lapi - 
dea,altera  vero  lateritia, qua  inuener at, diligentiffimeinferip ferunt, ne  aut  aquarum  inundatione, 
aut  incendio, quorum  alterum  euenturum  pradidione  veterum  nouerant, tantarum  rerum  notitia 
dilaberetur.  quare  nec  primis  illis  temporibus, qua  tam  inculta  creduntur, nobile  mathefeos  fludiu 
mcultum  iacuit.Hocpofl  terrarum  eluuionem  apud  cbaldaos  fummo  prafertim  A brahami  diui- 
w  prope  hominis  fludio  ornatum, &  audtrn  viguit. Idem  ^ legyptij  homines  cum  ob  perpetuam 
califerenitatem  ,  tum  ob  magnam  locorum  planitiem  ad  hoc  genus  [cientia  natta  Chaldais  ac¬ 
ceptum  fummopere  excoluerunt.Ab  Agyptijs  ad gr acos, quibus  nec  ingenij  acumine ,  nec  f  :iendi 
cupiditate  quemque  merito  antcpofueris,tranflatum  efl, Thaletis  Milefij,  Tytagora  Samij,  alio- 
rumq,  excellentium  hominum  induftria,quos fi cientia  amor  &  vafla  maria  trafire,&  longinquas 
peragrare  regiones  coegit,  &  pracipue  Aegyptum,vbi,fi  gracis  credimus,  nata  &  alta  funt  rna 
tbematica  difciplma.quas  poflea  &  exercitatione, & [criptis  illuflrarunt  _ /Inaxagoras ,  Oenopi- 
des,Zcnedotus,Brito,  Antipho, Hippocrates ,  Theodorus, Tlato,  Theatetus  Orchitas, Euclides, 
Ariflarcus,  Archimedes, aiijj,  innumerabiles ,  qui  hac  eximia ,  praftantij j  mathefeos  difciplina 
mortales  propd  eundos  in  fui  admirationem  conuerterunt.  Ferum  de  his  hadenus, neque  enim  bi¬ 
fariam  hic  contexere^propofitum  efl.fed  hac  pauca  attigimus ,  vt  antiquam  huius  fludij  nobilita¬ 
tem  obiter  quafi  digito  efl  cuderemus. Nunc  de  materia  grpracipuis  Mathematica  facultatis  par 
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••  tibus, illarum  j}  ordine  br curter  dicattir.Matbenuttiq t  smuss  circa  quantitatem  ver  fantur ,  atque 
illius  prccfidio  qmcqmd  moliuntur  efficiunt,  hinc  facile  efi  cognofcere ,  quot,  &  quot  fint  huius  di - 
-  fciplinp partes. Quis  enim  ignorat  quantitatem  aliam  ejfe  continuam ,  aliam  vero  diferetam  ?  & 
harum  vtramque  bifariam  d'midi,qubd  continua  fit  mutabilis, et  immutabilis. dif creta  vero  per  fe 
■  &  ad  aliquid, ita  ut  quadruplex  quoque  fit  mathefeos  genus. f cientia  igitur,  qua  magnitudines,  el 
figuras  continuas, non  mobiles  contemplatur,  Geometrie  ftbi  nomen  vindicat.  &  ejl  [cientia  quan¬ 
titatis  continua, atque  immobilis pofitme.qua  vero  mobilem,&  continuam  contemplatur  quan¬ 
titatem  A.fironomia  dicitur.  &  efi  cognitio  quantitatis  continua  femper  mobilis,  &  eorum,  qua 
illius  motu  accidut.  Eodem  modo  quantitatem  diferstam  Arithmetica  obtinet, qua  numerum  aut 
parem, aut  imparem  non  ad  alium  compar ando,fed per  fie  confiderat.  efi^  fidentia  dificretp  quanti 
tatis, ac  per  fe  cognita.Mufica  circa  mutuam  fonorum  uerfatur  habitudinem,  ex  quibus  harmonia 
:  efficitur  }ob  diferetam  quidem, fed  tamen  alia  ratione  coniundam  quantitatem :  &  efi  difereta 
quantitatis  mulcem  comparata  atque  ad  aliquid  cognitio  .  fed  antequa  ceteras  mathefeos  fpecies 
enumeremus, explicanda  nobis  efi  ratio, & modus  aperiendus, quo  mathematicis  quantitatem  & 
continuam, &  diferetam  pro  fubicdo,  eruditorum  autloritate  fubflerni  dicimus:  neque  enim  de 
quoto,quod in  fenfihbus  ipfts  efi, nec  de  quanto,quod  c  irca  corpora  excogitatur,  efi  abfolute  Intel 
f  ligendim;phyfici  enim  potius, quam  mathematici  finibus  continetur  hcc  contemplatio .  Eorum  igi 
tur  qua  naturali  corpori  infrnt,  nec  ah  eo  fep aratur, alia  quidem  nec  re,  nec  cogitatione  remoneri 
queunt, ut  calor  frigus ,  ficcitas ,  quod  illa  qua  naturale  efi  corpus, obtineat, alia  vero  etiam  fi  re 
ipfddifiungi  minime  queant,  animi  tamen  cogitaturae  fingimus  abeffe ,  eo  quod  per  accidens, non 
aut  per  fe,nec  quatenus  natura  pr  aditum  efi  corpus, hgc  habeat, qualia  fiunt  redu,curuu,  inflexu, 
cetera  id  genus. Mathematicus  igitur  hoc pado  tx  th?  occpoygtcreGs?  circa  qudntitatemffiormaffa 
4  materia  feparabiles  uerfatur:  &  earum  diffinitiones  tradit,materiam  non  attingens. Quid  efi  li¬ 
nea  ?  f/rnos  KZShXTt: ,  longitudo  latitudinis  expers .  quid  efi  triangulum?  figura,  qua  tribus  re - 
ilis  lineis  continetur. &  circulus  figura, qua  ab  vna  comprehenditur  linea.nulla  hic  materia  men 
iio  efi ,  nullum  eius  vefiigium  ob  allatam  modo  rationem .  nemo  tamen  fufpicetur  mathematicas 
aliquo  errore  labi,  quod  ita  infirmo,  ac  debilis  nitantur  fubiedo,qubd  fola  cogitatione  conceptum 
poffidetur.  nam  imaginatione  quidem  Geometra  tamquam  abaco  vtitur ,  magnitudines  diuiden- 
do,intermlla  dimetiendo, &  lineas  defcribendo.hac  tamen  omnia  ,  non  vt  figmenta  quedam ,  fed 
vti  res  quafdam,  que  non  nullam  habent  cum  natura  connexionem ,  nec  merafomnia  dicipojfimt; 
nec  illarum  imaginatione  aliquo  contaminantur  mendacio  mathematica  fifdplina  .  qua  vtfubie - 
cie  materiei  conditione  a.  Diurnis  dd fiant ,  fic  illas  conflanti,  certaq}  rationum  demonfiratione  lon¬ 
ge  antecellunt. Sed  recenfemus  iam  reliquas  mathematica  fpecies.  Altera  igitur  fada  diuifione 
dicimus  mathematicam  facultate, aut  in  intettedUibus.  dutaxat  aut  in  fenfilibus  verfarr,intelledi 
lia  vtrique  appellantes, quafamque  infpediones  anima  ipfiaper  fe  ipfiam  excitat ,  d  materialibus 
fefe  vindicans  formis,  atque  huius  fani  generis  duas  principes ,  longefy  proflantes  ponimus  fpe¬ 
cies,  Arithmeticam  &  Geometriam .  Eius  vero  generis ,  quod  m  fenfilibus  officium,  atque  opus 
exercet  fumi, fex  fieri  fiolent  partes.  Mechanica, A firologia,Optica,Geodefia, Canonica, vel  Mufii 
ca,& fiupputatrix.  Geometria  rwrfius  diuiditur  in  planorum ,  &  [olidorum  contemplationem,  qua 
fiereometria  appellatur .  fi  quidem  circa  punda ,  &  lineas  peculiaris  quadam  non  efi  tr ablatio, 
quoniam  neq;  figura  in  his  vlla  fime  planis, vel  [olidis  fieri  poffiet.  Geometria  enim  nihil  aliud  vbi - 
que  agit, ni  fi  vt  plana,&  fiohda  vel  confiituat ,  vdiam  conflituta  ititer  fe  comparet, aut  diuidat. 
Arithmetica  fimiliter  diuiditur  in  numerorum  linearium,&  planorum, &  [olidorum  contempla 
tionem;  etenim  fpecies  numeri  per  fe  confiderat  ab  vnitate  procedentes,  ortufq:i  planorum  numero 
rum,  tum  fimihum,tum  dijfmilium;&  ad  tertiam  vfque  audionem progrejfus.Geodefta,&  fiup¬ 
putatrix,  congruenter  his  non  de  inteUedilibus  numeris,  vel  figuris, fed  de  fenfilibus  tradant,  non 
enim  ad  Geodefiam  attinet  cylindrum, vel  conum  metiri, fed  acerms,vt  conos  metitur, & puteos 
vt  cylindros, neque  id  redis  lineis  mtelledilibus,fed  fcnfilibus  efficit ,  interdum  quidem  certio¬ 
ribus  quodammodo, vt  radijs folaribus, interdum  vero  crafioribus,vt  Jp artis,  &  perpendiculo. ne 
que  fiupputator  ip fas  per  fe  fe  numerorum  pasftones  confiderat ,  fed  vt  fiunt  in  fenfilibus  hiuoluti. 
Rurfus  Optica, &  Canonica  d  Geometria,&  Arithmetica  ortum  habent. nam  Optica  quidem  ra¬ 
dijs  viforijs  tamquam  lineis  vtitur  &  angulis ,  qui  ex  his  confiant.diuiditur  autem  in  tres  partes. 


bi  Opticam, qu$  'generis  nomen  obtinuit, catoptricam,&  fcenographicam.  OpticA  reddit  caufat  eo 
YMri,qua  aliter  quam  f.ntffeje  nobis  offerunt ,ob  alios, at  que  alios  rerum  vifarum  f itus,  ac  difian* 
tias.Latoptrica  circa  varms,multiplicefq}  verfatur  reflexiones, &  conieblurali  cognitioni  impii? 
catur.^cenograpbrica  ofieridit,qm  pabto  ea,qu&  apparent  in  imaginibus,  non  inconcinna  videan¬ 
tur, vel  deformia, iuxta  di fl  antias, at  que  altitudines  eorum,  qua  deflgnantnr.non  igitur  veram  &- 
quaLtatem,0  concinnitatem  imitandam pracipitffed  eam, qua  afpebium  noflrum  concinne ,  &" 
appefite  feriat, ita  vt  cum  circuli  reprpfentandi  fmt,  interdum  non  circuli,  fed  ellipfes  defmban- 
tur,& quadrata  altera  parte  longiora  fiant. Carmka,vel  Mufica  apparentes  harmoniarum  cors - 
fiderat  proportiones, regularu  feftiones  adinuenies,et fenfus  vbiquevtens  admmiculo.Mechanica 
urca  res  jenfiles,ac  materiet  comitias  verfatur,  dum  aut  bellica  par  atinftnmenta ,  qualia  ^Ar¬ 
chimedes  ex  cogitauit,  cum  Marcellus  Syracnfas  graui premeret  obfidione:  aut  admirabilia  quas¬ 
dam  fummo  cum  artificio  conflruit  fpiritu, ponderibus,  0  fpartis,  qualia  Ctcfibius,Hero,  &  Ar - 
chimedcs  non  fine  maximo  flupore  fuorum  temporum  hominibus  fpetianda  propofuerunt.Quis 
enim  non  adnuretur,vt  alia  omittam  vitreum  illum  Mrchimedis  orbem? atque  vei  hac  vna  re  ma 
tbematicas  facultates, quas  talia praefiare poffunt,non  furnmopere  veneretur ?  "Percurrit  propriu 
mentitus  f  ignifer  annum.  Et  fmulata  nouo  cyhthia  menfe  redit,  ita  ut  eleganter  exclamet  Iuppi- 
ter  apud  Claudianum.  Huccine  mortalis  progreffa  potentia  curas.Iam  meus  in  fragili  luditur  arte 
labor,  Quid  quod  aiut  ^ irchitam  hac  in  re  tantum  potuiffe, ut  columbam  ligneam  in  aere  uohnic, 
quafi  anima  proditam, ac  fefe  fuflentante  fecerit.jiflirologia  de  mundanis  edifferit  motibus ,  de  cce 
Itfimm  corporum  magnitudine  figura, at  que  illuminandi  ni ,  nec  non  de  eorundem  a  nobis  difian- 
Sia.Huius partes  funt  Gnomonica, Meteorofcopica,Dioptrica.Cnomonica  circa  horarum  dimenfio 
nem  per  gnomonum  pofitiones  uerfatur,de  quibus  Ptolemms  in  libro, qui  de  MnaJemmaie  inferi- 
bitur,diffufe  pertrahat. Meteorofeopica  eleuationum  differentias, 0  difl antias  fyderum  ex  qiii- 
mt, atque  alia  multa, &  uaria,  qup  ad  ^ iftrologiam  attinent  theoremata  docet.  Dioptricai difian- 
tias  folis,0  luna,  aliorum  f  afirorum,per  eiufmodi  infirimenta  inuefligat.  Ceterum  de  his  hable- 
ms  fummatim  dixiffe  fatis  fit. Sed  quoniam  plerique  hispmfertm  temporibus  fola  utilitate  ad  op 
timarum  artium fiudia  excitantur, liber alefif  colunt  difciplinas,uideamus  ob f e cro, an  mathemati¬ 
ca  nullius  fmt  commodi  ad  iuuandos  humana  uitp  ufiis  ,  uti  epea  quormdam  turpijfmi  lucri  cupi- 
ditas  falja  um  pradicationc  diuulgauit ,  ita  ut  qui  hanc  amplellmtiit  facultatem  ab  imperitis , 
mei  aiioffudio  occupatis  hominibus  palam  derideantur,  tamquam  in  re  inut  ili,  atque  mna  oleum , 
0  operem  perdant.  Agamus  igitur  pingui ,  quod  ditmt, Miner ua,  quando  nobis  negociurn  efl  cum 
ijs,  qui  fola  quafi  us  ratione  perfitaderi  poffunt,0  inuramus  hanc  notam  ingenua ,  ac  nobili  difcipli 
na,  ui  lucrum,  &  dimittas  pollicendo  humfmodi  hominum  fibifiudia,  &  gratiam  comparet .  Ne¬ 
gent  fu  primum, fi  pojfunt,  mathematicas  artes  popularem  utilitatem  nullam  habere, fi  mercatur  a 
cuius  exercitatione  tam  multi  diftinentur  ob  magnam  quaflus  occafioncmffme  arithmetica  trabi  a 
ri  potefi. Experiantur  deinde fiquid  dimetiri  queunt  abfque  Geodefia  adiumento .  fulcent  maria , 
0  longinquas  petant  regiones ,  nouum  perquirant  orbem  nullo  afirologia  nautica  fulti  prafidio. 
Quid  medicus* quantum  uel  unius  Hipocratis  iudicio  debet  Mftronomia ,  cuius  dublu  fyderum 
curfus  0  lunaprafertim  cognofcit.  finde  uniuerfa  dierum,  quos  criticos  uocant,  dependet  ratio, 
quam  diligenter  cauendum  efl, ne grauiori  aliqua  curatione  uexet  pgroiantern,dum  luna,  idf.  pra 
cipue.  morbi  initio, d  combuftione,ut  nunc  loquuntur, ad  oppofttionis gradum  profiafcitiirG Quan¬ 
tum  denique  commodi, atque  utilitaiis  affert  Geometria Arithmetica, &  relique  omnes  inpubli- 
cos,& priuatos  ufusicwn  nulla  uel  infimarum  artium, ut  finem  confequatur ,  mathefeos  ope  non 
egeat,  quod  finguias  accuratius  intuenti  facile  patet;  &  d  nobis  nullo  negocio  probaretur,  rufi  lon 
gam  de  re  certa  mtaremus  difputationem.colore, umbra, fitu,raritate,ac  denfitate  mediorum, &■ 
refrablione,qud  uarios  ornatus,  admirabileffi  rerum  figuras  quotidie  cernimus  l&  magna  cum  m 
luptdfe  fpeitarido  decipimur? fed  enavimus, fola  enim  vtihtatccum  illis  agendum  efl -quire  omif 
fis  opticis ,  &  piblonbits  mera  afferantur  commoda  .  Quonam  p  abi  o  igitur  diffiteri  p6ffimt,qiiin 
mathematica  ad  urimerfam  duitatum  utilitatum  mirabiliter  uafeant  ;  tim  abtionm  tempora  di¬ 
metiendo,  tum  uarias  miner  fi  reuolutioriesdemonftrddo?Mrs  Hero  militaris,  qup  politices,  dextra 
manus  efi  ,  qua  rat.one  uolens ,  qua  numerofa  efl ,  paudffuam  offendere  multitudinem ,  caffra, . 
adesu  e  ad  figuram  circuli ;  ubi  uero  copias  offentare  cupit, ad  figuram  quadranguli  format ,  mfi  • 
mus  Geometria  auxilio? Quomodo  au:  hofiiu  vrbes  oppugnat ,  &  capit, aut  proprias  tuetur, mfi 

ipffus 


jpfms  Mechanice*  adiumento, qua  admirabile*  ad  oppugnandum, aut  rejijtendum  fabricatur  ma,t 
chma*,vti  Mrchimedes  aduerfus  Mare  ellum, qui  (nam  Ctefibios,Mrcbitas,Trifco,s,Eifdoxos,Dio  ■ 
genetos  miffos  facio) cum  hanc  adeo  miram  artem  aliquando  apud  Hieronem  pndicaret,Rex  Geo 
metram  admiratus  rogauit,vt  tanta  fiducia  periculum  faceret. Quare  Mrchmedes  emptam  e  re 
gijs  nauibtis  vnam,  in ficcum  edullam ,  grauiusj}  oneratam  / 'olus  machinis  fuis  ad  fe  pertra-> 

xit ,  non  fecus  ac  fi  in  mari  r emis, ac  udis  agit aretur,  contra  poflea  Mlexandriam  regis  eiujdem  , 
ttatiim  i  littore  in  Mare  deduxit ,  quod  omnes  ficilia  vires  non  potuerunt,  Hac  igitur  arte  qui  in-  ■ 
flruffii  funt,vrbis  moenia  tueri,  &  hoflium  oppugnationes  eludere  queunt .  &  habuifiet  tanto  im¬ 
petu  res  coepta  fortunam  (ait  Lmus,cum  de  Marcello  Syracufas  oppugnante  loquitur )  nifi  vrius 
homo  Syracufis  ea  tempefiate  fuijfet.Mrchimedes  is  erat,vnicus fpeffator  ccdi, S  y  der  umf, mira, 
bilior  tamen  inuentor,ac  machinator  bellicorum  tormentorum,  operum^, e  quibus  ea  quae  hoftes 
ingenti  mole  agerent,  ipfeperleui  momento  ludificaret,  libuit  tam  infigne  illuflris  hiftorici  de  Mr 
chimede  teflimonium  afferre,  vt  huius  exemplo,quantum  vtilitatis,ac  commodi fibi  ac  patria  ho 
mines  comparare  pojfunt,inteliigant, fi  nobilem  Mathefeos  facultatem  diligenti  cura,fiudioj^  exeo 
luerint  .  ceterum  difiimulare  nequeo,me  multo grauius  perturbari  quor undam  philofophoru,  (vt 
fibi  videntur)  impudenti  audacia(Cur  enim  grauius  non  fera  mathematicas  ab  ijs  calumniari, quo  . 
ru  efset  munus  eas  coler  e, ac  tueri,  quam  ab  hominibus ,  quos  mala  diuitiaru  cupiditas  arUifimis 
detumttos  laqueis  tenet)Sed  aduerfus  hoc  philofophorum genus  nihil  aliud  dica  nuc,qubd  fciaMri 
Jlippos  iflos,&  Epicureos,  vt  vere,&  eleganter  eos  nominat  Tetrus  Ramus  vir  multe  eruditio¬ 
nis,  potius  dolore  quoda,  /ludio  jjfuam  tegendi  ignorantiam  talia  dicere,  quam  quod  reitera  putet  4 
mathefeos.  cognitionem  nihil  vtilitatis,  mhi  l  adhmenti  afferre  ad  omnes  liberalium  artium  difei- 
ms,prafertimf  ad  Tlatohis  Mrifiotelififc  monumenta, quos  hoc  dolirina  genere  plurimu  delella 
tos  fuiffe  plane  confiat .  Quienimhoc  putent ,  cum  multa  quotidie  necfffaha  imprimis,  fcitutfi^ 
pulcherrima  apud  hos  muemam,qup  quoniam  mathematico  more  tr adita  Junt,quafi  fc opulos  quof 
dam  euitare  coguntur.  Hinc  Timaum  non  attingunt  t aqua  fabulo fum,&  nullius  pretij  libru.Hinc 
feptimum  phyfica  aufcnltationis  librum,  multaj3  aha  Mrifiotelea  fuis  difcipulis,qubd,vt  ai  ut, init 
tilia  fint ,  explanare  gr  nuantur.  fed  plura  fortaffe  dici  a  funt  de  hac  re ,  quam  oportuit. nam  vera 
mathefeos  vtilit as, eximij  fr ullus,  incredibile voluptates  in  fola  veritatis  cognitione,  ad  quam  , 
nati  fumus,  pofita  funt.  hac  vna  nos  vere  homines,  ueref  ditum  luminis  participes  oflendimus.  ce 
ter  a  terrenam  &  fragilem  prafe ferunt  conditionem. Mge  vero  accedamus  ad  ea, qua  ad  Geome -  , 
tram  noftrum  fp  e  liant.  Et  primum  de  ipfo  Euclide, deindede  infcriptione,et  fcopodicamus.  poflre 
mo  de  illius  demonjlrationibns,  quemadmodum  d  principio  promi  feramus.  Liberemus  igifur,mnl- 
tos  ab  eo  errore ,  quoperfuafi  credunt  Euclidem  noflrum  eundem  efie  &  philofophum  megaren- 
fem,  &  geometram, totam^  hanc  rem  breuiter  explanemus.  Fuit  fenior  Euclides  ex  Megaris  op- 
pido,quod  iflkmo  adiacet,Tarmenidis  librorum  in  primis  fludiofus ,  acmeganca  fella  princeps , 
ad  quem  mortuo  Socrate  Tlato  acplerique  omnes  focratici, triginta  tyrannorum  metu  cofugerut.. 
Hic  dialogos  fex  confcrip  fit, quos  enumerat  Laertius. vfus  ejl  probationibus  non  tjs,qup  per  afium  , 
ptiones,fed  qupper  conclufiones  fiunt, ac  magis  dialelticf  funt. fuce  efforem  habuit  Eubulidem.  Iu 
nior  autem  Euclides  qui  soixuoWh?  ac  geometra, dillus  e  fi,  tempore  Trimi  Ttolemai  florut,aca , 
demiam  diligenter  coluit ,  &  quotidiana  fere  Tlatonis  difcipulorum  confuetudirie  egregie  erudi¬ 
tus, Mathcfim,  qua  in  Mcademia prgeeptoris  infiituto  tunc  maxime  vigebat,  ita  praclaro  animi 
impetu  efi  aggreffus,vt  progreffus  admirabiles, ac fempiterna  avii  memoria  digni j fimos  in  ea  fece- , 
rit; conflanti^  omnium  doliorum  teflimonio  principem  locum  fibi  vendicarit .  nemo  autem  mihi 
ignotum  efie  arbitretur, Valerium  Maximum  feribere  Tlatonem  facrp  ara  condullores  ad  Eucli- 
dem,tamquam  ad  primarium  mathematicum  reiecifie.fed  nos  H eronem ,  &  Troclum  mathefeos , 
fiudio  inficies  [equimur,  vel  potius  Eudemum  ac  Theophr  afium  ex  peripateticis  pofl  pracepto- 
rtm  nobilijfimos.hi  namque  hoc  tradiderunt  memoria  in,  ijs  libris,  quos  de  hifioria  geometrica  con, 
feriptos  magno  cum  dolore,  ac  /iteratorum  incommodo  perijfie  non  ignoramus.  Euclides  igitur  no , 
fierpofl  Hippocrat em, Leontem,T eudium,  &  Hermotimum,  qui geometrica  elementa ,■  alius  poff 
aliu  confcrip fer ant , opus  hoc  vereanreuffummo  cum  labore,prafiantifi  mentis  indicio  contexuit. 
Multa  quide  inuenerant  fuperiores  illi  homines  excellenti  quoda, ac  prope  diurno  ingenij.  acumine-. ' 
non  pauca  addiderant  Theatet,us  atque Eudoxus ,  qui  cum  Tlatone  v  er f api  funt.  Itaque  Euclides 
*  ;  ;  ~  difierfa 


dtfyerfd  collegit, colie&a  &ff>pfw.t,<*r  qua  pinguius  fneg  ligtuitiufqtBem6hJirataf}fefditisipJb  ad  ali 
foiutas jtgnAiKTOv:  ji  demonftr ationcs  redegit,  magna  profeBo  laus  fupcrloru ,  multo  tamen  ma-. 
ior  Eucl.dis,qui  indtgejla  co  compofuit  ordine,  vt  vel  bkc  vna  re  perpetuam  fibi  apud  Jane  mentis 
homines  laudem  comparant. inchoata  ita  abf oluit,  incerta  itafirmifjirnis  rationibus  certijjhna  ef¬ 
fecit, vt  nihil  amplius  prope  in  eo  deftderetur.  lam  duo  fere  annorum  millia  abierunt, ex  quo  Eu¬ 
clides  inter  viuos  cbnumcratus  ejl. multos  habuit  aditer farios, qui  inuidix  potius  morbo,  qudmve 
matis  amore  hlius  fcnpta  omni  fludio  labefaB.irefwit  conati;mUam  tame  adhuc  in  illis  <pt\j ote>; 
gxcptxv,  nullum  errorem,  nullum  par  alogi finum  feueriinqnifitores  deprehendere  potuerunt.  Cete . 
ra  vero  praflantijjimi  huius  viri  monumenta  h?c  habentur. Optica,Catoptrica,Mufica, Data,  pha- 
nomena,fcripfu  etiam liorum  de  diuifionibus, conicorum  libros  quattuor,  porifmatum  tres  ,vt  ex- 
'Proclo,  Tappoj, .  conflat, qui  quidem  ad  manus  nojlrds  non  peruenerunt.. Atque  hac  funt,  qua  in-, 
uemre  potuimus  de  Euclide  nojlro,  cuius  immortali  beneficio  Matbeftsfqux  grpeu  mare  ex  Megy. 
pto  tranfgrejfa  iam  ducentos  annos, ac  paulo  plures  Gr aciam  incoluerat  ,fuam  dignitatem, fu  ofj}. 
honores  non  fine  deorum  voluntate  ejl  confecuta.N  une  qua  Jludioforum  mentes  haud  leuiter  per¬ 
turbat  opinio  de  elementorum  demonflrationibus,paucis  referatur,  quamuis  enim  hac  difceptatio. 
nullam  futuro  geometra  afferat  vtilitatem,  maxime  tamcu  folicitos  habet, nefeio  quo  patio  huius 
difciplina  amator  es;  quippe  quod  fcire  percupiant ,  cui  nam  tantum  benefeij , atque  adeo  fmgulare 
munus  acceptum  referam. Inter  ceteros  igitur, qui  hac  de  re  dijfiutarunt,  loannes  Buteo, & Te- 
trus Hamus  acerrimi  iudiaj  homines  in  contrarias  prorfus  abiere fententias .  hic  enim  in  fuo  Ma-. 
thefeos prooemio  nonfolum  demonjlrationes  Theoni,  (quod  etiam  ahf  dixerunt) ajeribendas  putat,, 
verum  etid  ipfa  elementa,  tum  quia  soigud th?  vltimus  fuerit, nulliuff  propofitionis  inuentio  in  ¬ 
ter  Euclidis  laudes  a  Troclo  re  feratur, tum  etiam  quia  Theon  ipfe  fuas  editiones  in  elementa  no- 
mmatim  laudarit  in  primo  commentario  fuper  Ttolemai  magnam  conjlrutiionem, ita  vt  elemen- 
tafibi  eo  iure  vindicare poffit  Theon ,  quo  antea  Euclides. Idipfum  ea  quoq ;  probat  ratione,  quod. 
Euclidis  demonjlrationes, qua  in  Trocli  commentanjs  leguntur, minime  cum  tjs  conueniant ,  quas 
in  elementis  habemus. Ille  autemfde  Buteone  loquor)  in  fuis  annotationibus  in  Euclidem  hoc  difer 
te  negat;  veterem  j,  prpclariffimi  hominis  laudem  tuetur;  quoniam  apud  antiquos  numquam  fine, 
demojiratione  theoremata  proferatur;  vt  qua  nulla, fi  nuda  fuerint,  habeant  vtilitate,ac  dignita ; 
te;qmdq }  vero  ftmile  Jit, verba  illa  ix  tcov  Hcovos  <r\jvo\i<r\>tov,ex  quibus  omnis  effluxit  difputadi 
cccafio,  itapojjint  .ntelligi,vt  dicamus, Theonem  confcripfijfe  quidem  commentarios  in  elementa, 
fediUos temporum  calamitate  perijjfe,  quemadmodum  &  qua  in  eundem  Tappus  Mlexandn- 
nusjcripferatjconferuato  tamen  titulo,  qui  poflea  Euclidi  ipfi  negligentur  adieBus  efi.Nos  autem: 
medium  Jecuti  credimus  libros  de  elementis  fuis  ornatos  demonjlratiombus  ab  Euclide  nobis  fuif- 
fc  reliBos.  qui  enim  de  hoc  dubitare poffumus,cum  Tr ocius  in  commentanjs  in  X.propofitionem, 
pofi  recitatam  Mpollonij  pergai  demonflrationem  hec  verba  fubiungat  <?  zso AA<£  c/Ih  ouv  Kftirr- 
7C6V  h  tou  fOi  xiKfcroO  cttsccAtifts  hoc  ejl  loge  igitur  melior  ejl Jlichiot?  ( na  enim  Euclidem  appel 
lat)demonflr atto,&  ftmpliaor  ,magifcj  ex  prine ipijs.vt  autem  hoc  vere  afferimus,  ita  illud  meri¬ 
to  concedemus, Theonem  excellentis  ingenij  virum  Euclidis  demonjlrationes  fufius,planiufq}  expli¬ 
catas  in  luce  protuiffe.-quod  apud  Troclum  obferuari  poceJl.Sic  data  no  eo  prorfus  habentur  mo 
do, quo  apud  Tappim  in  feptimo  mathematicarum  colle  Biomm  libro. nec  optica,  catoprica,  qua 
nos  vidimus  Home  in  vaticana  bibliotheca.Quamobrem ft  hac  omnium  confenfu  Euclidi  concedi¬ 
mus, etiam  elementa  concedenda  funt,prafertim  cum  verbis potius,quam  re  ipfa  Theon  ab  eo  di- 
ferepet  in  demonjlrandi  ratione. funt  igitur  ille  quidem  demenjlrationes  Euclidis,  fed  eo  modo  cou 
fcnpta,quo  olim  Theon  Euclidem  fecutus  fuis  difcipulis  explicauit .  Non  inutile  autem,  nec  iniu- 
cundum  illud  legentibus  fore  crediderim, fi  Tlatonis,  Xenocratis ,  nec  non  Euclidis  nojlri  infignes ■ 
huic  difputatiom  fententias, tamquam  coronidem  addidero .  poterunt  enim  Geometria  candidatis 
effe  loco  orationis  copiofa,  atque  elegantis .  Tlato  igitur  vt  neceffariam  prorfus  facultatis  huius 
cognitionem  futuro  pbilofopho  palam  odender et,  verba  bpc  pro  foribos  gymnafij  pofuit.  oi/c/ltl? 
silktoftLv gHTOi  ticrWto .  nemo  rudis  Geometri?  huc  pedem  inferat .  Xenocrates  vero ,  qui pojl 
praceptorem  tertius  in  academia  docuit ,  cuidam  Mathematum,  ac  Geometri?  ignaro  gymna- 
fium ingredienti ,  Mbi ,  mquit,  yxg om cpiAoaoQioi?. .  anfas  enim philo fopbia  non- 

habes .  Qmd  vero  de  nojlro  Geometra  habemus  dicere  ?  Hic  Ttolomeo  Regi primo  interroganti , 

au  alia 


m alia facilior  >  atque  commodior  effiet ,  difcenda Geometri  &  methodus ,  ac  ratio  .  Nulla  ,  m* 
tp&itff  Rex  efi  via  regia ,  qua  ducat  ad  Geometriam.  Quam  conflantem  igitur  animi  diligentiam , 
alacrem  fi  difcendi  voluntatem  imenes  ad hac fludia  afferre  oporteat,  non  folim  Geometria, qua 
perfe  nobiliffima  eflffed  <jr  totius  philofophie  cauffa,nos  tantorum  virorum  tefiimomjs  declarajje 
fit  fatis.  Dic  amusia  de  operis  infcriptioneffimulfi  de  Auffioris  propofito.Na  quoties  illa  ab  operis 
argumento  defumpta  efi,explicatione  vnius,  &  alterum  ferme  cognofcitur .  Tr ocius  meo  quidem 
judicio, videtur  legiffe  EvkMI  c/tou  satyri  foris,  qui  vero  ex  Theonis  fient  entia  hoc  opus  nobis  exor 
tum  reliquit. Evxtof cftov  5toixdfov  (bifa.  ii.Idcm  tamen  vtraquc  fignificatffiue  illa  fit  Elementaris 
jnftitutioffme  elementorum  libri  XV. Dixi  autem  non  Theonem,  quod  multi  credunt, fed  illius fa-. 
miliarem  quendam, virum  plane  eruditum,  qmuque  ille  fuerit, Euclidem  nobis,  eo, quo  nunc  habe¬ 
tur, modo  legendum  cocefjiffc, verborum  illorum  in  Tfovftifovo?  o-vvovov&v  permotus  teflimonio. 
nam  &  loannes  cognomento  Thilop onus , quos  in  ^ iriflotckm  commentarios  ipfe  compofuitffe  ex 
Hcimotnj  Hermen  colloqupjs  ,  ac diffutationibys  collegi fje ,  ingenue  prorfus  grati  animi  exemplo 
profeffus  efi. Haud  tamennegauerim  Theonis  auditore,  cum  nome  fuumfupprcfj erit,  voliufjenos. 
totum,  hunc  laboris , ac  induftria  frudum  Theoni  dutaxai  acceptum  referre.  At  enim  quaretfbr - 
taffe -aliquis, nec  muria  pro  fido),  cur  cludior  hoc  nomen  elementa  n ,  aut  elementare ,  quod  de  . 
multis  dicit  urffoluM  protulerit,  cum  enim  &  de  liter  arum  principijs ,  &  de  rebus  naturalibus , 
alii ffi dici  foleat,admngendim  erat  omnino,  cniusnam  rei  illa  effent  elementa ,  elemcntorunlvein 
fututio, vt  d  latinispoflea  fadium  efl,qui  Geometricorum  addiderunt .  Nos  ita  dubitanti ,  hoc  ea 
emiffum  diceremus  ratione ,  quiaflatim  idipftm  exprimis  verbis  de  pundli  notione  cognofcitur , 
aut Hamonium  fecuti,  qui  Tcrphyrianam  infcfiptionem  ab  eadem  culpa  defendit,  affirmare 
mus  hanc  inferiptionem  mtQoxhv,  ac  quandam  Geometria  excellentiam ;  &ft  ex  nomi¬ 
ne  ,  quod  multis  commune  efi ,  facium  fit,  de  Geometricis  tantum  dementis  ititelligi  poffe .  fic 
Tortam  dicentes  de  Homero ,  aut  Virgilio  ihtettigmus  ;  frequens  enim  ac  percelebre  erat 
tunc  Geometria  fiudium  .  Elementa  vero  hic  dicuntur  de  Theorematibus ,  qua  prmcipijr a- 
ticnem  habent  .Theorematum  enim  (vt  pr  ocius  feribit )  alia  quidem  elementa  appellare  con- 
fueuerunt,al\a  elementaria, alia  vero  extra  horum  vim  determinantur  .  Elementa  igitur  dicun¬ 
tur, quonan  contcmpiatio-ad  aliorum  pertinet  f dentiam ,  &  ex  quibus  apparet  folutio  eorum, 
qua  inipfis  dubitare  contmgit.Vt  enim  vocis  liter ata  funt principia  prima,  &  fmplicia,&  indiul 
fibilia, quibus  elementorum  nomen  imponimus:  (j r  mnis  dlEtio,  oratio  f  ex  his  confiat, fic  &  to 
ims  Geometria  funt  quadam.  Theoremata  principalia ,  &  rationem  habentia  prmcipij  ad  ea, . 
qua  feqiii!ntur,per^oimiaperuadentia,  &  multorum  accidentium  prabentia  demonftrationes, 
qua  elementa  appellant. Elementaria  vero  dicuntur,  quacumque  ad  plura  pertinent  &  fimpiice 
quandam  fuaiut  at  em  habent, non  tamen  eam,  qua  efi  elementorum ;  propterea  quod  eorum  con¬ 
templatio  non  fit  communis  omni  f  cienti  a.  Quacumque  demum  cognitionem  non  habent  ad  plura 
pertinentem ,  neque  fcitum  aliquod  ,  aut  elegans  demonflrant ,  hac  extra  elementarium  vim  ca¬ 
dunt.  Rurfus  elementum  dupliciter  dicitur, vt  ait  Menachmus. iUud  enim, quod  cofirmat,eius  quod 
confirmatur  elementum,  eft,vt  primum  fecundi  apud  Euclidem,  &  qmrtu  quinti;  fic  &  alia  mul¬ 
ta  inter  fefe  elementa  effe  dicentur,  quippe  cum  alterum  ex  altero  confirmetur .  nam  ex  eo,  quod 
extrinfeci  reftilineorum  anguli  quattuor  retiis  funt  aquales,  intrinfecorum  redo  aqualium  miti- . 
titudo, &  contra  ex  hoc  illud  oflenditur.eflfi  huiufmodi  elementum  lemmati  affimile.  militer  prp- 
terea  dicitur  elementum, m  quod,  cum  fit  magis  fimplex ,  compofitum  r  effluitur.  Ita  vero  non  om¬ 
ne  rurfiis  elementmi  dicetur, fed  que  principaliffima  funt  eorum, qua  in  rei  effefita  ratione  funt  co 
fiituta,quemadmodum  Tetitioncs,&  Dignitates  Theorematum  funt  dnmenta.  iuxta  hoc  elemen¬ 
ti  figni ficatum  &  ab  Euclide  elementa  confiru&a  funt, alia  quidem  illius  Geometrf,qup  circa  pia 
m  ver  fatur,  alia  vero  eius, qua  circa  ffhda.fic  &  in  Arithmeticis, & in  Afironomicis  elementa 
res  infiitutiones  multi  confcripferut.Tropofitu  igitur  fuit  Euclidi  in  his  libris  tradere  elemeta  ad  , 
vniuersa  Geometria  neceffaria,hoc  efi principali ffimaffimpliciffimafi,  ac  primis  principiff  maxi-t 
me  affinia  theoremata, fine  quibus  reliqua  huius  fcietip  partes  coprehedi  no  pnt.  Euclides. n.ipfe  in 
aliitlibris  Arifiarchus, .Archimedes,  Apollonius, Theodofius,Autolycus,  Menelaus ,  Ttolemaus , 
Tappus  ,  S  er  enas  ,et  reliqui  ad  eorum  demonfiratipnes  his  tamquam  mtisfimis  vhique  vtuntur . 
Quod  vero  ad  dijfiofitione,  ac  methodum  Gcometricoru  fermom  attinet;  fidendum  efi  f  vt  inquit 
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Tr  ocius)  Geometriam,  quemadmodum,  &■  alus  fiientks  certa  qtifdam,  &  definita  principia  ha- 
here,  ex  quibus  ea, que  fequmtur,  demonftrat.  quare  nec  effle  eft  fleor  fum  quidem  de  principii s,  fleor 
fum  vero  de  ijs ,  qu£  dprincipijs  ftuuut  pertrallare .  &  principiorum  nullam  reddere  rationem , 
qnx  autem  principia  confle  quuntur ,  rationibus  confirmare. nulla  enim  fcientia  fua  demonftrat  prm 
cipia, verum  circa  ea  per  feft  fibi  fidem  facit, cum  magis  euldentia  fint,qudm  qua  ex  ipfis  deruta - 
tur:&  illa  quidem  per  fefe,b<zc  vero  deinceps  per  illa  cognofcit .  Ita  &  naturalis  pbdefopbus  d 
determinato  principio  rationes  producit, motwn  effe  ponens  ;it  a  &  medicus,  &  aliarum  fcientia - 
rum,atq;  artium  peritus.  Quod  fi  quis  principia  cumijs  ,  qua  dprincipijs  fluunt, in  idemcormm- 
fceatfts  totam  perturbat  cognitionem' ea  fi  conglutinat ,  qux  nullo  paffo  inter  fe  conueniunt.  Tri 
mum  igitur  principi  a,  dei  ndt  ea,qup  confcquuntur,  fiunt  dijiinguenda.quod  fime  l  udid.es  invno - 
quoque  fluorum  librorum  obfieruauit;  quippe  qui  ante  omnem  tradi ationem  communia  huius. fcien- 
tfi  pricipia  exponit :et  ipfia  in  fuppofitlonesffeu  diffinitiones, pojlulata,  et  axiomata  duadit.  differat 
naque  hac  omnia  inter  fe, nec  idem  efl  axioma ,  &poflulatum ,  &  fuppofitio,  vt  ^infloteies  af~ 
ferit. Cum  enim  is,  qui  audit  propofitionem  cdiqmm,flatirn  fine  dodlore  vt  veram  admittit ,  efiie 
certejjimam  fidan  adhibet,boc  Axioma  appellatur ,  vt  qua  eidem  aqualia,  «jr  inter  fe  aqualia 
fiknt.  Cum  vero  audiens  dicente  aliquo ,  eius, quod  dicitur , notionem  non  habuerit,qua  per  fe  fe  fi¬ 
dem  faciat',  verum  tamen  fiupponit ,  &  eo  Utenti  ajfentitur,ea  fuppofitio  efl, verbi  gratia,  circu¬ 
lum  eiufmodi  effle  figuram ,  communi  quadam  notione  non  percepimus  ,fed  audientes  abfque  vl~ 
Ia  dcmonftratione  approbamus.  Cum  autem  rnrfus  &  ignotum  fit  addifcenti,quod  dicitur, &  ta¬ 
men  eo  a ff enti  ente  afiumatwr  ,tunc  Tdpofiulatum  appellamus,  vt  omnes  rectos  angulos  aquales  ef 
fe.Qua  ante  a  principqs  enafeutur,  ea  fiunt  vel  Trohlemata,vel  Theoremata.Troblema  illud  efl. 
in  quo  quippiam, cum  primum  non  fit  proponitur  inueniendum ,  ac  confiruendum.Theorema  aute 
in  quo  quippiam  in  confiituta  iam  figura  ita  effe  uel  non  effle,  demonflratur.  In  hac  igitur  elementa 
ri  mftitutione  Euclidem  quis  non  fumtnopere  admiretur  propter  ordinem ,  cir  ele&ionem  eorum , 
qua  per  elementa  diftribuit,  theorematii, atque  problematu i  non  enim  ena  affumpfit,qua  poterat 
dicereffed  ea  dtmtaxat,qua  dementari  tradere  potuit  ordine. adhuc  autem  varios  fyilogifmont 
modos  vfurpaiiit,  alios  quidem  d  caufis  fidem  accipientes ,  alios  vero  a.  fignis  profeftos  ,  omnes 
nccejfarios  &  certos, atque  ad  fidentiam  accomodatos. omnes  praterea  dialecticas  vias,  ac  ratio 
nes;  diuidentem  in  formarum  inuentiombus ;  diffinient  em  in  eflflentialibus  rationibus  ;d°monflrd. 
tem  vero  in  progreflsibus,  quid  prmcipijs  ad  quafita  fiunt,  denique  reflo  luentem  in  iis  ,qui  d  qua 
fitis  ad  principia  fiuntregrejfibus.  Quin  etiam  varias  conuerfiontm  fpecies  tum  fimplicium,  tum 
compofitarum  in  hac  trailauone  intueri  licet .  &  qup  tota  totis  conuerti  pofifwt,  qua  ve  Pota  par¬ 
tibus, &  contra, &  que  vt  partes  partibus.  Toflremo  admirabilem  omnium  dijflofitionem,  cwtece 
dentmfi  &  confle quentik  Online, ac  coharentia,vt  nihil prorfus  addi ,  aut -detrahi  poffe  videatur. 

In  primo  igitur  libro  tradat  de  recldineis  figuris ,  videlicet  de  triangulis ,  ac  parallelogram- 
vnis.Et  primum  triangulorum  orius,propnetateJq \  tradit ,  tum  iuxta  angulos,  tum  iuxta  latera; 
ipfia  inter  fe  fe  comparans.  Deinde  parallelarum  proprietates  interif  ciens  ad  parallelogr  anima 
tranfityeorumj;  ortum  dedar  at,  &  fymptomata,  qup  in  ipfis  fiunt,  demonftrat. poftea  triangulo¬ 
rum, par  allelogrammorumf  communicat  ionem  oflendit  ,  &  quo  nampado  parallelogr ammum 
fiat  f  quale  tnangulo.Denique  de  ijs,qup  in  triagulis  r octangulis  d  lateribus  deferibuntur, quadra 
tis,quam  habeat  proportionem  quod  d  fubtendente  reCtum  angulum  deferibitur  ad  ea,  qua  com- 
prehendetibus  ip fum  fiunt. 

Infecundo  libro  parallelogr  ammum  rcBangulum,  &  gnomon  de  finit  ur.de  inde  parallelogram 
morum  redi  angulorum,??  quadratorum,  quf  exredlarim  linearim  fedlionibus  fiunt, propori  o- 
nes  declar antur.pofi ea  de  quadratis, quot  d  lateribus  obtufiangulorum,  &  acutiangulorum  trian¬ 
gulorum  deferibuntur, quam  habeant  proportionem, qua  d  fubtendentibus  obtufum  &  acutum  an 
gulum  fiunt  ad  ea,qup  d  comprehendentibus  deferibuntur. Denique  qua  ratione  dato  redlilineo  • 
qual e  quadra  tum  conftituatur. 

In  tertio  libro  agitur  de  ijs,qu£  circulis  accidunt,  &  de  redlis  lineis  in  circulo, vel  ad  circulum 
duCtis, itemfi  de  angulis, qui  ad  circulorum  centra, vel  ad  circumferentias  coxfifiunt. 

In  quarto  libro  de  figurarum  planarum  inferiptionihus  &  circurnfcripiionibus. 

In  quinto  de  ^Amlogijs. 

in 


I 


;,fw  fextoje  pjoporftotdbus  figurarum  inter  fefc, de  figuris  [milibus, &  recipmis.de  retiis  IU 
meis  pioportionalbus ,  de  parallelorum  applicationibus  ad  retias  lineas,  qupyel  deficiant  par alf 
lelogrammis [milibus,  vel  excedant .  quomodo  retlalinea  terminata  extrtma,ac  media  ratione 
fecetur,de  proportionibus  circumferentiarum  &  angulorum, itemqjetloru  in  circulis  aqualibus. 
Septimus,  ctlanus,&  Nonus  ad  Arithmeticam  pertinent. 
v  in  feptimo. agitur  de  numeris  primis, &  compofitis &  quo  patio  numerorum  non  primorum 
maxima  communis  tnenfura  inucnlatut.  de  numerorum  parte, et  partibus,  de  numeris  multiplici 
bus,  de  proportionalibus,  &  quotcumque  in  quinto  libro  de  magnitudinibus  gener  atvrn,  eadem  fieri 
de  nmeris  particulatirn  hic  demonfirantur. 

;  In,  otiauo  de  numeris  deinceps  proportionalibus,  de  numeris  planis,  de  quadratis,de  cubis, & 
[olidis,  de  fi milibus  planis,  &  fimilbus  [olidis . 

-  .  Innovo  item  de  [milibus  planis,  de  cubis,  cy  folidis,  &  de  numeris  deinceps  proportionalibus 
fiue  ab  vmtate,fiue  [impliciter ,de  numeris  primis, de  numeris  paribus ,  de  imparibus ,  de  paritor 
paribus',depariter  imparibus,  de  pariter  paribus  &  pariter  imparibus.de  numeris  perfetlis . 

-  In  decimo  de  commenfiurabilibus,  &  incommenfiurabilibus  magnitudinibus,  iteq}  de  rationali - 
bus  &  irrationalibus'. 

•  • Vndecimus ,  duodecimus,  &  reliqui  adflereometriam  fpctlant,  hoc  efi  ad f olidorum  corporum 
contemplationem. 

Et  in  vndecimo  quidem  primam  agitur  de  retiis  lineis  quatenus  ad  [olida  corpora  refer  utur,vl 
ielicet  quando  fimt  in  ruo  plano, quando  reti  a, [eu  perpendiculares  ad  planum, quando  parallelf, 
quomodo  d  puntlo  in  fiublimi  dato  ad  planum  perpendiculares  ducantur.  Deinde  vero  de  planis  fi 
fnul  defferit,tu  de  [olidis  angulis, poflremo  de  [olidis  parallelepipedis,&  nonulla  de prifmaiibusi 
In  duodecimo  de  pyramidibus, et  prifmatibus;poJlea  de  conis  et  cylindris ,  demum  de  fphgris. 
In  tertiodecimo  de  conflitutione  quinque  figurarum  mundanarum,  quas  corpora  regularia  apk 
pelldt;videlicet  tetraedri  vel  pyramidis-, hexaedri  vel  cubi;otlacdri,dodecaedri,et  ico[aedri,ad 
quorum  euidentiam  pr  Amittit  nonnulla  de  ijs,  qua  accidunt  reti  a  Ime  a  extrema,ac  media  ratione 
feti  a, de  pentagono  Aquilatero,  de  hexagoni,&  decagoni  lateribus, &  de  triangulo  pquilatero . . 
In  quartodecimo  de  dodecaedri,  &  icofaedri  in  eadem  fphera  defcriptorum  comparatione.  I 
In  quintodecmo  &  vltlmo  de  infcriptme  quinque  figurarum  iam  ditiarum  ,&  de  earwtdi 
Ut  eribus ,& angulis. 

-  .  .  ■  - 
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1WJDEX  EdRVM,  QV  *AE  HIS  LIB\IS 

demonttruntttr frater  ea  ,  quf  Euclidis funt. 

IN  TRIMO  LIBRO . 

IRCVLI  diameter  bifariam  circulum  fecat.  3 

In  data  retia  linea  triangulum  aquicrure3&  fcalcmm  con- 
fiituere .  8 

Si  ad  aliquam  retiam  lineam  dua  retia  linee  non  ad  eafdem 
partes  fimpta  angulos  ad  yerticem  aquales  fecerint ,  ipfa 
retia  linea  in  diretlum  ftbi  micem  erunt.  1 4 .b 

Si  alteram  parallelarum  fecuerit  retia  quadam  linea,  reli¬ 
quam  quoque  fccabit.  1 9. b 

Retia  linea  3qu?  d  minoribus ,  quam  fmt  duo  retli,  in  infinita 
producuntur ,  inter  fe  consternunt.  ~  o 

Omnis  retiilinea  figura, angulos3qui  extra  coflitumtur,  qual 
tuor  retiis  aquales  habet.  2  * 

Omne  quadnlaterum3qmd  latera  ex  oppofito,Cr  angulos  aqualia  habet, par  allelogr  amu  efl.  z-% 
Omne  quadril  aterum3  quod  ab  ytrifque  diametris  bifariam  fetatur,  parallelogrammum  efi .  24 
Si  trianguli  par allelogr  amnium  duplum  fuerit,  eandem^  bafim3aut  aquales  habuerint  3& fuerint 
ad  eafdem  partes  :in  e  fdem  etiam  parallelis  erunt.  2  5 

Si  trianguli  par  allelogr  ammum  duplum  fuerit fm  eifdem cfi  ambo  fuerint  parallelis,  aut  in  yna  ea* 
dem<f  bafi3aut  in  aqualibus  erunt.  2  5 

Quomodo  ad  datam  retiam  lineam3dato  retiilineo  aquale  parallelogrammum  applicari  pojfit  in 
dato  angulo  retiilineo.  z6.b 

Quadrata  ab  aqualibus  retiis  lineis  defcripta,etiam  inter  feequalia  funt.  z  7 

Quadrata  aqualia  ab  aqualibus  retiis  lineis  dej 'cripta  funt. 

Ex  duabus  retiis  lineis ,  qua  duabus  datis  aquales fmt 3&  in  dato  angulo  retiilineo  par  allelogr  a- 

mmconffnmc.  in  S  K  C  V  h  V  0  LIBRO.  Vf 

SI  fuerint  dua  retia  linea, qua  fecentur  in  quotcumque  partes ,  ratlangulum  duabus  retiis  li¬ 
neis  contentum  efl  £qnalercttangulis3qua  rnaquaque parte  rnius  ad  ynamquamque par¬ 
tem  alterius  applicata  continentur.  -9-b 

Si  fuerint  dua  reti?  linea, qua  vtcumque  fecent  ur, reti  angulum  totis  contetnm  yna  cum  eo, quod 
continetur  duabus  partibus  ipfarum  efl  ?  quale  reti  angulis, qua  continentur  totis ,&  ditiis  par 
tibus  yna  cum  et>,quod  reliquis  partibus  continetur. 

Jtrithmetic?  analoga  demonfiratio.  Theorema  autem  efl. 

Qpadratu,qd fit  ab  exceffu  yna  cu,  eo, quod  extremis  cotinetur,quadrato  medij  aquale  effe. 3  1  .b 
Si  retia  linea  in  partes  inaquales  jecetur,earupartiu  quadrata  aqualia  funt  retlagnlo,  quod  bis 
dictis  partibus  continetur  ,ynd  cum  quadrato  eius  line?, qua  maior  pars  fuperat  minorem .  3  z 
Tropofitio  IX  aliter  demonftratur.  33 

Tropofitio  X  aliter  demonflratur.  3  3 

Cuiuflibet  trianguli  obtnfum  angulum  habentis ,  aream  dimetiri.  3  4 

Tropofitionis  XIII  conuerfa.  3  5 

Cuiuflibet  trianguli, flue  acuticmguh,f\uc  retianguli  ,'fme  obtufianguli ,  qmd  nota  latera  habeat , 

JN  TERTIO  LIBRO.  55-6 

COnuerfum  diffinitionis  circuli.fi  in  ambitu  figura  ab  aliquo puntlo  eorfM,  ffUffunt  intra, inci 
dant  aquales  reti?  linee, ea  circulus  efl.  %  7-^*3  8 

Tropofitionis  VII  conuerfa.  39-b 

Si  in  circumferentia  circuli  aliquod  pmtlurn  fumatur ,  ab  eoj3  in  cir  culti  ducitur  reti?  Une?;  qua 
per  centrum  tranfit,  omnium  erit  maxima, aliarum  yero  qua  trafefitiper  cetm  propinquior  es 
funt 3remotioribus  erunt  maiores 3dua  aut  tantum  aquales  fmt  ad  vtrafque  partes  maxime.  40 
Tropofitionis  XlX.conuerfit  43  >b 

Spuciim 


Spachrn  quod  ejf  ad  centrum  duplum  eflanguli,qui  ad  circumfer  etia  , quando  circumferentia  ea¬ 
dem  pro  bafi  habuerint .  44 

Tropofitio  XXI  aliter  demonjlratur 

in  eadem  re  fila  linea  neutra  ex  parte  fimiles  &  in  aquales  circulorum  portiones  conjlitui 
.  poffunt.  44 -fr: 

In  eadem  refila  linea, -vel  in  f  qualibus  reclis  lineis  g  quales  circul  orum  portiones  fimiles  funt.  45 
Si  e  quales  refila,  linea  aquales, &  fimiles  cir  cumferentias  auferant ,  circuli  aquales  erunt ,  quo 
rumilU  funt  circumferentia.  46.6.47 

in  circulis  ime  qualibus  e  quales  refihz  linere  dijfmiiles  circumferentias  auferunt.  4  7 

In  circulis  inp qualibus  fimiles  circumferentias  imequales  refila  linere  fubiendmiU 
Similes  &  inaequales  circumferentias  i np quales  refila  linere  fubteniunt. 

Si  dpmfilo  extra  circulum  fumpto  ducantur  in  circulum  quotcumque  refila  linep  ipfum  fecantcs , 
refilangula,qure  .Ilotis,  &  earum  portionibus  extrinfecis  continentur,  inter  fe  ? qualia,  funt.  50 
punfilo  extra  circulum  fumpto  dufilg  due  refila  linea  circulum  contingentes ,  inter  fe  aquales 
funt. 

1  N  Q^V  \A  R  T  0  LIBRO. 

IN  dato  circulo  rcfilam  lineam  refila .  linea  data,  qua  diametro  maior  non  fit ,  /  qualem ,  &  al¬ 
teri  datp  parallelam  aptare. 


IN  Q^V  I  N  T  0  LIBRO. 

SI  prima  ad  fecundam  eandem  habeat  proportionem ,  quam  tertia  ad  quartam,  tertia  autem , 
ad  quartam  minorem  proportionem  habeat  quam  quinta  ad  fextam,  &  prima  ad  fecundam 
minor  em  proportionem  habebit, quam  quinta  ad  fex  tam.  64.6 

Si  prima  ad  fecundam  maiorem  habeat  proportione, irruam  tertia  ad  quarta,tertia  ante  ad  quar 
tam  maior  em  habeat,  quam  quinta  ad  fextam ,  &  prima  ad  fecundam  maior  em  proportionem 
■  habebit, quam  quinta,  ad  fextam.  64.6 

Si  prima  ad  fenundam  eandem  proportionem  habeat ,  quam  tertia  ad  quartam fitfy  prima  maior 
...quam  fecunda-, &  tertia  quam  quarta  maior  prit,et  fi  aqualis,  aqualis,  &  fi  minor,  minor.  6  5.6 
Si  tres  magnitudines  fuerint  proportionales, maxima  ipfarim  &,  minima  quam  dupla  reliqua  rna 
ior  es  erunt.  68.6 

Si  prima  ad fecundam  maiorem  habeat  proportionem ,  quam  tertia  ad  quartam,  &  conuertendo 
jecunda  ad  primam  minorem  proportionem  hahebit,qudm  quarta  ad  tertiam.  .  69 

Si  prima  ad  fecundam  maiorem  proportionem  habeat,  quam  tertia  ad  quartam ,  &  permutando 
prima  ad  tertiam  maiorem  habebit  proportionem, quam  fecunda  ad  quartam.  69 

Si  prima  ad  fecundam  maiorem  proportionem  habeat,  quam  tertia  ad  quartam, etiam  componen¬ 
do  prima, &  fecunda  ad  fecundam  maiorem  proportionem  habebit,  quam  tertia,&-  quarta  ad 
quartam.  ,  69.6 

Si  prima, &  fecunda  ad  fecundam  maiorem  habeat  proportione ,qudm  tertia,&  quarta  ad  quar 
tam,&  diuidendo  prima  ad  fecundam  maiorem  proportionem  habebit, quam  tertia  ad  quarta,. 
Si  prima, & fecunda  ad  fecundam  maiorem  proportionem  habeat, quam  tertia  &  quarta  ad  quar¬ 
tam  ,  per  conuerficnem  rationis  prima  &  fecunda  ad  primam  minorem  habebit  proportionem, 
e  quam  tertia, &  quarta  ad  tertiam.  70 

Si  prima  ad  tertiam,  maiorem  proportionem  habeat, quam  fecunda  ad  quar  tam,  ctia  prima  ad  ter 
tiam  habebit  maiorem  proportionem,quam  prima  &  fecunda  ad  tertiam  &  quartam. 

Si  tota  ad  totam  maiorem  habeat  proportionem, qud?n  ablata  ad.  ablatam ,  &  reliqua  ad  reliqui 
maior emproportionem  habebit, quam  tota  ad  totum 
Si  fint  tres  magnitudines, &  aha  ipfis  numero  aquales, babeatq,  prima  priorum  ad  fecundam  ma 
ior  em proportionem,  quam prima  pofteriorim  ad  fecundafecunda  vero  prior u  ad  tertia  maio¬ 
rem  proportioni  habeat, qua  fecunda  ppjhfiiorum  ad  tertiam ;  etiam  ex  aquali  prima  priorum 
ad  tertiam  maiorem  habebit  proportionem, qudm  prima  pojierlqrtm  ad  tertiam.  70.6 

3  '  in 


t 


1  2ST  SEXTO  LIBRO* 

TKiangula  &  parallelogramma  m  aqualibus  baftbus  confijfuta,  eadem  inter fe  proportionem 
habenti  quam  eorum  altitudines .  72.  b 

Tropofitio  VI.  aliter  demonfiratur.  74.  b 

Datam  retiam  lineam  in  datam  proportionem  fecare .  7  5 .  b 

In  dato  triangulo  quadratum  deficribere.  ~j6 

Tribus  datis  retiis  lineis  ^IB.  B  C.  &  D.  Inuenire  vt  JLB  ad  EC ,  ita  aliam  quandam  aci  ip - 
famD .  7  6.b 

Si  retlilinea  aqualia ,  &  fimilia  fint ,  homologa  ipforum  latera  inter  fe  aqualia  erunt.  8 1 

Triangula ,  qup  ynum  angulum  vni  angulo  equaletn  habent ,  proportionem  habere  ex  lateribus 
eompofitam .  8  i.h 

Quomodo  ex  duabus  datis proportionibus ,vel  etiam  pluribus  proportio  componatur. 

"Proportio  data  ex  data  proportione  maiori  quo  patio  auferatur. 

Quomodo  in  numeris  proportiones  &  componantur ,&  auferantur. 

Triangula ,  quorum  vnus  angulus  vm  angulo  efl  aqualis  inter  fe  proportionem  habent  eandem » 
quam  reBangula,qua  lateribus p qualem  angulum  comprehendentibus  continentur . 

Ta  rallelogramma  cquiangula  inter  fe  proportionem  habere  eandem ,  quam  retiangula ,  qup  ipfo- 
nm  lateribus  continentur.  8  » 

Triangula,& parallelogramma  inter  fe  proportionem  habent  eompofitam  ex  proportione  bafitfi, 
&  proportione  altitudinum . 

Tropofitio  XXVII  aliter  explicatur.  84 

Duorum  reBilmeorum  inp qualium  exceJfum,quo  maius  fuperat  minus  inuenire.  84.6 

Theorema  Pappi ,quod multo  vniuerfalius  eft,qudm XXXI  Euclidis. 

IN  SEPTIMO  LIBRO. 


EXpofitis  duobus  numeris  inter  fe  primis, fi  de  maiori  femper  minor  detrahatur  ,  non  cejfabit 
huiufmodi  detraBio  antequam  ad  ynitatem  deuentum  fuerit.  9  0 

Expofitis  duobus  numeris  inter  fe  compofitis,fi  de  maiori  femper  detrahatur  minor ,  detraBio  ai 
ynitatem  yfque  non  perueniet. 

Duobus  tumeris  expoftis  comperire  an  inter  fe  primi  fint,  an  compofiti. 

S i  numerus  plures  numeros  metiatur,  &  communem  eorum  menfuram  metiri.  9 1 

Si  numerus  numeri  multiplex  fuerit, et  alter  alterius  pque  multiplex  &  vter que  vtriufque  pque 
. multiplex  erit, atque  vnus  ynius.  9i.b 

Si  fuerint  quotcumque  numeri  quotcumque  numerorum  aqualium  multitudine  finguli  fmgulorum 
pque  multiplices-, quotuplex  efi  vnus  ynius, totuplices  erunt  &  omnes  omnium. 

Si  quotcumque  numeri  minores  ad  totidem  alios  maiores  refero,  tur,fint%  finguli  fmgulorum,  vel 
eadem  pars,yel  eadem  partes;  qua  pars, vel  partes  efi  vnus  ynius, eadem pars, vel  egdcmpav 
tes  erunt  &  omnes  omnium.  9  s 

Si  nUmcrus  numeri  aque  multiplex  fuerit,  atque  ablatus  ablati ,  &  reliquus  reliqui  aque  multi¬ 
plex  erit, atque  totus  totius. 

Que  eidem  eadem  fmt  numerorum  proportiones,  &  inter  fe  epdem  erunt.  93-^ 

Si  quattuor  numeri  proportionales  fint ,  &  conuertendo  proportionales  erunt.  94-& 

Si  quattuor  numeri  proportionales  fint,&  componendo  proportionales  erunt. 

Si  quattuor  numeri  proportionales  fint,&  diuidendo  proportionales  erunt. 

Si  quattuor  numeri  proportionales  fint, & per  conuerfionem  rationis  proportionales  erunt. 

Si  primus  ad  fecundum  eandem  habeat  proportionem ,  quam  tertius  ad  quartum ;  habeat  Autem 
&  quintus  ad  fecundum  proportionem  eandem, quam  fextus  ad  quartum :  &  compofitus  pri¬ 
mus, &  quintus  ad  fecundum  eandem  proportionem  habebit,  qua  tertius  &  fextus  ad  quariu. 
Si  numerus  aliquis  plures  numeros  multiplicans  fecerit  totidem  alios, faBi  eandem, quam  multipli 
cati  proportionem  habebunt .  9<>.b 

Si 


Si  plures  numeri  nnmenm  aliquem  multiplicantes  fecerint  totidem  alios ,  falli  eandem ,  quam 
multiplicantes  proportionem  habebunt»  9^-b 

Humeris  quotcumque  datis  deinceps  proportionalibus, inuenir  e  duos  minimos, qui  eandem,  quam 
ipft proportionem  habeant.  99°b 

IN  OCT»AVO  LIBRO» 

Plani  numeri ,  qui  proportionem  habent  ,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum , 
inter  fe  fimiles fmt.  109 

Solidi  numeri 3  qui  proportionem  habent 3quam  numerus  cubus  ad  numerum  cubum  3  mterfe  fimi¬ 
les  fmt.  109.& 

IN  N  0  N  Ot  LIBRO • 

SIcubus  numerus  numerum  non  cubum  multiplicans  faciat  aliquem, fattus  non  erit  cubus  1  ili 
Si  cubus  numerus  numerum  aliquem  multiplicans  faciat  numerum  non  cubum3  &  multiplica*, 
tus  non  erit  cubus » 

Si  duobus  numeris  propofitis,  eorum  alter  in  quotlibct  numeros  diuidatur, numerus planus ,  qui  fit 
ex  duobus  numeris  ah  initio  propofitis,  a  qualis  erit  numeris  plani s3  qui  ex  nnmero  indiuifo,  & 
fingulis partibus  numeri  dinifi  fiunt.  1 1 4 

Si  numerus  in  duos  numeros  diuidaturs  duo  numeri  plani ,  qui  fiunt  ex  toto ,  &  vtraque  parte  in¬ 
ter  fe  compefti  aquales  funt  numero  quadrato,  qui  d  toto  efficitur. 

Si  numerus  in  duos  numeros  diuidatur3planus  numerus  3qui  ex  toto3  &  vna  parte  fit ,  aqualis  ejl 
plano 3qui  fit  ex  partibus  vnd  cum  eo  quadrato, qui  d  pradiBa  parte  efficitur.  1 1  $ 

Si  numerus  diuidatur  in  duos  nimeros  3  qui  d  toto  fit  quadratus  aqualis  ejl  quadratis  3  qui  d  par¬ 
tibus  fiunt,  &  ei,  qui  bis  ex  ditiis  partibus  fit  numero  plano. 

Si  par  numerus  bifaria  diuidatur,  diuidatur  autem  &  in  numeres  inaquales;qui  ex  inaqualilibus 
partibus  fit  numerus  planus,  vnd  cum  quadrato  numeri  interieUi,'.£  qualis  ejl  ei,  qui  ex  dimidio 
fit  quadrato. 

Si  par  numerus  bifariam  diuidatur ,  adijdaturq  ipfi  numerus  aliquis', qui  fit  ex  toto  cum  adietlo , 
&  adietlo  planus  numerus  vnd  cum  quadrato  dimidij  ejl  aqualis  quadrato  eius ,  qui  ex  dimi¬ 
dio  &  adietio  confiat.  ii%.b 

Si  numerus  in  duos  numeros  diuidatur ,  qui  d  toto  fit  quadratus  vnd  cum  quadrato  vnius  partis 
$  qualis  ejl  numero  plano, qui  bis  fit  ex  toto, et  difita  parte  vnd  cti  reliqug  partis  quadrato.  116 
Si  numerus  in  duos  numeros  diuidatur, qui  quater  ex  toto, et  vna  p  arte  fit  numerus  planus  vnd  cu 
quadrato  reliqiq  partis  pqualis  ejl  quadrato ,  qui  d  toto ,  et  diffa parte  tamquam  ab  vno  effi¬ 
citur.  116 

Sipar  numerus  bifariam  diuidatur, diuidatur  autem  &  in  numeros  inaquales;  quadrati, qui  ab  inp 
qualibus  numeri  fiunt,  dupli  funt  eius  quadrati, qui  fit  d  dimidio  vnd  cum  quadrato  numeri  in* 
ter  ipfos  interieUi. 

Sipar  numerus  bifariam  diuidatur,  adij  ciaturq^  ipft  alter  numerus, qui  fit  ex  toto  cum  adneUo,  & 
qui  cx  adiefio  vtrique  quadrati,dupli  funt  quadrati  ex  dimidio, &  quadrati  qui  ex  dimidio  et 
adieffio  tamquam  ex  vno  efficitur.  1 1 6.b 

Illud  autem ,  quod  vndecimp  fecundi  libri  rejpondet,"  nempe  numerum  ita  diuidere,vt  qui  ex  toto 
&  altera  parte  fit  numerus  planus, aqualis  fit  ei, qui  d  reliqua  parte  fit  quadrato ,  nuU  0  moda 
fieripotejl. 

IN  DECIMO  LIBRO» 

PRopofitis  duabus  magnitudinibus  cdmmenfurahilibus,  qudm  inter  fe  proportionem  habeant  in 
numeris  muemre.  ,  n6.b 

Duobus  datis  numeris, &  retta  linea, facere  vt  numerus  ad  numerum  ita  quadratum  refta  linei 0 
ad  alterius  rettg  linea  quadratum.  1 3  o.b 

Duos  numeros  planos  diffimiles  inuenire»  13? 

Magnitudines, qua  incomenfutabilibus  funt  come  fur abiles,&  inter  fe  incomenfurabiles  er  ut»  13  s 

Datis 


Duabus  datis  retiis  lineis  maqualibus  inuenire  id,  quo  maior  plus  potefl,  quam  minor.  i  3  a 

Datis  duabus  retiis  irneis, qua,  ipfis  potefl, quo  patio  imeniatur. 

Si  tota  magnitudo  ex  duabus  magnitudinibus  compofita  ym  componentium  fit  incommenjkrabilis 
&  r eliqua 'mcornmenfurabilis  erit.  133 

Si  ad  ahquamr  etiam  lineam  applicetur  par allelogrammum  deficiens  figura  quadrata,  parallelo - 
grammum  applicatum / quale  cfl  ei  rett£mlo,quod  partibus  retia  linea  ex  applicatione  f atris 
continetur .  133.6 

Si  dug  reUp  linee  inp  quales  fini,  quarta  autem  pars  quadrati,  quod  a  minori  fit,  ad  maiorem  appli 
cetur, deficiens  figura  quadrata;  quod  applicatum  efiper  bipartitam  fetiionem  non  tranfit. 
Duabus  datis  retiis  lineis  'maqualibus,  quartam  partem  quadrati  minoris  ad  maiorem  applicare, 
ita  vt  deficiat  figura  quadrata. 

Datam  retiam  lineam  ita  fccare,vt  retlangulum,  quod  partibus  continetur  fit  aquale  dato  retli- 
lineo. oportet  autem  daturetlilincum  minus  effe  quadrato,  quod  a  dimidia  defcribitur .  1 34.6 
Datum  numerum  induas  partes  ita  dinidere,vt  qui  ex  ipfis  producitur  dato  numero  fit  aqualis. 

oportet  autem  datum  numerum,  cui  aqualis  effe  debet ,  quadrato  dimidij  minorem  effe. 
Rationales  magnitudines  .commenfur  abiles  effe'.  13  5.6 

Inuenire  duas  rationalespopentia  commenfur  abiles. 

Rationali  comfneHfurabile  &  ipfiim  rationale  effe .  1 3  6 

Quod,  duabus  datis  retiis  lineis  rationalibus  continetur  reti  angulum  datum  erit.  1  <6 

Si  ad  data  retia  linea  rationalem  applicetur  ffracm  datu,& latitudo  qua.  facit,data  erit.  1 3  6.h 
Qua  ex  duabus  rationalibus  longitudine  cpmmenfur altilibus  retiis  lineis  componitur  retia  linea 
data  erit.  137.6 

Duarum,  datarum  rationalium,  que  inaquales  fint  ,&  longitudine  commenfur abdes  differentia 
data  erit.  138 

Inuenire  duas  rationales  potentia  folum  commenfur  abii  es.  138.6 

Retia  linea,qua  poteftm.atioyiale  fi  acikm, irrationalis  efl.  138.6 

Media  efl  irrationalis  ,  qua  potefl  fpacium  contentum  rationalibus  potentia  folum  commenfur a- 

hilibus.  *  139 

Mediam, qu a vna  efl.  irrationalium  ingeometrica  analogia  confiderari. 

Sifintidua  rettp  linca,ent  vt  prima  ad  fecundam, ita  quadratum ,  quod  fit  d  prima  ad  reti  angu¬ 
lum, quod  duabus  retiis  lineis  continetur.  -.136.6 

Spacium  medio  fpacio  commenfur ahiie  medium  efl.  140,6 

Quod  datis  duabus  medi;s,vel  media, cir  rationali  continetur  retlangulum  datum,  erit *  1 4 1 

Si  ad  datarnmediam  applicetur  fiacium  datumjatitud.o  quam  facit, data  erit. 

Qua  ex  duabus  datis  mediis  longitudine. comenfur abitibus  coponitur  retia  linea  data  erit .  141-6 
Duaru  dataru  mediarujqup  inaquales  fint,  &  longitudine  comefiur  abiles  differ  e 'tia  data  erit.  14* 
Rationale  non  fuocr at  rationale  mfi  rationali'.  ...  1  AI  fi 

Inuenire  duos  numeros  quadratos, it. 1  vt  qui  ex  ipfis  componitur, etiam  quadratus  fit  144.6 

jmenire  duos  numeros  quadratos, ita  vt  ip forum. ex ceffus  fit  quadratus. 

Inuenire  duos. numeros  quadratos, itant  ipfortm  cxceffus  non  fit  quadratus. 

Si  fint  dua  reti  a  linee  in  proportione  aliqua ,  erit  vt  retia  linea  ad  retiam  lineam, ita  retiangulfi 
duabus- retiis  lineis  contentum  ad  quadratum  minoris. 

Si  fuerint  tres  retia. linea  in  proportione  aliqua, erit  vt  prima  ad  tertiam,  ita  retlangulum  conte 
tum  prima,  &  media  ad  id,quod  media  &  tertia  continetur.  ,  1 46.6 

Ex  duobus  fpacijs  irrationalibus  \nter  fe  comppfiitis,  totum  fieri  rationale.  1 4B 

Data  retia  linea, qup  fit  ex  binis ,vel pluribus  nominibus,  &■  quadratum  eius  datum  erit .  1 48.6 
Datis  duabus  xetlis  lineis, qua  ex  binis ,  yelpWibus  nominibus  conflant  &  retlangulum  ipfius 
.contentum  datim  erit.  *4 9 

Data  apotomes  quadratum  datum  erit. 

Datis  duabus  retiis  Irneis  earum, quas  apotomas  appellamus,^  retlangulum  quod  ipfis  contine¬ 
atur, datum  erit. 

Data  retia  linea, qup  fit  ex  binis, vel  uluribus  nomitubus,0’  data  apotoma,retlangulum,quod  ip 

fi*  ’ 


fis  continetur  datum  erit.  149.& 

plus  per  minus ,  vel  minus  per  plus  multiplicetur, produci  minus, 

Spacium  ex  medijs  compofitum  irrationale  e  fi.  1 5  5 .  b 

Binomuilis  fpacij  latus  quadratum, vel  radicem  inuenire .  1601 

Si  reHa  linea  in  partes  inaequales  fecetur,ipfarum  partium  quadrata  maiora  fmt  repagulo, quod. 

bis  dialis  partibus  continetur.  1 62. b 

Sint  quattuor  magnitudines  ^AB  C  EF  G  &  ^4B  excedat  ipfam  C  eodem  exceffu,quo  EF  exce¬ 
dit  G.Dico  &  permutando  ^ iB  eodem  excejfu  excedere  ipfam  EF,  vel  excedi  ab  ea,quo  C  ex 
(edit  G,vel  ab  ea  exceditur,  1 7 1 

IN  XNDECIMO  LIBRO. 

COnuerfa  X.  Si  fuerint  duo  anguli  aquales, contenti  reHis  lineis  in  eode  plano  no  exi  fi  entibus, 
&  earnm  vna  parallela  Jit  vni  continentium  aqualem  angulum  •,  &  reliqua  reliqua  pa¬ 
rallela  erit.  195 

Conuerfa  XI III.  Si  duo  plana  peralleU  fuerint, reHa  linea ,  qua  ad  vmtm  ip forum  efi  perpendicu 
laris,  etiam  ad  reliquum  perpendicularis  erit .  196 

Conuerfa.  XXIII .  Si  omnia,  qua  per  aliquam  retiam  lineam  plana  producuntur ,  cuipiam  plano 
ad  re  Hos  fuerint  angulos-,  &  reHa  linea  eidem  plano  ad  re  Hos  angulos  erit .  1 9  7.  £> 

Conuerfa  XIX  .  Quorum  planorum  JeJe  mutuo  fecantium  communis  feHio  alicui  plano  ad  reHos 
fuerit  angulos  ,&  fecantia  plana  eidem  plano  ad  reHos  angulos  erunt . 

Si  fueriut  quotlibet  anguli  plani, quorum  vno  reliqui  fmt  maior  es, quomodocumque  fumpti ;  conti¬ 
neant  autem  ipfos  reHp  linee  $  quales. Dico  &  reHarum  linearim  angulos  fubtendetiim,  vna. 
reliquas  maiores  ejfc  quomodocumque  fumptas,hoc  efi  fieri  pofie,vt  ex  ijs ,  qua  reHos  lineas 
coniungunty multorum  laterum  figura  confiituatur,  zoo.b 

Si  in  aliquod plarui  d  quodam  fublmi  punHo  aquales  reHa  lanea  cadant fin  circuli  erunt  circum - 
fer  enti  a:&  qua  d  diHopuuHo  ad  centru  circuli  ducitur, ad  circulu  perpendicularis  erit. 201 
Omnis  anguli  folidi,qui  pquicruribus  planis  continetur ,  bafim  ipfam  in  circulo  def  :ribi.  zoi.b 

Fjc  planis  quotlibet  datis  angulis  quorum  vno  reliqui  fmt  maiores ,  quomodocumque  fumpti, foli 
dum  angulum  confiituere,  oportet  autem  datos  angulos  quattuor  re  His  ejfe  minores. 

Si  folidum  parallelis  planis  contineatur,  oppofita  ipfius  plana  &  §  qualia  ejfe  ,&  fimilia.  20  z.b 
Si  folidum  parallelepip  edum  fecetur plano  bafibus  parallelo, erit  folidum  ad  folidum ,  vt  altitudo 
ad  altitudinem.  2.03 

Solida  par  allelepipeda  in  eadem  bafi,vel  in  aqualibus  bafibus  confiituta,  eam  inter  fe  proportio¬ 
nem  habere, quam  altitudines.  205  ,b 

Trifmata  triangulares  bafes  habentia,  qup  vel  in  eifdem,vel  p qualibus  bafibus  confiituuntur,  & 
eadem  altitudine, inter  fe  f  qualia  efi  e. Et  infuper  qua  eandem  habent  altitudinem  inter  fe  efi  e, 
vt  bafes. Et  qua  vel  in  eifdem  yel  aqualibus  bafibus  confiituuntur, inter  fe  efie,vt  altitudines . 
^Aequalium  prifmatum ,  &  triangulares  bafes  habentium ,  bafes  ex  contraria  par  te  altitudini¬ 
bus  refiondent.Et  quorum  prifmatum  triangulares  bafes  habentium,bafes  ex  contraria  parte 
altitudinibus  refpondent  ea  inter  fe  funtpqualia .  207  .b 

Tropofitio  XXXX III  aliter  demonfiratur ,  209  >b 

IN  DXODECIMO  LIBRO. 

IN  dato  circulo,  def :ripto  in  circulo  polygono  fimile  polygonum  deferibere .  ziz.b 

Trifmata  omnia, qua  eadem  funt  altitudine  inter  fe  efie,vt  bafes .  21 5.6 

Trifmata  omnia,  &  pyramides, que  in  eifdem  ,  vel  aqualibus  bafibus  confiituuntur  eam  inter  fe 
proportionem  habent, quam  altitudines. 

Trifmata  omni  a, &  pyramides  inter  fe  proportionem  habent  compofitam  ex  proportione  bafm 
&  proportione  altitudinum.  21 6 

Tyramides [miles,  qua  multiangulas  bafes  habent ,  diuidi  in  py  ramides  triangulares  bafes  ha- 
bmesfmiles,&  numero  aquales homologas  totis.  21 6.b 

Trifmata 


Trifhtata {milia, qu A  triangulares  bafes  habent  in  pyrami  d  es  ftmiles  fumer  0%  p  quales.  diuidm 
tur:  &  prifrna  adprifma  triplam  habet  proportionem  eius, quam  latus  homologum  habet  ad", 
homologum  latus .  217 

¥rifmatafmilia,qu£  multiangulas  habent  bafes  in  fimilia  prifmata ,  triangulares  bafes  habentia 
diuiduntur,  numero^  equalia,&  homologa  totis  :  &  prifrna  adprifma  triplam  proportionem . 
habet  eius, quam  latus  homologum  ha bet  ad  homo l ogum  latus.  2 1  y.b 

iAequalhm pyramidum  &  multiangulas  bafes  habentium ,  bafes  ex  contraria  parte  altitudini 
bus  refpondent:&  quarum  pyramidum  multiangulas  bafes  habentium, bafes  ex  contraria  par 
,te  altitudinibus  refpondentyilUfunt  aquales.  2 18.  b 

Vrifnatnm  omnium  aqualium  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondere,  &  quorum  prif 
matum  bafes  ex  c  ontraria  parte  altitudinibus  refpondent,ea  effe  f qualia.  219 

Omnem  conum  fiue  reblum,fiue  fcalemm  tertiam  partem  effe  cyli  ndri  fiue  rectiyftue  fcaleni,  qui 
<’  eandem  bafim  habet,  & eandem  altitudinem.  22 a 

Similes  coni  &  cylindri  omnes  inter  fe  in  tripla  fnut proportione  diametrorum ,  qup  funt  in  ba- 
fibus.  222 

Si  cylindrus  fcalenus  plano  fecetur. oppofitis  planis  pa  ralleloy  erit  vt  cylindrus  ad  cylindrum ,  i  fa 
axis  ad  axem.  *  223  ,b 

Si  quilibet  cylindrus  fecetur  plano  bafibus  paralleloyVt  cylindrus  ad  cylindrum,  ita  efse  altitudi 
nem  cylindri  ad  cylindri  altitudinem. 

tonorum  omnium  &  cylindrorum  aqualium  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  recondent* 

C 'T  quorum  conorum  &  cylindrorum  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  re  {pandent  filii  in 
ter  fe  funt  aquales.  224 

Cylindri  omnes, &  coni  inter  fe  proportionem  habent  compofitam  ex  proportione  bafim,  et  pro 

22^.k 


IN  TERTIODECIMO  L  I  B  R  Q. 


D  Ropofitio  prima  aliter  demonfiratur.  22  y.b 

•*-  Data  redi  a  linea  extrema,  ac  media  ratione  febla, &  vtraque  ip fius  portio  data  erit. 

Si  rebia  linea  rationalis,  expofita  rationali  longitudine  commen fur  abibis,  extrema  ac  media  ratio 
ne  febla  fuerit, maiore  cius  portione  apotomen  effe  quintam,&  minore  effe  apotomen prima'. 
Data  maiori  portione, totam  re  clam  lineam, qua  extrema,ac  media  ratione  febla  fit, innetur  e. 
Data  maiori  portione  retia  linee, qua  extrema,ac  media  ratione  fecetur ,&  minorem  portionem 
&  totam  lineam  datam  effe.  230 

Tropofitio  fecunda  aliter  demonfiratur.  23  o.b 

Data  mitiori  portione  totam  rebia,  linea,  qup  extrema,  ac  media  ratione  febla  fit,  inuenire.  23  i.b 
Data  minori  portione  rebia  linep  qua  extrema, ac  media  ratione fecatur ,  &  maior  em  portione, 
&  totam  lineam  datam  effe. 

Si  rebia  linea  extrema, ac  media  ratione  fecetur, abfcindaturcf  d  maiori  portione  linea ,  qua  mino 
ri  fit  aqualis ,  erit  etiam  ea  extrema,ac  media  ratione  febla,  &  maior  portio  erit  que  abfeiffa 
efl  rebia  linea.  232 .b 

'  Simdior  portio  reblp  linee  extrema, ac  media  ratione  febla  fit  rationalis,  expofita  rationali  lon¬ 
gitudine  commenfurabilis ;  erit  minor  portio  apotome  quinta  ,  &  tota  ex  binis  nominibus 
quinta.  .  .  '  235 

Si  minor  portio  rebip  linea  extrcma;ac  media  ratione  febla  fit  rationalis,  expofita^  rationali  lon 
gitudine  commenfurabilis, erit  maior  portio  ex  binis  nominibus  quinta,&-  tota  ex  binis  nomi¬ 
nibus  prima.  .  2  3  3  ib 

Si  latus  hexagoni  extrema,ac  media  ratione  fecetur, erit  maior  eius  portio  decagoni  latus. .2,3  4  :b 
Si  in  circulo  rationalem  diametrum  habente  decagomm  aquilaterum  deferibatur ,  erit  decagoni 
latus  apotome  quinta.  2  34 

Si  latus  decagoni  aquilateri  in  circulo  deferipti  fit  rationale, erit  circuli  diameter  ex  binis  nomi¬ 
nibus  quinta.  234 

-  .  .  .  ....  2  v  4  .....  . . .  ■  .  Latus 


Latus  triangu  li  aquilateri  ad  retiam  Vineam  ,  qu&  ab  angulo  ad  bafrn  perpendicularis  ducitur , 
eam  potentia  proportionem  habere  quam  4  ad  3 .  2  3  <5.6 

Si  fint  tres  rett&  linea, ftj,  vt  prima  ad  tertiam ,  ita  quadratum  fccundp  ad  quadratum  tertia, 
erunt  ditia  linea,  deinceps  proportionales.  240 

I  N  Qjr  KTODECIMO  LIBRO. 

E^im,qup  d  centro  circuli  ad  latus  trianguli  &qui  lateri  perpendicularis  ducitur  ^dimidiam  ef- 
fe  eius ,qu<&  ex  centro  circuli:  244 

I  N  INTODECIMO  LIBRO . 

SI  d  vertice  pyramidis  ad  bafim  perpendicularis  ducatur, cadet  ea  in  centrum  circuli,  qui  circa 
bafis  triangulum  deferibitur.  249. & 

Retia  linea  ab  angulo  trianguli  aquilateri  dutlaper  centrum  circuVt,qui  circa  triangulum  defen 
bitur,  bafm  bifariam  fecat : 

Retiam  lineam  ab  angulo  trianguli  e quilat eri  dubiam  per  centrum  circuli ,  qui  circa  triangulum 
deferibitur, ad  bafm  perpendicularem  effe. 

Tropoftio  fecunda  planius  demonflratur.  2  5  o 

Omne  parallelogrammim  efi  in  vno  plano.  2$  i.b 

In  dato  dodecaedro  cubum  defcnbere.  255 

In  dato  dodecaedro  pyramidum, &  otlaedrum  deferibere. 

In  dato  Icofaedro  cubum  deferibere. 

In  dato  Icofaedro  pyramidem  deferibere. 

In  data  dodecaedro  Icofaedrum  deferibere . 
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E  V  C  L  I  D  I 

ELEMENTORVM 

LIBER  PRIMVS 

i’  v  <5W  C  0  m  M "E  T  U  H  I  I  s 

FEDERICI  C0MM^iNDI2JI  FRBJN^iTJS, 

DIFFINITIONES. 

I. 


rr 


pj  VNCTVM  EST,  cuius  nulla  eftpars, 
vel  quod  magnitudinem  nullam  habet. 

F .  C.  COMMENT^RIFS. 


FitcMcs  per-negationem  partum  fignificauit  nobis  puu- 
dum,  quod  eji  principium  totius  propofitg  contemplationis, 
cum  enim  principia  aliam  rationem  habeant  ab  ijs ,  quorum 
funt  principia  ,  &  eorum  negationes  illorum  quodammodo 
'naturam  ofieridarit ;  non  immerito  negantes  fermones  prin - 
cipusipfis  conuenire  comperti  funt  :  quod  etiam  ajferip  Tro 


dus aubloritdteTarmenidis.Tythagoncivero perpr opertionem, & tranflationem quandarn,pun  pundhim  fe 
dum diffinierunt enmpofitionemhabet ,  vmtdsnm  eundum  Py 
habet.  .Arijioteles  in quarto  diuinp  phy  lofophif  libro.  vbique, inquit ,  ipfim  vnum  aut  forma ,  aut 
quantitate  indiuifibile .  eorum  autem, quaefuantitati;  &  vt  quantitas  eji ,  diuidi  non  pofifmt,  id  foiqnenTija 
quidem ,  quod  penitus  efl  tale,  &  fine  pbfipehe,  dicitur  Vnikis;quod  vero  penitus  eji  tale,poftio-  bens . 
nemjj  habet,  dicitur  punSii ;  &  ictqkodvfKmodo  diuidipotejl, linea  nuncupatur ;  &  id  'quod  dua¬ 
bus  ex  partibus, fuperficiesiquod  Vero  omni  exparte,&  trinam  dimenjiohehabet^dicitur  corpus. 


I  I. 


Lineavero  eft  longitudo  latitudinis  expers. 


f »  c. 


C  0  M  M  E  N  T  <A  R 


i  r  s: 


i.m  ■ 


Tofipim&tm  linea fecundnmobfmet lo.cim :  namque  vtpunBumnd  lineam , 
perjic  em ,  de  qua  mox  dicetur ,  rationem  habet  principij .  punttum  quidem  ipfim,  vPrdhgtiiiii* 
dinum  omnium  principium  per  folam  negationem ,  lineam  vero  partimper  affirmationem ,  par- 
tan-pe^mggflSnefq'Jigfiificamtr  amdixit.^ longduifiM^  ^fe  hntifflpm  expertem .  fuerunt  qui 
lineam  aliter  diffinirent :  altj  enim  anfiiiov  lairhoc  ejt pimdi  fluxum  dixerunt;  alij  uf-.flrijlo- 
teles  to  jutyiBo?  povocy)  cAiuigirh  h  icfitv  J\iMgivovhoc  eji  magnitudinem, quae  vno  modo  diut 
d  potejl,  nempe  fecundum  lOnfxMmemllineae  auUmnotionemhabemus ,  vt  ^Apollonius  inquit, 
cum  longitudines  tantum  vel  viarum ,  vel  parietum  dimetiri  volumus ;  non  enim  tunc  latitudi¬ 
nem  , . '<&$rdjfimdinem  ■xdtfaigpmhs ,  fedvnicam  f>f[utm- 

admodum  &  cum  agros  metimur-,  ' fuper fidem  rejfiicimm ;  cum  autem  puteos,  folidum ;  omnes 
enim  dimenfiones  firmul  colligentes  dicimus  tantum  ejfe  ffiacnm  putei  jhuniam  loiigitudinem, lae¬ 
titudinem,  &  crafjitudinem .  fenfum  Ver.6  ipfius  lineae  habebimus,  fi  difiunfitiones  locorum  illu¬ 
minatorum  ab  vmbrofis  injpexermus ,  tum  in  luna ,  tum  in  terra ;  hoc  emmmedium  iuxta  lati- 
mdinem ,  dimenjionem  non  habet  3fed  iuxta  longitudinem,  quae  vnd  cum  lumine,  &  vmbra  pro 
•  tA  ducitur 9 


Pundu  ma¬ 
gnitudinum 
omniu  piiu 
cipium . 


Lines  no¬ 
tio. 

Superficiei 
notio'.'  : 
Solidi. 

.  Lines  fen- 
fus  unde  ha¬ 
beatur. 


Li  nec  fun- 
plices  . 
Mixta: , 


Linea  tribus 
modis  uti  - 
tur  Euclides 


Circularis  li 
nea  g  fe  nul¬ 
los  habet  fi¬ 
nes. 

Ellipfis. 


flato  q.  re¬ 
da  lineam 
diffiniat. 


Archimedis 
diffinitio  rc 
da:  linea:. 


Superficiei 
naris  diffi  - 

tiitionK. 

Superficiei 
cognitio .  & 
fenlus. 


evclid.  element, 

ducitur .  linearum  aliae  Jimplices ,  aliae  mixtae,  fimplices  funt  'retta ,  &  circulafis,  quamquam 
re&a  fmpliciorfit,  reliquae  vero  omnes  mixtae,  quales  funt  comfeUiones ,  helices,  conckqides, 
cijfoides  ,&  aliae . 

I  I  I. 

Lineae  fines  funt  punda. 

F.  C.  C  O  M  M E  N  T  A  R  I  V  S. 

Cum  linea  tribus  modis  vtatur  Euclides ,  vel 
enim  terminata ,  &  finita  ex  vtraque parte,  vel 
infinita,  vel  ex  altera  quidem  parte  finita,  ex 
altera  vero  infinita; hoc  loco  de  ea,quae  vtrinque 
finita  eft ,  fermo  habetur ;  cuius  fines  dicit  effe 
duo  punffa .  Circularis  autem  linea  per  fe  nullos 
habet  fines ;  fed  fi  aliquod  in  ea  punllum  accipia¬ 
tur  ,  idem  erit  &  principium ,  &  finis ,  diuerft 
tamen  ratione .  quod  diximus  de  circulari  linea, 
idem  &  de  ellipfi  dici  potefl,quae  ipfa  in  fe  ipfam 
vergit  ficuti  circulus:  fi  autem  fumatur  portio  cir 
cularis  lineae, feu  ellipfs,  eius  non  aliter  i  quam  retiae  lineae  fines  erunt  duopuntia.  Eodem  mo¬ 
do. &  de  alfis  curuis  lineis  intelligendum  e  fi. 

XIII. 

Reda  linea  eifi,  qua?  ex  aequali  fuis  interijeitur  pundis. 

F.  C.  COMMENTARIFS. 

Hoc  efl  retia  linea  efi,quae  aequalem  continet  difiantiam,eam  f  :ilicet,quae  inter  fua  interfici¬ 
tur  puntia .  quantum  enim  alterum  puntlorum  ab  altero  diflat, tanta  eft  magnitudo  rettae  lineae 
ab  tjs  terminatae. atque  hoc  eft  ex  aequali  fuis  interijcipunciis.fi  autem  in  circumferentia  circuli , 
aut  alia  quauis  linea  duo  puntia  fumantur;  eius  portio,  quae  interficitur,  longe  maior  erit ,  quam 
fit  ditiorum  puntiorum  difiantia.  ad  hunc  quidem  modu  retiae  lineae  diffinitionem  exponere  mihi 
videtur  Troclus .  Tlato  autem  retiam  linea,  diffinit  efffi  eam  h£ 

TKfi%<rct  Tois  oiKgai?  tZ5MgocrdtT,boc  efi  cuius  media  extremis 
obfiflunt.  illud. n.  fis, qu^  in  retia  line  a funt,  nec  effario  contingit; 
fis  vero,quae  in  cir  culari, aut  alia  quapiam  linea,  tion  item.  Vn 
de  &  aflrologi  dicunt  folem  deficere ,  cimln  eadem  r.etla  linea 
conflituitur  ipfejunaf  et  oculus  noflcr:obfflit  enim  ei  tunc  luna 
media  exiflens .  At  Archimedes ,  vt  Troclus  autlor  efl ,  dixit 
retiam  lineam  effe  breuiffimam  omnium,quae  eofdem  habent  fines ,  quae  quidem  diffinitio  recepta 
efl  in  Campani  editione  ,  linea,  inquit ,  retia  efl  ab  vnopuntlo  ad  alium  breuiffima  extenfiq  in  ex¬ 
tremitates  fuas  eos  recipiens, 

V. 

Superficies  efl;  id  5  quod  longitudinem  ,  et  latitudinem  tan¬ 
tum  habet*  ,  : 

F.  C.  COMMENTARIIS. 

Superficiem  dixit  longitudinem ,  &  latitudinem  tantum  habere ,  propter ea  quod  craffitudink 
expers  fit.  alfi  corporis  terminum  ipfam  effe  diffinierunt;  alfi  magnitudinem  binisdiflantem  inter 
uallis.fuperficiei  vero  cognitionem  nos  habere  dicunt ,  quando  agros  dimetimur,  &  eorum  terni 
nos  iuxta  longitudinem,  ac  latitudinem  diflingumus.  fenfim  vero  quendam  capere,  qyando  vm- 
bras  afficimus, cum  enimipfae  craffitudinis  fmt  expertes,  quud.partes  terrae  interiores  penetra¬ 
re  nonpoffunt ;  latitudinem ,  &  longitudinem  tantum  habent,  fuperfickrm diae  fimplices  funt. 


LIBER  I. 

.dic  mixte .  fi  mplices  funt plana ,  &  fh frica ,  relique  vero  mxtp ,  vt  Cylindrica, ,  conica ,  &  Superficies 
quf  d  coni  feffi  oribus  ortum  habent ,  videlicet  conoidum ,  &  fhproidim  figurarum,  &  alip.  & 

Superficiei  fines  funt  linex. 

V.  C.  COMMEFtTuiRlVS. 


_  i  non  omnis  lineae  fines  funt  punlla. 

Ita  non  omnis  fuperficiei  fines  funt  lineae ;  fuper fides 
mm Jphprae,vel  fityroidis  per fe  nullos  habet  buiuf- 
modi  fines ,  ni  fi  planis  abfeindatur ,  nam  tunc  fines  ba~ 
bet  lineas  ipfas ,  qug  ex  feftione  oriuntur .  fuperficiei 
autem  circuli,  &  eius ,  que  ellipfi  continetur ,  finis  efi 
linea  vna,  videlicet  circumferentia,  &  ellipfis .  quod 
fi  fecentur  tunc  pro  finibus  lineas  habebunt . 

Plana  fuperficies  eft  qux  ex  xqua 
li  fuis  interijeitur  lineis» 

F*  C.  COMMENTuiRIFS, 

\Antiquior es philo fophi  (vt  teflatur  Troclus,jTMV 
iZSKpxvmv  ro  tzslzstt/lov  hoc  efi  fuperficiem ,  & 
planum  pro  vno,eodemj}  accipiehant.sAt  Euclides, & 
qui  eumfecuti  funt, genus  quidem  fuperficiem  faciunt, 
eius  vero  feci  em  planum ,  vel  planam  fuperficiem, . 
quemadmodum  linep  fedem  rettam  lineam ,  &  idcir 
co planum  diffiniunt  ex  quadam  ad  r ellam  lineam  proportione,  vt 
erim  rella  linea  efi ,  qua  ex  $  quali  fuis  interijeitur  punitis ,  vel 
anus  media  extremis  obfftunt ,  vel  breuiffima  omnium  ,  qup  eof 
dem  habent  fines ,  ita  planam  fuperficiem  dixerunt  efi 'e  eam ,  qup 
ex  aquali  fuis  interijeitur  lineis ,  vel  cuius  media  extremis  obfi- 
ftunt,vel  brejiiffimam omrimm fuperficierum  eofdem fines haben 
tium ,  &  omnino  queemque  funt  reltc  linep  diffinitiones ,  omnes 
ad  planam  fuperficiem  commodiffime  transferri  pojfunt . .  j Quod 
cum  multe  fint  fuperficierum  feries ,  Euclides  planam  tantum  dif 
finiuit,  atque  in  hac  figuras ,  &  earum  affeHiones  contemplatur » 

VIII. 

Planus  angulus  eft  duabus  lineis  in  plano  fe  fe  contingentibus, 
St  non  in  diredum  iacentibus, alterius  ad  alteram  inclinatio. 

i  x. 

Quando  autem  quf  angulum  continent  redx  linex  fuerint ,  re- 
dilineus  angulus  appellatur» 


Superficies 
Sphxrx,  & 
Sphaeroidfs. 

Superficies 
cuculi,  &  d- 
lipfi  eoreta. 


Superficie, 
&planu  An 
liqui  pro  eo 
dem  accipie¬ 
bant. 


Planx  super 
ficiei  uaria: 
diffinitiones 


Euclides  su¬ 
perficie  pla¬ 
nam  tatuna 
diffiniuit. 


F.  C.  COMMENTURIFS, 


Angulum  alij  quidem  inprpdicamento  eorum  que  funt  ad  aliquid  ponentes ,  inclinationem  effe  *  w£  ci<  'fu 
dixerunt ,  vel  linearum ,  vel  planorum ,  qup  ad  fe  inuicem  inclinata  funt .  alij  in  qualitate  ipfirn 
comprehendentes  ,vtr  ellum,  &  inflexum,  talem  quandam  affeltionem  dixerunt  effe fuperfi¬ 
ciei  ,vel  folidi .  alij  autem  ad  quantitatem  referentes  vel  fuperficiem ,  vel  folidum  effe  affeuera- 
rmg .  diwditur  ,  inquiunt  ,  qui  in  fuperficie  efi  angulus  linea  ,*  qui  in  folidis  fuper ficie  .  quod 

vi  a  autem 


AnguIorS 

diuiiio. 


Angulus  cor 
jiiculai  is. 
Sermicirculi 
angulus. 


Anguli  dein 
ccpsquisit. 


E  V  C  L  I  D.  ELEMENT, 

autem  his  diuiditur  nihil  aliud  efi ,  nifi  magnitudo ;  &  hpc  non  linearis ,  namque  lineam  pundum 
diuidit.  quare  relinquitur,  vt  fitfuperficies,  vel  [olidum.  Quid  igitur  in  tanta  controuerfia  dicen¬ 
dum  i  aut  quid  eorum  dicemus  effe  angulum  i.ReJpondet  Tr ocius  angulum  nihil  ejfe  eorum  per  fe 
[e ,  fed  ex  concurfu  omnium  confiitui .  contingere  autem  hoc  non  folum  angulo,  fed  Qr  ipfi  trian¬ 
gulo  ,  quod  quidem  particeps  efi  quantitatis ;  &  idcirco  aquale  dicitur ,  &  in? quale ,  vtpote 
materie  rationem  habens ,  particeps  quoque  efi  qualitatis  eius  ,  qup  ad  figuram  pertinet ,  quo¬ 
niam  &  fi milia  dicuntur  triangula ,  &  inpqualia .  Ita  igitur  angulus  quoque  omnino  quidem  in¬ 
diget  quantitate ,  indiget  autem  &  qualitate  ,per  quam  v  eluti  propriam  habet  formam ,  &■  exi 
ftentip  figuram .  indiget  denique  cr  determinantium  ipfim  linearim,  vel  planorum  comprehen¬ 
dentium  habitudine .  atque  ex  his  omnibus  angulus  confiat  ,  non  tamen  efi  vnum  aliquod  eorum » 
c‘T  efi  quidem  diulif  bilis  ,  &  p qualitatem ,  &  inequalitatem  fufeipere  potefi ,  iuxta  eam,  qug  in 
ipfio  efi,  quantitatem. 

.Angidorwn  alij  qui¬ 
dem  in  fuperficiebus , 
alij  vero  in  [olidis  con 
[fiunt  :&  eorum  qui 
in  fuperficiebus  alij  in 
fmplicibus,alij  in  mix 
tis.  Lorum  qui  in  pla¬ 
nis  fiunt  alij  fiimp  lici¬ 
bus  lineis  comprehenduntur ,  alij  mixtis ,  alij  vtrifque .  omnes  autem  qui  redis  comprehendm 
tur  lineis  redilinei  app  ellantur . 

X. 

Cum  vero  reda  linea  fuper  redam  lineam  infiftens  eos,qpi  dein 
ceps  funt  angulos  aquales  inter  fe  fecerit ,  redus  eft  vterque  £qua 
lium  angulorum :  et  qua?  infiftit  reda  linea  perpendicularis  voca¬ 
tur  ad  eam ,  cui  infidit. 

X  i. 

Obtufus  angulus  eft ,  qui  maior  eft  redo» 

XII. 

Acutus  autem, qui  redo  eft  minor. 

•  c 

F.  C.  C  0  M  MENT^KIFS. 

In  di  ffinitione  anguli  obtufi ,  &  acuti  genus  fubintelligi  oportet ,  efi  enim  vterque  ip forum  re- 
'Milineus ;  hic  quidem  minor  redo ,  ille  autem,  maior .  Sed  non  [impliciter  quicumque  minor  efi 
• redo ,  is  efi  acutus ;  neque  quicumque maior  redo  efi.  obtufus  .nam  qitigrpce  kipoirbiijl^s  di¬ 
scitur  ,  hoc  efi  corulcnlaris ,  quii  continetur  reda  linea  circulum  contingente ,  &  circumferentia, 
ipfa ,  non iantfimrodo ,  fed  etiam  omni  acuto’ efi  minor ,  acutus  'autem  non  efi  femiciriuU 
angulus  omniredq)  efi minor  fedtarhenA  non  , efi  acutus .  quorum  qfidem  caufaefi  tquQd -fimn 
mixti, &  non  reciilinei.  &  eorum, qui  lineis  circularibus,  aut  alloqui  euntis  continentur  multi  re 

?•  fj  p  t  i  i.  yi  •:  j  /i  o  bn  v,  np 
/uitdhqo 


ri.ofajocD 


3X11 J  i: 


do  maior  es. apparent,  non. 
tamen  furit  omnfi  f  Cum  - 
igitur  redum  angulum  dif 
finire  propofuijfet  Lucii  - 
des  reda  ajfumpfit  lineam 
fuper  aliam  redam  infi- 
flepmm ;  &  angulos ,  qifi 
exfiptraque  parte:  funt,  . . 
quos  angulos  deinceps  ap-  . 

pellat, mter  fe  aequales  fi  .  .  .  . . 

cientem •  Qbtufum  aitteqi,,.  cfiracutum  diffiniens  non  item  ajfumpfit  redam  lineam  ad  alterutram 

partem 


i  n 

:  Vi  S  \L 

u  ■■■■;<: 
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partem  inclinatam  ,  fedper  comparationem  ad  rectum  explicaifit.  ipfe  enim  etiam  non  redorum 
menfura  e[i  ,  quemadmodum  &  inp  qualum  e  qualitas .  linee  vero  ad  alterutram  partem  inclina 
t£  infinitg  funt ,  &  non  vna  tantim ,  vt  perpendicularis .  illud  autem  meminiffe  oportet  Eucli¬ 
dem  hoc  loco  de  ijsfermonem  habere ,  que  in  eodem  plano  confifiunt .  quare  neque  perpendicula¬ 
rem  omnem  diffiniuit,  neque  omnem  angulum .  folida  enim  perpendicularis  non  ad  vnam  tantim 
retiam  lineam  angulos  reffes  facit,  feci  ad  omnes ,  qup  ipfam  tangunt,  in  fubiedo  exiftentes  pia¬ 
tio, de  qua  in  vndecinio  libro  agetur. 

XIII. 

Terminus  eft,  qui  alicuius  efl  finis. 

F.  C.  COMMENTARI?  S. 

Terminum  non  ad  omnem  magnitudinem  referri  oportet ,  vt  feribit  Troclmjinep  namque  ter 
minus  efl ,  &  finis ,  fed  ad  fpacia ,  qup  funt  in  fuperficiebus.,  &  ad  folida .  nunc  enim  terminum 
vocat  ambitum ,  qui  jpacium  vnumquodque  determinat ;  &.  buiufmodi  terminum, finem  ejfe  di 
cit ,  non  vt  punitum  dicitur  linep  finis ,  fed  vt  includit ,  &  feiungit  ab  ijs,  qup  circimpof ita  funt. 
efl  autem  hoc  nomen prifep  illi  geometri?  proprium ,  per  quam  agros  metiebantur ,  &  eorum  tcf 
minos  difiindos  feruabant ,  ex  qua  huius  fcientip  cognitionem  afflenti  funt .  buiufmodi  igitur  am 
hi  tum  exteriorem  terminum  vocans  Euclides  iure ,  &  merito  ipfum  finem  determinauit  Jp  ado¬ 
rum  .  per  hunc  enim  vnumquodque  contentorum  pr^ finitur ,  v eluti  in  circulo  ,  circumferentia 
quidem  terminus  efl ,  &  finis ;  ipfum  vero  planum  aliquod  jpacium  efl,  &  f  militer  in  triangulo 
tria  latera ,  &  in  quadr dater o  quattuor  latera  termini  funt ,  &  fines ;  jpacium  vero ,  quod  his 
lateribus  continetur. 

X  I  I  I  I. 

Figura  eft ,  quae  aliquo ,  vel  aliquibus  terminis  continetur. 

F.  C.  COMMENTARI?  S. 

Figurarum  aliae  planae, aliae  folidf. planarum  figurarum  circulus  quidem ,& eUipfis ,  folida- 
rum  Jphpra,  &  fpb$r oides  vnico  termirio ,  alfl  pluribus  terminis  continentur. 

X  V. 

Circulus  ell  figura  plana  vna  linea  contenta,  quae  circumferen¬ 
tia  appellatur :  ad  quam  ab  vno  pundo  intra  figuram  exiftente  om 
nes  redas  lineae  pertinentes  fiunt  equales. 

xvi.  . 

Hoc  autem  pundum  centrum  circuli  nuncupatur. 

F.  C.  C  O  M  M  E  N  T  U  R  I  V  S. 

Circulus  planarmn  figurarum  prima  efl  ffimpliciiate  quidem  fofidis  prpfians  3*  vniutUvero 
ad  planas  rationem  habens. 

Figura  ]  loco  generis .  Plana  ]  ad  differentiam  figurarum  foli - 
darim .  Vna  linea  contenta  ]  vt  differ at&h  ijs ,  qup pluribus  la-  ' 

teribus  continentur .  qua:  circumferentia  appellatur  ]  per  hoc 
differt  ab  eUipfi,  qu$  &  ipfa  vna  linea  continetur,  fed  eam  elli- 
pfim  vocant  ,  liceat  enim  mihi  nunc  jpacium  ellipfi  contentum  etiam 
ellipfim  appellare.  Ad  quam  ]  ab  ellip fis  autem  centro  nonplures, 
quam  quattuor  re  de  linep  e  quales  ad  ambitum  duci  poffunt.zb  vno 
punfto  ]  ex  infinitis  pundis,  qup  intra figuram  funt ,  vnum  dum¬ 
taxat  hoc  proflare  potefl .  intra  figuram  exiftente]  e/2  etiam 
pundum  extra  figurp  planum ,  a  quo  omnes  redp  linep  ad  ciraem~ 
ferentium  dudp  funt  equales ,  quod  non  ce^trurn ,  fed  circuli  polus  ■ 

irijpbpricis  appellatur.  "  5 

Diameter 


Angulus  re- 
ftuseft  non 
rectam  me- 
suia,  quem¬ 
admodum 
inaequalium 
aequalitas. 


Terminus, 
&  finis. 


Figurarum 
alis  pians , 
alis  solids. 


EUipfis. 


Circuli  po» 
lus. 


I  V  C  U  D.  ELEMENT, 

X  v  1  I. 

Diameter  circuli  eft  reda  qusedam  linea  per  centrum  duda ,  Sc 
ex  vtraque  parte  a  circumferentia  circuli  terminata ,  quse  quidem 
et  bifariam  circulum  fecat, 

F.  C,  COMMENTiARIFS. 

Diametri  pa  Diameter  circuli  ]  funt  enim  par allclogr armorum  quoque  diametri  ,fed  bp  interdum  tPm 
rallelo  gram  ydvm  hoc  eft  diagonij  appellantur .  funt  &  diametri  eUipfis ,  quarum  dup  axes  dicuntur .  prp - 
momm.  {erea  eflam  jpkerp  diametri  funt, qup  axes  nuncupantur .  circuli  igitur  propria  eft  diameter .  re¬ 

da  quadam  linea  per  centrum  duda  ]  poffunt  namque  in  circulo  duci  infinitae  rettae  /i- 
nep ,  que  per  centrum  non  tranfemt .  &  ex  vtraque  parte  a  circumferentia  circuli  termi 
nata.  ]  recte  linee  etiam  per  centrum  dufitp,  qup  vel  citra,  vel  vitra  circumferentiam  termmat» 
tur, diametri  non  funt.  qua  &  bifariam  circulum  fe 
cat.  ]  fit  enim  circulwiA  B  C  D,  cuius  diameter  ^  C: 
et  flante  diametro  intelligatur  circumfer  etia  .ABC  ele 
uari ,  ac  fuperponi  circumfer entip  JL  D  C.Dico  circum 
ferentiam  .ABCipfi^ADC  congruere.fi  enim  non  con 
gruit, vel  cadet  extra, vel  intra,vel  partim  extra, par 
tim  intra,  cadat  primum  extra  fi  fieri  poteft:&  ex  cen 
tro  circuli,  quod  fit  E, ducatur  E  B  fecans  circumfer  en 
tiam  DC  in  F.  quoniam  igitur  rettp  linee  d  centro 
ad  circumferentiam  duEtp  inter  fe  funt  p  quales,  erit  re 
lia  linea  E  B  pqualis  ipfiE  F ,  hoc  eft  totum  parti 
quod  fieri  non  potefi.  quare  circumfer entia\A  B  C  ex¬ 
tra  ipfam  UDC  non  cadet  .fimiliter  demonftrabimus  neque  eam  cadere  intra ,  neque  partim?# 
tra  partim  intra,  in  ipfam  igitur  cadat  nec.effe  cft:&  circumferentia  „ ABC  congruet  ipfi  ^4D 
Qiiod  fi  circumferentia  etreumf er  entip  congruit, & fuperficies  contenta  retia  linea  ^ tC,&  cir¬ 
cumferentia  u4BC  congruet  fuper fidei ,  qup  eadem  Uf,  &  circumferentia  ^LDC  continetur . 
ex  quibus  fequitur  per  oliauam  communem  notionem  &  circumferentiam  circumfer  entip,  &  fit 
per  fidem  fup  er  fidei  p  qualem  effe .  diameter  igitur  *A  C  circulum  Jl BCD  bifariam  fecat .  quod 
oportebat  demonftr  are. 

XVIII. 

Semicirculus  eft  figura,  qua?  continetur  diametro ,  &  ea  qua»  ex 
ipfa  circuli  circunferentia  intercipitur. 

X  I  X . 

Portio  circuli  eft  figura ,  qug  reda  linea ,  &  circuli  circumferes 
tia  continetur, 

'  F.  c,  C  0  M  M  $  N  r  «4  1  l  r  St. 

t  Ex  circuli  quidem,  dijfi 
nitione  centri  naturam  in - 
uenit,ab  omnibus  alijs  pun 
His  qup  in  circulo  funt  dif 
ferentem ;  d  centro  autem 
:  diametrum  diffiniuit  ,  & 
ab  omnibus  alijs  retiis  li - 
meis ,  qup  intra  circulum 
deferibuntur  ,  feiunxit. 
mne  autem  d  diametro 
quid  nam  fit  fernicir culus 
tradit ,  cum  dicat  ipfum 
contineri  duobus  terminis ,  ijsfcfcmper  dif  er  entibus  9  Videlicet  nUa  linea  y  &  circumferentia  ? 

&  re  clam 
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&  retiam  lineam  non  ejfe  quamlibet  ,  fed  circuli  diametrum ,  fl  quidem  &  minor  portio  circuli 3 
&  maior  continetur  retia  linea,  &  circumferentia ;  quae  tamen  femi circuli  non  funt  ,  quo¬ 
niam  circuli  diuifio  non  efl  fatia  per  centrum .  omnes  autem  buiufmodi  figurae  biformes  funt3 
&  ex  difimilibus  conflant. figurae  enim  contentae  duobus  terminus 3  vel  duabus  circumferentes 
continentur  3  vt  lunularis ,  vel  retia  linea  3  &  circumferentia  3vt  iam  ditiae  3vel  duabus 
lineis  mixtis  3vtfi  duae  ellipfes  fe  'mulcem  fecent  3  figuram  continebunt ,  quae  inter  ipfas  in 
terijcitur  3  vel  mixta  &  retia  ,  vt  ellipfis  dimidium .  itaque  femicirculus  duabus  quidem 
lineis  diffimilibus  ,  fed  tamen  fimplicibus  ,  atque  ad  fe  fe  applicatis  continetur  .  ante¬ 
quam  igitur  triadicas  figuras  diffiniat  3  iure  merito  pofl  circulum  ad  biformes  accejfit , 
quoniam  duae  retiae  lineae  fpacium  concludere  nunquam  poffunt ;  retia  autem  linea  &  circum 
ferentia  poffunt .  &  duae  circumferentiae  fi militer  vel  angulum  facientes ,vt  in  lunulari  3  vel  fi 
guram  angulis  expertem ,  vt  fi  duos  inteUig.vs  circulos  idem  centrum  habentes .  quod  enim  me¬ 
dium  interijcitur  fpacium  duabus  circumferentes  continetur  interiori  3  &  exteriori  3  &  nullus 
fit  angulus  3  cumfe  inuicem  non  fecent  3  vt  in  lunulari  3  &  vtrinque  conuexa  figura .  *At  vero 
centrum  femicirculi  idem  effe,  quod  &  circuli  centrum,manifefle  confiat,  diameter  erum  centrum 
in  fe  habens  complet  femicirculum .  Illud  autem  notatione  dignum  folam  hanc  figuram  ex  planis 
in  ambitu  centrum  habere .  vnde  colligitur  centri  tres  effe  locos  3  vel  enim  intra  figuram  3  vt  in  Ccntru  tr« 
circulo  &  ellipfi ,  vel  in  ambitu  vt  in  fmkirculo,  vel  extra3  vt  in  vna  fetiiomm  conicarumtv\-  lubcc  loco*- 
delicetinhyperbola, 

X  X. 

Redilineae  figurae  funt ,  quae  redis  continentur  lineis  * 

X  x  l. 

Trilaterae  quidem,  quae  tribus, 

XXII. 

Quadrilater^ ,  quae  quattuor. 

XXIII. 

Multilaterae  vero,  quae  pluribus,  quam  quattuor  redis  lineis 
comprehenduntur. 

F.  C.  COMMENT,ARiys. 

Tofi  circulum ,  femicirculum , 

&  circuli  portiones ,tranfit  ad  fi¬ 
guras  retiilineas,quae  qmde  or 
dinatimper  numeros  in  infinitum 
procedunt  yimtium  ducentes  d  ter 
nario, quoniam  duae  retiae  lineae 
fpacium  concludere  non  poffunt , 
vti  ditium  efl .  Meminit  autem 
trilaterarum ,  &  quadrilaterarim  dumtaxat  flgurarim,vtpote  quae  magis  dementares  funt ; 
in  primo  enim  libro  de  triangulis 3  &  parallelogrammis  agit,  reliquas  communi  nomine  multilate 
ros  appellans. Torro  figurarum  planarum  aliae  fimplicibus  continentur  lineis, aliae  mixtis , aliae 
Vtrifquc.  &  earu,quae  fimplicibus  ialiae  quidem  flmilibus  fpecie  continentur,  vt  retiilinea,alia'e  yifl0t 
fpecie  diffimilibus,  vt  femicirculi, & circulorum  portiones ,  earum  infup er ,  quae  fpecie  fimili- 
bus  aliae  circulari  coprehenduntur  linea,  aliae  retia,  ^it  earti  quae  circulari, aliae  duabus, aliae 
pluribus  continentur  &  vna  quidem  circulus  ipfe,quae  vero  duabus ,aliae  angulorum  expertes, 

funt. 


£  V  O  L  ID.  E  h  E  M  E  N  T. 

Cciton*,  junici  corona,  ,quae 
conccr.tr icis  circulis  ter 
minaturi  alif  angulares 
ut  menificus. earum  quae 
pluribus  y  quam  duabus 
continentur  3  procefius 
eft  in  Infinitum :  tribus 
namque  3  &  quattuor , 
ei  quae  deinceps  fiunt  cir 
cumferentijs  quadam  fi¬ 
gurae  comprehendutur. 
fi  enim  tres  circuli  fie  fie 
contingant ffiacium  con - 
cludut  trilatenwii  quod 
tribus  circumfer etijs  ter 
minatur  3  fi  vero  quat¬ 
tuor,  quattuor  circumfe 
rentus ,  &  deinceps  fi¬ 
mi  liter  .  poflremo  ea  - 

rim ,  quae  retiis  lineis ,  aliae  quidem  tribus ,  aliae  quattuor,  aliae  pluribus  conthieikur. 

X  X  I  I  I  I. 

Trilaterarum  figurarum  asquilaterum  eft  tmngulun^  quod  tria, 
latera  habet  squalta.  '  ,  '4' 

Ifofceles/iue  a?quicrure3  a uod  duo  tantu  aqualia  latera  habet. 

x  X'  v  i.  ■  ■"  v  '  ■  : 

Scalenum  vero  eft ,  quod  tria  in^qualia  habet  latera. 

x  x  v  1  i.  , 

Adhaec, trilaterarum  figurar u m 3 re&angul  um  quidem  eft  trian¬ 
gulum  5  quod  redum  angulum1  habet". 

x  v  1 1 1. 

Obtufiangulum  eft  >  quod  (Sbtufum  habet  Angulum. 

X  X  I  X.  ei  ' ':j 

Acutiangulum  vero  ,  quod  tres  acutos  angulos  habet » 

F.  C.  COMMENTARI?^,. 

Triangulorum  diuifio  interdum  quidem  d 
lateribus ,  interdum  yero  ab  angulis  ortum 
habet  prgcedit  ea ,  quae  d  lateribus  tam - 
quam  nota,  fiequitur  autem  ea  quae  ab  angulis 
tamquam propria,quoriiam  &  tres  ipfi  angu¬ 
li, videlicet  retius,  obtufius,  &  acutuMolis  re 
ffilineis  figuris  eonueniunt:  aeqpalftas  yerb  la 
terum ,  &  ine qualitas  inuemtur  etiatfi  infjs  , 
quae  retiilineae  non  fiunt,  dicit  igitur  'triangulo 
ru  alia  efife  aequilatera,  alXq  acquicruria, '  alia 
fcalena ,  vel  enim  Omnia- later  a  aequalia  fiunt, 
yel  omnia  ing qualia,  vel  duo  tantu  aequalia. 

Rurfius  triangulorum  alia  retiangula ,  alia  'obtufiangula ,  dia  acutiangula ,  &  retiqngnlum  qui¬ 
dem  diffinit,  quod  vriim  'angulum  retium  habet,  quemadmodum  mufrahgultm ,  quodvmm 

habet 


twv.v.vr 

c%3K0tVtoq : 


UBER,  I. 
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habet  obtufim ,  fieri  enim 
nonpotefi 3  vt  triangulum 
plures  vno3vel  reClos3vel 
obtufos  angulos  habeat s 
acutianguhm  vero ,  quod 
omnes  habet  acutos ;  non 
enim  Jdtis  efi  vmctm  acu 
tum  habere ,  omnia  fi  qui 
dem  triangula  hoc  mo  - 
do  acutiangula  ejfent  ,  namque  omne 
duos  habeat  acutos  neceffe  efi  ,  tres  autem  acutos 
acutianguhm  folwn .  ex  his  diuifionibus  colligitur 
feptem  tantum  ejje  triangulorum  reftMneorumJpe- 
cies ,  &  neque  phr es ,  neque  pauciores .  aequilate 
tum  cmm  acutianguhm  tantum  efi  i  reliquorum  ve 
ro  vnumquodque  efi  triplex;  nam  aequicrure  vel 

reU  angulum' efi ,  vel  obtufiangulum ,  vel  acutiangulum:&  fimiliter  fcalemm  vel  rettangultm 
vel  obtufiiangulmh ,  vel  acutmguhm , 

X  X  X» 

Quadrilaterarum  figurarum  quadratum  eft  quod&  asquilate- 
mm  eft,&  redangulum. 


XXXI. 

Altera  parte  longior  figura  eft, 
quas  redangula  quidem  3  asquilate- 
ra  vero  non  eft. 


XXXII. 

Rhombus  ,  quas  asquilatera  quidem  ,  fed  redangula  non  eft* 

Rhomboides5quas  &  op 
pofita  latera  >  &  oppofitos 
angulos  inter  fe  equalesha 
bet, neque  gquilatera  eft, 
neque  redangula. 

X  X  X  I  I  I  I. 

P raster  has  autem  reliquas  quadrilaterae  figuras  trapeda  yo* 
centur. 


F.  C.  COMMENTiARIFS» 

Quadrilaterarum  figuram  aliae 
ae  quii  at  erae  fiunt ,  aliae  non  aequi - 
later ae .  rurfius  aliae  re&angulae ; 
aliae  non  reClangulae .  quae  igitur 
aequilaterae  3  &  reClangulae  fiunt 
quadrata  appellantur  .  quae  vero 
reClangulae  &  non  aequilaterae 3al 
tera  parte  longiores:  &  quae  aequi 
later ae3  &  non  reClangulae ,  rhombi .  & pofiremo  quae  neque  aequilaterae ,  neque  reftan- 
gulae  latera  habent  3  &  angulos  3  qui  e  regione  fiunt  inter  fe  aequales ,  rhomboides  vocantur. 
*hj  m  hunc  modum  diuidmt.  Quadrilaterarum  figurarum  aliae  paraUelogramma  funt ,  quae  la • 


Septem  ttm 
guJorum  io» 
«Silineoim* 


Quadrilaffc- 
larum  figu¬ 
raram  diul- 
fio. 


Quadratu.' 

Altera  parte 
longius. 

Rhombus. 

Rhombe** 

des» 


.  E  V  C  L  I  D.  -E  Ji  E  m  E  N  T. 

O  uadiata  tmt  ex  '°PP°flt0  pxrtUetq.  habent ,  non  pardllelogranma  vero ,  quae  latera  parallela  non  ha ■, 
rljfiiyfy  bm .  pardlelogratomorim  autem  alia  qualem  &  reflangula,  &  'ae quilater a  fient  vi  qua  Ira  - 
ytl  3  ta, ,  quae  d%r  aecis  TiTgcty&vx  appellantur ,alia  neque  reflangula ,  neque  aequitatem ,  vt  rhom 
Rfaomboi-  bo  idea ,  quae  figuram  rhombo  jimllem  habent .  aha  refl  angula  quidem,  fed  non  aequilatera ,  vt 
dea.  ■  altera  parte  longiora  j  alia  e  contrario  aequilatera  quidem ,  non  autem  reflangula,  vt  rhom-. 
Rhombus,  bm ,  nonparaMogrammorum  vero  alia  duo  latera  tantum  balent  parallela ,  alia  nulla  pror- . 
Trapezia.  Jus  paralida  habent;  &  illa  quidem  vocantur  trapszpa,  hec  vero  trapezoidea  .  Trape- 
Ttapezoit  ziorumdia  quidem  latera,  quae  parallelas  imeas  ■■commgwit ,  aequalia  habent ,  alia  vero 
T  i  eziaac-  'inae(lu^ia  ‘  &  Hia  aequicrima  trapezia,  bpc  ficalena  trapezia  appeUantur ,  qmdrilaiera  igl- 
qukmia,%  turfigwra  feptem  mdis  cwftitmtur .  wm  prima  quidem  quadratum  efi  ,  fecunda  altera  parte 
Scalena.  ’  longius, tertia  rhombus, qmrta  rhomboides,  quinta  aequkrrtre  trapexmn,  fexta  fcalemm  irape 

zium  yfeptima  trapezpides ,  Euclides  autem  figuras  cfiudriluter as  in  par allelogramma,  non 

parallelogramma  diuidere  minime  potuit ,  quippe  qui  neque  de  parallelis ,  neque  de  parailelegrdr 
mo  prius  proflant :  trapezia  autem ,  &  trapezoidea  omnia  communi  iiomineappellauittrape-- 
gia  ad  eorum  quattuor  differentiam ,  in  quibus  parallelogrammorum  incfi  proprietas  ,  nempe 
ex  Qppofito  latera  &  angulos  habere  aequales  ;  quod  ipfein  rhomboide  tantum  pofuit ,  ne  follis 
In  quibus  Vagationibus  ipfumdiffi nitet ,  cum  dixityneque  aequdatemm,  neque  reflangulum;  in  quibus 
pioprijs  roni  enim  propriis  caremus  rationibus ,  communibus  vti  neceffariumeft  .  videtur  autem  rhombus 
pus  caiemus,  dimotum  effie  quadratum ,  &  rhomboides  dimotum  altera  parte  longius ,  propter  ea  quod  iuxta 
utai^uin  '5  'latera  qw.dem  hec  ab  illis  non  differunt ,  fed  iuxta  angulorum  dumtaxat  obtufitaies ,  &  (i cum 
“  ■  ‘  na, cum  illa  reflangula  fini. 

XXXV, 

Parallela  ,  feii  aequidiftautes  -  •  '  _  ;  ■  -  .  ■  f 

redae  line^  funt ,  qu£  cum  in  e Qr-. 

dem  fmt  plano  ,  &  ex  vtraquepar  " - « 

te  in  infinitum  producatur, in  neu 
tram  partem  inter  fe  conueniunt. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  «4  K  l  V  S , 

Quae  nam  fmt  parallelarum  ,feu  aequidi flantium  reflarum  linearum  elementa, ,  &  quibus 
accidentibus  digno fcantur ,pofiea  difcemus.nmc  quaefint  pareUelae  his  verbis  diffinit .  Qusi 
cum  in  eodem  fint  plano  2  f  enim  altera  quidem  fit  in  fubiecto. plano,,  alter  a  autem  in  fublimi 
iuxta  quamuis  pofitionemfinterfe  non  conueniut,non  tame  propter  ea  paralleldc  funt. Et  ex  vtra 
que  parte  in  infinitum  producantur., in  neutram  partem  inter  fe  conueniunt  ]  nam 
rectae  lineae  non  paraUclae,f  aliquatenus  producantur  ,n§n  ccnuenient  i  in  infinitum  autem  pro¬ 
duci  ,  &  mn  conuenire ,  parallelas,  (fifigmt, neque  hoc  [impliciter ,  fed  ex  ytr  aque  parte, m  in¬ 
finitum  produci,  '&.nbh  conuenire  .fieri  namque  potefl  fiyi  non  parallelae  etiam  ex  ima  quide 
parte  in  infinitum  producantur ,  ex  altera  vero  minime .  annuentes  enim  in  hac  parte,  in  altera, 
plurimum  difiant .  cauffa  autem  bYc  efi ,  quoniam  duae  rectae  lineae [facium  aliquod  comprehe- 

dere  non  pojfunt ,  quod  fi  ex  vtraque  parte  annmnt  hoc  non  coMinget,&  Euclides  ffiiid.em  re- 

Pofsidonius  ctas  hneas  parallelas  in  hunc  modum  diffinit .  Toffidonius  vero  parallelae ,  inquit ,  fmt  >  quae 
parallelas  a!I  neque  annuut,  neque  abnuunt  in  vno  plano,  fed  aequales  habent  omnes  perpendiculares ,  quae  4 
terdiffinie:  •  punctis  alterius  ad  alteram  ducuntur ;  quacunque  vero\  minores  faciunt  perpendiculares  inter 
fe  conueniunt .  perpendicularis  enim ,  &  fpaciorum  altitudines ,  &  linearum  interyfiia  determi. 
Perpendieu-  nare  potefl .  quamobr em  cum  perpendiculares  fmt  aequales ,  &  rectarum  linearum  inter ualla, 
layis  fpaci^ »  aequalia  erunt :  cum  vero  minores ,  &  inter  iiallum  minuitur &  conueniunt  inter  fe.  ad  eas  par 
nim  ?$$$  tes ,  in  quibus  perpendiculares  fmt  minores.  Titho  geometra  parallelas  reflas  lineas  explicans 
ef  ^ajU  non  contentus  us,quae  fcripfit  Euclides,,  eas  aptiffime  exemplo  deckrauit .  dixit  enim  reflas  li~. 
«s&aiRat.  *  neas  paralie} $$  eJfo ,  quales  in  parietibus velpauimento  colurnarum  vmbr as  a  lampade  e  re¬ 
gione  ar dente  ,  vel  lucerna  fa  flas  videmus ,  quod  quomodo  intelligendum  fit  vidc  apua  Se- 


LIBER. 


I. 


renum  in  fine  libri  de  fe&ione  Cylindri .  Tofi  diffinitiones  fequuntur  pofiulata ,  deinde  exioma- 
ta ,  feu  communes  notiones .  pofiulata  autem  &  axiomata,  vt  refert  Tr ocius  ex  Gemino  iU 
lud  habentcommune ,  vt  non  indigeant  demonfiratione  aliqua ,  aut  geometrica  fide ,  fed  fuma-  Axiomata  a 
tur  tamquam  nota ,  &  principia  fiant  eorum,  quae  fequuntur.  at  differunt  axiomata  a  po-  poftulatisdif 
finiatis  eodem  prorfus  modo ,  quo  theoremata  d  problematibus .  vt  enim  in  theorematibus  eo^ 

quidem  id ,  quod  fubie&a  confcquitivr ,  perfl>icere&  cognofc ere  proponimus  ;  in problema-  ^oreniata° 
tibus  vero  excogitare  aliquid,  &  facere  iubemur  :  ita  &  in  axiomatibus  ea  fimmtur,per  quae  a  problemati 
fefe  mamfefia  fiunt, nofirisff  infitis  notionibus  furit  in  promptu;  inpofiulatis  vero  ea  fumere  que-  bus. 
rimns ,  quae  facilia ,  p arabilia fffunt ,  &  in  quibus  fwnendis  cognatio  non  defatigatur ,  qupfo 
nulla  neque  varietate, neque  confiru&lone  indigent. 

POSTVLATA. 


I 

Poftuletur  a  quouis  pundo  ad  quoduis  pundum  redam  lineam 
ducere . 


i  x. 


Redam  lineam  terminatam  in  continuum  ,  &  diredum  pre, 
ducere . 


III. 

Quouis  centro  5  &  interuallo  circulum  deferibere. 

F.  C.  C  0  M  M.  E  N  T  R  I  V  S. 

Tria  bgc  &  ob  facilitatem ,  &  quod  aliquod  comparare  nobis 
hnp erant  inpofiulatis  neceffario  collocanda  funt ,  ex  Gemini  fient  en 
tia.nam  illud  quidem, quouis  punito  ad  quoduis  pun&um  re&am 
lineam  ducere ,  fequitur  eam  diffinitionem ,  quae  tradit  lineam  effe 
pun&i fluxum ,  &  re&am  lineam  aequabilem  ,  &  non  declinem 
fluxum .  fi  Igitur  intelligamus  pun&um  aequabili , .  &  breuifsimo 
motu  ferri  in  alterum  pun&um  incidemus ,  &  primum  po  flui atum 
fa&irn  erit ,  nihil  vtique  varium  intelligentibus  nobis .  Ji  vero  re - 
&a  linea  pun&o  terminata ,  [militer  intelligamus  eius  terminum 
brew.ffmo,&  aequabili  motu  ferri,  fecundum  poflulatum  facili, fim 
plicif  aggr efiione  comparatum  erit.Quodfi  rurfus  terminatam  re&am  lineam  manere  quidem 
ex  altera  parte ,  ex  altera  autem  moueri  circa  manens  prn&rni  intelligamus  ,  tertium  fiet  p  ofh$ 
latum ;  centrum  namque  erit  pun&um  manens ,  inter  uallumv  ero  re&a  linea ;  &  quanta  eafue 
yit ,  tantum  erit  inter  uallum  d  centro  ad  omnes  circumferentiae  partes*  1 

I  II  L 

Omnes  angulos  redos  inter  fe  aequales  effe. 

F.  C.  COMMENTtARIVS. 

Hoc  quamquam  vt  marufeflum,& nulla  hdigens  demonfiratione  d  nobis  concedatur,  pofiula* 
tum  tamen  non  cfi  ex  fient  entia  Gemini ,  fed  axioma .  accidens  enim  quoddam  per  fe  re&is  angiit¬ 
is  dicit,  tuhil  fimphei  notione  fac  ere  iubens .  f  cui  vero  non  fatis  conflet  re&os  angulos  omnes  in- 
ter  fe  aequales  effe ,  is  petat  demonfir  at onem  dTroclo ,  quam  affert  in  commentar  ijs .  Tap » 
pus  re&e  ammaauertct  huius  conuerfim  non  etiam  venm  effe ,  nempe  angulum  re&o  aequalem 
mnnim  efje  re&um ,  nifc  re&dmeus  fit ;  potefi  enim  curuilmeus  quoque  angulus  re&o  aequalis 

B  2  Et  fi 


A 


S 


c 


Axromaw 

fciathemati  - 
cis  fcientijs 

GGR.n.unia , 


EVCLID.  element, 
V. 

Et  fi  in  duas  redas  lineas  reda  linea 
Incides  interiores, &  ex  eadem  parte  an¬ 
gulos  duobus  redis  minores  fecerit,  re¬ 
ctas  lineas  illas  in  infinitum  productas, 
inter  fe  conuenire  ex  ea  parte,  in  qua  sut 
anguli  duobus  rectis  minores. 


F.  C.  C  O  M  M  F  K  T  >A  r  S. 


ff  oc  a  pojlulatis 'penitus  reij ciendum  cenfet  Troclus,cim  theorema  fit,  quod  multas  habet  & 
dubitationes ,  quas  Ttolemgus  in  quodam  libro  [oluere  fibi  propofuit .  multis  vero  &  diffinitio 
mbus  ,  &  theorematibus  in  demonflratione  indiget ,  cuius  eomerfum  Euclides  etiam  tamquam 
theorema  oflendit ,  fed  de  hoc  inferius  fuo  loco  agetur . 


AXIOMATA,  SEV  COMMVNES  NOTIONES. 

I. 

Qu^  eidem  gqualia ,  et  inter  fe  funt  squalia. 

i  i. 

Et  fi  aqualibus  aqualia  adi 'ciaatur  tota  funt  gqualia. 

i  i  i. 

Et  fi  ab  aqualibus  squalia  auferantur, reliqua  funt  squalia, 

i  i  i  i. 

Et  fi  insqualibus  squalia  adijciantur,tota  funt  in^qualia* 

v. 

Et  fi  ab  insqualibus  squalia  auferatur ,  reliqua  funt  insqualia. 

vi. 

•  Et  qu£  eiufdem  dupla ,  inter  fe  funt  gqualia. 

v  1 1. 

Et  qu£  eiufdem  dimidia  inter  fe  funt  squalia: 

VIII. 

Et  qu£  fibi  ipfis  congruunt, inter  fe  funt  squalia. 

I  X, 

Totum  eft  fua  parte  maius 

x. 

Duf  rectae  lineae  fpacium  non  comprehendunt. 


F.  C.  COMMENT^RIVS, 

\Axiomata  ferti  omnia  mathematicis  fcientijs  communia  funt :  neque  folum  in  magnitudinU 
bns  ,fed&  in  numeris ,  &  motibus ,  &  temporibus  vera  efje  deprehenduntur .  aequale  enim 
&ing  quale,  totum  &  pars ,  maius  minus  ,  quantitatibus  continuis ,  &  di  feretis  com¬ 
munia  funt .  contemplatio  igitur  quae  circa  tempora ,  &  quae  circa  motus ,  &  quae  circa  nu¬ 
meros  ,  &  quae  circa  magnitudines  verfatur ,  his  omnibus  tamquam  manifeftis  indiget .  com- 
mun.bus  autem •  ex  [lentibus  vmfqmfque  ytitur  fecundum  propriam  materiam,  quoad  tpfa  requi 
ajius  quidem  ut  in  magnitudinibus,  alius  ut  in  numeris, alus  uero  ut  in  teniporibus  ipfs  uti 
$tfr,&  hoc  modo  propriae  in  unaquaque  fcietia  codufmes  fiunt3licet  axiomata  emunia  fuerint. 
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LIBER  I. 

Et  qns  ilurdem  dupla  inter  fe  funt  xq  ualia.  A 

hoc  cx  illo  /equitur.  Si  aequalibus  aequalia  adifciantur  tota  aequalia  effe ,  nant  quae  dimidio 
Junt  aequalia  3  ctmipfem  dimidium  affiimpferint  eiufdem  dupla  fiunt  3  &  inter  /e  aequalia  ob 
aequale  additamentum :  &  hac  ratione  non  fohm  dupla ,  fed  &  tripla  &  eiufdem  etiam  multi¬ 
plicia  omnia  aequa  ia  apparebunt. 

Et  qua?  fibi  ipfis  congruunt  inter  fe  funt  «qualia  ]  hoc  geometriae  proprium  efl .  B 
I)  ax  redx  linef  ipacium  non  comprehendunt  ]  Hoc  non  admodum  manifeflum  ride-  C 
iur ,  quare  in  editione  Campani  inter  petitiones  locum  obtinuit . 

His  axiomatibus  nonnulla  alia  adij  cienda  cenfuit  Tappus?vt  videre  licet  apud  Trochm.  Cum 
tute  omnis  /cientia  duplex  fit. alia  quidem  circa  immediatas  propo/tiones  ver  fatur 3afiia  vero  cir 
ca  earqup  exiliis  demonflrantur3corf}parantur/3&  omnino  circa  ea  3quae  principia  confequmtur3 
fuam  perficit  tratfationem .  hpcrur/us  in  geometricis  rationibus  /e  ip/amin  problematum  per 
allionem ,  &  m  theorematum  mumtionem  difpertmit ;  problemata  quidem  appellans  ea/m  qui¬ 
bus  3  quae  non  funt  quodammodo  comparare proponit  3m  apertum/  proferre ;  &  machinari: 
theoremata  vero  ?  in  quibus  id ,  quod  inefl ,  vel  non  inefl  perff  icere 3  cognofcerej, , ,  ac  demonflra 
treinfljtuit.  &  illa  quidem  ortus  3  &  pofitiones  applicationes  3  &  defcriptiones ,  &  cir -  . 

eumfcriptiones ,  &  bipartitmes  3  atque  alia  huiufmodi  conflituere  iubent ;  bec  vero  fymptom* 
ta  3  &  quae  fiubiettis  geometriae  fer  fe  mfunt3perfmdere ,  demonflratlonibuf/ firmare  c:  nten- 
dunt .  Omne  autem  problema ,  &  omne  theorema  perfe£lum3  expletum/  fuis  partibus  3hpc  om  Omnepro- 
riia  in  fe  ipfo  habere  debet ,  Tropofitlonem ,  Expofifwnem  3  Determinationem  3  Con{lruil.onem3  t>lema,&.oi* 
Dmonflmmem ,  &  Conclufionem .  harum  autem  Tropo fitio  dicit  quo  dato  quid  qupfitumfit , 
perfetla  enim  propofitio  exvtrlfque  conflat.  Expofitio  ipfum  per  fe  datam  affimens  prp parat  pare*», 

qupftloni .  Determinatio  feorfum  quffitum  quodnam  fit  explicat .  ConflrulTio  ea  3  quae  dato  de¬ 
fiunt  ad  qupfiti  uenationem  adijeit .  Demonflratio  perite  ex  conceffis  quod  propof  tum  efl  colli¬ 
git  .  Condufo  rurfus  ad  propofitionem  regreditur  confirmans  id ,  quod  pfienfum  efl .  &  omnes 
quidem  problematum  3  &  theorematum  partes  tot  funt ,  maxime  autem  heceffariae ,  &  quae 
in  omnibus  infmt  Tropofitio ,  Demonflratioy  &  Conciufo :  oportet  enim  ante  cognofcere  qiqfi- 
tum  3  per/  media  oflendere .  &  quod  oftenfim  efl  concludere .  Harum  autem  trium  >  vt  aliqua  c6ciu. 
defit ,  fieri  non  potefl .  at  reliquae  fi  pe  affumuntur ,  fipe  vero ,  cum  nullam  afferant  vtilltatem ,  fio  maxime 
emittuntur.  Determinatio  enim,  &. Expofitio  non  fiunt  in  illo  problemate  .  equlcrure  triangn-  neceffaiia: . 
Ium  conflituere  3  quod  habeat  vtrumque  eorum,  qui  adbafim funt ,  angulorum  duplum  reliqui. 

Confirufilo  autem  in  compluribus  theorematibus  non  efl ,  cum  fatis  fit  expofitio  abfique  alia  ad- 
« ditione ,  vt  ex  datis  propofitum  oflendatur .  Quando  igitur  deficere  expofitionem  dicimus  ?  cum  fe. 

inpropofitione  nullum  fuerit  datum .  quamquam  enim  propofitio  diuidatur  in  datum  cr  qupfitu,  fj$  fit, 
non  tamen  hoc  femperfit ,  fed  aliquando  folum  dicit  qmfitum,  quod  cognofcere ,  vel  comparare 
oportet  3  vt  in  iam  dicio  problemate .  non  enim  ante  dicit ,  quo  dato  oporteat  aequicrure  triangu 
lum  conflituere ,  habens  vtrumque  acquafium  angu  ’ orum  duplum  reliqui  3  fed  tantum  quod  opor 
9 et  illud  comparare .  &  fit  quidem  etiam  hoc  loco  ex  ahtp  cognitis  propof  ti  fumptio .  etenim 
quid  aequicrure ,  &  qud  aequale  3  vel  duplum  fit  cognofcimm .  hoc  autm  omni  dianoitkae  di- 
fciplinae  proprium  effe  dicit  .Arifloteles .  nihil  tamen  nobis  fiubijeitur  3  quemadmodum  in  alifs 
problematibus 3vt  quando  dicip3  Datam  rettam  lineam  terminatam  bifariam  fecare .  hic  enim  rt 
iia  linea  data  efl ,  iubemur  autem  ipfiam  bifariam  diuidere .  feorfum  igitur  ponitur  datum  3  dr 
feorfum  quefitum .  Cum  autem  propofitio  vtrumque  habuerit ,  tum  &  determinatio  inuenitur, 

&  expofiLo ;  fed  cum  deficit  datum ,  &  hae  deficiant  neceffe  efl  .  expofitio  etenim  efl  dati ,  & 
determinatio,  quae  propofitloni  eadem  erit,  nam  quid  aliud  dicas  determinans  ‘miam  ditio 
problemate  3  nfi  quod  aequicrure  triangulum  imenire  oportet  ?  hoc  autem  erat  propofitlo.fi  igi 
iur  propofitio  non  habeat  datum ,  &  qupfitum  3  expofitio  quidem  tacetur ,  quod  non  fit  datum; 
determinatio  vero  pr permittitur  3  ne  eadem  fiat  3  quae  propofitio .  multa  autem  alia  inuemas 
huiufmodi  problemata  3  prpfertim  in  arithmeticis  3  &  in  decimo  libro ,  vt  inuenire  duas  redas 
Ineas  potentia  commenfurabiles  3  quae  medium  comprehendant  3  &  omnia,  quae  elufmodi  funt. 
'J.mmaiuerieniim  tamen  .Archimedem  quidem  fepe3vt  in  libro  de  quadratura  parabolae3Tap-  Archimedes 
p\m  vero  fere  femper  propofitionem  ipfiam  omittere ,  contentos  expofitione3  ac  determinatione ,  ^  p^us  ^ 
io  o  oropojitionis .  Datum  autem  omne ,  vno  hqrummodonm  datur  vel  pofitlone ,  vel propor-  pofidonem" 
s,  vel magmtud.ne ,  vdffecietpunttm  mm  dmtaxai  pofitim  datur 9  linea  vero ,  &  emittant. 
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EVCLID.  E  L  E  ME  N  T. 

alia  mnihm .  nam  cum  dicimus  datum  angulum  rettilineum  bifariam  fecare  ,  pedem  anguli , 
quae  data  efi  ,fignificamus  >  nempe  re  Hili  neam,  vt  ne  quframus  eifdem-  methodis  edam  cttrui- 
lineurn  angulum  bifariam  fecare .  Cum  vero  dicimus ,  Datis  duabus  reUis  lineis  inequalibus  a  mx, 
iori  aequale  nknori  abf Vendere, magnitudine  datae  funt. maius  enim,&  minus, terminatum-, &  in 
finitum  ad  magnitudinem  referuntur .  .At  cum  dicimus.  Si  quattuor  magnitudines  proportionales 
finty  &  permutando  proportionales  erunt,  datnr  eadem  proportio  iri  quattuor  magnitudinibus, 
&  cum  dicimus.  ^Ad  datimpuvMum  oportet  datae  lineae  aequalem-  reUam  lineam  ponere ,  pm - 
ffium  pofnione  datur .  quare  am-poftlo  varia  effepojfit ,  &  confiruUio  variabitur ;  datur  enim 
p'uh£lum  vel  extra  rettam  lineam  ,  vel  in  reUa  linea  ,&in  extremitate ,  vel  inter  ipfins  terni 
nos .  itaque  cum  datum  quadrupheiter  fumatur ,  &  expofitio  quadrupliciter fit,  &  quandoque 
duos  etiam ,  &  tres  modos  complectitur  ■.  demonflratio  vero  interdum  quidem  quae  demonflra- 
tionis  propria  funt  habere  inuemetur,  ex  diffinitionibus  medijs  qugfitum  ofiendens ;  hgc  enim  de~ 
monfirathnis  perfectio  efi -inter dum  uero  ex  certis  notis  arguens;  quod  diligenter  attendere  opor 
tet ,  ubique  enim  geometricae  rationes  necejfitatem  habent  ob  fubiectam  materiam,  non  ubique 
uero  demctiflrantibus  methodis  perficiuntur .  denique  conclufio  duplex  effie [olet ,  particularis 9 
&  nmuer falis .  nam  cum  in  dato  cenclufionem  fecerimus ,  ne  wdeamur particularia  propofuiffe , 
ad  uniucrfakm  tranfmus  conclufioncm .  Verum  cum  hgc  ita  determinata fint ,  de  ifs  quaeipfis 
adnectmitur ,  Ireuiter  differemus ,  nempe  quid  fit  lemma;  quid  cafus ,  quid  corollarium ,  quid 
inflantia, quid  deductio  .  lemma  ut  i  fumptio  proprie  in  geometricis  efipropofi  tio  fide  indigens,  cu 
enim  uelin  confiructione ,  v.elin  demonfiratione  aliquod  fumimus  eorum,  quae  oftenfa  non 
funt  ,fed  ratione  indigent ,  tunc  id  quod  fumptum  efi ,  veluti  per  fe  ambiguum  inquifitione  di¬ 
gnum  effe  arbitrati, lemma  ipfim  appellamus ,  d  poftulato ,  &  axiomate  differens  quatenus  de~ 
monfirari  poteft,  cum  illa  abfique  demonfiratione  ad  aliorum  fidem  faciendam  per  fe  fumantur.  Cct 
fus  autem  differentes  confiructionis  modos ,  &  poftionis  mutationem  indicat,  nimirum  tranjpo- 
fitis  punctis ,  uel  lineis ,  uel planis ,  uel  foliais ,  &  omnino  ipfius  uarietas  circa  deferiptionem 
uer fatur ;  ac  propter  ea  dicitur  cafus ,  quod  jit  confiructionis  tranjpofitio .  Corollarium  uenrdici 
tur  quidem  Cr  de  quibufdam  problematibus ,  qualia  funt  corollaria  Euclidi  aferipta  fed  proprie 
dicitur  corollarium, quando  ex  demonfiratis  aliquod  aliud  theorema  apparet, quod  d  nobis  propo 
fitim  non  efi ;  &  corollarium  ob  id  uocant ,  quod  fit  tanquam  lucrum  quoddam  accedens  prgter 
demonflratmiis  propofitum .  Inflantia  uero  totum  orationis  impedit  curfum,  uel  confiructioni, 
uel  demonfirationi  occurens ,  quam  tamen  non  oportet  ut  neram  admittere ,  fed  remonere ,  Cr 
ofienderefalfam  effe .  Deductio  autem  efi  tranftus  ab  alio  problemate,  uel  theoremate  ad  aliud , 
quo  cognito,  uel  comparato  etiam  illud ,  quod  propofitum  efi ,  apparet ,  ut  cum  quereretur  cubi 
duplicatio  tranfhderunt  quffitum  in  aliud,  quod  hoc  confequitur ,  uidelicet  in  duarum  mediarum 
inuentionem .  &  deinceps  quefierunt  quo  nam  pacto  datis  duabus  rectis  lineis  duae  mediae  pro¬ 
portionales  inuemantur. 

PROELEMA  I.  PROPOSITIO  I. 


In  data  reda  linea  terminata^triangulu  sequi!  ateru  conftittiere. 


Sit  data  reda  linea  terminata  AB. 
oportet  in  ipfa  A  B  triangulum  sequi- 
laterum  conftituere  .  centro  quidem 
A  interuallo  autem  A  B  circulus  de- 
feribatur  B  C  D .  &  rurfus  centro  B,in  f  !/  \\  \ 

terualloq;  B  A  deferibatur  circulus  A  d  A|- - — -H  ®  j* 

CE,&apundoC,  in  quo  circuli  fe  l  \  J  j 

inuicem  fecant  ad  A  B  ducantur  redae  \  \  /  / 

lineae  C  A  C  B. Quoniam  igitur  A  cen  X,  /  / 

trum  eft  circuli  CBD,  erit  A  C  ipfi 
A  B  «qualis,  rurfus  quonia  B  circuli  C 

A  E  eft  centrum ,  erit  B  C  «qualis  B  A.  oftenfa  eft  autem  et  C  A  «qualis  A  B.  vtra- 
<jue  igitur  ipfarum  C  A  C  B  ipfi  A  B  eft  «qualis .  qu«  autem  eide  funt  «qualia ,  ec 
inter  fe  «qualia  funt .  ergo  C  A  ipfi  C  B  eft  «qualis  *  tres  igitur  C  A  AB  BC  in- 

‘  i  ter 
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ter  fe  funt  aequales ;  ac  propterea  triangulum  apuilatenim  eil  A  B  Q,  &  confli  tu¬ 
tum  sit  in  data  recta  irnea  terminata  A  J0  ,  quod  feci  fle  oportebat, 

F.  C.  C  0  M  Ai  'E  N  T  \A  R  1  V  S,  . 

Ea  omnia ,  quae  apte  dicta  fiunt ,  inhocpxmo  problemate  mntPVplariiicet ,  namproblcnia 
efi  "e  r/urujifio  apparet :  imponit  esum  nobis  trianguli  apqmlateri  Qrwmmckwqri ,  &  propolluo 
ex  dato ;  &  quifito  confiat ,  datw  enim  reda  Irnea  terminata ,  quprivir  amem  qm pqfik*  h  ipfi* ' 
triangulum  aequilaiemn  cgiffUtmur .  qrprgceih  quidem  datum  ^fieqidptr  autem  qupfitumpfit . 
eonlmcim  etiqm  texere pQjjis  3  fit-  efi  reda  tinea  terminpta  ?  fieri  pptefi  Vt  in.  ipfii  cQnfiitn.nxr 
triangdim  aequi  laterum ,  neqiie  enim  non  reda  exi  lieute  tfimgvlm.  CQt^i  tuatur  ^  quod  ex  rer 
dis  lineis  confiat  t  neque  non.  terminata  •,  angidips  enim  fieri  non  pQtpfi.yuifiad^  ymm  pundi.imf 
infinitae  autem  extremum  punitum  non  efi .  pofi propofiitionern  J equitur  cxpofitlo.  Sit  data  re- 
dira  linea  terminata  AB]#  uides.  expofitionem  datum  folm  explicare 3  non  etiam,  qupfitiffn 
admgere  3  pofi  quam  determinatio  [  oportet  in  data  reda  linea  triangulum  requilateru 
conftituere  ]  determinatio  autem  quoddanimodo  attentionis  efi  caufia ,  attentiores  enim  'ad  dep 
monfirationem  nos  reddit  qupfiitimpronimciando ,  quemadmodum  expofiitio dociliores  efficit 3ddr 
tum  ante  oculo? ponendo ,  pofi  determinationem  confirudio [equitur  [  centro  quidem  altero 
redae  lineae  tennino;interualIo  autem  reliquo  circulus  deferibatur,  rurfusq;  centro 
quidem  reliquo ,  interuallo  autem  eo  i  quod  prius  centrum  erat,defcribatur  circu¬ 
lus  ,  et  a  communi  fedionis  circulorum  pundo  ad  lineae  terminos  redae  linere  du¬ 
cantur  ]  &  vides  me  ad  conflruMionem.  yti  fiofiulatis ,  videlicet  a  quouis  pundo  ad  quoduis 
pundum  redam  lineam  ducere  .#  quouis  centro  #  'mteruallo  circulum  deficrihere.  vninerfie 
enim  poflulata  confirudionibus,  axiomata  vero  demonfirationibm  vtilitatem  afferunt .  deinde  [e 
quitur  demonflratio ,  quae  ex  circuli  diffinitione ,  &  filo  axiomate.  Quae  eidem  aequalia  ,&■  in¬ 
ter  fe  fiunt  aequalia ,  concludit  tres  redas  lineas  CJ4  ^4B  BC  inter  fe  effie  aequales,  vnde  colli 
gitur  triangulum  ^ABC  aequilatenm  cfifie3atque  hcc  efi  prima  conclufio 3  quae  expofitionem  con 
fequitur;pofi  hanc  efi  ipfa  vniuerfalis .  [  In  data  igitur  reda  linea  triangulum  aequilate- 
rum  conftitutum  eft .  ]  fime  eriim  duplam  eius 3  quae  nunc  expofita  efi,  feceris  daiam3fii 1 ue  tri 
piam  yfiue  aliam  quamlibet  maiorem 3  vel  minorem  i  aedem  confirudioncs  3  &>  demonfirationes 
congruent .  his  appofiut particulam  [  quod  feciife  oportebat  j  oftendens  canelufionem proble 
muticam  effiet  etenim  in  theorematibus  apponit  [  quod  oftendiifeqp.ortebat  ]  namq;  illafia- 
dionem  alicuius  ,hpc  demonfirationem ,  #  inuenuonem  denuntiant  .  Invno  igitur  hoc  primo 
problemate  omnia  examinare  yoluimus3  ac  pirfpicua  facere .  oportet  autem  iUas3qui  hec  lcgent3 
in  reliquis  eadem  quprere  3  &  qug  nam  eorum  affumtintw. qUenamiie  omittantur  3  cT  id,  quod 
datum  efi ,  quotupliciter  detur :  &  ex  quibus  prinpipijs  vel  confirudiones 3  vel  demonfirationes 
pendeant :  horum  enim  perfficax  contemplatio  non  paruam  exercitationem  ,  geometricarum j} 
rationum  meditationem  affert  .fed  fortaffie  nomnutile  erit  reliqua  clam  triangula  conflituere.& 
primum  aeqiiicrwre.  Sit  igitur  «4  B  3. in  qua  opor¬ 
tet  aequicrure  triangulum  confiituere .  #  defieri 
bantur  circuli ^  vt  in  aequilatero  3  producatur^ 
ex  vtraque parte  adCD  punda .  aequalis 
igitur  efi  CB  ipfi  .A  D  .  quare  centro  quidem  Bsi 
mteruallo  autem  C  B  circulus  C  E  deferibatux. 

&  rurfus  centro  <A ,  &  mteruallo  D  deferifia 
tur  circulus  DE.& d  pundo  £,  in  quo  fefe  m 
culi  fecant  ad  ^  B  punda  ducantur  E^t  EB. 
quoniam  igitur  E  ^A  aequalis  efi  ipfi  ^A  D  3  &  E 
BipfiBC :  aequalis  autem  ^A  D  ipfi  B  C:  erit  # 

E  ^i  ipfi  E  B  aequalis. fed  &  maiores  fiunt  quam 
*A  B .  aequicrure  igitur  triangulum  efi  ,ABE, 
quod  feciffe  oportebat.  Ut  propofitum  fit  fcalenu 
confiituere  triangulum  in  data  reda  linea  .A  B3 
&  deferibantur  circuli  centris ,  interuallififi  3  vt  lnfuperioyibus .  &  fumatur  in  circumferentia 
circuli ,  U.  centrum  habentis  3  pundurn  F  3&  duda  u  F  producatur  adG  3&  GB  iungatur. 
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E  V  C  L  I  D.  ELEMENT. 

Quoniam  igitur  M  cetrum  efl  circuli  D  'Ederit  .A  E  ipfi  .A  D  aequalis. maior  igitur  efl  ,A  G  quam 
iA  D ,  hoc  efl  quam  G  B .  centrum  enim  efl  ipfum  B  circuli  CE .  ergo  GB  efl  aequalis  EC ,  ac 
propter  ea  G  B  quam  B  M  maior  .  atGM.  maior  quam  G  B  .  tres  igitur  C  B  BM  MG  inf quales 
funt .  quare  fcalenum  triangulum  efl. tria  igitur  triangula  funt  conflituta.fed  hgc  diuulgata  funt. 
Illud  vero  in  his  pulchrum  imenitur.  Triangulum  fcilicet  aequilaterum  vndequaque  aequale  exi 
fletis  ynico  modo  conflitui ,  Mequkrure  autem  in  duobus  tantum  lateribus  aequalitatem  habens , 
conflitui  dupliciter;  data  namque  retia  linea, rei  ambabus  aequalibus  minor  efl, yt  nos pofuimm, 
rei  maior :  fcalenum  vero  vndique  ine quale  exiflens  tripliciter  conflitui .  vel  enim  data  reUa  li 
nea  maxima  efl, vel  minima  trium ,  vel  alter  a  quidem  maior ,  altera  vero  minor.  &  licet  in  vna 
quaque  harum  pofitiomm  vel  protendenti ,  v  el  contrahenti  fe  exercere .  nobis  autem  quae  funt 
expofita  fuffleiant .  Mt fi  vniuerfe  contemplabimur  dicemus, problematum  alia  quidem  fmplici- 
ter ,  aliavero  multipliciter, &  alia  infinite  conflitui ,  &  ea ,  quae f impliciter  conflituuntur  (  vt 
inquit  amphlnomm )  ordinata  appellantur,  &  quae  conflituuntur  multipliciter, media,quae  vero 
finit  e, mor  danat  a  vocantur. Vide  reliqua  apud  Troclum,fortaJfe  enim  hgc  fatis  fiperfl . 

PROBLEMA  XX.  PROPOSITIO  II. 

Ad  datum  pundu  datae  redseline^  aquale  redam  linea  ponere. 

Sit  datum  quidem  pundum  A,  data  vero 
reda  linea  B  C.  oportet  ad  A  punctum  ipfi 
B  C  reda;  lines  squalem  redam  lineam  po 
nere .  ducatur  a  pundo  A  ad  B  reda  linea 
A  B;  et  in  ipfa  conftituatur  triangulum  £qui 
laterum  D  A  B ,  producanturq;  in  diredum 
ipfisDA  DB  reds  lines  A  E  BF.  eteen 
tro  quidem  B  ,interuallo  autem  B  C  circu¬ 
lus  CGH  deferibatur  .  rurfufq;  centro  D» 
et  interuallo  D  G  deferibatur  circulus  GK 
L.Quoniamigiturpundum  B  cetuim  efl  C 
G  H  circuli ,  erit  B  C  ipfi  B  G  squalis  .  & 
rurfus  quoniam  D  centrum  eft  circuli  GK 
L  ,  erit  D  L  squalis  D  G :  quarum  D  A  eft,. 
squalis  D  B.  reliqua  igitur  A  L  reliquf  B  G 
eft  squalis,  oftenla  aute  eft  B  C  squalis  B  G.  „ 
quare  vtraque  ipfarum  A  L  B  C  eft  squalisip.fi  B  G  .  qus  autem  eidem  squalia 
lunt ,  et  inter  fe  funt  squalia.  ergo  &  AVL  eft  squalis  B  C.  ad  datum  igitur  pundu 
A  aat|  redg  lineg  B  C  aqualis  polita  eft  A  L.qUOd  facere  oportebat. 

F.  C.  COMMENTIAR  IV  S* 

Troblematwn ,  &  theorematum  alia  quidem  fine 
Cufu  funt ,  alia  vero  multos  habent  cafus.  qui: cunque 
igitur  eandem  vim  habent  per  plures  deferiptiones 
peruadentem ,  &poftiones  permutantia  eandem  de 
monflratlonis  rationem  feruant ,  hgc  cafum  habere  di 
cuntur .  qug cunque  vero  iuxta  vnam  dumtaxat  pofi- 
tionem ,  vnamf  conflruMlonem  procedunt ,  ea  funt 
fine  cafu.  fimpliciter  enim  cafus  circa  conftrubllonem 
tum  theorematum ,  tum  problematum  conflderatur , 
fecundum  igitur  problema  multos  habet  cafus .  datur 
autem  in  ipfo  punblum  quidem  poftione,  eo  enim  tan¬ 
tum  modo  dari  potefl ;  linea  vero  jflecie,  &  magnitu 
dine  datur .  qupritur  autem  reBae  lineae  aequalem 
r  ellam  lineam  ponere  ad  datum  putillum,  vbic  utique 
fitm  fuerit .  &  conflat  omnino  putillum  illud  m  eo¬ 
dem 


K 
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dem  effepldnOi,  in  quo  &  recla  linea , 
non  autem  in  fitblim .  omnibus  fi  qui¬ 
dem  planorum  problematibus,  &  tbeo 
remat.bns  ymmfnbijci planum  exiflp* 
mare  oportet .  at  vero  huim  proble¬ 
matis  cafus  fieri  luxta  puncti  dati  dif¬ 
ferentem  pofitionem  manlfefium  ejl, 
aut  enim  punitum  extra  rectam  li  ¬ 
neam  ponitur  ,  aut  in  ipfa  ,  &  Equi¬ 
dem  in  ipfa ,  vel  in  altero  eius  termi¬ 
no  ,  vel  intra  terminos  .  fi  vero  extra 
vectam  lineam ,  vel  a  lateribus  poni¬ 
tur  ,  ita  vt  ab  eo  ad  terminum  rectae 
lineae  ducta  angulum  faciat ;  vel  in  di 
rectum  ipfi  jiue  d  fronte ,  fine  d  tergo, 
ita  vt  producta  linea  ad  dii  tum  pun¬ 
ctum  pertineat  ..Euclides  ‘autem  punctum  datum  ex 
tra  rectam  lineam  fumpfit,  atque  d  lateribus.  fi  enim 
in  ipfa ,  frufira  duceretur  d  p uncto,  ad  B  recta  li¬ 

nea  ,  quippe  quas  iam  ducta  effet.at  fi  infecta  li¬ 
nea  B  C punctum  fumatur  inter  , B  C ,  vel  in  directum 
ipfi  ,  prodlictamithirum  B  C  ad.  .A  3[ fimilitcr  in  ipfa  B 
\A  conflit  uetur  triangulum  aequtlaterum  t)  .AB:  la¬ 
tera  autem  eo  dem  pr  otendentur  modo ,  &  demonflra 
tio  eadem  erit.  Quod  fi  loco  trianguli  aequilateri, 
aequicruri  vt i  libeat,  nihilo  miniis  eadem  fiequentur. 
denique  'fi  punctum  datum  fuerit  m  altero  rectae  li¬ 
neae  tem  no,  non  opus  erit  neque  triangulo, neque  al¬ 
tero  circulo ,  fed  fola  defer  iptio  vnius  circi  fi  fatis 
-erit .  centro  enim  dicto  termino  /m  quo  efl  functum 
datum ,  mteruallo  alitem  reliquo ,  fi  circulus  deficri- 
batur ,  quot  quot  abeo  ad  circumferentiam  rettae  Unae  ductae 
fuerint ,  problema-efficient. 


Acquierim 
tuagulo  pio 
scquilatero 
liti  licet. 


RPOBLEMA  III. 
PROPOSITIO  III. 

Duabus  datis  redis  lineis  inaequalibus 
a  maiori  minori  aqualem  abfeindere. 


Sint  data?  dua  reda  linea?  inaquales  A^B 
C ;  quarum  maior-ftt  A'  B.  oportet  ?  ma:o 
ri  A  B  minori  C  aqualem  redam  lineam 
abfeindere  .VpOirattft  ad  A*' 

C  aqualis  ^reda '•Tinea  A  D  :  centro 
quidem  A ,  interuallo  autem  A  D  cir  ¬ 
culus  deferibatur  D  E  F.  et  quoniam  A  cen 
tru  eft  D  EF.drculijerit  A  E  ipfi  AD  'aequa, 
iis .  fed  &  C  eft  aqualis  AD.  vtraqu :  igitur 
ipfaruiri  AE  C  ipfi  Aii)  aqualis  ent.  Quate 
&  A  E  ipfi  C  eft  aqualis.  Duabus  igitur  da- 


A 


y± 


Ex  a steee- 
deiite. 

pcft.  J. 


Cotn.oo.i. 


tis  redis  lineis  inaqualibus  AB  C  a  maiori  AB  minori  C  aqualis  Abfdifa  eft  A  E. 
quod  feciife  oportebat. 

-u  H I  i  T  C  THEO- 


^  EVCLID.  ELEMENT. 

THEOREMA.  I.  PROPOSITIO*  III  I. 

A  Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  aqualia  habeant, 
alterum  alteri ;  habeant  autem  et  angulum  angulo  aqualem ,  qui 
squalibus  redis  lineis  continetur  :&  bafimbafi  squalem  habe¬ 
bunt  5  &  triangulum  triangulo  aquale  erit;  et  reliqui  anguli  reli^ 
quis  angulis  fquales ,  alter  alteri  5  quibus  squalia  latera  fubten- 
duntur. 

Sint  duo  triangula  ABCDE  F,qus  duo 
latera  A  B  A  C  duobus  lateribus  DE  D  F 
squaliahabeant,alterum  alteri,  videlicetla- 
tus  quidem  A  B  lateri  D  E  aequale ,  latus  ve¬ 
ro  A  C  ipfi  D  F ;  et  angulum  B  A  C  angulo 
E  D  F  squalem .  Dico  &  bafim  B  C  bafi  E  F 
aqualem  ede ,  et  triangulum  ABC  aquale 
triangulo  D  E  F ,  et  reliquos  angulos  reli¬ 
quis  angulis  squales,alterum  alteri ;  quibus 
squalia  latera  fubtenduntur;  nempe  angu- 

B  lum  A  B  C  angulo  D  E  F  :  et  angulum  A  C  B  angulo  D  F  E .  triangulo  enim  A  B 
C  congruente  ipfi  D  E  F  ,  et  pundo  quidem  A  pofito  in  D,  redia  vero  linea  A  B  in 
ipfaD  E  :  et  pundtum  B  pundio  E  congruet ;  quod  A  B  ipfi  D  E  fit  squalis  .  con¬ 
gruente  autem  A  B  ipfi  D  E ;  congruet  &  AC  redta  linea  redfcs  lines  D  F,  cum  an¬ 
gulus  B  A  C  fit  squalis  angulo  E  D  F .  quare  et  C  congruet  ipfi  F  :  eft  enim  rurfus 
redta  linea  A  C  squalis  reds  D  F  .  fed  et  pundtum  B  congruebat  pundto  E  .  ergo 
ct  bafis  B  C  bafi  E  F  congruet,  na  fi  putido  quide  B  congruete  ipfi  E,C  vero  ipfi  F; 
Com.no.io  bafis  B  C  bafi  E  F  non  congruit';  dus  redis  lines  fpacium  comprehendent  :  quod 
fieri  non  poteft .  congruet  igitur  B  C  bafis  bafiEF ,  &  ipfi  squalis  erit,  quare  et 
totum  ABC  triangulum  congruet  toti  triangulo  D  E  F,  et  ipfi  erit  squale ;  et  re¬ 
liqui  anguli  reliquis  angulis  congruent ,  et  ipfis  squales  erunt .  videlicet  angulus 
ABC  angulo  D  E  F ,  et  angulus  A  C  B  angulo  D  F  E.  fi  igitur  duo  triangula  duo 
latera  duobus  lateribus  squalia  habeant,alterum  alteri ,  habeant  autem  et  angulfi 
angulo  squalem,  qui  squalibus  redtis  fineis  continetur:  &  bafim  bafi  squalem 
habebunt ;  et  triangulum  triangulo  squale  erit ;  et  reliqui  anguli  reliquis  angulis 
squales,alter  alterfiquibus  squalialatera  fubtenduntur:quod  oftedere  oportebat. 

F.  C.  C  0  M  M  £  N  T  Jl  K  i  r  s. 

A  si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  squalia  habeant  alterum  alteri  ]  in 

hac  propofitione  duo  fiunt ,  qup  dantur ,  Videlicet  duorum  laterum  f  qualitas  ,  &  squalitas  eo¬ 
rum  angulorum ,  qui  e  qualibus  lateribus  continentur .  quae  quidem  proportione  dari  manifie- 
fium  eft.  queruntur  autem  tria ,  aequalitas  baftum,  aequalitas  triangulorum,  & aequalitas  reli¬ 
quorum-  angulorum .  fed  quoniam  fieri  poteft  vt  duo  quidem  latera  duobus  lateribus  fmt  aequa¬ 
lia  ,  theorema  autem  verum  non  fit,  quod  non  ftterum  alteri  eft  aequale, fed  vtraquefmuhpro - 
pterea  addidit, aequalia  ejfe  latera  non  fimpliciter,  fed  alterum  alteri. 

B  Triangulo  enim  ABC  congruente  ipfi  D  E  F ,  et  pundto  quidem  A  pofito  in 
D ,  redba  vero  linea  A  B  in  ipfa  D  E:  et  pundtum  B  pundto  E  congruet,  quod  A  B 
ipfi  DE  fit  squalis,  et  reliqua. 

Hic  demonftrationis  modus, qui  fit  per  fuperpofitionem figurarum  pr perquam 
uram  ma-  tur  *  ^roc^°  mathematicarum  fidentiarum  periti  ffimo,  eft  etiam  maximo  vfiii  mathematicis.  *Ar 
mematidT  chhnedes  erum  eum  vfurpat  non  folum  in  planis  figuris ,  vt  in  libro  de  centro  grauitatis  plano ~ 
ufttaw.  rtm,fcd  etiam  'm  folidis s  vt  in  libro  de  conoidibus 3  &  Jpbgroidibu f.  s 


Dcmonftra- 
tiq.per  fuper 
poiitione  fi- 
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THEOREMA  II.  PROPOSITIO.  V. 

Aequicrurium  triangulorum  qui  ad  bafim  anguli  inter  fe  funi 
sequales :  &produdis  aequalibus  redis  lineis  anguli  qui  funt  jfub 
bafi  inter  fe  aquales  erunt. 

Sit  aquicrure  triangulum  A  B  Qhabens  A  B  latus  lateri  A 
C$quale, et  producantur  indiredum  ipfis  AB  AC  redas 
linea’  B  D  C  E-Dico  angulum  q  uidem  ABC  angulo  A  C  B; 
angulum  vero  C  B  D  angulo  B  C  E  aqualem  efle  .  fumatur 
enim  in  linea  B  D  ,  quod  vis  pundum  F:  atque  a  maiori  A  E 
minori  A  F  aqualis  auferatur  A  G  :,i;unganturq;  F  C,G  B. 

Quoniam  igitur  A  F  quidem  eft  gqualis  AG;  AB  vero  ipfi 
A  C ;  dua  F  A  AC,  duabus  G  A  AB  f  quales  funt,  altera 
alteri;  etangulumF  A  G  communem  continent.bafis  igitur 
F  C  bafi  G  B  eft  fqualis ;  et  triangulum  A  F  C  f  quale  triangu 

10  A  G  B ;  et  reliqui  anguli  reliquis  angulis  gq  uales  erunt,al- 
ter  alteri ;  quibus  aqualia  latera  fubtenduntur  :  Videlicet  an¬ 
gulus  quidem  A  C  F  aqualis  angulo  A  B  G;  angulus  vero  A  F 

C ;  angulo  A  G  B  .  Et  quoniam  tota  A  F,toti  A  G  eft  aqualis;quarllm  A  B  eft  £qua 
Jis  A  C ;  erit  et  reliqua  B  F  relique  C  G  gqualis.oftenfa  eft  autem  F  C  fqualis  G  B. 
duf  igitur  B  F,  F  C  duabus  C  G  G  B  aquales  funt,  altera  alteri ;  et  angulus  B  F  C 
equaiis  angulo  C  G  B  :  eftq;  bafis  ipforum  B  C  communis. ergo  et  triangulum  B  F 
C  triangulo  C  G  B  aquale  erit ;  et  reliqui  anguli  reliquis  angulis  aquales,  alter  alte 

11  quibus  aqualia  latera  fubtenduntur .  angulus  igitur  F  B  C  eft  fqualis  angulo  G 
C  B  :  et  angulus  B  C  F  angulo  C  B  G.  Itaque  quoniam  totus  A  B  G  angulus  toti 
.angulo  ACF  aqualis  oftenfuseft  ,  quorum  angulus  C  B  G  eft  aqualis  ipfi  B  C 
F:  erit  reliquus  ABC  reliquo  ACB  aqualis:  et  funt  ad  bafim  ABC  trianguli: 
oftenfus  autem  eft  &  F  B  C  angulus  aqualis  angulo  GCB  ;  qui  funt  fub  bafi. 
jequicrurium  igitur  triangulorum  ,  qui  ad  bafim  anguli  inter  fe  funt  aquales ;  et 
produdis  aqualibus  redis  lineis  anguli, qui  fuut  fub  bafi  inter  fe  aquales  erunt. 
<juod  oftendilfe  oportebat. 


F.  C  C  0  M  M  E  ftq  T  R  l  V  S, 


•  Theorematum  alia  fmplicia  funt, alia  compofita  .  dico  autem  fmplicia  quacunque  iuxtapofl- 
t'iones>&  conclusiones  indiuidua  funt,vnum  habentia  datum, et  vnum  qugfitum.vt  Ji  Euclides  ita 
clixiffet.omnelriangulum  dequicrure  aequales  habet ,  qui  ad  bafim  funt, angulos. compofita  vero 
funt, quae  ex  pluribus  conflantia,  vel  poftiones  habet  compofitas,vel  conclufones ,  vel  etiam  v- 
trafque.compofitorum  autem  alia  funt  complexa,alia  incomplexa.incomplexa  funt  quacumque  in 
fimplicia  theoremata  diuidi  non pojfunt  ycuiufmodi  efl  quartum  theorema  ;  in  eo  enim  &  da¬ 
tum  componitur-,  &  qugftum ,  fed  datum  in  fmplicia  diuidi  minime  potefl,  vt  plura  flant  theo- 
remataraon  enim  fi  triangula  aequales  habeant  angulos, vel  eumdimtaxat,qui  efl  ad  verticem,re 
liqua  contingunt,  complexa  vero  funt  que  cunque  in  fmplicia  diuiduntur  ,vt  iUud  theorema,Trian 
gula ,  &  parallelogramma  quae  eandem  habe?it  altitudinem  inter  fe  funt,  vt  bafes. fieri  enim  po¬ 
tefl  ,  vt  diuidentes  ita  dicamus.  Triangula  quae  eandem  habent  altitudinem  inter  fe  funt ,  vt  ba- 
fes;  &  in  parallelogrammis  f  militer. Omnium  autem  compofitorum  alia  quidem  iuxta  conclufio- 
iiem  componuntur, ab  eadem pofitione  ortum  habentia ;  alia  vero  iuxta  poftiones, &  eandem  om 
fiibus  conclufionem  inferunt;  &  alia  iuxta  conclufones,  &  poftiones  componuntur.  Itaque  iux¬ 
ta  conclufionem compofitio  efl  in%quarto  theoremate,  in  eo  enim  tria  funt  quae  concluduntur,  vide 
licet  bafes  aequales  ej]e,gr  triangula  aequalia,&  reliquos  angulos  reliquis  angulis  aequales;qui 
bm  aequalia  latera  fubtenduntur .  iuxta  poftiones  compofitio  inuenitur  in  theoremate,quod  tria 
gulis, &parallelogrammis , eandem  habentibus  altitudinem  commime  eft .  iuxta  vtrafque  qutem. 
•a .  C  a  in illo . 
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E  V  e  L  I  D.  EL  EM  £  N  X. 

-  -  «..  .  -® 

in  ilfe.Htamefiri  circulorum  vllipfium  tum  ffiacia ,  tum  lineas  ffncia  continentes  Infantem  dmi 
dunt  Kurfius  complexorum  theorematum  'aliavmmrfalia  firnt,  alia  ex  particularibus  vniuerfale 
concludunt. omnino  autem  has  compofitiones  geometrae  ob  breuitatem,.  ac  refblutiones  excogita - 
runt ,  multa  enim  cum  incompofita  fint ,  non  refo  luuntur;.  compofita  vero  fiolmn  commoditates 
prebent  ad  refblutionem,quae  in  principia  tendit. his  igitur  confideratis  apparet  quintum  theore 
ma  compofitum  efferum  iuxta  datum  xtum  iuxta  quefitum,&  ytnmque  eorum, quae  componun 
tur  perfectum  eft  ac  verum.quamobrem  refolutio  quoque  vera  eft  in  vtroque.fiue  enim  qui  ad  ha 
fim  anguli, fine  produtiis  aequalibus  retiis  lineis  anguli  fiib  bafi  aequales  fint ,  aequicrure  trian¬ 
gulum  erit.  Huim  theorematis  inuentor  fuit  Thales ,  vt  refert  Tr ocius,  is  enim  primus  dicitur 
ammaduertiffe  omnis  aeqnicruris  angulos  qui  ad  bafim  effe  aequales,  ac  more  antiquorum  aequat 
les  fimilesappellajfe. 

THEOREMA  III.  P  R  O  P  O.  VI. 

Si  trianguli  duo  anguli  inter fe fint  aquales,  et  sequales  angiu 
los  fubtendentia  latera  inter  fe  f  qualia  erunt , 

Sit  triangulum  ABC,  habena  angulum  ABC  angulo  A 
CB  squalem.Dico  et  AB  latus  lateri  AC  squale  efle;fi  enim 
insqualis  <?ft  A B  ipfi  AC;  altera ipfarum eft  maior  . fit  ma¬ 
ior  A  B;  atque  a  maiori  AB  minori  AC  squalis,  auferatur 
P  B ;  et  DC  iungatur .  Quoniam  igitur  D  B.  eft  squalis  ipfi 
A  E ;  communis  autem  B  C  :  erunt  dus  D  B  B  C  duabus  A 
C  CB  squales,altera  alteri;  et  angulus  D  B  C  squalis  angu 
Jo  A  C  B  .  bafis  igitur  P  C  bafi  A  B  eft  squalis;  et  triangu¬ 
lum  DBC  squale  triangulo  ACB,  minus  maiori ;  quod  eft 
abfurdum  ,  non  igitur  insqualis  eft  AB.  ipfi  AC,  ergo  squa 
lis  erit  .Si  igitur  trianguli  duo  anguli  inter  fe  fint  squales,  et  squales  angulo^ 
fubtendentialaterainter  fe  squalia  erunt :  quod  demonftrafle  oportuit. 

F.  C.  C  0 :M  M  E  H  T  JL  R  1  V  S* 

Trpfens  theorema  duo  hec  in  primis  oflendit ,  theorematum  fcitket  conuerfonem  ,  &  dedu- 
tifionem  ad,  id ,  quo.d.  fieri  noti  pot eft .  conuertkur  enim  precedcnti  theoremati ,  &  per  dedutiio- 
nem  ad,  id ,  quo.d  fieri  non  poteft;demonftratur .  comer  fio  autem  apud  Geometras  proprie  dici¬ 
tur ,  quando  conclufion.es ,& pofiitiones vicififixmin  theorematibus  tranfrmtantur ,  &  quodpria 
ris  eft  conclufio  ,;inpofteriori  pofitio  fit :  &  contra  pofitio  tamquam  conclufiOt  infertur,  vt  in  illo , 
c/ iequicrurium  triangularum,  qui  ad  bafim  anguli  aquales  fiunt, pofitio  quidem  eft  aequicrure  tria 
gulum :  conclufio  autem  triangulorum ,.  qui  ad  bafim  fiunt  >  aequalitas  .  Et  quorum  anguli  qui  ad 
bafim  aequales ;  ea  aequicruria  fiunt ,  vtinhoc  theoremate ,  in  quo  pofitio  quidem  eft ,  angulo -* 
rum ,  qui  ab.  bafim  ,  aequalitas ;  conclufio  autem  aequalitas  laterum ,  quae  aequalibus  angulis, 
fubtenduntur ,  eft  etiam  alia  comerfio  iuxta  quandam  dumtaxat  compofitorum  tranfmutatione * 
Si  enim  fit  theorema  compofitum  d  pluribus  pofitiombus  incipiens  in  conclufionem  definens» 

fiementes  conclufionem ,  Cr  vnam  ex  pofitiombus,  vel  etiam  plur es;  conclufionem  faciunt  aliqua, 
reliquarum  pofitionum .  &  hoc  modo  quarto,  theoremati  otiauum  conuertkur .  In  illo  enim  po¬ 
nuntur  quidem  duo  latera  aequalia ;  &  angulus  angulo  aequalis. ,  qui  aequalibus  lateribus  con- 
tinetur.cocluditur  aut  bafim  bafi  aequale  efficit  in  otiauo  ponuntur  duo  latera  aequalia-fiafisj^ 
bafi  aequalis:&  concluditur  angulum,qm  aequalibus  lateribus  continetur,  aequalem  effie.  Cum 
igitur  duae  fint conuerfion.es,  ea  quae  proprie  fic  dicitur, vni formis  efl,& determinata;  alter  a  ve 
re  varia,&  non  in  yno,fed  in  multis  comertens  ob  multitudinem  pofitionum,  quae  in  compofitis 
theorematibus  fiunt, Theorematum  vero, qua  e  conuertuntur  ,  alia  procedentia  vocare  confueue- 
runt ;  alia  comer fa ,  Cum  enim  genus  quoddam  ponentes ,  aliquod  de  ipfiofiy  mptoma  demoftrat , 
hoc  prg  cedens  appellatur:&  cum  e  contrario  pofitionem  quidem  faciunt  fiymptoma ;  conclufione. 
vero  genus  3  cui  illud  accidit  3  conuerfum  vocatur » vt  omne  triangulum  aequicrure  angulos  qui 


I  I  E  E  R  I,  ’  n 

.  bafirn  fiunt,  Aequales  habet. hoc  procedens  e  fi.  Omne  triangulum  dum  angulos  aequales  babfa, 

■  latera  quoque  aequales  angulos  fiubtendentia  habet  aequalia ,&  efi  aeqmrure,  hoc  conafum  efi. 

■  0-  b§c  de  cbnerfimiibm geometricis  diiBa  fiufiiciant,  deducTion.es  vera-id9qmd fieri  mnpotfin  eul 
dens  abfurdum  defimunt,  &  cum  oppofita  omnes  fatentur,  accidit  autem  ipfiaru  alias  definiere  in 
e aequae  comunibus  notionibus  {a  el  pofiulatis  ,vel  pofitionibus  opponutur;  alias  in  ea,quae  prius 

■  demonflratis  contradicunt, Namfextum  hoc. theorema, quod  accidit  fieri  nonpoffe  ofiendit  ,  cum 
deftruat  communem  notionem  illam ;  Omne  totum  efi  maius  fua parte,  o Cianum  vero  definit  qui¬ 
dem  in  id  3  quod  fieri  nonpotefi ;  non  tamen  defiruit  communem  notionem  ,  fed  id  quod  perfe - 
ptimum  theorema  ofienfim  efi, quod  enim  feptimum  fieri  poffie  negauit ,  hoc  illud  affirmans  confie 
qui  ofiendit  jjstqw  qufjitum  non  concedunt ,  omnis  autem deduClio  ad  id,  quod  fieri  nonpotefi  fiu 
mens  quod  cum  quffiito  pugqat ,  O"  hoc  ponens  progreditur , donec  euidenti  abfurdo  occuratypcrfi 
illud  pofitionem  de flruens,CQ firmat  id  quod  a  principio  querebatur,  omnino  enim  fcire  oportet  ma 
thematicas  probationes  omnes  vel  d  pnncipqs  efie  3  vel  adprincipia;vt  etia  inquit  Torphyrius, 
0-  quae  d  principijs  fiunt, itidem  duplices  efie.  aut  erim  ex  commibus  notionibus ,  0  fiola  cniden- 
tiaper  fe  fidem faciente  emananti  aut  ex  ijs,qiiae  atiteoflenfa  fuere. Quae  vero  ad  principia  aut 
principia  ponunt  ,  aut  defimunt ,  quae  principia  ponunt  refolutianes vocantur ;  atque  his  opponun 
tiir  compofitioncs.  fieri  enim  potefi,vt  d  pmcipijs  illis  ad  quffitum  ordinate  procedamus,  &  hoc 
nihil  aliud  e  fi, ni  fi  compofitio  ,  quae  vero  principia  defirmnt, deductiones  ad  id, quod  fieri  non  po¬ 
te. fi  nuncupantur .  aliquid  enim  eQjum3quae  :concefid3manifefla^  fiunt  defruere  huius  ipfius  viae 
munus  efi  .-atque  efi  hac  JyUogifmus  quidam,  fed  non  idem3qui  in  refiolutione ,  Nam  in  dedutlioni- 
bus  ad  id,quod  fieri  nonpotefi  iuxta  fecundum  hypotheticarum  ratiocinationum  modum  comple* 
xio  efi.  vt  fi  triangulorum  aequales  angulos  habentium  latera  aequales  illos  angulos  fiubtenden «. 
tia  aequalia  non  fint ;  totum  parti  efi  aequale,  atqui  hoc  fieri  nonpotefi. triangulorum  igitur  duos 
angulos  aequales  habentium latera  quoque  aequales  angulos  fiubtendentia  aequalia  erunt .  Vtitwr 
autem  Euclides  comer  fi  onequidem  in  propofitione  ipfa;  vtpote  qm  conclufionem  quinti  theore* 
tis3vt  datum  accipiens ,pdfitionemilliiis  ad'mnxit3vt  quffitum;  deduffione  autem  ad  id,qmdfie- 
xi  non  potefl  inconfiruChone,&'demonfiratme  vtitur.hec  ex  Troclo. 

THEOREMA.  I  1 1  I.  PROPOSITIO.  VII. 

In  eadem  reda  linea5duabus  eifdern  redis  lineis  alias  dnas  redas 
lineae  aequales  ,  altera  alteri  non  conftituentur  ad  aliud,  atque 
aliud pundum ,  ad  eafdem  partes,  eofdem  ?  quos  prunae  redae  li» 
neae,terminos  habentes. 

Si  enim  fieri  poteft,in  eadem  reda  linea  A  B  dua 
bus  eifdern  redis  lineis.  A  C  C  B  alis  dus  reds 
lines  AD  D  B  squales, altera alteri  conftituantur 
ad  aliud,  atque  ahpd  piinduni  C  Dj  ad  eafdem 
partes  vt  a'd  G  D,  eqfdehi  'habentes  terminos  A  B, 
quos prims„r;edse En.es ;it a  vt  C  A  quidem  fit  f qua 
lis  D  A  ,  cinidemj  quem  ipiaterminurn,  habens  A; 

C  B  v^irq-Er  squalis  D  B,  eundem  habetis  B  ter- 
minum  D  iiingatur.ItgqgequoQiafii  A  C  ,eft 
squalis  ADj  erit  et  angulus  ACD  angulo  ADC  squalis .  maior  igitur  eft  A 
D  C  angulus  angulo  DC  B  .  quare  angulus  CD  B  angulo  D  C  B  multo  maior 
errc-Rurfus  quoniam  CB  eft  squalis  D  B;  et  angulus  CDB  squaliserit  angu¬ 
lo  D  C  B:  oftenfus  autem  eft  ipio  multo  maio  r ;  quod  fieri  non  poteft.  Non  igitur 
in  eadem  redalinea  duabus  eifdem  redis  lineis  alis  dus  reds  lines  squales,alte~ 
ra  alteri  conftituentur  ad  aliud,  atque  aliud  pundum ,  ad  eafdem  partes  3  eofdem, 
^uos  primf  reds  lines,terminos  habentes;quod  oftendifte  oportebat. 

F.  C.  COMMENT^tRIFS, 

Hoc  Theorema  rarum  quiddam  habet ;  quod  haud  frequenter  propof itionibus,  quae  fidentiam 

«•.-Arr.rtv*-  pariunf 
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EVCLID.  ELEMENT, 

patiunt  euenire  confueuit .  per  negationem  enim  ,  &  non  per  affirmationem  formari  haud  qua* 
.quam  ipf irum proprium  eflycum propofitlones  geometricorum ,  arithmeticorum theorematum 
magna  ex  parte  affirmationes  fnt.  Caujfa  autem  eft  ( vt  inquit  ^AriftotelesJ  quod  vniuerfale  affir 
mans  fcientij $  maxime  conumt,tanquam  magis  idoneum, &non  indigens  negatione,  atvmuerfa 
le  negans  etiam  affirmatione  indiget,  ex  negantibus  enim  tantum  neque  demonjiratio ,  neque  ra¬ 
tiocinatio,  aliqua  conflat :  ac  propter  ea  demonflr  antes  [dentiae  plurima  affirmantia  ofteudmt ;  m 
ro  autem  negantibus  concluflowbm  utuntur ,  hfcTroclus .  Theo¬ 
rema  nero  multos  habet  cafiis .  Nam  fundum  D  vel  cadit  extra  li¬ 
neas  .AC  CB,  vel  intra ,  vel  in  ipfls .  &  [quidem  extraffioc  duo¬ 
bus  modis  fit ;  aut  enim- alter  a  linearum  ^ iC  CB  fecat  alteram  ip- 
farum  *AD  DB,  aut  neutra  neutram  fecat .  cadat  primum  extra  , 
fecetj,  .A  D  ipfam  C  B,  ut  apparet  in  prima  figura,  &  iugatur  C  D. 
cui  quidem  conftrudioni  Euclidis  demonflr atio  conguit .  Sed  cum  ea 
breuis ,  &  quodammodo obficwa quibufdam  vifafit,  planius,  & 
apertius  fic  explicabitur. Itaque  quoniam  .A  C  eft  aequalis  ipf. A  D, 
erit  angulus  ^4  C  D  angulo  .AD  C  aequalis .  angulus  autem  ^4  C  D 
maior  eft  angulo  D  C  B;  quippe  quod  totum  maius  fit  [ua  parte,  an¬ 
gulus  igitur  ^4 DC  angulo  D  C  B  eft  maior.  Sed  CDB  angulus  ea¬ 
dem  ratione  maior  eft  angulo  .A  D  C.  Ouare  angulus  CDB  angulo 
DCB  multo  maior  fit  ueceffie  efl .  Rurfus  quoniam  BC  eft  aequalis 
B  Di;  erit  &  angulus  C  D  B  aequalis  angulo  DCB .  atqui  often- 
fus  eft  multo  maior  ;  quod  fieri  non  poteft.  [militer  demonflr abit  wr 
idem  [equi  obfurdum  fi  reda  linea  B  D  [ecetipfam  ^4  C.  cadat  dein 
dc.pmdum  D  extra  lineas , AC  C  B,  ita  vt  neuttra  neutram  [ecet ; 

&  producantur  redae  Unae  .AC  ^4  D  in  funda  £  F .  Quoniam 
igitur  .A  C  eft  aequalis  .A  D, angulus  .A  C  D  ad  bafim  angulo  '.A  D  C 
aequalis  erit ;  &  procludis  .A  C  .A  D,  erit  angulus  F  D  C  [ub  baft 
aequalis  angulo  D  CB.  Rurfus  cum  B  C  fit aequalis  ipf  BD,  an¬ 
gulus  BCD  angulo  BD  C  eft  aequalis,  fed  FD  C  angulus  maior  eft 
angulo.  CDB.  quare.  &  DCF  ipfoD  C  B  eft  maior ,  pars f cilicet  to 
to;  'quod fieri  non  poteft .  Non  aliter  demonftrabimus [equi  ab- 
furdiM',  fi  putidum  D  intra  didas  lineas  Iader  e  ponatur,  de- 
njquy  'injpfif:  cadere  nonpoffiemanifefto  confiat .  totum  enim 
parti  effiet  aequale .  Videtur  autem  hoc ,  ut  inquit  Tr  ocius  % 
lemma  effic  odaui  Theorematis  :  ftquidem  ad  illius  demonflr d- 
tionem  confert ,  &  neque  [impliciter  elementum  eft ,  neque 
dementare :  non  erum  ad  plura  fiam  extendit  vtilitatem.  ra- 
rijfimm  igitur  ipfius  vfim  apud  geometram  inueniemus . 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO  VIII. 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  «qualia  habeant* 
altem  alteri^ habeant  aiitem3et  bafim  bafi  9quale:angulu  quoque*» 
qiji  aqualibus  lateribus  continetur  angulo  aquale  habebunt* 

Sint  d uo  triang  ufa  A  B 
C,  D  E  F,  quae  duo  late¬ 
ra  AB,  AC  duobus  la 
teribus  DE  D  F  aqua¬ 
lia  habeant  alterum  alte¬ 
ri  ;  vt  fit  A  B  quide  aqua 
le  DE;  AC  uero  ipfi 
D  F  :  habeant  autem  et 
bafim  B  C  bafi  E  F  aqua- 


L  I 


E  R. 


tt 


Jem .  Dico  angulum  quoque  BAC  angulo  EDF  aqualem  efle.  Triangulo  enim 
A  B  C  congruente  ipfi  DEF  triangulo 3  et  pundo  quidem  B  pofitoin  E;  reda 
vero  linea  BC  in  E  F:  congruet,  et  C  pundum  pundo  F,  quoniam  B  C  ipfi  E 
F  eft  equalis.Itaque  congruente  B  C  ipfi  £F;  congruent  et  B  A  A  C  ipfis  ED 
D  F.  fi  enim  bafis  quidem  B  C  bafi  E  F  congruit  3  latera  autem  B  A  AC  lateri 
bus  ED  DF  non  congruunt, fed  permutantur ;  vt  EG  C  F:  conftituentur in 
eadem  reda  linea, duabus  eifdem  redis  lineis ,  alia:  dus  reda;  line^  aquales ,  altera 
alteri 3  ad  aliud  atque  aliud  pundum 3  ad  eafdem  partes  3  eoldem  habentes  termi¬ 
nos  .  non  conftituuntur  autem  3  vt  demonftratum  eft.  non  igitur ,  fi  bafis  B  C  con  in  ante» 
gruit  bafi  E  F,  non  congruent  et  BA  AC  latera  lateribus  ED  DF.  congruent  deme, 
igitur.  Quare  et  angulus  BAC  angulo  EDF  congruet,  et  ipfi  erit  squalis.  Si 
igitur  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  aqualia  habeant ,  alterum  alteri; 
habeant  autem  et  bafim  bafi  squalem  :  angulum  quoque  aqualibus  lateribus  con- 

l  demonftrare  oportebat. 


tentum  angulo  ^qualem  habebunt :  quod  demot 


F.  C.  COMMEHT^KIFS. 

Offauum  Theorema  quarti  conuerfum  eff3  vt  fupra  diximus s  non  'tamen  iuxta  propriam  con-  T^ta"um 
Merfionem ,  non  enim  totam  illius  pof itionem ,  conclufondn ,  totam  j ,  conclufionempofitiqnem  u^151^ 
facit.  Sed  aliquam  quidem  expofitionibus ,  aliquam  vero  ex  conclujionibus  quarti  theorematis  ucrfum  eft, 
f ontexensivnim  quid  eorum ,  quae  in  illo  data  fuerunt3oflendit. 

PROBLEMA  II II.  PROPOSITIO  IX. 

Datum  angulum  re&ilineum  bifariam  fe care.  A 

Sit  datus  angulus  redilineus  BAC.  Itaque  opor¬ 
tet  ipfum  bifaria  fecare .  Sumatur  in  linea  A  B  quod 
vis  pundum  D3  &  a  linea  A  C  ipfi  AD  squalis  au 
feratur  A  E;  iundaq;  D  E  conftituatur  in  ea  trian¬ 
gulum  squilaterum  DEF;  &  AF  iungatur.  Dico 
angulum  BAC  a  reda  linea  A  F  bifariam  fecari. 

Quoniam  enim  A  D  eft  squalis  A  E  3  communis  au 
tem  AF:  dus  DA  AF  duabus  EA  A  F  squales 
funt, altera  alteri  ;&  bafis  D  F  squalis  bafi  EF.  an¬ 
gulus  igitur  D  A  F  angulo  E  A  F  eft  squalis .  Qua¬ 
re  datus  angulus  redilineus  B  A  C  a  reda  linea  A  F 
bifariam  fedus  eft: quod  Facere  oportebat. 


j.huins. 

B 

i.haius. 


Exantece- 

der.sc. 


F.  C.  CO  MMFNT  xARIF  S .  A 

Datum  angulum  redilineum  bifariam  fecare  ]  Angulus  hoc  loco  fpecie  datur, quippe  omnem  an 
qui  r e£ii lineus  fit3  &  non  quilibet .  namque  angulum  omnt bifariam  fecare  ex  elementari  inftitu  gul  um  bifa- 
iione  non  licet ;  quandoquidem  ambiguum  etiam  efl,  num  omnis  angulus  bifariam  fecari  pojfit.  liam  fccare 
Seffiionis  autem  ratio  non  ab  re  diftinffla  fuit :  in  quamlibet  enim  proportionem  fecare  prgfentem  ^ioftitutie^ 
confiruttionem  tr  afgr  editur. verbi  gratia  in  tres ,  vel  quattuor 3vel  quinque  partes  aequales. nam  nenonlket. 
retium  quidem  angulum  trifariam  fecare  poffumus  3  paucis  eorum ,  quae  pojlerius  tradentur ,  Recluman- 
vtentes:  acutu  vero  minime,  tiifi  ad  alias  lineas, quae  mixtae  funi ,  tranfcendamus .  Datum  enim  gjdurn  trifa 
angulum  retfilineum  trifariam  fecare  docuit  Nicomedes  ex jonchoidibus.alq  vero  ex  alifs  lineis 
mixtis  idem  fecerunt, mmvcu.  ijs3  quae  agrgcis  Ttrgxy&vilowKi  dicutur3nos  quadrates  appella  acutu  nero 
te  poffumus  .alq  ex  lineis  conicis ,  vt  Tappus  tradit  inquayto  libro  colleffiionum  mathematica -  minime, nifi 
rum .  dlij  denique  ex  lineis  ffitalibus3de  quibus  .Archimedes  ,'mcitati  in  datam  proportionem  da  ac*.  iinfas , 
tum  angulum  reClilineumfecuerunt .  Quorum  contemplationes  cum  difficiles  fint,prcfertim  ijs3  Edamus 
qui  infli tuuntur,  in  prgfentia  omittemus. 

Iundaq;  D  E  eonftituetur  in  ea  triangulum  squilaterum  DEF.  B 

Uem 
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EVCLID.  ELEMENT. 

Idem  etiam  [equitur  fi  loco  aequilaterrtum  in  hoc,  tum  infequentibus  aequicrure  triangulum 
conjlituamm,&  demonflratio  eadem  erit. 

PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  X, 

Datam  redam  lineam  terminatam  bifariam  fe care. 

Sit  data  reda  linea  terminata  AB.  oportet  ipfam  A 
B  bifariairn  fecare.conftituatur  in  ea  triangulum  aqui- 
iaterum  ABC;  &fecetur  ACB  angulus  bifariam  re¬ 
da  linea  CD  .  Dico  A  B  redam  lineam  in pundo  D 
bifariam  fecari .  Quoniam  enim  A  C  eft  aqualis  CB; 
communis  autem  C  D ;  dua  AC  CD  duabus  B  C 
C  D  aquales  funt;alteraalteri:et  angulus  A  C  D  aqua 
lis  angulo  BCD.  bafis  igitur  A  D  bafi  BD  eft  aqua 
lis.  et  cb  id  reda  linea  terminata  A  B  bifariam  fcdaffi  in  pundo  D  :  quodfaq$ 
re  oportebat* 


Hoc  etiam  Theorema  efl,  quod  retiam  lineam  terminatam  ponit.  Si  quidem  ex  vtraque  parte 
infinitam  terminare  neri pofifumus .  Infinitae  vero  ex  altera  parte  tantum,  vbkumque  pimtiim 
accipiatur,  in  partes  inf  quales  fit  fetido'.  etenim  quae  in  eijdem  partibus  efl,  in  quibus  retia  linea  ■ 
infinita  e  xifiit, reliqua  finit  a  exiftente  necejptr.io  efl  maior. .  relinquitur  igitur ,  vt  ex.  vtraque  p<& 
te  finita  accipiatur ,  quae  bifariam  'fecatf  de¬ 
bet  .  .Apollonius  vero  Tergpis  retiam  lineam  . 
terminatam  bifariam fecat  in  huc  modum.  Sit, 
inquit,  retia  linea  terminata  . A  B,  quam  bifa 
viam  fiecare  debemus.  &  centro  quidem 
terttalla  autem  <AB  circulus  deferibatur :  & 
rurfus  centro  B,  &  internatio  B  .A  deferiba 
tur  alius  circulus ;  &  ducatur  C  D  communes 
circulorum  fetiione^  conimgens ,  quae  retiam 
lineam  ^4  B  bifariam  fiecabit.  lungantur  enim 

u4  C  CB,  quae  inter  fe  aequales' funi ,  cum  evasu»  •  v  .  o  so  :  t /i  mo  s 

vtraque  ipfl\.A-B  fit  aequalis  .  communis-  autem,  C  D»&  TXjA  efl  aequalis  D  B  ob  eandem 
caufifam .  angulus  igitur  ^iC  B  efl' aequalis  angulo  BCD.  quare  *A.B  per  quaTtum:  bifariam 
fetiaefl.  -  ■  ■  ;  .Ai  i.  o  DAS  gjrnnibfts"  g!;Ingn.r,8n?cbo:i 

PROBLEMA  V  I.  P  R  O  P  O  S  I  T  I  O  X  I.  : 


Datas  redas  linef  apudo  in  ipfa  dato  ad  redos  angulos  redam 
lineam  ducere. 

Sit  data  reda  linea  AB,  et  datum  in  ipfa  pu 
dum  C.  oportet  a  pundo  C  ipfi  A  B  ad  re¬ 
dos  angulos  redam  lineam  ducere.  Suma,  uria 
AC  qnoduis  pundum  D:  ipfiq;.CD  aqua-' 

Jis  ponatur  C  E ,  et  in  D  E  conftituatur  trian- 
gulu  fquTaterum  F  D  E,  et  E  F  iungatur.Dico 
data*  redflineg  A  B  a  pundo  C  in  ipfa  dato, ad 
redos  angulos  dudam  die  F  C  .  Quoniam 

enim  D  C  'efl aqualis  CE,  er  F  C  communis  ;  erunt  dua  D  C  CF  duabus  E 
C  C  F  aquales ,  altera  alteri :  et  bafis  D  F  efl  aqualis  bafi  F  E.  angulus  igkur  D 
C  F  angulo  E  C  F  efl  aqualis :  et  funt  deinceps  .•  Quando  autem  reda  linea  fu- 
per  redam  lineam  infiftens ,  eos  qui  deinceps  funt ,  angulos  aquales  inter  fe  fece- 
rit.-redus  efl  vterque  aqualium  angulorum .  efgd  vcerque  iplorum  D  G  F  F  C  E 
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eftredus.  data;  igitur  reda  line?'  A  B  apundo  in  ipfa  dato  C  adredos  angulos 
duda  eft  F  C  reda  linea.quod  fecifle  oportuit. 

F.  C.  COMME  NTARtFS, 


affequemur .  AppoUomts  autem  re- 
Bam  lineam  ad  reBos  angulos  ducit 
bocpaBo .  Sit  data  quidem  reBa  IU 
nea  AB,  datum  vero  in  ea  punBum 
C ,  &  in  linea  A  C  fumpto  quouis 
punBo  D ,  ab  ipfa  C  B  auferatur  C 
E  aequalis  ipfi  C  D  :  &  centro  qui¬ 
dem  D ,  mteruallo  autem  D  E  cir - 


Data;  reda;  line?  a  puncto  in  ipfa  dato.  ]  linea  fpecie  datur ;  punBum  vero  pofitionet 
quod  vel  in  medio  erit  reBae  Unae ,  vel  in  altera  eius  extremitate .  Euclides  in  medio  reBae  Ti¬ 
nae  fumpfit.Quod  f:  in  extremitate  altera  firmatur {vel ipfam producentes 9  reliqua  eodm  modo 
conftruemus ;  vel  aliter  propofitum 


nea  A  B,  datum  vero 

C, 


culus  defer ibatur.  Rurfuffi  centro  £, 

<&  'mteruallo  E  D  alius  circulus  de- 
fcribatnr:&  d  puncto  F ,  in  quo  circuli  feinuicemfecant ,  ducatur  F  C.  Dico  eam  ad  re  Bos  an 
gulos  ejfe.fi  enimimgdtur  F  D,  F  E  aequales  inter  fie  erunt. fed  &  D  C  C  E  aequales;  &  co¬ 
mmis  F  C.  Quare  ex  oBauo  anguli  qui  ad  C  etiam  inter  fe  aequales  fmt  neceffe  eft.  Si  vero  puti 
Bum  in  extremitate  reBae  lineae  fumatur,  ita  faciendum  cen- 
fet  Tr  ocius .  Sit  reBa  linea  AB,  datum  fi  punctum  A,  ET 
fumatur  in  A  B  quod  vis  punBurn  C,  a  quo  ipfi  .A  B,  que¬ 
madmodum  nos  docuit,  ad  reBos  angulos  ducatur  C  E:  &  ab 
ea  ipfi  A  C  aequalis  abfeindatur  C  D  .  angulus  vero  qui  eft 
ad  C  perreBamlineam  C  F  bifariam fecetur :  atque  a  pun¬ 
ito  D  ipfi  E  C  ad  reBos  angulos  duBa  occnrat  reBae  lineae 
CE  in  E  punBo;  &  E  .A  imgatitr.  Dico  angulum,qui  ad A 
reBumeffe. Quoniam  enim  D  C  eft  aequalis  C  .A,  communis 
autem  C  F,  &  angulos'  aequales  continent ,  quod  angulus  ad 
C  bifariam  JeBus  eft  ;  erit  &  D  F  ipfi  F  A  aequalis,  &  om¬ 
nia  fi  militer  per  quartum  theorema  omnibus  aequalia .  quare  &  angulus  ad  A  aequalis  eft  an 
gulo  ad  D.  angulus  igitur  ad  A  reBus  erit ;  quod  facere  oportebat, 

PROBLEMA  V  II.  PROPOSITIO  XII. 

Super  datam  redam  lineam  infinitam ,  adatopudo^quod  in  ea 
non  eft, perpendicularem  redam  lineam  ducere. 

Sit  data  quidem  reda  lmcainfmita  AB,  da- 
tum  vero  pundiPfo:  C,'  quod  in  ea  uon  eft.opor 
tet  fuper  datam  redam  lineam*  infinitam  A  B, a 
datopundo  Cy;  djuod  in  ea  non  eft  .,  perpendi¬ 
cularem  redam  lineam  ducere  .  Sumatur  enim 
ad  alteras  partes  ipfius  A  B  reda;  line?  quod 
vis  punctum.  D,:;  et  centro;  quidem  C,  interual 
3o  autem  CD  circulus  defer  ibatur  E  F  G:  et  E 
G  in  H  bifariam  fecetur:  iunganturq;  C  G 
H  C  E.  Dico  fuper  datam  redam  lineam 
litam  A  B,  a  dato  pundo  C,  qu.odriii/ea  non  - 
eft,  pe  rpendicularem  C  H  dudam  efle.  Quo¬ 
niam  enim  aqualis  eft  'G-H-  ipfi  H  E,  communis  autem  H  C,  du?  GH  H  C, 
duabus  E  H  H  C  aquales  funt ,  aftera  alteri ;  &  bafis  C  G  eft  ?qualis  bafi  C  E. 

D  angulus 


Problematis 

caPus. 


Quo  Apol- 

lomu;  recta 
lineam  ad  re 
dos  angu¬ 
los  ducit. 

j.hirus. 

Foftulj. 


Quado  pu" 
dum  in  ex' 
uemitate  lf 
nes  fumi” 
tur  quo  fa- 
siediun  fit. 
j.huius. 
y.huius. 


4J1WUS. 


Foftul.  ?- 
io.iiuius. 


8,  huius. 


EVCLID.  'ELEMENT, 

angulus  igitur  C  H  G  angulo  E  H  C  eft  squalis;  &  funt  deinceps.cum  autem  re¬ 
cta  linea  fuper  rectam  lineam  infi  ft ens- eos  ,  qui  deinceps  funt  angulos,  squales  in¬ 
ter  fe  fecerit  ,•  redus  eft  vterque  £  qualium  angulorum ;  et  qu£  infiftit  recta  linea 
erpendicularis  appellatur  ad  cam,cuiinfiftit.ergo  fuper  datam  rectam  lineam  in 
nitam  A  B  a  dato  puncto  C,  quod  in  ea  non  eft, perpendicularis  ducta  eft  C  H« 
quod  facere  oportebat* 

F.  C,  COMMENTARI  FS, 

hoc^robfe^'  H°C  Pro^ema>'vt  tefiert  Troclus,Oenopides  primus  indagauit,vtile  ipfum  ad  aftr.ologiam 

xna  mueiiit;  ftimclris'perpendicuhrem  yero  antiquorum  more, gnomonem  appellat,  quoniam  &  gnomon  bori* 
Perpendicu  -  %onti  ad  angulos  retios  eft .  quae  autem  ad  angulos  retios,  eadem  eft  perpendicularis, habitudine 
lare .  antiqui  tantum  ab  ea  differens,  cumfubietio  eadem  /^quemadmodum  et  gnomon.  Rurfus  perpendicula-* 
f-pcUanim  m  ^HP^ex  eft,dia  plana ,  alia  folida.quando.erum  puntium,  d  quo  perpendicularis  retia  linea  du- 
Perpendicu-  atHr  m  fubietio  plano  fit ,  plana  appellatur ;  quando  autem  puntium  fit  fublime,  atque,  extra  fu- 
lam  plana  9  bietium  planumff ohda,& plana  quidem  ad  retiam  lineam  ducitur, folida  yero  ad  planum.  Qua-* 
&  folida.  re  neceffarium  eft  illam  non  ad  ynam  retiam  lineam  angulos  retios.  facere  ,fed  ad  omnes, quae  'm 

fubietio  exiftent es plano  ipfam  contingunt  .  In  hoc  igitur  problemate  Euclides  perpendicularem 
planam  ducere  proponit,  quippe  cum  ad  retiam  lineam  ducatur i&  quatenus  insvno  plano  omnia, 
cpvfiftantffermo  procedat .  At  in  linea  quae  eft  ad  angulos  retios  quoniam  pmtium  in  ipfafum-- 
ptum  eft ,  nulla  erit  infinitatis  neceffitas ;  datam  vero  retiam  lineam  infinitam  ponit ,  cumpun - 
tium,a  quo  perpendicularis  duci  debet,  extra  ipfam  ftatuatur .  fi  enim  non  effiet  infinita ,  poterat 
ita  puntium  fumigat  extra  quidem  retiam  lineam  effiet,  indiretium  autem  ipfi,  ade  o  yt  protra - 
tia  retia  lineq  in  ipfum  incideret ,  &  non  fieret  problema.  Adde, quod  mfi  effiet  infima,  poffiemus 
etiam  puntium  ita  fumer  e, yt  fi  duceretur  perpendicularis,  non  in  ipfam,  fed  extra  ipfam  neceffx 
rio  caderet. Bis  igitur  de  causfis  recta  linea, ad  quam  perpendicularis  duceda  eft, infinita  ponitur* 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO.  XIII, 

*  Cum  reda  linea  fuperredam  cofiftens  lineam  angulos  fecerit^ 
vel  duos  redos3vel  duobus  redis  squales  efficiet* 

Recta  enim  linea  quadam  A  B  fuper  rectam  C 
D  confiftens  angulos  faciat  C  B  A  AB  D.  Dico  C 
B  A  A  B  D  angulos;  vel  duos  rectos  effe  >  vel  duo¬ 
bus  rectis  sequales.fi  enim  C  B  A  ef^  aqualis  ipfi  A 
diffi.io.  B  D  ,  duo  recti  funt;  fin  minus,  ducatur  a  puricto  B 
ipfi  CD  ad  rectos  angulos  B  E.  anguli  igitur  CB 
E  E  B  D  funt  duo  recti.  Et  quoniam  C  B  E ,  duo¬ 
bus  C  B  A  A  B  E  eft  aqtialis,  communis  appona¬ 
tur  E  B  D.  ergo  anguli  C  B  E  E  B  D  tribus  angulis  C  B  A  A  B  E  E  B  D  funt 
Squales.Rurfus  quoniam  DBA  angulus  eft  squalis  duobus  D  B  E  E  B  A,  com¬ 
munis  apponatur  ABC.  anguli  igitur  DBA  ABC  tribus  D  B  E  E  B  A  A 
Axioma,  I.  B  C  squales  funt .  At  oftenfum  eft  angulos  quoque  C  B  E  EBD  eifdem  tribus 
eq  u  ales  eflerqus  vero  eidem  funt  f  qualia ,  et  inter  fe  sequalia  funt.ergo  et  anguli  C 
B  E  EBD  ipfis  DBA  ABC  funt  squales,  funtq;  C  B  E  EBD  duo  redi,  an¬ 
guli  igitur  DBA  ABC  duobus  redis  squales  erunt,  ergo  cum  reda  linea  fuper 
.  redam  lineam  confiftens  angulos  feeerit,vel  duos  rcdos,vel  duobus  redis  squales 
efficiet.quod  oportebat  demonftrare* 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  A  R  I  V  S? 

#  Cum  reda  linea  fuper  redam  lineam  confiftens  angulos  fecerit  .7  Animaduerten 
dum  eft  j  rt  inquit  Troclus ,  Euclidem  in  hac  propofitione  maximam,  diligentiam  adbibuijfe .  non" 

enim 
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mm  fimplicitcr  dixlt.Omnis  recta,  linea  fuper  recta,  linea  cornjifi.es, vel  duos  reffos  facit,  vel  dm 
bus  rectis  aequales, fed  fi  angulos  fecerit. quid  enim  fi  in  rectae  line  ie  extremitate  cofiftens  vmm 
efficit  angulum  f  accidi i, ne  quandoque  bwic  duobus  rectis  aequalem  effie  f*  boc  certe  feri  nonpo- 
iefi.Omnis  fi  quidem  rectilineus  angulus  duobus  redis  eft  minor  quemadmodum  omnis  [olidus  mi 
<tior  eft  quattuor  rectis. Quod  fi  'anguium, qui  maxime  obtufius effie  videatur ,  accipias ,  hunc  quo¬ 
que  augebis ,  tanquam  eum  qui  duorum  rectorum  menfuram  adhuc  non  recipit.  Oportet  igitur  re¬ 
stem  irneam  fic  confifiere,vt  angulos  efficiat . 

THEOREMA  VII.  PROPO.  XIIII. 

Si  ad  aliquam  redam  lineam ,  atque  ad  p u  netum  in  ea  dug  re- 
linea?  non  ad  eafdem  partes  pofit^,  angulos  qui  deinceps  funt, 
duobus  rectis  aquales  fecerintjipfg  redaj  linece  indirectum  libi  in 
uicem  erunt. 

Ad  aliquam  enim  redam  lineam  A  B,  atque  ad 
pundumin  ea  B,  dug  rcd^  linef  B  C  B  D  non  ad 
eafdem  partes  pofitf  angulos, qui  deinceps  funt,  A 
B  G  A  B  D  duobus  redis  .f quales  faciant.Dico  B  D 
ipfi  CB  indiredu  efle.fi  enim  B  D  non  eft  in  diredii 
ipfi  CB,  fitipfi  CB  in  diredum  B  E.  Quoniaigi 
tur reda linea  A  B  .fuper  redam  C  BE  confiftit;an 
guli  ABC  A  B  E  duobus  redis  funt  aquales .  Sed 
et  anguli  ABC  A  B  D  funt  aquales  duobus  redis. anguli  igitur  C  B  A  ABEip 
iis  C  B  A  A  B  D  aquales  erunt.cois  auferatur  A  B  C.ergo  reliquus  A  B  E  reliquo 
A  B  D  eft  equa!is,minor  maiori,quod  fieri  non  pot.non  igitur  B  E  eft  indiredu  ip 
ii  B  C.Similiter  oftendemus  neque  aliam  quampiam  efte ,  pr^ter  B  D  .  ergo  C  B 
IpfifjD  indiredum  erit.Si  igitur  ad  aliquam  redam  lineam,  atque  ad  pundum 
in  ea  duf  redf  linef  nem  ad  eafdem  partes  pofit£  angulos,qui  deinceps  funt ,  duo¬ 
bus  redis  aquales  fecerint ,  ipff  redg  lineg -indiredum  fibi  inuicem  erunt.quod  de 
snonftrare  oportebat, 

v.  c.  c  0  M  Wi  k'  t  \a  r  I  V  s. 


Hoc  Theorema  procedentis  conuerfium  e  fi,  &  per  deductionem  ad  id  quod  feri  non  pote  fi,  ofie 
datur. fic  enim  comer fa  theorematum  ofiendi  debent', vt  inquit  Tr ocius. 

THEOREMA.  VIII.  PROPOSITIO.  XV. 

Si  du£  redf  linea?  fe  inuicem  fecuerint  >  angulos  qui  ad  uertice 
funt, inter  fe  gqtiales  efficient. 

Dux  enim  redx  linex  AB  CD  fe  inuicem  fe- 
centinpundoE.  Dico  angulum  quidem  AEC  an¬ 
gulo  D  E  B;  angulum  vero  C  E  B  angulo  AED  aequa 
JemeTe.  Qeioniam^nim  reda  linea  A.  E  fuper  reda 
C  D  confifterts  angtilos  facit  AAED;  erunt  hi 
duobus  redis  xquales.  Rurfus  quoniam  reda  linea 
D  C  fuper  redam  A  B  cofiftens  facit  angulos  A  E  D- 
D  E  B;  erunt  AED  DEB  anguli  xquales  duobusxe.-*' 
dis.Oftenfum  aute  eft  angulos  quoque  CEA  AED 
duobus  redis  eTe  xquales .  anguli  igitur  CEA  AED  angulis  AED  DEB  «- 
qua]e§  funt.  communis  auferam^  AED.  ergorcliqi  usCE  A  reliquo  BED  eft 

D  2  aqualis. 


Omnis  an 

gulus  icdiii- 
neus.duoba 
ledifcft  m 
nor. 


Exantecow 

dente. 


Conuerfa 
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Ij.huius. 


j.com.nc 
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& 
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Huius  theo 
rematis  con 
ueisua  Pro¬ 
clo  demon  - 
itutur. 


Ij.huius» 


I4.huius. 


EVCLID.  ELEMENT. 

aqualis .  Simili  ratione,  &  anguli  CEB  DEA  aquales  offendentur.  Si  igitur  duf 
reda’  linea  fe  inuicem  fecuerint,angulos,qui  ad  verticem  funt ,  aquales  efficient, 
quod  offendere  oportebat. 

COROLLA  RIVM. 

Ex  hoc  manifefte  conflat  redas  lineas  quot  quot  fe  inuicem  fe 
eant  j  facere  angulos  ad  fedionem  quattuor  redis  aquales. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T '  R  I  V  Si 

^Anguli  qui  deinceps  funt  ab  angulis „  qui  ad  verticem' ,  differunt ;  horum  enim  ortus  ex  dua¬ 
rum  retiarum  [titione  fit;  illoru  uero  ex  altera  tam. ab  altera  fetia.Na  fi  retia  linea  ipfia  infetia, 
mane  s,alt  eram  fi  fiuo  extremo  fecas3duos  anguiosfecerit;  bos  deinceps  angulos  vocamus.  Si  uero 
duae  retiae  hnae,fe  inuice  fecuerint,  anguli  ad  uertice  efficiuntur,  fic  ditii,quod  vertices  in  eode 
puntio  conimtios  habeant ,  Vertices  autem  ip forum  fiunt  pmtia^id  quae  plana  dum  contrahun¬ 
tur  ,  angulos  efficiunt.  Itaque  hoc  theorema  oflendit  duabus  retiis  lineis  fe  inuicem  fecantibus,  an 
gulos  ad  verticem  aequales  e  [fe;  imentum  quidem  d  Thalete  primo ,  vt  inquit  Eudemus ,  ab  Eu¬ 
clide  vero  demonfiratum ;  in  quo  deell  conflrutiio ,  vtpote  minus  neceffiina :  demonflratio  enini 
expofitione  contenta  confirutiione  aliqua  non  indiget . 

Ex  hoc  manifeftum  eft.  ]  Corollarium  efi  quod  ex  procedenti  demofiratione  apparet. cor  ol 
laria  enim  in  dementari  inflitutione  funt ,  vt  inquit  Pr  ocius,  quae  fiimul  cum  aliorum  demonfira - 
tiombus  apparent, ipfia  vero  non  proripite  querantur :  v eluti  id  quod  itiprpfentitil  propofitum  efi , 
nam  querebatur  quidem  fi  duabus  retiis  lineis  fe  inuicem fec  antibus ,  anguli  ad  verticem  o  quales, 
effient,  dum  autem  hoc  ofienditwr,  fiimul  etiam  oftefim  efi, quattuor, qui  fiunt, angulos, quattuor  re 
dis  aequales  effis .  Corollarium  igitur  efi  theorema,quod  ex  alterius  problematis ,  uel  theorema¬ 
tis  demonflratione  ex  improiufo  mergit. nam  ueluti  cafiu  quodam  in  corollaria  incidere  uidemur , 
neque  enim  proponentibus  nobis ,  neque  etiam  -qu^r entibus  ohtiiam  fe  fie  offerunt .  Corollariotum 
uero  alia  geometrica  fiunt ,  alia  arithmetica,^  rurfius  aha  problematibus  confequentia  funt  ,alia 
theorematibus ;  &  aha  diretiisofienfiombus,  alia  dedutiionibus  ad  id,  quod  fieri  non  potefl3oft(s 
duntur. Huius  autem  theorematis  comer fum  d  "Proclo  ita  demonflratur 

Si  ad  aliquam  redam  lineam  dua  reda  linea  non  ad  eafdem  partes  fumpta  an 
gulos  ad  uerticem  aquales  fecerint ,  ipfa  reda  linea  indiredu  fibi  inuicem  erunt* 

Sit  enim  retialinea  qugdam  *A  B,  &  in  ipfia  quod  vis 
puntium  C;  &  ad  C  duae  retiae l 'meae  CD  CE  non  ad 
eafide partes fimptae,quae  'angulos \ACD  BCE aequet 
l  es  faciant. Dico  ip  fas  C  D  CE  in  diretium  fiibi  ipfis  efi-  / 
fe .  Quoniam  enim  retia:  linea  C  D  fiupeir  retiam  linea 

B  infifiit  ,  duos  angulos  duobus  retiis  efficit  aequa¬ 
les;  videlicet  D-C^A  D  C  B .  Sed  angulus  DC  an¬ 
gulo  BCEefi  aequalis. anguli  igitur  DCB  BCE  duobus 
retiis  aequales  funt.  Itaque  quoniam  ad  aliquam  retiam  lineam  BC  duae  retiae  lineae  con- 
fequenter  C  D  CE  non  ad  eafdem  partes  fimptae,  angulos  deinceps  duobus  retiis  aequales  effi¬ 
ciunt  :  indiretiumfibi  inuicem  erunt . 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  XVI. 

Omnis  trianguli  vno  latere  produdo  exterior  angulus  vtroque 
interiore  5  &  oppofito  eft  maior. 


fi  Si  t  - 
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Sit tjfiattgulufn  AB  G*  efvftumipfius  latus  BC  ad  D 
producatur.  Pico  extariorem  afigulum  A  C  D  vtrbque  iri 
t6ridki  et  d|ipoifito,'  videiicefe  C  B  A  et  B  A  C  maiorem  ef 
fe .  Secetur  enim  A  C  bifariam  in  E,  et  iuncta  B  E  prodnea 
tur  ad  F;  ponaturq;  ipfi  B  E  gqualis  E  F.  iungatur  pr^terea 
F  C,  et  dulta  A  C  ad  G  prddiiC^tur.  Quoniam  Igitur  A  E* 
quidem  eft  equalis  EC,  B  E  vero  ipfi  EF,  duf  A  E  E  B  dua 
bus  CE  EF  ^quales  funt,  altera  alteri :  et  angulus  A  E  B  E 
angulo  F  E  C  eft  aqualis,  ad  verticem  enim  fiint .  bafis  igi¬ 
tur  A  B  ^q  ualis  eft  bafi  F  C;  et  A  B  E  triangulum  triangu¬ 
lo  F  E  C,  et  reliqui  anguli  reliquis  angulis  fquales, alter  al¬ 
teri,  quibus  equalia  latera  fubtenduntur  ♦  ergo  angulus 
B  A  E  eft  aqualis  angulo  E  C  F.  Sed  E  CD  angulus  maior 
eft  ipfo  E  C  F.  maior  igitur  eft  angulus  A  C  D  angulo  B  A 
E.  Similiter  reda  linea  B  C  bifariam  feda,  oftendetur  etia 
B  C  G  angulus, hoc  eft  A  C  D  angulo  ABC  maior.Omnis  igitur  trianguli  vno  la~ 
tere  produdo  exterior  angulus  ytroque- interiore  et  oppofit0  maior  eft.qucd  opo1 
tjbat  demonftrare. : 

theorema’ X.  PROPOSITIO  XVII. 

,  Omnis  trianguli  duo  anguli  duobus  redis  minores  funt  >  quo- . 
modoctfmque  ~ 


i. 

Sit  triangulum  A  B  C.  Dico  ipfius  ABC  tria- 
guli  duoS  angui  ds  q  u  o  ni  b  d  ac  u  m  cf  ne  fum  p  to  s  duo 
bus  redis  minores  efle  .  producatur  enim  B  C  ad  \ 

D.  et  quoniam  trianguli  ABC  exterior  angulus  /■  \ 

A  CD  maior  eft  interiore,  et  oppofito  AB  C:  co-  '  /  \ 

munis  apponatur  A  C  B.  anguli  igitur  A  C  D  A  \ 

CB  angulis  ABC  B  C  A  maiores  funt.Sed  A  C  ___ — / _ _ > 

D  A  C  B  funt  aquales  duobus  redis,  ergo  ABC  D 
B  C  A  duobus  redis  funt  minores.$imiliter  demo 

ftrabimus  angulos  quoque  B  A  C  A  C  Bfitemq;  C  A  B  ABC  duobus  redis  mi¬ 
nores  efle.Omnis  igitur  trianguli  duo  anguli  duobus  redis  minores  lunt;  quomo¬ 
documque  fumpti.  quod  demoiiftrare  oportebat, 

[  E .  C.  COMME  N  T  M  K  1  V  S. 

Vmc  quidem ,vt  inquit  Troclus, indeterminate  oflcnditur ,  trianguli  dms  quoflibet  angulos  duo 
bus  reffiis  minores  eJfefinfcqHentibusverodctef 'minabitur  etiam  quanto  fitit  minores,  nempe  reli 
quo  trianguli  angulo  itrts  mmipjms  anguli  duobus  reUis  aequales  funt .  quare  duo  tanto  mino ■* 
res  fimt  duobus  reCtls  jquetrifus eft  reliquus  trianguli  angulus , 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO 
XVI II. 

Omnis  trianguli  maius  latus  maio¬ 
rem  angulum  fubtendit. 

Sit  triangulum  ABC  habens  lattis  A  C  la¬ 
tere  AB  maius.  Dieo  et  ABC  angulum angu 
lo  B  C  A  maiorem  efle .  Quoniam  enim  A  C 
maior  eft,quam  AB,  ponatur  ipfi  AB  aqualis  AD;  et  BD  tangatur.  Et  quo¬ 
niam  trianguli  B  D  C  exterior  angulus  eft  AD  B,  erit  is  maior  interiore ,  et  op- 

pofito 


4.I1  uius. 


■  13. huius. 


i^.huius. 


5.huius. 


j.haius. 


Ex  antece  - 
dente. 


Hoc  theore¬ 
ma  Epicurei 
impugnarut 
tamquam. 
Afino  mani 
felium.  . 


EVCLID.  ELEMENT. 

pofito  D  C  B.  Sed  A  D  B  aequalis  eft  ipfi  ABD,  quod  et  latus  A  B  lateri  A  D 
lit  squale.maior  igitur  eft  et  A  B  D  angulus  angulo  A  C  B.  quare  ABC  ipfo  A  C 
B  multo  maior  erit.  Omnis  igitur  trianguli  maius  latus  maiorem  angulum  fubtea 
dit:  quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO.  XIX. 

Omnis  trianguli  maiorem  angulum  maius  latus  fubtendit» 

Sit  triangulum  ABC  maiorem  habens  ABC 
angulum  angulo  B  C  A.  Dico  et  latus  A  C  latere 
A  B  maius  effe  .  Si  enim  non  eft  maitls ,  vel  A  C  eft 
squale  ipfi  A  B,  vel  ipfo  minus .  squale  igitur  non 
eft, nam  et  angulus  ABC  angulo  A  C  B  squalis  ef 
fet.non  eft  autem. non  igitur  A  C  ipfi  A  B  eft  squa 
le .  Sed  neque  minus .  eflet  enim  et  angulus  ABC 
angulo  A  C  B  minor,  atqui  nen  eft. non  igitur  A  C 
minus  eft  ipfo  A  B.  oftefum  autem  eft  neque  aequa 
le  efife .  ergo  A  C  ipfo  A  B  eft  maius .  Omnis  igitur  trianguli  maiorem  angulum 
maius  latus  fubtendit.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COMMENTARI?  S, 

Hoc  procedentis  theorematis  comer fim  eft, quare  &  per  deduttionem  ad  id, quod  fieri  non  p$ 
tefit,  demonftratur. 

THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO  XX. 

Omnis  trianguli  duo  latera  reliquo  maiora  funt^quomodocum 
que  fumpta. 

Sit  enim  triangulum  ABC.  Dico  ipfius  ABC 
triaguli  duo  latera  reliquo  maiora  effe ,  quomodocu 
que  furnpta.-videlicet  latera  quidem  B  A  A  C  maio¬ 
ra  latere  B  C,  latera  vero  AB  BC  maiora  latere  A 
C:  et  latera  B  C  C  A  maiora  ipfo  A  B.  producatur 
enim  B  A  ad  punftum  D;  ponaturq*  ipfi  C  A  squa¬ 
lis  AD;  et  D  C  iungatur .  Quoniam  igitur  D  A  eft 
squalis  A  C,  erit  et  angulus  A  D  C  angulo  A  C  D 
equalis .  Sed  B  C  D  angulus  maior  eft  angulo  A  C 
D. angulus  igitur  B  C  D  angulo  A  D  C  eft  maior.Et 
quoniam  triangulum  eft  D  C  B, habens  B  C  D  angu 
lum  maiorem  angulo  B  D  Cunaiorem  autem  angulum  maius  latus  fubtendit :  erit 
latus  D  B  latere  B  C  maius. Sed  D  B  eft  squale  ipfis  B  A  AC.quare.latera  B  A  A  C 
ipfo  BC  maiora  sut. Similiter  oftendemus  et  latera  quidem  A  B  B  C  maiora  effe  Ja 
tere  C  A:  latera  vero  B  C  C  A  ipfo  A  B  maiora .  Omnis  igitur  trianguli  duo  late 
ra  reliquo  maiora  funt,quomodocumque  fumpta.  quod  oftendere  oportebat. 

F.  C.  COMMENTARI  V  S> 

Trcfiens  theorema,rt  ficribit  Troclm,Epicum  impugnare  confueuermt,tum  Afino  ipfum  ma 
tiifeftum  effe  dicentes,  tum  nulla  egere  probatione.  Afino  autem  manifieftum  eJfie,oftendunt  ex  eo, 
quod  herba  in  altero  later  u  extremo  pofiita,  Afiinus  pabulu  expetens, vnu  latus  peragrat, &  non 
dtio.AdUerfim  hec  dicendum.  Theorema  fienfiu  quidem  mani  feftum  efifie,non  autem  &  fidentiam gi 
gnente  ratione. multis  enim  rebus  hoc  accidit. exempli  gratia  ignis  calefacit,  hoc  quoque  fienfiui  in-  , 

dubitatum 


B 
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dubitatum  efi,fed  quo  nam  paUo  calefaciat, conuincere fidentiae  officium  efi.Sic  igitur  duo  trian¬ 
guli  latera  reliquo  effe  maior ayfenfw  mamfefium,quo  atit  hoc  fiat  dicere  ad  f cie  na  pertinet.  ,Alij 
aliter  hoc  theorema  demonfirarunt ,  retta  linea  minime  produffa;vt  videre  licet  apud  Troclu . 

THEOREMA  XIII I.  PROPOSITIO  XXI. 


$i  a  terminis  vnius  lateris  trianguli  du£  redas  lineas  intra  confti 
tuantur,  hf  reliquis  duobus  trianguli  lateribus  minores  quidem 
erunt, maiorem  vero  angulum  continebunt. 

Trianguli  enim  A  B  C  in  vno  latere  B  C  a  terminis 
B  C  dux  redx  linex  intra  conftituantur  B  D  D  C.  Di¬ 
co  B  D  D  C  reliquis  duobus  trianguli  lateribus  B  A  A 
C  minores  quidem  effe, maiorem  vero  continere  angu¬ 
lum  B  D  C  angulo  B  A  C.  producatur  enim  B  D  ad  E. 

Et  quoniam  omnis  triaguli  duo  latera  reliquo  funt  ma 
.lora, erunt  trianguli  A  B  E  duo  latera  B  A  A  E  maiora 
latere  B  E.  communis  apponatur  E  C.  ergo  B  A  A  C 
ipfis  B  E  E  C  maiora  funt.Rurfus  quoniam  C  E  D  tria 
guli  duo  latera  C  E  E  D  funt  maiora  latere  C  D,  com- 
munis  apponatur  D  B-  quare  CE  EB  ipfis  CD  DB 
funt  maiora .  Sed  oftenfum  eftBA  AC  maiora  efle  B 
E  E  C.  multo  igitur  B  A  A  C  ipfis  B  D  D  C  maiora 
funt .  Rurfus  quoniam  omnis  trianguli  exterior  angulus  interiore ,  et  oppofi  to  eft 
maior:erit  trianguli  C  D  E  exterior  angulus  B  )3  C  maior  ipfo  C  E  D  .Eadem  ratio 
ne  et  trianguli  A  B  E  exterior  angulus  C  E  B  ipfo  B  A  C  eft  maior .  Sed  angulus  B 
D  C  oftenfius  eft  maidr  angulo  C  E  B*  multo  igitur  B  D  C  angulus  angulo  B  A  C 
maior  erit.  Quare  fi  a  terminis'  vnius  lateris  trianguli  dux  redf  linese  intra  confti- 
tuantur,hg  reliquis  duobus  trianguli  lateribus  minores  quidem  erunt,maiorem  ve 
yo  angulum  continebunt,  quod  demonftrare  oportebat. 


PROBLEMA  ym.  PROPOSITIO  XXII. 


Ex  tribus  redis  lineis,que  tribus  redis  lineis  datis  gquales  fint,  # 
triangulum  conftituere.  oportet  autem  duas  reliqua  maiores  effe, 
quomodocumque  fumptas;  quoniam  omnis  trianguli  duo  latera 
reliquo  maiora  funt, quomodocumque  fumpta* 

Sint  tres  datx  red£ 

Knex  ABC, quarum 
dux  reliqua  maiores 
fint ,  quomodocuque 
fumpta;,vt  fcilicet  AB 
quidem  fint  maiores 
quam  C,  AC  vero  ma 
iores  quam  B,  etpra: 
iterea  B  C  maiores 
quam  A  .  Itaq$  opor¬ 
tet  ex  redis  lineis 
aqualibus  ipfis  A  B  C 
triagulu  coftituere.ex 

ponatur  aliqua  reda  lineaD  E ,  terminata  quidem  ad  ,  infinita  vero  ad  E;  et  po¬ 
natur  ipfi  quidem  A  xqualis  D  F,ipfi  vero  B  xqualis  F  G,  et  ipfi  C  xqualis  G  H;  et 

centro 


E  V  C  L  I  D.  E  L  £  M  E'  N  T, 

j.pofluU  centro  F,  fnteruallo  autem  F  D  circulus  defcribatur  D  K  L .  Rnrfusq;  centro  C,et  iri 
teruallo  C  H  alius  circulus  KLH  defcribatur ,  et  i  ungantur  K  F  K  G.Dico  ex  tribus 
rediis  lineis  aqualibus  ipfis  ABC  triangulum  KF  G  conftitutum  efle .  Quoniam 
enim  pundpm  F  centrum  eft  D  K  L  circuli;  erit  F  D  aqualis  F  K.Sed  F  D  eft  «qua¬ 
lis  A.  ergo  et  F  K  ipfi  A  eft  «qualis.Rurfus  quoniam  pundum  G  centrum  eft  circu 
li  L  K  H,  erit  G  FI  «qualis  G  K .  Sed  G  K  eft  «qualis  C.  ergo  et  G  H  ipli  C  «qualis 
erit.eft  autem  et  F  G  «qualis  B*  tres  igitur  red«  line«  K  F  F  G  G  K  tribus  ABC 
«quales  firnt .  Cenare  ex  tribus  redis  lineis  KF  FG  G  K,  qu«  funt  «quales  tribus 
datis,  redis  lineis  A  B  C,triangulum  conftitutum  eft  K  F  G.quod  facere  oportebat? 


Probleraatu 
alia  indeter¬ 
minata,  alia, 
terminata. 

Determina  - 
tio  duplex. 


Theorema  - 
tum  diuifio 
iuxta  uerum 
Sc  falfum. 
Problemata 
diuifio  iuxta 
id,  quod  fie¬ 
ri, &  qd  non 
fieri  poteifc, 


S.huius, 


F.  €.  €  0  M  M  £  N  T  Jl  R  I  V  $. 

Trpfens  problema  determinatum  eft .  problematum  enim  quemadmodum  &  theorematum, 
alia  quidem  indeterminata  funt ,  alia  vero  determinata.  Si  enim  hoc  modo  fmpliciter  dixerimus , 
ex  tribtis  reUis  lineis ,  quae  tribus  datis  reUis  lineis  aequales  fimtytriangulum  conftituere .  pro - 
blema  indeterminatum  erit, &  fieri  non  poterit.  Si  autem  addiderimus, quarum  duaereliqua  fint 
maior es, quomodocumque  fumptae,  determinatum  erit ,  &  fieri  poterit ,  determinatio  enim  du¬ 
plex  eft ,  altera  quidem  pars  problematis ,  vel  theorematis ,  qme  poft  expqfi  tionem  ponitur  ,fi - 
gnificans  quid  fit  illud ,  quod  qupritur ;  altera  uero ,  quae  propofitianem  vn  inerfialem  ejfie  prohi¬ 
bet  ,  explicatis  quando ,  &  qua  ratione ,  &  quot  modis  id  quod propofitum  eft  fieri  pojfit ,  vt 
hoc  loco,  [oportet  autem  duas  reliqua  maiores  effe,qiiomodoeumque  fumptas.quo 
niam  omnis  trianguli  duo  latera  reliquo  funt  maiora ,  quomodocumque  fumpta  ] 
&  in  fiexto  libro  ]  Ad  datam  redam  lineam  dato  redilineo  aquale  parallelogrammrr- 
applicare,  deficiens  figura  parallelogramma ,  qu£  fimilis  fit  alteri  dat«  .  oportet, 
autem  datum  redijjneum ,  eui  fquale  applicandum  eft ,  non  maius  efle  eo ,  quod 
ad  dimidiam  applicatur ,  fimilibusexiftentibus  defedibns,  et  eo ,  quod  a  dimidia, 
et  eo ,  eui  oportet  fimile  deficere.  ^Quemadmodum  autem,  theorematum  iuxta  verum,  & 
falfum  diuifio  fit,  ha  &  problematum  iuxta  id ,  quod  fieri  quod  non  fieri  pot  eft  .Troilus  in 
commentariis  citat  Euclidis  verba,  quae  d,  verbis  huwfice demonftrationis  diferepant ,  vt  luce  da 
rim  Jit  Euclidis  demonftrationes  aliquibus  in  locis  a  Theone  immutatas  ejfes  &  eas,  quas  nunc  ba, 
bemus  Theonis  cjfe ,  non  Euclidis , 

PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO  XXIII. 

Ad  datam  redam  lineam ,  &  ad  datum  in  ea  pundam3dato  an¬ 
gulo  redilineo  equalem  angulum  rediliheum  conftituere. 

Sit  data  quidem  reda  linea  AB,  datum  r  A 

vero  in  ipfa  pundnm  A;  et  datus  angulus  re 
dilineus  D  C  E.  oportet  igitur  ad  datam  re 
dam  lineam  AB,  et  ad  datum  in  ea  pun- 
dum  A  dato  angulo  redilineo  D  C  E,  «qua 
lem  angulum  redilineum  conftituere.  Suma 
tur  in  vtraque  ipfarum  C  D  CE  quguis  pun 
daDEjiungaturq;  DE,  et  ex  tribus  redis  li¬ 
neis,  qu«  aquales  fint tribus  CD  DE  EC 
triangulum  conftituatur  A  F  G ,  ita  ut  C  D 
fit  f  qualis  AF,  et  CEfipfi  AG,  et  DE  ipfi  FG. 

Itaque  quoniam  du£  DC  CE  duabus  F  A  A  G  aquales  funt,  altera  alteri ;  et  bafis 
D  E  eft  «qualis  bafi  F  G:  erit  et  angulus  DCE  angulo  F  A  G  «qualis.  Ad  datam  igi 
tur  redam  lineam  AB,  et  ad  datum  in  ea  pundum  A,  dato  angulo  redilineo  DCE 
«qualis  angulus  redilineus  conftitutus  eft  F  A  G.  quod  facere  oportebat. 


f.  a 
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F.  C.  C  0  M  M  $  H  T  *4  R  l  V  t, 


& 

|.Hui«£. 

fPoftnl. 


Hoc  theore¬ 
ma  ab  Ocno 
pide  imren- 
tum  eft. 


Et  ex  tribus  redis  lineis ,  qu£ 

«quales  fint  tribus  CD  DE  EC 
triangulum  conftituatur  AFG.] 

«7  rdia  linea  .A  B  abfeindatur  .A  G 
aequalis  ipfi  CE:  &  centro  quidem 
*A,  inter mllo  autem  ipfi  C  D  aequali 
deferibatur  circulus  :  &  rurfu.s  cen¬ 
tro  G  &  mtentaUo-aeqita.lt-  ipfi  ED 
alius  circulus  deferibatur ,  vt  circuli 
fe  imicem  iripmffojF  fecent :  &~iun 
fantur  <AF  F  Q  ..Dico  iam  faChm 
tyfe9  quod  proponebatur  .  &  damon- 

$ratio  eadem  erit-.Moc  autem  problema  ab  Oenopidc  'muttitum  effe  tradit  Eudemus. 

THEOREMA.  XV.  PROPOSITIO.  XXIIII. 

Si  duo  triangula  duo  latera  diiobus  lateribus  aqualia  habeant, 
alterum  alteri ,  angulum  autemmngulo  maiorem,  qui  «qualibus 
redis  lineis  continetur;  et  bailm  bab  maiorem  habebunt. 

Sint  duo  triangula  A  B  C  I)  H  Ih  qax 
duo  1  atera  AB  AC  duobus  lateribus.  D 
E  D  F  «quaii-a  habeant ,  alterum  alteri* 
videlicet  latus  quidem  A  B  «anale  late¬ 
ri  D  Ejlatus  vero  A  C  «quale  DF:  &  an¬ 
gulus  B  A  G  angulo  E  D  F  fit  maior. Di¬ 
co  et  bafim  B  C  bafi  E  F  maibreihdfTe* 

Quoniam  enim  angulus  B  A  C  maior 
eft  angulo  ErD  Fyconftituatnr  ad  rectam 

lineam  D  E,  et  ad  punitu  in  ea  D, angulo  B  AC  aqualis  angulus  E  D  G,  ponaturq'; 
alterutri  ipfarum  A  C  D  F  «qualis-  D  G,et  G  E  F  G  i  ungantur  .  Itaque  quopiam 
AB  quidem  eft  «qualis  D  E,  A  G  vero  ipfiD  G;  du«  B  A  AC  duabus, E -D  D  G 
«quales  funt ,  altera  alteri;  et  angulus  B  A  C  eft  «qualis  angulo  E  D  G.ergo  bafis 
B  C  bafi  E  G  eft  «qualis.  Rurfus  quoniam  «qualis  eftDC  ipfi  D  F;  et  angulus  D 
F  G  angulo  t£G  F:  erit  DT’G  angulus  angulo  E  G  $  maidr.multo  igitur  maior  eft 
E  F  G  angulus  ipfo  E  G  F.  Et  quoniam  triangulum  eft  E  F  G, angulum  E  F  G-ma- 
iorem  habens  angulo  E  G  F;  maiori  autem  angulo  maius  latus  ftibtenditur;  erit  et  ij.tamw, 
latus  E  G  latere  E  F  maius  .  Sed  E  G  latus  eft  «q  uale  lateri  B  C.  ergo  et  B  C  ipfo  E 
E  maius, erit. Si  igitur  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribns;  «qualia  habeant, 
alterum  alteri ,  ahgiilum  autem  angulo  maiorem^qui  «qualibus  redis  lineis  conti 
«eturcetbalinFbafi  maiordm  habebunt.quddmportebatdemonftraret 

*•  F,  'Cl  ■■  C  0  AF  M  E  N  T  *A  R  I  F  S. 

Hoc  theorema  quarto  oppoftim  eflfllud  enim  an¬ 
gulos  qui  funt  ad  vertices  trianguloru  e  quales  'ponit x 
hoc  inf quales ;  illud  bafes  aequales ,  hoc  inc quales 
ejfe  demonflrat. 

Et  GE  FG  iunganturjreffalinea  EG,  vel  cadit  y 
fupra  EF,  vel  in  ipfam,  vel  inf  ira  ipfam.  Euclides  vt 
fupra  cadente  accepit.  Quod  f  in  ipfam  cadatfvt infe' 
eunda  figura,  ide  oflendetur.  Sunt  enim  due  B.A\AC 
duabm  ED  DG  aequales:  ■&  cu  aequales  contineant 
angulos 3cr  bafs  B  C  bafi  E  G  aequalis  erit .  Sed  E  G 


Ex  antece¬ 
dente. 

4.  huius. 

5.  huius. 


Hoc  theore¬ 
ma  quarto 
oppo/itum . 


Huiu». 


n.huius. 


4«huius, 

Ex  antece¬ 
denti. 


Hec  rhcore- 
ma  Wfbfui 
oppoMitft 
cc  proceden¬ 
tis  conucr- 
iura. 


E  V  Ct  ID,  ILEMEN  T, 


efl  maior ,  qudm  E  F,  rt  totum  efl  maius,  i 
pars. ergo  &  BC  quam  EF  efl  maior.  Cadat poflremo 
infra  ipfarn.ut  m  tertia  figura.  Similiter  demonflr abi¬ 
mus  haflm  B  C  bafl  EC  aequalem  effe .  Cum  aut  duae 
EF  F  D  intra  triangulum  ED  G  confiitutae  minores 
fint%qu'am  duae  E  G  GDtfitj,  B  G  ipfi  PF  aequalis; 
erit  reliqua  EG  maior, quam  reliqua  EF,  Sed  B  C  efl 
gqualis  EG,ergo  etBC  quam  EF  maior  fit  neceffe  efl „ 

THEOREMA  XVI.  E  R  0  P  O  $  !  Y  I  O  XXV, 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  sequalia habeant, 
alterum  alteri,  balim  vefo  bali  maiorem  V&  atigulum  artgulO  j  qui 
aqualibus  lateribus  continetur*  maiorem  habebunt. 

Sint  duo  triangula  ABC  DEF,qu^ 
duo  latera  A  B  A  C  d-uobus latetiViisD  H 

I)  F  aqualia. habeant,,  alterum  alt?eri,vide~  V 

licet  latus  A  B  aquale  lateriDE  ,  et  latus  ' 

A- Clater i  D  Brbafis  mitem  BCbafi  £-F 
fit  maior  .Dico  et  angiilum  B  A  C  ..angulo 
E  D  F  maiorem  effe  .  fi  enim  non  eft  ma- 
ior,veI  aqualis,  eft,  vel  minor .  aqualis  au- 
te  non  eft  angulus  B  A  C  angulo  EDF:  effet  enim  et  bafis  B  C  bafi  EF  f  qualis, 
non  eft  aut.no  igitur  squalis  eft  B  AC  angulus  angulo  E  t>  F,  fed  neque  minor,  mi 
nor  enim  eflet  et  bafis  BC  bafi  E  F. atqui  iio  eft,  non  igitur  angulus  B  A  C  anguio 
E  D  F  eft  minor.oftcnfum  aute  eft,neque  eflVgqualem.ergo  angulus.  B  A  G  angu¬ 
lo  E  D  F  neceffario  maior  erit.Si  igitur  duo  triangula  latera  duobus  lateribus 
a:qUalia  habeant ,  alterum  alteri ,  bafim  vero  bafi  maiorem ;  et  angulum  angulo* 
qui  squalibus  lateribus,  continetur  ,  maiorem  habebunt  .  quod  demonftfare 
oporteat. 

Fi  C,  C  0  I  M  I  N  T  „4  R  1  V  S< 

l  dmdta 


ftmflrarunt,vt  tradit  Vroclua , 

THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO,  XXVI» 

Si  duo  triangula  duos  angulos  duobus  angulis  gquales  habeat, 
alterum  alteri  ,v6limq;  latus  vni  lateri  §quaie,vel  qilod  ^qualibus 
adiacetangulil,  vel  quod  Vtti  seqUalium  angulorum  fubtetldiffi;; 
et  reliqua  latera  reliquis  lateribus  requaliaj  alterum  alteri  reli^ 
quum  angulum  reliquo  angulo  aqualem  habebunt. 

Sint  duo  triangula  ABC  DE  F,quaj  duos 
angulos  ABC  B  C  A  duobus  angulis  D  E  f 
E  F  D  aquales  habeant ,  alterum  alterffvideii 
cet  angulum  quidem  ABC  aqualem  angiilo 
DEF;  angulum  vero  BCA  angulo  E  F  D.  ha 
beant  autem  et  vnum  latus  vni  lateri  aequale, 
et  primum  quod  ^qualibusadiacet  angulis; 
nempe  latus  B  C  lateri, E  F.  Dico  et  reliqua  !a 
tera  reliquis  lateribus  aqualia  habere ,  alteru 
alterfflatus  fcilicet  AB  lateri  DE;  et  latus  AC 
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>ipfi  DF  ,  et  reliquum  angulum  B  A  C  reliquo  angulo  E  DF  squalem .  Si -enim  •  •  * 

in?qualis  eft  AB  ipfi  D  E,  vnaipfariun  maior  eft  .  Sit  maior  A  B,  ppnaturq;  G  B  -  -  -  .  • 

^qualis D  E;  et  G  C  iungatur.  Quoniam  igitur  B  G  quidem  efiiqualis DE,  B  C 
vero  ipfi  E  F,duf  G  BBC  duabus  DE  EF  fquales  funt, altera  alternet  angulus  G 
B  C  squalis  angulo  D  E  F. bafis  igitur  G  C  bafi  Q-F  eft  aqualis: et  G  B  C  triangulu  4.hui«s. 
triagulo  D  E  F,et  reliqui  anguli  reliquis  angulis  £qi*a|es»alt@£ alterj?qui;bus  aqualia  . . 

.  latera  fubtedutur.ergo  G  C  B  angulus  eft  fqualis  angulo  D  F  £.Sed  angulus  D  F  E  • .  > 

angulo  B  C  A  f  qualis  ponitunquarc  et  B  C  G  angulu$  angulo  B,C  A  -eft  «qualis-.,  /  7  • .  } 
minor  maiori ,  quod  fieri  no  pot.non  igitur.insqu.alis  eft  A  B  ipfi  D  E.  ergo  jqua 
,  lis  erit.eft  autem  et  B  C  «qualis  E  F.  Itaque  d.ug  AB  BC  duabus  D  E  E  F  f  quar  ^  7  f 
..Jes  funt,altera  alteri,et  angulus  ABC  «qualis  angulo  D  E  F.bafisigitfir  A  C  bafiQ  «..imus.  •> 
F,et  reliquus  angglus  B  A  C  reliquo  angulo  E  D  F  eft.  fquali.St^ed  rudus  fini  latef  ai>  /f 
ra,qu«  «qualibus  angulis  fubtenauntur  aqualia,  vt  A  B  ipfi  D  E. Dico  rurfius" et  re- 
liqua  latera  reliquis  laterjbuCfquajiaefle;  A'C;qui$em  ipfi  DF/  B  'C  .yejqiplf  E  F: 
et  adhuc  reliquum  angulum  B  AC  reliquo  angulo  E  D  F  aqualem. Si  enim  in«qua 
lis  eft.B  C  ipfi  EE,  .vnaipf|f  iim  maior  e.ft.Sit  maior  B  C;  fiheri  ppt^ftjp.Qnat.iirq;  B  ^ 

’H  fqualrsE  F,  et  A  H  iungatuf.Qupmam  igitur  B  H  quideih.eft  «qualis  E  F',  A  B 
vero  ipfi  D  E;du«  A  B  ••  E  F  «q  uales: mhtjalter^arlte^efcuh^tiEfes 

aequales  continent .  ergo  bafis  AH  bafi.  DF'  eft  Aqualis eti  AB  iHitnafig.uI.um  4.huiu*„ 
triangulo  DEF  ,  et  reliqui  anguli  reliquis;  angulis  «quales?  erunt  /alter  alte*, 
ri ,  quibus  «qualia  latera  fubtenduntur .  aqualis  igitur  eft  aqgailusB  H7 Aanguld 
E  F  D.  Sed  E  F_D  eft  «qualis  angulo  B  C  A.ergo’et'B'  H  Aangulus  angulo  B  C  A 
eft  «qualis.Trianguli  igitur  A  H  C  exterior  angulus  B  H  A  aqualis  eft  interiori;  ei 
oppofito  B  C  A, quod  fieri  non  poteft. quare  non  inf qualis  eft.B  C  ipfi  EF.  aqualis 
igitur.eft  autem  et  A  B  «qualis  D  E.  duadgitur  A  B  B  C  duabus  D  E  E, F  «quat¬ 
ies  funt,altera  alteri :  angulofq;  «quales  cohtinent.qnare  bafis  A  G.aqualis  eft  bafi  *?W!Wr? 

D  F,et  ABC  triangulum  «quale  triangulo  D  E  F;,  et  reliquus  anguliis  B.  A  C  relin¬ 
quo  angulo  E  D  F  eft  «qualis:Siigituf  duo  triangula  duos  angulos  duobus  angur 
lis  «quales  habeant, alteriimraiteri,vnumq;  latus  vni  lateri  «q uale, vel  quod fequalt-  ..  ^ 

bus  adiacet  angulis, vel  quod  vni  gqualium  angulorum  fubtenditurjetreliqua  lateb¬ 
ra  reliquis  lateribus  «qualia,  alterum  alteri ,  etrdiqiium  angulum  reliquo  angui® 

-  «qualem  habebunt.  quod.oportebatdembnftrare.  . 

.ux  .< .  rio bnofto  bonp 

F.  C.  COMMENT<ARirs. 

Hoc  theorema  ad  Thaletem  refertur, vt  Troclus  ex  Eudemo  tradit.  De  triangulorum  quidem  noc  theoie. 
aequalitate,vel  inp  qualitate qup  cumque in  elementari  inftitutidne  dicipoterdnt ,  ex  fu-  i^a  ad  Tha- 
periorihus  didicimus .  De  quadrilateris  deinceps  Euclides  agit ;  prpeipue  vero  de  par  alit  logram  letcm  rcf«- 
misifmul  cum  horum  contemplatione- de  trapezfts  differ  ens.  diuiditur  enim  quadrilaterum,vt  fu-  tur’ 
ferius  diftum  efi  inparallelogrammum ,  &  trapexium-.rurfufyparallelogramwum  in  alias.Jfe T 
dies:  &  trapezium  fimiliter .  Ferwn- quoniam  par aUelogrammum  quidem  oh  g  qualitatis  particl-  - 

pationem  ordinatum  efhtrapezium  vero  neque  eundem, neque  fmilern  f  eruat  ordinem:  nonimme  mlim  or|;_ 
rito  pr^cipue  quidem  de  parallelogrammisfermoncm  habet ;  fimul  vero  cum  bis  trapezium  con -?  natum  eft  , 
templatur.  ex  parallelorum  enim  feffione  ortus  trapeziorum  apparebit ,  vt  procedentibus  nobis  traP<zu.1  ue* 
fet  manifefium.Sed  quoniam  rurfus  fieri  non potefl,vt  de parallelogrammorum,  vel  confiruffio-  ro  mmunc* 
ne, vel  aequalitate  aliqmd  dicatur  ab fque parallelarum  confderatione ;  vt  enim  ex  ipfo  quoque 
nomine  apparet  parallelogramwum  eft ,  quod  d  parallelis  rettis  lineis  e  regione pofitis  dcfcribl-r  paraiie]0frrj 
tur :  neceffario  d  parallelis  do&rinae  initium  facit .  paulum  vero  progreffus  ab  his  ad  parallelo-  mum  eft  (p 
gr amniorum  traUationem  accedit, vno  vfus  theoremate  -medio  inter  harum ,  illorum q.}  inftitutio-,  a  parallelis 
nem  elementarem,quod  quidem  videtur  fymptoma  quoddam,  quod  parallelis  ineft,contemplarU  ddcrihuux- 
.primum  autem  ortum  parallelogrammorum  tradit,  tale  enim  eft.  [  Re<ft«  linc«,q  u«  «q  uales,  para]jc-0fPr- 
et  parallelas  ad  eafdem  partes  coniungunt,et  ipfie  «quales,et  parallela  funt.Jnam  in  monimor- 
hoc  confideratur  quidem  fymptoma  qmddm  aequalibus  ^ac  par  aUelisyex  con^nfftone  autem  ap  tus. 
paretparaUel^rammHr/^qmdfatera  aequaha^.t  pardldaj  regiQxie_ppfi.ta  kabetjTaj^lldarmi 

£  a  igitur 


Paralleli* 
tria  per  fe  in 
funt. 


Apollonius 
de  conicis  li¬ 
neis  aget, 
Nicomedes 
de  cochoid. 

Hippias  dc 
quadratibus 
Perfeus  de 
fj>iricis. 


huius» 


EVCLID.  element, 

•  igitur  femdhem  neceffario  preaffumptum  effe,  ex  his  conflat.  Tria  autem  affimere  oportet }  quae 
parallelis  perfe  infuntfipfafy  expli  cant:&  cum  ipfls  couertuntur. neque Jolum  tria flmuffed  & 
vnum  quodque  feorflm  ab  alijs  fumptim ,  quorum  ymm  hoc  efl  ,  refla  linea  parallelas  Jecante , 
alternos  angulos  inter  fe  aequales  effe:  aliud,reflalinea  parallelas  fecante  angulos  interiores  duo 
bus  reftis  effe  aequales.  reliquum  vero ,  refla  linea  parallelas  fecante  .angulum  exteriorem  inte¬ 
riori  ;  &  oppofito  aequalem  effe,  horum  autem  fymptomatim  vutmquodquedemonflratum  pa¬ 
rallelas  effe  reflas  lineas  affirmare  potefl  .  Hoc  modo  &  alvj  mathematici  de  lineis  differ  er  e con- 
fueuerunt^vniifficumfqueJpecieifyffiptQma  tradentes,  ^ppltomus  enim  in  qualibet  conicarum  li- 
warimsqffid fymptqpia  fit  oflendit:&  Nico  medes  in  conchoidih.us,& Hippias  in  quadrantibus. 
&  Terfcm  mffiricis.nm  pofl  earUmertim,  quod  ipfls  per  fe ,  &  quatenus  ipflu  m  inefl,affum- 
ptum,  conflimam  mbis  formar/t  ab  mnibiis  alijs  difiingUii.  Eodem  igitur  modo  &  elemento-. 
rum  inftimor  pardMqrumfymptqmata primum  imefligai.Hee  ex  Troclo . 

THE  Q  K  E'  M  A  X  V'  I;  A/  PROPOSITIO  XXVII. 

'  -  .  (  in,  .  ' 


S  i  in 


m 


•ter  fe  ^qu^les  fecerit, parallela  erunt  reto  linea?. 

In  duasenimredas  lineas  ABC  D , 

•re  da  linea-  E  F  incidens  alternos  angu=f 
ids  AEF  E  F  E)  aquales  inter  le  faciat. 

Dico  redam  lineam  A  B  ip'fi  C  E)  paral-* 
lelam  effe.Si  enim  non  eft  parallela,  pro- 
duda  AB  CDj  vel  ad  partes  B  D  con-r 
■iienientjvel  ad  partes  A  C.producantur, 
conueniantq,-  ad  partes  B  D  in  pudo  G, 

Itaque  G  EF  trianguli  exterior  angulus 

AEF  maior  eft  interiore  et  oppofitoEKG.  Sed  et  aqualis, quod  fieri  no  pot.pon igi 
tur  A  B  Cp  produil?  ad  partes  B  D  conuenient.Similiter  demonftrabitur  neque 
conuenire  ad  partes  A  C.  quf  vero  in  neutras  parte*  eonucniunt,  parallelf  inter  fe 
■funt. parallela  igitur  eft  AB  ipfi  CD.  X^uare  fi  in  duas  redas  lineas  reda  linea  inci¬ 
dens  alternos  angulos  inter  fe  £quales.  fecerit ,  parallelf  inter  ,fe. erunt  redf  linea® 
quod  oftendere  oportebat. 


F.  C.  COMMENT^RIFS. 


/ 


Si  in  duas  redas  lineas  reda  linea  incidens  alter 
flos  angulos  ]  ^Alternos  angulos  appellat  eos ,  qui  ne¬ 
que  ad  eafdem  partes ,  neque  deinceps  funt ,  fed  ab  inclu¬ 
dente  linea  diflingiiuntur ,  cum  Vtrique  intra  parallelas  exi * 
fiant  .  dif erunt  autem  quod  alter  flurfum  alter  deorflm 
ponatur.  Vt  exempli  gratia,refiis  lineis  .A  B,  &  C  D  exi- 
flentibus  ,  incidente $  m  ipfas  refla  linea  E  E,  angulos  .A  E 
F  D  F  E;  itemji  angulos  C  F  E  B  E  E  alternos  effe  dicit.  o 

vtpote  alterno,  commutato  ue  ordine  iuxta  pofitionemfe  ha 

bentes,  Illud  autem  fciendum  efl,cum  talis  fit  rectarum  linearum  fitus,  omnia  fymptomata  ex  di- 
uifione  fex  fleri, quormn  tria  tantum  Geometra  ac  cep  it,  tria  vero  omiflt.  vel  enim  ad  eafdem  par 
ies  angulos  fumemus, vel  non  ad  eafdem ;  &fl  ad  eafdem,vel  vtrofque  intra  rectas  lineas quas 
parallelas  oflendit,yel  vtrofque  extra,vel  vnum  quidem  hara ,  alterum  veroextra.Si  vero  non 
ad  eafdem  par tes,flmiliter  vel  vtrofque  intra,vel  extra,vel  vnum  intra, alterum  extra .  Sint 
enim  rurfus  rectae  lineae  ^A  B  C  D,in  quas  incidat  recta  linea  E  f  :&  ad  H  G  pucta  producatur. 
$i  igitur  ad  eafdf  partes  angulos  accipias, vclvtrofq;  intra  pones, vt  B  F  F,&  E  F  D  vel  ipfos , 
„4E  F,& E  F  C,vel  vtrofq;  extra,vt  HE  B  D  F  G,vel  H  E  *A  CFG, vel  vmm quidem  intra , 
alterumveroextra,vt  HEB  E  FD,velGF-D  F  E  B;  velHEtA  EF  C,  vef(y  F  C  .AEF. 

quadrupliciter 
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zquadrupliciter  enlnzhi  accipiuntur.  Si  vero  non  ad  eafdem  partes, vel  vtrofquc  intra, vt  A  E  V 
E  F D,vel  C  F  E  F E  B:vel vtrofque extra, vt tAEH  D  F  G,vcl H EB  C F  G,vel  vmm  qui- 
dent  mtra., alterum  vero  extra ;  atque  hoc  rurfus  quadruplicior,  vel  eriirn  ,A  E  H  E  F  D,  vel  'H 
EB  EF  D,vel  GF  C  F  E  B,vel  G  F  D  F  E  .A.  Cum  igitur  anguli  fex  modis  fumatur , Euclides 
tres  folas  fumptmes  elegit ,vnam  quidem  ex  ijs  angulis, qui  non  ad  eafdem  funt partes, et  qui  in¬ 
tra  tantum fumutur;quos  alternos  appellauit;duas  vero  ex  ijs, qui  ad  eafdem  partes  vel  vtrique 
mtra  fumuntur,quos  duobus  rectis  aequales  effe  dicit  ivel  vnus  qmdem  extra ,  alter  vero  intra  fu 
mitur,quos  dicit  inter  fe  aequales  eJfe.Tresvero  reliquas  omi fit, vt pote  quos  eadem  omnino  con 
feqmtur .  Sint  enim  ad  eafdem  partes  vtrique  extra  anguli  HEB  i)  F  G,  Dico  hos  duobus  re¬ 
ctis  aequales  effe.  angulus  enim  D  F  E  angulo  HEB  ,&  angulus  BEF  angulo  D  F  Geft  aequa¬ 
lis. Si  autem  anguli  BEF  EF  D  duobus  rectis  funt  aequales, anguli  etiam  D  F  G  HEB  duobus 
rectis  aequales  erunt.  Sint  rurfus  non  ad  eafdem  partes  anguli  .A  E  H  E  F;D,  quorum  alter  fit  'ex 
tra,alter  intrafipf  quoque  duobus  rectis  funt  aequales .  Quoniam  enim  angulus  iA  E  H  aequalis 
efl  angulo  B  E  F,  anguli  vero  BEF  EF  D  duobus  rectis  aaquales  funt;  erunt  &  anguli  .A  E  H 
EFD  duobus  rectis ,  aequales.  t  Sint  poflrerno  non  ad  eafdem  partes  vtrique  extra  anguli  .A  E  H 
D  F  G.Dico  eos  etiam  inter  fe  aequales  effe.Nam  cum  angulus  A.EH  aequalis  fit  angulo  BEF, 
&  angulus  DBG  ungulo  E  F  C,Jbitj3  anguli  BEF  EF  C  alterni  inter  fe  aequales:  anguli  etiam 
oA  E  HD  F  G  inter  fe  aequales .fint  neceffe efl. 

THEOREMA  XIX.PROPOSITIO  XXVIII. 

Si  in  duas  redas  lineas  reda  liriea  incidens  exteriorem  angulu 
interiori, et  oppofito,etad  eafdem  partes  aqualem  fecerit, vel  in¬ 
teriores, et  ad  eafdem  partes  duobus  redis  aequalesjparallela?  erut 
inter  fe  reto  linea?. 


'\:o 


In  duas  enim  redas  lineas  AB  CD  reda  li¬ 
nea  E  F  incidens  exteriorem  angulum  E  G  B  in 
teriori  et  oppofito  C  H  D  aqualem  faciat ;  vel 
interiores ,  et  ad  eafdem  partes  B  G  H  G  H  D,  ~ 
duobus  redis  aquales  .  Dico  redam  lineam  A 

•  B  redf;  G  D. parallelam  e(I'e .  Quopiam  enim  E  _ _ _ \ _ _ _ 

G  B  angulus  ..f  qualis  eft  angulo  G  HD,  angu-  c  D 

.lus  autem  E  G  B  angulo  A  G  H,erit  et  angulus  \ 

AG  H  angulo  G  HD  squalis: et  funt  alterni. 

parallela  igitur  eft  A  B  ipfi  C  D.Rurfus  quoniam  anguli  B  G  H  G  H  D  duobus  re 
dis  funt  stquales,et  funt  A  G  H  B  G  H  ^quales  duobus  redis :  erunt  anguli  A  G  H 
B  G  H  angulis  B  G  H  G  H  D  aquales .  communis  auferatur  B  G  H.  reliquus  igi¬ 
tur  A  G  H  eft  squalis  reliquo  G  H  D :  et  funt  alterni .  ergo  A  B  ipfi  C  D  parallela 
crit.Si  igitur  in  duas  redas  lineas  reda  linea  incidens  exteriorem  angulum  interio 
ri  et  oppofito,et  ad  eafdem  partes  aqualem  fecerit, vel  interiores,et  ad  eafdem  piar 
tes  duobus  redis  aquales ;  parallela  erunt  inter  fe  redg  lincf .  quod  demonftrare 
oportebat. 


F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  Jl  K  l  V  X 
Boc  theorema  &  Ttolemgo  aliter  demonflratur,vt  tradit  Tr ocius. 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  X£IX. 

In  parallelas  redas  lineas  recta  linea  incidens,  et  alternos  angu 

los  inter  fe  asquales ,  et  exteriorem  interiori  et  oppofito ,  et  ad 

eafdem 


Cum  angu¬ 
li  fex  modis 
fumantur. 
Euclides  tres 
folas  fum  * 
ptiones  cie  - 
git ,  reliquas 
omiize. 


ij.huius. 


Ex  antece¬ 
dente, 
ij.huius. 


Theoiemas 

Ptoiemaro 

aliter  demo- 
ftratur. 


e  V c  l  i  n:  e:  l  e  ment. 

eafdem  partes  equalemyet  interiores  et  ad  eafdem  partes  duabus 

rectis  aquales  efficiet. 

In  parallelas  enim  redas lineas  AB  CD  re 
&a  linea  incidat  E  F.  Dico  alternos  angulos 
AGH  GHD  inter  fe  xquales  efficere,  ct  exte 
riore  EGB  interiori  et  oppofito,  et  ad  eafd€ 
partes  GHD  squale:  et  interiores  et  ad  eaf¬ 
dem  partes  B  G  H  GHD  duobus  redis 
xquales.Si enim insqualis  eft  AGH ipfi G 
H  D,  vnus  ipforum  maior  eft.Sit  maior  A  G 
H.e-t  quoniam  AGH  angulus  maior  eft  an¬ 
gulo  GHD;  communis  apponatur  B  G  H. 

.  .  anguli  igitur  AGH  B  G  H  angulis  B  G  H 
s  •  G  H  D  maiores  fullt.Sed  anguli  AGH  B  G  H  fiint  squales  duobus  redis.crgo  B 
#  G  H  G  H  D  anguli  funt  duobus  redis  minores.  Quae  vero  a  minoribus ,  quam  fide 
Poft.y.  duo  ^,5^  in  infinitum  producuntur  reda?  linea:  inter  fe  conueniunt .  ergo  reda:  li¬ 
nea?  AB  C  D  in  infinitum  produda?  conuenient  inter  fe .  atqui  non  conueniunt» 
cum  parallelf  ponantur .  non  igitur  inaequalis  eft  A  G  H  angulus  angulo  G  H  D. 
xy.huius.  quare-neceffario  eft  aqualis  .angulus  autem  AGH  aqualis  eft  angulo  E  G  B.  ergo 
ct  E  G  B  ipfi  GHD  ^qualis  erit,  communis  apponatur  B  G  H.angUlrigftui-  EGB 
B  GH  funt  aquales  angulis  B  GH  G  H3i>.  SedEG  B  B  G  H  squafes  funt.duo- 
bus  redis. ergo  'et  B  G  H  G  H  D  duobus  redis  xquales  erunt.  In  parallelas  igitur 
redas  lineas  reda  linea  incidens, et  alternos  angulos  inter  fe  xquales ,  et  exteriore 
interiori  et  oppofito ,  et  ad  eafdem  partes  sequalem;  et  interiores  et  ad  eafdem  par 
tes  duobus  redis  f  quales  efficiet,  quod  oportebat  demonftrarc. 

F.  C.  COMMENTAR  IV  S .  -  '  6 

FJoc  theoremayt  inquit  Vroclm  ytrifque  procedentibus  connertitur.  quod  enim  invtroque  il 
lorum  efi  qucfitum,pofitionem  facit ;  &  quae  in  iliis  data,  funt,  demonftrarc  proponit,  atque  bpc 
sonuerforu  digerentia  [dentio  pr^ter  eunda  non  efl.nam  omne  quod  conuertitur,  autvmm  vni  con 
stertitur ,  vt  quinto  fextum ,  aut  pluribus  vnum ,  ~Ft procedentibus ,  quod  nunc  proponitur :  aut 
plura  vni,vt  paulo  pofl  manifeftum  erit.  •  "  J 

^  Qua:  vero  a  minoribus  5  quam  fiilt  duo  rfedi  in  infinitum  producuntur  reda?  Ii- 
:•  r  ne^  inter  fe  conueniunt  ]  Toftulatum  quintum  efi^quod' tamen  cumeuidens  non  fit,  ’&  demo 
jl ratione  indigere  videatur, Troclus  ita  demdftrandum  cenjult}duobus  prormffis^nvmrum  axionut 
ie  quopiam }  quo  fUyn  *A rift.oteles  vfus  eft,  &  lemmate . 

A  X  I  O  M  A. 

Si  ab  vno  pundo  dux  reda:  linex  angulum  facientes  in  infinitum  producantUPs 
ipfarum  diftantia  omnem  finitam  magnitudinem  excedit. 

L  E  M  M  A. 


Si  alteram  parallelarum  feciierit  reda  quxdaui  linea ;  reliquam  quoque  fccabit» 

Sint  parallelae  ^4B  'C  D ,*  fecetjfipfam  A  B  retia  linea 
F  F  G.  Dico  E  F  G  reliquam  quoque  C  Dfecare.  Quoniam  £ 

enim  duae  retiae  lineae  futtt,  quae  ab  vno  puntlo  F  in  infi~  \ 

nitum  producuntur,  RE  FG;  omni  finita  magnitudine  m  aio 
rem  habebunt  diftrantianr.  quare  & "maior edi  ea  magnitu¬ 
dine,  quae  tanta  efi ,  quantum  efi  interuallum  inter  paralie 
las  interielium .  cum  igitur  harum  tinearum  diftantia  ma-r 
ior  fuerit  ,  quam  d  fiantia parallelarum,  retia  linea  F  G 
fecabit  ipfam  C  D-.Qjwe'[i  'alteram  'parallelarum  fe - 


Ar 


meri$ 


20 


l  I  B  t  K 

cAmV  rcfl*  Urna  *  'quoque  ffcahit , 

Hoc  ante  demonfirato  confequenter  propoftum  demon - 
Jlfdbitnr.  Sim  enim  duae  retiae  lineae  .AB  C  D,  &  in  ipfas 
incidat  retia  Hneam  angulos  M*  W;E  dnobusr  effis  mi~ 
fiores  efficiens .  Bico  retias  lineas  inter  fe  conwenire  ad  eas 
partesfn  qUibusfunt  anguli  duobus  reffis  minores, Cum  enim 
angtdi  BEF  BF  E  dtt$ms  f  effis  minores  fint  ffct  exccjfui  duorum  Vetiorum  aequalis  HEB  an- 
gulusi  -&  H£  ad  'K  produckm  •  Itaque  quoniam m retias  lineas  H  K  CB  retia  linea  E  F  inci - 
ditjnterioresfy  angulos  HZF  BfE  duobus  retiis  efficit  aequales^  retiae  Ume  HK  C  Bparalle- 
■lice  erunt  fecat  ifffim H  K  i  ergo  reiiqkam  qUoque  'C  B  fecabit per  antecedens  lemma, 

tonuenknt  igitur  inter  fe  retine  lime  \AB  CB  ad  eas  partes,  in  quibus  funt  angtdi  duobus  retiis 
irimores-.qitod  demonflrare  oportebat. 

t  W  fe  6  R.  I M  A  tXi.  >'  K  ‘0  P  o  S  i  1 1  o  xxx. 

Quj  eidem  redtf  line*  funt  parallelj,& inter  fe  parallela:  erunt.  * 

Sit  vtraque  ipfarum  A  B  C  D  ipfi  E  F  paral¬ 
lela.  Dico  et  -AB  ipfi  COparalldam  e  fle.  Inci¬ 
dat  enim  in  ipfas  reda  linea  G  K.  Et  quoniam 
In  parallelas  redas  lihfeas  AB  E  F,  reda  linea 
G  K  incidit,  angulus  A  G  H  angulo  GHFeft 
aequalis  •  Rurfus  quoniam  in  parallelas  reflas 
lineas  E  F  C  D,  refla  linea  incidit  G  ft,  f  qualis 
cftGHF  angulus  angulo  G  K  D.  orterifus  aii.- 
tem  eft  &  angulus  AGK  angulo  GHF  arqiiaTis. 
ergo  et  A  G  K  ipfi  GKD  aqualis  erit.eHuhp.alj 
terni ,  parallela  igitur  eft  A  B  ipfi  G  P.  ergo 
uas  eidem  red$  line  f  funt  parallela ,  &  inter  te  parallelae  erunt  .quod  oportebat 
emonftrare. 

F.  C.  C  0  M  M  E.N  T  \A  %  I  V  l, 

Qnx  red£  liri£&  AiHt  paralle)a?,et  inter  fe  parallela  erunt  ]  Contingit  autem  # 
boc ,  vt  itiqMtVfMUs ,  ffdfl  ^  bmiibus  rejpeffbus  Perum  ejfe.non  enim  qug  eiufdem  dupla ,  & 
biter  fe  dppldfuHi,  tffic  'qudS  m  illis  folis  locum 

habere  ridVUip,  qtqcUmqwefniiioce  cdnuerimtur^uiin  squalitate ,  infmiUVudine  i  in  identita¬ 
te,  &  inpaYalieU  pbfitlone  .A Opae  envffi parallelae  parallelas  &  ipfaparaliela  eft, quemadmo¬ 
dum,  &  teqmti  aequale ,  &  ipfum  eft  aequale ;  cffi  qwd  fmili  fmile ,  &  ipfum  fimile.  pa 
rallelatdfn  tnh it  adfefe  reffieamftmilfiuffio  pofitioms  eft. 

PROBLEMA  t.  P  It  O  £  <3  S  I T  I  6  XXXI. 


Per  datum  piin&um  ditx  re&se  lineae  parallelam  redam  li 
neam  ducere» 

Sit  ditum  qniderh  pundum  A»  dita  Vffo  r£da 
linea  B  G .  oportet  per  A  ptMdliffi  ipfi  B&C  tb- 
da?  line®  parallelam  redditi  IMfini  dtifefrg-.  Sllfria 

tur in BC qu4)d» uis pun^nm P* St iuflgatUr  Abi  . . 

conftituatttrqj  ad  resarti  Uneaffi  D  Aj  6t  ®  »  c 

«ftuminipfa  Aj  angulo  APG 


t}.  Huius. 


D  A  E:  &  iii  dird&ttin  ipfi  B  A  llfeSi  A  F  Quonia igitur  in  duas. 

reflaHinfasBC  EF  refla  linea  AD  ifieldeM  lft§til6^AD  Afic  inter  fe 

Aquales  eftiei^  EF  ipfi  BC  parallela  erit .  Per  ddtiitti  igitftf  punitum  A  dat«  redae  »7- Huius, 
lineas  BC  par^ikla  dufta  eft  reda  linea  EAF.  quddfacfrC  opdrtfbat. 


/ 


F.  C. 


dacae. 


0,:  EVGL  IAD.  'ELEMENT. 

F.  C.  C  0  M  M\E:N  T  e4R,l  V  S.'  ' •  *"’>•••  tiw.? 

^  Fer  datuni  -pundum -data?  reda?  linea?  parallelam.redam  'lineam  ducere .  j  Vide¬ 

tur  bogprotismapjtrattdaru  ortu  tradere  ..adi  datum  pun&k  extrkreffam  lineam  furtiere  'opor 
ter.  Ita  x:  aatago  ad  ipfiam  duBa  retia  linea,  angulum  faciat, alio  qui  nulla  alia  prpter  iam  ditia. 
Per .!  rum  pote :  :t.  difierutit  autem  per  dattm  punffum,  &  a  dato  punffio  retiam  lineam duc  er  e.  Quap 
us;-.,  &:  do,  e#h-s  punctati  retias' tineae ,quae  ducitur,  principium  efi;  ab  ipfofit  deduffio,vt  mitto  proble 
?>;irc,"^rup.er . 4Ucam -redam linqain  infinitam  a  pun.do*quod  in  ea  noii  eft ,  jperpen- 
fticularepi  redam  .lineam  ducere] Quando  autem  punctum  in  recta  linea  efi',  per  ipfum  de~ 
a:ia^fiei:l4ifjtur>vtnHjK  inparalidis... [per  datum  pundum  dats  redae  linea?  -parallela 
recani  Uneam, ducere ;  ]  &  quemadmodum  non  licet  ab  eodem  puncto  fiuper  datam  rectam 
Uncati  duas  perpendiculares,  vel  plures  ducere ,  ita  neque  per  idem.puuctim  datae  rectae  tinae 
duas ,  uei  plures parallelas  duceje..  pqrallel4e.Piim.in  dicto  puncto  inter  Jc.  conuenirent .  quod 
efi ahfitrdttftif* -<•  a  <•  - 

THtOlllLMA  XXII.  RO POSITIO  XXXII. 

Ompis  trianguli  vnolatere  produ&o  exterior  angulus  duobus 
luieriori hus5et  oppoiitis  eft  Aqualis,  et  trianguli  tres  interiores  an 
guli  duobus  rectis  aequales  funt»  '  •’ 

Sit  triangulum  A  B  C.  etvnum  ipfiuslatu* 
f»  C  in  D  producatur  .  Dico  angulum  exterio 
rem  A  C 1)  duobus  interioribus  et  oppofitis 
CAB  ABC  aequalem  eife ;  et  trianguli  tres  in¬ 
teriores  angulos  ABC  B  C  A  CAB  dilobus 
redis  eife  squales  .  Ducatpi*  enim  per  pundfi 
rpii  A  f>  redaflmBf  parallela  G  E.  Et  quo¬ 
niam  AB  ipfi  C  E  parallela  eft, et  inipfas  inci¬ 
dit  A  C ,  alterni  anguli  B  A  G  A  C  E  inter  fe 

equales  funt.  Rurfus  quonia  AB  .parallela  eft  CE,. et  in  i-pfas  incidit  reda  linea  BD, 
/  .  exterior  angulus  E  G  D  interi  orbet  oppofito  A  B  C  eft  squalis.  Oftenfus  autem  eft 
angulus  ACE  squalis  angulo  B  A  C.  Quare  totus  A  CD  exterior  anguliis  squalis 
eft  duobus  interioribus  et  oppefitis  B  AC  ABC.  communis  apponatur  A  C  B.  an¬ 
guli  igitur  A  C  D  A  C  B  tribus  A  B  C  B  C  AfiCA  B  aquales  funt .  Sed  anguli  A 
CD  ACB  funt  f quales  duobus  redk.  Ergo  et  A  C  B  CB  A  C  A  B  duobus  redis, 
squales  erunt.  Omftis  igitur  trianguli  Uno latere produdo  exterior  angulus  duo-; 
bus  interioribus  &  oppoiitis  eft  cqfiaffkd  et  triangiili  tf cs  interiores  anguli  duobus 
rectis  fquales  funt. quod  demonstrare, ppprtebat.  , 


Ex  Anteos* 
dente. 


i?,  huius. 


F.  C. 


C  0  MM  F  N  T  R  I  V.  $. 

Quantum  deficiebat  in  ficxtodecimo ,  &  feptimodccimo  theoremate ,  tantum  in  hoc  addit ,  vfi 
notat  Trochis,  non  fiolum  enim  ex  hoc  dificimus ,  triangifii  extermm  angulum  vtroque  interiore 
&  oppofito  maiorem  ejfie  ,fed  &  quanto,  maiorem .  namcumvtrifiqucfit  aequalis ,  maior  quam 
alterutef  reliquo  efi.  nec  trianguli  duos  quojttbet  angulos  duobus  retiis  minores  effe  folum  ex  hoc 1 
cognof cimus, jed  quanto  etiam  minor  es  :r  eliquo  enim  trium. illa  igitur  quodam  modo  magis  indefi¬ 
nita  fuerunt  theoremata,  hoc  vero  fidentiae  terminum  vtrifque  attulit,  cius  tbeor ematis,  triangu-  > 
Ium  fcilicet  interiores  angulos  duobus  rectis  aequales  habere,  inuetionem  ad  Tythagoricos  refert 
tudemus ,  quod  ipfi  aliter  demonflrarunt,  vtTroclus  tradit .  qui  etiam  huius  theorematis  duo  - 
oflendit  conuerfia ,  ex  quibus  apparere  potefl, quomodo  vni  duo  ccnucrtantur  .  Cum  igitur  ex  hoc  •: 
conflet,  trianguli  tres  interiores  angulos  duobus  recdspf^aeqiiales, aperta, efi  nobis  via,  per  qu& 
ceterarum  quoque  figurarim  rectilinearm  angulos.  impmq$ysxqmtrktitaequal&^^ 

.  '  'tu 


LIBER. 


I, 


ta  quadrilaterae  ,  quinquclafcrae,&  aliarum,  3  quae  fequuntur .  Itaque  primo  fidendum  efi  om¬ 
nem  redi  lineam  figuram  in  triangula  refolui;  omnium  fi  quidem  conflitutionis  principium  efi  trian 
gulum.ynaqucque  autem  in  triangula  binario  pauciora,  quam  fini  propria  latera,  refioluitm',vt  fi  J9mn,^rc^t 

in  triangula 


binario  pau¬ 
ciora  cjuam 
sit  propria  la 
tcra  refolui  - 
tur. 


igulos  qui 
«xtra  confti- 
tufitur  quat 
tuor  redis 
«qualaha- 
bee. 


quattuor  latera  habeat, in  duo  refoluitur  triangula ;  fi  quinque  in  tria,  fi  fex  in  quattuor ,  &  fimi 
liter  reliquae .  Quod  eum  omnis  trianguli  tres  interiores  anguli  duobus  redis  fiint  aequales ,  nu¬ 
merus  triangulorum, ex  quibus  ynaqug  que  figura  conflat ,  duplicatus  multitudinem  prebebit  re¬ 
darum, quibus  ea  aequales  angulos  habet, Quapropter  omnis  quadrilatera figura  cx  duobus  iria- 
gulis  conflans  angulos  habet  quattuor  redis  aequales .  &  omnis  quinquelatera  habet  angulos 
aequales  fex  redis,  &  deinceps  eodem  modo.  Sed  &  illud  feiendum  efl,l  omnem  redilineam  Omnis  redi 
figuram  vnoquoque  ex  eius  lateribus  femel  producto,  angulos  qui  extra  conftituu  linea 
tur,quattuor  redis  «quales  habere]  quod  nos  hoc  mode  demnjlrabimus< 

Sit  triangulum  AB  C,et  producantur  latera 
AB  B  C  C  A  ad  punda  D  E  F.  Dico  angulo? 

CBD  BAE  ACE ,  qui  extra  confti  tuuntur, 
quattuor  redis  «quales  eife. 

Simatur  enim  intra  triangulum ,  quod  vis  pundim 
C,  &  imgdtur  G  ,A  C  B  GC.  erunt  triangulorum  fit 
GB  BGC  C  G*A  omnes  anguli  fex  redis  aequales ; 

Sed  &  anguli  CB^t  CBD  B^tC  B^iF  fitCB 

CE  fiunt  aequales  fex  redis.  Ergo  didor  um  triangu¬ 
lorum  anguli  angulis  CBU  CBD  B^iC  BJtE 
€  B  *ACE  aequales  fiunt,  communes  auferantur  C 
B^tC  UCB.  reliqui  igitur,  qui  fiunt  ad  G  fiunt  aequales  angulis  extra  figuram  conflitutis .  an- 
guli  autem  ad  G  quattuor  redis  fiunt  deqmles.ergo  &  anguh,qui  extra,  figurarn  conflit mn\ur;m  Cord.15. 
ielicet  CBD  B  ^4  F  ^4  CE  quattuor  redis  aequales  erunt. quod  demonfirarp  pportebat .  eodg 
modo  demondr  abimus  in  reliquis  figuris , angulos  qui  extra  ipfas  eohflitm?itHrlqiiamorx  redis  efi. 
aequales.  ' 

THE  OREM  A. 


XXIII.  PROPOSITIO. 


a  a  anb.oa 

XXXIII. 


;  Quf  asquales ,  et  parallelas  ad  eafdem  partes  coniungiuit  re&f 
lineret  ipfas  sequales,  et  parallela  funt. 

Sint  equales  et  parallelf  A  B  CD:  ct ipfas coiun 
garit  ad  eafdem  partes  redf  linef  AC  BD.Dico  AC 
B  D  «quales ,  et  parallelas  effe.iungatur  enim  B  C. 
et  quoniam  A  B  parallela  eftCD:  in  ipfafq;  incidit 
B  C,  alterni  anguli  ABC  B  C  D  «quales  funt,- 'Ruf¬ 
ius  quoniam  A  B  eft  «qualis  CD,  communis  au  te 
B  C, du«  A  B  B  C  duabus  B  G  CD  funt  aquales] 
ct  angulus  AB  C  equalis  angulo  B  CD.bafts  igitur 
A  C  bafi  B  D  eft  £quaiis:triangulumq;  A  B  C  trian 
-  «v--  :/  F  gul0 


*'■  rsldinnin 

4.hoi«S'. 


EVCLID.  E  L  E  M  E  N  T. 

gulo  B  CD:ct  reliqui  anguli  reliquis  angulis  «quales  erut, alter  alten,quibus  «quk 
fia latera fubtenduntur.ergo angulus  A C B  angulo CBDeft  fqualis.Et  quoniam 
in  duas  rectas  lineas  A  C  B  D  reda  linea  B  C  incidens, alternos  angulos  A  C  B  C 
»7.hum*.  b  j)  aquales  inter  fe  efficit,parallela  eft  A  C  ipfi  B.D.  oftenfa  autem  eft  et  ipfi  £qua 
lis.Qu«  igitur  f quales  et  parallelas  ad  eafdem  partes  coniungunt  red«  line«,et  ip 
fe  «quales  et  parallela?  funt.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COMMENTARI  FS* 


Hoc  theorema  v  eluti  confinium parallelamm,parallelogrammorumj3  coufidcrationis  effe  di¬ 
cebamus. aequatum  namque  &  parallelarum  retiarum  linearum  fiymptorna  quoddam  dicere  vi 
Paiallelogra  detur, par  allelogra?nmorumj3  ortum  latenter  tradit .  parallelogrammum  enim  fit  ex  aequalibus  , 
mu™  <?U°  *  &  P^aUelk. ,  quae  initio  duffae fiunt  ,  &  ex  qs,quac  ipfias  coniungunt  retiis  lineis  :  quae  etiam 
mo  °  aequales  &  parallelae  ofilenduntur .  Quapropter  quod  ftatim  fieqiiitur,  v  eluti  conflituto  iampa - 

reUelogrammo  ,  quae  per  fie  infiunt  eiufimodi  Jpacijs,  contemplatur ,  Quanta  autem  diligentia  m 
hac  propofiitione  adhibita  fiit, accurate  &  diligenter  notauit  Troclus. 

THEOREMA  XXII II.  P  R  O  P  O.  XXXIIII. 

Parali elogrammorum  fpaciorum  latera,  quasexoppofito,etaK 
guli,inter  fe  aqualia  funtj  et  diameter  ea  bifariam  fecat. 

Sit  parallelogrammum  ACDB,  cuius  diameter  BC. 

Dico  ACDB  paraUelo.grammi  latera ,  qu«  ex  op.pofi- 
to,et  angulos  inter  fe  «qualia  efle ;  et  diametrum  B  C  ip- 
fum  bifariam  fecare.Qupniam  enim  parallela  eft  A  B  ipJi 
C  D,  et  in  ipfas  incidit  reda  linea  B  C  ;  anguli. alterni  A 
B  C  B  C  D  inter  fe  fquales  funt .  Rurfus  quoniam  A  C 
ipfi  B  D  parallela  eft ,  et  in  ipfas  incidit  B  C;  alterni  angui  c" 
li  A  C  B  C  B  D  aquales  funt  inter  fq.  duo  igitur  triangu¬ 
la  funt  A  B  C  C  B  D,quf  duos  angulos  A  B  C  B  C  A  duobus  angulis  B  C  D  C  R 
D  «quales  habent, alterum  alteri :  et  vnum  latus  vni  lateri  «quale, quod  eft  ad  fqua 
les  angulos, vtrique  commune  B  C.  ergo  et  reliqua  latera  reliquis  lateribus  «qua¬ 
lia  habcbunt,alterum  alteriset  reliquum  angulum  reliquoangulo  «q  ualem. aquale 
igitur  eft  latus  quidem  A  B  lateri  C  D  :  latus  vero  A  C  ipfi  B  D  5  et  angulus  B  A  C 
angulo  B  D  C  f  qualis.Et  quoniam. angulus  ABC  eft  aqualis  angulo  B  C  D;  et  an¬ 
gulus  C  R  D  angulo  A  C  B;erit  totus  angulus  A  B  D  «qualis  toti  A  C  D.  oftenfus 
autem  eft, et  angulus  B  AC  angulo  B  D  C  ^qualis.parallelogrammoru  igitur  fpa-' 
Ciorum  latera,  quf  ex  oppofito,et  anguli,  inter  fe  £  qualia  funt .  Dico  etiam  diame¬ 
trum  ea  bifariam  fecare. Quoniam  enim  «qualis  eft  A  B  ipfi  C  D, communis  autem 
B  C,du«  A  B  B  C  duabus  D  C  C  B  f  quales  funt,  altera  alteri ,  et  angulus  ABC 
«qualis  eft  angulo  B  C  D.  bafis  igitur  A  C  bafi  D  B  aqualis  .  quare  et  triangulum 
ABC  triangulo  B  C  D  «quale  erit.ergo  diameter  B  C  parallelogramum  A  C  D  B 
bifariam  fecat.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  A  R  I  V 

Thearmatum,vt  inquit  Troclus,  dia  vniuerfialia  fiunt ,  dia  non  vniuerfidia,..  quomodo  autem 
tum* aHaunl  vtrurn(}ue  horum  dicamus,  comme  m  orabimus,  cwn  que fitum partiemur, quod  vnampariem  habet 
uerfalfa,  alia  vnmerfialem, alteram  -vero  non  vniuerfialem.quamuis  eninuomm  theorema  vniuerfiale  quidem  cfi 
pon  uniuci-  fie  fiortafifie  videretur &  omne, quod  ab  Euclide  oficndkurJmiufmpdi  ejfieCqimnadmodum  in  prp- 
ky'.  r  1  fientia  quoque  non  fiohmlat er a,quae  ex  oppofito  fiunt ,  &  angulos  aequales  habere-  vmuerfie  de 
duoKmmo-  om™bus  par allelogr amniis  dici  videtur, verum  etiam  diametrum vmmquodqm bifariam fiec are) 
dis  appellari  attamen  alia  quidem  vniuerfie  oflendi  dicimus ,  alia  uero  non  vmuerfie .  diter  enim  vniuerfiale 
confucuit,  appellari  confiueuit,quod  de  omnibus  verum  difiit,de  quibus. prp dicatur.,  aliter  autem  quod  omnia 

comprehendit. 
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comprehendit,  quibus  idem  fymptoma  meji,  vniuerfale fiquidem  ejl ,  &  quod  omne  aequicrttjre 
tres  angulos  duobus  retiis  aequales  habet, quoniam  de  omnibus  aequicruribus  verum  efi;  vniuer - 
fxle  aut  em, &  quod  omne  triangulum  habet  tres  angulos  duobus  retiis  aequales ,  quoniam  omnia 
comprehendat, quibus  hoc  per  fe  'meji .  Quocirca  primum  quoque  hoc  de  triangulo  oflendi  dicimus , 
tres  angulos  duobus  retiis  aequales  habere .  Itaque  iuxta  hanc  fignificationem  alia  quidem  vni¬ 
uer  f  alia  theorematum  dicentes,  aha  vero  non  vuiuerfalia ,  pry fetis  theorema  dicimus  vrnrn  qui¬ 
dem  quejitormn  vniuer f ale  habere :  alterum  vero  non  vniuer fal e .  nam  hoc  quidem  latera ,  quae 
ex  oppofito  funt ,  &  angulos  aequales  habere  vniuer  f  ale  ejl .  / olis  enim  par  allelogrammis  inejl. 
hoc  vero, diametrum  bifariam jpacium  fecare,nonvniuerfale,  quoniam  non  omnia  comprehendit, 
m  quibus  fymptoma  hoc  infitiatur. etenim  cir  culis,  &  ellipfibus  hoc  etiam  inejl.  &  videntur  pri¬ 
mae  quidem  rerum  huiufcemodi  notiones  ejfe  magis  particulares ,  progrejfae  autem  totum  com- 
prehendere.Cum  enim  antiqui  contemplati  fuijfent,  diametrum  bifariam  fecare  circulum ,  ellip- 
fim,& paralielogrammum,  commune  m  hispoftea  contemplati  fuere .  Hallucinatur  autemjinquit 
Arifioteles,quida  no  vniuerfale  tamqua  vniuer  fal  e  ofiendens,  eo  quod  commune  ejl  innominatu, 
cuipri  mum  fymptoma  meft.nm  quid  commune  fit  numeris, &  magnitudinibus ,& motibus ,  & 
fonis, quibus  omnibus  inejl  permutata proportio, dic  er  e  non  licet,  quid  pryterea  comme  fit  circu- 
lo,  ellipfi,  &  par allelogrammo,  difficile  ejl  exprimere,na  vna  quidem  figura  reffilinea  ejl,  altera 
sircularls,altera  vero  mixta .  Quap  r  opter  vniuerfale  eu  ofiedere  opinamur,  qui  dmonfirat,  omne 
farallelogrdmti  a  diametro  bifaria  fccari,eo  quod  commune  fimul  tio  cernimus, propter  quod  hoc 
venirn  ejl.  Hoc  igitur in  par  allelogrammis  etiam  huiufcemodi  vniuerfale  non  efi  propter  iam  di- 
Bam  canffam  .illud  vero  ejl, omne paralielogrammum  latera ,  quae  ex  oppofito  funt  &  angulos 
habere  aequalia .  Etenim  fi  aliqua  figura  pofita  fuerit ,  quae  ex  oppofito  funt  latera ,  &  angulos 
aequalia  habere, paraUelograrrpmm  hec  ejfe  ofiendetur.  hpc  Tr  ocius.  Hum  autem  theorematis 
sonuerfum,  quatenus  ad  primam  partem  attinet,  tale  ejl. 

Omne  quadrilaterum, quod  Jatera  ex  oppofito,et  an 
gulos  aqualia  habet,parallelogrammum  eft.  A  0 

Sit  quadrilaterum  AB  CD,  habens  latus  quidem  A  B  aequa  j  ^  ~  ~~P] 

le  lateri  D  C;  latus  vero  A  D  lateri  B  C;  angulnmj}  .ABC  an¬ 
gulo  A  D  C  aequalem ;  &  angulum  B  .A  D  angulo  B  C  D  .  Dico 
quadrilaterum  .ABC  D  paralielogrammum  ejfe .  Ducatur  dia¬ 
meter  B  D.  Et  quoniam  AB  efi  aequalis  D  C ,  &  AD  ipfiB  C, 
duae  D  .A  .AB  duabus  BC  CD  aequales  funt ,  angulofifi  aequa  K 
les  cotine t,&  bafis  B  D  vtrique  cois.triangulu  igitur  .ABD  trii 

gulo  CDB  aequale  erit ,  et  reliqui  anguli  reliquis  angulis  aequales, videlicet  angulus  .ABD  artgu 
Io  CD  B}  &  angulus  AD  B  angulo  C  E  D,  qui  funt  alterni. ergo  ,A  B  parallela  ejl  in  ipfiD  C  & 
AD  ipfi  B  C,ideoq3  ABC  D  paralielogrammum  efi. quod  demon jlr are  oportebat, 

Conuerfumvero  vt  ad  fecundam  partem  huiufmodi  erit  [  omne  quadrilaterum,  quod  ab 
vtrifqiie  diametris  bifariam  fecatur,  paralielogrammum  eft.  quod  nos  Vaulopofi  de- 
monfirabimus. 

THEOREMA  XXV.  PROPOSITIO.  XXXV. 
Paralielogramma  in  eadem  baii  ?  et  in  eifdem  paralellis  confti- 
tuta, inter  fe  aequalia  funt. 

Sint  paralielogramma  AB  CD  E  B  CFin 
eadem  bafi  B  C ,  et  in  eifdem  parallelis  A  F  B 
C  conftituta.Dico  A  B  C  D  paralielogrammu 
paraljelogrammo  E  B  C  F  «quale  efle^qnpnia 
enim  paralielogrammum  eft  A  B  C  D^qualis 
eft  A  D  ipfi  B  C.  Eadem  quoqhe  ratione ,  et  E 
V  eft  aqualis  B  C.quare  et  A  D  ipfi  E  F  equaiis 

erit :  et  communis  D  E. tota  igitur  A' E'toti  D  ‘ 

F  «qualis.eft  autem  et  A  B  aqualis  D  C.  er¬ 
go  duf  EA  AB  duabus  FD  DC  equales  funt, altera  alteri ,  et  angulus  F  D  C  eqtu 
Sis  angulo  E  A  B,exterior  interiori,  bafis  igitur  E  B  bafi  F  C  eft  aqualis ,  et  E  A  : 

F  z  triangulur 


L 


j 


Tres  angu¬ 
los  duobus 
le&is  squa¬ 
les  habere  pi  i 
mu  de  trian¬ 
gulo  often- 
ditur. 

Diametrum 
bifariam  fe- 
care,  fpaciu, 
ineftnon  fo 
lum  paralle- 
logramo  fei 
circulis ,  etcl 
lipiibus. 


iT.haius.  ■ 


4. huius. 
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triangulum  squale  triangulo  FDC,  commune  auferatur  P  GE.rcliquum  igitur 
trapezium  ABGD  reliquo  trapezio  E  G  CF  eft  equale.commune  apponatur  G  B 
C  triangulum.ergo  totum  paraUelogrammum  A  B  C  D  toti  parallclogrammo  E 
B  C  F  squale  erit.parallelogramma  igitur  in  eadem  baiijetin  eifdem  parallelis  co- 
ftituta  inter  fe  asqtialia  funt.quod  oportebat  demonftrare., 

F,  C.  COMMENTAKIFS, 

Quemadmodum  theorematum  ,yt  inquit  Troclus,alia  quidem  yniuerfalia ,  alia,  vero  particula 
ria  ejfe  dicebamus  ,& quemadmodum  bpc  diuidentes  fubiungebamus ,  alia  ejfefimplicia,alia  com 
pofita,&  quid  ynumquQdque  horum  ejfet  ofiendebamusfita fani  iuxta  alia  difiinffiionem,  alia  qui 
Theoremata  \em  localia  ejfe  dicimus ,alia  yero  non  localia.Foco.  autem  localja,qmbufcumque  idem  fymptoma 
localia,  -n  tQtQ  qU0(qarn  lQCo  accidit  Jocum  uero  lineae ,yel  fuperficiei  fitum  ,  qui  ymm3idemj}  fymptoma 

udFuperfi*-  efficiat.localmm  enim  alia  in  lineis  confiituuntur,alia  in  fuperficiebus.Et  quoniam  linearum  aliae 
ciri  litus, qui  funt  planae ,  aliae  folidae  ,  &  planae  quidem,quarumfimplex  efi  inplano  intelhgentia,  ut.  ipfiui 
jdc  fympto-  reffae  folidae  uero  quarum  ortus  ex  quadam  folidae  figurae  fettione  apparet,  ut  Cylmdicae  heli- 
^Lhfarum  cis,canonicarumque  lmearum3.dicerem  utique  eorum  etiam,quae  in  lineis  confutuuntur,,  localium 
alix"1  pians  theorematum,dia  quidem  planum  habere  locum, ,  aha  uerofolidum,  Trgfens  igitur  theorema  & 
aliae  folidae,  •  locale  efi ,  &  in  lineis  locale ,(jr  plamm.totum  enim  ffacium,  quod  inter  parallelas  interijeiturfio 
Localium  cm  ejj  para!lelogrammorum3,  quae  m  eadem  bafi  confiitmtur .  quae  fand  aequalia  quoque  inter  fe 
Euclides: offendit. eorum  uero  localium  theorematum ,  quae  folida  uocantur  ,  tale  fit  exemplum ; 
habentlocff»  [parallelogramma,  qu$e  in  afymptotis ,  et hyperbola  deferibuntur  aequalia funt .  ] 
alia  folidu ,  nam  hyperbolen  fplidqm  ejfe lmeam,manifefium  eft,qubdfit  una  ex  coni  feftionibus .  Cum  autem 
localia  theo-  -m pYgfentia  de  reclilmeis  fermo  fit ,  localia. plana  in  refiis  lineis  traditfm  tertio  autem  libro,cu 
f  Saapp<£  de  circulis ,eorumffymptomatibus pertraSet,ea  etiam3quae  in  ckcimferentijs  confiituuntur  lo 
lantur.  F  calium fmul,& planorum  theorematum  docebit,tde fiquidem  hillis  efi,quod ait  [  Qui  in  ea- 

Hyperbole  ^em  portione  funt  anguli  inter  fe  funt  squales]  nec  non  HhuL[ .'Anguli  qui  in  lemicir-. 
folida.  lmea,  CU]G  funt]  nam  fi  infiniti  quide  anguli  in  circuf ex  entia  confiituti  fuerint,eade  exiflete  bafi, 

Locaha  ^a.*  Qmnes  aequales  ejfe  ofienduntur.fr  illa  quidem  proportione  recondent  triangulis ,  &  parallelo- 
Uncis"  grammis  ,quae  in  eadem  bafi3&  in  eifdem  funt  parallelis. Species,  igitur  theorematum  ,quae  mox 

Localia  pia-  fequuntur  talis  efi3quae  apud  antiquos  mathematicos  localis  nuncupatur.  Sunt  prptereahpc  thep 
na  in  arcum  Yemata  ex  eortm  numero ,  quae  admirabilia  in  mathematicis  difciplinis  appeUantur,fiupet  enim 
Theoremata  uulgus  fiatim  fi  longitudo,  multiplicata  Jf  adorum  aequalitatem  non  defiruit,  eadem  exijtete  bafi , 
qus  in  mate  quantum  enim  parallelas  producimus  ,tantmi  par ajlelogrammorum  quoque  longitudines  augen - 
madeis  _  ad  -  tur, Sciendum  autem  efi  angulorum  aequalitatem,  &  incqualitatm  maximam  wm.  habere  ad  au 
mirabilia  di  minuenda  fjfacia. quo  enim  magis  angulos  inp  quales  efficimus,  eo  jpacium  magis  diminui - 

Anpulorum  musfi  longitudo  latitudoji  eadem  fit.  Hoc  theorema  plures  habet  cafus,uel  igitur  latus  BE  fe i 
squalitas»  et  eat  CD,.  uel  non  fetat,  &  fi  nonfecat,  uel  E  cadit  inter  iADuel'" 
inaequalitas  p. Euclides  autem,  difficiliorem  cafm  elegit ,  cum.  fcificet  latus  BE 
hlbort  lpfum  CD  fecat.fi  uero  E  cadit  inter  M>  ita  argumentabimur. Quo 
ad"1 augenda  niam  enim  .AD  efi  aequalis  FF»,  qmd  utraque  ipfiBCfit  aequalis* 
minuendaqj.  commim  ablata  E  R,erit  reliqua  yd  E.ae.qucdis  reliquae  pF .  efi  au~ 
fpacia.  tm  D  Q  aequalis  \A  B ,  Itaque  duae  FD  DC  duabus  EU  UB 
'  aequales  funt  ,  &  angulos  aequales  continent. bafis  igitur  F  C  bafi 
4.  huius’  F  B  efi  aequalis,  &  FDC  triangulum  trianguloE , AB,  addatur  co 
mune trapefum EB  C  D.erit totum  jl B  CD  paraUelogrammum 
toti  EBC  F  parallelogramma  aequale ,  Quod  fi  E  cadat  in  D,fimi 
liter  demonfir abimus  triangulum  F  DC  aequale  triangulo  l 
.A  B,  quare  addita  utrique  communi  DB  C  triangulo ,  totus», 

A  B  CD  paraUelogrammum  toti  par allelogrammoD  BCE- 
hoc  efiEB  C  F  aequale  erit , 

THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO 
XXXV I. 

Paralldogranima  in  gqualibus  bafibus. 
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et  in  eifdem  parallelis  conftituta  'inter  fe  aqualia  fm.it. 

Sint  parallelogramma  ABCD  EFGH 
:  j*  aequalibus  bafibus  BCFG,  et  in  eifde 
'parallelis  AH  BG  conftituta.  Dico  paral 
ielogrammum ABCD  parallelogram- 
mo  EFGH  «qual^efle  .  coniungantur 
enim  BE  CH.  Et’ quoniam  «qualis  eft 
BC  ipfi  FG,&  EG  ipfi  EH;  erit  et  BC  ipfi 
EH  aequalis  .■fiintq,*  para  llel«,  et  ipfas  co 
i ungunt  BE  CH.  qu«  autem  .«quales ,  et  parallelas  ad  eafdem  partes  coniungunt, 
«quales ,  et  parallelae  funt.  Ergo  E  B,  C  H  et  «quales  funt,  et  parallelsc:  quare  E  B 
CH  parallelogrammum  eft,  et  «quale  paralielogrammo  ABCD;  bafim  enim  ean- 
dem, habet  BC,  et  in  eifdem  parallelis  B  O ,  AD  conftituitur .  fimili  ratione ,  et 
EFGH  parallelogrammum  eidem  paralielogrammo  EBCH  eft  aquale,  ergo  paral 
Ielogrammum  ABCD  paralielogrammo  EFGH  aquale  erit,  Parallelogramma  igi¬ 
tur  in  «qualibus  bafibus,  et  in  eifdem  parallelis  conftituta  inter  fe  funt  «qualia, 
quod  oportebat  demonftrare, 

F,  C.  C  0  M  M  E  N  T  R  I  V  S. 

Trp  cedens  theorema  eafdem  bafes  accipiebat ,  hoc  vero  aequales, 
fommune  autem  vtrifque.  eft  'm  eifdem  ejfe  parallelis .  oportet  igitur 
jpfa  neque  intra  fubieftas  cadere  parallelas,  neque  extra,  parallelo - 
gramma  enim  in  eifdem  dicuntur  effe parallelis ,  cum  bafes  ipforum , 

<&  quae  his  ex  oppofito  funt ,  latera  eifdem  parallelis  aptantur.  Ca- 
fus  huius  theorematis  plur es  funt .  Nam  vel  bafes  omnino  feimttae 
fiint ,  vel  fe  fe  contingunt ,  uel  aliquam  partem  habent  communem , 
vtemque  fe  habeant  latera ,  quae  bafibus  opponuntur .  &  quam¬ 
quam  Tr odus  dicat  Euclidem  cum  bafim  feim  ffam  accepiffet,  theo¬ 
rema  dempnftr.affe ,  attamen  demonftratio,  quam  habemus  omnibus 
eafibus  congruere  mihi  videtur ,  vt  etiam  ex  hoc  loco  colligi pojftt  de 
•monfhrationes  Euclidis  a  Theone  in  melior  em  formam  redadtas  effe , 

THEOREMA  XXVII. 

PROPOSITIO  XXXVII. 

Triangula  in  eadem  bafi ,  &  in  eifdem  parallelis  conftituta  in¬ 
ter  fe  aqualia  funt, 

,  Sinttriangula  ABC  DBG  in  eadem  bafiBC, 
et  in  eifdem  parallelis  AD  BC  conftituta.  Dico 
ABC  triangulum  triangulo  D  B  C  gquale  effe, 
producatur  AD  ex  utraque  parte  in  EF  pu«fta: 
et  per  B  quidem  ipfi  CA  parallela  ducatur  BE, 
per  C  vero  ipfi  BD  parallela  CF.  parallelogram 
mu  igitur  eft  vtruque  ipforu  EBCA  DBCF,  et 
parallelogrammum  E  B  C  A  eft  aquale  paralie 
logrammo;  DBCF,  etenim  in  eadem  funt  bafi 
BC,  et  eifdem  parallelis  BC  EF,  eftq;paralldogrammi  quidem  EBCA  dimidium 
ABC  triangulum,  cum  diameter  AB  lpfum  bifariam  fecet :  parallelogrammi  vero 
DBCF  dimidium  triangulum  DBQ  diameter  enim  DC  iplum  bifaria  fecat .  Qu« 
autem  «qualium  dimidia,  inter  fe  f  qualia  funr,  ergo  triangulum  ABC  triangulo 
DBC  eft  «quale.  Triangula  igitur  in  eadem  bafi,  et  in  eifdem  parallelis  conftituta 
inter  fe  gqualia  funt.quod  oportebat  demonftrarc. 


53. huius. 

Ex  antece¬ 
dente. 


Parallelo^ra 
ma  in  eifde 
parallelis , 
ejuarfint. 
Theorema  * 
tis  cafus. 


ji.huius . 


jj.huiu». 


34.huius, 

7.com.no. 


F.  C . 


EVCLID.  ELEMENt 

F.  c.  C  0  M  M  E  N  T  <A  R  1  F  S. 

Theorema  -  Stmt  etiam  hec  theoremata  de  triangulis, quae  m  eadem  hafi ,  vel  in  aequalibus  bafibus ,  &  'm 

ta^cic  trian-  eifd  em  parallelis  constituuntur  localia,  &  in  lineis  localia ,  &  piam .  dicuntur  autem  triangu- 
l:inHndslo  ^ m eifi^m  eftfi  parallelis, quae  cum bafes  hajbeant  in  vnx parallelarum, in  reliqna  vertices  figut, 
caliaik  plana  A 

THEOREMA  XXVIII.  PROPOSITIO  %XXVIII. 


ji.huius. 


jj.huius. 
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7  com  not. 


Triangula  in  bafibus^qualibus  et  in  eifd  em  parallelis  conftitu 
ta,  inter  fe  funt  aqualia. 

Sint  triangula  ABC  DEF  in  aquali¬ 
bus  bafibus,  B  C  EF,  et  in  eifdem  pa¬ 
rallelis  BF  AJ)  conftituta.  Dico  ABC 
triangulum  triangulo  D  E  F  «quale  ef 
fe.  producatur  enim  AD  ex  vtraq;  par 
te  in  GH  pundta:  et  per  B  quidem  ipfl 
CA  parallela  ducatur  B  G.  per  F  vero 
ducatur  FH  parallela  ipfi  DE.  paralle- 
logrammum  igitur  eft  utrumque  ipfo 
riim  GBCA  DEFH.  atque  eft  parallelogrammum  GB  CA  aquale  parallelogram- 
mo  DEFH:  in  «qualibus  enim  lunt  bafibus  BC  EF,  et  in  eifidem  BF  GH  parallelis, 
paralielogrammi  vero  GB  C  A  dimidium  eft  ABC  triangulum, nam  diameter  AB 
ipfium  bifariam  fiecat.  et  paralielogrammi  DEFH  dimidium  eft  triangulum  DEF, 
diameter  enim  D  F  ipfium  fiecat  bifariam. quf  autem  ^qualiu  dimidia,inter  fie  «qua 
lia  ftmt.ergo  ABC  triangulum  triangulo  DEF  eft  fquale.  trian  gula  igitur  in  ?qua 
libus  bafibus,  et  in  eifidem  parallelis  conftituta, inter  fie  fiunt  «qualia .  quod  demon 
ftrare  oportebat. 

F.  C.  CQMMENT^RIFS, 

Caftts  in  hoc  theoremate  tot  ftunt,quot  in  xxvi,  videtur  autem  Euclides  quod  in  k‘i9 quattuor 
theorematibus  oftendit,vno  illo  theoremate  comprehendiftfeftn  principio  fexti  libri,  [triangula, 
et  parailelogramma,qu£  eandem  habent  altitudinem  inter  fie  fiunt ,  ut  bafes.Jeadem' 
enim  altitudo  nihil  aliud  eft, rufi  in  eifdem  eftfeparallefts.nd  figurae  oes  qug  in  eifd.e  fiuiU  paralle¬ 
lis,  eande  altitudine  habent,  &  contra, altitudo  ftqwdem  eft  perpendiadxj-is,quae  ab  altera  parat 
lelu.ru  ad  reliqua  pertinet. illic  igitur  per  proportionem  oftenfum  eft, ita  fe  fe  habere  triangula,  et 
plyrallelogramma,qua,e  e  and  em  .a  Ititpidinem  babentfioc  eft.  quae  ineifde.  fiunt  parallelis, vthafes : 
&  aequalibus  exiften-tibus  'bdfibus  aequalia  ejfte  ftpacia,  &  dupla  duplis ,  &  aliam  proportione 
habentibus,  eandem  habere  c?fft>atia  inter  fe  proportionem.:  in  prfftentia  uero,  quoniam  non  dece 
bat  proportione  uti, qui  nondu  de  ipfa  docuerat, contentus  fuit  aequahtatefola,  atque  identitate , 
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THEOREMA  X  XIX.  P  R  O  P  O  S  I  T  I  O  XXXIX. 


4  Triangula  aqualia  in  eadem  bafi3  et  ad  eafdem  partes  conftitu 
ta,in  eifdem  quoque  funt  parallelis. 

Sint  «qualia  triangula  ABC  D  B  C  in  eafdem  bafi  B 
C  conftituta, et  ad  ealdem  partes.Dico  et  in  eifdem  paral¬ 
lelis  efle.Iungatur  enim  A  D.Dico  A  D  parallelam  efte  ip¬ 
fi  B  C.  Si  enim  non  eft  parallela ,  ducatur  per  A  punctum 
h  ipfi  B  C  parallela  refta  linea  A  E,  et  E  Ciungatur.  «quale 
igitureft  ABC  triangulum  triangulo  E  B  C ,  in  eadem 
enim  eft  bafi  BC,etin  eifidem  BC,AE  parallelis. Sed  A  3C 
triangulu  triangulo  D  B  C  eft  ^quale.ergo  et  triangulum 


D  B  C 


L  I  B  E  R. 
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D  B  C  «quale  eft  ipfi  E  B  C  tmngulo,maius  minori,quod  fieri  non  poteft.non  igi 
tur  A  E  ipfi  B  C  parallela  eft.  Similiter  oftendemus  neque  aliam  quampiam  paral¬ 
lelam  efie,pr*ter  ipfam  A  D.ergo  A  D  ipfi  B  C  eft  parallela.TrianguIa  igitur  $qua 
lia  in  eadem  bafi,  et  ad  eafdem  partes  conftitutain  eifdem  quoque  funt  parallelis, 
quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  C  0  M  M  £  N  T  K  I  V  S. 

Hoc  theorema  vigefimi  feptimi  comer fim  eft,  &  quod  [equitur  eft  conuerfum  vjgeftmi  otia- 
m.nam,vt  inquit  Troche,  cum  triplex  fit  theorematum  comer  fio, aut  erum  totum  toti  comerti- 
tur,vt  duodecimum  iheorema  vndecimo-, aut  pars  toti,vt  tertium  fectido;  aut  pars  parti, vt  quin 
tum  primo. non  enim  totum  in  altero  datum,  qupfitum  in  altero  eft, nec  qupftum,  datum, fed  pars: 
talia  videntur  efte  bgc  quoque  theoremata  in  triangulis  .  erat  fiquidem  qupftum  in  procedenti¬ 
bus, triangula  aequalia  effe .  hoc  autem  non  folum  in  his  datum  eft ,  quippe  cum  partem  infuper 
fwnpferit  eius,  quae  in  illis  erat,pofitionis :  hoc  enim ,  in  eadem  bafi  efte ,  C?  in  aequalibus  bafi- 
bus  tum  in  his ,  tum  in  illis  datum  eft ,  prpterquam  quod  in  hifce  pofitionibus  quoddam  adiecit, 
quod  quidem  nec  qupfitwn,nec  datum  in  illis  erat,  particula  erum  illa,  ad  ea  fdem  partes,  extrinfe- 
cus  infuper  fuit  ajfumpta .  conuerfa  vero  vigefimi  quinti,  &  vigefimi  fexti  inparallelogrammis 
tonf 'ulto  omifit,  quod  eadem  fit  in  vtrifque  demonftrafio . 

Et  ad  eafdem  partes.  ]  j Quae  his  reft>ondtnt,videlicet  )m  iztl  rei  otdroi  pegit  in  aliquibus 
grpeis  exeplaribus,tum  in  hoc  theoremate, tum  infequenti  no  legutur,fed  neceffario  addita  funt . 
fieri  enim  poteft  vt  in  eadem  bafi  aequalia  triangula  fumantur,  vnum  quidc  ad  partes  fnperiores, 
aliud  vero  ad  inferior  es, quae  tamen  non  funt  in  eifdem  paralle¬ 
lis ,&  quandoque  non  eadem  altitudine. 

Maius  minori  quod  fieri  non  pot .^Idc  abfurdtifeque- 
tur,fi  retia  linea  ^4  E  fumatur  extra  ipfam  .A  D,vt  notat  Tro 
cius. Ex  his, quae  hoc  loco  demonftrata  funt,  patebit  couersu  fe 
cudp  partis  vigefimi  quarti  theorematis,  quod  erat  hmfftnodi. 

Omne  qiiadrilaterum ,  quod  ab  utrifqiie  diametris 
bifariam  fecatur,parallelogrammum  eft. 

Sit  quadrilaterum  ^ IBC  D, cuius  diametri  C  BD  ipfum 

bifariam fecent.Dico .ABC D paralletogrammim effe .  Quo 
niam  enim  triangula  ^ iBC  DBC  eiufdem  funt  dimidia, in¬ 
ter  fe  aequalia  funt :  &  eandem  habent  bafim  B  C .  quare  in 
eifdem  funt  parallelis .  parallela  igitur  eft  Jt  D  ipfi  B  C.  fimi 
liter  cum  triangulum  UBC  aequale  fit  triangulo 
fint  in  eadem  bafi  JJ5,  demohftrabitur  retiam  lineam  D  C 
ipfi  ^4  B  parallelam  effe .  Ergo  ^4  B  C  D  par allclogr amnium 
erit,  quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  X  L. 

Triangula  aqualia,  in  bafibus  aqualibus,  et  ad  eafdem  partes 
conftitutain  eifdem  quoque  funt  parallelis. 

Sint  «qualia  triangula  ABC  C  D  E  in  «qualibus 
bafibus  B  C  C  E  conftituta.  Dico  etiam  in  eafdem  ef 
fe  parallelis.coiungatur  enim  AD.Dico  A  D  ipfi  B  E 
parallcllam  efle.Nam  fi  non  eft," ducatur  per  A  ipfi  B 
E  parallela  A  F,  et  F  E  inngatur.  triangulum  igitur 
ABC  triangulo  F  C  E  eft  «quale,  cum  irt  «qualibiis 
bafibus,  et  in  eifdem  parallelis  B  E  A  F  coiiftituan- 
tur.Sed  triangolu  A  B  C  gqiiale  eft  rriangulo  D  C  E. 
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E  V  'C  L  I  D.  ELEMENT. 

ergo  et  triangulum  D  C  E  triangulo  F  C  E  aquale  erit, maius  minorEquod  fieri  no 
porell.non  igitur  A  F  ipfi  BEeft  parallela.fimiliter  demonflrabimus  neque  aliam 
quampiam  parallelam  e(]e,prater  A  D.ergo  A  D  ipfi  B  E  parallela  erit .  Aequalia 
igitur  triangula  in  bafibus  «qualibus ,  et  ad  eafdem  partes' conftituta,etiam  in  eifi 
dem  funt  parallelis.quod  demonftrare  oportebat. 

.‘F.  C.  COMMENTARI  V  S . 

'Cum  iriafint  miam  ditiis profxfi  tionibus,  videlicet  in  aequalibus ,vel  eifdem  bafibus  effe,  in 
ei fdern parallelis ,& aequalia  effe  triangula ,  & parallelogramma;nos  duofemper  contexentes, 
muni  vero  rHmqucntcs  varie  conuer ternus,  aut  enim  bafes  eafdem, vel  aequales  ponemus,  in  eif 
demq,  parallelis  triangula,  &  parallelogramma,&  quattuor  faciemus  theoremata:  aut  aequalia 
tpfa  fiifapiennis,&  bafes  eafdem,vel  aequeles ,  &  faciemus  alia  quattuor ;  quorum  duo  quidem 
omift  Euclides, nimirum  ea,quae  funt  inparallelogrammis ;  reliqua  vero  duo  oftendit ,  videlicet 
sa,qiuie  in  triangulis  funt: aut  etiam  cum  aequalia  fump ferimus,  &  in  ei fdd  parallelis ,  reliquum 
offendemus ,  vel  in  eifdem  bafibus  effe,  vel  m  aequalibus,  &  faciemus  alia  quattuor,  quae  etiam 
Euclides  omift  Mbis  namque  eadem  efl  demonfiratio  ,ni f  quod  duo  ex  his  quattuor  per  fe  vera 
nonfunUnon  c  nhp  deqmlia  paraUclogramma,vel  triangula, & quae  in  eifdem  funt  parallelis, ne 
■ccffario  in  eadem  bafi  funt .  Sed  totum  hoc  in  hifce  pofitiombus  verum  efl ,  vel  in  eifdem  effe  bafi¬ 
bus.  vd  in  ^qualibus  "; alterum  autem, non  omnino  fumpias  poftiones  confequitur .  Quapropter  cu 
dccern  fint  omnia  theoremata,  fex  quidem  geometra  confcripfit ,  quattuor  vero  omifit,ne  rui: fis 
eadem  ratione  fruflra  labor  et, cum  eadem  fit  derhoflratio.ojle  detur  enim  in  triangulis  hcc  modo , 

Triangula  «qualia,et  in  eifdem  parallelis  conftituta,vel  in  cifdcm,vel  in  «quali¬ 
bus  bafibus  erunt.  , 

Sint  aequalia  triangula  ABC  DEF  in  eifdem  paralle¬ 
lis  AD  BF  conflituta.  Dico  m  aequalibus  quoque  bafibus 
effe .  Non  enim,  fedfi  fieri  poteJl,fmt  bafes  BC  E  F  inaqua 
lcs,&  fit  BC  maior,  abfcindaturf  BH  aequalis  ipfi  E  F ; 

A H iungatur. Itaque  quoniam  triangula  AB H  D  E  F  in 
aequalibus  funt  bafibus  BH  E  F,  &in  eifdem [parallelis, in 
ter,  fe  aequalia  funt.  Sed  &  ipfa  AB  C  DEF  triangula  po 
fta  funt  aequalia.ergo  triangulum  A  B  C  triangulo  ABH 
efl  aequale-, fed  &  maius,  quod  fieri  non  potefl.  Non  igitur 
ine  quales  funt  triangulorum  AD  C  DEF  bafes.  Idem  demonflr  abitur,  &  mparallelograrnmls 
Quare  citrn  modus  demonfh(andi  idem  fit  id,  quod  fieri  non  potefl, i  dem,  totum, fcilket  fuae 

parti  aequale  effemon  mmerito  ab  Euclide pr^termiffum  fuit. hcc  ex  Troclo. 

THEOREMA  XXXI.  PROPOSITIO  X  Ll. 

Si  parallelogrammum,e£  triangulum  eandem  bafim  habeant, iu 
eifdem qi  fint  parallelis ;  parallelogrammum  ipfius  trianguli  du¬ 
plum  erit. 

Parallelogrammum  enim  A  B  C  D,  et  tria 
gulum  E  B  C,bafim  habeant  eandem  B  C,  et 
in  eifdem  fint  parallelis  BC  A  E.Dico  parai 
lelogrammum  A  B  C  D  trianguli  E  B  C  du 
pium  die.Iugatur  enim  A  C.  triangulum  igi 
tur  A  B  D  triangulo  E  B  C  eft«quale;nam- 
que  in  eadem  bafi  B  C,et  in  eifdem  BC  AE 
parallelis  conftituitur.Sed  A  B  C  D  parallelo 
grammum  duplum  eft  trianguli  ABC,  cum  diameter  A  C  ipfum  bifariam  fecet» 
Quare  et  ipfius  E  B  C  trianguli  duplum  erit.  Si  igitur  parallelogrammum,et  tfian  ? 

gulum 
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gulum  eandem  bafim  habeant,  et  in  eifdem  fint  perallelis;  duplum  erit  parallelo» 
grammum  ipfius  trianguli.quod  demonftrare  oportebat» 

V.  C.  COMME  N  T  M  R  I  V  S. 

Huius  theorematis  duo  furit  cafius,vel  enim  triangulum  verticem  habet  intra  parallelogram¬ 
mum, vel  extra.  Sed  in  vtrifque  demonflratio  eadem  efl.  Quod  fi  bafes  aequales  fint,  eodem  modo 
oflendcmusyparallelogramnn  diametrum  duc  entes. nam  cum  triangula  in  bafibus  aequalibus  con- 
fiituta  inter  fe  aequalia  fint ,  parallelogrammum ,  quod  alterius  efl  duplum ,  reliqui  quoque  du¬ 
plum  erit.Sed  duo  eius  comer fa  fimilher  demonflrabuntur, quorum  vnum  efl. 

..  Si  trianguli  parallelogrammum  duplum  fuerit ,  eandemq;  bafim,aut  «quales  ha 
.  jbuerintjet  fuerint  ad  eafdem  partesrin  eifdem  etiam  parallelis  erunt. 

Si  enim  non  ita  fit, totu  parti  erit  aequale, eadem^  ratio  vigebit. neceffe  enim  efl,  aut  intra  pa¬ 
rallelas  trianguli  verticem  cadere, aut,  extra;  vtrd  autem  modo  J e.  fe  habuerit,  idem  fequetur  qb- 
furdum, parallela  ipfi  bafi per  trianguli  verticem  dutta.altenm  vero  efl. 

Si  trianguli  parallelogrammunV duplum  fuerit,  in  eifdemq;  ambo  fuerint  paral¬ 
lelis;  aut  in  vna  eademq;  bafi,aut  in  «qualibus  erunt. 

Si  enim  in  bafibus  inaequalibus  fint ,  cum  aequales  firnp ferimus,  totum  parti  aequale  erit.  In 
■hoc  igitur  commune  ab  fur  dum  omnia  hgetheotemata  de fimunt.  Quare  elementorum  infiitutor  no¬ 
bis  reliquit  eam ,  quae  in  his  efl.,  veritatem  'muefligare,  cum  in  fimplicioribusipfie,  &  principia¬ 
lioribus  contemplationem  contraxerit,  ex  Troclo. 

PROBLEMA  XI  PROPOSITIO  XLII. 

Dato  triangulo  aquale  parallelogrammum  conftituere  in  dato 
angulo  re&ilineo . 

Sit  datum  triangulum  A  B  C,  datus  au¬ 
tem  reftihneus  angulus  D.Itaq;  oportet, 
dato  triangulo  ABC  fqualeparallelogra- 
mum  conftituere  in  angulo  retftilineo  ipfi 
D«  quali.fecetur  B  C  bifariam  in  E,  et  iun 
<fta  A  E  ad  reftam  lineam  E  C, atque  ad  pu 
£him  in  ea  E ,  conftituatur  angulus  C  E  F 
f  qualis  ipfi  D:et  per  A  quide  ipfi  E  C  paral 
Jela  ducatur  A  G;per  C  vero  ipfi  F  E  ducatur  parallela  C  G.parallelogramum  igi-  ji.hums, 
tur  eftFEC  G.Et  quoniam  B  E  eft  equalis  E  C,erit  et  A  B  E  triangulum  triangu-  ^.huius. 
Io  A  E  C  fqualeftn  aqualibus  enim  funt  bafibus  B  E  EC,ctin  eifdem  BC  AGpa 
rallelis.Ergo  triangulum  ABC  trianguli  A  E  C  eft  duplum. eft  autem  et  parallelo  n  huius, 
grammum  FECG  duplum  trianguli  A  E  Qbafim  enim  eandem  habet, et  in  eifde 
eft  parallelis .  fquale  igitur  eft  F  E  C  G  parallelogrammum  triangulo  A  B  C, ha¬ 
bet  q;  CE  F  angulum  f  qualem  angulo  D  dato.Dato  igitur  triangulo  ABC  «qua¬ 
le  parallelogrammum  FECG  conftitutum  eft,  in  angulo  C  E  F ,  qui  angulo  D  eft 
«qualis .  quod  quidem  facere  oportebat. 

THEOREMA  XXXII.  ROPOSITIO  XLIII. 

Omnis  parallelogrammi  fpacij  eorum ,  quse  circa  diametrum 
funt ,  parallelogrammorum  fupplementa  inter  fe  funt  aqualia. 

Sit  parallelogrammum  A  B  C  D,  cuius  diameter  AC :  et  circa  ipfam  A  C  .paral 
lelogramma  quidem  fint  E  H  FG,qu«vero  fupplementa  dicuntur  B  K  KD.Dico 
BK  fuplementum  fuppIementoKD  «quale  cfie  .  Quoniam  enim  parallelogram¬ 
mum  eft  A  B  CD,  et  eius  diameter  A  C,  aquale  eft  A  BC  triangulum  triancrulo  j4.hmns. 

G  A  D  C. 


EVCLID.  E  L  EMENT. 

A T>  C.Rurfus quoniam EKBA parallelogram 
mura  eft,  cuius  diameter  A.K, triangulum  A  E  K 
triangulo  A  H  K  squale  erit.  Eadem  ratione  ,et 
triangulum KGC .triangulo  KF  C  eft  squale. 

Cum  igitur  triangulum  quidem  A  E  K  equale  fit 
triangulo  A  H  K:triangulum  vero  KGC  ipfi  K  F 
Qerit  triangulum  A  E  K  vna  cum  triangulo  K  G 
C  aquale  triangulo  A  H  K  vna  cum  H  F  C  trian¬ 
gulo. eft  autem  et  totum  triagulum  A  B  E  squa¬ 
le  toti  A  D  E.  reliquum  igitur  B  G  Tupplementum  reliquo  fupplemento  KD  eft 
fquale.Ergo  omnis  parallelogrammi  fpacii  eorum, qug  circa  diametrum  funt,  pa- 
rallelogramorumrfupplemeta  inter  Te  squalia  funt.  quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COMM-ENTaRirS. 

Huius  theorematis  tres  funtcafus .  vel  enim  parallelogramma ,  quae  circa  eandem  confijlunt 
diametrum3fe  fe  ih  punito  contingmt3vel  [e  fe  fecantflel  quadam  diametri  parte  afe  deungun¬ 
tur. In  omnibus  autem,  eadem  congruit  demonflratio  *  quamquam  non  femper  quadrilatera 
frnt  fupplementa  .  Euclides  fumpfit  ea  parallelogramma  ,  quae  proprie  circa  diametrum 
confiflere  dicuntur ,  videlicet  quae  fe  fe  iyipuntto  contingunt ,  in  quo  cafu  fupplementa  B  K 
K  D  quadrilatera  fiunt 3vt  apparet  in  prima  figura.  Sitrur- 
fius par allelogrammum  ,A  B  C  D,  cuius  diameter  B  D,  &  cir 
caBD  paraUelogromma  fini  EF  GD  H  B  LK,quae  fe  fe 
inpunttis  M  N  fecent .  Dico  quadrilatera  „ AH  ME  N  LC 
C  inter  fe  aequalia  effe .  Quoniam  enim  triangulum  quidem 
14. huius,  tA  BD  ejl  aaquale  triangulo  D  B  C;triangulum  vero  E  F  D 
tnaguloD  F  G;crit  reliquum  quadrilaterum  ^ABF  E  equa 
le  reliquo  quadrilatero  C BF  G.  Rurfius quoniam  triangulu 
H  BKejl  aequale  triangulo  K  B  L3triangulumty  MF  K  tria 
gulo  K  F  Ni  erit  reliquum  quadrilaterum  H  BF  M  aequale 
reliquo  LBF  N.erat  autem  &  totum  .AB  F  E  aequale  'toti  C  B  F  G. reliquum  igitur  *AHMZ 
quadrilaterum  reliquo  quadrilatero  N  LCG  aequale  fit  ncceffe  eft;&  hgc  quidem  quadrilatera 
funt, quae  fupplementa  dicuntur. 

Sit  denique  par  allelogrammum  ^AB  C  D,&  eius  diameter 
B  D, circa  quam  parallelogramma  E  LF  D  GBHK,  quae  d 
fe  indicem  difiunguntur  parte  ipfius  diametri  K  L.  Et  quoniam 
triangulum  c AB  D  efl  aequale  triangulo  DBC,&  triangula  E 
ID  GBK  aequalia  funt  triangulis  DLF  K  BH ;  erit  reli¬ 
quum  quinquelatcrum  .A  G  RLE  aequale  reliquo  HKLFC. 


tofi  nomen  quepreter  duo  parallelogramma,  quae  funt  circa  diametrum , 
a  reipfa  su-  totim  par  allelogrammum  complent .  Illa  autem  parallelogram 
Ptum*  ma  circa  eadem  diametrum  fiunt ,  quocumque  partem  totius  dia 

metri  pro  fiua  etiam  diametrohabent.Sed  cum  totius  parallelo- 
grammi  diameter  aliquod  ex  lateribus  interni  parallelogrammi 
fecat ,  tunc  parallelogramum  hoc  toti  parallelogrammo  circa 
eandem  diametrum  non' efl  ,  vt  in parallelogrammo  ^ABC  D 
diameter  BD  fecat  E  F  latus  ipfius  EF  GD  parallelogrammi, 
quare  E  F  GD  par  allelogrammum  non  efl  circa  eandem  dia¬ 
metrum. 
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Ad  datam  redam  lineam  dato  triangulo  f  quale parallelogram 
mum  applicare  in  dato  angulo  redilineo. 

Sic  data  quidem  reda  linea  AB;  datum  vero  triangulum  C,  et  datus  angulus  re 
diliueusD.  oportet  igitur  ad  datam  redam  lineam  AB,  dato  triangulo  Csequa 
le  parallelogrammum  applicare  in  angulo  ipfiD  aquali.  conftituatur  triangulo 
C  squale  parallelogrammum  B  E  F  G ,  in  angulo  E  B  G,  quieft  $quaiisD.ct  po¬ 
natur  B  E  in  diredum  ipfi  A  B,  produeaturq;  F  G  ad  H:et  per  A  alterutri  ipfarum 
B  G  E  F  parallela  ducatur  A  H,et  H  B  iugamr.Quonia  igitur  in  parallelas  AH  E 
F  reda  linea  HF  incidit, anguli  AHf  HFE  duobus  redis  squales  funt, quare  BHG 
GFE  duobus  re~.  - 
dis  funt  minores. 

Quivero  amino-^- 
ribus  ,  quam  fint 
.duoredi,ininfmi- 
.  tum  producuntur, 

.  coueniunt  inter  fe. 

Ergo  H  B  F  E  pro 
diids  conuenient, 
producantur,  et  co 
ueniantinKmerq; 

K  alterutri  iplarum  E  A  F  H  paralkla  ducatur  K  L,et  AHG  B  ad  L  M  punda  pro 
ducantur.paralleiogrammum, igitur  eft  id  L  K  F,  cuius  diameter  HK ,  ct  circa  HK 
parallelogramma  quidem  funt  A  G  M  E;  ea  vero ,. qua  fupplementa  dicuntur  L  8 
B  F.ergo  L  B  ipfi  BFeft  aquale.Sed  et  R F  sqnafe,eft'triaiigplo'C.quaf*e  etL  B  tria 
gulo  C  aquale  erit.Rt  quonia.G  B  E  angulus  efl  angulq  A  B  M,  fed  et  sequa 

lis  angulo  D;erit  et  angulus  A  B  M  angufo  D  aqualis .  Ad  datam  igitur  redam  li¬ 
neam  A  B,dato  triangulo  C  aquale  parallelogrammum  conltitutum  eft  L  B,irj  anr 
gulo  A  B  M,qui  eft  aquaiis  angulo  D.q.u’pd  facere qpprtebar. 


F,  C , 


C  0  H  M  E  N  T  a  K  I  V  s. 


'■  \Antiqm  tyc  funt,  vt  ait  Fudemus^  &'pytbagoreorwri'inucnta,  'dppltfoiifrfpacjorim,  *x- 
seffm ,  &  defetim .  cum  enim  propofita  retitc linea,  'datum  Jpacium  toti  retiae  tinae  coaptabe¬ 
ris  ,  tunc Ip.acim.Hlud  applicari  dmnt;  ctm  fero jfiafij  loflytudipew-ipfa  retia--lbiea  maiorem 
feceris ,  tunc  excedere ;  cum  autem  minor  emfitavt  (facio  deficripto  aliqua  retia:  Unae  pars  ex¬ 
tra  fit ,  tunc  deficere .  &  hoc  modo  Euclides  mfexto  hbrb ,  tum  cxceffki  tum  defetim  mentio 
■nem  facit,  inprtfentia  mero  applicatione  indiguit  ad  datamretiam  irneam  dato  triangulo  a  equu¬ 
le  parallelogrammum  applicare  uolens  yVtypnfoUwfarallelQgrqmm  dato  triangulo  aequalis, 
tonfiitutionem  habeamus  }fed  etiam  qd  terminatam  retiam  lineam-japphcationem.  ex  ‘Proclo.  ' 

PROBLEMA  XIII.  PROPOSITIO  XLV. 

Redilineo  dato  |qualeparaHelogrammum  coriftituere  in  dato 
angulo  redii  ineo. 

Sit  datum  redilineum  ABCD:  datus  vero  angulus  redilineus  E.  Itaque  oportet 
redilineo  ABCD  aquale  parallelogrammum  conftituereinahgiilo  ipfi  E  aquali . 
coniungatur  enim  DB,  et  conftituatur  triangulo  ADB  aquale  parallelogrammum 
FH;in  angulo  HKF,  qui  eft  aqualis  angulo  E.  deinde  ad  redam  lineam  GH  appli¬ 
cetur  triangulo  DBC  aquale  parallelogrammum  GM,  in  angulo  GHM,  qui  angu¬ 
lo  E  eft  aqualis:  Et  quoniam  angulus  E  aqualis  eft  vtriqueipibrum  HKF  GHM ; 
erit  etHKJF  angulo  GHM  aqualis,  communis,  apponatur  KHG,  anguli  igitur  FKB 

G  2  KHG 


+ 1/ huius 
ji.jiuius. 

lj.hBiw. 

f.poftul. 


ji-huiue. 

Ex  aHtiwe^ 
te. 

ij.huius. 


„V!-V: 

41  huius. 

Ex  ante ce¬ 
ti  ente. 


X4  huius, 
jj.hiuus. 


J4.hufus, 

jo.huius. 

3$, huius. 


19.hui.us, 

34.huiu5v 


EVCLID,  ELEMENT. 

KHG  augulis  KHC  GHM  squales  funt.  Sed  FKH  KHG  funt  squales  duobus re* 
dis .  ergo  et  KHG  GHM  duobus  re¬ 
dis  squales  erunt .  Itaque  ad  aliquam 
redam  lineam  GH,  et  ad  datum  in  ea 
pundum  H  dus  reds  lines  KH  HM 
non  ad  eafdem  partes  pofit§  angulos 
deinceps  duobus  redis  squales  effi¬ 
ciunt,  in  diredum  igitureft  KH  ipfx 
HM.  Et  quoniam  in  parallelas  KM  FG 
reda  linea  H  G  incidit,  alterni  anguli 
MHG  HGF  squales  funt,  communis 
apponatur  HGL.  anguli  igitur  MHG 

HGL  angulis  HGF  HGL  funt  squales,  at  anguli  MHG  HGL  aquales  funt  duobus 
redis. quare  et  anguli  HGF  HGL  duobus  redis  squales  erunt  .-  In  diredum  igitur 
eftFGipfiGL.  Et  quoniam  KF  ipfi  HG  et  f  qualis  eft,  et  parallela;  fedet  HG  ipfi 
ML ;  erit  KF  ipfi  ML  et  squalis, et  parallelaupfasq;  coniunguntteds  lines  KM  FL. 
ergo  etKM  F  L  squales  et  para  Ileis  funt .  parallelogrammum  igitur  eft  K  F  L  M. 
Quod  cum  triangulum  quidem  A  B  D  squale  fit  parallelogranimo  H  F:  triangu¬ 
lum  vero  DBC  parallelogrammo  GM;  erit  totum  ABCD  redilineum  toti  paral- 
lelogrammoKFLM  squale.  Dato  igitur  redilineo  ABCD  squale  parallelogram- 
mum  conftitutum  eft  K  F  L  M  in  angulo  FKM,  qui  eft  aqualis  anguloE  dato .  quod 
facere  oportebat. 

F.  C.  c  a  M  M  F.N  T  ^  K  I  F  S, 

Duobus  problematibus ,  in  quibus  &  concitationem  inuenit ,  &  applicationem  aequalium 
dato  triangulo  par aUHogtammorum ,  hoc  ymucrfalius  efl  ,fiue  enim  triangulum ,  Jiue  quadra¬ 
tum  3fme  omnino  quadrilaterum  ,fiue  aliquod  atiud  multilateYUm  datmifiverit,  fpr-Jtoc  proble¬ 
ma  aequale  ipfi  parallelogrammum  confiituemiis .  Omne  emmreffiilvheUpi  i  itf  pretia  diximus» 
per  fe  in  triangula  refoluitur ,  &  methodum  inueniendae  triangulorum  multitudine  tradidimus, 
refoluentes  igitur  datum  reffiilineum  in  triangula, &  yniqiddemipfo)i^‘aequdlepqrallelogrd- 
mum  confiituentds, reliquis  uero  ad  datam  r effiam  lineam  aequalia  applicaMes  pdrdlelograma, 
nempe  ad  illam, ad  quam  prima  applicatio  faffiaJdjk  hdtimtnm  paratttlograTnmkm  aequa 

le  reffiilineo,quod  ex  illis  triangulis,  confiat  i  et  faffium  iam  ertt,quod  proponebatur  .Hec  Troe  lus* 

COKOLLJLKIVM. 

Ex  iam  didis  manifeftum  eft ,  quomodo  ad  datam  redam  lineam ,  dato  redili¬ 
neo  squale  parallelogrammum  applicari  p.osfit  in  dato  angulo  redilineo . 

V  R  O  B  L  E  M  A  XIIII,  P  R  O  P  O  S  ITIO  X  L  V  I. 

A  data  reda  linea  quadratum  deferibere. 

Sit  data  reda  linea  AB. oportet  ab  ipfaAB  quadratu  deferibe 
re.Ducatur  redg  lineg  AB  a  pudo  in  ea  datb  A  ad  redos  angil  c. 
los  AC:  &  ipfi  AB  squalis  ponatur  AD;  perq;  pundum  D  du¬ 
catur  DE  ipfi  AB  parallela:  et  per  B  ipfi  AD  parallela, ducatur  D 
BE.  parallelogrammum  igitur  eft  ADEB.  et  AB  quidem  eft 
squalis  D  E,  A  D  vero  ipfi  B  E.  Sed  et  B  A  ipfi  AD  eft  squalis, 
quattuor  igitur  BA,  AD  DE  EB  inter  fe  aquales  funt  , -i deoqj 
squilaterum  eft  ADEB  parallelogrammum.Dico  etiam  reda- 
gulum  effe.  Quoniam  enim  in  parallelas  AB  DE  reda  linea  -io-  A- 
cidit  AD,  anguli  BAD  ADE  duobus  redis  funtsquales.redus 
autem  eft  BAD.  ergo  et  A  D  E  redus  erit,  parallelogrammorum  verolpaciorum, 
qus  ex  oppofito  funt  latera,et  anguli  inter  fe  fqualia  funt.  redus  igituf  eft  vterque 
oppofitorum  ABE  BED  angulorunuet  ob  id  redangulum  eft  ADEB.  oftenfum  au 
tem  eft ,  et  squilaterum  effe .  quadratum  igitur  fit  neceffe  eft.atque  eft  a  reda Irnea 
AB  deferiptum.  quodipfum  facere  oportebat. 

F.  C 
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Hoc  problemate  indigemus  poi  tjjimum  in  fequentis  theorematis  conflrufilioncm ,  Videtur  au¬ 
tem  Euclides  duorum  in  reffilineis  optimorum  ortus  tradere  voluijfe .  nimirum  trianguli  iqmla- 
teri ,  &  quadrati,  quoniam  ad  conflitutionem  quoque  mundanarum  figurarum ,  &  prgeipue  ea¬ 
rum  quattuor,  quarum  &  ortus  efl  &  refolutio,  hifce  r e cl angulis,  opus  efl.  nam  icofaedrum  qui¬ 
dem, &  otlaedrum,&  pyramis  ex  aeqmlateris  triangulis  conflant ;  cubus  vero  ex  quadratis. 
Tr ocius  hoc  loco  duo  theoremata  demonflrat ,  quibus  mathematici  tamquam  demonflratis  paf~ 
fim  vtuntur, nempe  hfc. 

Quadrata  ab  aqualibus  redis  lineis  deferipta,  etiam  inter  fe  aqualia  funt. 

Sint  enim  aequales  retiae  lineae  AB  CD,  &  ab  ipfa  quidem  .AB 
deferibatur  ABEG  quadratum ;  ab  ipfa  vero  C  D  quadratum  C 
DFH .  Dicobfc  quadrata  inter  fe  aequalia  ejfe.  Quoniam  erum 
refiiae  linae  .AB  CD  aequales  funt ,  erunt  &  ipfae  A  G  C  H 
aequales ,  angulos  q}  aequales  continent .  ergo  &  bajis  G  B  efl  aequa 
lisbafi  HD,  &  triangulum  AEG  aequale  triangulo  CDH , 

&  ipforum  dupla  funt  aequalia  .  quadratum  igitur  ABEG  qua¬ 
drato  CDF H  aequale  -erit  .  Sed  &  huius  ipfius  comer fum. 

Quadrata  f  qualia  ab  Aqualibus  redis  lineis  deferipta  sut. 

Sint  enim  quadrata  aequalia  A  F  C  G:  &  ponatur  ita ,  vt  latus 
A  B  fit  m  dire  filum  ipfi  BC.  Cum  igitur  anguli  refiii  fint, re  fila  quoque 
linea  FB  refiiae  BG  in  direfihm  erit,  iungantur  F  C  CG  G  A  A  F 
refiiae  linae  '.  Et  quoniam  A  F  quadratum  efl  aequale  quadrato  CG, 

GrAFB  triangulum  aequale  erit  triangulo  CBG.  commune  appo¬ 
natur  BC  F  triangulum :  totum  igitur  triangulum  .A  CE  toti  CFG 
tft  aequale ;  ideofy  parallela  efl  A  G  ipfi  F  C.  Rurfus  quoniam  angu¬ 
lus  ^4  F  G  efl  aequalis  angulo  C  G  B,  cum  vterque  fit  dimidia  pars 
re  fili;  erit  A  F  ipfi  C  G  parallela,  aequalis  igitur  efl  re  fila  linea  A  F 
refiiae  linae  C  G  ,  parallelogrammi  fi quidem  latera  ex  oppo- 
fito  iacentia  funt .  Itaque  quoniam  duo  funt  triangula  AB  F 
BC  G,  quae  alternos  angulos  aequales  habent ,  quippe  quod 
AF  C  G  parallelae  fint ,  &  latus  vnum  A  F  efl  aequale  la¬ 
teri  C  G;  erit  &  latus  A  B  lateri  BC  ,&  latus  B  F  lateri  B 
G  aequale  .  Oflenfum  igitur  efl  latera  etiam  d  quibus  deferi¬ 
pta  funt  A  F  C  G  quadrata  inter  fe  aequalia  ejfe  ,  cum  illa 
aequalia  fint .  poj fumus  etiam  aliter  propoftum  demonfirare 
per  dedufilionem  ad  id  ,  quod  fieri  non  potefl  in  hunc  modum. 

Sint  aequalia  quadrata  AB  CD  E  F  GH.  DicO  re  filas  lineas 
AB  EF  d  quibus  ea  defcribmtur  inter  fe  aequales  ejfe  .  Si 
enim  AB  EF  aequales  non  fint,  altera  earum  efl  maior, fit 
maior  A  B,  &  abfcindatkr  A  K ,  quae  ipfi  EF  fit  aequa 
lis,& ex  A  K  quadratum  A  K  LM  deferibatur.  Quoniam  igi 
tur  A  K  efl  aequalis  E  E, erit  &  quadra 
tuAKLM ,  ex  ante  demoflratis,  aequa 
le  quadrato  EF  GH;fed  et  quadratum 
AB  CD  aequale  erit  eidem  EFGH  \qua 
drato. ergo  quadratum  A  B  C  D  quadra 
toAKLM  efl  aequale,totum parti,  quod 
fieri  non  potefl.  non  igitur  aequalibus  exi 
flentibus  quadratis  AB  CD  E  FGHre 
ftae  lineae  AB  EE  d, quibus  eadeferibu 
tur  ,inpquales  funt  .ergo  inter  fe  aequa 
les fmt  necejfe  efl. 
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4.huius. 


39. huius. 

i8.huius. 
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ij. huius. 
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E  V  C  L  I  D.  EtEMIN  T. 

Non  inutile  autem  erit  ad  parallelogrammorum  etiam  conflitutionem  problema  ,  quod 
f equitur,  ■  ■ 

Ex  duabus  redis  lineis, qua  duabus  datis  «quales  fintf  et  in  dato  angulo  rediit 
neo  paraildogrammum  conftituere. 

Sint  datae  quidem  retiae  Unae  .A  By  datus 
autem  angulus  retlilineus  C.  oportet  ex  dua-  \ 
bus  retiis  lineis,  quae  ipfis^A  B  aequales  fint, 

&  in  angulo  ipfi  C  aequali ,  paralldogram-  ■ 
mim  conftituere ,  exponatur  retia  linea  D  E> 
quae  ipfi  ,4  fit  acqmlisAtaque  ad  datam  re¬ 
tiam  Imeam  D  ad  datum  in  ea  puntlum 
D,  dato  angulo  retlilineo  C  aequalis  angulus 
conftituqtur  F  J)  Et  ita  yt  FD  fit  aequalis  ip¬ 
fi  B  retiae  Unae  datae  .  pofteaper  F  ducatur  F  G parallela  ipfi  D  E  ,&per  E  ducatur  paralle- 
laipfi  D  F,quae  cum  F  G  iripuntlo  G  conueniat .  paraildogrammum  igitur  efi  FDEG  ex  re¬ 
tiis  Irneis  DE  DF  confijtutum ,  quae  datis  rcths  lineis  a  B  fiunt  aequales ,  &  angulum  con- 
Unent  F  DE  dato  angulo  C  aequalem .  quod  facere  oportuit. 

THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO  X L V 1 1» 

In  reclangulis  triangulis,  quod  a  latere  re&um  angulum  fubten 
dente  dcfcribitur  quadratum  aquale  eft  quadratis ,  quse  a  lateri¬ 
bus  re&um  angulum  continentibus  defcribimtur. 

Sit  triangulum  redangulum  A  B  C,redum  ha 
bens  B  A  C  angulum .  Dico  quadratum  defcrip- 
tuma  reda  B  C  aquale  efle  quadratis, qua  ab  ip¬ 
fis  B  A  AC  defcribuntur .  Defcribatur  enim  a  B 
C  quidem  quadratum  B  D  E  C,ab  ipfis  vero  B  A 
A  C  quadrata  G  B  H  C ,  perq;  A  alterutri  ipfa- 
rum  B  D  CE  parallela  ducatur  AL;et  AD  FC 
iungatur.  quoniam  igitur  vterque  angulorum  B 
AC  B  A  G  redus  eft, ad aliquam  redam  lineam 
B  A,  et  ad  datum  in  ea  pundum  A  du?  reda  li¬ 
nea  A  C  A  G  non  ad  eafdem  partes  polit?,  angu 
los  qui  deinceps  funt  duobus  redis  fquales  effi¬ 
ciunt, in  diredum  igitur  eft  C  A  ipfi  A  G.  eadem 
ratione ,  et  A  B  ipfi  A  H  eft  ifrdiredurti/Et  quo¬ 
niam  angulusD  B  C  eft  ?qualisangtiloFBA,  re¬ 
dus  enim  vterque  eft, commtihis  apponatur  A  B  * 

C.totus  igitur  .D  B  A  angulus  toti  F  B  C  eft  aqualis. Quod  cum  dua  A  B  B  D  dua 
bus  F  B  B  C  equales  fint.altera  alteri  angulus  D  B  A  aqualis  angulo  F  B  C;erit 
et  bafis  A  D  bafi  F  C  aqualis ,  ct  A  B  D  triangulum  triangulo  F  B  C  fquale  .  eftq; 
trianguli  quidem  A  B  D  duplum  B  L  paraildogrammum,- bafim  enim  eandem  ha¬ 
bent  B  D,et  in  eifdem  B  D  A  L  funt  parallelis  :  trianguli  vero  F  B  C  duplum  eft  G 
B  quadratum, rurfus  enim  bafim  habent  eandem  F  B ,  et  in  eifdem  funt  parallelis  F 
B  G  C.Qua  autem  ?qualium  dupla  inter  fe  aqualia  funt.  ergo  aquale  eft  paralle- 
logrammum  B  L  ipfi  G  B  quadrato.Similiter  iundis  A  E  B  K^oftendetur  etiam  C 
L  paraildogrammum  aquale  quadrato  HC.  totum  igitur  D  BE  C  quadratum 
duobus  quadratis  G  B  H  C  eft  aquale. et  delcribitur  quidem  D  B  E  C  quadratum 
a  reda  linea  B  C,quadrata  vero  G  B  H  C  ab  ipfis  B  A  AO.quadratUm  igitur  B  E, 
i  latere  BC  deferiptum  ?quale  eft  quadratis,  qua  defcribuntur  a  lateribus  R' A  A 
C,  ergo  in  redangulis  triangulis,  quadraturn,qnod  deferibitur  a  latere  rddum  an-' 
roVI  ~  guluin 
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gulum  fubtendente  «quale  eft  quadratis ,  qu«  a  lateribus  redum  angulum  conti- 
uentibus  defcribuntur.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  JL  R  I  V  S. 

Hoc  theorema  adpythagordm  referunt ,  dicunt  %  eum  cum  illud  inuemffet,  houem  immolaffe. 
Quod  autem  ab  Euclide  in  fexto  libro  confcribitur  multo  yniuerfalms  #fl?q flendi  f  enim  in  reti an¬ 
gulis  triangulis  figuram,quae  fit  d  latere  retium  angulum,  fubtendente  aeqijalemfffe  figuris, quae 
d  lateribus  retium  angulum  continentibus ,  priori  fili  fimiles ,  &  fimiliterpofitae,  defcribuntur. 

THEOREMA  XXXIIII.  PROPOSITIO  X  LVIII. 

Si  quadratum, quod  defcribitur  ab  vno  laterum  trianguli  aqua¬ 
le  fit  quadratis,  quse a  reliquis  trianguli  lateribus  defcribuntur; 
angulus  reliquis  duobus  trianguli  lateribus  contentus  re&us  erit. 

Trianguli  enim  ABC,  quod  ab  vno  latere  B  C 
defcribitur  quadratum  «quale  fit  quadratis ,  qu«  a  D 

reliquis  trianguli  lateribus  B  A  A  C  defcribuntur. 

Dico  angulum  B  A  C  redum  effe .  Ducatur  enim  a 
pundo  Aipfi  A  Cadredos  angulos  AI);  pona- 
turq;  A  D  ipfi  B  A  «qualis  ,&DC  iungatur .  Quo 
niam  igitur  D  A  eft  aqualis  A  B,erit  et  quadratum, 
quod  defcribitur  ex  D  Aequale  quadrato,quod  ex 
A  B.comune  apponatur  quadratum,quod  ex  A  C. 
ergo  quadrata,  qu«  ex  D  A  AC  «qualia  funt  qua¬ 
dratis, qu«  ex  B  A  AC  defcribuntur .  Sed  quadra¬ 
tis  quidem ,  qu«  ex  D  A  AC,  «quale  eft,  quod  ex 
D  C  quadratum ;  redus  enim  angulus  eft  D  A  C; 
quadratis  vero,qu«  ex  B  A  AC  gquale  ponitur  quadratum,quod  ex  B  C.quadra-» 
tum  igitur,quod  ex  DC  «quale  eft  ei, quod  ex  B  C  quadrato.ergo  et  latus  D  C  late 
ri  C  B  eft  «quale .  Et  quoniam  D  A  eft  «qualis  A  B, communis  autem  A  C,du«  D 
A  A  C  duabus  B  A  A  C  «quales  funt ;  et  bafis  D  C  eft  «qualis  bafi  C  B  .  angulus 
igitur  D  A  C  angulo  B  A  C  eft  aqualis  .  redus  autem  eft  D  A  C .  ergo  et  B  A  C  re¬ 
dus  erit.Si  igitur  quadratum ,  quod  defcribitur  ab  vno  laterum  trianguli ,  «quale 
fit  quadratis, qu«  a  reliquis  trianguli  lateribus  defcribuntur,angulus  reliquis  duo¬ 
bus  trianguli  lateribus  contentus  redus  erit.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C .  C  0  M  M  E  N  T  \A  R  I  V  S. 

Conuertitur  hoc  theorema  procedenti, &  totum  toti  conuertitur.fi  enim  triangulum  reUangu - 
lim  fuerit,  quod  d  latere  retium  angulum  fubtendente  defcribitur  quadratum  e  quale  cfl  quadra¬ 
tis, quae  d  reliquis  trianguli  lateribus  defcribuntur.  &  fi  quod  ab  hoc  eis,  quae  d  reliquis  aequa¬ 
le  fuerit,  triangulum  retlangulum  erit  ,  quippe  quod  eum .  qui  reliquis  continetur  angulum 
rettum  habeat. 
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DIFFINITIO. 


D  r 


MNE  parallelogrammum  redangulum 

contineri  dicitur  duabus  redis  lineis  , 
quxre&um  angulum  conftituunt. 

F.  C.  COMMEN  r^tlFS. 

Quid  fit  parallelogrammum  re  [i  angulum  di  EI um  efi  fu- 
penus  .  dicitur  autem  contineri  duabus  reEiis  lineis ,  quae 
funt  circa  reEhm  angulum ,  quoniam  ex  duElu  alterius  m 
alteram  prouernt  eius  reElanguli  area,  quod  non  contingit  in 
ahjs  parallelogrammis ,  quae  reEiangida  non  furit ;  Sit  enim 
parallelogrammum  re  11  angulum  .ABC  D:  &  fit,  exempligratia,  latus 
quidem  ,A  B  pedum  trium ,  latus  vero  B  C  quattuor  erit  totius  r  e  cl an¬ 
guli  area  pedum  duodecim  quadratorum.  .At  in  ahjs  parallelogrammis 
area  nota  efficitur  ex  area  re  EI  angulorum ,  quae  eadem  funt  altitudine , 

&  bafes ,  vel  eafdem,  vel  aequales  habent .  Sit  parallelogrammum 
non  reElangulum  E  FGH,  cuius  bafs  F  G  fit  pedum  quattuor ,  duElx 
vero  dpunElo  E  ad  F  G  perpendicularis  E  K  fit  duorum  pedum .  pro¬ 
ducatur  KGadL,itavtK  L  fit  ipfi  F  G  aequalis ,  &  iungatur  H  L. 
erit  E  K  L  H  parallelogrammum  reElangulum .  Quare  par allelogram 
maE  F  GH  E  K  L  H  cum  aequales  habeant  bafes  F  G  K  L,  fintj \  ea¬ 
dem  altitudine ,  hoc  ejl  in  eifdem parallelis,  inter  fe  aequalia  funt :  fed 
parallelogrammi  EKLH  area  efi  pedum  oElo.  ergo  gr.area paralle- 
logrammi  E  F  GH  totidem  pedum  fit  neceffe  efi .  He¬ 
rum  parallelogrammi  reElanguli  aream  prouenire  ex 
duElu  laterum ,  quae  circa  reElum  angulum  funt ,  in 
pr ff entia  pona  tur,quo  ad  ita  effe  mamfeflo  apparebit. 

Hemonflratur  autem  hoc  d  loanne  Regiomontano  in 
principio  primi  libri  de  triangulis, &  a  nobis  in  comen 
tarijs  in  librum  _ Archimedis  de  dimenfione  circuli . 

DIFFINITIO  II. 

Omnis  parallelogrammi  fpacij  vnum  quodque  eorum, qua?  cir¬ 
ca  diametrum  ipfrns  funt, parallelogrammorum, cum  duobus  fup- 
plementis  gnomon  vocetur. 
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S  C  H  0  L  I  V  &t\ 


S  eundum  eft  pnomonem  breuitatu  cauda  a  geometris  inuentum  fuift  Gnomon  a 

~  J  *  r  '  n  i  r-r  J  Geomctlis 

Je  .  jiomen  ruero  ex  accidente  impojitum  ejt  $  ab  ipjo  enim  formet  cogno-  bieufutis  ca 
Jcitur  >  ruel  totius Jfiacij  >  vel  relicui  >  cum  vel  circumponitur  3  vel  au-  mucu' 

fertur.  &  in  horofcopijs  eius  officium  dumtaxat  efl prafentes  horas  notus  Gnomonis 
efficere  fupplement  a  autem  dicit >non  njt  qua  parallelogramma,  non  fi nt^  hoiofcopiS 
fedvtnon  fimilia  toti  >  complentia  Vero  totius  ad ipfum  fimihtudinem.  ^Hppknica' 


F.  C.  COMMENTARIUS. 


Quae  parallelogramma  dicantur  proprie  circa  diametrum, 
confifiere  ,fuperim  ditium  eft ,  ut  quae  fe  inuicem  inpunUo 
contingunt .  Sit parnUelogrammmn  ABCD  ,  cuius  diameter- 
AC  i  parallelogramma  vero  circa  diametrum  fmt  AEKH , 
KGCF:  &  fupplementa  B  k  KD.  Itaque  duo  [upplementa 
vnd  cum  alterutro  parallelogrammorum ,  quae  funt  circa 
diametrum,gnomon  appellatur .  &  fiparnttelogrammo  qui¬ 
dem  GF  circumponatur  gnomonsreddit  totum  parallelogra- 
mtm  A  C  fmile  ipfiGF .  Si  vero  d  parallelogranmo  A  C 
auferatur  gnomo  BFH  reliquu  eft  parattclogtdmu  EH  fmile 
toti.Quamobre  ah  Ariftotelc  ditium  eft ,  quadratu  circupofi 
to gnomone  creuit  quidem ,  alter atum  vero  nihil  fatiim  eft. 

Illud  autem ,  quod  in  fcholio  additur  fupplementa  non  ejfe  fimilia 
toti ,  non  omnino  verum  eft .  fieri  enim  poteft  Ht  quandoque  etiam 
fmt  fimilia .  Sit  parallelogrammum  ABCD  circa  diametrum  AC, 
Crfecetur  AC  bifariam  m  E,  per  j3  Educatur  FG  alterutri  ipfa- 
rum  A  D  B  C  parallela ,  &  per  idempuntlurn  E  ducatur  H  K  pa¬ 
rallela  alterutri  ipfarum  AB  DC.  erunt  fupplementa  B  E  ED  fi¬ 
milia  quidem  toti,  ipfis  veroFH  KG  par allclogrammis,  &  fimilia 
&  aequalia ,  quod  ex  qs f  quae  in:J e quentibm  tradentur,  facile 
tus. 


J 


THEOREMA  I.  PROPO.  I. 

Si  fmt  duae  redae  linee, altera  autem  ipfarum  feda  fuerit  in  quot 
cumque  partes  5  redangulum  duabus  redis  lineis  contentum 
aequale  eft  eis  redangulis ,  quae  reda  lmea  inleda ,  et  fingulis  par¬ 
tibus  continentur  * 

Sint  duse  reda;  linea;  A  B  C;  et  feda  fit  B  C  vt 
cumque  in  pundisD  E.Dico  redangulum  redis 
lineis  A  BC  contentum  squale  efie  redangu- 
Ioq;,quod  continetur  A  BD,etredangulo,quod 
A  DE,  et  ei,  quod  A  EC  continetur .  Ducatur 
enim  apundoB  ipfi  BC  ad  rectos  angulos  B 
Eratqueipfi  A  ponatur  fqualis  B  G;  et  per G  qui 
«dem  ipfi  B  C  parallela  ducatur  G  H ;  per  DEC 
vero  ducantur  D  K  E  L  C  H  parallela;  ipfi  B  Q. 
redangulum  igiturBHeft  aquale  redangulis 
B  K  DL  E  H:atqiie  eft  B  H  quidem,  quod  A  B 

C  continetur 3  etenim  continetur  G  B  B  C;et  B  G  ipfi  A  eft  aqualis ;  redangulum 

H  auccin 
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ij.primi. 


3.pnmi. 


31.  primi. 


;  E  V  C  L.'I  D.  E  Lj.E  MENli 

aute  B  Keft  quod  continetur  ipfis  A  BD;  continetur  enim  QB  BD,  quaruGB  eft 
a  qualis  A:et  redangulum  D  L  eft  quod  continetur  A  DE,quoniam  D  K,hoc  eft  B 
G  ipfi  A  eft.£qualis:et  fimiliter  redangulum  E  H  eft  quod  AEG  conti netur.ergo 
re.fi  angulum  contentum  A  B  C  eft  aquale  redanguloq;  contento  A  BD,  et  con¬ 
tento  A  D  E, et  adhuc  contento  A  E  C.  Si  igitur  fint  duf  reda?  Iinef, altera  autem, 
ipfarum  feda  fuerit  in  quotcumque  partes  3  redangulum  duabus  redis  lineis  con¬ 
tentum  eft  aquale  eis,qug  reda  linea  infeda,et  fingulis  partibus  continentur. quod' 
oportebat  demonftrare.  . 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  A  R  I  F  S. 

Sed  &  non  nulla  his  fimlja  demonjlrare  libuit,  quae  tum  ai  dia ,  tum  ad  ea,  quae  m  decimo  li 
bro  traduntur ,  vtilia  erunt.  •  l 


THEOREMA  T  RI  M  V  M. 


31.  piimi. 


ji.piuni. 


q. _ 

Si  fuerint  du$  reda:  line*,qu®  fecentur  in  quotcumque  partesjrcdangulum  dua 
bus  redis  lineis  contentum  eft  squale  redangulis ,  qus  vnaquaque  parte  vnius  ad 
vnamquamque  partem  alterius  applicata  continentur. 

Sint  duae  reUae  Unae  AB  B  C  rettum  angulum  A  4  f.  ^ 

BC  continentes ,&  fecctur  AB  quidem  in punliis  DE, 

B  C  vero  in  punliis  F  G .  dico  reUanguhm  contentum. 

.AB  R  C  aequale  ejfe  re  angulis ,  quae  fingulis  ipfa¬ 
rum  .A  D  D  E  £  B  ad  fmgulas  B  F  F  G  GC  applica¬ 
tis  continentur .  completo  enim  paraUelogrammo  A  B 
CH-,  ducantur  per  D  E  punliafhBcce  Unae  D  K  EL,  al 
ter  utri  ipfarum  A  H  B  C  parallelae', & per  F  G  duco, 
turFMNO  G7?jQR  parallelae  alterutri  ipfarum  Al 
B  H  C,  erit  par allelogrammum  A  C  aequale  paralle- 
logrammis  \AN  D  M  EF  O  XfN  V  MG  RK  T  C :  &fmt  parallelogramma  AN  D 
M  E  F,  quae  continentur  ipfiB  F  ,&  fingulis  partibus  retiae  Unae  AB, videlicet  AD  DEE 
B:  parallelogramma  vero  0  FfNT  M  G  funt,  quae  continentur  F  G,  &  fingulis  partibus  A  D. 
DEE  B:&  denique  parallelogramma  R  K  QjL  T  C,quae  continetur  G-C,  &  fingulis  partibus , 
c iufdem  reUae  Unae  A  B .  Si  igitur  fuerint  duae  reliae  Imae ,  quae  fecentur  in  quotcunque  par & 
tes;r exanguium  duabps  replis  lineis- contentum  eft  aequale  relf angulis.,  quae  vnaquaque  parte 
Vnius  ad  ynaniquamque  partem  alterius  applicata  continentur. quod  oportebat  demonjlrare . 

THEOREMA  II, 

*  ' 

Si  fuerint  dug  reds  lines»  qus  vtcumque  fecentur»  redangulum  totis  contentu 
vna  cum  eo,  quod  continetur  duabus  partibus  ipfarum  eft  f  quale  redangulis,  qusr 
continentur  totis,et  didis  partibus  vna  cum  eo,quod  reliquis  partibus  continetur.; 

Sint  duae  reUae  Unae  AB  B  C,reHum  angulum  A  B 
C  continentes:  &  fecetur  A  B  quidem  'mpun&o  D ;  B  C 
vero  in  punito  E.  Dico  reUangulum  ABC  vnd  cum  re- 
&  angulo  contento  duabus  partibus  ipfarum,videlicet  D  B 
E  C  aequale  ejfe  &  reUangulo  contento  tota  AB,&  di¬ 
tia  par  te  reUae  linae  B  C, videlicet  E  C,&  contento  tota 
BC,&  ditia  parte  D  B  vnd  cum  eo,  quod  reliquis  parti¬ 
bus  AD  B  E  continetur. compleatur  enim  parallelogra- 
murn  A  E  C  F,  &  d  puulio  D  alterutri  ipfarum  B  C  A 
F  parallela  ducatur  D  G:  d  punito  autem  E  ducatur  E  H 
K  parallela  alterutri  ipfarum  AB  F  C.  itaque  conflat  reUangulum  ABC  aequale  ejfe  relian-- 
gulis  A  E  Ii  C. addatur  utrimque  commrne  reftangulmzH.C ,  quod  continetur  duabus  partibus* 
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V  B  E  C.KeEtangulum  igitur  ABC  vna  cum  re&angulo  II C  eft  aequale  tribus  reBangulis  A  E 
K  C,&H  C. quorum re 51  angulum  quidem  KC  efi  quod  continetur  tota  A  B,hoc  efi  K  E ,& par¬ 
te  EC :reclangulum  vero  DE  vna  cum  rettangulo  HC  efi  quod  continetur  tota  B  C,  &  parte  D  B : 
&  reliqu/m  A  H  efi  quod  continetur  reliquis  partibus  .AD  B  E,boc  efi  A  D  DH.  ergo  reffan 
gulim  ABC  vna  cum  reffi angulo  H  C  efi  aequale  &  r  e  B  angulo  contento  tota  AB}& E  C  ,dr 
contento  tota  BC.&  D  Bjna  cum  eoy  quod  reliquis  partibus .  AD  B  E  continetur.  Si  igitur  duae 
vedtae  lineae  vtcumque  fecentur  et  reliqua,  quod  oportebat  demonftrare.Eodem  modo  demonflrct 
bitur  &  in  alqs  partibus. 

THEOREMA  II.  PROPOSITIO  II. 

Si  reda  linea  feda  fuerit  vtcumque;  redangula  qux  tota, et  lin¬ 
gulis  partibus  cotinetur  aequalia  funt  ei,  quod  a  totafitquadrato. 

Reda  enim  linea  A  B  feda  fit  vtcumque  in  pu 
<do  C.Dico redangulum;quod  AB  B  C  contine 
tur,vna  cum  contento  B  A  A  C  aquale  efle  qua¬ 
drato  ,  quod  fit  ex  A  D.  Defcribatur  enim  ex  A  B 
quadratu  ADEB,  et  per  C  ducatur  alterutri  ipfa 
rum  A  D  B  E  parallela  C  F.  aquale  igitur  eft  A 
E  redagulis  A  F  C  E.  atque  eft  A  E  quidem  qua 
dratum,quod  ex  A  B;  A  F  vero  redangulum  co 
tentum  B  A  AC;  etenim  D  A  A  C  continetur, 
quarum  A  Dipfi  A  B  eft  f  qualis:  et  redangulum 
C  E  continetur  AB  BC,  cum  B  E  fit  aqualis  AB. 
ergo  redangulum  B  A  C  vna  cum  redangulo  A  B  C  «quale  eft  quadrato  cx  A  B. 
Si  igitur  reda  linea  vtcumque  feda  fuerit,  redangula,  qu?  tota ,  et  fingulis  parti¬ 
bus  continentur  ,  «qualia  funt  ei,  quod  a  totaht  quadrato .  quod  demonftrarc 
oportebat. 

F.  C.  C  0  M  U  E  N  T  A  R  I  VS. 


4^.pnmu 

jl.huius. 


Similiter  vt  fuperius  demonfirabitur  ,fi  recta  linea  fece 
tur  in  quotcumque  partes,  quadratum  totius  lineae  aequale 
ejfe  rect  angulis, quae  fingulis  partibus  ad  fingulas  applica¬ 
tis  continentur. 


A  1 
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T  H  E  O  R  E  M  A.  III. 

PROPOSITO.  III. 

Sitida, lin^a  vtcumque  feda  fuerit; 
tedangulum  tota, et  vna  eius  parte  contentum  squale  eft  etredan 
gulo ,  quod  partibus  continetur  ,  et  ei  quod  a  pnedida  parte  fit 
quadrato. 

Reda  enim  linea  A  B  feda,  fit:  ncumque  in 
pundo  C.  Dico  ABC  redangulum  aquale,  efle 
redangulo  A  C  B  vndeum  quadrato,,  quod  fit  ex 
B  C.Defcribatur  enim  exBCqiiadratu  C  D  E  B; 
firoducaturqi  E  D  in  F;;;et:per  A  alterutri  ipfa- 
tum  C  D  B-E  parallela  ducatur  l&E.jg  quale  vti- « , 

que  erit  redangulu  A  E  ipfis  A  B  CE;  et  eft  AE  D  * 

quidem  redagulum  contentum  A  B  B  C;  etenim  A  B  B  E  continetur ,  quarum  B 
E  eft  «qualis  B  Cre&angulmn  vero  A  D  eft  quod  continetur  A  C  C  B,  cum  D  C 

H  a  ipfi 


4  primi, 
ji.primi. 


46. primi, 
ji.prutu,. 


19. primi. 


j.  primi. 

6.  primi. 
$4. primi. 

imprimi. 

J4.piimi, 


5.  pii  mi, 
ji. primi 

ij.piimi, 

4.primi. 


E  V  C1  I  D»  I  L  E  M  E  N  T. 

■  ipfi  C  B  fit  £qiialis:et  D  B  eft  quadratum, quod  fit  ex  B  C.ergo  re&angulum  ABC 
cft  £  quale  redangulo  A  C  B  vna  cum  quadrato  quod  ex  B  C .  Si  igitur  reda  linea 
vtcumque  feda  fuerit ;  redangulum  tota,  et  vna  eius  parte  contentura  squale  eft 
redangulo, quod  partibus  continetur,et  ei,  quod  a  prsdida  parte  fit  quadrato, 

THEOREMA  IIII.  PROPOSITIO  1 1 1 1. 

Si  recta  linea  fecta  fuerit  vtcumque ,  quadratum  quod  fit  a  tota 
aquale  erit.et  quadratis ,  quf  apartibus  fiunt, et  ei, quod  bis  parti 
bus  continetur  rectangulo. 

Reda  enim  linea  A  B  feda  fit  vtcumque  in  C. 

Dico  quadratqm ,  quod  fit  ex  A  B  squale  efle,  et 
quadratis  ex  A  C  C  B,  et  ei  redangulo  quod  bis 
AC  CB  continetur .  Defcribatur  enim  ex  A  B 
quadratum  A  D  E  B ,  iungaturqj  B  D  ,  et  per  C 
quidem  alterutri ipfarum  AD  BE  parallela du^ 
catur  C G F;per G  vero  alterutri  jpfarum  AB  D 
E  ducatur  parallela  H  K.  Et  quoniam  C  F  eft  pa¬ 
rallela  ipfi  A  D  ,  et  in  ipfas  incidit  B  D:  erit  exte¬ 
rior  angulus  B  G  C  interiori  et  pppofito  A  D  B 
squalis:angufti$.  autem  A  D  B  eft  gqualis  angulo 
A  B  D  ,  quod  et  latus  B  A  squale  eft  lateri  A  D. 
quare  C  G  B  angulus  angulo  Q  B  C  eft  squalis: 
ac  propterea  latus  B  C  lateri  C  G  squale.Sed  et  latus  C  B  squale  eft  lateri  G  K ,  et 
.C  G  ipfi  B  K.ergo  et  G  K  eft  squale  K  B^et  C  G  K  B  squilaterum  eft  .  dico  infuper 
etiam  redangulum  efie. quoniam  enim  C  H  eft  parallela  ipfi  B  K,  et  in  ipfas  incidit 
C  B;anguli  K  B  C  G  C  B  duobus  redis  funt  squales. redus  autem  eft  K  B  C  angu- 
lus.Ergo  et  redus  G  C  B,et  anguli  oppqfiti  C  G  K  G  K  B  redi  erunt,  redangulft 
igitur  eft  C  G  K  B  .  Sed  qftenfum  fuit  et  squilaterum  efie .  quadratum  igitur  eft  C 
G  K  B,quod  quidem  fit  ex  B  C.eadem  ratione  et  H  F  eft  quadratum,  quod  fit  ex  H 
G.hoc  eft  ex  A  C.ergo  H  F  C  K  ex  ipfis  A  C  C  B  quadrata  funt.et  quoniam  redar¬ 
gui  um  A  G  eft  squale  redangulo  G  E  ,  atque  eft  A  G  quod  AC  CB  continetur, 
eft  enim  G  C  ipfi  C  B  squalisierit  et  G  E  squale  ei,  quod  continetur  A  C  C  B,qua 
re  redangula  A  G  G  £  f  qualia  funt  ei  quod  bis  A  C  C  B  continetur.  Sunt  autem 
etHF  C  K  quadrata  ex  A  C  C  B.  quattuor  igitur  H  F  GK- AQ  G;E  et  quadratis 
ex  A  C  C  B,et  ei  quod  bis  AC  CB  continetur  redangulo  'funt  squalia.Sed  H  F  G 
K  A  G  G  E  funt  totum  A  D  E  B  quadratum,  quod  fit  ex  A  B. quadratum  igitur  ex 
A  B  squale  eft,et  quadratis  ex  A  G  C  B,  et  ei  quod  bis  A  C  C  B  contin^tm  redan 
gulo. quare  fi  reda  linea  vtcumque  feda  fuerit ;  quadratum  quod  fit’  a  tota  squale 
erit  et  quadratis,  que  d  partibus  fiunt,et  ei  redangulo  ,  quod  bis  partibus  continet 
tur,atque. .illud  eft,quoddepionfi:rare  oportebat.  r.r/ bo']"'  —  ■' 

A  L  IT  E  Rl  Dico  quadratum  ex  A  B  squale  efle,&  quadratis  ex  A  C  CB.  et  ei 
redangulo,quod  bis  A  C  C  B  continetur,  quoniam  enim  in  eadem  figura- squalis 
eft  B  A  ipfi  A  D;  et  angulus  A  B  D  angulo  A  D  B  sqtfalis  eritret  cum  omnis  trian 
guli  tres,  anguli  duobus  redis  fint  squales}  erunttfianguli  A  B  D  tre&bngttli  A  B 
D  A  D  B  B  A  D  squales  duobus  redis  .  redus  autem  eft  angulus  B'*  A  DVergo  rei  i 
qui  A  B  D  AD  B  funt  vni redo  squales,  et  funt  equales’ inter  fefe  .  vtetque igitur 
ipforum  A  B  D  A  D  B  eft  redi  dimidius .  Sed  redus  eft  B  C  G^quaiis  iiartique  eft 
angulo  oppofito,  qui  ad  A.  reliquus  igitur  CGB  dimidius  eft  r  e  d  fta  dp  r  opt  e  r  ea  G 
G  B  angulus  angulo  C  B  G  eft  aqualis ;  et  latus  BC  squale  lateri  C  G.SedC  B  eft 
squalis  G  K,et  OG  ipfi  BK- squilaterum  igitur  eft  C  K;  etcum  hdbeat  redUm  au^ 
guluai  C  B  K,etftiru  eft  q.uadr.atuiiuquod  quixiem  fit  exG  B.eadem  -ratione  etH  # 
H  quadratum 
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quadratum  eft,eE  aequale  quadrato  quod  ex  A  C.  quadrata  igitur  funt  C  K  H  F ,  et 
quadratis  ex  A  C  C  B  ^qualia.Rurfus  quoniam  redangulum  A  G  eft  equale  ipfi  G 
E, atque  eft  A  G  id  quod  AC  CB  continetur ,  eft  enim  C  G  ipfi  C  B  squalis  :  erit 
et  G  E  squak  contento  A  C  C  B.quareAG  GE  f  qualia  funt  ei ,  quod  bis  A  C  C 
B  continetur.Sunt  autem  et  C  K  H  F  f  qualia  quadratis  ex  A  C  C  B.ergo  C  K  H  F 
AG  GE  aequaliafuntet  quadratisex  A  C  C  B, et  ei  quod  bis  A  C  CBcotinetur. 
Sed  C  K  H  F  et  A  G,G  E  funt  totum  A  E,quod  fit  cx  A  B  quadratum,  quadratum 
igitur  cx  A  B  fquale  effiqnadratisq;  ex  A  C  C  B,et  ei  quod  bis  A  C  C  B  continetur 
redangulo.  quod  gftendere  oportebat, 

COROLRARIVM. 

Ex  hoc  perlpicue  conftat  in  quadratis  lpacijs  parallelogram- 
ma  5  quse  funt  circa  diametram,quadrata  effe. 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO  V. 


( 

.1:  - 

C  E 

n 

)  B 

X 

K  L 

m  / 

/  X 

y 

«o. 


Si  reda  linea  fecta  fuerit  in  partes  aquales, et  in  partes  ingqua- 
leSjrectanguIum  ingqualibus  totius  partibus  contentum  vna  cum 
quadrato  lineae,  quce  inter  fectiones  interijcitur  ,  aequale  eft  ei 
quod  a  dimidi  a  fit  quadrato. 

Reda  enim linea  quaedam  A  B  fedafit 
in  partes  squales  ad  pundum  C,  et  in  par¬ 
tes  inaequales  ad  D.Dico  redangulum  con 
tentum  AD  DB  vna  cum  quadrato  quod 
fit  ex  C  D  aequale  efle  ei  quod  ex  C  B  qua^ 
drato .  Defcribatur  enim  ex  B  C  quadran¬ 
tum  C  E  F  B:  iungaturq;  B  E;et  per  P  qui 
<dem alterutri ipfaru  CE  BF  parallejadu 
catur  D  H  G;per  H  vero  ducatur  K  L  O  jpa 
tallela  alterutri  ipfarum  C  B  EFietfurfiis  _ 
per  A  ducatur  alterutri  C  L  B  O  parallel^ 

A  K.Et  quonia  CH  fupplemcntunf  aequale  eilTupplemento  HE, commune  a  ppona 
tur  D  O.totunfigitur  OOiciti  DE^lEaequale .  fed  G  O  eft  aequale  A  L^quoniam  et 
A.C,ipfi.C  B.ergo  et  A  L  aequale  eft  D  F. commune  apponatur  C  ft.  totum  igitur  A 
Flipfis  FDD  L  aequale  erit.Sed  A  Ff  quidc  eft  qiiod  AD  DB  contipetur ,  etenim 
D  H  ipfi  D  B  eft  aqualis:  FD  D  L  vero  eft  gnomon  M  N  X.  gnomon  igitur  M  N  X 
aequalis  eft  ei,quod  A  D  P  B  cQntinetur.commune  apponatur  L  G,  aquale  fcilicet 
quadrato  quoaex  C  Diergo  M  N  X  gnomon,  et  L  G  aqualia  funt  redangulo,qudd 
continetur  AD  D  B,  et  ei,  quod  fit  ex  C  D  quadrato.  Sed  MN  X  gnomon,  et  L  G 
funt  totum. quadratum  C  E  F  B,quro’d.quidem  fit  ex  C  B.ergo;  redangulum  A  D  B 
vna  cum  quadrato  quod  ex  C  D  aequalei  eft  ci,quod  ex  C  B  quadrato.Si  igitur  reda 
Jinea  feda  fuerit  in  partes  aequales, et  in  partes  inaequales, redangulum  in^qualibus 
totius  partibus  contetum  vna  cum  quadrato  line?, quae  inter  fediones  interficitur» 
aequal£  eft  ei, quod  a  dimidia  fit  quadrato.quod  demonftrare  oportebat, 

>.a 
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Sirena  linea  bifariam  fecetiir ,  atque  ipfi  in  redum  adijeiatur 
qusedam  recta  linea;rectangulum  tota  cum  adiecta/et  adiectacp- 
tentftjvna  cum  quadrato  dimidi^fquale  eft  quadrato, quod  ab  ea, 

'  *  quae 


J4.  primi. 
4$  piimi. 


4«. primi, 
ji.piimi. 


41-pfar, 

|6.pxirni. 


46. primi. 
ji  primi. 

jtf.primi. 
43. primi. 


46.primL 

4j.primi. 


EVCLID.  EEEMENT, 

qu£  ex  dimidia' ,  et  adiecta  coflat  taqua  ab  vna linea  deleribkur, 

Reftaenim  lineaquedam  A  B  fecetur  bi 
fariam  in  punfto  G,adiiciaturq;  ipfi  inre- 
dum  B  D  .  Dico  re&angulum  AD  B  vna 
cu  quadrato  ex  BC  «quale  effe  ei,  quod  fit. 
ex  C  D  quadrato  .  Defcribatur  enim  ex  C 
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D  q  uadratum  C  E  F  D ,  et  i  ungatur  D  E;  - rf-~A  —V- - ) — w 

perq;  B  alterutri  ipfarum  C  E  D  F  paralie 
la  ducatur  B  H  G:  et  per  H  ducatur  K  L  M 
parallela  alterutri  ipfarum  A  E)  EFretad- 
fmcper  A  alterutri  CL  DM  parallela  A 
K. Itaque quonia  AC  eft  «qualis  CB5  erit 
et  reclangulum  A  L  rexftangulo  C  H  «qua 

le.fed  C  H  «quale  eft  H  F.ergo  et  A  L  ipfi  HF  «quale  etiSt  commune  apponatur  C 
M.totum  igitur  AM  gnomoni  N  XO  eft  gquale-.aiq;  eft  AM,quod  A  D  D  B  cotine 
tur ,  etenim  DM  eft  gqualis‘DB..ergoetfgnoirton  NXO  gquali&eft  redagulo  ADB» 
rurfus  commune  apponatur  L  G,«quale  fcilicet  quadrato,  quod  ex  C  B.re&angu- 
!um  igitur  A  D  B  vna  cum  quadrato  quod  ex  B  C  gquale  eft  gnomoni  N  X  O,  et  ip 
fi  L  G.  Sed  gnomon  N  X  0,et  L  G  totum  funt  C  E  Eli)  quadratum ;  qu^d  quidemi 
fit  ex  C  D.ergo  re&angulum  A  3)  B  vna  cum  quadrato  ex  B  C  «quale  eft  ei ,  quod 
fiitex  CD  quadrato.  "Siigitur.refta  linea  fecctur  bifariam,  adiiciaturq;  ipfi  in  re- 
ftum  quadam  recftalineagedangulum  tota  cum  adieda,et  adiecta  contentum  vna 
cum  quadrato  dimidia?  «qualeeft  quadrato, quod  ab  eai,qug  ex  dimidia  ±m:  adie&a 
conftatjtamquam  ab  vna  linea  defcribitur.quod  opnrtebk  demonftrare r  ....  S  j a 

•  -  ■  ■  -  -  ....  ni 

S  C  H  0  L  l  v. 

D  "  r-aa  <1  A  r..::: ...... - 

In  hoc  oftenditur  arithmetica,  analogia .  quo  enim  ,<t4  C3 

"videlicet  ipfi  C  B  >  eo  &  C  ID  fugerat  fZ>  B  i  qfiad ger  nmrnros  manife- 
fiius  cognofiitur  ,  cum  medius  fimger. 

dat .  Theorema  autem  e  fi .  ^uadratum^mi^als  excejfiu  mna  cum  eo* 
quod  extremis  continetur >  quadrato  medi}  tequale  ejje. 


THEOREMA  VII.  F  EUO  P  Q  S  Jit  IO  VII.. 
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Si  reda  linea  vtcumque  fe&a  fuerit,  quae'  a  tofa  part<$ 

fiunt  vtraquequadrata  aqualia  funt^et  reetarigulo,  qilod  bis  tota, 
ac  dicta  parte  continetu&et  ei, quod  a  reliqua  pattd fit  quadl^tOi 

Recfta  enim  linea  qdfedMm  A  B  fedfca.fit  vtcum- 
q [  ite  in  pu<fto  C.Dico  quadrata,  ex  AB  BC  gqux 
lia  effe  et  re<ftangulo,quod  bis  A  B  B  C  contine¬ 
tur  ,  et  ei  quod  fit  ex  A  C  quadrato.  Defer  ibat  ut 
enim  ex  A  B  quadratum  A  D  E  B,  et  figura  con- 
ftruatur .  itaque  quoniam  A  G  recftangulu«qua 
le  eft  recfangulo  G  E.  commune  apponatur  C  F. 
quare  totum  A  Ptogft  CE  eft  «quale,  re&a/igula 
igitur  A  F  C  E  dupla  funt  refranguli  A  F.  Sed  A 
F  CE  funt  K  EM  gnomomet  quadratum  C  F.er 
goKLM  gnomon  ,  et  quadratu  CF  dupla  erut 

fcftangiili  A  F  .  eft  autem  id  quod  bis  A  B  B  C  .  i  mEDSSUp 
concinetur  duplum  ipfrns  luAnviUflA 
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squalis  BC .  gnomon  igitur  KLM,et  quadratum  CF  «qualia  funt  ei ,  quod  bis  A 
BBC  concinetur .  commune  apponatur  D  G,  quod  eft  ex  AC  quadratum.Rrgo 
gnomon  KLM,  et  quadrata  B  G  GD  fqualia  funt  ei,quod  bis  A  B  BC  contine- 
tur,et  quadrato  ex  A  C.  at  gnomon  K  L  M ,  et  quadrata  BG  GD  totum  funt  A  D 
EB,etCFi  qu«funtex  A  B  BC  quadrata,  quadrata  igitur  ex  A  B  BC  gqualia 
funt  redagulo ,  quod  bis  A  B  B  C  cotinetur  vna  cum  eo,quod  fit  ex  AC  quadra- 
to.ergo  fi  reda  linea  vtcumque  feda  fuerit ;  qua;  a  tota,  et  vna  parte  fiunt  vtraque 
quadrata  «qualia  funt  redanguloq; ,  quod  bis  tota,ac  dida  parte  continetuiyet  ei, 
quod  a  reliqua  parte  fit,quadrato;quod  oftendere  oportebat. 

F.  C.  C  Q  M  M  E  N  T  *A  R  I  V  S. 


Non  alienum  ejje  videtur  hoc  loco  apponere  theorema ,  quod  etiam  'm  commentarijs  in  Apollo 
mj  pergcl  conica  dcmonjir animus: eo  enim  ad  fequentia  vtermur. 

Si  reda  linea  in  partes  inf  quales  fecetur ;  earum  partium  quadrata  «qualia  funt 
redangulo,quod  bis  didis  partibus  continetur  vna  cum  quadrato  eius  lines ,  qua 
maior  pars  fuperat  minorem. 

Secetur  refta  linea  B  in  partes  inf  quales  in  C  ita 
Vt  ^LC  maior  fit  quam  C  B;  &ipfiCB  aequalis  ponatur 
lAD.Dico  quadrata  ex  *AC  CB  aequalia  ejfe  retiangulo, 
quod  bis  *ACB  continetur  vna  cum  quadrato  re  diae  li¬ 
neae  DC,  qua  fcilicet^tC  ipfam  CB  fuperat.  conftituan- 
tur  enim  ex  .AC  CB  quadrata  ^ACEF  CB.GB:  &  per  D 
duffa  linea  DK,  ipfi  CE  parallela,  producatur  GH,  vtfe 
cet  DK  in  L.  Itaque  quoniam  ^4D  eft  aequalis  CB,  addi¬ 
ta  vtrique  communi  DC;  erit  DB  ipfi  ^iC  aequalis  .  Sed 
GL  eft  aequalis  B  D,  &  CE  aequalis  C.  ergo  &'  G  L  ~ 
ipfi  CE  aequalis  erit,  eft  autem  &  CH  aequalis  HG.  re¬ 
liqua  igitur  EH  reliqua  HL  eft  aequalis  :  fdeofi  KH  eft  quadratum,  quod  d  linea  KE ,  hoc  eft  DC 
defcribitur .  re&angula  vero  .AK  DG  funt  quae  continentur  lineis  .AC  CB;  etenim  .AD  eft  aequa 
lis  BC ,  &DBipfi  ^4  C.  quadrata  igitur  ex  .AC  CB  aequalia  funt  redi  angulo ,  quod  bis  ^4C  CB 
continetur  vna  cum  ipftus  DC  quadrato,  Si  igitur  re  dia  linea  in  partes  inf  quales fecetur ;  earum 
partium  quadrata  aequalia  funt  reCiangido,  quod  bis  di  Bis  partibus  continetur  vna  cum  quadra 
$o  eius  lineae, qua  maior  pars  fuperat  minorem ,  quod  dernonftrare  oportebat. 


46.primi. 

ji.primi. 

J4.primi. 


THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  VIII. 

Si  reda  linea  vtcumque  feda  fuerit;  et  quod  quater  tota,  et 
vna  parte  continetur  redangulum  vna  cum  quadrato  reliqu$  par¬ 
itis  squale  eft  quadrato ,  quod  ex  tota ,  et  dida  parte  tamquam  ex 
Vna  linea  defcribitur , 

Reda  enim  linea  AB  feda  fit  utcumque  in  C.Di 
co  redangulum  quater  AB  BC  contetum  vna  cum 
quadrato  quod  ex  AC  «quale  efle  quadrato,  quod 
cx  AB  BC,  tamquam  ex  vna  linea  defcribitur.  Pro¬ 
ducatur  enim  reda  linea  AB  in  Di  et  ipfi  CB  pona¬ 
tur  «qualis  B  D  i  deferibaturq;  cx  A  D  quadratum 
AEFDi  et  dupla  figura  conftruatur.  Quoniam  igi¬ 
tur  CB  eft  «qualis  BD,atque  eft  CB  ipfi  GK  equa- 
lis*  BD  vero  ipfi  KN:  erit  et  GK  equalis  KN.  eadem 
ratione  et  PR  ipfi  R  O  eft  «qualis,  et  quoniam  C  B 
eft  squalis  B  D,  et  G  K  ipfi  K  N;  erit  redangulum 


A  C 

\  D 

l/: 

] 

G  .  Ki 

m 

rn 

- y, 

Z 

1  z7 

g 

i 

K/  ' 

j 

KP 

i  [ 

K  1 

ii  1 

L  F 

34. primi. 


jtf.pnml. 


quidem 


E  V  C  L  I  D.  E  L  E  M  E  N  T. 

4j.piin}f  quidem  CK  redangulo  KD,- redagulu  vero  GR  ipfi  RN  fquale  .  Sed  CK  eu  squale 
RN,  fupplemeta  enim  funt  parallelogranfi  CO.ergo  et  KD  Aquale  di  GR,ct  quat¬ 
tuor  redagula  DK  K'C  GR  RN  inter  fe  squalia;  ideoq;  quadrupla  ftsiit' rddaguli  C 
K.Rurfus  quonia  C  B  eft  aqualis  BD,  et  BD  quide  ipfi  BK,  hoC  efi  ipxi  CG  aqualis; 
CB  vero  ipfi  GK,  hoc  eft  GP:  erit  et  CG  Aqualis  GP.  efl  autem  et  PR  ipfi  RO  squa 
Jis.redangulum  igitur  AG  redangulo  MP,  et  redangulum  PL  ipfi  RF  squale  erit. 

43.piimP  Sed  MP  eft  aquale  PL;  fupplementa  enim  funt  ML  paralldogranimi .  quare  et  AG 
ipfi  RF  eft  aequale. quattuor  igitur  AG  MP  PL  RF  inter  fe  aequalia  funt, ac  propte- 
reaipfius  AG  quadrupla.  Oftenfum  autem  eft  et  quattuor  CKKD  GR  RN  quadru 
pia  efle  CK.  quare  odo  continentia  gnomonem  STY  ipfius  AK  quadrupla  lunt,  et 
quoniam  AK  eft  quod  AB  BC  continetur;  dtetiim  BK  eft  aequalis  B  C;  erit  conten¬ 
tum  quater  AB  BC  ipfius  A  K  quadruplum ,  At  demonftratus  eft  gnomon  STY 
quadruplus  AK.quod  igitur  quater  AB  B  C  continetur  aquale  eft  gnomoni  STY. 
commune  apponatur  X  H,  quod  quidem  quadrato  ex  A  C  eft  squale .  ergo  quod 
quater  AR  BC  continetur  vna  cum  quadrato  ex  AC  fquale  eft  ipfi  STY  gnomoni, 
et  quadrato  XHL  Sed  STY  gnonmiRet  YH  totum  funt  AEFD  quadratum,  quod  de 
feribitur  ex  AD.  redangulum  igitur  quater  AB  BC  contentum  vna  cum  quadrato 
ex  AC  aequale  eft  ei,  quod  ex  AD,  hoc  eft  ex  AB  BC  tamquam  ex  vna  linea  defcribi 
tur,  quadrato  .  ergo  fi  reda  linea  Vtcumque  feda  fuerit ;  quod  quater  tbta ,  et  vna 
parte  continetur  redangulum,vna  cum  quadrato  relique  partis  arquale  eft  quadra 
to,  quod  ex  tota,  et  dida  parte  tamquam  ex  vna  linea  deferibitiir.  quod  oft#iden- 
dum  fuerat. 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  IX. 


Jt.pnnu, 


Ji.pnmi. 

primi, 
ji.  primi. 


^.j.pnmi. 


4i.pnim, 


Si  reda  linea  in  partes  aquales ,  et  in  partes  in^qualesfecta  fue 
rit,  quadrat  a, qu^e  ab  inaequalibus  totius  partibus  defcribuntur, 
dupla  funt  et  quadrati  dimidiae  3  et  quadrati  linea  eius  3  que  inter 
fectiones  interijcitur. 

Reda  enim  linea  qufdam  AB  fcdafi.t  in  par¬ 
tes  f quales  ad  C,et  in  partes  inf quales  aft  D.  Di  £ 

co  quadrata  ex  A  D  D  B,  quadratorum  ex  A  C 
C  D  dupla  efle  .  Ducatur  enim  a  pundo  C  ipfi 
AB  ad  redos  angulos  C  E,  et  vtriqueipfarum- 
AC  CB  fqualis  ponatur  ,iunganturq;  EA  EB. 
ac  per  D  quide  jn  ipfi  CE  parallela  ducatur  DF; 
per  F  vero  ipfi  A  B  paralie  la  F  G,  et  A;F  iunga 
tur.  itaque  q  uoniam  A  C  eft  f  q  ualis  C  E;  erit  et 
angulus  E  AC  angulo  AEC  fqualis  .  Et  cum  redus  fit  angulus  adC,  reliqui  AEC, 
EA  C  vqi  redo  f  quales  erunt,  et  funt  squales  inter  fefe  .  vterque  igitur  ipforum 
AEC  EAC  redi  eft  dimidius.eadem  ratione  et  redi  dimidius  eft  vterque  ipforunt 
CEB  EBC.ergo  totus  angulus  AEB  redus  eft.  et  quoniam  angulus  GEF  dimidius 
eft  redi,  redus  autem  EGF;  fqualis  enim  eft  interiori,  et  oppofitoECB;  erit  et  re¬ 
liquus  EFG  redi  dimidius:  aqualis  igitur  eft  GEF  angulus  ipfi  EFG. quare  et  latus 
EG  lateri  GF  eft  f  quale,  rurfus  quoniam  angulus  ad  B  dimidius  eft  redivredus  au¬ 
tem  FDB,  quod  fit  aqualis  interiori»  et  oppofito  ECB:  reliquus  BFD  redi  erit  di¬ 
midius.  angulus  igitur  ad  B  aqualis  eft  angulo  D  F  B;  ideoq;  latus  D  F  lateri  D  R 
squale,  et  quoniam  AC  eft  squalis  CE,erjt  et  ex  AC  quadratum  squale  quadrato 
ex  CE.  quadrata  igitur  ex  AC  CE  dupla  funt  quadrati  ex  AC.  quadratis  autem  ex 
AC  CE  fquale  eft  quadratum  cxEA,  fiquidem  redus  eft  angulus  ACE.  ergo  qua¬ 
dratum  ex  EA  quadrati  ex  AC  eft  duplum,  rurfii^quoniam  EGsqiialis  eft  GF  ;7et 
quadratu  ex  EG  quadrato  ex  GF  eft  squale.quadrata  igitur  ex  EGGF  dupla  fune 
quadrari  ex  GF.  at  quadratis  ex  EG  GF  squale  eft  quod  ex  EF  quadratum .  Ergo 

quadratum 


I 
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quadratum  ex  EF  quadrati  ex  GF  duplum  erit,  aqualis  autem  eft  GF  ipfi  CD.  qua 
dratum  igitur  ex  EF  duplum  eft  quadrati  ex  CD.  Sed  et  quadratum  ex  AE  quadra 
ti  ex  AC  eft  duplum,  ergo  quadrata  ex  AEEF  dupla  funt  quadratoru  ex  AC  CD. 
quadratis  vero  ex  AE  EF  squale  eft  ex  AF  quadratum;quoniam  angulus  AEF  re- 
dus  eft.  quadratum  igitur  ex  AF  quadratorum  ex  AC  CD  eft  duplum. Sed  quadra 
to  ex  AF  aqualia  funt  ex  AD  DF  quadrata .  re,dus  enim  eft  angulus  qui  ad  D.  ergo 
ex  AD  DF  quadrata  dupla  funt  quadratorum  ex  AC  CD.  eft  autem  D  F  ipfi  D  B 
squalis,  quadrata  igitur  ex  AD  DB  quadratorum  ex  AC  CD  dupla  erunt.  Quare 
fi  reda  linea  in  partes  squales ,  et  in  partes  inf  quales  feda  fuerit,qus  ab  inaequali¬ 
bus  totius  partibus  defcribuntiir  quadrata  dupla  funt, et  quadrati  dimidie,  et  qua¬ 
drati  lines  eiu$,qus  inter  iediones  interiicitur.quodoftendere  oportebat. 


F.  €.  COMMENTURIVS. 


Toffumus  etiam  illud  aliter  demonfr are  hoc  modo  .  Ilfdem  enim pofitis  quoniam  retia  linea 
\A  B  fecatur  in  partes  aequales  ad  punUirm  C ,  et  in  partes  inf  quales  ad  D;  erit  DB  retia  linea , 
qua  ^4  C  ipfam  C  D  fuperat .  Ergo  ex  ijs,  quf  demonftrauimus  ad  feptimam  huius ,  quadrata  ex 
.AC  CD  aequalia  funt ,  &  reti  angulo ,  quod  bis  <AC  C  D  continetur ,  &  ipfius  D  B  quadra¬ 
to  :  ideoty  quadrata  ex  *A  C  C  D  ima  cum  rect angulo,  quod  bis  .AC  CD  continetur,  &  quadra¬ 
to  ipfius  DB,  dupla  funt  quadratoru  ex  AlC  CD.  Sed  quadratum  ex . AD  efl  aequale  quadratis 
ex  .AC  CD,  &  rectangulo  bis  .A  C  C  D  contento,  quadrata  igitur  ex  ^AD  D  B  quadratorum  ex 
^4  C  CD  funt  dupla,  quod  oportebat  demonjlrare. 


THEOREMA  X.  PROPOSITIO  X. 

Si  recta  linea  fecetur  bifariam ,  et  ipfi  in  rectum  quadam  recta 
linea adijeiatur ;  quas  a  tota  cum  adiecta ,  et  adiecta  fiunt  vtraque 
quadrata  dupla  funt  ,  et  quadrati  dimidi^  ,  et  quadrati ,  quod  ab 
ea  qu£  ex  dimidia,  et  adiecta  .c.onftat ,  tamquam  ab  vna  linea 
deferibitur . 


Reda  enim  linea  A  B  fecetur  bifariam 
Sn  C ,  etdp.fi  injedtim  adiiciatu;r  quadam 
Teda linea  B  D. Dico  quadrata  ex  ad  D  B 
quadratorum  -ex  A  C  CD  dupla  elfe.du- 
catur  enim  apundo  C  ipfi  A  B  ad  -redos 
angulos  C  E,et  vtrique  ipfar-um  A  C  rC  B 
«qualis  ponaturfiunganturq;  A  E  E  B:et 
jptt  E  quidem  ipfi  A  D  parallela  .ducatur 
SE.  F ;  per  D  vero  ducatur  D  :F  parallela 
ipfi  C  E.  et  qu‘onia  in  parallelas  E  C  F  D 

redaqusdam  linea  E  F  incidit,anguli  C  E  F  E  F  D  fquale-s  funt  duobns  redis.an- 
guli  igitur  F  E  B  E  F  D  duobus  redis  funt  minores, .qus  autem  a  minoribus,quam 
lint  duo  redi  in  infinitum  producuntur, conueniunt  inter  fe  fe.  ErgO/E  B  F  D  pro- 
<duds  ad  partes  B  D  conuenient producantur,  et.  conueniant  in  ppndoG,  et  A  G 
iungatur.  itaque  quoniam  AC  eft  squalis  CE,  et  angulus  AE  C  angulo  E  AC 
«qualis  eritiatque  eft  redus  qui  ad  C.  vterque  igitur  ipforum  E  A  C  A  E  C  eft  re~ 
di  dlmidius.eadem  ratione  et  redi  dimidius  eft  yt.erque.C  E  B  E  B  C.ergo  A  E  B 
eft  redus.etquonianrE  B  C.eft  dimidius  redi-erit  et  redi  dimidius  D  B  .GiCum  fit 
aduerticem.  Sedet  B  D  G  redus  eft; etenim  eft  squalis  ipfi  D  C  E  alterno.reliquus 
IgitnrDG.B  dimidius  eft  redi ,  et  obi.dipfi  D  B  G  qqiialis.ergoetlatusB  D  ?qua 
le  fateri  p-Q.  jtiirfus .quoniam  E  G  F  eft  dimidius  redi ,  redus  autem ,  qui  ad  F,  eft 

I  enim 


4-huius, 


ir. primi. 

ji. pnmi. 


imprimi 

Ex  demon- 
ftratis  ad. 
imprimi. 

5. primi. 

15.  printi. 
2-9-primL 


huius. 
^7  piimi. 


EVC1ID.  E  LE  M  E  N  T. 

enim  angulo  oppofito  qui  ad  C  equalisjerit  et 
reiiquus  FEG  redi  dimidiusjtt squalis  ipfi  E 
CE.  quare  et  latus  GF  lateri  EF  eft  aquale,  et 
tu  EC  fit  aqualis  CA;et  quadratu  ex  EC  £qua 
3e  eft  ei, quod  ex  CA,quadrato.ergo  quadra¬ 
ta  ex  EC  CA  dupla  sut  quadrati  ex  C  A.  qua 
d ratis' aut  ex  EC  CA  aquale  eft  quadratu  ex 
E  A.  quadratu  igitur  ex  EA  quadrati  ex  AC 
eft  duplum. rurfus  quonia  GF  eft  aqualis  F  E, 
cquale  eft  et  exG  F  quadratu  quadrato  ex  F  E. quadrata  igitur  ex  GF  FE  quadrati 
cx  EF  sut  dupla. at  quadratis  ex  GF  FE  aequale  eft, quod  ex  EG  quadratu.ergo  qua 
dratu  ex  E  G  duplum  eft  quadrati  ex  E  F. squalis  aut  eft  EF  ipfi  CD.  quadratu  igi¬ 
tur  ex  EG  quadrati  ex  CD  duplum  erit.  Sed  oftenftun  eft:  quadratu  ex  EA  duplum 
quadrati  ex  AC.ergo  ex  AE  EG  quadrata  quadratoru  ex  AC  C  D  sut  dupla .  qua 
dratis  vero  ex  AE  EG  squale  eft  quod  ex  A  G  quadratum. quadratum  igitur  ex  A 
G  duplu  eft  quadratoru  ex  AC  CD. at  quadrato  ex  A  G  squalia  funt  ex  AD  D  G 
quadrata.ergo  quadrata  ex  A  D  DG  funt  dupla  quadratorum  ex  AC  CD.  Sed  D 
G  eft  squalis  DB.quadrata  igitur  ex  AD  DB  quadratoru  ex  A  C  C  D  funt  dupla. 
Ergo  fi  reda  linea  bifariam  fecetur,etipfi  in  redu  qusdam  reda  linea  adiiciatur; 
qu£  a  tota  cu  adieda>et  adiedafumt  vtraque  quadrata  dupla  funt ,  et  quadrati  di¬ 
midie,  et  quadrati,quod  ab  ea,qus  ex  dimidia,et  adieda  conftat  tamquam  ab  vna 
linea  deferibitur.  quod  oftendere  oportebat. 

F.  C.  COMMENTAR.  I  V  S. 

Hoc  quoque  aliter  demonflr abimus. 

Quoniam  enim  refla  linea  B  fecatur  bifariam  inC  ,&  ipfi  adijeitur  B  D,  erit  B  D  linea „ 
nuaDC  ipfam  C  .A  fuperat  quare  ex  demo  feratis  ad  feptima  huius  quadrata  ex'. A  C  CD  aequa 
lia  funt  reUangulo ,  quod  bis  continetur  ^A  C  C  D ,  &  qmdrato  ipfius  B  D.  ergo  quadrata  ex  .A 
C  C  D.vna  cum  re  il  angulo, quod  bis  jiC.  CD  coti  netur,  &  ipfms  B  D  qnadrato  dupla  funt  qua 
dratorum  ex  ,A  C  CD.at  quadratum  ex  .A  D  efl  aequale  quadratis  ex  lAC  C  D,&  reUangu - 
lo  bis  .A.  C  C  D  contento. quadrata  igitur  ex  ^LD  DB  quadratorum  ex  .AC  CD  dupla  erunt, 
quod  demonjlrare  oportuit. 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  XI. 

Datam  redam  linea  fecare ,  ita  vt  quod  tota,et  altera  parte  co 

tinetur  re&agulu  equal  e  fit  ei, quod  a  reliqua  parte  fit,  quadrato. 

Sit  data  reda  linea  A  B.  oportet  ipfam  A  B  ita  feca¬ 
re  ,  vt  quod  tota ,  et  altera  parte  continetur  redangu- 
luiri  squale  fit  ei, quod  a  reliqua  parte  fit,quadrato.Dc 
feribatur  enim  ex  A  B  quadratum  ABC  D:feceturq; 

A  C  bifariam  in  E, et  B  E  iungatur:  deinde  produda  C 
A  in  F, ponatur  ipfi  B  E  aqualis  E  F  :  deferibaturq;  ex  A 
E  quadratum  F  G  Ff  A:et  G  H  ad  K  producatur .  Dico  ^ 

A  B  fedam  efle  in  H,  ita  vt  A  B  H  redangulum  squale  . 
fit  quadrato  ex  A  H. Quoniam  enim  reda  linea  A  C  bi 
fariam  fecatur  in  E,  adiiciturcj;  ipfi  in  redum  A  F ;  re-  E 
dagulum  C  F  A  vna  cum  quadrato  ex  A  E  aquale  erit 
quadrato  ex  E  F  .  Sed  E  F  eft  squalis  E  B.  redangulum 
igitur  C  F  A  vna  cum  quadrato  ex  A  E  squale  eft  ei, 
quod  fit  ex  E  B,quadrato.quadrato  autem  ex  E  B  squa 
lia  funt  quadrata  ex  B  A  A  E  etenim  angulus  ad  A  re- 
dus  eft.ergo  redangulum  C  F  A  vna  cum  quadrato  cx  A  E  squale  eft  quadratis  cx 
B  A  A  E. commune  auferatur,  quod  ex  A  E  quadratum. reliquum  igitur  redangu 
~  Ium" 
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lum  C  F  A  aquale  eft  quadrato  ex  A  B.  eft  autem  CF  A  quidem  rcdahgulurnP  K. 
fiqtiidem  AF  eft  «q  italis  F  G:qnadratum  autem  ex  A  B  eft  ipfum  A  D.  redangu- 
lum  igitur  F  K  «quale  eft  quadrato  A  D.  commune  auferatur  A  K.  ergo  reliquum 
F  H  reliquo  H  D  eft  «quale. atque  eft  Fi  D  redangulum  A  B  H,  cum  A  B  fit  «qua¬ 
lis  B  D,et  F  Fi  eft  quadratum  ex  A  Fi.  redangulum  igitur  A  B  H  quadrato  ex  A  Fi 
«quale  erit.quare  data  reda  linea  A  B  feda  eft  in  H,ita  vt  A  B  Fi  redangulum  qua 
drato  ex  A  H  fit  «quale. quod  facere  oportebat. 

S  C  H  0  L  I  V  M, 

•  Ex  hoc  confiat  geometricam  ejfte  analogiam,  quoniam  enim  tA  B  ficta 
eft  in  H  ,  &  quod  <-A  B  B  H  continetur  quadrato  zAH  eft  aquale,  hoc 
autem  fili  geometrica  accidit  medietati .  Hanc  in  fiquentibus  extrema \ 
ac  media  ratione  ficari  dicit,  nunc  autem  ,  quoniam  de  proportione  nihil 
traditum  eft, non  dicit  extrema,  ac  media  ratione  ficari. 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO.  XII. 

.  In  obtufiangulis  triangulis ,  quod  a  latere  obtufum  angulum 
fubtendente  fit  quadratum  maius  eft  quam  quadrata ,  qux  fiunt  a 
lateribus  obtufum  angulum  continentibus ,  redangulo  contento 
bis  vno  laterum  3  qugiiint  circa.obtufum angulum  3  in  quod  fcili- 
cetprotradu  perpendicularis  cadit ,  et  linea  affumpta  exterius  a 
perpendiculari  ad  angulum  obtufum. 

Sit  obtufiangulum  triangulum  A  B  C.obtufum  an 
gulum  habens  B  A  C:  et  ducatur 'a  puildo  B  ad  C  A 
protradam  perpendicularis  B  D  .  Dico  quadratum 
cx  B  C  maius  efle,quam  quadrataex  B  A  AC,  reda- 
gulo,quod  bis  C  A  A  D  continetur.  Quoniam  enim 
reda  linea  C  D  feda  eft  vtcumque  in  p undo  A,  erit 
quadratum  ex  C  D  f  quale,et  quadratis  ex  C  A  AD, 
ct  ei  quod  bis  C  A  A  D  continetur  redangulo.  com 
mune  apponatur  ex  D  B  quadratum. quadrata  igitur 
cx  C  D  D  B  «qualia  funt  et  quadratis  ex  C  A  A  D  D  B  ,  et  redangulo,  quod  bis 
C  A  A  Dcontinetur.Sed  quadratis  ex  CD  D  B  aquale  eft  quadratum  ex  C  B.  re- 
dus  enim  eft  angulus  ad  D ,  cum  fit  B  D  perpendicularis  .  quadratis  vero  ex  A  D 
D  B  f  quale  eft  quadratum  ex  A  B.quadratum  igitur  ex  C  B  «quale  eft  et  quadratis 
^  ^  Ct  re<^anSu^°  bis  ^A  AD  contento.  Ergo  quadratum  ex  C  B  maius 
eft, quam  quadrata  ex  C  A  A  B,  redangulo  quod  bis  CA  AD  continetur.  In  obtu 
nangulis  igitur  triangulis, quadratum,  quod  a  latere  obtufum  angulum  fubtenderi 
dente  fit,  maius  eft  quam  quadrata,  qu«  fiunt  a  lateribus  obtufum  angulum  conti 
nentibus,  redangulo  contento  bisvno laterum, qu^  fUnt  circa  obtufum  angulum, 
ad  quod  protradum  perpendicularis  cadit ,  et  linea  aflumpta  exterius  a  perpendi¬ 
culari  ad  angulum  obtufum .  quod  demonftrare  oportebat. 

j  -  FtC.  C  O  M  M  E  N  T  U  R  I  V  S. 

Exiis,qu«  in  hoc  theoremate  deirtoftrata funt  poftumus  cuiuflibet  trianguli;  obi 
tufum  anguliim  habentis  aream  dimetiri.  . 

\.a  \ :  -I  0  H  v  c.  I  a  Sit 

\ 

i 


u.primi. 


4  .huius. 


47primi. 


E  VCLID.  ELEMENT. 


Sit  triangulum  obtufiangulum  ABC,  habens  angulum  AC  B  obtu- 
latus  _ AB  exempli  gratia  pedum  viginti,B  C  offo,&  C  A  fex 
decim:&  d  punfilo  A  ad  B  C  protra&am  ducatur  perpendicularis  A 
T>.  Trimum  igitur  quanta  fit  linea  C  D,  quae  adiungitur  lateri,  in  quod 
perpendicularis  cadit ,  hoc  modo  comperiemus.  Quadrata  vtrorumfi  la 
terum . AC  C  B,  quae  fiunt  chrca  obtufum  angulum  fiimul  fiumpta  d  qua¬ 
drato  lateris  A  B,quod  obtufo  angulo  fiubtenditur, detrahemus;  er  quod 
reliquum  fuerit,  diuidemus  per  duplum  lateris  BC.  ex  hac  enim  diuifio-  / 

neprouenit  linea ,  quam  quprimus .  efi  autem  quadratum  lateris  A  C  _ 

2  5  6 ,  &  quadratum  ip fius  BC  6<\ ,  quae  fiimul  fiumpta  faciunt  320. 
demptis  igitur  3  2  o  d  40  o,quod  efi  quadratum  lateris  A  B,  relinquun 
tur  8  o, atque  his  dMfis  per  1 6, Videlicet  per  duplum  ipfins  B  C  prodibunt  5,  &  tot  pedum.erit 
47-prirai.  'linea  CD.  Itaque  quoniam  triangulum  ACD  rettangulum  efi,  quadratum  lateris  .A  -C  aequale. 

erit  quadratis, quae  fiunt  ex  C  D  DA.  quare  dempto  quadrato  lineae  C  D,  quod  efi  2  5  a  quadra 
to  ipfius  AC  25  6, reliquum  erit  quadratum  perpendicularis  A  D,quod  efi  231 , cuius  latus  AD 
efi  15  -j -proxime*.  Qjiomodo  autem  numeri  non  quadrati  propinquum  latus  mueniatur ,  docui¬ 
mus  in  nofiris  commettfarijs  in  librum  .Archimedis  de  circuli  dimenfione f  Vt  igitur  trianguli , AB 
C  aream  habeamus, fiecetur  B  D  bifariam  inpunffio  E  ,&  abeo  ducatur  E  F  ipfi  DA  parallela; 
mrfiufifi  d  puntlo  A  ducatur  parallela  ipfi  D  B,&  comiemens  cum  E  F  in  F  puncto.Frit  paralle- 
logrammum  rectangulum  AD  E  F  aequale  triangulo  A  B  D:  vtrumqne  enim  dimidium  efipa- 
rallelogrammi, cuius  bafis  efi  B  D,& altitudo  eadem  A  D.Frgo  ducta  E  D,quae  efi  6  in  AD 
1 5-y-  proueniet area rectanguli  AD  E  F ,&  ob  id  etiam  ABD  trianguli  9 8-f-  pedum  qua- 
dratorum.Eadcm  ratione  inuemetur  area  trianguli  ACD  efife  eius  modi  pedum  3  8  .  Quare  dem 
ptis  3  8  d  9  8  -y  relinquentur  6  o  proxime ,  pro  area  trianguli  ABC,  quam  nobis  inquiren¬ 
dam  propofiuimus. 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO.  XIII. 

Xn  acutiangufis  triangulis,  quod  a  latere  acutum  angulum  fub 
tendente  fit  quadratum  minus  eft, quam  quadrata,  qu£  fiunt  a  late 
ribus  acutum  angulum  continentibus ,  re&angulo  contento  bis 
vno  laterum, quae  funt  circa  acutum  angulum, in  quod  perpedicula 
ris  cadit, et  linea  a  perpediculari  intus  afilimpta  ad  angulu  acutu. 

Sit  acutiangulum  triangulum  ABC  acutum  ha 
ft.primi.  bens  angulum  ad  B:et  ducatur  a  puncto  A  ad  B  C 
perpendicularis  A  D.Dico  quadratum,quod  fit  ex 
A  C  minus  e{fe,quam  quadrata,quf  ex  C  B  B  A, re 
dangulo,quod  bis  C  B  B  D  continetur.Quoniam 
7. huius.  enim  reda  linea  C  B  fecla  eft  vtcurnque  in  D  ,  erut 

quadrata  ex  CB  CD  aqualia, et  redangulo  quod 
bis  C  B  B  D  continetur,  et  quadrato  ex  P  C  •  eom 
jnune  apponatur  quod  ex  AD  quadratum  .  qua¬ 
drata  igitur  ex  C  B  B  D  DA  sequaiia  funt  ,  et  redangulo  bis  C  B  B  D  contento. 
47.  primi,  et  quadratis  ex  A  D  D  C.Sed  quadratis  ex  B  D  DA  gquale  eft  quod  ex  A  B  qua¬ 
dratum  ;  rectus  enim  angulus  eft  qui  ad  D.  quadratis  vero  ex  AD  D  C  f  quale  eft 
quadratum  ex  A  C. quadrata  igitur  ex  C  B  B  A  funt  aqualia  quadrato  ex  A  C,  et 
ei  quod  bis  C  B  B  D  conti  netur,  redangulo  .  quare  iblum  quadratum  ex  A  C  mi¬ 
nus  eft  quam  quadrata  ex  C  B  B  A  redangulo,  quod  bis  C  B  BD  continetur.!» 
acutiangulis  igitur  triangulis  quadratum,quod  a  latere  acutum  angulum  fubtede- 
te  fit, minus  eft  quam  quadrata,qua  fiunt  a  lateribus  acutum  angulum  continenti 
bus,redangulo  contento  bis  vno  laterum,quf  funt  circa  acutum  angulum,in  quod 
perpendicularis  cadit, et  linea  a  perpendiculari  intus  alfumpta  ad  angulum  acutii. 
quod  demonftrare  oportebat.  . 

SCHOIIVM 


T  A 
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Quoniam  in  diffinitionibus  dixit  zAc  uti  angulum  triangulum  ejfe  , 
quod  tres  acutos  angulos  habet , /ciendum  efl  hoc  loco  non  ita  dicere  ,fed 
triangula  omnia  appellare  acutiangula  ,  propter  e  a,  quod  omnia  angulum 
habent  acutum  ,  &  quamquam  non  omnes  acutos sonum  tamen  habent, 
propofitio  igitur  huiufmodi  efl. Omnis  trianguli  latus,  quod  acutum  Jub- 
tendit  angulum,  minus potefl ,  quam  latera  acutum  angulum  continen¬ 
tia  ,  re  EI  angulo  contento  bis  yno  laterum,  &  reliqua  qua  Jequuntur. 

Itaque  fi  re  St  angulis  fit  triangulum  ex  lateribus  acutum  angulum  conti 
Tientibus  accipiemus  illud,  quod  re  Sio  angulo  fubtenditur  ,  Vt  in  ipfum 
perpendicularis  cadat.  &  fimiliter faciemus  >fi  obtu fi  angulum  fit.Con 
uerjum  njero  th  eor ematis  efl  hoc. 

Sit  quadratu  ex  AB  minus  quam  qua 
drataexBC  CA,  eo,quodbisBCCEco 
tinetur ,  et  reliqua  deinceps;  atque  a  pu 
do  C  ipfi  C  A  ad  redcs  angulos  duca¬ 
tur  C  D,  qus  ipfi  C  B  fit  aqualis .  'ergo 
quadrata  ex  BC  C  A  ^qualia  funt  qua¬ 
dratis  exDC  CA.  Sed  quadratis  ex  BC 
C  A  minus  efl;  quadratum  ex  A  B.  ergo 

&  quadratis  ex  DC  CA  minus  erit,  qua-  47.primf. 

dratis autem  exDC  CA  squale  eft  qua¬ 
dratum  ex  DA.  quadratum  igitur  ex 
DA  quadrato  ex  AB  maius,  et ipfa  DA 
maior, quam  A  B  .  Itaque  quoniam  diis 
DC  CA  duabus  BC  C  A  squales  funt ,  et  bafi  s  D  A  maior  bafi  AB,  eritetanVVj.pnmi. 
gulus  D  C  A  angulo  A  C  B  maior. r edus  autem  eftDCA.  ergo  A  C  B  acutus  erit, 
quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COMMENTARIUS. 

Hoc  non  folum  in  triangulis  aeutiangulis  yerim  efl ,  fed  etiam  in  obtufiangulis ,  &  reffiangu- 
lis  ,qu?  duos  angulos  necejftrio  habent  acutos.  Quare  dlcemm  prpfens  theorema  tres  habere  ca- 
fm,yel  enim  duffia  perpendiculari  A  D, punctum  D  cadit  inter  B  C,yel  extra, yel  in  ipfum  C,ita 
ytAD  fit  eadem, quae  A  C. Euclidis  demonjlratio  congruit  primo  cafui.in  trianguli?,  quae  acu¬ 
tiangula  dicuntur ;m  alijs  autem  fi  modo  perpendicularia  cadat  in  latus  ,  qiiod  angulo  r effio ,  yel 
obtufo  fubtenditur.  At  fi  cadat  in  alterum  latus  eorum, quae  acutis  angulis  fubtenduniur ,  nihilo¬ 
minus  idem fequetur,yt  demonfir abimus.  ■ 

Sit  cbtufiangulum  triangulum  A  B  C,obtu- 
furri  habens  A  C  B  angulum, et  ducatur  a  pundo 
A  ad  B  C  protradam  perpendicularis  AD'.  Di¬ 
co  quadratum,quod  fit  ex  AC,acutum  angulum  - 
A  B  C  fubtendente  minus  efle  .  quam  quadrata, 
qus  ex  A  B  B  C  fiunt,  redangulo,  quod  bis  C  B 
BD  continetur. 

Quoniam  enim  A  BD  triangulum  reffiangulum  ejl, 
quadratum)  qtiodfit  ex  AB. aequale  ejl  quadratis, que-  cx  BD  DA .  commune  addatur  quadratu 
ex  B C-.  ergo  quadrata  ex  AB  BC  aequalia. fiunt  quadratis  ex  Bpp  A  BC.  Sed  quadrato  ex  BD  . 
uso'  *  '  aequalia 


/ 

y 

/j 

/ 

B  C  I 

c 

j. huius . 


45.  primi. 


E  yrc  L  I  J).  E  L  E  M  E  N  T. 

aequalia  funt  quadrata  ex  BC  CD  ynd  cum  reffiangulo ,  quod  tbisBC  CD  continetur,  quadratis 
autem  ex  CD  D.A  quadratum  ex  .AC  efl  aequale .  Quadrata  igitur  exSAB  BC  aequalia  funt 
quadrato  ex  UC,&  duplo  quadrati,  quod  ex  BC  ynd  cum  reffiangulo,  quod  bis  BC  CD  contine¬ 
tur  .sed  quddr  ato  ex  BC,et  reffiangulo,  quod  BC  CD  continetur  aequale  efl  re&angulum  CBD,ac 
■  propter  ea  duplo  quadrati  ex  BC,& reffiangulo ,  quod  bis  continetur  BC  CD  aequale  efl  retianr 
gnlum ,  quod  bis  CB  BD  continetur,  ergo  quadrata  ex  .AB  BC  aequalia:  funt, quadrato  ex  Ut. 
ynd  cim  retfangulo,quod  bis  continetur  CB  BD.Qyadratim  igitur  ex  .AC  minus  efl,  qudm  qua 
drata  ex  *AB  BC,rectangulo, quod  bis  CB  BD  continetur .  ■ 

Sit  triangulum  redangtilum  ABC  redum'  angulum  habens  A  CB.  Dico,  quadra 
funi  lateris  AC, quod  acutum  angulum  ABC  fubtendit  minus  elle^uam  quadrata 
,£x  AB  BC,  redangulo,quodbis  CB  BD  continetur. 

Quoniam  enim  triangulum  reffiangulim  eft,  eritperpen 
dicularis  .AD  eadem, quae  latus  trianguli  ^AC.,  &  pullum 
D  idem, quod  C.quadratumyero ,  quod  fit  ex  .AB  aequale 
quadratis  ex  BC  C \A.  comune  addatur  quadratum  ex]BC. 

Ergo  quadrata  ex  ALB  BC  f qualia  funt  quadrato  ex  .AC, 

&  duplo  quadrati  eius, quod  fit  ex  BC.  boc  efl  r  eft  angulo, 
quod  bis  cotmetur  CB  B  D. Quadratu  igitur  ex^AC  minus 
eft  qudm  quadrata  ex  aLB  B  C  reffiangulo ,  quod  bis  C  B 
BD  continetur .  quod  demonfirare  oportebat. 

Ex  proxime  demonftratis  jicebit  cuiufqiie  trian 
guli,fiue  acutianguli,fiue  redanguli,fiue  obtufian 
’  guli  quod  nota  latera  habeat ,  aream  inuenire . 

Sit  triangulum  AlBC  habens  angulos  ad  BC  acutos ,  &  dpuu 
cio  .A  ad  BC  perpendicularis,  ducatur  ^AD,  quae  inter  BC  necejfa 
rio  cadet. Sit  'autem  latus  .AB  pedum  1 3 ,  BC  1  C*A  1 5 .  Ita¬ 

que  primum  quadratum  lateris  aLC,  quod  angulo  acuto  B  fub ten¬ 
ditur,  d  quadratis  reliquorum  laterum  .AB  BC  fimul  iunffiis  aufe 
rernus ,  &  quod  reliqmtur ,diuidemus  per  duplum  lateris  B  C,  in 
quod  perpendicularis  cadit ;  &  prouemet  retia  linea  BD ,  quae  d 
perpendiculari  intus  affumtm  ad  angulum  acutum .  Deinde  d  qua 
dr ato.  lateris  .A  B,quodfubtenditur  angulo  .ADB  r effio, auferemus  quadratum  ipfius  BD,et  eius , 
quod  prouenerit  quadrati  latus  erit  perpendicularis  ^4D  magnitudo, ex  qua  denique  totius  .ABC 
trianguli  area  nota  efficietur. Quadratum  igitur  lateris  .AC  efl  2  2  5  .quadratum  yero  ipfius  *AE 
169, &  quadratum  BC  19  6, quae  duo  fimul  iunffia  faciunt  365.  ergo  Jublatis  225  a  3  65  relin¬ 
quentur  1 40  :atque  bis  per  28  diuifls  prouenient  5  :ac  propterea  BD  erit  pedum  quinque.  Rurfus 
Ji  d  quadrato  lateris  ^AB,hoc  efld  1 69  auferatur  quadratum  BD,quod  e/2  25  ,relinquetur  1 44, 
cuius  quadrati  latus  efl  1 2 .  ergo  perpendicularis  _ AD  duodecim  pedum  erit.  Itaque  ductis  12  in 
bafis  BC  dimidium, Videlicet  in  7  producentur  'S  8, et  totidem  pedum  quadratorum  erit  area  tvifl 
guli  .ABC,  quam  d  principio  quprebamus. 
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A  I  I. 
XIIII. 


Dato  redilineo  £quale  qua  - 
dratum  conftituere. 

Sit  datum  redilineum  A. oportet  ipfi  A 
redilineo  £quale  quadratum  conftituere. 
eonftituatur  redijineo  A  equale  parallelo 
grammum  redangulum  BCDE  .  Si  igitur 
BE  eft  tequalis  ED  fadum  iam  erit,  quod 
proponebatur,etenim  redilineo  A  aquale 


quadratum  coftitutum  eft  BD.-fin  minus, vna  ipfarum  BE  ED  maior  eft.fit  BE 
iorjet  producatur  ad  F,  ponaturqs  ipfi  ED  gqualis  EF.deinde  feda  FB  bifaria  in  Gf 


centro 
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centro  quidem  G,mteruallo  autem  vna  ipfarum  GB  GF  femicirculus  delcribamr 
BHFjprodiicaturq;  DE  in  H ,  etGH  iugatur.  quonia  igitur  refta  linea  BF  lecta  eft 
in  partesvfqiiales  ad  G ,  et  msquaies  ad  E;erit  retftanguium  BEF  vna  ciu-n.quadra- 
to,quodiit  ex  EG  squale. quadrato  ex  GF.eft  autem  GF  squalis  GH.re^:ainguJutn 
igitur  BEF  vna  cum  quadrato  ex  GE  squale  eft  quadrato  exGH.  Sed  quadrato  ex 
GH  aqualia  funt  ex  HE'  EG  quadrata,  ergo  readngulurh  BEF  vna  cum  quadrato 
cx  EG  squale  eft  quadratis  ex  HE  Ep. commuue  auferatur  ex  quadrapirg..,  re 
liquu-ni  igitnrredtanguiunr  BEF  eft  squale  quadrato  ex  EH  ?Sm  recHgultim  «EF 
cftipium  Bji)  pamlletogpan]mujq,qu.oni^m  Ef  eft  squalis  ED.e^go  BD  parallelo-, 
grammii  quadrato  ex  EH  eft  u»!e; paralie; ogram n ui m  autem  BD  eft  aquale  re- 
ctilineo  A.re&ilineum  igitur  Aquadrato  exEH  defcripto  squale  erit .  quare  dato 
redilineo  A  squale  quadratum  conftitutum  eft, quod  videlicet  ex  ipfa  Ei  i  defcribi 
tur .  quod  facere  oportebat. 
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Hec-probleipiite  multo  vmuerfalltts  efl,qupd  in fexto  libro  dmonfiratitr^teinpc.T^atp  recti- 
Irneo  fimileyct  alteri  dato  squale  idem  coitftituere . 
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Propofitum  Euclidi  e fl  hoc  loco  trabiare  de  ijs  j,  qua  circula  Accidant 


cum  ad  r effias  lineas >  &  ad  angulos  comparantur . 


DIFFINITIONES. 

I. 

dit 

CS 


I  L 


Re#a  linea  circulum  contingere  dicl- 
tu^quae  contingens  circulum*  etprodu&a 
ipfum  nonfecat. 


1 1 1. 


Circuli  continge 
refefedicutur,  qui 
contingentes  fe  ip- 
fos  nonfecant. 


Incireute 
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III  I. 


In  circulo  aequaliter  diftare 
a  centro  redas  lineae  dicuntur , 
quando  i  centro  ad  ipfas  per- 
pedicularesdud^  sutgquales. 


y. 


Magis  autem  diftare  a  centro  dicitur  ea,  ad  quam  maior  per¬ 
pendicularis  cadit»  v? 

vi» 

Portio  circuli 

eft  figura,  qu^  re  /  \ 

„J 


dadinea,  et  cir¬ 
culi  circumfere- 
tia  continetur» 

V  1 1» 

rmn 

Portionis  aute  an¬ 
gulus  eft,  qui  reda  li¬ 
nea,  et  circuli  circufe 
rentia  copreheditur» 

v  i  n. 

In  portione  angulus  eft, quando  in  circu 
ferentia  portionis  fumatur  aliquod  pun  - 
dum,atque  ab  ipfo  ad  terminos  lineae  eius, 
quae  bafis  eft  portionis ,  red$  lineae  ducan¬ 
tur  ,  angulus  vero  ductis  lineis  fit  cotentus. 


M 


VIII. 


,  Quando  autem  conti  nentes  angulum  rectae 
lineae  aflumunt  circumferentiam,  in  illa  confi- 
ftere  angulus  dicitur. 


V5" 


1  0 


Sector  circuli  eft, quando  angulus  ad  cen 
trum  coftiterit,  figura  contenta  rectis  lineis 
angulum  comprehendentibus,  et  circumfe¬ 
rentia  ab  ipfis  aftumpta»  “  - 


£  :  /i 


fC  Similes 


SO.piimL 


DifH.q  pri. 
8. primi. 
slifK.  io.  pri. 


Conuerftam 

difixniiioncs 

circuli. 
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%  I. 

Similes  circulorum 
portiones  funt  >  qu^ 
angulos  fufcipiunt 
quales ,  vel  in  quibus 
anguli  aquales  eonfi- 
ftunt,  '  ■  ,  . 

=  '  x  rt.  ■ 

<4  FED'  C  0  M  M  ui  N* 
jl  D  D  1  T  *A. 
Similes  circumferenti* 
circulorum  fimtjn  quibus 
Anguli confi Jiunt  Aquales* 


PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  J, 


Dati  circuli  centrum  inuenire. 

Sit  datus  circulus  ABC.  oportet  circuli  ABC  centrum 
inuenire.  ducatur  in  ipfo  quadam  reda  Irnea  AB  vtcuque, 
et  in  pundo  D  bifariam  fecetur.  a  pundo  autem  D  ipfi  AB 
ad  redos  angulos  dudaDCin  E  producatur; et  fecetur  CE 
bifariam  in  F.  Dico  pundum  F  circuli  ABC  centrum  efle. 

Non  enim,  fed  fi  fieri  poteft,  fit  G,  et  G' A  GD  GB  iungan- 
tur.  itaque  quoniam  AD  eft  «qualis  DB,  communis  autem 
DG,  erunt  du«  AD  DG  duabus  GD  DB  f  quales ,  altera  al 
teri :  etbafis  G  A  f  qualis  eft  bafiG  B..  funt  enim  ex  centro 
G.  angulus  igitur  ADG  angulo  CDB  eft  fqualis.  Cum  au¬ 
tem  reda  linea  fuper  redam  lineam  infiftens  angulos ,  qui 
deinceps  funt, «quales  inter  fe  fecerit,  redus  eft  vterque 
«qualium  angulorum,  ergo  angulus  GDB  eft  redus.  Sed  et  redus  F  D  B.  cqualis 
igitur  eft  angulus  FDB  angulo  GDB,  maior  minori, quod  fieri  non  poteft .  quare 
G  non  eft  circuli  ABC  centrum .  Similiter  oftendemus  neque  aliud  elTe,pr«ter  ip~ 
fum  F.  ergo  F  centrum  eft  circuli  ABC.  quod  facere  oportebat. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  V  M, 

Ex  hoc  perfpicuum  eft,  fi  in  circulo  quadam  reda  linea  rectam 
lineam  quandam  bifariam ,  et  ad  angulos  rectos  fecet,  infecante 
circuli  centrum  ineffe» 


c 


S  C  H  0  L  I '  V  M, 

Ex  theoremate  ofienditur  cmuerjum  diffinitionis  circuli «  Si  enim  in 
ambitum  figura  ab  aliquo  punffo  eorum  0qua  funt  intra  jncidant  aqua-i 
les  re  61  a  lineale  a  circulus  e  fi « 


Noti 

Vv  |  B'  '  / 


L  T  B  E  R 


I  J. 


Non  enim,fed  fi  ficti  poteft,fit  redilineum,  edit  aliquod 
ipfius  latus,  in  quod  incidantduar  redadine^  ipfura  deter- 
minantes. erit  igitur  «quicrure  triangulum;  atque  eius  bafi 
bifariam  feda,  fi  ducatur  reda  linea  rcdps  angulos  faciet  , 
et  vtroque  latere  trianguli  minor  erit .  quod.eft  ab.furdum, 
ponutur  enim  omnes  redse  lin.ea^qiue  incidut,a?quales  e  ile. 

A  L  I  V  T>. 


Quemadmodum  in  primo  libro  JigJpJrMm^  elementarium '  triangulo-, 
rum  dico  ,edmDqua  maxime  e  le  me  utaris  ejj  ^rUngulum  utde  licet.  aqui- 
laterum  in  JaSlione  initio  propofuit  ^  oh  cenfivMclioncs.  earum*..  qu&  -dem-  t$Pm  %u- 

n  J  "  ■  1  '  L  f  y  d  '  ; . 1  '  .  ra’ maxime 

cepsjunt}  demonjtrationum  *  ita  hoc  loce.  centrum,  inuemr  e  proponit,  dementaris" ' 
hoc  enim  circuli  ipfius  'ortus  caujTaeJL  '  Strui^W 

4  .«  «.»«,  «v.,-*  *  t  v  'w*4  4'  ‘•'i  ^  ‘ "■  1  ±  ■  "  culi  ipfius 

A  r  r  TS  rr\  oltus  aufla 

,  •  vv  q  t  ,<• A\  o  L  I  j£i  a \Bs  :  , .  r  •  q  ■ dt. 

Omnis  quidem  circulus  habet  proprium  centrum  natura  determina  ¬ 
tum  ^quatenus  uexPAd^nos pertinet >  non -omnis *Je d  ts  tantum >  cuius  or 
tum  uidemus  .  In  prioribus  igitur  theorematibus  3  tamquam  JkSiisiam 
circulis Retiam  centra  manifefia  Jdnt.at  in  his  cum  qu aratur  Jubilantia > 
centrum  etiam  qu&ritur  :  quod  quidem  fubiiantiam  circuli  completi.  hoc-  c«rum  fub 
autem  primum  $<~ut  inquiunt ^int  er  proplemata^et  theoremata  meam  ejt.  cuiicopier. 
Quatenus  enim  qu&rere  etiam  aliquo  modo  Jacere  proponit;  $  quatenusjjjb 
njero  non  in  JkShonem^fed in  inuentionem  yob  id proponit  contemplari. ‘'Jgfipgg* 
Itaque  mihi  <~videtur formatam  habens propojitionem  theorema  eJJJ  ut 
Ji  de  quarto  quis  dixerit .  ^Duorum  triangulorum  >  quorum  duo  latera 
aqualia  fient  s  &  anguli  Jinuenire  Ji  bdjes  Jint  aquales  .  quemadmo¬ 
dum  enim  illic  Jymptoma  quoddam  inquirit  s  quod  duorum  triangulo - 
rum  naturs  inefijtd  &  hoc  loco  ^  qmd inefi  'natura  circuli .  oAtJi pro 
hiematis  proprium  3  ej*  contrariumpropofi iioni  Jujcipit  /  multo  magis 
quod propojitum  eft problematis  denominationem  effugiet. 

THEOREMA.  I.  PROPOSITIO.  II. 

,  Si  in  circumferentia  circuli,  duoqu^uispun 
cta  fumantur,  quasipfa  coniungit  recta  linea  in 
tra  circulum  cadet. 

Sit  circulus  ABC,  et  in  circumfereiitiaTipliusEimantur 
duo  quf  uis  punda  AB.  Dico  redam  lineam,qu«  a  pundo 
A -ad  B  ducitur ,  intra  circulum  cadere  .non  eiiim,  fed  fi- 
fieri  poteft  ,  cadat  extra ,  vt  AEB ,  et  fumptp  circuli  aBC 
centro, quod  fit  D ,  iungantur  D  A  DB,et  producatur  DF 
In  E,  Quoniam  igitur  DA  eft  «qualis  DB ;  erit  et  angulus 
D  AE  angulo.DBE  sequalis.et  quoniam  trianguli  DAE  vnu 


latus 
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primi.  lanis  AEB  proteditur,angulusDEB  anguIoDAE  ma 
ior  erit. angulus  autem  DAE  aqualis  eft  angulo  D  BE. 
sS.primi.  ergo  DEB  angulus  angulo  DBE  eft  maior.  Sed  maio¬ 
ri  angulo  maius  latus  fubteditur.  maior  igitur  eft  DB 
ipfa  DE.eft  aut  DB  squalis  DF. .  Ergo  DF  eft  maior  D 
E,minor  maiore,quod  fieri  no  poteft.non  igitur  a  pu^ 

#  do  A  ad  B  duda  reda  linea  extra  circulu  cadet.Simili 
ter  oftedemus  neque  in  ipfara  cadere  circuferentia.Er 
gofextra  cadat  neceffe  eft.  Si  igitur  in  circuferentia  cir 
culi  duo  qu£uis  piida  fumatur, qus  ipfa  coiugit  reda 
lineaintra  circulu  cadet.quod  oportebat  demoftrare. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  >A  R  l  V  S. 

#  Similiter  oftendemus  neque  in  ipfam  cadere  circumferentiam. 

a6.pri.mi.  Si  enim  in  ipfam  circumferentiam  caderet, eadem  ratione  fequeretur  angulum  DFB  maiorem 

oS.pnmi.  ^  angUi0  d  ^  p }  boc  efl  angulo  DBF ,  ac  propter  ea  latus  DB  latere  D  F  maius  ejfet.fed  & 

aequale, quod  fieri  non  potefi.non  igitur  in  ipfam  circumferentiam  cadet. 


THEOREMA  II.  PROPOSITIO  III. 


Si  in  circulo  recta  linea  per  centrum  ducta  rectam  lineam  quan 
dam  non  ducta  per  cetru  bifaria  fecet ,  et  ad  angulos  rectos  ipfam 
fecabit.  quod  fi  ad  angulos  rectos  ipfam  fecet, et  bifariam  fecab  it. 
Sit  circulus  ABC ,  et  in  ipfo  reda  linea  per  centrum  du 
da  CD  redam  lineam  quandamAB  non  dudam  per  cen¬ 
trum  bifariam  fecet  in  pundoF.  Dico  et  ad  angulos  rectos 
anulus.  ipfam  fecare.Sumatur  enim  circuli  AB  C  centrum,  quod  fit 
E, et  EA  EB  iungantur.quoniam  igitur  AF  eft  aequalis  FB, 
communis  autemFEjdua?  duabus  aquales  funt,  et  bafis  EA 
bafi  EB  eft  f  qualis.ergo  et  angulus  AFE  angulo  BFE  aqua- 
I5iffi.i0.pri  Bs  erit.Cum  autem  reda  linea  fuper  redam  infiftens  angu- 
sni.  los,qui  deinceps  funt, aquales  inter  fe  fecerit,redus  eft  vter 

que  aqualium  angulorum.vterque  igitur  AFE  BFE  eft  re- 
dus.quare  recta  linea  CD  per  centrum  ducta  redam  linea 
AB  non  ductam  per  centrum  bifariam  fecans ,  et  ad  angulos  rectos  ipfam  fecabit. 
Sed  CD  fecet  AB  ad  rectos  angulos .  Dico  et  bifariam  ipfam  fecare,  hoc  eft  AF  ipft 
FB  f  qualem  efle.Iifdem  enim  conftrudis, quoniam  E  A,qua  ex  centro  eft  fqualis  E 
5  primi  B,et  angulus  EAF  angulo  EBF  aqualis  erit.eft  autem  et  AFE  rectus  aqualis  redo 
BFE.duo  igitur  triangula  EAF  EBF  duos  angulos  duobus  angulis  aquales  habet, 
vnumq;  latus  vni  lateri  aquale  EF ,  commune  fcilicet  vtrifque ,  quod  vni  angulom 
apprimi  aqualium  fubtenditur.  ergo  et  reliqua  latera  reliquis  lateribus  aqualia  habebunt. 

atque  erit  AF  ipfi  FB  aqualis.Si  igitur  in  circulo  recta  linea  per  centrum  ducta  re¬ 
ctam  lineam  quandam  non  ductam  per  centrum  bifariam  fecet ,  et  ad  angulds  re- 
ct os  ipfam  fecabit.quod  fi  ipfam  fecet  ad  rectos  angulos,et  bifariam  fecabit .  quod 
oportebat  demonftrare» 


THEOREMA.  HI.  PROPOSITO.  IIII. 

Si  in  circulo  du£ re&se  lineas  fe  inuicem  fecent  non  du&£  per 
centrum, fefe  bifariam  non  fecabunt. 

Sit  circulus  ABCD;et  in  ipfo  du$  rectae  linese  AC  BD  fe  inuicem  fecent  in  pun¬ 
cto  E, non  ductg  per  centrum.Dico  eas  fe  fe  bifariam  no  fccare.Si  enim  fieri  poteft, 

fecent 
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fecent  fe  fe  bifariam, ita  vt  AE  fit  «qualis  EC,et  BE  ip- 
fi  ED.-fumaturq;  centrum  ABCD  circuli, quod  fit  F,et 
EF  i  ungatur*  quoniam  igitur  reda  liuea  FE  per  centru 
dufta  reftam  lineam  quandam  AC  npnduftam  per 
centrum  bifarianf  feeat,et  ad  reftos  angulos  ipfam  fe- 
cabit.  quare  reftus  eft  FEA  angulus,  rurfus  quonia  re- 
<fta  linea,  FE  reftam  lineam  quandam  BD  non  duciani 
per  cetrum  bifariam  fecat ,  et  ad  angulos  reftos  ipfam 
fecabit .  reftus  i gitur angulus  eft FEB.oftenfus autem 
eft  re&us  et  FEA. ergo  FEA  angulus  ipfi  FEB  fquafis  erit,minor  maiori,quod  fie¬ 
ri  non  poteft.non  igitur  AC  BD  fe  fe  bifariam  fecant-quare  fi  in  circulo  dux  re&g 
1  ine«  fe  inuicem  fecent ,  non  dudg  per  centrum, fe  fe  bifariam  non  fccabunt .  quod 
oftendere  oportebat. 

S  C  H  OLI  V  Sfth 


Si  re  Si  £  line  fi  fer  centmMW^nfirent  s  quaerendum  vtique  non  efflet* 
an  bifariam  fe  inuicem  fecerit  Jp forum  enim  centrum  bipartita  feSiio  eB„ 
fimiliter  &  fi  altera  per  centrum  tranfeunte  3  altera  non  fit  per  cen-* 
trum.nam  qufiper  centrum  tranfit  bifariam  non  fecatur. 

THEOREMA  II II.  PROPOSITIO  V. 

Si  duo  circuli  fe  inuicem  fecent, non  erit  ipforum  idem  centriL 
Duo  enim  circuli  fe  inuicem  fecent  ABC  CD 
C  in  punftis  BC  .  Dico  ipforum  idem  cetrum  no 
elfe.Si  enim  fieri  poteft,  fit  centrum  Ejifigaturq; 

EC,et  EFC  vtcumque  ducatur.  Et  quoniam  E  ce 
trum  eft  circuli  ABC,  erit  CE  ipfi  EF  fqualis.rur 
fus  quoniam  E  centrum  eft  CDG  circuli,  fqualis 
eft  C  E  ipfi  EG .  Sed  oftenfa  eft  CE  aqualis  EF.  er 
go  EF  ipfi  EG  fqualis  erit,minor  maiori,quod  fic 
ri  nonpoteft.  non  igitur  punftum  E  centrum  eft 
circulorum  ABC  CDG  .  quare  fi  duo  circuli  fe  inuicem  fecent ,  non  erit  ipfbrum 
idem  centrum .  quod  oftendendum  fuit. 


jbuJ  non  muto  rn 

THEOREMA 


V.  PROPOSITIO.  VI. 


Si  duo  circuli  fe  fe  intra  contingant,  ipforum  idem  centrum 
non  erit. 

Duo  enim  circuli  ABC  CDE  contingat  fe  fe  intra  in  c 

punfto  C.  Dico  ipforum  non  eife  idem  centrum,  fi  enim 
Beri  poteft,fit F,uigaturq; FG,etFEB  vtcumque  ducatur, 
quoniam  igitur  F  centrum  eft  circuli  ABCjf  qualis  eft  CF 
ipfi  FB.rurfus  quoniam  F  centrum  eft  circuli  CDE,  erit  C 
Rsequalis  FE.oftenfa  autem  eft  CF. «qualis  FB.  ergo  et  FE 
Ipfi  FB  eft  «qualis ,  minor  maiori ;  quod  fieri  non  poteft. 
non  igitur  Fpunftum  centrum  eft  circulorum  ABC  CD 
E.quare  fi  duo  circuli  fe  fe  intra  contingant ,  ipforum  ide 
centrum  non  erit. quod  demonftrare  oportebat. 

THEO. 


x.fiuius. 


Ex  antcce 
4cnte. 


eo.pnmi. 


4  4.  primi. 


apprimi. 


4.primi. 
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THEOREMA  VI.  PRO.POSIT  rO-  V-IE' 

:  ,  :r  '  V '/■••  :'  -'T  V  ;  !  :n ‘i*  .<■.!;:>  Od  n  . 

Si  in  circuli  diametro  aliquod  punitam  iiiniatrur  ^quod  non  fit 
centrum  circuli ;  et  ab  eo  in  circulum  cadant  qufdam  .reSt^liiieae: 
maxima  quidem  erit ,  in  qua  centrum' ,  -miAim^  1fem-rdig.ua: 
rum  autem  propinquior  ei,  quf  p.ei; centrum 
tiore  maior  eft.  at  duae  tantum  aequales^ab  eodem'.p.und’oin  circu¬ 
lum  cadent  ad  vtrafque  partes  fninirrif .  . 

Sit  circu-Ius  ABCDjCuius -diameter  AD:  AD 

fumatur  aliquod  pundurn  F,quod  non  fit  centrum  circu 
li.  Sit  autem  circuli  centrum  E:et  a  pundo  F  in  circulum 
ABCD  cadant  quedam  redfline^FB  J,C  FG.DicoFA 
maximam  efle ,  et  FD  minimam:aliarum  vero  FB  quide 
maiorem  quam  FC,  etFC  maiorem  quam  FG.Iungatur 
,-enim  BEv.CE  GE. Et -quoniam  omtiis  trianguli  duo  late 
ra  reliquo  funt  maiora;  erunt  BE  EF  maiores  quam  BF. 

*eft'  aut  AE  «qualisEB.Ergo  HEEF ipfi  AF  sfxt  «quales, 
maior  igitur  eft  AF  quam  FB.rurfus.qubnia  BE  eft  f  qua 
lis  EC,commurus'.autem  FE,duf  BE;EH  duabu^CE  EF  -  . 

aquales  funt .  Sed  BEF  angulus  maior  eft  angulo  CEF  .  bafis  igitur  BF  bafi  FC  eft 
maior.eademmatione  etCF  iuaipr>eft  quamFG.rurfus  quoniam  GF  FE  maiores 
funt  quam  EG,  «qualis  autem  ipfi  EDVerunt  GF  FE  maiores  quam  ED.  com¬ 
munis  auferatur  EF  .  en$o  reliqua  GF  maior  eft  quam  reliqua  FD  .  rnaxima  igitur 
eft  F  A ,  etFD  miiTimarmaibrVeto  BF  qiiarh  FC  ,  et  CF  quam  FG  maior.dico  et  a 
pundo  F  duas  tantum  redas  lineas  cadere  in  circulum  ABCD  ad  vtrafque  partes 
minimcr  FD.conftituatur  enim  ad  lineaibEF?atque  ad  datum  in  ea  pundurn  E  an¬ 
gulo  GEF  aequalis  angulus  FEH :  ct  FHiiungatur.  quonia  igitiir  GE  eft  «qualis  E 
H ,  communis  autem  EF,du«  GE‘  EF  dtfabtisrHE  EF  aquales  funt :  et  angulus  G 
E  F  eft  aequalis  angulo  HEF .  bafis  Igitur  F  G  bafi  F  H  squalis  erit.dico  a  pundo  F  in 
circulum  non  cadere  aliam  ipfi  FG  £qiialem  Si  enim  fieri  poteft, cadat  FK.et  quo¬ 
niam  FK  eft  aequalis  FG,eftq;  ipfi  FG  «qualis  FH; erit  etFK  ipfi  FH  «qualis,  videli- 
eetpropinquior  ei,qu«  per  centrum  traiifit, «qualis  remotiori,  quod  fieri  non  po¬ 
teft. Vel  hoc  modo.iungatur  EK.et  quoniam  GE  ipfi  EK  eft  fqualis,communis  au¬ 
tem  FE^et  bafis  GF  fqualis  bafi  FK; erit  et  angulus  GEF  gqualis  angiiio  KEF.-Sed  an: 
gulus  GEF  angulo  HEF  eft  «qualis. angulus  igitur  HEF  ipfi  KEF  «qualis  erit ,  mi-- 
nor  maiori,quod  fieri  non  poteft .  quare  a  pundo  F  in  circulum  non  cacjet  alia  re¬ 
da  linea  «quaiiV  ipfi;  GF  .  ergo  vtiatantum  cadet .  Si  igitur  in  circuli  diamtero  ali¬ 
quod  pundurn  fumatur ,  quod  non  fit  centrum  circuli ,  et  reliqua  qug  fequuntur. 
quod  demonftrar.e  oportebat*  li’ 


S  C  H  •  0  L  1  V  Mj. 

C  0  E*fiS  V<EVL  Si  intra,  circulum punElum  fumatur,  atque 
a  punSlo  in  circulum  cadant  quotcumque  re  Et  a  linea,  quarum  <vna  qut 
dem  maxima  fit,  njna  ruero  minima  ,  reliquarum  alia  fini  aquales,  '■ 
aliainaquales  s  maxima  quidem  per  centrum  tr ah fibit ,  minima  <~vero 
erit  reliqua  pars  diametris  &  aliarum  maiores  quidem  funt  centro  pro 
pinquior  es, aquales  autem  ab  eo  aqualiter  diEtant.  v  : 

Per 
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Per  pundum  enim  E,qUpdeft  intra  circulum  maxi¬ 
ma  quidem  fit  EC, minima  vero  ED;etFE  quamEB  rna 
ior.Dico  CE  per  centrum  tranfire,  et  DE  ipii  efle  in  dire 
dum;EF  vero  centro  propinquiorem  efle,,  quam  EB.  Si 
enim  CE  non  tranfit  per  centruiri,fed  alia  quadam  a  pu 
do  E  in  circulum  cades.illa  maxima  erit  perfeptimum 
theorema.eft  autem  etEC  maxima,  quod  fieri  non  po- 
teft.diameter  igitur  eft  CE, et  ipfi  in  diredum  ED.Dico 
EF  centro H propinquiorem  elfe,  quamEB.  Si  enim  non 
eft  propinquior, vel  remotior  eft,v?l  «qualiter  diftat :  et  fiquidem  remotior, maior 
erit  BE,quam  EF,quod  fieri  non  poteft.non  enim  ponitur  ita  efle.  Quod  fi  «quali¬ 
ter  diftant,  aquales  funt.  fed  neque  hoc  ponitur.propinquior  igitur  eft  FE  ipfi  H, 
quam  EB,et  GE  ipfi  EB  eft  «qualis.Ergo  a  centro  H  «qualiter  diftant,  in«qualiter 
?nim  diftantes  ingquales  funt,  per  feptimum  thcorema.quod  oftendere  oportebat. 

JF.  C.  C  OMMZNTARJVS. 


Illud  quoque  verum  eft ,  quod  nos  demonflrauimus  m 
commentario  in  propofitionm  ottanam  libri  Archimedis 
de  lineis  fpiralibus. 

Si  in  circumferentia  circuli  aliquod  fumatur 
pundiim ,  ab  eoq;  in  circulum  ducantur  red«  li- 
neg ;  qu«  per  centrum  tranfit,  omnium  erit  maxi 
ma, aliarum  vero  qu«  tranfeunti  per  cetrum  pro¬ 
pinquiores  funt ,  remotioribus  erunt  maiores; 
dug  autem  tantum  equales  funt  ad  vtrafque  par¬ 
tes  maxim«. 


THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  VIII. 

Si  extra  circulum  aliquod  pun&um  fumatur  ^  atque  ab  eo  ad 
circulum  ducantur  quadam  re&9  linea? ,  quarum  vna  per  centrum 
tranfeat  ? alig Vero vtCumque rearum  quidem ^  qu#  in  concauam 
circumferentiam  cadunt, maxima  eft,  qufper  centrum  tranfitjalia 
rum  autem  propinquior  ei.yqii?  per  centrum,  femper  remotiore 
maior  eft.at  earum ,  qua?  in  curuam  circumferentiam  cadunt  mi¬ 
nima  eft,  quae  inter  pun&um  ,  et  diametrum  interijeitur  ;  alia¬ 
rum  vero  qua?  propinquior  minima?  femper  remotiore  eft  minor, 
dua?  autem  tantum  aquales  apun&o  in  circulum  cadunt  ad  vtraf¬ 
que  partes  minima?. 

Sit  circulus  ABC,et  extra  circulum  fumatur  aliquod  pundum  D  :  ab  eo  autem 
in  circulum  ducantur  redg  line«  qugdam  DA  DE  DF  DCrfitq;  DA  per  cetrum. 
Dico  earum  quidem  qu«  in  concauam  AEFC  circumferentiam  cadunt,  maximam 
efle  DA,  qu«  per  centrum  tranfit;  et  minimam ,  qu«  inter  pundum  D ,  et  diame¬ 
trum  AG  interficitur,  videlicet  DG:maiorem  autem  DE  quam  DF,  et  DF  maiorg 
quam  DO  eariim  vero,qu«  in  curuam  circumferentiam  HLKG  cadunt ,  qu«  pro¬ 
pinquior  minimg  DG  femper  remotiore  efle  minorem, hoc  eft  DK  minorem,quam 
DL,et  DL  minorem  quam  DH. Sumatur  enim  centrum  circuli  ABC,quod  fit  M, et 
jungantur  ME  MF  MC  MK  ML  MH .  et  quoniam  A  M  eft  «qualis  ME, commu¬ 
nis 
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lo.pnrm. 


14  primi. 


»1,  pnmx, 


J4.pnmu 

primi. 
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jiis  apponatur  MD  .  Ergo  AD  eft  a  qualis  ipfis  EM  MD. 

Sed  EM  MD  funt  maiores  quam  ED.Ergo  et  AD  quam 
ED  eft  maior.rurfus  quoniam  aqualis  eft  ME  ipfi  MF,  co 
munis  apponatur  MD.erut  EM  MD  ipfis  MF  MDgqua 
les ;  et  angulus  EMD  maior  eft  angulo  FMD.bafis  igitur 
ED  bafi  FD  maior  erit.  Similiter  demonftrabimus  et  FD 
maiore  efle  quam  CD.  ergo  maxima  eft  DA ;  maior  aut 
DE  quam  DF,etDF  quam  DC  roaior.pr^terea  quoniam 
MK  KD  sut  maiores  qua  MD,  et  MG  eft  aqualis  MK;  erit 
‘  reliqua  KD  quam  reliqua  GD  maior .  quare  GD  minor 
-  quam  KD  ,  et  idcirco  GD  minima  eft,  et  quoniam  trian- 
.guliMLD  in  vno  latere MD,dua  red^  linea  MK  KD  in¬ 
tra  conftituuntur,eruntMK  KD  minores  ipfis  ML  LD, 
quarunrMK  eft  aequalis  ML.  reliqua  igitur  DK  minor  eft 
quam  reliqua  DL.Similiter  oftendemus  et  DL  quam  DK 
minore  efle.Ergo  DG  minima  eft.minor  vero  DK  quam 
DL,etDL  minor  quam  DH  .  dico  et  duas  tantum  aqua¬ 
les  a  pundo  D  in  circulum  cadere  advtrafque  minima; 

partes.conftituatur  ad  redam  lineam  MD,  ad  datumq;  in  ea  pundum  M  angulo  K 
MD  equalis  angulus  DMB, et  DB  iungatur.itaque  quoniam  MK  eft  aqualis MB,c6 
munis  autem  MD,dua  KM  MD  duabus  BM  MD  aquales  funt,  altera  alteri. et  an¬ 
gulus  KMD  aqualis  augulo  BMD .  bafis  igitur  DK  bafi  DB  eft  equalis.dico  a  pum- 
do  D  nullam  aliam  ipfi  DB  aqualem  in  circulum  cadere,  fi  enim  fieri  poteft,cadat 
DN.ct  quoniam  DK  eft  aqualis  DN  ,etDK  ipfiDB  eft  £qualis;erit  etDB  aqualis 
DN,propinquior  fcilicet  minima  f qualis  remotiori,quod  fieri  non  pofle  oftenfum 
eft, vel  et  aliter, iungatur  MN.et  quoniam  aqualis  eft  KM  ipfi  MN,  communis  aijtp 
MDjet  bafis  DKbafi  DN  gqualis  erit,et  propterea  angulus  KMD  £  qualis  angulo  D 
MN. Sed  KMD  angulus  eft  aqualis  angulo  BMD.  angulus  igirur  BMD  angulo  NMl 
D  aqualis  eritgiunor  maiori,quod  fieri  non  poteft.quare,non  plures  quam  dua  re 
da  lineata  pundo  D  in circulum  ABC  ad  vtrafque  partes  minima  GD  cadent.  Si 
igitur  extra  circulum  aliquod  pundum  fumatur,  et  reliqua  deinceps.quod  often- 
der  e  oportebat, 

THEOREMA  VII I.  PROPOSITIO  IX, 


8.  primi. 
IJ  primi. 


Si  intra  circulum  fumatur  aliquod  pundum ,  atque  ab  eo  in  cir 
culum  cadant  plures  quam  dug  red#  line#  #quales$  pundu  quod 
fumitur, circuli  centrum  erit. 

Sit  circulus  ABC,  et  intra  ip- 
fum  fumatur  pundum  D,  a  quo 
in  circulum  cadant  plures, quam 
dua  redf  linea  aquales,  videli¬ 
cet  DA  DB  DC.Dicopundum 
D  circuli  ABC  centrum  elfe.  Iun 
gantur  enim  AB  BC,fecenturq; 
bifariam  in  pundis  EF;et  iunda 
ED  DFadpundaGK  HLpro- 
ducantur.quoniam  igitur  AE  eft 

gqualis  EB, communis  autem  ED,erunt  dua  AE  ED  duabus  EE  ED  equalesjet  ba 
fis  DA  eft  aqualis  bafi  DB. angulus  igitur  AED  angulo  BED  f  qualis  erit,  et  idcir¬ 
co  vterque  anguloru  AED  BED  eft  redus.Ergo  GK  bifariam  lecans  AB,  et  ad  an 
gulos  redos  fecat.et  quoniam  fi  in  circulo  quada  reda  Jinea^edam  lineam  quan- 

dam 
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idani  bifaiii,ec.ad  angulcgddcs  fccct,in  fecante  eft  circuli  ccntrumjerit  in  CK cen  CoroU.hu- 
trum  circuli  ABC.  Eade  ratione  et  in  HL  centrum  eft  ABC  circuli, et  nullum  aliud  1US* 
commune  habent  redx  iiuec GH  HL, qifi  pundum  D. Ergo  D  circuli  ABC  eft  cen 
trum.Si  igitur  intra  circdlum  fumatur  aliquod  pundum  ,  atque  ab  eo  in  circulum 
cadant  plures quam  duxTectx  iiriex  aquales ;  pundum,  quod  fumitur  circuli  cen¬ 
trum  erit. 

ALITER. 

Sumatur  enim  intra  circulum  ABC  pundum  aliquod  D:  atque  d  pundoD  in 
circulum  A  B  C  cadant  plures  quam  dux  redxlinex  xquales  DA  DB  DC.  Dico 
pundum  D,  quod  fumitur, circuli  ABC  efie  centrum,  non  enim,  fed  fi  fieri  poteft, 
iit  E,  etiudaDE  inFG  producatur.ergoFG  diameter  eft  ABC  circuli. itaque  quo 
niam  in  FG  diametro  citculi  ABC  fumptum  eft  aliquod  pundum  D,  quod  non  eft 
centrum  circuli ;  maxima  quidem  ericD  G ,  inaior  autem  ]>  C  quam  D  B,  et  D  B  7.kuius. 
quamD  A  maior .  Sed  et  aquales  /quod  fieri  non  poteft.  non  igitur  E  centrum  eft 
"cftculfABC.  Similiter  oftendemus  neque  aliud  pundum  centrum  efie  prxter  ip- 
fnm  D.  ergo  D  circuli  ABC  centrum  crit.quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  IX.  PROPO.  X. 

Circulus  circulum  in  pluribus^quam  duobus  pundis  non  fecat. 

Si  enim  fieri  poteft, circulus  ABC  circulum  DEF  fecetin  pluribus  pundis,quam 
duobus,  videlicet  in  B  G  H  F:etiundxBG  BH  bifariam  fecentur  in  KL.  atque  a 
pundisKLipfis  BG  BH  ad  redos  angulos du- 
dx  KC  LM  in  punda  AE  producantur,  quonia 
igitur  in  circulo  ABC  quadam  reda  linea  AC  re 
dam  lineam  quandam  BH  bifariam  et  ad  angu¬ 
los  redos  fecat,in  ipfa  AC  circuli  ABC  erit  cen¬ 
trum. rurfus  quoniam  in  eode  'circulo  ABC  quae 
damreda  linea NX  redam  lineam  quadam  BG 
bifiiriam  fecat ,  et  ad  redos  angulosfin  ipfa  NX 
centrum  erit  circuli .  oftenfum  autem  eft  et  in 

ipfa  A  C  centrum  efle,et  in  nullo  alio  prmdo  conueniunt  inter  fe  reda?  linej  A  C 
NX,prxterquam  in  O.  ergo  O  circuli  ABC  eft  centrum.  Similiter  oftendemus  puo 
dum  O  centrum  effe  circuli  DEF.  ergo  duorum  circulorum  fe  fe  fecantium  ABC 
DEF.  idem  erit  centrum  O.  quod  fieri  non  poteft.  non  igitur  circulus  circulum  fe-  j.htmi». 
cat  in  pluribus  pundis,quam  duobus. 

ALITE 

Circulus  enim  ABC  rurfus  circulum  DEF  fecet 
in  pluribus  pundis, quam  duobus;  nempe  in  B  G 
F  H ,  et  circuli  ABC  centrum  fumatur ,  quod  fit 
K;et  KB  KG  KF  iungltur.qm  igitur  intra  circulu 
DEF  fumptum  eft  aliquod  pundum  K,  a  quo  in 
circulum  DEF  incidant  plures ,  quam  dux  redx  li 
nexKB  KG  KF;erit  pundum  K  circuli  DEF  cen¬ 
trum.  eft  autem  et  circuli  ABC  centrum  K.  duoru 
igitur  circulorum ,  qui  fe  fe  fecant,idem  erit  K  cen 

trurri,quod  fieri  non  poteft.  quare  circulus  circulum  in  pluribus,  qudm  duobus  pii 
dis  non  fecat,quod  oportebet  demonftrare. 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  XI. 

Si  duo  circuli  fe  fe  intus  contingant ,  et  fumantur  centra  ipfof 

L  rnm 
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rum ;  reda  linea  ip forum  centra  coniungens  >  etproduda  in  circu 
lorum  contadum  cadet- 
Dlio  enim  circuli  ABC  ADE  fe  fe intus  contingantin 
puncto  A,  et  fumatur  circuli  quidem  ABC  cetrum,quod 
fit  F,  circuli  vero  ADE  centrum  G.  Dico  redam  lineam 
a  pundo  G  ad  F  dudam,fi  producatur  in  pundum  A  ca¬ 
dere.  Non  enim,  fed  fi  fieri  poteft ,  radat  vt  F  G  D  FI.  et 
to. primi.  AF.  AG  iungantur.  Itaque  quonia  AG  GF  maiores  fiint* 
quam  F  A,  hoc  eft  qiidm  F  H,  communis  auferatur  F  G. 
reliqua  igitur  AG  maior  eft,  quam  reliqua  GH.  Sed  AG 
eft  aqualis  GD.  ergo  CD  ipfa  GH  eft  maior,  minor  ma¬ 
iore,  quod  fieri  non  poteft.  Non  igitur  a  pundo  F  adG 
duda  reda  linea  extra  cotadum  A  cadet.quare  in  ipfum 
cadat  necelfe  eft .  Si  igitur  duo  circuli  fe  fe  intus  rontin- 

gant;reda  linea  ipforum  centra  conluhgens ,  fi  producatur  in  contadum  circuter 
rum  cadet-  quod  oportebat  demonftrare. 

ALITER. 

Sed  cadat  vt  GFC,  et  producatur  in  dircdum  CF 
G  ad  pudum  H:  iunganturq;  AG  AF.  Quoniam  igi 
t®.primi.  turAG  GF  maiores  funt  quam  AF,et  AFeft  aqualis 
FC ,  hoc  eft  ipfiFH ,  communis  auferatur  FG.  reli-r 
qua  igitur  AG  reliqua  GH  eft  maior:  hoc  eft  DG  ma 
ior  ipfa  GH, minor  maiore,quod  fieri  non  poteft.  Si¬ 
militer  et  fi  extra  circulum  paruum  fit  centrum  ma¬ 
ioris  circuli,idem  fequi  abfurdum  oftendemus. 


THEOREMA  XI.  PROPOSTTTO  XM; 


Si  duo  circuli  fe  fe  extra  contingant rcda  lim^a  ipforu  eentra 
coni  ungens  . per  contadum  tranlibip. 

■  p«o  enim  circuli  ABC  ADE  fp 
fe  extra  contineant  in  pundo  A ;  et 
fumatur  circuli  quidem  ABC  cen¬ 
trum  ,quod  fitF  :  circuli  vero  ADE 
cetrum  G.Dico  redam  lineam,  qme 
a  pundo  F  ad  G  ducitur ,  per  conta¬ 
dum  A  tranfire.  Non  enim  fed  fi-fic. 
ri  poteft  ,  cadat,  vtFCDG:etF  A  A 
G  iungantur.  Quoniam  igitur  F;c.en 
trum  eft  circuli  ABC, erit  AF  a;qnalis  FC;Rurfus<pioniam Ocentruffi  effADEcir 
culi,erit  AG  ipfi  GD  arqualis.oftenfa  eflautem  et  AFgqualis  FC.funt  igitur  F  A  A 
xo,  primi.  GipfisFC  DG  equales.ergo  totaFG  maior  eft,quamFA  AG.Sed  et  minor, quod 
fieri  non  poteft.Non  igitur  a  pundo  F  ad  G  duda  r-edaJinea  per  contadum  A  no 
tranfibit.quare  per  ipfum  tranfeat  nccdfe  e-ftvSi  igitur  duo  circuli-fe:fe  extra  cotin- 
gant,reda  linea  ipforum  centra  coniungens  per  contadum  tr-aniibit .  quod  opor*. 
tpbat  demonftrare. 

THEOREMA  XIF.  PROPOSTTfIO  XTIIi 


Circulus  circulum  non  cojitingit.in  plurihus  pudisjquam  vno, 
fme  intus^fiuc  extra.CQntingatf 

Si 
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Si  enim  fieri  poteft, circulus  ABDC  circulum  EBF 
D  contingat  primum  intus  in  pluribus  punctis, quam 
vno,  videlicet  in  BD:et  fumatur  circuli  quide  ABDC 
centrum  G;  circuli  vero  EBFD  centrum  H.ergo  recta 
linea,qu?  a  punefto  G  ad  H  ducitur ,  in  puncfta  BD  ca- 
det.cadat  vt  BGHD.et  quoniam  G  centrum  eft  circu¬ 
li  ABDE,  erit  BG  ipfi  GD  aqualis .  maior  igitur  eft  B 
G,quam  HD:  et  BH  quam  HD  multo  maior .  Rurftis 
quoniam  H  centrum  eft  EBFD  circuli,aqualis  eft  BH 
ipfi  HD.  atqui  oftenfa  eft  ipfa  multo  maior,  quod  fieri  B 
non  poteft.non  igitur  circulus  circulum  intus  contin¬ 
git  in  pluribus  punctis,  quam  vno.  Dico  etiam  neque 
extra  contingere.Si  enim  fieri  poteft, circulus  ACK  cir 
Culum  ABDC  extra  cotingat  in  pluribus  puCtis,  quam 
vno,videlicetin  AC,et  AC  iungatur. Itaque  quoniam 

in  circumferentia  vtrorumque  circulorum  ABDC  ACK  fumpta  funtduo  quauis 
punCta  A  C;re<fta  linea ,  quf  ipfa  coniungit  intra  vtrumque ipforum  cadet.Sed  in 
tra  circulum  quidem  ABDC  cadit ,  extra  circulum  vero  ACK,quod  eft  abfurdum. 
non  igitur  circulus  circulu  extra  cotingit  in  pluribus  pundtis ,  quam  v  no.oftenfum 
autem  eft  neque  intus  contingere.circulus  igitur  circulu  non  contingit  in  pluribus 
punftisjquam  vno,fiue  intus,fiue  extra  contingat,  quod  oportebat  demonftrare. 


THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO  XIIII. 


In  circulo  aquales  redx  lineae  aqualiter  a  centro  diftant.,  et  que 
$  qualiter  a  centro  diftant;  inter  fe  funt  sequales. 

Sit  circulus  ABDC,  etinipfo  aquales  retft? linea;  AB  C 
D.  Dico  eas  a  centro  aqualiter  diftare. Sumatur  enim  circu 
li  ABDC  centrum ,  quod  fit  E  ,  et  ab  ipfo  ad  AB  CD  per¬ 
pendiculares  ducantur EF  EG,  et  AE  EC  iungantur.Quo 
niam  igitur  re<5ta  linea  qugdam  per  centrum  dufta  EF  re¬ 
ctam  lineam  quandam  AB  non  duftam  per  centrum  ad  rc- 
&os  angulos  fecat  ,L  et  bifariam  ipfam  fecabit .  quare  AF  eft 
aqualis  FB,ideoq;  AB  ipfius  AF  dupla.  Eadem  ratione  et  C 
D  dupla  eft  CG. atque  eft  AB  ipfi  CD  aqualis .  aqualis  igi¬ 
tur  et  AF  ipfi  CG.  Et  quoniam  AE  eft  aqualis  EC  ,  erit  et 
quadratum  ex  AE  quadrato  ex  EC  fquale.Sed  quadrato 
quidem  ex  AE  ^qualia  funt  ex  AF  FE  quadrata, reftus  enim  angulus  eft  ad  F:  qua¬ 
drato  autem  ex  EC  aqualia  funt  quadrata  ex  EG  GC ,  cum  angulus  ad  G  fit  re¬ 
atus.  Quadrata  igitur  ex  AF  FE  aqualia  funt  quadratis  ex  CG  GE, quorum  qua 
dratum  ex  AF  quadrato  ex  CG  eft  aquale,  etenim  c-qualis  eft  AF  ipfi  CG. reliquum 
igitur,  quod  fit  exFE  quadratum  aquale  eft  reliquo,  quod  ex  EG;acproptercaFE 
ipfi  EG  eft  aqualis .  in  circulo  autem  aqualiter  diftare  a  centro  re&£  line?  dicun- 
tur,quando  a  centro  ad  ipfas  perpendiculares  dinfta  f  quales  funt.  ergo  AB  CD 
a  centro  aqualiter  diftant.  Sed  AB  CD  aqualiter  diftent  a  centro ,  hoc  eft  aqualis 
iitFEipfiEG.Dico  AB  ipfi  CD  aqualem  elfe.Iifdem  enim  coftru<ftis,fimiliter  ofte 
demus  AB  duplam  efte  ipfius  AF,et  CD  dupla  ipfius  CG  .  Et  quonia  aqualis  eft  A 
E  ipfi  EC,erit  et  ex  AE  qnadratu  quadrato  ex  EC  gquale.Sed  quadrato  quide  ex  A 
E  aqualia  funt  quadrata  ex  EF  FAtquadrato  aut  exEC  aqualiaquadrata  ex  EG  G 
C. quadrata  igitur  ex  EF  F  A  quadratis  ex  EG  GC  aqualia  funt. quorum  quadratu 
exEG  f  quale  eft  quadrato  ex  EF;  eft  enimEG  ipfi  EF  f  qualis  reliquum  igitur  ex 
AF  quadratu  fquale  eft  reliquo  ex  CG.ergo  AF  ipfi  CG  eft  aqualis ,  atque  eft  A  B 
ipfius  AF  dupla>  et  CD  dupla  ipfius  CG.  quare  AB  ipfi  CD  aqualis  erit.  In  circulo. 

L  2  igitur 
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agitur  quales  reds  lineg  squaliter  a  centro  diftant,  et  qijg  gquajlter  a-  centro  di- 
Itaat,inter  fe  funt  squales.quod  oportebat  demonftraije^ 

THEOREMA  XIIII.  P  R  O  P  OjSI^I  Q.  XV. 

!n  circulo  maxima  quidem  eft  diameter  j  aliarum  vero  femper 
propinquior  ei,q-use  per  centrum  tranfit,  remotiore  maior  eft. 

Sit  circulus  ABCD,  cuius  diameter  AD;  centrum  Ejet 
propinquior  quideniidiametro  AD  fit  BC;  remotior  ve¬ 
ro  FG.  Dico  AD  maximam  efie ,  et  BC  maiorem  quam 
FG  .  Ducantur  enim  a  centro  ad  BC  FG  perpendicula¬ 
res  EH  EK.Et  quoniam  BC  propinquior  eft  ei,  qus  per 
centrum  tranfit ,  remotior  autem  FG;erit  EK,  quam  EH 
maior.ponatur  ipfi  EH  squalis  EL,et  per  L  ipfi  EK  ad  re, 

Cios  angulos  duda  LM,in  N  producatur ,  etiungantur  E 
M  EN  EF  EG.  Quoniajij  igitur  EH  eft  squalis  EL, erit 
et  BC  ipfi  MN  gquaiis.  Rurftis  quoniam  squaliseftAE 
ipfiEM,etDEipfiEN,entet  AD  ipfisME  EN  squalis. 

Sed  M  E  EN  maiores;  funt,  quam  MN.ergo  et  AD  maior 
eft  quam  MN.atMN  eft  squalis  BC.  eft  igitur  AD  quam  BC  maior.Quod  cu  dua? 
EM  ENduabusFEEG  aquales  fint,angulufq;  MEN maior anguloFEG,et  bafisMN 
bafi  FG  maior  erit  .pfte-nfa  autem  eft  MN  squalis  BC.  ergo  et  BC  quam  FG  eft  ma 
ior.Maxima  igitur  eft  AD  diameter,et  BC  maior,quam  FG.Quarein  circulo  maxi 
ma  eft  diameter,aliarum  vero  femper  propinquior  ei,  qus  per  centrum  tranfit  re¬ 
motiore  eft  maior.quod  demonftrare  oportebat. 


THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XVI. 


Qu£  diametro  circuli  ad  re&os  angulos  ab  extremitate  duci- 
tur> cadit  extra  circulum :  et  in  locum  qui  inter  re&am  lineam  :>  et 
circumferentiam  interijeitur  altera  re&a  linea  non  cadet: et  femi- 
circuli  angulus  omni  angulo  acuto  re&ilineo  maior  eft  J  reliquus 
autem  minor. 

Sit  circulus  ABC  circa  centrum  D ,  et  diametrum 
AB.Dico  redam  lineam,  qus  a  pundo  A  ipfi  AB  a4 
redos  angulos  ducitur  extra  circulum  cadere  .  noq 
emm,fed  fi  fieri  poteft, cadat  intus, vt  AC, et  DC  iun7 
gatur .  Itaque  quoniam  squalis  eft  DA  ipfi  D  6j 
erit  et  angulus  D  AC  angulo  ACD  aqualis.  redu$  ai| 
tem  eft  D  AC.  ergo  et  ACD  eft  redus ;  ac  proptere^ 
anguli  D  AC  ACD  duobus  redis  gquales  funt.  quotf 
fieri  non  poteft.Non  igitur  a  pundo  A  ipfi  B  A  ad  re 
dos  angulos  duda  cadet  intra  circulum.  Similiter 
oft endemus  neque  in  circumferentiam  cadere,  extra 

igitur  cadat  necefle  eft.eadat  vt  AE.Dico  in  locum,qui  inter  redam  lineam  AE ,  et 
circumferentiam  CHA  interiicitur,  alteram  redam  iineam  non  cadere. Si  enim  fie 
ri  poteft, cadat  vtFA,  et  a  pundo  D  ad  FA  perpendicularis  ducatur  DG .  Et  quo- 
nia  redus  eft  angulus  AGD ,  minor  autem  redo  D  AG,ept  AD  q\iam  DG  maior, 
squalis  autem  eft  DA  ipfi  DH.maior  igitur  eft  DH  ipfa  DG,  minor  maiore,  quod 
fieri  non  poteft.  Non  igitur  in  locum, qui  inter  redam  lineam, et  circuniferentian-i 
interiitimrsaltera  reda  linea  cadet.Dicp  pratepsa  angulum  fgmkif  guli  3  qui  reda 

lines 
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linea  B  A,  et  circumferentia  CHA  continetur,  omni  angulo  acuto  redilineo  maio¬ 
rem  eflfe ;  reliquum  vero  contentum  circumferentia  CHA ,  et  reda  linea  AE  omni 
angulo  acuto  redilineo  efle  minorem. Si  enim  eft  aliquis  angulus  redilineus  maior 
quidem  contento  reda  linea  B  A ,  et  CHA  circumferentia,  minor  autem  contento 
CHA  circumferentia,et  reda  linea  AE,in  locum,qui  inter  circumferentiam  CHA, 
et  redam  lineam  AE  interiicitur,cadet  aliqua  reda  linea ,  qua?  faciet  angulum  ma¬ 
iorem  quidem  contento  reda  linea  B  A,et  CHA  circumferentia ,  qui  fcilicet  redis 
lineis  continetur,minorem  vero  contento  circumferentia  CHA,  et  AE  reda  linea, 
non  cadit  autem. non  igitur  erit  angulus  acutus,qui  redis  lineis  continetur,  maior 
angulo  contento  reda  linea  B  A ,  et  CHA  circumferentia ,  neque  minor  contento 
circumferentia  CHA, et  AE  reda  linea. 

C  O  R  O  L  L  A  R  L  V  M. 

Ex  hoc  manifeftum  eft5redam  lineam  ^  quas  extremitate  dia 
metri  circuli  ad  redos  angulos  ducitur ,  circulum  contingere :  et 
redam  lineam  contingere  circulum  in  vno  tantum  pundo ,  quo- 
niaqux  occurrit  in  duobus  p&dis  intra  ipsu  cadit,  vtoftefum  eft» 
PROBLEMA  II.  PROPOSITIO  XVII. 

A  dato  pundo  redam  lineam  ducere  ,  quas  datum  circulum 
contingat. 

Sit  datum  quidem  pundum  A,  datus  autem  circu¬ 
lus  BCD.  oportet  a  pundo  A  redam  lineam  duce¬ 
remus  circulum  BCD  contingat.Sumatur  enim  cen¬ 
trum  circuli  E  ;  et  iunda  AE, centro  quidem  E,  inter- 
uallo  autem  E  A  circulus  AFG  deferibatur  :  et  a  pun-  g 
do  D  ipfi  EA  ad  redos  angulos  ducatur  DF:  iungan-  ^ 
turq;EBF  A  B.  Dico  a  pundo  A  dudam  elfe  AB, 
qii£  circulum  BCD  contingit.  Quoniam  enim  E  cen¬ 
trum  eft  circulorum  BCD  AFG/erit  E  A  squalis  EF, 
etED  ipfi  EBJDus igitur  AE  EB  duabus.FE  ED  squales  funt,  ct  angulum  com¬ 
munem  continent, qui  eft  ad  E.  ergo  bafis  DF  bafi  A  B  eft  ^qualis;  triangulumq;  D  4.prku’. 
EF  squale  triangulo  EB  A, et  reliqui  anguli  reliquis  angulis. aqualis  igitur  eft  angu 
lus  EB  A  angulo  EDF.et  EDF  redus  eft.  quare  et  redus  EB  A :  atque  eft  EB  ex  cen¬ 
tro.  qus  autem  diametro  circuli  ab,extremitate  ad  redos  angulos  ducitur,  circulu  Ex  antece 
contingit,  ergo  AB  contingit  circulum.  A  dato  igitur  pundo  A  duda  eft  redali-  deme, 
nca  AB ,  qus  circulum  BCD  contingit,  quod  facere  oportebat. 


THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO  XVIII. 

Si  circulum  contingat  qmedam  reda  linea ,  a  centro  autem  in 
contactum  recta  linea  ducatur,  ea  ad  contingentem  perpendi¬ 
cularis  erit. 

Circulum  enim  ABC  contingat  qi^dam  reda  li¬ 
nea  DE  in  pundo  C:  et  circuli  ABC  centru  fumatur 
F,  a  quo  ad  C  ducatur  FC.  Dico  FC  ad.ipfam  DE  per 
pendicularem  efle.Si  enim  non  ita  fit,  ducatur  a  pun¬ 
do  F  ad  DE  perpendicularis  FG.  Quoniam  igitur  an 
gulus  FGC  redus  eft ,  erit  GCF  acutus;  ac  propterea 
FGC angulus  maior  angulo FCG .maiorem  autem 


..primi. 


angulum 


19.  primi. 
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angulum  maius  latus  fubtendit .  maior  igitur  eft  FC,quam  FG .  squalis  autem  FC 
infi  FB.  ergo  FB  ipfa  FC  eft  maior, minor  maiore,quod  fieri  non  poteft.non  igitur 
FG  eft  perpendicularis  ad  DE .  Similiter  oftendemus  neque  aliam  quampiam  elfe 
pr^ter  ipfam  FC .  ergo  FC  ad  DE  eft  perpendicularis.Si  igitur  circulum  contingat 
quaedam  reda  linea, a  centro  autem  in  contadum  reda  linea  ducatur.ea  ad  comin 
gentem  perpendicularis  erit.quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO  XIX. 

Si  circulum  contingar  quadam  recta  Ii  nea ,  a  contactu  autem 
ad  rectos  angulos  contingenti  recta  linea  ducatur  5  in  ea  circuli 
centrum  erit. 

Circulum  enim  ABC  contingatqu«dam  reda  A 

lineaDEinC,etapundoCipfiDE  ad  redosan 
gulos  ducatur  CA  Dico  in  ipfa  AC  circuli  centru 
dfe.Non  enim  ,  fed  fi  fieri  poteft,fit  F  centrum;et 
iungatur  CF. Quoniam  igitur  circulum  ABC  co- 
tingit  quadam  reda  linea  DE,  et  a  centro  ad  con¬ 
tadum  dudaeft  FC  eritFC  ad  ipfam  DE  perpen 
dicularis.redus  igitur  angulus  eft  FCE.eftaute 
et  ACE  redus .  ergoFCE  anguluseft  aqualis  an¬ 
gulo  ACE ,  minor  maiori ,  quod  fieri  non  poteft. 

Non  igitur  F  centrum  eft  ABC  circuli .  Similiter  oftendemus  neque  aliud  aliquod 
elfe,pr«terquam  in  ipfa  AC .  Quare  fi  circulum  contingat  qusdam  reda  linea,  i 
cotadu  autem  ad  redos  angulos  contingenti  reda  linea  ducatur;  in  ea  circuli  eric 
centrum,  quod  demonftrare  oportebat. 

S  C  H  0  L  I  V  c5¥. 

C  0  NV  ERS  VM.  Si  circulum  contingat  quadam  reSla  linea ,  d 
contaSlu  autem  ad  reclos  angulos  contingenti  recla  Itnea  extra  circu - 
Ium  ducatur igroduSl a  ad  eas  partes  3  in  quibus  eft  circulus  in  circuli 
trum  cadet. 

THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO  XX. 


ce . 


Tn  circulo  angulus3qui  ad  centrum  duplus  eft  eius  ,  qui  ad  cir¬ 
cumferentiam  ,  quando  circumferetiam  eandem  pro  bafi  habeat. 

Sit  circulus  AB  C,  ad  cuius  centrum  quidem  angu 
lus  fit  BEC,  ad  circumferentiam  vero  BAC,  et  eande 
circumferentiam  B  C  pro  bafi  habeant.  Dico  BEC  a» 
gulum  anguli  BAC  duplum  elfe.  Iungatur  enim  AE 
et  ad  F  producatur .  Itaque  quoniam  EA  eft  squalis 
{.pomi.  EB,  erit  ct  angulus  E  AB  angulo  EB  A  «qualis,  angu¬ 

li  igitur  E  AB  EB  A  dupli  funt  ipfius  anguli  E  AB. Sed 
fi.primi.  angulus  BEF  eft  «qualis  angulis  E  AB  EBA.  ergo 
BEF  angulus  anguli  EAB  eft  duplus.  Eadem  ratione 
et  angulus  FEC  duplus  eft  ipfius  E  A  C.  totus  igitur 
BEC  totius  B  AC  duplus  erit.  Rurfus  infiedatur ,  et  fit  alter  angulus  BDC,  iudaq; 
DE  ad  G  producatur.  Similiter  oftendemus  angulum  GEC  anguli  E  D  C  duplum 
.  die;  quorum  GEB  duplus  eft  ipfius  EDB.  ergo  reliquus  BEC  reiiqui  BDC  eft  du¬ 
plus 
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plus.  In  cifculo  igitur  angifitis ,  qui  ad  centrum  duplus  eft  cius,  qui  ad  circumfere 
tiam,  quando  circumferentia  eande  pro  bafi  habeant. quod  oportebat demoftrare. 

F.  C.  C  0  M  M  E/N  T  ii  R  I  V 

Illud  quoque  verum  eft,fpacinm  quod  eft  adc£trufn'  du¬ 
plum  eife  anguli,  qui  ad  circumfcrentiam,quando  circumfe 
rentiam  eandem  pro  b  afi  habuerint. 

Sit  enim  circulus  ABC  ,  cuius  ccifum  E.  Dico  fpacium  BEC  quod 
eft  ad  ceutrim  duplum  effe  anguli  EAC .  iunEla  enimAE  ,&  adD 
producla ,  iunUiscpBD  DC , /militer  demonftrabitur  angulus  BFD 
anguli  BAE  duplus,et  angulus  CED  duplus  anguli  CAE,  totum  igitur 
jpaciwn  BEC  quod  eft  ad  centrum ,  anguli  BAC  qui  ad  circumferentia, 
duplum  erit,  quod  oportebat  demonftrare . 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XXI. 

In  circulo  qui  in  eadem  portione  funt 
anguli  inter  fe  aquales  funt , 

Sit  circulus  ABCDE,  &  in  eadem  portione  BAED 
anguli  fintBAI>BED.  Dico  eos  inter  fe  gqnales  efle . 

Sumatur  eiiimeirculi  ABCDE  centrum  quod  fit  F: 
iiinganturq;  BF  FD'.  &  quoniam  angulusiquide  BFD 
eft  ad  centrumjangulusvero  BAD.ad  circumferentis, 

&  circumferentiam  eandem  pro  bafi  habent  BCD;erir 
BFD  angulus  anguli  B  AD  duplus.Eadem  ratione  an¬ 
gulus  BFD  d  uplus  eft  etiam  anguli  BED.  ergo  angulus  B  AD  angulo  RED  aqualis 
erit .  In.  circulo  igitur  qui  iri  eade  portione  fimt  anguli,  inter  fe  squales  funt.quoa 
oportebat  demonftrare. 


F.  C.  C  0  M  M,F’M  T  yCR  I  V  S. 

Euclidis  demonftratio  congruit  in  maiore,  tantum  circuli  poTftione,.. 
riifi  fortajfe  Jpacimn  quodcuque  ad  cetrumpro  angulo  accipiatur, ex' 
ijs  qup  nos  proxime  demonftrauimus .  pojfumus  autem>&  hoc  modo 
demonftrare.  i 

Sint  in  portione  BAED  circuli  ABCDE,, anguliB  AD >■&  BFD- 
Dico  eos  inter  fepquales  effe .  Sit  erim  primum  BAED  maior  por¬ 
tio, vt  in  antecedenti  figura  fumatur^  circuli  centrum  quod  fit,  F;  & 

BF  FD  i  ungantur,  quoniam  igitur  angulm  BFDeft  ad  centrum,  an~ 
gulusve.ro  B  AD.  ad;jcmumfer.entiam,&  eandem  bafim  habent, nm 
pe  circumferentiam  BCD;  erit  angulus  B  F  D  anguli  B  A  D 
duplus :  &  eadem  ratione  duplus  quoque  anguli  BFD.  an¬ 
gulus  igitur  BAD  angulo  BED  aequalis  erit. Fit  deinde  BA-. 

FD  portio  minor :  &  iungantur  BC  .AC  ECDC.  Itaque  quo 
sium  ex  ijs ,  quae  proxime  demonftrauimus,  angulus  BAC  ‘  B 
eft  aequalis  angulo  BEC, item  j,  angulus  CAD  angulo  CFD; 
erit  et  totus  angulus  BAD  toti  BFD  aequalis. 

ALI  T  E  R. 


Jungatur  AE.  erit  angulus  A  B  F  aequalis, angulo  ADF. angulus  autem  AGB  ad  verticem 
angulo  E  G  D  eft  aequalis. ergo  &  reliqumaxgylus  BAD  reliquo  BED  aequalis  erit.In  circulo 

igitur 


Ex  anteee- 
4emc. 


Ex  demon- 
ft ratis. 

15.  primi. 


'igitur,  qtu  in  eadem  portione  funt  anguli 
quod  dtmonflrare  oportebat.  . 


E  V  C  L  i  D.  ELEMENT 

inter  fe  &  quales  fmti 


H  E  O  R  E 
PROPO, 


M  A  XX. 
XXII. 


Quadrilateforum ,  que  in  circulis  defcri- 
buntur.angulioppofm  duobus  redis  gqua- 
lesfiinr.  '  '  :  \  \A 

Sit  circulus  ABCD,ct  in  ipfo  quadrilaterum  ABCD. 

Dico  angulos ipfius  oppofitosAgobus  redis  aequales  ef 
fi.primi.  fe.Iungantur  AC  BD.  Quoniam  igitur  omnis  trianguli 
tres  anguli  duobus  redis  funt  squales ,  erunt  trianguli 
ABC  tfesiagguliC  ARMABO  -BCA  squales  duobus  re¬ 
dis.  Sed  angulus  C  AB  eft  aqualis  angulo  B  D  C,  in  ea¬ 
dem  enim  funt  p  ortione  B  ADC,  et  angulus  ACB  squa 
lisipfi  ADB,  quod  dnt  in  eadem  ADCB  portione,  to¬ 
tus  igitur  angulus  ADC  angulis  BAC  ACB  eft  squa¬ 
lis,  communis  apponatur  ApC  angulus  duobus  angu¬ 
lis, qui  funt  ad  A  et  C,  et  feorfum  vni  angulo, qui  eft  ad  D,-  erunt  anguli  ABC  BAC 
ACB  angulis  ABC  ADC  squales .  S:d  ABC  BAC  ACB  funt  squales  duobus  re¬ 
dis. ergo  et  anguli  ABC  AEjC  duobus  redis  aquales  erunt .  Similiter  oftendemus 
angulos  quoque  BAD  DCB  duobus  redis: ede  squales .  Quadrilaterorum  igitur, 
qii£  in  circulis  defeributur,  anguli  oppqfiti  duobus  redis  squales  funt.  quod  opojr 
tebat  demonftrare.  .  -i 


THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO.  XXIII. 

In  eadem  recta  linea  duas  circulorum  portiones  fimiles  et  inas 
*  quales  ex  eadem  parte  fiori  cbnftituentur. 

Si  enim  fieri  poteft,in  eadem  r&da  linea  AB'  dus 
circulorum  portiones  fimiles,  etinfquales  cqnfti- 
tuantur  ex  eadem  parte  A  C  B  ADB;  ducaturq; 

ACD,  et  CB  BD  iungantur  .  Itaque  quoniam  por 
Difii-n.  tio  A  C  B  fimilis  eft  portioni  ADB,  fimiles  autem 
circulorum  portiones  funt,  qus  angulos  fufeipiunt 
squales;  erit  ACB  angulus  gqualis  angulo  ADB, 
exterior  interiori,quod  fieri  non  poteft.Non  igitur 

in  eadem  reda  linea, du^cfrculorum  portiones  fimiles ,  et  insquales  ex  eadem  par. 
te  conftituentur .  quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  R  I  P  S. 

Ex  eadem  parte,  tvs)  toc  <xutk  /figH  •  c 

In  uctuflo  codice  h?c  non  leguntur  3  quamquam  ad  demon 
Arationem  neceffariafint,  tamen  neutra  exparte  fimiles ,  & 
inf  quales  circulorum  portiones  confli  tui  pojfuntineademre 
ll a  linea  .  Si  enim  fieri  potcfl ,  in  eadem  retia  linea  *AB  con¬ 
fli  tuatur  ex  altera  parte  portio  <AFB  fimilis ,  &  ing  qualis 
portioni  >A  C  B.  Intelligatur  autem  ex  eadem  parte  portio 
.AFB fimilis  aequalis  ipfl  <ACB;  &  duCla  AlFFjiunUisq^ 

FB  BEyfimiliter  dempnftrabitur  angulus  <AFB  aequalis  an- 
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'  gulo  lAEB,  'exterior  inter  mi  ,  quod  feri  nmpotefi .  Non  igitur  in  eadem  re  fla  linea  f miles  & 
■  mpqiial.es.  circularim  portiones  confiituentur*  quod  demonfirandum  fueratt 

:  THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO.  XXIIII. 

In  aqualibus  redis  lineis  fimiles  circulorum  portiones  inter  fe 
aquales  funt. 

£ippenimineqtialibus  .re  . 

'dis  lineis'  A  B  CD TftftileV 
circulorum  portiones  AEB 
CFD  .  Dico  portionem  AE 
B  portioni  CFD  aqualem 
elfe.  congruente  enim  AEB 
portioue  portioni  CFD  „  et 
pofito  pundo  quidem  A  in 
C,reda  vero  linea  AB  in  CD;  congruet  et  B  pimdum  piindo  D  ,  propterea  quod 
AB  ipfi  CD  fit  squalis,  congruente  autem  reda  linea  AB  red«  CD,  congruet  et  A 
EB  portio  portioni  CFD.  Si.n.AB  congruet  ipfi  CD,  portio  aute  AEB  portioni  C 
(FD  non  congruet,fed'per'mutabitur,vtCGD ,  circulus  circulum  in  pluribus  quam 
•duobus  pundis  fccabit.etenirn  circulus  CGD  circulum  CFD  fecatin  pluribus  pir- 
fdis,quam  duobus, videlicet .fivpundis  CGD,  quod  rurfus  fieri  non  poteft.Non  igi 
tur  congruente  reda  linea  AB  redf  CD ,  non  congruet  et  ACB  portio  portioni  C 
.ED.  quare  congruet  et  ipfi  «qualis  erit .  In  aqualibus  igitur  redis  lineis  fimiles  cip- 
jculoru  portiones  inter  fe  «quales  funq  quod  oportebat  demonflrare, 

F.  C.  C  O  M  U  E  N  T  U  R  I  V '  $* 


Si  enim  AB  congruet  ipfi  C 
D;  portio  autem  AEB  portio? 

«i  CFD  non  congruet,fed  per? 
inutabitur,vt  CGD,  etreliqua. 

Si  enim  >AB  refla  linea  ipfi  CD 
congruente ,  portio  ^tEB  portum  € 

'FD  nbn  cbngruet3  circuferentia  eius 
vel  extra  ipfam  .AEB  cadit. ,  vel  in - 
tra3vel  partim  extra  partim  intra . 
cadat  primum  extra3vel  intra,  ergo. 

■in  eadem  -refla  linea  duae  circulorum  portiones  fimiles  &  inpqm 
ies  ex  eademparte  coufiituentur 3quod fieri  non poffie  imantecede-- 
te  demonfiratum  efi .  cadat  deinde  partim  extra,  partim  intra,vt 
CGD.cmiilus  igitur  cifculuni  mpluribus  quam  duobus  punflis  fe 
ita  fit. quod  itidem  fieri  no  potefi ,  ex  dpema  hifius. Euclides  autem 
primum  cafirn  velut  nimis  perfpicuum  omilfife  videtur. 

Sed  <dr  cuiufque  pr fdi Stomm  c&uerjum  etiam  .v er im.  efi,  quod 
ita  demonfirari  potefi. 

In  eadem  reda  linea,vel  in  «qualibus  redis  lineis 
«quales  circulorum  portiones  fimiles  funt. 

Si  fieri  potefi  3  fimt  primum  in  eadem  refla  linea  , 

*A  C  poruones  ^AB  C  ^AEC aequales  ,  fed  tamen  dijjrni- 
les :  nccejfe  erit  circumferentiam  y4.EC  neque  congruere 
circumferentiae \A  B  C  4  alioqui  &  aequales  effient  &,fi~ 
miles :  neque  extra  3  vel  intra  ipfam  cadere ,  aequales  enim 
non  effient  .  quare  relinquitur vt partim  intra, partim 

V;  f 


/ 
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tra  cadat .  qubd  fi  ita  fit ,  circulus  circulum  'mpluribus, quam  duobus  puntlis  fecabit.  quod  feri 
non  potefl.  Similiter  demonjlrabitur  neque  ex  altera  parte,  neque  in  aequalibus  retiis  lineis  con~ 
ftitui  pojfe  aequales  &  dijfimiles  dr  culor  m portiones nempe  altera  portione  alteri  aptata ;  vt 
fiiperius  ditium  eft  In  eadem  igitur  retia  linea  -vel  in  aequalibus  retiis  lineis  aequales  circulor /« 
portiones [miles  funt. quod  demonftrare  oportebat. 

PROBLEMA  III.  PROPOSITIO  XXV. 

Circuli  portione  data  deferibere  circulum^cuius  ea  portio  eft. 


Sit  data  circuli  pomo  ABC.  itaque  oportet  portionis  ABC  deferibere  circulu, 
cuius  eft  portio.Secetnr  AC  bifariam  in  D  :  et  a  pundo  D  ipfi  AC  ad  redos  angu¬ 
los  ducatur  DB;  et  AB  iungatur.vel  igitur  angulus  ABD  maior  eft  angulo  B  AD, 
13. primi.  vel  minor,vel  ipfi  «qualis.Sit  primum  maior  et  ad  redam  lineam  BA,atque  ad  da¬ 
tum  in  ea  pundnm  A  conflit uatur  angulus  BAE  «qualis  angulo  ABD;etDB  ad  E 
producatur,  iungaturq;  EC.  Quoniam  igitur  angulus  ABE  eft  fqualis  angulo  BA 
«.ftimi.  E, erit  et  BE  reda  linea  ipfi  EA  «qualis. et  quoniam  AD  eft  «qualis  D  C, communis 

aute  DE,du«  AD  DE  duabus  CD  DE  «quales  funt, altera  alteri;  et  angulus  ADE 
«qualis  angulo  CDE,redus.n.  vterque  eft. ergo  etbafis  AE  bafi  EC  eft  ?qualis.Sed 
oftenfa  eft  AE  «qualis  EB. quare  et  BE  ipfi  EC  eft  «qualis,  ac  propterea  tres  red« 
lines  AE  EB  EC  inter  fe  aquales  funt.centro  igitur  E ,  interuallo  autem  vna ip Ta¬ 
rum  AE  E  B  EC  circulus  deferiptus  etiam  per  reliqua  tranfibit  punda ,  et  circu¬ 
lus  deferiptus  erit.Quare  circuli  portione  data  deferiptus  eft  circulus;cuius  ea  por 
tio  eft.Sed  et  illud  conflat ,  portionem  ABC  femicirculo  minorem  efle ;  propterea 
quod  centrum  ipfius  extra  cadit .  Similiter  et  fi  angulus  ABD  fit  aqualis  angulo  B 
AD,fada  AD  «quali  vtriqueipfarum  BD  DC,  erunt  tres  red«  line?  AD  DB  D 
C  inter  fe  «quales,atque  erit  D  circuli  deferipti  ceiKrum,et  portio  ABC  fem/  circu 
lus.Si  vero  angulus  ABD  minor  fit  angulo  BAD,  conftituetur  ad  redam  lineam 
B  A,&  ad  pundum  in  ea  datum  A ,  angulo  ABD  «qualis  angulus  intra  portionem 
ABC.erit  centrum  in  ipfaDB, atque  erit  ABC  portio  femicirculo  maior .  Circuli 
igitur  portione  data  deferiptus  eft  circulus ,  cuius  portio  eft .  quod  facere  opor¬ 
tebat  . 

THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXVI. 


In  sequalibus  circulis  aquales  anguli  squalibus  infiftunt  circii 
ferentijs ,  fiue  ad  centra ,  fiue  ad  circumferendas  infiftaat. 

Sint  fquales  circuli  ABC  DEF, 

&inipfis  «quales  anguli  ad  cen¬ 
tra  quidem  BGC  EHF,  ad  circd- 
ferentias  vero  BAC  EDF.  Dico 
BKC  circumferentiam  circumfe- 
renti ?  ELF  «qualem  effe.  Iungan 
tur  enim  BC  EF.Etquonia  «qua 
les  funt  ABC  DEF  circuli,erut  et 
qu«  ex  cetris  «quales .  du«  igitur 
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BG  GC  duabus  FH,HF  equales  funt:&  angulus  ad  G  aqualis  angulo  ad'H  .  Ergo 
et  bafisBCbafi  EF  eft  ^qualis.Rurfusquonia  «qualis  eft  angulus  ad  A  angulo  ad 
D,  portio  BACllmiJis  erit  portioni  EDF.et  fiant  in  «qualibus  redis  lineis  BC  E 
F.  qug  autem  in  «qualibus  redis  lineis  fimiles  funt  circulorum  portiones  inter  fc 
«quales  funt.portio  igitur  BAC  portioni  EDF  eft  «qualis. Sed  et  totus  ABC  circu 
1  us  fqualiseft  toti  DEF.ergo  et  reliqua  circumferentia  BKC  reliqu^  ELF  «qualis 
erit.In  «qualibus  igitur  circulis  «quales  anguli  «qualibus  infiftunt  circuferentiis, 
fiue  ad  centra  fiue  ad  circumferentias  infiftat.quoa  oportebat  demonftrare. 

-r  "  JVC.  C  0  M  M  EN  T  R  I  F  S. 

Similiter  demonftrabitur  in  cifdem  circulis ,  &  propofitio  magis  vnluerfalis  erit  boc  modo. 
In  eifdem  vel  «qualibus  circulis  «quales  anguli  «qualibus  infiftunt  circumferen 
Jtiis,fiue  ad  centra,fiue  ad  circumferentias  infiftant. 

THEOREMA  XXIIII.  PROPOSITIO.  XXVII. 


In  aqualibus  circulis  anguli ,  qui  aqualibus  infiftunt  circumfe 
fentijsinter-fe  asquales  funt  5  fiue  ad  centra  ,-fiue  ad  circumferen¬ 
tias  infiftant. 

C  In  «qualibus  enim  circulis  ABC 
DEF ,  fqualibiis  circumferentiis  BC 
EF  infiftant  anguli  ad  centra  quidem 
BGC  EHF,  ad  circumferentias  vero 
BAC  EDF. Dico  angulum  BGC  an¬ 
gulo  EHF ,  et  angulum  BAC  angulo 
EDF  «qualem  efle ,  Si  quidem  igitur 
angulus  BGC  «qualis  fit  angulo  EH 
F,manifeftum  eft  angulum  quoque  B 
AC  angulo  EDF  clfe  ^qualem.Sin  mi 
mis,vnusipforumeftmaior.fitmaiorBGC,etcbnftituaturad  redam  lineam  BG^ 
£t  ad  pundum  in  ipfa  G  angulo  EHF  «qualis  angulus  BGK.  «quales  autem  anguli 
«qualibus  infiftunt  circumferentiis ,  quando  ad  centra  fuerint.Ergo  circumferen¬ 
tia  BK  «qualis  eft  circumferenti^  EF.Sed  circumferentia  EF  equalis  eft  ipfi  BC.er- 
et  BKipfi  BC  eft  f qualis, minor  maiori,  quod  fieri  non  pot .  Non  igitur  in«qua 
lis  eft  angulus  BGC  angulo  EHF.  ergo  eft  «qualis .  atque  eft  anguli  quidem  BGC 
dimidius  angulus  qui  ad  A j  anguli  vero  EHF  dimidius  qui  ad  D  •  angulus  igitur 
qui  ad  A  angulo  qui  ad  D  eft  «qualis.In  f qualibus  igitur  circulis  anguli ,  qui  £qua 
libu.s infiftunt  circumferentiis  inter  fe  «quales  funt  fiue  ad. centra, fiue  ad  circumfe 
fentias infiftant.  quod  oportebat  demonftrare. 


¥.  C.  C  0  M  M  E  N  T  ^  R  l  F  S. 

■  Eadem  demonfiratio  erit ,  fi  anguli  aequalibus  circumfer  entijs  eiufdemcit culi  infiftant ,  rt 
propofitio  magis  vniuer falis  fiat ,hocpaffo. 

+  In  eifdem  vel  fqualibus  circulis  anguli ,  qtii  «qualibus  infiftunt  circumferentiis 
inter  fe  «quales  iunt,fiue  ad  centra,fiue  ad  circumferentias  infiftant. 


THEOREMA  XXV.  PROPOSITIO  XXVIII. 


In  aqualibus  circulis  aquales ,re&£  iine^  circumferentias  equa¬ 
les  auferunt ,  maiorem  quidem  maiori ,  minorem  vero  minori. 

&’•  •  •  -  M  s  Sint 


4.  primi. 

Diffi.tr. 

t4.hoius. 


nj.primi. 
Ex  anteear 
denK. 


i.huius. 
JDiffi.i. 
8. primi, 
i6,huius. 


3  huius, 

if.hmus, 
PifK.fi 
4. primi. 


evclid.  e  li  m  e  n  t. 


Sint  aquales  circuli  AB  C  DEF; 
et  in  ipfis  aquales  redf  linef  BC 
EF ,  qua  circumferentias  quidem 
BAC  EDF  maiores  auferant,  cir¬ 
cumferentias  vero  BGC  EHF  mi 
liores .  Dico  circumferentiam  B  A 
C  maiorem  maiori  circumferen  - 
tia  EDF,  et  minorem  circumferen 
tiam  BGC  minori  EHF  aqualem 
effe.  Sumatur  enim  centra  circulorum  K  L,iunganturq;  BK  KC  EL  LF.  Et  quo¬ 
niam  circuli  equales  funt,erunt  et  q  ua;  ex  centris  fquales.  dua  igitur  BK  KC  funt 
fquales  duabus  EL  LF:et  bafis  BC  aqualis  eft  bafiEF  .  Ergo  angulus  BKC  angulo 
ELF  eftaqualis:a,qnales  autem  anguli  fqualibus  infiftunt  circumferentiis,  quando 
ad  centra  fuerint.quare  cirumferentia  BGC  aqualis  eft  circumferentia  EHF .  Sed 
ct  totus  ABC  circulus  toti  DEF  eft  fqualis.reliqua  igitur  circumferentia  BAC  reli 
que  EDF  aqualis  erit.  Ergo  in  aqualibus  circulis  aquales  reda  linea  circumferen¬ 
tias  aquales  auferunt ,  maiorem  quidem  maiori ,  minorem  vero  minori .  quod  de- 
monftrare  oportebat. 


THEOREMA  XXVI.  P  R  O  P  O  S  I  T  I  O  XXIX. 


In  aequalibus  circulis  >  aquales  circumferentias  aequales  redae 
lineae  fubtendunt. 

Sint  aquales  circuli  ABC  DEF: 
ct  in  ipfis  aquales  aftiimantur  cir- 
cuferentia  BGC  EHFretBC  EF 
iungantur  .Dico  redam  lineam  B 
C  reda  EF  aqualem  efle .  Suman¬ 
tur  enim  centra  circulorum  K  L, 
ct  iungantur  BK  KC  EL  LF.quo 
niam  igitur  circumferentia  BGC 
eft  f  qualis  circumferentia  EHF ,  erit  et  angulus  BKC  angulo  ELF  f qualis.Et  quo¬ 
niam  circuli  ABC  DEF  funt  aquales,et  qua  ex  centris  fquales  erunt,  duf  igitur  B 
K  KC  funt  aquales  duabus  EL  LF;  et  fquales  angulos  continent,  quare  bafis  BC 
bafi  EF  eft  fqualis.In  f  qualibus  igitur  circulis  aquales  circumferentias  fquales  re¬ 
da  linef  fubtendunt. quod  oportebat  demonftrare. 


F.  C.  COMMENTARI  V  S* 


Non  aliter  etiam  in  duabus  antecedentibus  cum  demonjlrationes  egdem  fmt ,  propofitiones 
magis  vniuerfales  fieri poterunt, in  kunc  modum. 

In  eifdem  vel  aqualibus  circulis  fquales  reda  linea  circumferentias  fquales  au¬ 
ferunt, maiorem  quidem  maiori, minorem  vero  minori. 

In  eifdem  vel  fqualibus  circulis  aquales  circumferentias  aquales  redf  linef 
Elbtendunt. 

Sed  cy  harum  qnoddammodo  comer  fas ,  atque  alias  his non  dijjimiles  dcmonflrare  hoc  loca 
non  inutile  arbitrati  fumus.  •  ^ 


T  R  O  T  O  S  I  T  I  pAi.y;!v:itiT 

Si  aquales  reda  linea  aquales ,  et  fimiles  circumferentias  auferant,  circuli  fqua 
les  erunt,quorum  illa  funt  circumferentia. 


Si  enim 
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L  r  B  £  R  II  I. 

Si  enim  fieri  pot efi 3  fmt  circuli  ing  quales ,  &  in  ma, 
lori  circulo  UBC3  circa  idem  centrum  G  aequalis  rni - 
nori  defcribatur  DEF:&  iugatur  UG  GC  DG  GF , 
ita  yt  pundum  F  cadar  in  reda  linea  GC :  &  UGfe- 
cet  circulum  DFF  in  H .  Quoniam  igitur  redae  lineae 
tAC  DF  aequales  fiunt,  erit  angulus  UGC  minor  an¬ 
gulo  DGF  quod  deinceps  demonfirabitur.  quare  cir¬ 
cumferentia  HF  minor  erit  circumferentia  DF .  Sed 
circumferentiaHF  fimilis  e(l  circumferentiae  UC3  ex 
1 2  diffinitione  huius .  in  ipfis  enim  idem  angulus  ^ IGC 
fonfifi.it. ergo  circumferentia  DF  circumferentiae  UC 
non  efi  fimilis.  at  qui  fimilis  ponebatur,  quod  efi  abfiur- 
dum.  non  igitur  circuli  in  aequales  fiunt,  ergo  aequales 
ejfe  neceffarium  efi.  Ut  y ero  angulum  UGC  minorem 
ejfe  angulo  DGFjta  demonfir  abimus. 

Intelligatur  triangulum  UGC  feorfim ,  &  triangu 
H  DGF pundum  D  in  Ufiatuatur ;  &  pundum  F  in 
C. fiunt  enim  UC  DF  inter  fe  aequales,  cadet  triangu¬ 
lum  DGF  intra  triangulum  UGC.  quare  ex  2 1  primi 
libri  angulus  UGC  minor  efi  angulo  DGF.  quod  def- 
monfirare  oportebat. 

T  K  0  T  0  S  I  T  l  0.  IT. 

In  circulis  in? qualibus  ?quales  re&?  line?  difsimiles  circumferentias  auferunt. 

Hoc  autem  ex  ijs3quae  nos  proxime  demonfir auimus per fifiicue  apparct.aequales  enim  redae 
lineae  UC  D  F  difsimiles  auferunt  circumferentias. 

TROTOSITIO.  III. 

In  circulis  inaequalibus  fimiles  circumferentias  inaequales  re<5tae  lineae  fubtedut. 

Et  hoc fimiliter  apparet  ex  ante  demonfir atis.  repetatur  erim  eadem  figura}  &  iungatur  HF. 
Itaque  quoniam  triangulum  DGF  duo  later  a  DG  GF  aequalia  habet  duobus  lateribus  IIG  GF 
trianguli  HGF ,  &  angulum  DGF  maiorem  angulo  HGF,erit  bafis  DF  bafi  HF  maior.  Sed  reda 
linea  UC  efi  aequalis  ipfiiDF.  ergo  UC  HF  ing  quales  fiunt ,  c 'T  fimiles  circumferentias  fiubtendut . 
quod  oportebat  demonfir  are. 

TROTOSITIO  IIII . 

Similes  et  in?quales  circumferentias  inaequales  rect?  line?  fubtendunt. 

Si  enim  redae  lineae  aequales  fint3&  circuli  item  aequales 3erunt  circumfer entiae3quas  fub¬ 
tendunt  3  &  aequales  &  fimiles .  Si  yero  circuli  fint  ing  quales  3  circumferentiae  difsimiles  erunt, 
quod  non  ponitur.  Similes  igitur  &  ing quales  circumferentias  jag  quales  redae  lineae  fubtendunt . 
quod  dmonftrare  oportebat. 

PROBLEMA  XIIII.  PROPOSITIO.  XV. 

Datam  circumferentiam  bifariam  fecare . 

Sit  data  circumferentia  ADB.  oportet  ADB  circumfe 
tentiam  bifariam  fecare.Iungatur  AB,  &  in  C  bifariam  fe 
cetur:a  punfto  autem  C  ipfi  AB  ad  reftos  angulos  duca¬ 
tur  CD,  &  iungantur  AD  DB.  Quoniam  igitur  AC  eft 
«squalis  CB,  communis  autem  CD,  duae  AC  CD  duabus- 
*  BC, 


D 


4-pi'nni. 

aS.huius. 


3E  V  C  L  ImD.3  E  t  I  MI  E.  N  T. 

B  C  CD  «quales  funt :  et  angulusACD  «qualis. angulo 
BCD,  redus  enim  vterque  eft  :  ergo  bafis  AD  bafi  DB  eft 
fqualis.fquales  autem  red«  lines  circumferendas  squa¬ 
les  aufer  urtt3maiorem  quidem  maiori,  minorem  vero  mi¬ 
nori  .'et eft  vtraque  ipfarumAD  DB  circumferentiarum 
femicirculo  minor. quare  circumferentia  AD  circumferen¬ 
tia:  D  B  gqualis  erit.data  igitur  circumferentia  bifariam  fe 
da  eft. quod  facere  oportebat. 

THEOREMA  XXVII.  PROPOSITIO  XXXI. 


j. primi. 


ji  primi, 
ij.primi. 

I7.primi. 

ii.huius. 


/ 


In  circulo  angulus, qui  in  femicirculo  re&us  eft*  qui  vero  in  nU 
iori  portione  minor  eft  re<fto,&  qui  in  minori  maior  redo  5  &  infu 
per  maioris  quidem  portionis  angulus  recto  maior  eft, minoris  ve 
ro  portionis  angulus  recto  minor. 

Sit  circulus  A  B  C  D  cuius  diameter  B  C ,  centrum 
autem  E;  ctiungantur  BA  AC  AD  DC.  Dicoangu 
Ium  quidem,  qui  eft  in  femicirculo  BAC  redum  efle; 
qui  vero  in  portiorie  ABC  maiore  femicirculo,  videli 
cet  angulum  ABC  minorem  efle  redo,  et  qui  in  por¬ 
tione  ADC  minore  femicirculo,  hoc  eft  angulu  ADC 
redo  maiorem  .  iungatur.AfL,  etB  A.adF  produca-; 
tur.  Itaque  quoniam  BE  eft  squalis  E  A ,  erit  et  angu 
lus.EAB,  angulo  EB A  squalis .  Rurfus  quoniam  AE 
eft  ^qualis  EC ,  et  angulus  ACE  angulo  CAE  aqualis 
erit.totus  igitur  angulus  BAC  eft  squalis  duobus  ABC  ACB  angulis.eft  autem  et? 
angulus  FAC  extra  triangulum  ABC,  duobus  ABC  ACB  squalis .  angulus  igitur 
B  AC  eft  aqualis  angulo, FAC.  ac  propterea  v,terque  ipforum  redus.Quare  in  femi 
circulo  BAC  angulus  BAC  redus  cft.et  quoniam  trianguli  ABC  duo  anguli  ABC 
BAC  duobus  redis  funt  minores ,  redus  autem  BAC ,  erit  ABC  angulus  redo  mi 
nor, atque  eft  in  portione  ABC  maiore  femicirculo .  Quod  cum  in  circulo  quadri- 
laterum  fit  ABCD,  quadrilaterorum  vero ,  qui  in  circulis  deferibuntur, anguli  op- 
pofiti  duobus  redis  fint  aquales :  erunt  ABC  ADC  anguli  squales  duobus  redis.' 
Ct.anguius  ABC  minor  eft  redo. reliquus  igitur  ADC  redo  maior  erit ,  atque  eft' 
in  portione  ADC  minore  femicirculo.  Dico  prfterea  maioris  portionis  angulum*» 
qui  continetur  ABC  circumferentia  et  reda  linea  AC  redo  maiorem  efle ;  angulu 
vero  minoris  portionis  contentum  circumferentia  ADC,  et  reda  linea  A  C  redo 
minorem,  quod  quidem  perfpicue  apparet.  Quoniam  enim  angulus ,  qui  redis  li¬ 
neis  BA  AC  continetur  redus  eft ,  erit  et  contentus  ABC  circumferentia,  et  reda 
linea  AC  redo  maior .  Rurfus  quoniam  angulus  contentus  redis  lineis  CA  AF  re 
dus  eft,  erit  qui  continetur  reda  linea  C  A,  et  A  D  C  circumferentia  minor  redo* 
In  circulo  igitur  angulus  qui  in  femicirculo  redus  eft,  qui  vero  in  maiori  portione 
minor  eft  redo,  et  qui  in  minori  maior  redo.et  infuper  maioris  quidem  portionis 
angulus  redo  maior  eft :  minoris  vero  redo  minor,  quod  demonftrare  oportebat. 

ALITER  demoftrabitur  angulu  B  AC  redu  efle.  Quonia  enim  angulus  AEC 
duplus  efPanguli  B  AE,  etenim  duobus  interioribus ,  et  oppofitis  eft  «qualis:eft  au 
temet  AEB  duplus  ipfius  EAC:  anguli  AEB  AEC  anguli  BAC  dupli  erunt  .  Sed 
etAEB  AEC  anguli  duobus  redis  funt  «quales,  ergo  angulus  BAC  redus  eft. 

quod  demonftrare  oportebat. 


T, 


COROLLARIV  M. 


Ex  hoc  manifeftum  eft,  fi  triagulivnus  angulus  fit  aqualis  duo-» 

bus 
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bu$,eum  redum  efle ;  propterea  quod  &  qui  deinceps  eft ,  ijfdem 
eft  gqualis.  quando  autem  anguli  deinceps  funt  aquales  ,  necefta- 
rio  redi  funt , 

$  C  H  0  L  I  V  M. 

Si  fimieirculi  omnes  ob  fimilitudinem  aquales  angulos  fufcipiunt  , 
nempe  retlos  ,  maiores  autem  portiones  fufcipiunt  retiis  minores ,•  perjfti 
suum  esi  cum  fi miles  fi nt  aquales  fuftipere  angulos  .  quo  enim  maiores 
funt ftmicirculis  ?  eo  retium  angulu  diminuunt :  fi  militer  et  minores  Je^ 
micircuhs  retium  proportione  augent.  Ergo  fimiles portiones  aquales  fu~ 
fipiant  angulos  necejfe  eil  .portionum  autem  anguli, quod  heterogenei 
fint ,  refietlu  rethlineorum  ,fiwt  enim  mixti  ,  cum  illis  non  compar  an 
tur  determinata  magnitudine ,  nifii  maioritate  tantum 3<~vt fic  dicam,& 
minor  it at  e  .  Quamobrem  contingit  maiore  portione  ad  minorem  proce¬ 
dente  per  medium  circulum,  angulum  ipfius  maiorem  fimpliciter  retlo 
ad  minorem  procedere,  &  non  per  retium  .  retlus  enim  magnitudo  de¬ 
terminata  eft.  Videbitur  autem  hoc  admirabile  ejfie,nam  qua  in  contra¬ 
ria  tranfmutantur  ,pcr  media  tranfire  conjueuerunt.  Sed  et  in  alijs  inue 
nire  licet  hoc  modo  oppofeta  abfique  medio,  etenim  qua  circulum  compre 
hendit  Une  a,  cum  conuexa fit ,  et  caua,  retia  non  eft . 

THEOREMA  XXVIII.  PROPOSITIO  XXXII. 

Si  circulum  contingat  quaedam  reda  linea  ^  acontaduautem 
In  circulum  ducatur  reda  linea  ipfum  fecans ;  anguli  quos  ad  con 
tingentem  facit, aquales  erunt  ijs,  qui  in  alternis  circuli  portio¬ 
nibus  confiftunt» 

Circulum  enim  ABCD  contingat  quardam  reda 
linea  EF  in  B,et  a  pundo  B  ad  circulum  AB  CD  du 
catur  reda  linea  BD  ipfum  vtcumque  fecans .  Dico 
angulos,quos  BD,cum  EF  contingente  facit,£qua- 
les  eflfe  iis,qui  in  alternis  circuli  portionibus,  conii- 
Eunt ,  hoc  eft  angulum  FBD  efie  «qualem  angulo, 
qui  coftituitur  in  D AB  portione ,  videlicet  ipfi  DA 
15,-angulum  vero  EBD  f qualem:  angulo  DCB  ,  qui 
in  portione  DCB  conftituitur. Ducatur  enim  a  pun 
do  B  ipfi  EF  ad  tedos  angulos  B  A:et  in  eircumfe 
rentiaBD  fumatur  quod  vispundum  Qiunganturq;  AD  DC  CB.QuonLam  igi¬ 
tur  circulum  ABCD  contingit  quadam  redilinea  EF  in  pundo  B:et  a  contadu  B 
ad  rcdos  angulos  contingentidudaeft  BAjerit  in  ipfa  BA  centrum  ABCD  circu- 
Ji,quare  B  A  eiufde  circuli  diameter  eft ,  et  angulus  ADB  in  femicirculo  eft  redus. 
reliqui  igitur  anguli  B  AD  ABD  vni  redo  aquales  funt .  Sed  et  ABF  eft  redus.  er¬ 
go  aagulu^  ABF  «qualis  eft  angulis  B  AD  ABD .  communis  auferatur  ABD. reli¬ 
quus  igitur  DBF  ei,  qiu  in  alterna  circuli  portione  confiftit,  videlicet  angulo  B  AD 
®ft  gqualiS.Et  quoniam  in  circulo  quadrilaterum  eft  ABCD,  et  anguli  eius  oppofi- 

ti  «quales 


n.piimf. 


I9.huius. 
Ex  antecc 
dente, 
ji.primi. 
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ii.huius.  fi  a-quales.fiint  d.uobii^  redis;  erunt pBF  DBE  anguli  angulis  BAD  BCDaqul- 

'las.quorum  BAD  oftenfus  eft  aqualis  ipfiDBp.  ergoreiiquus  DBEei,qui  in  alter¬ 
na  circuli  portione  PCB  coaftituituF,vid!elicetipfi  DCB  aqualis  erit.  Si  igitur  cir¬ 
culum  contingat  quadam  reda  linea, a  contadu  vero  in  circulum  ducatur  r.ed.a  li¬ 
nea  ipfum  lecans;  angui  i,  quos  facit  ad  contingentem, aquales  erunt  iis,qui  in  alter 
nis  pirculi  portiombiis  coniiftimt.quod  oportebat  demonftrare. 

PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  XXXIII. 

In  data  reda  linea  defcribere  portionem  circuli.,  quse  fufcipiat 
fngulum  dato  angulo  redilineo  aqualem. 


Sit  data  reda  linea- AB, datus  autem  angulus  redilineus ,  qui  ad  C.itaque  opor* 
tetin  data  reda  linea  AB  defcribere  portione  circuli,qua  fufcipiat  angulum  fquar 
leni  anguIo,qui  eft  ad  C.  vel  igitur  angulus  ad  C  acutus  eft ,  vel  redus,vel  cbtufusl 
Sit  primum  acutus, vt  in  prima  figura,et  ad  redam  lineam  AB, et  ad  punftuiti  iri  ea 
agpnmi.  datum  A,conftituati{r  angulusB  Ap  angulo  qui  eft  ad  C  arqiialis.acntus  igitur  am 

1I’or^n,{'  gll'us  BAD,  et  a  pundo  A  ipfi  AD  ad  redos  angulos  ducatur  AE  ;fecetur  ante 
"’1  AB  bifariam  injgatque  appudoF  ducatur  FG  ad  redos augulosipfi  AB.-etGB  iu 

gatuK Quoniam  igitur  AF  eft  irqualisFB, communis  autem  FG ,  dug  AF  FGdua- 
4.pn«u.  BF  FG  arqualesiimt:  et  angulus  AFG  aqualis  angulo.  GFB.  ergo  bafis  AQ  baft 

<iB  eft  aiqu^lis Jt?;qnc‘centrb  G,interuailo  autem  AG  circulus  defcfiptus  tranftbit 
etiam  peivBi.defqrrbatur  etfit  ABE,iungaturq,-  EB.Quoniam  igitur  ab  extremitri- 
Corol.ic.hu  ^  diametri  AE?f  t  a  pnndo  A  ipfi  A  E  ad  redos  angulos  duda  eft  ADjipfa  AD  cim 
1US'  cillum  confinget.et  quoniam  circulum  A BE  contingit  qusedam  reda  linea  AD,  et 

Ex  antcce  -  |  contadu,qui  eft  ad  A  in  circulum  ABE  duda  eft  reda  linea  AB-.-erit  angulus  P  A 
cicure.  g  equalis  angulo’, qui  in  alterna  circuli  portione  conftiturtur ,  videlicet  ipfi  AEB. 

Sed  angulps  PABjm  gulo,  qui  ad  C  eft  aqualis .  ergo  et  angulus  ad, C  angulo  AEB 
sequajis  erit .  In  data  igitur  reda- linea  AB.  portio  circuli  defcripta-  eft  AEB ,  fufci- 
pie ns  angulum  AEB  dato  angulo, qui  acLC  jequaleifltSit  deinde, angulus^  qui  ad. G 
redus. et  oporteat  rurfus  in  reda  linea  AB  defcribere  circuli  portionem ,  qu?  fufci 
i}, pruni.  piat  angulum  stqualeirfredo  angulo, qui  eft;:  ad  C.conftituatur  enim  rurfus  angulo 
redo,qui  ad  Cfqualis. angulus  B-ADivtin  fecfida  figura,  feceturq;  AB  bifaria  inF* 
et  centro  F,interuallo  autem  alterutra  ipfarum  AF  FB  ci r c u  1  ii s  d efcr i  b at u r  AEIE 
ergo  AD  reda  linea  circulum  A  BE  contingit ,  pr&pterea  qtidd  redtis1  e#<qiii  ad  A 
angulus, et  angulus  BAD  sequaris  auguIo,qui  eft  in  portione  AEB  :  redii  s  enim  et 
ipie  eft,in  femicirculo  confiftestfed  BAD  aqualis  eft  ei  qui  ad  C. Ergo  et  qui  in  pof 
tione  AEB  ei  ,.quriad  C  eft  aqualis,  defcripta  igitur  eft  rurfus  ’in  AB  reda  linea, 
portio  circuli  A EB,fufcipiens  angulum  angulo  redo, qui  ad  C  fqualem  .  Denique 
■i  fit  angulus  ad  G  .obtufus,et  ad  redam  lineam  AB,etad  pundum  A  coriftituatur  ip 
li  aqualis  angulus  BAP,vthet  in  tertia  figura,et  ipfi  AD  redgEneae  ad  redos  an^ 
gulos  ducatur  AE: fe cet  ur  q; aurr  Ius  AB  bifariam  in  E.s  ipfi  vero  AB  ducatur  ad-  tet 
dos  angulos  FG,et  GB  iungatur.Et  quoniam  AF  eft  pqualis  FB,commiinis  autem 
FG.dug  AF.  FQ  duabus  BF  FG  aquales  fmit,et  angulus.  AFG  angtdoBFG  equa¬ 
lis. 
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lis.bafis  igitur  AG  eft  aqualis  bafi  GB. Quare  centro  G ,  interuallo  autem  AG  cir-  4-piij»i. 
culus  deferiptus  etiam  per  B  tranfibit.tranfeat  vt  AEB  .  Et  quoniam  diametro  AE 
ab  extremitate  ad  redos  angulos  duda  eft  AD,ipfa  AD  circulum  AEB  continget:  Corol.i6.hu 
et  a  contadu,qui  ad  A  duda  eft  AB  .  quare  angulus  BAD  ei ,  qui  in  alterna  circuli  ,us' 
portione  AHB  coftituitur  eft  gqualis.Sed  BAD  angulus  ttqualis  eft  angulo,  qui  ad 
C.angulus  igitur,qui  in  portione  AHB  angtilomui  ad  C  «xqualis  erit.Ergo  in  data 
reda  linea  AB  deferipta  eft  AHB  circuli  portio,fufcipiens  angulum  aequale  ei ,  qui 
eft  ad  C.  quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  VI.  PROPOSITIO  XXXII1I. 

A  dato  circulo  portionem  abfeindere  ^  quse  fufeipiat  angulum 
dato  angulo  re&ilineo  sequalem. 

Sit  datus  circulus  ABC :  datus  autem  angu¬ 
lus  redilincus.qui  ad  D.oportet  a  circulo  ABC 
portionem  abfeindere ,  qug  fufeipiat  angulum 
angulo  qui  ad  D  aqualem.  Ducatur  reda  linea 
EF  circulum  ABC  in  pundo  B  contingens:  et 
ad  redam  lineam  BF ,et  ad  pundum  in  ea  B  co 
ftituatur  angulus  FBC  angulo  qui  eft  ad  D  ae¬ 
qualis.  Quoniam  igitur  circulum  ABC  contin¬ 
git  quasdam  reda  linea  EF  in  B  pundo,  et  a  co- 
tadu  B  duda  eft  BC,  erit  angulusFBC  aqualis 

ei,qui  iii  alterna  circuli  portione  coftituitur.Sed  FBC  angulus  angulo  qui  ad  D  eft 
stqualis.ergo  et  angulus,qui  in  portione  B  AC  angulo  qui  ad  D  aequalis  erit.  A  da 
to  igitur  circulo  ABC  abfeifla  eft  portio  quxdam  BAC  fu fcipi ens  angulum  dato 
angulo  redilineo, qui  eft  ad  D,aequalem. quod  facere  oportebat. 

THEOREMA  XXIX.  PROPOSITIO  XXXV. 

Si  in  circulo  dux  redae  linea?  fe  fe  mutuo  fecent  redangulum 
portionibus  vnius  contentum  aquale  eft  ei  >  quod  alterius  portio¬ 
nibus  continetur. 

In  circulo  enim  ABCD  duae  redg 
lineae  AC  BD  fe  fe  mutuo  in  pun¬ 
do  E  fecent.Dico  redangulum  con 
tentum  AE  EC  gquale  effe  ei,  quod 
DE  EB  continetur.  Si  igitur  AC  B 
D  per  centrum  tranfeant,  ita  vt  E  fit 
cetrum  A  B  CD  circuli ;  manifeftum 
eft  aqualibus  exiftetitlbiis  AE  EC 
DE  EB,et  redangulum  contefttum 
AE  EC  f quale  dfe  ei,qnod  DE  EB 
continetur.Itaque  AC  DB  non  tranfeant  per  centrum;ec  fumatur  centrum  circu¬ 
li  ABCD  qubd  fit  FreiafeF  ad  redas  lineas^AC  DB  perpendiculares  ducantur  FG 
SFHdungantiirq;  FB  FC  FE. Quoniam  igitur  reda  quadam  linea  GF  per  centrum 
duda  redam  lineam  quandam  AC  noududam  per  centrum  ad  redos  angulos  fe- 
cat,  et  bifariam  ipfam  fecabit  .  quare  AGipilGC  eft  a?qualis.Et  quoniam  redali-  j.hmus. 
nea  AC  feda  eft  in  partes  squales  in  pundo  G ,  et  in  partes  in^quales  in  E,erit  re-  5. fecundi, 
dangulum  AE  EC  contentum  vnacum  ipfiiis-EG  quadrato,equale  quadrato  ex 
GC.commune  addatur  ex  GF  quadratum. ergo  redagulum  AEC  vna  cumiis,qme 
cxEG  GF  quadratis  aquale  eft  quadratis  ex  CG  GF.Sed  quadratis  quidem  exEG 


£7.hmlu«. 
13. primi. 


47-ptfmii 


iS.huius, 

^.fecundi. 


j.hujus, 

fecundi. 
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GF  «quale  eft  quadratu  ex  FE:qua- 
dratis  vero  ex  CG  GF  «  quale  quod 
ex  F C  quadratum,  redangulum  igi 
tur  AEC  vna  eu  quadrato  ex  FE  «- 
quale  eft  quadrato  ex  FC.  eft  autem 
CF  «qualis  F  B.Ergo  redangulum 
AEC  vna  cum  quadrato  ex  EF  «qua 
]e  eft  ei, quod  ex  FB  quadrato.  Eade 
ratione  et  redangulum  DEB  vna  cu 
quadrato  ex  FE  aquale  eft  quadrato 
cxFB.  oftenfumaute  eft  etredagulum  AECvnaeum  quadrato  cxFE  «quale  ei* 
quod  exFB  quadrato,  ergo  re.dagiilum  AEC  vna  cum  quadrato  ex  FE  aquale  eft: 
redangulo  DEB  vna  cum  quadrato  ex  FE. commune  auferatur  quod  ex  FE  quadra 
tum. reliquum  igitur  redagulum  AEC  reliquo  DEB  redagulo  aquale  erit.  Quare 
fi  in  circulo  due  red£  lines  fe  fe  mutuo  fec£t,redangulu  portionibus  vnius  cotentii 
Squale  eft  ei,quod  alterius  portionibus  continetur,id  quod  demoftrare  oportebat» 

THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO.  XXXVI. 

Si  extra  circulum  aliq  uod  pun&um  fumatur  ?  et  ab  eo  in  circii- 
lum  cadant  dux  re&g  li nex ,  quarum  altera  oAuidem  circulum  fe- 
cet?  altera  vero  contingat;  rectangulum ,  quod  tota  fecante^  et 
exterius  affumpta  inter  punctum  ,  et  curuam  circumferentiam 
continetur ,  aquale  erit  eu  quod  a  contingente  fit  quadrato. 

Extra  circulum  enim  ABC  fu 
matur  aliquod  pundum  D,ct 
ab  co  ad  didum  circulum  cadat 
dux  red£  line«DCA  DB:  etD 
CA  quidem  circulum  ABC  fe- 
cet;DB  verp  contingat  .Dico  rc 
dagulum  ADC  quadrato,quod 
fitexDB  «quale  efie.Vel  igitur 
DCAper  centrum  tranfit,  vel 
non.tranfcat  primum  per  cen¬ 
trum  circuli  ABC, quod  fit  F:  et 
FB  iungatur .  erit  angulusFBD 
redus.Itaque  quoniam  reda  li¬ 
nea  AC  bifariam  feda  eft  inF, 
et  ipfi  adiicitur  CD;  redangulu 
AD  C  vna  cum  quadrato ,  quod 
exFC  «quale  erit  ei,quod  fit  ex  FD  quadrato.«quaIis autem  eft  CF  ipfi  FB.  ergo  re 
dangulu  ADC  vna  cum  quadrato  quod  exFB  «quale  eft  quadrato  ex  FD. Sed  qua 
drarum  exFD  eft  f  quale  quadratis  ipfarum  FB  BD;  redusenim  angulus  eft  FBD. 
redagulum  igitur  ADC  vna  cum  quadrato  ex  FB  squale  eft  ipfarum  FB  BD  qua 
dratis .  commune  auferatur  quadratu,quod  exFB. ergo  reliquum  ADC  redangu 
lum  quadrato  quod  fitd  contingente  DB  squale  erit.  SedDCA  non  tranfeat  per 
centrum  ABC  circuli :  fumaturq;  centruE,et  ab  ipfo  E  ad  AC  perpendicularis  aga 
tur  EF:etiungantur  EB  EC  ED.redus  igitur  eft  EFD  anguIus.Et  quoniam,  reda  li 
nea  qu«dam  EF  peir  centrum  duda,re.dam  lineam  quandam  AC  no n  dudam  per 
centrum  ad  redos  angulos  fe£at,et  bifariam  ipfam  fecabit.  quare  AF  ipfi  FC  eft  «- 
qualis.  Rurfus  quoniam  reda  linea.  AC  bifariam  feda  eft  in  F ,  atqueipfi  adiicitur 
CD,erit  redangulum  ADC  vna  cum  quadrato  ex  FC  «quale  qundrato  ,  OUpd  ex 
FD.com  mune  apponatur  quod  ex  FE  quadratum  .  redangulum  igitur  AD  C  vna 

cum 
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cum  quadratis  ex  CF  FE  eft  aquale  quadratis  ex  DF  FE.  fed  quadratis  quidem 
ex  DF  FE  squale  eft ,  quod  ex  DE  quadratu;etenim  redus  eft  angulis  EFD  qua¬ 
dratis  vero  ex  CF  FE  aequale  eft  quadratum  ex  CE-ergo  ledangulum  ADC  vna 
cu  quadrato,quod  ex  CE  eft  aquale  quadratQiex  EDsqnalis  autem  eft  CE  ipfi  EB„ 
redangulum  igitur  ADC  vna  cum  quadrato  exEB  aquale  eft  ei, quod  ex ED  qua¬ 
drato.  fed  quadrato  exED  squalia  funt  quadrata  ex-EB  BD;  fi  quidem  redus  eft 
angulus  EBD. ergo  redangulum  ADC  vna  cu  quadrato  exEB  squale  eft  eis  ,  qus 
ex EB  BD  q uadratis. commune  auferamur  quadratum  ex  EB.fpIiquum  igitur  AD 
C  redangulum  quadrato, quod  fit  ex  DB  squale  erit.Si  igitur  extra  circulum  ali¬ 
quod  pundum  Aunku&ct  qti£  deincepsTunt.q  uod  dportebat  demonftrare. 


E:  C.  C  0  M  M  E  N  T  lA  R-  I  V  S . 


Ex  proxime  demonflratis  duo  corollaria  fcqaunturyvt  et  adnotauk  Campanus. nempe  hpc. 

Si  a  pudo  extra  circulum  fumpto  ducatur  in  circulum  quotcumque  rede  line?, 
ipfum  fecantesjredanguki  qiiCtotisIetTearum  portionibus  extrinfecis  cotinentur, 
inter  fe  squalia  funt;quod  fingula  quadrato  lines  contingentis  fint  squalia. 

A  pundo  extra  circulum  fumpto  dudf  dus  reds  lines  circulum  contingen¬ 
tes  inter  fe  squales  funt.etenim  vtriufqpe  ipfaru.iri,.  quadrata  funt  cqualia  redangu 
Jo,quod  reda  linea  ab  eodem  pundo  duda,q  119  circulum  fecet,et  eius  portione  ex 
trinfeca  continetur  •  ergo,  et  ipfs  linejg  squales  fint  ne  cede  eft  *  neque  vero  plures 
quam  dusefle  poffunt,  quod  exdemonftratis  in  odauo  huius  perfpicue  apparet. 

THEOREMA  XXXI.  '  P  R  O  P  O  S  I  T  I  O.  XXXVII. 

Si  extra  circulum  fumatur  aiiquGd-pundum3atque  ab  eo  in  cir¬ 
culum  cadant  dugred^  lineae , .quarto  altera  quidem  circulum  fe 
cet ,  altera  vero  incidat ;  fit  autem  quod  tota  fecante ,  et  exterius 
alfumpta  inter  pundum ,  et  curuam  circumferentiam  continetur, 
aquale  ei  ,quod  ab  incidente  fit  quadrato  .'  incidens  linea  circu¬ 
lum  continget. 

Extra  circulum  enim  ABC  fumatut  aliquod  pundum  t>  . 

D, atque  ab  ipfo  in  circulum  cadant  dus  reds.lines  DC  ■  ,.-f  J\'jh  rfi£U 
A  DB,-  etDCA  quidem  circulum  fecet,DB  vero  incidat, 
fitq;  redangulum  ADC  fquale  quadratofquod  fit  ex  D 
B.  Dico ipfam  DB  circulum  .ABC,  eontifigere * ..Ducatpr  p  v  ■ 
enim  reda  linea  DE  contingens  circulum.  ABC,  et  fuma  '  />'  /  .  I  ” 
tur  circuli  ABC  centrum  quod  fit  F ,  mhgahtiircr;  FE  FB r  >£:/f.iY/0  T  ; 

FD.  ergo  angulus  FED  redjjjtjeft ,  EgqapmaniPE  cirqu-  ^  j  , 


Ium  ABC  contingit ,  fecat  autem  DCA,  redangulum  A' 


) 


BC  squale  erit  quadrato  quod  ex  DE .  lf’d  redangu¬ 
lum  ADC  ponitur  squale  quadrato,  quod  ex  DB  .  qua¬ 
dratum  igitur  quod  ex  DE  qiladr-atb  ex DBis quale  erit; 
ac  propterea  linea  DE  ipfi  D$  sqp^li§>::e%^jutem  et  FE 
gquaiisFB  .  duf  igitur  DE  EF  duabusTJUi  .BF-  squales 
funt;et  bafis ipfarum  communtsFD.an^tilusi^ftiir DEF  eft1  squalis  angulo  DBF. 
redus  autem  DEF.  ergo  et  DBF  eft  redus;atque  eft  FB  produda  diameter.qug  ve¬ 
ro  ab  extremitate  diametri  circuli  ad  redofe 'angulos  ducitur  circulum  contingit, 
ergo  DB  circulum  ABC  conti^gatnecefie  eit  .Siipniliter  demonftrabitur  etfi  cen¬ 
trum  fit  in  ipfa  AC.  Sj  igitur^extra  circufnm  fumatur  aliquod  pundum, et  reliqua, 

^ubddeiubnftrarebFbptebat.  .0  iluoi.ro  ..jp  ■\\\.  A 

terti  i  .P$:r:r  i  f  i  n.  i  s. *•? 


fS.huius. 


8.primi. 


tur ,  quando  vnumquodque  latus 
>t£  circuli  circumferentia  cotingit* 


IS  IGVR A  redilinea  in 
^  figura  redilinea  defcri 
bi  dicitur, quado  vnus 
quifque  figuras  defcri- 
ptas  angulus  vnuquod 
que  latus  eius,  in  qua 
defcribitur,  contingit,, 

r ' )"?  1 3  rjrfigrj-f  rj-\  *•  n-A  •- ,-  v 

Figura  fimiliter  circa  figuram  defcribi  dicitur  quando 
quodque  latus  defcript£  vnumquemque  angulum  eius 
quam  defcribitur5cbntingit. 

'  l' "  '■  ! 

Figura  redilinea  in  circulo  defcribi  dici 
tur,  quando  vnufquifque  defcriptas  figuras 
angulus  circuli  circumferentiam  contingit* 

i  I  I  I. 

Figura  redilinea  circa  circulum  f 
bi  dicitur  ■ 


vnunu 
5  circa 


Circulus  fimiliter  in  figura  redilinea 
defcribi  dicitur,  quando  circuli  circumferentia  vnuruquGdquq 
latus  eius,  in  qua  defcribitur, contingit, 


Circulus 


I  1 1 1. 
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Circulus  circa  figuram  redilineam  de- 
fcribi  dicitur,  quando  circuli  circumfere  n- 
tia  vnumquemque  angulum  eius  ,  cir  ca 
quam  defcribitur,  contingit. 

V  1 1 


U 


Reda  linea  in  circulo  aptari  dicitur,  quan  _ 

do  eius  extrema  ad  circuli  circumferentiam  ~ 

fe  applicant  *  f 

P  ROBLEMA  I.  V - 

PROPOSITIO  L  x - - 


In  dato  circulo  datas  redf  lineae ,  quae  diametro  eius  maior  no 
fit ,  asqualem  redam  lineam  aptare. 

Sit  datus  circulus  ABC,  data  autem  re¬ 
cta  linea  non  maior  circuli  diametro  D.  o- 
portet  in  circulo  ABC  reft|  line£  D  f  qualem 
reftam  lineam  aptare.  Ducatur  circuli  ABC 
diameter  BC.  Si  quidem  igitur  BC  fit^qua- 
Jis ipfi  D ,  factum  lam  erit ,  quod  proponeba 
tur .  etenim  in  circulo  ABC  aptata  eft  A  C 
reda  linea  D.  f  qualis  .  Sin  minus ,  maior  eft 
BCquamD,  ponat urq;  ipfi  D  aqualis  CE: 
et  centro  quidem  C  interuallo  autem  CE 
circulus  defcribatur  A  E  F:  et  CA  iungatur , 

Itaque  quoniam  pun&um  C  centrum  eft  AEF  circuli  ;erit  CA  ipfi  CE  aqualis.  Sed 
D  eft  aqualis  CE.  ergo  et  D  ipfi  AC  aqualis  erit.In  dato  igitur  circulo  ABC  data 
reftf  linea  D ,  non  maiori  circuli  diametro ,  aqualis  aptata  eft  AC .  quod  facere 
oportebat. 

s  c  ti  o  l  i  v  m  . 

Cum  varia,  fit  circumfer iptionum ,  et  infiriptionum  contemplatio,  Eu 
elides  non  multum  admodum progreffus  eft.  nam perueniens  ad  hexago¬ 
num  ,  & pcftremo  quindecagoni  angulos  tradens  ,  qui  ad  aftrorum  ftie b 
tiam  magis  pertinent,  finem  dicendi  fecit. Primum  autem  theorema  lem¬ 
ma  quoddam  eB  ,  pentagoni  confiitutioni  infer uiens :  0*  quacumque  in 
h  oc  ordinantur,  in  illa praordinari  oportebat.  Sed  quoniam  fempheiorem 
habet  conftruffiionem  ,  quam  trianguli  conflit utio  ,  iure  merito  ante  alia 
theoremata pofitum  eft .  Sciendum  autem  fi  quidem  data,  reda  linea  dia 
metro  fit  aqualis,  njno  tantum  modo ,  njel  etiam  ab fque  na  lia  experien¬ 
tiis  fieri  problernasSi  njero  minor  ,  duobus  modis. ab  eodem,  namque pun 
£lo  t it  C  adfip  duffia  recl$  line  a,  inter  fi  aquales  fimt . 

°  "  Troblcma 
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F.  C.  COMMENTARI  V  S' 


3  i.primi, 


ii. primi. 

j.tertij. 

14.  terti  j. 
x8. primi. 

53. primi. 
30  pri  mi. 


I7.tertii. 


ij.pi  imi. 


jz  primi. 


Troblemahoc  efi  ex  eorum  numero ,  quae  determinata  appellamur ,  poffet  erum  &  hoc  mo« 
do  explicari  .  .  .  ■ .  . . .  . ,  ’  :  ; 

In  dato  circulo  data;  re<de  linea;  £  qualem  redam  linearri  'aptare ,  oportet  autem 
datam  redam  lineam  diametro  circuli  non  efle  maiorem. 

Licet  etiam  problema  aliud  abf  duere  huiufmodi . 

J  n  dato  circulo  redam  lineam  red^  linex  dat£,qu£  diametro  maior  non  fit,£qu% 
lemyet  alteri  data;  parallelam  aptare. 

Sit  datas  circulm  ABC ,  emes  cen¬ 
trum  D,  &  retia  linea  non  maior  diame¬ 
tro  circuli  EF:  altera  vero  retia  linea 
fit  jn  qua  G.  Itaque  oportet  in  circulo 
ABC  aptare  retiam  lineam  aequalem 
ipfi  E  F,  &  ipfi  G  parallelam .  Ducatur 
per  D  retia  linea  A  D  C  parallela  ipfi  G, 
quae  circuli  diameter  erit .  &  fi  quidem 
AC  fit  p  qualis  EF,  fatlu  ia  erit  quod  pro 
ponebatur :  fi  vero  AC  fit  maior ,  quam 
EF,  fecetur  EF  bifariam  in  H-.& ipfi  HE 
aequalis  abfeindatur  d  femidiametro  cir¬ 
culi  D  A, quae  fitDK.  ipji  vero  H  F  aequalh  fiat  DL ;  perf  putla  KL  ipfi  AC  ad  retlos  angulos 
ducantur  MN  OT;  &  MO  imgatur.  Qiiomam  igitur  retia  linea  qupdam  A  C  per  centrum  dit 
tla  retiam  lineam  MN  non  dubiam  per  centrum  ad  retlos  angulos  fecat;  &  bifariam  ipfam  feca. 
bit.  quare  MK  efl  aequalis  KN.  Et  ob  eandem  caujfam  OL  eft  aequalis  LT .  funt  autem  MN  O 
T  inter  fe  aequales,  cum  aequaliter  d  centro  diflH:& funt  parallelae',  anguli  enim  MKL  O  L 
K  retii  fiunt. quare  et  earum  dimidiae  KM  LO  &  aequales  erunt, &  parallelae.  At  quae  aequet 
les,  &  parallelas  ad  eafidem  partes  coniungmt,&ipj'ae  aequales,  et  parallelae  funt.  ergo  MO  ejl 
aequalis  KL,  hoc  ejl  ipfi  EF,  &  parallela  ipfi  G\funt  emm  vtrpque  ipfi .  KL  parallelae  .  Eadem 
ratione  iuntia  NT  demonftrabitur  aequalis  eide  EF,&  parallela  ipfi  G.  In  circulo  igitur  ABC 
aptata  efl  MO  vel  NT  aequalis  E  F,cr  ipfi  G  parallela,  quod  facere  oportebat. 

Ex  quibus  conftat  fi  quidem  AC  fibaequalis  reda;  linea:  datf,vno  dumtaxat  mo¬ 
do  problema  abfolui ;  fi  v  ero  fit  maior, duobus  modis ,  vtin  antecedeti  didum  eft. 

PROBLEMA  II.  PRO  P  O  SITIO.  II. 

I  ',1  boiip  ♦  -•  idlliilip  vJ  ii  -  *  Hklu  1  wi  •  o " 

'  In  circulo  dato,  dato  triangulo  sequiangulum  triangulum  de* 

ferihere . 

Sitdatiis  circulus  ABC,  datum 
autem ,  triangplu  D  E  F.  oportet  in 
ABC  circulo  deferibere  triangulu 
trianguTd  DEF  fquiangulum .  Du¬ 
catur  reda  linea  GAH  contingens 
circulum  A  B  C  in  puwdo  A:  et  ad 
redam  lineam  AH,  et  ad  punduin  £  \:f 

in  ea  A  angulo  DEF  gqualis  angu¬ 
lus  confti luatur  HAC.  rurfus  ad  re 
dam  lineam  AC,  et  ad  pundum  in 
ipfa  A  angulo  DFE  equalis  coftitua 
tur  angulus  G  AB;  et  BCiurtgatur. 

Quonia  igitur  circulu  ABC  contingit  qusedareda  HAG;a  ccntadu  aut  in  circulfi 
dirda  eft  AC:erit  HAC  angulus  f  qualis  ei,qui  in  alterna  circuliportione  cofiftit,vi 
delicet  ipfi  ABC.  Sed  HAC  angulus  gqualis  eft  angulo  DEF.  ergo  et  angulus  ABC 

angulo 


B 
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jingulo  DEF  eft  «qualis.  Eadem  ratione  et  angulus  ACB  eft  «qualis  angulo  DFE. 
reliquus  igitur  BAC  angulus  reliquo  E  D  F  «qualis  erit.  Ergo  triangulum  ABC 
triangulo  DEF  eft  gquiangulum.  et  defcriptum  eft  in  circulo  ABC.  In  dato  igitur 
circulo  dato  triangulo  «quiangulu  triangulu  defcriptu  eft.quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  III.  PROPOSITIO  III. 

Circa  datum  circulum  triangulo  dato  gquiangulum  triangu¬ 
lum  defcribere. 

Sit  datus  circulus  ABC:  datum  au¬ 
tem  triangulum  DEF.  oporte.t  circa  cir 
culum  ABC  defcribere  triagulum  tria- 
gulo  DEF  «quiangulum  .  protrahatur 
ex  vtraque  parte  EF  ad  punda  HG:  et 
fumatur  circuli  ABC  centrum  K :  et  re¬ 
da  linea  KB  vt  cumque  ducatur :  confti 
tuatnrq;  ad  redam  lineam  K  B ,  et  ad 
pundumin  eaK  angulo  quidem  DEG 
«qualis  angulus  BKA;  angulo  aut  DFH 
«qualis  angulus  BKC.  et  per  ABC  pun 
da  ducantur  red«  lineg  LAM  M  B  N 
N  C  L  circulum  ABC,  contingentes .  Quoniam  igitur  circulu  ABC  contingunt 
LM  MN  NL,  in  pundis  AB  C,a  centro  autem  K  ad  ABC  punda*  ducuntur  KA  KB 
K  C;  erunt  anguli  ad  punda  ABC  redi .  Et  quoniam  quadrilateri  A  M  B  K  anguli  iS.tertlj. 
quattuor  quattuor  redis  «quales  funt ;  etenim  in  duo  triangula  diuiditur;  quo¬ 
rum  anguli  KAM  KBM  funt  redi;  erunt  reliqui  AKB  AMB  duobus  redis  «quales. 

Sunt  autem  et  DEG  DEF  aquales  duobus  redis. anguli  igiturAKB  AMB  angulis 
DEG  DEF  «quales  funt;  quorum  AKB  ipfi  DEG  eft  «qualis,  ergo  reliquus  AMB 
reliquo  DEF  aqualis  erit.  Similiter  demonftrabitur  angulus  L  N  B  ipfi  DFE  «qua- 
Iis.ergo  et  reliquus  MLN  eft  «qualis  reliquo  E  D  F.  «quiangulum  igitur  eft  L  M  N 
triangulum  triangulo  D  E  F,  et  defcriptum  eft  circa  circulum  ABC.  Quare  circa 
datum  circulum  triangulo  dato  «quiangulum  triangulum  defcriptum  eft .  quod 
facere  oportebat . 

PROBLEMA  I III.  PROPOSITIO  IIII. 

In  dato  triangulo  circulum  defcribere. 

Sit  datum  triangulum  ABC.  oportet  in  triangulo  ABC 
circulum  defcribere.  fecentur  anguli  ABC  BCA  bifariam 
redis  lineis  BD  CD,qu«  conueniant  inter  fe  in  D  pundo; 
et  a  pundoD  ad  redas  lineas  AB  BC  CA  perpendicula¬ 
res  ducantur  DE  DF  DG.  Et  quoniam  angulus  A  B  D  eft 
«qualis  angulo  CBD:  eft  autem  et  redus  BED  redo  BFD 
gqualis :  erunt  duo  triangula  EB’D  D  B  F,  duos  angulos 
duobus  angulis  «quales  habentia,  et  vnum  latus  vni  lateri 
gquale,  et  vtrique  commune  B  D,  quod  fcilicet  vni  «qua¬ 
lium  angulorum  fubteditur.ergo  et  reliqua  latera  reliquis 
lateribus  «qualia  habebunt:  atque  erit  DE  gqualis  D  F.  et 
eadem  ratione  D  G  gqualis  D  F.  ergo  et  D  E  ipfi  D  G  eft 
gqualis .  tres  igitur  red«  line«  DE  DF  DG  inter  fe  «qua¬ 
les  funt;quare  centro  D  interuallo  autem  vna  ipfarum  DE  DF  DG  circulus  deferi 
ptus  etiam  per  reliqua  tranfibit  punda;  et  redas  lineas  AB  BC  CA  cotinget;  pro- 
pterea  quod  redi  funt  ad  EFG  anguli,  fi  enim  ipfasiecet,  qu«  ab  extremitate  dia¬ 
metri 


L  d 
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l^.teitij.  metri  circuli  ad  redos  angulosducitur,intra  circulu  cadet.quod  eft  abfurdu.no  igi 

tur  cetro  D,  interuallo  aut  vna-ipfarum  DE  DF  DG  circulus  defcriptus  fecabit  re 
das  lineas  AB  BC  CA. quare  ipfas  cotinget;atqiie  erit  circulus  defcriptus  in  tria- 
gulo  ABC  .  In  dato  igitur  triangulo  ABC  circulus  EFG  defcriptus  eft .  quod  fa¬ 
cere  oportebat, 

f.  c.  Commentari  v  s. 

Qugfitim  eji  d noimuUis3quomodo  in  triangulo  quadratum  defcribi  pojfif ,  quamquam  fortaffe 
improprie  in  eo  dicatur  defcribi.  Fuerunt  qui  in  triangulo  aeqmlatero  tantum peoblema  abfolue - 
rmt.Nos  autem  vniuerfe  in  omnibus  abfoluere  aggrediemur, poflea  quam  nonnullcd.  in  quinto  ,  ac 
fcxto  libro  demonfirata  fuerint. 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO  V. 

Circa  datum  triangulum  circulum  defcrib  ere. 

Sit  datu 
triangulum 
ABC.  opor 
tet  circa  da 
tum  trian- 
guiu  ABC 
circulu  de- 
io, primi.  fcribere.fe- 

centur  A  B 
AC  bifaria 

n.primi.  inD  E  pundis  :  et  a  pundis  D  E  ipfis  AB  AC  ad  redos  angulos  ducantur  DF 
EF;qu*  quidem  vel  intra  triangulum  ABC  conuenient,  vel  in  reda  linea  BC,  vel 
extra  ipfam. Conueniant  primum  intra  triangulum  inpundo  F:et  BF  FC  FA  iun 
gantur.Qupniam  igitur  AD  eft  aqualis  DB,  communis  autem,  et  ad  redosangu- 
4,  pumc  los  DFjerit  bafis  AF  bafi  FB  'f  qualis.Similiter  oftendetur  et  CF  aqualis  F  A .  ergo  et 

BF  eft  aqualis  FC.tres  igitur  FA  FB  FC  inter  fe  squales  funt.  quare  centro  F ,  in¬ 
teruallo  autem  vna  ipfarum  FA  FB  FC  circulus  defcriptus  etiam  per  reliqua  putj 
da  tranfibit atque  erit  circulus  defcriptus  circa  triangulum  ABC.  et  defcribatuf 
vt  ABC.SedDF  EF  conueniant  in  reda  linea  BC,inpundo  F,  vt  habet  in  fecunda 
figura,&  AF  iungatur .  Similiter  demonftrabimus  pundumF  centrum  efle  circuli 
circa  triangulum  ABC  defcripti .  PoftremoDF  EF  conueniant  extra  triangulum 
ABC  rurfus  in  F  pundo,vt  in  tertia  figura :  etiungantur  AF  FB  FC .  Et  quoniam 
rurfus  AD  eft  squalis  DB,  communis  autem,et  ad  redos  angulos  DF ;  baiis  AF  bz 
fi  FB  squalis  erit.Similiter  demonftrabimus  et  CF  ipfi  F  A  aqualem  efle .  quare  et 
BF  eft  aqualis  FC. Rurfus  igitur  centro  F ,  interuallo  autem  vna  ipfarum  FA  FB  F1 
C  circulus  defcriptus  et  per  reliqua  tranfibit  punda ;  atque  erit  circa  triangulum 
ABC  defcriptus.et  defcribatur  vt  ABC .  Circa  datum  igitur  triangulum  circulus 
defcriptus  eft. quod  facere  oportebat. 

Et  manifeftum  eft ,  quando  centrum  circuli  intra  triangulum 
cadit,  angulum  BAC  exiftentem  in  portione  femicirculo  maiore 
minorem  efle  redo .  quando  autem  centrum  circuli  cadit  in  reda 
linea  BC ,  angulum  BAC ,  quod  fit  in  femicirculo, redum  effe.  81 
quado  extra  BC,quod  fit  in  portione  minore  femicirculo, redo  ef 
fe  maiorem .  Quare  et  quando  datus  angulus  minor  fit  redo ,  DF 
EF  intra  triangulum  conuenient:  quado  autem  redus  in  ipfa  BC, 

et 
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Aquando  maior  redo,  extra  BC.  quod  oftendere  oportebat. 

PROBLEMA  VI.  PROPOSITIO.  VI. 

In  dato  circulo  quadratum  deferibere. 

Sic  datus  circulus  ABCD. oportet  in  ABCD  circulo  qua 
dratum  deicribere. Ducantur  circuli  ABCD  diametri  ad  re 
dios  angulos  inter  fe  AC  BD:etAB  BC  CD  DAiungan- 
tur. Quoniam  igitur  BE  eft  f  qualis  EDjetenftn  centrum  eft 
E,communis  autem  et  ad  redos  angulos  EA;  erit  bafis  B  A 
fqualis  bafi  AD.Et  eadem  ratione  vtraque  ipfarum  BC  C 
DvrriqueBA  AD  aqualis. sequilaterum  igitur  eft  ABCD 
quadrilaterum.Dico  etredangulum  efte.  Quoniam  enim 
reda  linea  BD  diameter  eft  ABCD  circuli,  erit  BAD  femi- 
circulus. quare  angulus  B  AD  redus  eft .  et  eadem  ratione 
vnufquifque  ipforiim  ABC  BCD  CDA  eft  redus.  redan- 
gulum  igitur  eft  ABCD.  quadrilaterum.pftenfum  autem  eft ,  et  arquilaterum  efte. 
ergo  quadratum  neceftario  erit,et  deferiptum  eft  in  circulo  ABCD.In  dato  igitur 
ABCD  circulo  quadratum  ArB  GD  deferiptum  eft.quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  VII.  PROPOSITIO  VII. 


Circa  datum  circulum  quadratum  deferibere. 

Sit  datus  circulus  ABCD.oportet  circa  ABCD  circn 
Iu  quadratu  defcribere.dueanturicirculi  ABCD  du£  dia 
metri  AC  BD  ad  redos  inter  fe  angulos ,  et  per  puda  A 
BCD  ducatur  circulu  ABCD  cotingentes  FG  GH  HK 
1KF.  Quonia  igitur  FG  contingit  circulu  ABCD,a  centro 
aut  E  ad  cotadu  qui  eft  ad.  A  ducitur  EA;erut  anguli  ad 
A  fe di. Eadem  ra ti o n e  et  anguli  ad  punda  BCD  redi 
funt.  Et  quoniam  angulus  AEB  redus  eft ,  eft  autem  et 
redus  EBG;  er.ieGH  ipft  AC  parallela.  Eade  ratione  et 
AC  parallela  eft  IiK.Similiter  demonftrabimus  et  vtram 
quejpfarumGF  HKipft  BED  parallelam  efte. quare  etGF  eft  parallela  HK.  paral- 
lelogramma  igitur  funt  GK,  GC  AK  FB  BK ,  acpropterea  GF  quidem  eft  aqua- 
lis  HK,  Qfcfveroipfi  FK.  Et  quoniam  AC  aqualis  eft  BD  :  Sed  AC  quidem  vtrique 
IpfeumAeH  FK  eft  aqualis ;  BD  vero  aqualis  vtrique  GF  HK.  er  utraque  GH  FK 
vtrique  GF  HK  aqualis  erit.  Aequilaterum  igitur  ^l  FGHK  quadrilaterum.Dico 
et  redanguIuXA  eftb. .  Quoniam  enim  paralftlogr^rnmum  eft  GBEA,  atque  eft  re¬ 
dus  AEB  angulus,et  iple  AGB  redus  erit.Similiter  demonftrabimus  angulos  etia 
qui  ad  punda  HKF  redos  efte.  redangulum  igitur  eft  quadrilaterum  FGHK;  de- 
monftratum  autem  eft  et  aquil^terunnErgo  quadratum  fitnecefte  eft.et  deferiptu 
eft  circa  circulu  ABCD. Circa  diarum  igitur  circulum  quadratum  deferiptum  eft. 
quod  facere  oportebat. 

PRO  B  L  E  M  A  Vftl  I. 

PROPOSITO  VI  l-ICn  1 ! 

In  dato  quadrato  circulum  deferibere. 

Sit  datum  quadratum  ABCD*  oportet  in  quadraro 
ABCD  circulu  deferibere.  Secettirvtraqne  ipfaru  AB 
AD  bifariam  in  pundis  F  E.  et  per  E  quidem  alterutri 
ipfarum  ABCD  parallela  ducatur  EH:per  F  vero  duca¬ 
tur  FK  parallela  alterutri  AD  BC.paralldogrammum 
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igitur  eft  vnuquo4que  ipforum  AK  KB  AH  HD  A 
G  G  C  BG  GD  :  et  latera  ipforum  qu?ex  oppofito 
funt  fqualia .  Et  quoniam. DA  eft  «qualis  AB.-et  ipfius 
quide  AD  dimidia  eft  AE;ipfius  vero  AB  dimidia  AF; 
erit  AE  ipfi  AF  f  qualis. quare  et  oppofita  latera  £qua 
lia  funt.ergo  FG  eft  «qualis  GE.  Similiter  demonftra- 
bimus  et  vtramque  ipfarum  GH  HKvtriqueFG  GE 
«qualem  effe.  quattuor  igitur  GE  GF  GH  GKinter 
fefunt  ^quales.Itaque  centro  quidem  G,interuallo  au 
temvna  ipfarum  GE  GF  GH  GK  circulus  defcrip¬ 
tus  etiam  per  reliqua  tranfibitpunda;et  redas  lineas  AB  BC  CD  DA  continget, 
propterea  quod  anguli  ad  E  F  H  K  redi  funt.Si  enim  circulus  fecabit  redas  li¬ 
neas  AB  BC  CD  D  A, qug  ab  extremitate  diametri  circuli  ad  redos  angulos  duci 
tur  intra  circulum  cadet.quod  eft  abfurdum.non  igitur  centro  quidem  G,interual 
lo  autem  vna  ipfarum  GE  GF  GH  GK  circulus  defcriptus  redas  lineas  AB  BC 
CD  DA  fecabit.quareipfas  neceflario  continget:  atque  erit  defcriptus  in  quadra¬ 
to  AB  CD.In  dato  igitur  quadrato  circulus  defcriptus  eft .  quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO  IX. 

Circa  datum  quadratum  circulum  defcribere. 

Sit  datum  quadratum  ABCD  .  oportet  circa  ABCD 
quadratum  circulum  defcribere .  Iungatur  enim  AC  B 
D  ,  qu? fe  inuicem  in  pundo E  fecent.Et quoniam  DA 
eft  «qualis  AB,communis  autem  AC;du«  DA  AC  dua 
bus  B  A  AC  aquales  funt ;  et  bafis  DC  «qualis  bafi  CB; 
erit  angulus  D  AC  angulo  B  AC  «qualis.anguilus  igitur 
DAB  bifariam  fedus  eft  reda  linea  A  C.  Similiter  de- 
monftrabimus  vnumquemque  angulorum  ABC  BCD 
CD  A  redis  lineis  AC  D  B  bifariam  fedum  elfe  .  C^uo- 
niam  igitur  angulus  DAB  angulo  ABC  eft  «qualis,  atque  eft  anguli  quidem 
DAB  dimidius  angulus  EA  B,  anguli  verd  ABC  dimidius  EBA;  etEAB  angulus 
angulo  EBA  «qualis  erit.quare  et  latus  EA  lateri  EB  eft  aquale.  Similiter  demon- 
ftrabimus,et  vtramque  redarum  linearum  EC  EDvtrique  EA  EB  «qualem  effe. 
ergo  quattuor  red«  line«E  A  EB  EC  ED  inter  fe  funt  «quales.centro  igitur  E^in 
te.ruallo  autem  vr  a  ipfarum  EA  EB  EC  ED  circulus  defcriptus  etiam  per  reliqua 
pundatranfibit.  atque  erit  defcriptus  circa'  ABCD  quadratum  .  deferibaturvt  AR 
CD. circa  datum  igitur  quadratum  circulus  defcriptus  eft.  quod  facere  oportebat* 

■  ,m, 

PROBLEMA  X.  PROPOSITIO  X. 

Aequicrure  triangulum  coftituere,  ha  x 

bens  vtrumque  angulorum  >  qui  funt  ad 
bahm  duplum  reliqui. 

Exponatur  reda  quadam  linea  AB ,  et  fecetur  in 
C  pundo  3  ita  vtredangulum  contentum  AB  BC 
«quale  fit  ei,  quod  exCA  deferibitur  quadrato:  et 
centro  quidem  A,intcruallo  autem  AB  circulus  de 
feribatur  BDE :  apteturq;  in  BDE  circulo  reda  li¬ 
nea  BD  «qualis  ipfi  AC,qu«  non  fit  maior  diame¬ 
tro  circuli  BDE:etiundisDA  DC,  circa  ADC  tria 
gulum  circulus  ACD  deferibatur.  Itaque  quobiam  redangulum  ARC  «quale  eft: 
qiiadrato3quod  fit  ex  AC;«qualis  autem  eft  AC  3  ipfi  BD ,  erit  ABC  redanguUma, 
o  quadrato 


LIBER  I  I  I  I. 


54 


quadrato  quod  cx  BD  aequale. Et  quoniam  extra  circulum  ACD  fumptum  eft  ali¬ 
quod  pundum  B:et  a  pundo  B  in  circulum  ACD  cadunt  duf  redae  lineae  BCA  B 
D,  quarum  altera  quidem  feca'c,altera  vero  incidit, atque  eft  redangulu  ABC  aequa 
le  quadrato,quod  ex  BD;reda  linea  BD  circulum  ACD  continget .  Quoniam  igi-  Vlctem;. 
tur  BD  contingit,et  a  contactu, qui  ad  D  duda  ePc  DC ,-  erit  BDC  angulus  aequalis 
ci, qui  in  alterna  circuli  portione  conftituitur,  videlicet  angulo  D  AC.  Quod  cum 
angulus  BDC  aqualis  fit  ipfi  DAC ,  communis  apponatur  CD A  .  totus  igitur  BD 
A  eft  aequalis  duobus  angulis  CDA  DAC.  Sed  ipfis  CDA  DAC  exterior  an  ji.primi. 
gulus  BCD  eft  aqualis,  ergo  et  BDA  aqualis  eft  ipfi  BCD.  fed  BDA  angulus 
eft  aequalis  angulo  CBD,  quoniam  et  latus  AD  lateri  AB  eft  aquale. ergo  et  DBA 
ipfi  BCD  aequalis  erit  .  Tres  igitur  anguli  BDA  DBA  BCD  inter  le  aquales 
fnnt.  Et  quoniam  angulus  DBG  aqualis  eft  angulo  BCD,  et  latus  BD  lateri  6.  primi. 
DC  eft  aquale.  Sed  BD  ponitur  aqualis  ipfi  CA.  ergo  et  AC  eft  aqualis  CD.qua- 
re  et  angulus  CDA  aqualis  eft  angulo  DAC. anguli  igitur  CDA  DAC  ipfius  angu 
ii  DAC  dupli  funt.eft  aute  et  BCD  angulus  angulis  CDA  DAC  aqualis. ergo  et  B 
CD  duplus  eft  ipfius  DAC.  Sed  BCD  eft  aqualis  vtriqueipforu  BDA  DBA. qua¬ 
re  et  vterque  BDA  DBA  ipfius  D  AB  eft  duplus.  Aequicrure  igitur  triagulum  con 
ftitutum  eft  ADB,habens  vtrumque  eorum  angulorum,qui  funt  ad  bafim,duplum 
reliqui.quod  facere  oportebat.  " 

PROBLEMA  XI.  PROPOSITIO.  XI. 

In  dato  circulo  pentagonum  sequilaterum  ,  &  sequiangiilum 
defcribere. 

Sitdatus  circulus  ABCDE.opor 

tetinABCDE  circulo  pentagonu  A 

aquilaterum,etfquiagulum  defcri  cc 


bere  .Exponatur  triangulum  aqui- 
crure  FGH, habens  vtrumque  eoru 
qui  funt  ad  G  H  angulorum  duplu 
anguli  qui  eft  adF  :  et  defcribatur 
in  circulo  ABCDE  triangulo  FGH 
aquiangulum  triangulum  ACD* 
ita  vt  angulo  quidem ,  qui  eft  adF 


aqualis  fit  anguliisC  AD  :  vtriquc  c  -  — — ^  0 

vero  ipforum,qui  ad  GH  fit  aqua¬ 
lis  vterque  ACD  CDA.et  vterque  igitur  ACD  CDA  anguli  CAD  eft  duplus. 

Secetur  vterque  ipforum  ACD  CDA  bifariam  redis  lineis  CE  DB  :  et  AB  Bc 
GD  DE  EA  iugatur.Qupnia  igitur  vterque  ipforu  ACD  CDA  duplus  eft  ipfius 
CAD,  et  fedi  funt  bifaria  redis  lineis  CE  DB, -quinque  anguli  DAC  ACE  EcD 
CDB  BDA  inter  fe  funt  aquales,  aquales  aute  anguli  in  aqualibus  circumferen-  ig.tatij. 
tiis  infiftunt.quinque  igitur  circumferenti f  AB  BC  CD  DE  EA  aquales  funt  in 
terfe  .  Sed  aquales  circuferetias  aquales  red£  linef  fubtendunt.  ergo  et  quinque  ij.tmij. 
redflinc^  AB  BG  CD  DE  EA  inter  fe  aquales  funt .  aquilaterum  igitur  eft  AB 
CDEpentagonum.Dico  etaquiangulum  efie.Qupniam  enim  circumferentia  AB 
i  aqualis  eft  circumferentia  DE, communis  apponatur  BCD .  tota  igitur  ABCDE 
circumferentia  toti  circumferenti^  EDGB  eft  aqualis ,  et  in  circumferentia  quide 
ABCD  infiftit  angulus  AED,  in  circuferetia  vero  EDCB  infiftit  BAE.Ergo  et  B  A 
E  angulus  eft  squalis  angulo  AED.Eadem  ratione,et  vnufquifque  angulorum  AB 
C  BCD  CDE  vnicutque  ipforum  BAE  AED  eft  aqualis.gquiangulum  igitur  eft 
ABGDE  pentagonu  :  oftenfum  autem  eft  et  squilateru  efle.Quare  in  dato  circulo 
pentagonum  £quilateium.,et  aquiangulum  dclcriptum  eft.quod  facere  oportebat. 


0  a  PRO- 


Ex  antecc  - 
dente. 


17.  terti]. 


i8.tcrtij. 


I.pilmi. 


i/.tertij. 


tS.pritni. 


EVCLI  D.  ELEME  N  T. 

PROBELMA  XIX.  PROPOSITIO.  XII, 

Circa  datum  circulum  pentagonum  asquilaterum,  et  squiangu 
lum  defendere. 

Sit  datus  circulus  ABCDE.oportet  circa  cir 
culum  ABCDE  pentagonum  «quilaterum  ,  et 
«quiangulum  deferibere .  intelligantur  penta¬ 
goni  in  circulo  deferipti  angulorum  punfta 
ABCDE,ita  vtcircuferenti«  AB  BC  CD  DE 
EA  lint  aquales ;  et  per  punfta  ABCDE  ducan 
tur  circulum  contingentes  GH  HK  KL  LM  M 
G.et  fumpto  circuli  ABCDE  centro  F  iungan- 
turFB  FK  FC  FL  FD.  quoniam  igitur  refla  Ii 
nea  KL  contingit  circulum  ABCDE  in  punfto 
C,et  a  centro  F  ad  corttaflum ,  qui  eft  ad  C  du- 
fta  eft  FGeiritFCad  ipfam  KL  perpendicnla- 
ris.reftus  igitur  eft  vterque  angulorum  qui  funt  ad  C.Eadem  ratione  et  anguli  qu! 
ad  punfla  B  D  refii  funt.et  quoniam  reflus  angnlus  eft  FCK,  quadratum  quod  fit 
ex  FK  s  quale  eft  quadratis  qu«  exFC  CK.Et  ob  eandem  cauflam  quadratis  exFB, 
BK  squale  eft  quod  etfFK  quadratu  .  Quadrata  igitur  exFC  CK  quadratis  exFB 
BK  aqualia  funt:quorum  quod  exFC  ei  quod  exFB  eft  squale.  Ergo  reliquu  quod 
ex  CK  reliquo  quod  ex  BK  «quale  erit.«qualis  igitur  eft  BK  i  pii  CK.  Et  quonia  FB 
eft  aqualis  FC,  communis  autem  FK,du«  BF  FK  duabus  CF  FK  squales  funt:  et 
bafis  BK  eft  squalis  bafi  KQerit  angulus  quidem  BFK  angulo  KF C  aqualis ,  angu^ 
lus  vero  BKF  angulo  FKC.duplus  igitur  eft  angulus  BFC  anguli  KFC ,  et  angulus 
BKC  duplus  iplius  FKC.  Eadem  ratione  et  angulus  CFD  anguli  CFL  eft  duplus: 
angulus  vero  CLD  duplus  anguli  CLF.et  quoniam  circumferentia  BC  circumfe¬ 
rentis  CD  eft  «qua  lis, et  angulus  BFC  angulo  CFD  squalis  erit,  atque  eft  angulus 
quidem  BFC  anguli  KFC  ctuplus  :  angulus  veroDFC  duplus  iplius  LFC.  «qualis 
igitur  eft  angulus  KFC  angulo  CFL.  Itaque  duo  triangula  sut  FKC  FLC,  duos  an 
gulos  duobus  angulis  «quales  habentia, alterfi  alteri, et  vnum  latus  vni  lateri  «qua 
le,quod  i  piis  commune  eft  FC.Ergo  et  reliqua  latera  reliquis  lateribus  «qualia  ha¬ 
bebunt  ,  et  reliquum  angulum  reliquo  angulo  «qualem .  refla  igitur  linea  KC  eft 
«qualis  refl«  CL,et  angulus  FKC  angulo  FLC.Et  quonia  KC  eft  «qualis  CL,  erit 
KL  iplius  KC  dupla.Eadem  ratione  et  HK  iplius  BK  dupla  oftendetur.Rurfus  quo¬ 
niam  BKoftenfa  eft  squalis  ipliKC:  atque  eft  KL  quidem  dupla  KC,  HK  vero  ip¬ 
lius  BK  dupJa:erit  HK  ipli KL  «qualis .  Similiter  et  vnaquf que  ipfarum  GH  HM 
ML oftendetur  «qualis  vtrique  HK  KL.  Aequilaterum igitur  eft  GHKLM penta¬ 
gonum. Dico  etiam  squiangulum  elTe.Qupniam  enim  angulus  FKC  eft  «qualis  an 
guloFLOetoftenfus  eft  iplius  quidem  FKC  duplus  angulus  HKL;  iplius  veroFL 
C  duplus  KLM: erit  et  HKL  angulus  angulo  KLM  «qualis .  Simili  ratione  oftende¬ 
tur  et  vnufquifqueipforumKHG  HGM  GML  vtrique  HKL  KLM  «qualis .  Quin 
que  igitur  anguli  GHK  HKL  KLM  LMG  MGH  inter  fe  squales  funt.ergo  squian 
gulum  eft  GHKLM  pentagonu.oftenfum  autem  eft  etiam  «quilaterum  efle :  et  de 
feriptum  eft  circa  ABCDE  circulmn.quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  XIII.  PROPOSITIO.  XIII. 

In  dato  pentagono, quod  ^quilaterum,  et  squiangulum  fit, cir¬ 
culum  deferibere. 


Sit 
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Sit  datum  pentagonum  gquilaterum ,  et?- 
quiangulum  ABCDE.  oportet  in  A  B  C  D  E 
pentagono  circulum  defcribere.  fecettir  uter¬ 
que  angulorum  BCD  CDE  bifariam  redis  li 
neis  CF  DF;  et  a  pundo  F,  in  quo  conueniunt 
inter  fe  CF  DF,  ducantur  redae  line*  FB  FA 
FE.  Quoniam  igitur  BC  eft  aqualis  CD,  com 
munis  autem  C  F,  duae  B  C  C  F  duabus  D  C 
CF  gquales  funt ,  et  angulus  BCF  eft  aqualis 
angulo  DCF.  bafis  igitur  BF  baft  FD  eft  aqua 
Iis,  et  BFC  triangulum  fquale  triagulo  DCF, 
et  reliqui  anguli  reliquis  angulis  fquales,  qui¬ 
bus  f  qualia  latera  fubtenduntur.  angulus  igitur  CBF  angulo  CDF  aequalis  erit.  Et 
quoniam  angulus  CDE  anguli  CDF  eft  duplus ,  et  angulus  quidem  CDE  angulo 
ABC,  angulus  vero  CDF  angulo  CBF  aqualis;  erit  et  CB  A  angulus  duplus  anguli 
CBF;  ac  propterea  angulus  ABF  angulo  FBC  aqualis,  angulus  igitur  ABC  bifaria 
feduseft  redalineaBF.  Similiter  demonftrabitur  et  vnumquemque angulorum 
BAE  AED  redis  lineis  AF  FE  bifariam  fedum  efle.  Itaque  a  pundo  F  ad  redas  li 
neas  AB  BC  CD  DE  EA  ducantur  perpendiculares  FG  FH  FK  FL  FM.Et  quo¬ 
niam  angulus  HCF  eft  f  qualis  angulo  KCF;  eft  autem  et  redus  FHC  redo  FKC 
aequalis  :  erunt  duo  triangula  FHC  FKC,  duos  angulos  duobus  angulis  aequales 
habentia, et  vnum  latus  vni  lateri  aquale ,  commune  fcilicet  vtrifque  FC,  quod  vni 
aqualium  angulorum  fubtenditur.  ergo  et  reliqua  latera  reliquis  lateribus  aequalia  a^priraj# 
habebunt,  atque  erit  perpendicularis  FH  perpendiculari  FK  aqualis .  Similiter  ofte 
detur  et  vnaquaeque  ipfarum  FL  F  M  FG  aequalis  vtrique  FH  FK.  quinque  igitur 
redae  linefFG  FH  FK  FL  FM  inter  fe  aequales  funt.  quare  centro  F,  interuallo  au 
tem  vnaipfarum  FG  FH  FK  FL  FM  circulusdefcriptus,etiamperreliquatranfi- 
bitpuda,  et  redas  lineas  AB  BCCDDEEA  cotinget,propterea  quod  anguli  ad 
GHKLM  redi  funt.  Si  enim  non  continget,  fedipfas  fecabit,  quae  ab  extremi¬ 
tate  diametri  circuli  ad  redos  angulos  ducitur  intra  circulum  cadet, quod  abfurdu 
dfe  oftenfum  eft.  non  igitur  centro  F,  et  interuallo  vno  ipforum  pundorum  G  FI  I^tat-i 
KLM  circulus  defcriptus  redas  lineas  AB  BC  CD  DE  EA  fecabit.  quare  ipfas  co 
tingat  necelfe  eft.  defcribatur  vt  GHKLM.  In  dato  igitur  pentagono  quod  eft  fqui 
Jaterum,et  fquiangulum,circulus  defcriptus  eft.quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA.  XII II,  PROPOSITIO.  XIIII. 

Circa  datum  pentagonum,  quod  equilaterum,  et  f  quiangulun 
fit, circulum  defcribere. 

Sit  datum  pentagonum  aequilaterum  et  sequian- 
gulum  ABCDE.  oportet  circa  pentagonum  ABC 
DE  circulum  defcribere ,  fecetur  vterque  ipforum 
BCD  CDE  angulorum  bifariam  redis  lineis  CF 
FD :  et  a  pundo  F,  in  quo  conueniunt  redae  linee 
adpunda  BAE  ducantur  FB  FA  FE.  Similiter  vt 
in  antecedenti  demonftrabitur  vnumquemque  an 
gulorum  CBA  BAE  AED  redis  lineis  BF  FAFE 
bifariam  fedum  efle.Et  quoniam  angulus  BCD  an 
gulo  CDE  eft  fqualisratque  eft  anguli  quidem  BC 
D  dimidius  angulus  FCD,  anguli  vero  CDE  dimi 
dius  CDF ;  erit  et  FCD  angulus  aequalis  angulo  F 

DC. quare  et  latus  CF  lateri  FD  eft  ^quale.Similiter  demoftrabitur  et  vna  quaeque 
ipfarum  FB  FA  FEfqualis  vnicuiqueFC  FD.  quinque  igitur  red^  lineae  F  A  FB 

FC  FD 


A 


9.prnv, 


4.pnmi. 
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FC  FD  FE  inter  fe  squales  funt. ergo  centro  F,  et  interuallo  vna  ipfaru  FA  FB  F 
C  FD  FE  circulus  deleri p tus  etiam  per  reliqua  tranfibit  punda:  atque  erit  deferi- 
ptus  circapetagonum  ABCDE,quod  squilaterum  eft,  etsquianguium.defcriba- 
tur,et  fit  ABCDE.  Circa  datum  igitur  pentagonum  squilaterum  et  equiangulum 
circulus  deferiptus  eft.quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  XV*  PROPOSITIO.  XV. 


j.pnmi. 


ji.primi. 
13.  primi. 


&6.tcrtij. 
i  j.tcrtij. 


In  dato  circulo  hexagonum  squilaterum,  &  ^quiangulum  de- 
feribere. 

Sit  datus  circulus  ABCDEF  .  oportet  in  cij 
ABCDEF  hexagonum  ?quilaterum ,  etsquiangu- 
lum  deferibere .  Ducatur  circuli  ABCDEF  diame¬ 
ter  ADjfumaturq;  centrum  circuli  G;  et  centro  qui 
dem  D,  interuallo  autem  DG  circulus  deferibatur 
EGCH,  iundsq;  EG  CG  ad  punda  B  F  produca¬ 
tur ,  et  iungantur  AB  BC  CD  DE  EF  FA.  Dico 
hexagonum  ABCDEF  squilaterum ,  et  squiangu 
Ium  effe .  Quoniam  enim  G  pundum  centrum  eft 
ABCDEF  circuli,  erit  GEipfi  GD  aqualis .  Rurfus 
quoniam  D  cetrum  eft  circuli  EGCH,  erit  DE  ?qua 
lis  DG.  Sed  GE  ipfi  GD  aqualis  oftenfa  eft.  ergo  G 
E  ipfi  ED  eft  squalis .  squilaterum  igitur  eft  EGD 
triagulum,ideoq;  tres  ipfius  anguli  EGD  GDE  D 
EG  inter  fe  squales  funt,quoniam  ?quicruriu  trian 
gulorum  anguli  ad  bafim  inter  fe  funt  squales:  e 
funt  trianguli  tres  anguli  aquales  duobus  redis,  angulus  igitur  EGD  duorum  re- 
dorum  tertia  pars  eft .  Similiter  oftendetur  et  DGE  duorum  redorum  tertia.  Et 
quoniam  reda  linea  CG  fuper  redam  EB  infiftens  angulos  qui  deinceps  funtEG 
C  CGB  duobus  redis  squales  efficit ;  erit  et  reliquus  CGB  tertia  duorum  redo¬ 
rum.  anguli  igitur  EGD  DGC  CGB  inter  fe  funt  ?quales.ergo  et  qui  ipfisadver 
ticem  funt  anguli  BG  A  AGF  FGE  squales  funt  angulis  EGD  DGC  CGB.  qua 
re  fex  anguli  EGD  DGC  CGB  BGA  AGF  FGE  inter  fe  squales  funt.  fed  squa 
les  anguli  aqualibus  circumferentiis  infiftunt .  Sex  igitur  circumferentis  AB  BC 
CD  JDE  EF  FA  inter  fe  funt  equales.  squales  autem  circumferentias  squales  re- 
ds  lines  fubtendunt.  ergo  et  fex  reds  line?  inter  fe  squales  fint  neceffe  eft,  ac  pro 
ptereasquilaterum  eft  ABCDEF  hexagonum  .  Dico  etsquiangulum  effe .  Quo¬ 
niam  enim  circumferentia  AF  circumferenti?  ED  eft  ?qualis  ,  communisappona- 
tur  circumferentia  ABCD.  tota  igitur  FABCD  circumferentia  ?qualis  eft  toti  cir¬ 
cumferentis  EDCBA.  et  circumferentis  quidem  FABCD  angulus  FED  i nfiftit, 
circumferentis  vero  EDCBA  infiftitangulus  AFE .  angulus  igitur  AFE  angulo  D 
EF  eft  squalis.  Similiter  oftedecur  et  reliqui  anguli  hexagoni  ABCDEF  figillatim 
squales  vtrique  ipforum  AFE  FED.  ergo  squiangulum  eft  ABCDEF  hexagonu. 
oftenfum  autem  eft  et  squilaterum  efferet  deferiptum  eft  in  circulo  ABCDEF .  In 
dato  igitur  circulo  hexagonum  squilaterum  3  et  ?quiangulum  deferiptum  eft. 
quod  facere  oportebat. 


A 


COROLLARIVM. 


.  Ex  hoc  manifeftum  eft  hexagoni  latus  ei  ,  qu^  eft  ex  centro  cir 
culi  aquale  efte.Et  fi  per  punda  ABCDEF  contingentes  circulum 

ducamus 
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ducamus, circa  circulu  defcribeturhexa 
gonum  fqailaterum  et^quiangulum  co 
fcquenter  ijs  ^  quae  in  pentagono  dida 
funt ,  &  praeterea  fimiliter  in  dato  hexa 
gono  circulum  defcribemus,  et  circum 
fcribemus.quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  XVI. 

PROPOSITIO.  XVI. 


In  dato  circulo  quindecagonum  sequilaterum ,  et  aequiangu  - 
lumdefcribere. 

Sit  datus  circulus  ABGD.  oportet  in 
ABGD  circulo  quindecagonum  sequila- 
terum  etfquiangulum  defcribere.Defcri 
Batur  in  circulo  ABCD  trianguli  quide 
acquilateri  in  ipfo  defcripti  latus  AC-;pen 
tagoni  vero  arquilateri  latus  AB.  Quaru 
igitur  partium  eft  ABCD  circulus  quin¬ 
decim,  earum  circumferentia  quidem  A 
BCD  tertia  exiftens  circulLeritquinque; 
circumferentia  vero  AB,  qua:  quinta  eft 
circuli;  erit  triu.ergo  reliqua  BC  eft  dua¬ 
rum.  fecetur  BG  bifaria  in  pundo  E. qua¬ 
re  vtraque  ipfarum  BE  EC  circumferen 
tiarum,quintadecimapars  eft  ABGD  cir 
culi.  Si  igitur  iungentes  BE  EG  sequales 
ipfis  in  continuum  redas  lineas  in  circulo  ABCD  aptabimus, in  ipfc  quindecago¬ 
num  a:quilaterum,  et  fquiangulum  defcriptum  erit.quod  facere  oportebat. 

Similiter  autem  iis,qu$  dida  funt  in  pentagono,!!  per  circuli  diuifiones  contin¬ 
gentes  circulum  ducamus,circa  ipfum  defcribetur  quindecagonum  fquilaterum, 
ct  fquiangulum.  Et  infuper  in  dato  quindecagono  ^quilatero ,  et  fquiangulo  cir¬ 
culum  defcribemus,  et  eircumfcribemus. 

Q^  F  \A  R  T  1  LIBRI  FINIS. 
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Analogia. 


Simplicium 
cognitio  co¬ 
gnitione  co 
pofitoru  pra: 
cedere  debet 
Termini. 
Comparatio 
ell  habitu  - 
do, qua  anti¬ 
qui  propor¬ 
tionem  ap¬ 
pellarunt 
Analogia. 

Proportio 

proportionis 


Proportionis 
in  quantita¬ 
te  fpecies  sut 
quinque. 


Quintus  li¬ 
ber  in  duas 
paitcs  diu. 'di 
tur. 


SCHOLIS  M. 

In  quinto  libro  propoftum  e  fi  de  analogijs  tr  aci  are  i  hic  enim  liber  com 
ramis  eH  geometria  3  arithmetica  s  nwfica 3  omni fimpliciter  mathe¬ 

matica  difiiphna :  nam  qua  in  ipfb  demonftrantur  non  folum geometri¬ 
cis  theorematibus  congruunt  y  fed  &  omnibus  3  qua  ad  mathematicas > 
nat  diclum  efi3  difcip linas  referuntur  . propoftum  igitur  huiufmodi  esi. 
librum  autem  dicunt  ejfe  Eudoxi  cujufidam 3  qui 'Platonis  magifier  fuit , 
Itaque  quoniam  propoftum  e  fi  de  analogijs  tr  ali  are  analogia  na  ero  ell 
proportionum  quar undam  habitudo  /  'nec£effe'efi  prius  cognofiere  3  qua 
nam  fint  ha  proportiones  fignp licium  enim  . cognitio  cognitionem  compofi- 
torurn  pr  ace  der  e  debet.fi  igitur  quadam  inter  fi  comparetur >njerbi gr  a* 
tia  dua  magnitudines  3  ipfa  quidem  termini  yocantur3  &  alterius  ad  al 
teram  tranfitus ,  di  fiant  ia :  comparatio  autem  habitudo  3  quam  antiqui 
proportionem  appellarunt. at  huius  proportionis  cum  alia  proportioneiux 
ta  fimilitudinem  quandam  comparatio  rvel habitudo  analogia,  nuncupa^ 
tur. non  enim  V  t  magnitudo  comparatur  i  fid  nat  proportio  cum  propor¬ 
tione. hac  autem  comparatio  proportioproportionis  dicitur  $  <-ut  fi fint  dua 
re  lia  linea  3  quarum  altera  ad  reliquam  duplam'  proportionem  h abeat 3 
quadratum  illius  3qua  duplam  habet  proportionem  3  ad  quadratum  reli¬ 
qua  quadruplam  proportionem  habebit  eius  3  quam  maior  refla  linea  ha¬ 
bet  ad  minorem  i  nam  qua  longitudine  fiunt  dupla potentia  quadrupla 
fiunt .  quadratorum  igitur  proportio  cum  fit  quadr  up  la  >  dupla  erit pr.opor 
tionis  re  flavum  linearum  3  qua  ell, dupla  :  njocatur  autem  hac  propor¬ 
tionis  proportio  2  qua  quidem  fub  quantitate  efi  s  etenim  proportio  ell 
duplex  .  alia  in  aBimatione  9  alia  in  quantitate .  &*eius  quidem. *  qua 
in  a fiimatione  nulla fi  e  cies  efi  3  qua  ad prafintem  contemplationem  “) ni¬ 
lis  fitillis  vero  3  qua  in  quantitate  fiecies  fiunt  quinque  3  alia  enim  ell 
multiplex  yt  fex, trium  3  alia  fuperparticularis  yt  quattuor  trium  3  c> 
alia  fiip  er  partiens  3  yt  quinque  trium  3&  ha  quidem  fimp  lices  fiunt 3qua 
rum  adhuc  fimplicior  efi  multiplex  3  alia  uero  dua  ex  harum  compofitio 
ne  na  fiunt  ur3  nai  de  licet  multiplex  fuperp  articularis 3yt  efi  fiptem  trm3 
&  multiplex  fiiperp  artiens  3yt  oflo  trium. fub proportionales  naero  fiunt 
minores  maior  um^t  fub  multiplex  3 fiibp  articularis  3  & fi  militor  reli¬ 
qua. fiiendum  autem  efi  hunc  librum  in  duas  partes  diuidi.  prima  qui 

dem  pars fimpheiorum  do  Urinam  continet  3yidelicet  multiplicium. fecun 
dayeroyniuerfe  de  omnibus  agit  proportionibus  .  oportet  enim  in  omni 
re3yt  diflum  efi fimp  licium  cognitionem  pracedere.  quemadmodum  aut 
liber  ipfejta  &  diffinitiones  diuiduntur ;primg  enim  funt  de  partibus  3et 
multiplicibus 3  deinde fiquuntur  yniuer felior  es  de  olbus  proportionibus. 
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E  V  C  L  I  D  I  S 

ELEMENTORVM 

LIBER  QVINTVS 

CVM  SCHOLIIS  ANTI  QJV  I  $, 

ET  COMMENTARIIS 
F  e  der  ici  Commandini  Vrbinatis . 


DIFFINITIONES» 

I» 

ARS  eft  magnitudo  magnitudinis,  mi¬ 
nor  maioris  ,  quando  minor  maiorem 

metitur .  — — — - — - — - - 

SCHOLIVM. 

'Pars,  vt  multi  arbitrantur  3  eft  minor  eo3 
quod  ejleiufde  [peciei  3vt  3  eft  pars  s.  apud 
geometram  vero  eft  3  qua  metitur  maius  3 
quando  reliquum  aquale  fit  ei  3  quod  meti¬ 
tur:  quando  autem  non  fit  aquale 3non  eft pars3vt  3.1 3  re  liquuntur  enim 
23  qua  non  Junt  aqualia  3 .  quare  3  non  Junt  pars  s5fed partes njideh- 
cet  tres  quintg 

F.  C.  CGMM£NT*4RIFS. 

Tars  etiam  apud  geometram  fumi  tur  pro  ea ,  quae  fimpliciter  minor  efi  maiore  eiufdem  fpe - 
dei :  vt  cum  dicitur, omne  totum  efi  maius  fua  parte,  ergo  pars  quatenus  multiplici  opponitur , 
erit  ea ,  quae  metitur  maius ,  videlicet  ipfum  multiplex ,  quae  alio  nomine  fub  multiplex ,  &  d 
nonnullis  pars  aliquota  appellatur ;  quatenus  vero  opponitur  toti  nulla  efi  necefiitas ,  vt  totum 
metiatur • 

I  I. 

Multiplex  eft  maior  minoris ,  quando  maiorem  minor  metitur. 

I  1  1. 

Proportio  eft  duarum  magnitudinum  eiufdem  generis ,  quate¬ 
nus  ad  quantitatem  pertinet, mutua  quaedam  habitudo. 

SCHOLIVM. 

Proportionem]/#^  vt fignificet  habitudinem,  duarum  magnitu- 

V  dinum 


£  V  C  L  I  D.  ELEMENT. 

dinum]  vt Jeparet  ab  alijs ffeciebus  quantitatis,  eiufdem  generis 
nequis  lineam  cum  fiperficie  comparet  .hac  enim  inter  fe  proportionem 
nullam  habent,  quatenus  ad  quantitatem  pertinet]^  Jeparet  ab  infi¬ 
nitis  magnitudinibus.)  quantitas  enim^  continua  e  fi  terminus  continui  no 
infiniti ,  &*  quantitas  difcreta  efl  difcreti  non  infiniti  .fed  difcretum  no 
eH  magnitudo fmultkudo  enim  efl. quatda  habitudoJ^#^ quinque fint 
habitudinum ff  ecies  j  rvt  diclnm  iam  fuit. 

F.  C.  COMME  T  URI  F  S. 

Quatenus  ad  quantitatem  pertinet!  videnehoc  potius  dlEhim  fit ,  vtintelligatnr  pro - 
portio ,  quae  in  quantitate ,  non  item  ea,  quae  in  aejlimati&ne  confijlit. 

1 1  it 

Portionem  habere  inter  fe  magnitudines  dicuntur,  qua?  multi» 

plicata?  fe  inuicem  fuperare  poliunt. 

' 

S  C  H  0  L  I  V 

In  numeris  qui  deni  omnis  proportio  rationalem  habet  quantitatem ,in 
magnitudinibus  autem  efl  quadam  proportio  ,  qua  numero  exprimi  non 
potefis  frnt  enim  quadam,  quorum  dumtaxat  cognofcitur  exceffus,  quo 
alteru  fuperat  alter u ,  quantitas  aut  exceffus  cognofci  nequit,  hac  igitur 
proportionem  habere  dicuntur ,nemp e  ex ceffus,non  adhuc  eam, quam  nu 
merus  habet  ad  numerum)  hoc  ett  rationalem,  ac  propter  ea  in  diffinitio- 
ne  proportionis  magnitudinum  appofuit ,QfX2Xct\ViS ad  quatitatem per¬ 
tinet,' videlicet  continuam,  non  omnino  autem  quatentis  ad  quantitatem 
difcretam  ,  O*  rationalem  .  hj niuerfalius  igitur  diffiniens ,  qua  nam  fint 
proportionem  habentia  dixit ,  qua?  multiplicate  fe  inuicem  fuperare 
polfunt :  hoc  enim  &  rationalibus  ,  &  irrationalibus  congruit ,  <~uelut 
diameter  quadrati,  yt  in  rationalibus  quidem  proportionem  hahet  ad la 
tus,  <~vtin  ex  ce  (Ju  ^vero  proportionem  habet,  quam  maius  ad  minus,  O* 
potejl  latus  multiplicatum  aliquando  diametrum  fuperare. 

F.  C.  COMMENTURIFS. 

Hoc  Idcirco  ditium  videtur ,  vt  infinitae  magnitudines  d  proportionibus  excludantur .  finita 
enim  magnitudo  quamtumlibet  multiplicata  tantum  abejl ,  vt  infinitam  magnitudinem  exuperet , 
vt  ne  aequare  quidem  pojfit  vnquam. 

V. 

In  eadem  proportione  magnitudines  elfe  dicuntur  prima  ad  fe 
eundam, &  tertia  ad  quartam,  quando  primae,  et  tertiae  aequemul- 

tiplices» 


v. 


L  I  B  E  R 
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tipliccs ,  fecundae  >  et  quart£  seque  multiplices  iuxta  quamuis  mul 
tiplicationem  vtraque  vtramque  vel  vna  fuperant,  vel  vna  squales 
funt ,  vel  vna  deficiunt  inter  fe  comparata;. 


F . 


C .  C  0  M  MEN¬ 
TOR  1  V  s. 


s'4| 


£  A  B  G 


1 

D 


1  *F 

i  6 


B  G 
S 


B  H 


Sit  prima  magnitudo  A,  . 
fecunda  B, tertia  C,  &  quar¬ 
ta  D  :  fumantur  %  primae ,  ac 
tertiae ,  videlicet  ipfarim  A 
C  aeque  multiplices  E  F,  vt 
f  t  E  aeque  multiplex  A,  at¬ 
que  F  ipfius  C.  rurfus  fuman¬ 
tur  ipfarum  B  D ,  fecundae 
fcilicet  ,  &  quartae  aeque 
multiplices  GH;  &  f  quidem 
maiori  exi  f  ente  E  quam  G, 
etiam  F  fit  maior  quam  H, 
vel  f  E  aequali  exiflente  ipfi 
C,fit  F  aequalis  H.  vel  fi  mi¬ 
nori  exiflente ,  fit  miuor  iux¬ 
ta  quamuis  multiplicatione , 

tunc  dicetur  A  ad  B  eandem  f  c  i»  a  £ 
habere  proportionem ,  quam 
C  ad  D.  exceffim  autem ,  ac  dcfe&nm  f impliciter 
mtelligere  oportet ,  non  fecundum  proportionem , 
vt  voluit  Campanus ;  alioqui  idem  per  idem  expli -  a0 
caretur,  quod  efl  abfiirdum .  Tropofitis  igitur  quat 
tuor  magnitudinibus  commenfurabilibus ,  fi  veli¬ 
mus  flatim  dignoficere ,  an  eandem  proportionem  ha 
beant,  multiplices  ita  aptabimus ,  vt  multiplex 
primae  multiplici  fecundae  fiat'  aequalis;  &  fi  qui¬ 
dem  multiplex  tertiae  fit  aequalis  multiplici  quar-  aS 
tae,  tunc  prima  ad  fecundam  eandem  proportionem  . 
habere  deprehendetur,  quam  tertia  ad  quartam.  Si 
vero  multiplex  tertiae  fit  minor  multiplici  quartp, 
prima  ad  fecundam  maiorem  proportionem  habe¬ 
bit  ,  quam  tertia  ad  quartam .  quod  fi  multiplex 
tertiae  fit  maior  multiplici  quartae,  habebit  prima,  j 

ad  fecundam  minorem  proportionem ,  quam  tertia 
ad  quartam, 

V  I. 

•  . .  ;  ’.v’  ,  i”  '  v\0  ,  >  '  '  '  .  •  „ 

Magnirudines,  quse  eandem  proportionem  habent  >  propor¬ 
tionales  vocentur. 


*l 

A  B 


E  A 


'i 

r  c 


1 
3  G 


B  H 


9 


Quando 


X. 


Quando  tres  magnitudines  proportionales 
fint ,  prima  ad  tertiam  duplam?  proportionem  ha 
bere  dicetur  eius  ,  quam  habet  'ad  fecundam. 


r/iVv&UR  x&yxs 

S  C  H  0  L  IV  M. 

v/tvtaS 


S?  ET  C  I M  0.  ELEMENT, 

liirn;  i  s  i 

VII.  i 

:  .  lipj  /1.5  /  3! 

Quando  autem  seque  muMplicium  multiplex 
quidem  primae  fuperauerit  multiplicem  fecun  - 
dg, multiplex  vero  tertiae  non  fuperauerit  multi¬ 
plicem  quartae  5  tunc  prima  ad  fecundam  maio¬ 
rem  proportionem  habere  dicitur,  quam  tertia 
ad  quartam. 

F.  C.  COMMFNT^ARIVS. 

Maneant  eadem ,  quae  fupra:  &  ftmpiis  ipfarum  *AC  aeque  multipli 
cibus  EFfitemf  ipfarum  ED  aeque  multiplicibus  GH ,  fi  quidem  Efupe - 
ret.G  3  F  yero  non  fuperet  H ,  vel  fi  E  fit  aequalis  ipfi  G  3&F  minor y 
quam  H}  tunc  ^AadB  maior  em  proportione  habere  dicitur ,qudm  CadD°  ^ 

VIII- 

Analogia  eft  proportionum  fimilitudo. 

IX. 

t-'  'v  -  -■*  "c  -’;C  '<r'  ;  :  >:;T3  V 

Analogia  vero  in  tribus  minimis  terminis  con 
fiftit. 


5® 

I  i 

E.  A  B  G 

4a 


1  I 

C  D  H 


* 


7\ 


F  C  D  H 


A  B 


Non  dicit  dans  proportiones  ^vnius  duplas  ejje , 
etiam  eft  <u  erum ;  Jed  proportionem  ^  qua  ex  duabus  con - 
fiat./ffe  duplam ,  vt  8.4.2^  rurfius  9  3  1  proportio  igitur s 
qua  ex  duabus  confiat  dupla  efi .  magnitudo  'autem  in  du¬ 
plis  quidem  magnitudinibus  quadrupla  eft  ^  in  triplis  ^ve¬ 
ro  nonupla  >  &in  quadruplis  fex  decupla  .  dcmcnfirabitur  enim  dein - 
eeps  qua  longitudine  fiunt  dupla  Ppgt entia  quadrupla  efife:  &  qup  longi¬ 
tudine  tripla  3  potentia  nonupla  .  quadratorum  igitur  proportio  cum  qua 
drupla  fit  j  dupla  efi  proportionis  laterum  ^  qup  efi  dupla  3  etenim  dupli 
duplus  quadruplus  efi* 


obnr.iiO 


£ 


Qnando 
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Quando  autem  quattuor  magnitudines  fint 
proportionales ,  prima  ad  quartam  triplam  habe 
re  proportionem  dicetur  eius,  quam  habet  'ad  fe¬ 
cundam:  .&  femper  deinceps vna plus  *  quoad 
analogia  procefterk. 


F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  1  V  S. 


ABC 


Decima ,  &  vndecimd  diffinitio  terminos  requirunt  nec  efferiora?  quales ,  &  primum  i p forti 
maiorem .  nam  fi  aequales  fint  eadem  efl  primi  ad  fecundum  y.&  ad  tertium  proportio  .  Si  vero 
primus  fit  minor ,  non  potefi  primus  ad  tertium  duplam  proportionem  habere  proprie  eius y  quam 
habttad fecundum3cum primi  ad fecundummaior ftproportio3qudm  ad  tertium  ex  8.  huius» 

XII. 

\  ^  ■  ”•  m -y,T‘  f  .svC-Vm  :.C\ 

Homologas ,  vel  fimilis  rationis  magnitudines  dicuntur  ante¬ 
cedentes  quidem  antecedentibus*  confequentes  vero  confequen 
tibus. 

X  I  I  ,J. 


Permutata  ratio  eft  fum 
ptio  antecedentis  ad  antece-  r 
dentem,  et  confequentis  ad 
confequentem» 


v.'V. 


_ 3_ 

JjC' 


F.  C.  C  O  M  M  E  N  T  U  K  1  V  S» 


Sit  A  ad  ByVt  C  ad  D  .  erit  permutando 
ad  C,rt  BadD.  hoc  autem  ita  effe  demonjlra 
bitur  m  1 6  propofitione  huius  libri . 


XIII  L 


Conuerfa  ratio  eft  fumptio 
eonfequ  entis,  vt  antecedentis 
ad  antecedentem,vt  ad  confe 
quentem. 


F.  C.  COMMENTtAKlFS' 


Sit  rurfus  <AadB,vtCadD.  erit  couer 
tendo  B  ad  ,A3  vt  D  ad  C.quod  demonjlra « 
tur  in  corollario  quartae  huius » 


Compoiitio 


f 


EVC  4i  I  d;  elemen  t. 

X  V. 

Compofitio  rationis  eft  fumptio  antecedentis  vna  cum  confe- 
quente  tamquam'  vnixis  ad  ipfam  confeqiienteim 

%  C  H  0  L  I  V  'My 

luhiores  hancptoportiSnefti'  app  6 fuerunt .  neque  enim  compofitio  ma¬ 
gnitudinum  eadem  efi  s  qup  compofitio  proportionum  .  hic  autem  ante c'e 
dens  vna  cum  confiquente  fimptum  totam  magnitudinem,  efficit  3  qug 
ex  magnitudinibus  componitur :  atque  hec  efi  magnitudinum  compofi¬ 
tio  .  compofitio  enim  proportionum  altam  proportione  efficit,  njt  ipfi  de  in 
cepsdicet- proportio  ^inquit, ex  proportionibus  componi  dicitur  j  cum  pro¬ 
portionum  quantitates  intet' fi  multiplicat  g  aliquam  efficiunt  proportio¬ 
nem  .  ipfe  autem  0  nat  in  antiquioribus  libris  inueniturfi  cempofitionem 
hanc  o-vvdtvTii  hoc  efi  componenti  >  njel  componendo  appellat  $  etenim  in 
rationalibus  non  aliter  dicit ^quam  componendo  s  fimiliter  autem  &  di - 
uifio  y^vna  enim  propofpo  diuiditur  .  at  diuifio  de  qua  hoc  loco  firmo 
fit  i  magnitudinum  efii  excejfius  namque  antecedentium  ab  antecedentis * 
bus  diffecatur  .  ip fi  vero  etiam' trfhbc  dicit  c/kAoVn  videlicet  diui  denti* 
njel  diuidendo  .  e>  fimiliter  qup  hoc  loco  appellatur  conuerfio  rationis  ip 
fi  dicit iconuertitur  enim  ad  antecedentia . 


f.  c.  commeM-tUkivs . 


'  A 


X  4- 


Compofitio  rationis  efi  proportio, quae  oritur  ex  compofitio- 
ne  terminorum  ipfius  proportionis {videlicet  ex  compofitione  an 
tecedentis  cum  confequhite ,  cumtotimconfequenti  compara¬ 
tur, quamquam  improprie  q  imioribus  compofitio  proportionis, 
vel  rationis  appellata  fit;  compofitio  enim  proportionis  longe  '  ■  _ ILlJS- 

alia  efl,vt  in  procedenti  fcholio  adnotatur.fit  mEad  EB,vt  CF 
ad  FD.erit  componendo  mii  ad  BE,vt~CD  ad  DF. illud  vero  in  1 8  huius  demonflratur . 

x  v  r. 

Diuifio  rationis  eft  fumptio  exceftus ,  quo  antecedens  fuperat 
confequentem,ad  ipfam  confequentem. 


f.  c.  c  o  m  m  e  n.  t  k  i  r  s. 


Sit  ad  BE,  vt  CD  ad  DF .  erit  diuidendo  ^LE  ad  EB,  vi  c  p  D 

CF  ad  FD.  quod  ini']  huius  demonflrabitur.  1  1 

XVII. 

Conuerfio  rationis  eft  fumptio  antecedentis  ad  excefliim3  quo 
antecedens  ipfam  confequentem  fuperat. 

Sit 


LIBER 
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Sit  AB  ad  BE,vt  CD  ad  DF .  erit  per  comerfwncm  rationis 


BA  ad  AEjVtDC  ad  CE-hoc  autem  confiat  ex  corollario  19  r 
huius.  & 

XVIII. 


Aequa  ratio ,  fiue  ex  aquali  eft ,  cumplures  magnitudines  ex- 
titerint ,  et  alig  ipfis  numero  aquales  *  quae  bime  fumantur ,  et  in 
eadem  proportione ,  fuerit q;  vt  in  primis  magnitudinibus  prima 
ad  vltimam,  ita  in  fecudis  magnitudinibus  prima  ad  vltimamivel 
aliter  eft  fumptio  extremarum  per  fubtradionem  mediarum. 

F.  C.  COMMENTARIVS, 

Hoc  autem  &  in  ordinata  analogia  fit ,  &  in  per  „ , 

turbata .  in  ordinata  quidem  hoc  modo  ,  fiant  tres 
magnitudines  ABCy& aliae  ipfis  mumero  aequales 
DEFyfitji  vt  A  ad  Bfita  D  ad  E ;  &  vt  B  ad  C  3  ita 
D  ad  F.erit  ex  aequali  vt  A  ad  CfiitaD  ad  F .  quod 
demonfirabitur  in  zz  huius ,  3 

In  perturbata  vero  hoc  pablo.fint  rurfius  tres  ma 
gnitudines  ABCy  itemq3  aliae  tres  DEF,& fiitvt  A 
ad  Byita  E  ad  Fyvt  autem  B  ad  C,  ita  D  adfi.eriteg 
aequali  vt  A  ad  C3  ita  D  ad  F.hoc  autem  in  2  3  hu¬ 
ius  ofiendetur .  Idem  fiequitur  etiam  fi  piufesfiink , 
quam  tres  magnitudines. fint  enim  quattuor  magnim 
dines  ABCD  3  &  aliae  ipfis  numero  aequales  EFG 
H,  &  in  ordinata  quidem  analogia  vt  ,A  ad  Bfita  fit 
E  ad  F3vt  autem  B  ad  Cfita  F  ad  G3&vt 
€  ad  Dyita  G  ad  H .  erit  ex  aequali  vt  A 
ad  D}ita  E  ad  H.  In  perturbata  vero3  fit 
vt  A  ad  Bfita  F  ad  G3vtfy  B  ad  C3ita fit  G 
ad  H,&vtC  ad  Dyita  E  ad  F.  erit  ex  ae¬ 
quali  vt  A  ad  D,  ita  E  ad  H.  &  fimiliter 
continget  in  alijs  magnitudinibus  quotquot  . 

illae  fuerint.  A  \ 

XIX.  ‘I  M  ‘  :  1 


2} 

4  ' 

i  '1 

>  5 

E  F 

B  c  » 


Ordinata  analogia  eft  qua 
do  fuerit  vt  antecedens  ad 
confequentem ,  ita  antece¬ 
dens  ad  confequentemjvt  au 
tem  confequens  ad  alia  qua¬ 
piam  5  ita  confequens  ad  aliam  quampiam. 


E  TF 


B  C 


E  F  Cr  H 


X  X. 


Perturbata  vero  analogia  eft3  quando  tribus  exiftentibus  ma¬ 

gnitudinibus 


E  V  fr  L  I  D.  E  L  E  M  L  N  T, 


gnitudinibus ,  &  alij  iplis  numero  aqualibus ;  fuerit  vt  in  primis 
magnitudinibus  antecedens  ad  confequentem ,  ita  in  fecundis 
magnitudinibus  antecedens  ad  confequentem  .  vt  autem  in  pri¬ 
mis  magnitudinibus  confequens  ad  aliam  quampiam  5  ita  in  fe¬ 
cundis  alia  quapiam  ad  antecedentem, 

F.  C.  COMMENT^tRIFS, 

ii  •  J  ■)  '  i  , .  i. i: :  1  f. ?  n  y>r ;  r.  c  1  ‘  <v:r  •; 

Harum  exempla  fuperius  pof ita  funtffied  prpter  diffinitiones  funt  etiam  communes  qupdam  m 
fmes,quae  in  hoc  libro  fummtur  nempe  hae, 

I. 

Eiufdem  fue  e  qualium  aeque  multiplices  inter  f  ecquales  funt . 

•c  1  i  a  i\,  \  vi  e  i',  i-i  0  i?  /y  .-;i 

1  1. 

Quarum  eadem  aeque  multiplex  eH  ,  vel  quarum  aquales  funt  aeque 
multiplices  ipfe  inter  f funt  aequales . 

THEOREMA  I.  PROPOSITIO  I. 

Si  fuerint  quotcumque  magnitudines  quotcumque  magnitudi 
num  aequalium  numero  fingulf  firigularum  aeque  multiplices  ; 
quotuplex  eft  vna  magnitudo  vnius  ,,  totuplices  erunt  &  omnes 
omnium. 

Sint  quotcumque  magnitudines  AB  CD  quotcumque  magnitu¬ 
dinum  EF  «qualium  numero  ,'fingul«  lingularum  ?que  multiplices.  A 
Dico  quotuplex  eft  AB  ipfius  E,  totuplices  efle  &  AB  CD  ipfarum  E 
F. Quoniam  enim  AB  gque  multiplex  eft  ipfius  E, et  CD  ipfius  F,quot  c 
magnitudines  funt  in  AB  «quales  ipfi  E,  tot  erut  et  in  CD  «quales  ip 
fi  F.diuidatur  AB  quidem  in  partes  ipfi  E  aquales, qu«  fint  A G  GB;  £ 

CD  vero  diuidatur  in  partes  f  quales  ipfi  F, videlicet  CH  HD.  erit  igi  B- 
tur  multitudo  partium  CH  HD  «qualis  multitudini  ipfarum  AG  Cj 
GB.etquoniam  AG  eft  «qualisE,etCH  «qualisF ;  erunt  et  AG  CH  j 
«quales  ipfis  E  F. eadem  ratione  quoniam  GB  eft  «qualis  E, et  HDip  H ! 
fi  F,erut  et  GB  HD  «quales  ipfis  EF.  quot  igitur  funt  in  AB  «quales  j 
ipfiE,totfuntetin  AB  CD  «quales  ipfis  E  F.  ergo  quotuplex  eft  A 
B  ipfius  E,totuplices  erunt  et  AB  CD  ipfarum  E  F  .  fi  igitur  fuerint  D-*  K 
quotcumque  magnitudines  quotcumque  magnitudinum  «qualium 
numero  fingulf  fingularum  £que  multiplices;  quotuplex  eft  vna  magnitudo  vnius, 
totuplices  erunt  et  omnes  omnium.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  II.  PROPOSITIO.  II. 

Si  prima  fecundas  seque  multiplex  fuerit,  ac  tertia  quartas;fue~ 
rit  autem  et  quinta  fecundse  £que  multiplex ,  ac  fexta  quartas:erit 
etiam  compofita  prima, et  quinta  fecundf  seque  multiplex,  ac  ter 
tia, et  fexta  quartse. 

Prima 


LIBER 


V.1 


€i 


Prima  enim  AB  fecunda  C  aque  multiplex  fit,  ac  tertia 
DE'quarta  F.fit  autem  et  quinta  BG  fecunda  C  fque  mul¬ 
tiplex,  ac  fexta  EH  quartf  F.Dico  et  compofitam  primam, 
et  quintam  AG  fecunda  C  aque  multiplicem  efle,  ac  ter¬ 
tiam  et  fexta  DH  quarta  F.  Quoniam  enim  AB  aque  mul¬ 
tiplex  eft  C,ac  DE  ipfius  F;quot  magnitudines  funtinAB 
aquales  G  ,  tot  erunt  et  in  DE  aquales  F.  eadem  ratione  et  ^ 
quot  funt  in  BG  aquales  tot  et  in  EH  erunt  aquales  F» 
quot  igitur  funt  in  tota  AG  aquales  C,  tot  erunt  et  in  tota 
DH  aquales  F.  ergo  quotuplex  eft  AG  ipfius  C ,  totuplex 
eft  et  DH  ipfius  F.et  compofita  igitur  prima  et  quinta  AG 
fecunda  C  aque  multiplex  erit ,  ac  tertia  et  fexta  DH  quar 
ta  Frquare  fi  prima  fecunda:aque  multiplex  fuerit,  ac  ter¬ 
tia  quartaTuerit  autem  et  quinta  fecundf  aque  multiplex,  G  c  hl  f 
ac  fexta  quartg:erit  compofita  quoque  prima  et  quinta  a- 
que  multiplex  fecunda, ae  tertia,  et  fexta quart£. quod  oportebat  demonftrare. 


THEOREMA  III.  PROPOSITIO  III. 


Si  prima  fecundg  gque  multiplex  fuerit,  ac  tertia  quarte;fuman 
tur  aut  gque  multiplices  prirme ,  &  tertia?:  erit  &  ex  aquali  fumpta, 
rum  vtraque  vtriufque  ?que  multiplex,  altera  quidem  fecundae al 
tera  vero  quarta. 


Prima  enim  A  fecunda  B  aque  multiplex  fit ,  ac 
tertiaC  quart^D  :  et  fumantur ipfarum  ACaque 
multiplices  EF  GH.Dico  EF  aque  multiplicem  ef 
fe  ipfius  B,  ac  GH  ipfius  D  .  Quonia  enim  EF  eque 
multiplex  eft  ipfius  A, ac  GH  ipfius  C;  quot  magni 
tudines  funt  in  EF  aquales  A, tot  erunt  et  in  GH  a- 
quales  C  .  Diuidatur  EF  quidem  in  magnitudines 
ipfi  A  aquales  EK  KF;  GHvero  diuidatur  in  ma¬ 
gnitudines  aquales  C,videlicet  GL  LH.erit  igitur 

Ipfarum  EK  KF  multitudo  aqualis  multitudini  ip-  7  j  I 

farum  GL  LH  .  et  quoniam  aque  multiplex  eft  A  1  1  1  _ 

Ipfius  B, ac  C  ipfius  D  3  aqualis  autem  EK  ipfi  A, ct  E  B  o 

GL  ipfi  C;erit  EK  aque  multiplex  ipfius  B  ,  ac  GL 

Ipfius  D. eadem  ratione  £que  multiplex  erit  KF  ipfius  B  ,  etLH  ipfius  D.  quoniam 
Igitur  prima  EK  fecunda  B  aque  multiplex  eft, ac  tertia  GL  quarta  D; eft  autem  et 
quinta  KF  fecunda  B  gque  multiplex ,  ac  fexta  LH  quartf  D  :  erit  et  compofita  pri¬ 
ma  et  quinta  EF  fecunda  B  f  que  multiplex,  ac  tertia, et  fexta  GH  quarta  D  .  Si  igi- 
sur  prima  fecuda  aque  fuerit  multiplex,ac  tertia  quarta  3  fumantur  autem  prima, 
ct  tertia  aque  multiplices:  erit  et  ex  aquali  fumptarum  vtraque  vtriufque  ^que 
multiplex, altera  quidem  fecunda,altera  veroquarta.quod  oftendilfe  oportuit. 


THEOREMA  IIII,  PROPOSITIO  IIII. 

Si  prima  ad  fecunda  eandem  het  proportionem,quam  tertia  ad 
quartam, &  aeque  multiplices  primg,  &  tertis  ad  ?que  multiplices 
fecundae, &  quartae, iuxta  quamuis  multiplicationem,  eandem  pro 
portionem  habebunt, inter  fe  comparat^. 

prima 


E  V  C  L.I  D.  ELEMEN  T. 


Prima  enim  A  ad  fecundam  B  eandem  proportionem 
habeat, quam  tertia  C  ad  quartam  D:et  fumantur  ipfaru 
quidem  AC  alif  vtcumque  £que  multiplices  E  F;  ipfaru 
vero  BD  aliae  vtcumque  seque  multiplices  GH.Dico  E  ad 
G  ita  efie,vt  F  ad  H.  fumantur  enim  rurfus  ipfarum  EF  ae¬ 
que  multiplicesKL ,  et  ipfarum  GH  aeque  multiplices  M 
N.  Qm  igitur  E  f  que  multiplex  eft  ipfius  A,  atq;  F  ipfius 
Ex  antece-  C;  fumuntur  aut  ipfarum  EF  fque  multiplicesKL:  erit  K 
deme.  aeque  multiplex  ipfius  A, atque  L  ipfius  C.Eadem  ratione 
M  a-que  multiplex  erit  ipfius  B,  atque  N  ipfius  D/et  quo¬ 
niam  eft  vt  A  ad  B.ita  C  ad  D.  fumptse  autem  funt  ipfaru 
AC  seque  multiplices  KL ;  et  ipfarum  BD  alif  vtcumque 
Pa  conucr  -  fque  multiplices  MN:fi  K  fuperat  M,fuperabit  et  L  ipfam 
diffimtibnif  ^J'et  ^  ^qualisjfqualisjet  fi  minor,  minor.funtq;  KL  qui 
dem  ipfarum  EF  seque  multiplices ;  MN  vero  ipfarum  G 
j.diffimt.  H.alia  vtcumque  fque  multiplices  .  vt  igitur  E  ad  G  ,  ita 
erit  F  ad  H  .  quare  fi  prima  ad  fecundam  eandem  habeat 
proportionem, quam  tertia  ad  quartam ,  et  aeque  multi¬ 
plices  primae  ac  tertiae  ad  fque  multiplices  fecundf  ,  ac 
quartse  iuxta  quamuis  multiplicationem  eandem  propor 
tionem  habebunt  inter  fe  comparata .  quod  dcmonftra- 
re  oportebat. 

Quoniam  igitur  demonftratum  eft  fi  K  fuperat  M ,  et 
E  ipfam  N  fuperare;et  fi  fqualis,f  qualem  effe,et  fi  minor, 
minoremrconftat  etiam  fi  M  fuperat  K ,  et  N  fuperare  ip- 
j.difiSnit.  fam  L;et  fi  fqualis, fqualem  efle,-et  fi  minor, minorem  ,•  ac 

propterea  vt  G  ad  E,ita  effe  H  ad  F. 


K  X  A  B  O  d 


L  P  C  D  H  JJ 


COROLLARIVM. 

Ex  hoc  manifeftum  eft  fi  quattuor  magnitudines  fmt  propor4 
tionales^  et  contra  proportionales  effe. 

S  C  H  0  L  I  V  M. 


Hoc  theorema  pertinet  ad  demonfirationem  diffinitionis  magnitudi¬ 
num  j,  qua  funt  in  eadem  proportione  3  nat  eH  quando  aque  multiplices 
prima  tertia  ,  videlicet  antece  dentium, 3a  que  multiplices  fecunda > 

&  quarta >  hoc  eft  confaquentiumfuel  vnd fuperant  s  vel  nund  aquales 
funt  j  vel <-una  deficiunt  j  hic  enim  demonHrat  &  ipfas  eandem  inter  fe 
proportionem  habere  .  reticuit  autem  hoc  in  principio  $  neque  enim  fieri 
poterat 3  Vt  diceretur  illas  in  eadem  proportione  effe  >  quorum  multiplicia 
funt  in  eadem  proportione ^quando  nos  i  dipfum  quareremus^  quanam  ef 
fent  in  eadem  proportione,  cum  igitur  dixiffetin principio  eas  fimul  fupe¬ 
rare  >  vel  fimul  aquales  effe  >  vel  fimul  deficere  5  hic  oftendit  &  in  ea¬ 
dem  effe  proportione  >  fi  inter  f  comparentur  j  rvt  appareat  diffinitio  ea 
rum>  qua  funt  in  e  ade  proportione  ^quando  filicet  aque  multiplices  pr i 
ma3& tertig  ad fecuda,& quartp  aque  multiplices  cande  proportionem 
habeant,  cftendit  aut  ipfas  in  cade proportione  per  hoc&  per  couerfione . 

THEO- 


LIBER  V. 


Si 


THEOREMA  V.  PROPOSITIO.  V. 

Si  magnitudo  magnitudinis  #que  multiplex  fit ,  atque  ablata 
'ablate; et  reliqua  relique  sque  multiplex  erit,  atque  tota  totius. 

Magnitudo  enim  AB  magnitudinis  CD  fque  multiplex  fit, atque  abla 
taAEablatj  CF.Dicoct reliquam  EB  reliqua  FDxque  multiplicem  ef 
fe,  atque  totam  AB  tot  us  CD.  quotuplex  enim  eft  AE  ipfius  CF,  totu- 
plex  fiat  et  EB  ipfius  CG.  et  quoniam  AE  seque  multiplex  eft  CF,  atque 
£B  Ipfius  CG;  erit  AE  £que  multiplex  CF,  et  AB  ipfius  GF.  ponitur  au 
tem  £que  multiplex  AE  ipfius  CF,  et  AB  ipfius  CD.  seque  multiplex  igi 
tur  eft  AB  vtriurque  GF  CD;  ac proptcrea CF  ipfi CD  eft  xqualis.com- 
munis  auferatur  CF.  reliqua  igitur  GC  f  qualis  eft  reliqu^  D  F.  Itaque 
quoniam  AE  xque  multiplex  eft  CF,  etEB  ipfius  CG,  eftq;  CG  aqualis 
DF;  erit  AE  xque  multiplex  CF,  et  EB  ipfius  FD.  xque  multiplex  aute 

Ponitur  AE  ipfius  C  F,  et  A  B  ipfius  C  D.  ergo  E  B  eft  £que  multiplex  ■&  d 
D,  et  A  B  ipfius  C  D.  et  reliqua  igitur  E  B  reliquf  F  D  xque  multiplex 
eft,  atq;  tota  AB  totius  CD.  quare  fi  magnitudo  magnitudinis  xque  multiplex  fit, 
atque  ablata  ablata;  et  reliqua  reliquf  £que  erit  multiplex,atque  tota  totius,  quod 
oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO.  VI. 

Si  duc  magnitudines  duarum  magnitudinum  #que  multiplices 
fmt,et  ablatae  quadam  fint  earumdem  seque  multi 
plices;erunt  et  reliquse  uel  eifdem  aequales  j  vel  ;p 
farum  fque  multiplices. 

Dux  enim  magnitudines  AB  CD  duarum  magnitudinum 
EF  f  que  multiplices  fint,  et  ablatx  AG  CH  earumdem  fint 
aque  multiplices.  Dico  et  reliquas  GB  HD  vel  ipfis  EF  aqua 
3es  efle,  vel  ipfarurn  xque  multiplices .  fit  enim  primum  GB  £- 
qualis  E.Dico  ct  HD  ipfi  F  efle  xqualem.  ponatur  ipfi  Fxqua- 
Iis  CK.et  quoniam  AG  xque  multiplex  eft  E ,  et  CH  ipfius  F; 
cftq;  GB  quidem  fqualis  E;  CKvero  aqualis  F:erit  AB  fquc 
multiplex  E,  etKH  ipfius  F.fque  autem  multiplex  ponitur  A 
B  ipfius  E ,  et  CD  ipfius  F.  ergo  KH  f  que  multiplex  eft  F ,  et  C 
D  ipfius  F.quoniam  igitur  vtraque  ipfarurn  KH  CDeft  fque 
multiplex  F,erit  KH  aqualis  CD. communis  auferatur  C  H  .  er 
go  reliqua  KC  reliquf  HD  eft  fqualis.Sed  KC  eft  equalis  F.  et 
HD  igitu r  ipfi  F  eft  xqualis;ideoq;  GB  ipfi  E,  et  HD  ipfi  F  ar- 
«quais  erit.  Similiter  demonftrabimus  fi  G  B  multiplex  fuerit 
ipfiusE,et  H  D  ipfius  Ffque  multiplicem  efle.  Si  igitur  dux 
magnitudines  duarum  magnitudinum  xque  multiplices  fint, 
ctablatf  quadam  fint  earumdem  xque  multiplices, erunt  et  re 
jliqux  vel  eifdem  aquales  ,  vel  ipfarurn  xque  multiplices  „ 

«juod- demonftrare  oportebat. 

S  C  H  0  L  I  F  BbEF 

Non propofitum  efi  ofiendere fi  a  multiplici  multiplex  auferatur  reli- 

1 . s 


B  D  £  F 


i.htaus. 
i.Com.  net. 


sJsules. 
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i.  Com.not, 

j. diffi. 

s,m, 

x.Com.noto. 


a.difHn., 


.  E  V  C.L  ID.  E  L  E  M  E  N  T. 

quum  >  njel  aquale  ejfe  >  yel  multiplex  ,  hoc  enim  mnnifeftum  eft  :  Jed 
dux  us  magnitudinibus  ad  duas  magnitudines  ita  fe  habentibus >  yt  di- 
&um  eft  >  fi  reliqua  prioris  fit  multiplex ,  reliquam  alterius  multipli 

cem  ejfe  fi&fi  aqualis  fit  >ejf e  aqualem  >  y  eluti  fi  quadrupla  exiUente 
tripla  auferatur  ^reliqua  e  qualis  erit >  &  in  altera  eodem  modo , 

THEOREMA  VII.  PROPOSITIO.  VII, 

Aequales  ad  eade,eade  habet  proportione^  eade  ad  aequales* 

Sint  aquales,  magnitudines  A  B,  alia  autem  qu«uis  magni-, 
tudo  C.  Dico  vtramque  ipfarum  A  B  ad  C  eandem  propor¬ 
tionem  hahere  :et  C  ad  vtramque  A  B  fimiliter  eandem  habe¬ 
re  proportionem,  fumantur  enim  ipfarum  A  B  «que  multipli-  , 
ces  DE,et  ipfius  C  alia  vtcumque  multiplex  F.  Quoniam  igitur  j 

«que  multiplex  eft  D  ipfius  A, et  E  ipfius  B,eftq;  A  ipfi  B  «qua-  j 

lis;erit  et  D  «qualis  E;alia  autem  vtcumque  eft  F  .  ergo  fi  D  fu-  d  a 
perat  F,et  E  ipfam  F  fuperabit;  et  fi  «qualis, «qualis;et  fi  minor, 
minor.et  funt  DE  quidem,  ipfarum  A  B  «qui  multiplices :  F  ve 
ro  alia  vtcumque  multiplex  ipfius  C.  erit  igitur  vt  A  ad  C, ita  B  •» 

ad  C. dico  infuperC  ad  vtramque  ipfarum  A  B  eandem  habe  I 

re  propQrtionem.iifdem  enim  conftrudis  fimiliter  oftendeinus  j 

D  ipfi  E  «qualem  efle,aliam  vero  qiiandam  F.  fi  igitur  F  fuperat  I 

D,  ipfam  quoque  E  fuperabit;  et  fi  «qualis,  «qualis;et  fi  minor,  £  b  c  t 
minor.atque  eft  F  quide  ipfius  C  multiplex;  DE  vero  alif  vteu- 
que  sque  multiplices  ipfarum  A  B.  ergo  vt  C  ad  A,  ita  erit  C  ad  B. Aquales  igitur* 
ad  eandem, eandem  habent  proportionem ,  et  eadem  ad  «quales  .  quod,  oftender£ 
oportebat* 

F,  C,  C  0  M M  E  N  T  JL  R  I  V  S* 


Eodem  modo  demonftrabimus, et  «quales  magnitudines  ad 
alias  inter  fe  «quales  eandem  habere  proportionem. 

Sint  enim  magnitudines  aequales  B; fintj,  aliae  magnitudines  inter  fe 

aequales  C  D.dico  <A  ad  C  eandem  baber e  proportionem,quam  B  ad  D. fu¬ 
mantur  ipfarum  m.  B  aeque  multiplices  E  F;&  ipfarum  C  D  aliae  vtcum 
que  aeque  multiplices  GHJtaq;  quoniam  aeque  multiplex  efi  E  ipfius 
<jr  F  ipfius  B;efi  autem  m.  aequalis  B  ierit  &  E  ipfi  F  aequalis,  rurfus  quo 
niam  aeque  multiplex  ejl  G  ipfius  C,&  H  ipfius  D;eft<fo  C  ipfi  D  aequalis : 
<jr  G  ipfi  H  aequalis  erit. Si  igitur  E  fuperat  G>&F  ipfam  H  fuperabit-,  et 
fi  aequalis ,  aequalis', &  fi  minor, minor. ergo  ^  ad  C  eandem  proportione, 
babet3quam  B  ad  D.quod  oportebat  dmonjlrare . 

THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO.  VIII,. 


F  D 


Inaequalium  magnitudinum  maior  ad  eandem 
maiorem  habet,  proportionem  ,  quam  minor :  et 
eadem  ad  minore  maiorem  proportione  habet ,  quam  ad  mdibre* 

Sintinfquales  magnitudines  AB  Cbetfit  AB  maior; alia  vero  vtcumque  D. dica 
AB  ad  D  maiore  habere  proportionem,  quam  C  ad  D:et  D  ad  C  maiorem  habere, 
quam  ad  AB.  quoniam  enim  AB  maior  eft ,  quam  C ,  ponatur  ipfi  C*fqualis  B  E„ 
Itaque  minor  ipfarum  AE  EB  multiplicata  maior;  aliq  uando  erit ,  quam  D .  Sit  pri 


mura 


V. 


6 


K  H  B>  C 


i.huhr, 


i.huius. 


* 
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mum  A  E  minor ,  quam  E  E  :  et  multiplicetur  A  E,  quo  ad  fiat 
maior, quam D:fitq;  ipfius  multiplex  FG,  qua?  ipfa  D  fit  maior: 
quotuplex  autem  eft  FG  ipfius  AE,totupkx  fiat  et  GH  ipfius  EB, 

CtJ<  ipfius  C.ftimaturq;  ipfius  D  dupla  quidem  L,  tripla  vero  M, 
ct  deinceps  vna  pius, quo  ad  ea, qua:  fumitur,multiplex  fiat  ipfius 
D,et  primo  maior ,  quam  K .  fumatur ,  fitq;  N  ipfius  D  quadru- 
pla,et  primo  maior  quam  K.quoniam  igitur  K  primo  minor  eft, 
quam  N, non  erit  K  minor, quam  M.et  cum  fque  multiplex  fit  FG 
ipfius  AE,etGH  ipfius  EB ;  erit  etFG  fque  multiplex  AE ,  ctFH 
ipfius  AB,  a?que  autem  multiplex  eft  FG  ipfius  AE,  etKipfiusC. 
ergoFH  a?quq  multiplex  eft  AB,etK  ipfius  C,-acproptereaFH  K 
ipfaru  AB  C  fque  multiplices  erut.rurfus  quonia  GH  seque  mul¬ 
tiplex  eft  EB,etK  ipfius  Q  eftq;  EB  aequalis  C:  erit  et  GH  ipfi  K 
aqualis .  Sed  K  non  eft  minor,  quam  M.non  igitur  GH  minor  eft, 
quam  M.maiorautemFG  quam  D,  ergo  tota  F  H  vtrifque  DM  n  h  l  d 
maior  erit.Sed  vtra?que  DM  funt  aquales  N;  eft  enim  M  tripla  ip¬ 
fius  D,etvtr?queM  D  ipfius  D  quadru.pl* . eft  autem  et  N  quadrupla  D.  vtreque 
igitur  M  D  ipfi  N  fquales  funt.fcd  FH  maior  eft,quam  MD.  quare  FH  fuperatN,K 
vero  ipfamN  non  fuperat.et  funt  FH  K  seque  multiplices  ipfarum  AB  C:  et  N  ip¬ 
fius  D  alia  vtcuque  multiplex.ergo  AB  ad  D  maiorem  proportionem  habet,quam 
C  ad  D.dico  pra?terea  et  D  ad  C  maiorem  habere  proportione, 
quam)}  ad  AB.iifdem  enim  conftrudHs  fimiliter  offendemus 
N  fuperare  K,ipfam  vero  FH  non  fuperare :  atque  eft  N  multi¬ 
plex  ipfius D;etFH  Kalia?  vtcumque ipfarum  AB  C  seque  mul 
tiplices .  ergo  D  ad  C  maiorem  proportione  habet,  quam  D  ad 
AB. Sed  fit  AE  maior,quamEB,erit  minor  EB  multiplicata  ali¬ 
quando  maior,quam  D.mu!tiplicetur,et  fit  GH  multiplex  qui- 
de  ipfius  EB, niaior  vero,qua  D.et  quotuplex  eft  GH  ipfius  EB, 
totuplex  fiat  et  FG  ipfius  AE,et’K  ipfius  C.  fimili  rone  oftende- 
musFH  K  ipfaru  AB  Caq;  multiplices  efle.fumatur  deinde  N 
multiplex  D,primo  aut  maior,  quam  FG.ergo  riirfus  FG  no  eft: 
minor, quam  M; maior  autem  FG,quam  D.tota  igitur  FH  fupe- 
ratDM,hoc  eft  N;  et  K  ipfamN  nonfuperat:  quoniam  FG  ma¬ 
ior  exiftens,quam  GH,hoc  eft  quam  K,non  fuperat  N  .et  fimili¬ 
ter  vt  in  iis,qua?  fuperius  didfa  sut,  demoftratione  abfoluemus. 

Ina?qualiu  igitur  magnitudinum  maior  ad  eande  maiorem  ha¬ 
bet  proportione ,  quam  minor :  et  eadem  ad  minore  maiorem 
proportione  habet,quam  ad  maiore*  quod  oftedere  oportebat, 

S  C  H  o  i.  i  V  M, 

Ergo  AB  ad  D  maiorem  proportionem  habet,quam  C  ad  D  1  quattuor  funt  magni 
tudines,prima  quidem  *AB, fecunda  D, tertia  autem  C,  et  quarta  D.bis  emmfnmiturb,&  vt  fe¬ 
cunda  &  vt  quarta.atque  eft  primae  quidem  .AB  multiplex  FH:  fecundae  vero  D  multiplex  N , 
&  tertiae  C  multiplex  K .  efl  igitur  FH  maior ,  quam  N;quae  quidem  N  multiplex  efl  fecundae 
D:  K  vero  multiplex  tertiae  C, minor  efl,qmm  N ,  quae  efl  multiplex  quartae  D  .Itaque  quonia 
multiplex  primae  maior  efl  multiplici  fecundae  3  multiplex  autem  tertiae  non  maior  multiplici 
<juartae;babebit  .AB  ad  D  maiorem  proportionem ,  quam  C  ad  eandem  D,per  eam  diffinitionem , 
qnae  dicit  ,quando  aeque  multiplicium  multiplex  quidem  primae  fuperauerit  multiplicem  fecun - 
dae, multiplex  autem  tertiae  non  fuperauerit  multiplicem  quartae,  tunc  prima  ad  fecundam  ma¬ 
iorem  proportionem  habere  dicetur, quam  tertia  ad  quartam . 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  IX. 

Quae  ad  eande, eande  proportione  habent, inter  fe  gquales  funt; 
ad  quas  eade^eade  het  proportione^  ipfe  inter  fe  funt  aequales. 

Habeat 


e; 


K  H  D  C 


ir  H  l  ^ 


Zx  3H$etc- 
«iente. 


Ex  antecc- 
dente. 


f.hulas. 

S.kui^. 

y.hoiuS. 
S.  huius. 


Ex  couerfa- 


f.difK». 


E  V;C  h  13).  f-  ;L  E  M  E  N  T. 

Habeat  enim  vtraque  ipfarum  A  B  ad  C  eandem  proportione. 

Dico  A  ipfi  B  £  qualem  die .  nam  fi  non  efifet  ^qualis,  non  haberet 
vtraque  ipfarum  A  B  ad  C  eadem  proportionem,  habet  autem  .  ae¬ 
qualis  igitur  eft  A  ipfi  B. Habeat  rurfus  C  ad  vtramquc  ipfarum  AB 
eandem  proportionem.  Dico  A  squalem  efle  ipfi  B .  nili  enim  ita 
fit,  non  habebit  C  ad  vtramque  A  B  eandem  proportionem,. .habet 
autem,  ergo  A  ipfi  B  neceflario  eft  squalis  ..qua;  igitur  ad  eandem, 
eandem  proportionem  habent ,  squales  inter  fe  funt:  et  ad  quas  ea¬ 
dem  eandem  habet  proportioncm,ipfs  inter  fe  funt  aquales .  quod 
demonftrarc  oportebat. 

THEOREMA.  X.  PROPOSITIO.  X. 

Ad  eade  ^portione  habetiu  qug  maiore  ^portione  hetdlla  maior 
eft;  ad  qua  vero  eade  maiore  habet  proportionem  5  illa  minor  eft. 

Habeat  enim  A  ad  C  maiorem  proportionem ,  quam  B  ad  C .  Dico 
A,  quam  Bmaiorem  efle.  fi  enim  non  eft  maior,  vci  squalis  eft ,  vel  mi¬ 
nor  .  gqualis  autem  non  eft  A  ipfi  B,  vtraque  enim  ipfarum  AB  ad  C  ea¬ 
dem  haberet  proportionem,  atqui  eandem  non  habet,  non  igitur  A  ipfi 
B  eft  squalis.  Sed  neque  minor  eft  A  quam  B;  haberet  enim  A  ad  C  mi¬ 
norem  proportionem,  quam  B.  atqui  non  habet  minorem.non  igitur  A 
minor  eft,  quam  B.  oftenfum  autem  eft  neque  efle  squale.ergo  A  quam 
B  maior  erk.Habeat  rurfus  C  ad  B  maiorem  proportionem,quam  C  ad 
A.  Dico  B  minorem  efle,  quam  A.  fi  enim  non  eft  minor, vel  squalis  eft, 
vel  maior,  squalis  vtique  non  eft  B  ipfi  A;  etenim  C  ad  vtramque  ipfa- 
rii  A  B  eande  proportionem  haberet .  non  habet  autem. ergo  A  ipfi  B 
non  eft  fqualis.Sed  neque  maior  eft  B,  quam  A;  haberet  enim  C  ad  Bminoren» 
proportionem  ,  quam  ad  A .  atqui  non  habet .  non  igitur  B  quam  A  eft  maior* 
Oftefum.aut  eft  neque  squale  efle .  ergo  B  minor  erir,quam 
A.  Ad  eandem  igitur  proportione  habetiu  qus  maiore  pro 
portione  het,illa  maior  cft.*et  ad  quam  eadem  maiore  habet 
proportionem,illa  minor  eft. quod  oportebat  demonftrare, 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO.  XI. 

Quas  eidem  egdem  funt  proportiones  5  et  in 
ter  fe  egdem  funt. 

Sit  enim  vt  A  ad  B,  ita  C  ad  D:  vt  autem  C  ad  D,itaE 
adf.Dico  vt  A  ad  B,  ita  efle  E  ad  F. fumantur  enim  ipfarum 
quidem  A  C  E  sque  multiplices  G  H  K;  ipfarum  vero  B  & 

D  F  alif  vtcumque  sque  multiplices  L  M  N.  Quoniam  igi 
tur  eft  vt  A  ad  B,  ita  C  ad  D,  et  fumpts  funt  ipfarum  AC 
Sque  multiplicas  G  H-,  et  ipfarum  BD  alis  vtcumque  sque 
multiplices  LM;  fi  G  fuperatL,  et  H  ipfarri  M  fuperabitjet  fi 
squalis,  squalis;  et  fi  minor,  minor .  rurfus  quoniam  eft  vt 
CadD,  ita  E  ad  F,  et  fumpts  funt  ipfaru  CE  fque  multipli 
ces  HK;  ipfaru  vero  DF  alis  vtcuque  sque  multiplices  MN, 
fi  H  fupcratM,  etK  ipfam  N  fuperabiqet  fi  squalis, squalis; 
et  fi  minor,  minor,  fed  fi  H  fuperat  M,et  G  luperabit  L;et  fi 
'squalis,squalis;et  fi  minor,  minor.quare  fi  G  fuperatL,  et 
K  ipsaN  fuperabit  j  et  fi  squalis, squalis;et  fi  minor,minor. 
et  funt  GK  quidem  ipfarum  AE  sque  multiplices;  LN  ve¬ 
ro  ipfarum  BF  alis  vtcumque  sque  multiplices,  ergovt 
A  ad  B ,  ita  erit  E  ad  F.  qus  igitur  eidem  esdem  funt  pro-  3 
portiones,  et  inter  fe  esdexn  funt.quod  oftendifle  oportuit. . 
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LIBER  V. 

THEOREMA  XII.  PRO PO S ITIO.  X II. 


*  4 

I 


Si  quotcuque  magnitudines  proportionales 
fuerint, vt  vna  antecedetiu  ad  vna  cofequetiu, 
ita  erut  antecedetes  oes  ad  omnes  cofequetes. 

Sint  quotcuque  magnitudines  proportionales  AB  CD  I 
EF:etvtAadB,  ita  fit  C  adD ,  et  E  adF.  Dico  vt  A  ad  B.  o 
ita  efle  ACE  ad  BDF.  fumantur  enim  ipfarum  ACE  fque 
multiplices  GHK,  et  ipfaru  BDF  alise  vtcumque  «que  mul 
tiplices  LMN. Quoniam  igitur  vt  A  ad  B,  ita  eft  C  ad  D ,  et 
E  ad  F:  et  fumptg  funt  ipfarum  quidem  ACE  «que  multi- 
ces  GHK, ipfarum  vero  BDF  ali«  vtcumque  £que  multipli 
ccs  LMN;fi  G  fuperat  L,et  H  ipfam  M  fuperabit,et  K  ipfam  H 

N;et  fi  «qualis, «qualis;et  fi  minor,  minor.quare  et  fi  G  fu¬ 
perat  L,fuperabunt  et  GHK  ipfas  LMN;  et  fi  aqualis, f  qua-  i 

les ;  et  fi  minor ,  minores,  funtq;  G,  et  GHK  ipfaru  A ,  et  A  J 
CE  «que  multiplices:  quonia  fi  fuerint  quotcuque  magni-  ; 
tudines  quotcuque  magnitudinu  «qualiu  numero  ,fingul« 
iingularu  «que  multiplices;  quotuplex  eft  vna  magnitudo  j 
vnius,totuplices  erut  et  oes  omniu.eade  ratione  et  L  et  LM  j 
N  ipfarum  B,et  BDF  funt  «que  multiplices,  eft  igitur  vt  A  [ 
ad  B,  ita  ACE  ad  BDF.  quare  fi  quotcumque  magnitudi-  k 
nes  proportionales  fuerint,  vt  vna  antecedentiu  ad  vna  confe 
quentium,  ita  erunt  antecedentes  omnes  ad  omnes  confe- 
quentes .  quod  demonftrare  oportebat. 
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THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO.  XIII 


Si  prima  ad  fecundam  eandem  habeat  pro  - 
portionem ,  quam  tertia  ad  quartam ;  tertia  au¬ 
tem  ad  quartam  maiorem  proportione  habeat, 
quam  quinta  ad  fexta:et  prima  ad  fecundamaio 
re  habebit  proportione ,  quam  quinta  ad  fexta. 

Prima  enim  A  ad  fecundam  B  eandem  proportionem  ha¬ 
beat, quam  tertia  C  ad  quartam  D;  tertia  autem  C  ad  quarta 
D  maiorem  habeat  proportionem ,  quam  quinta  E  ad  fexta 
F.Dicoetprimam  A  ad  fecundam  B  maiorem  proportione 
habere ,  quam  quintam  E  ad  fextam  F.  Quoniam  enim  C  ad 
D  maiorem  proportionem  habet, quam  E  ad  F,  funt  qu«da 
ipiarum  CE  «que  multiplices,  et  ipfarum  D  F  ali«  vtcumque 
«que  multiplices:  et  multiplex  quidem  C  fuperat  multiplice 
D;  multiplex  vero  E  non  fuperat  multiplicem  F.  Sumantur, 
et  fint  ipfarum  CE  «quemultiplices  GH ,  et  ipfarum  DF  aliae 
vtcumque  «quemultiplices  KL,  ita  vtG  quidem  fuperetK; 
H  vero  ipfam  L  non  fuperet:  et  quotuplex  eft  G  ipfius  C,to- 
tuplex  fit  et  M  ipfius  A ;  quotuplex  autem  K  ipfius  D,  totu- 
tuplex  fit  et  N  ipfius  B.  et  quoniam  eft  vt  A  ad  B,ita  C  ad  D, 
et  fumpt«  funt  ipfarum  AC  «quemultiplices  MG,et  ipfarum 
BD  ali«  vtcumque  «que  multiplices  N  K:  fi  M  fuperat  N,  et 
G  ipfam  K  fuperabit;et  fi  «quali^,«qualis;  et  fi  mmor, minor 
SedC  fuperat  K .  ergo  &  M  ipfam  N  fuperabit.  H  vero  non. 
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Per  conuer  - 
fam.j.  «liffi. 


l.huiuf. 


Per  conner- 
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E  V  e  L  I  D.  E  L  E  M  ENT, 

fnperat  L.ftmtq;MH  Ipfarum  AEaeque  multiplicesTetNL  ipfarum  B  F  alix  vtcum 
que  aeque  multiplices,  ergo  A  ad  B  maiorem  proportionem  habebit,  quam  E  ad 
F*  fi  igitur  prima  ad  fecundam  eandem  habeat  proportionem ,  quam  tertia  ad 
quartam;  tertia  vero  ad  quartam  maiorem  proportione  habeat ,  quam  quinta 
ad  fextam  :  et  prima  ad  fecundam  maiorem  habebit  proportionem,  quam  quin¬ 
ta  ad  fextam. quod  oftendere  oportebat. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  R  I  V  S. 

Eodem  medo  demonftrabitur  fi  prima  ad  fecundam  eandem 
habeat  proporticnem,quam  tertia  ad  quartam;  tertia  autem  ad 
quartam  minorem  proportionem  habeat,  quam  quinta  ad  fex¬ 
tam.:  et  primam  ad  fecundam  minorem  proportionem  habere, 
quam  quintam  ad  fextam. 

Quod  fi  prima  ad  fecundam  maiorem  habeat  proportione, 
quam  tertia  ad  quartam;tertia  autem  ad  quartam  maiorem  ha¬ 
beat, quam  quinta  ad  fextam :  et  prima  ad  fecundam  maiorem 
proportionem  habebit,quam  quinta  ad  fextam. 

Habeat  «y iadB  maiorem  proportionem, qudm  C  ad  D,&  C  ad  D  maio¬ 
rem  habeat ,  quam  E  ad  F .  dico  .A  ad  B  maiorem  habere  proportionem, 
quam  E  ad  F  .  jiat  enim  yt  C  ad  D,ita  G  ad  B  .  erit  G  minor ,  quam  *A.& 
quoniam  G  ad  B  eandem  proportionem  habet,  quam  C  ad  D,&  C  ad  Dma, 
iorem  habet  proportionemjquam  E  ad  F:  habebit  &  G  ad  B  maiorem pro- 
portionem,qudm  E  ad  F .  quare  .AadB  multo  maiorem  proportionem  ha¬ 
bebit, quam  E  ad  F.&  fmiliter  demonfirabitur  fi  prima  ad  fecundam  mino 
rem  proportionem  habeat, quam  tertia  ad  quartam ;  tertia  vero  ad  quarta 
habeat  minorem ,  quam  quinta  ad  fextam:  &  primam  ad  fecundam  mino¬ 
rem  habere  proportionem, quam  quintam  ad  fextam. 

THEOREMA  XIIII.  PROPOSITIO.  XII II. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habeat  propor¬ 
tionem  ?  quam  tertia  ad  quartam;  prima  autem 
maior  fit,  quam  tertia:  &  fecunda  quam  quarta  maior  erit  $  &fi 

sequalis ,  aequalis; et  minor ,  minor. 

Prima  enim  A  ad  fecundam  B  eandem  proportionem  ha¬ 
beat, quam  tertia  C  ad  quartam  D  :  maior  autem  fit  A  quam 

C. dico  et  B  quam  D  maiorem  elfe .  quoniam  enim  A  maior 
eft  qua  C,et  alia  vtcuque  magnitudo  B;  habebit  A  ad  B  ma¬ 
iorem  proportionem ,  quam  G  ad  B  .  fed  vt  A  ad  B,ita  C  ad 

D. ergo  ct  C  ad  D  maiorem  habebit  proportionemmuam  G 

ad  B.ad  quam  vero  eadem  maiorem  proportionem  habet, ii 
la  minor  eft. quare  D  eft  minor,  quam  B:ac  propterea  B  qua 
D  maior  erit.Similiter  demonftrabimus  et  fi  A  sejualis  fit  ip 
fi  C;et  B  ipfi  D  efie  equalem  :  et  fi  A  fit  minor,quam  G  ;  et  B 
quam  D  minorem  cfle.Si  igitur  prima  ad  fecundam  eandem  .  , 

habeat  proportionem, quam  tertia  ad  quartam ;  prima  autem  maior  fit,  quam  ter- 
tia;&  fecunda,quam  quar/a  maior  erit  ,*  &  fi  squalis ,  aqualis;  et  fi  m  inor ,  mingr* 
quod  demonftrare  oportebat. 

S '  C  H  0  L  1  V  M, 

Hoc  lemma  ejl  fixtidedmi  theorematis  $  quemadmodum  njijf  e  fi¬ 
mum 


LIBER. 


V. 


mum  efi  lemma  njigefirni  fecundi  3  &  rvigcfimiim  primum  uigefimi 
tertij, 

F.  C.  COMMENTiARirS. 


Similiter  demonftrabimus  et  fi  A  aqualis  fit  ipfi  C ,  et  B  ipfi  D  efle  fqualem  ]  ^ 
Quoniam  enim  efi  aequalis  C, habebit  ^4  ad  B  eandem  proportionem, quam  C  adB  .vt  autem 

ad  B,ita  C  ad  D.  ergo  &  C  ad  D  eandem  habebit, quam  C  ad  B.  ad  quas  autem  eadem  eandem  n.huius. 
habet  proportionem  ipfiae  aequales  fiunt. ergo  B  ipfi  C  efi  aequalis.  ?.huius. 

Et  fi  A  fit  minor, quam  C,etB  quam  D  minorem  etie^nam  cum  <A  minor  fit, quam  C;  g.huius. 
habeb.t  .A  ad  B  minorem  proportionem  quam  C  ad  B.fied  vt  ad  B,ita  C  ad  D.  quare  ex  antece  B 
dente  &  C  ad  D  minorem  habebit  proportionem, quam  C  ad  B;  acpropterea  C  ad  B  maiorem  ha  lo.huias. 
hebit,  quam  C  ad  D  .  ergo  B  quam  D  minor  erit. 

f  TEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XV. 

Partes  eodem  modo  multiplicium  inter  fe  co 
paratf  eandem  habent  proportionem.  J. 

Sit  enim  AB  «que  multiplex  C ,  et  DE  ipfius  F.  Dico  vt  C 
ad  F,  ita  efle  AB  ad  DE;Qopniam  enim  ?que  multiplex  eftA 
B  ipfius C,et  DE  ipfius  F;  quot  magnitudines  funt  in  AB  x-  G 
quales  ipfi  C, totidem  erunt  et  in  DE  aquales  F.diui  datur  A 
B  in  magnitudines  ipfi  C  aquales, qu«iint  AG  CH  HB.  et 
DEdiuidatur  in  magnitudines  aquales  F,  videlicet  i  n  DK  K 
L  LE. erit  igitur  iplarum  AG  GH  HB  multitudo  f  qualis  H 
multitudini  DK  KL  LE. et  quoniam  «quales  funt  AG  GH 
HB  ,  funtq;  DK  KL  LE  inter  fe  «quale?;  vt  AG  ad  DK ,  ita 
eritGH  ad  KL,et  HB  ad  LE  .  atque  erit  vt  vnum  anteceden-  . 
tium  ad  vnum  confequentium  ,  ita  omnia  antecedentia  ad  1 
omnia  confequencia .  eft  igitur  vt  AG  ad  DK,ita  AB  ad  DE. 

S;d  AG  ipfi  C  eft  «qualis,et  DK  ipfi  F.ergo  vt  C  ad  F,ita  erit 
AB  ad  DE. partes  igitur  eodem  modo  multiplicium  inter  fe 
<comparat«  eandem  habent  proportionem  .  quod  often  - 
d.endum  fuit. 

f.  c.  commzxtUkivs. 

. 

Vt  AG  ad  DK,  ita  erit  GH  ad  KL ,  et  HB  ad  LE .  ]  £jr  ea, 
quam  nos  ad  fieptimam  huius,  addidimus. 

THEOREMA.  XVI.  PROPOSITIO  XVI. 

e  A  ®  t 

Si  quattuor  magnitudines  proportionales  fuc 
rint ,  et  permutata  proportionales  erunt . 


. 

ji.imlus, 


c  t  r 


Sint  quattuor  magnitudines  proportionales  ABCD,  fitq; 
vt  A  ad  B,ita  C  ad  D.Dico  et  permutatas  proportionales  ef- 
fe, videlicet  vt  A  ad  C,ita  efle  B  ad  D.  fumantur  enim  ipfaru 
quidem  AB  «que  .multiplicas  EF ;  ipfaru  m  vero  CD  aliae  vt- 
cumque  «que  multiplices  GH .  et  quoniam  «que  multiplex 
eftE  ipfius  A, et  F  ipfius  B;partes  autem  eodem  modo  mul¬ 
tiplicium  inter  fe  comparat«  eadem  habent  proportionem: 
erit  vt  A  ad  B,itaE  ad  F:vt  autem  A  ad  B,itaC  ad  D.ergo  & 
vt  C  ad  D  ,  ita  E  ad  F.rurfus  quoniam  GH  funt  ipfarumCD  c  e 
a;que  naukipLces;partes  autem  eodem  modo  multiplicium 


Exantcce- 

«knte. 

ii.hains. 


eandem 


S4.huius. 

j.difE. 


S.huius, 

1©.  huius, 

7. huius, 
9.  huius. 

8.  huius, 
jo.huius. 


EVCLID.  E  L  E  M  E  N  T. 

eandem  proportionem  habent  inter  fe  comparata?,  erit  vt  C  ad  D,  ita  G  ad  H  •  fed 
vt  Cad  D,ita  E  adF.  ergo  et  vt  E  ad  F,ita  G  ad  H.Quod  fi  quattuor  magnitudines 
proportionales  fint,prima  autem  maior  fit ,  quam  tertia  ,•  et  fecunda  quam  quarta 
maior  erit;  et  fi  squalis, «cqualis;et  fi  minor, minor.Si  igitur  Efuperat  G,et  F  ipfam 
H  fuperabit,et  fi  fqualis,a?qualis;et  fi  minor, minor;  funtq;  EF  ipfaru  AB  aque  mul 
tiplices,et  CH  ipfaru  CD  alif  vtcumque  pque  multiplices. ergo  vt  A  ad  C,ita  erit  B 
ad  F).Si  igitur  quattuor  magnitudines  proportionales  fuerint,  et  permutat^  pro¬ 
portionales  erunt,  quod  oftendere  oportebat. 

F.  C.  COMMENTARIIS, 


Ex  ijs,quae  demonftrata  funt,  illud,  quoque  demonflrabitur. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  proportionem  habeat ,  quam  tertia  ad  quartam; 
fitq;  prima  maior,quam  fecunda :  et  tertia, quam  quarta  maior  erit ;  et  fi  aqualis^ 
£qualis;etfi  minor, minor. 

Trima,  enim  .A  ad  fecundam  B  eandem  habeat 
p  roportionem,quam  tertia  C  ad  quartam  D  :  £rfit 
*A  maior ,  quam  B .  Dico  &  C  quam  D  maiorem  ef- 
fe. Quoniam  enim  <AadB  eandem  proportionem  ha¬ 
bet,  quam  C  ad  D ;  habebit  permutando  ex  antece¬ 
dente  -  A  ad  C  eandem  proportionem ,  quam  B  ad  D. 

Rurfus  quoniam  maior  eft  quam  B,  alia  vero  victi 
que  eft  C  ;  habebit  ^A  ad  C  madorem  proportionem , 
quam  B  ad  C.Sed  vt  *A  ad  Cftita  eft  B  ad  D,quod  de- 
monftratum  eft.  ergo  B  ad  D  maiorem  proportionem 
habet ,  quam  ad  C .  ^Ad  quam  vero  eadem  maiorem 
habet  proportione,  illa  minor  eft .  quare  D  minor  eft, 
quam  C;idco<p  C  maior,  quam  D.  Sit  deinde. A  aequa 
lis  ipft  B.dico  &  CipftD  aequalem  ejfe.  nam  curm  ^A 
&  B  ftnt  aequales,  habebit  ^tadC  proportionem  ea 
dem, quam  B  ad  C.vt  autem  ad  C,ita  B  ad  D.ergo 
B  ad  D  eandem  proportionem  habet, quam,  ad  C.  Ud 
quas  vero  eadem  proportionem  eadem  habet,  iUae  aequales  funt.ergo  C  ipft  D  eft  aequalis.  Sit  po 
ftremo  minor, quam  B.Dico  &  C,qudm  D  minorem  ejfe.  quoniam  enim  ,A  minor  eft  'quam  E, 
habebit  jLadC  minorem  proportionem, quam  B  ad  C.Sed  vt  ^A  ad  C,itaBdd  D. habebit  igitur  B 
ad  D  minorem  proportionem, quam  ad  C.ideoj,  B  ad  C  maiorem  proportionem  habebit,  quam  ai 
D.  Aid  quam  vero  eadem  maiorem  habebit  proportionem, i  lia  minor  eft  .  ergo  C  quam  D  minor 
erit.fi  igitur  prima  ad  fecundam  eandem  proportioaem  habeat, quam  tertia  ad  quartam:  fitq.pn 
rna  maior, quam  fecunda  ,  &  tertia,  quam  quarta  maior  erit  i&f  aequalis  ,.aequalis ;  CE  fi 
minor ,  minor.  ■  ... 

^ALITER.  Habeat  iA  ad  B  eandem  proportionem ,  quam  C  ad  D  :  fitq,  .A  maior, quam  B . 
Dico  &  C,qua  D  maiore  ejfe .  Quonia  enim  .A  ad  B  eandem  proportionem  habA  quamC  adD ; 
habebit  permutando  .A  ad  C  eandem  proportionem ,  quam  B  ad  D.fed  .A  maior  eft  quam  B.  ergo 
ex  14  huius  &  C,qudm  D  maior  erit. Eodem  modo  demonftr  abimus  fi  ^4  fit  aequalis  B,  Cr  C  ifi 
fiD  ejfe  aequalem  ,&fi<Afit  minor, quam.  B,& C  quam  D  minorem  ejfe .  quod  dcmonftrare 
oportebat. 


THE  OREMA  XVII.  PROPOSITIO.  XVII. 


Si  compofitf  magnitudines  fint  proportionales  >  et  diuifx  pro 
portionales  erunt. 

Sint  compofit?  magnitudines  proportionales  AB  BE  CD  DF.  fitq;  vt  AB  ad 
BE,ita  CD  ad  DF.dico  etiam  diuifas  proportionales  eife ,  videlicet  vt  AE  ad  EB, 

ita 
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ita  efie  CF  ad  FD  .  fumantur  enim  ipfarum  quidem  AE  EB 
CF  FD  atque  multiplices  GH  HK  LM  MN,  ipfarum  vero 
EB  FD  alise  vtcumque  aeque  multiplices  KX  NP.etquonia  ^ 

sque  multiplex  eft  GH  ipfius  AE,  etHK  ipfius  EB;erit  GH  |  j.huius. 

ipfius  AE  arque  multiplex,- et  GK  ipfius  AB.sque  autem  mul 
tiplex  eft  GH  ipfius  A£,etL.M  ipfius  CF.  ergo  GKirque  mul 
tiplex  eft  AB,etLM  ipfius  CF  .  rurfus  quoniam  srque  multi¬ 
plex  eft  LM  ipfius  CF  ,  et  MN  ipfius  FD;  erit  LM  seque  multi¬ 
plex  CF,et  LN  ipfius  CD.Sed  arque  multiplex  erat  LM  ipfius 
CF,&  GK  ipfius  A  B.trq;  igitur  multiplex  eft  GKipfius  AB, 
et  LN  ipfius  CD.quareGK  LN  ipfarum  AB  CD  stquemiil 
tiplices  erunt.rurius  quoniam  sque  multiplex  eft  HK  ipfius 
EB,etMN  ipfius  FD,eft  autem  etKX  ipfius  EB  seque  multi¬ 
plex,  &  NP  ipfius  FD;&  compofita  HX  ipfius  EB  arque  multi 
plex  eft ,  et  MP  ipfius  FD.  quod  cum  fit  vt  AB  ad  BE,ita  CD 
ad DF.ct  fumptse  fint ipfarum  quidem  AB  CD  seque  multi¬ 
plices  GK  LN,  ipfarum  vero  E  B  FD  aliae  vtcumque  seque 
multiplices  HX  MP;fi  GK  fuperat  HX,&  LN  fuperabit  MP;&  fi  sequalis,£qualis ;  U 
fi  minor, minor. fupe.ret  igitur  GK  ipfam  HX ,  communiq;  ablata  HK, et  GH  ipfam 
KX  fuperabit.fed  fi  GK  fuperat  HX,&  LN  fuperat  MD. itaque  fuperet  LN  ipfiim  M 
P,  comuniq;  MN  ablata, LM  fuperabit  NP.quare  fi  GH  fuperat  KX,?k  LM  ipfaiii 
N?  fuperabit.  Similiter  demonftrabimus  Kfi  GH  fit  squalis  KX,&  LM  ipfi  NP  effc 
jequalem,&  fi  minor, minorem. funt  autem  GH  LM  ipfarum  AE  CF  £que  multi- 
plices,&  ipfarum  EB  FD  alia?  vtcumque  £que  multiplices  KX  N ergo  vt  AE  ad  J-^* 
EB,  ita  erit  CF  ad  FD.  Si  igitur  compofitse  magnitudines  fint  proportionaIss,&- di 
uif se  proportionales  erunt,  quod  demonftrare  oportebat. 


ii. huius. 


j.huius. 


n.  huius. 


i. huius. 


cx  ccnucr  a. 
J.difii. 


THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO  XVIIL 


Si  diuife  magnitudines  fmtpropoitionales5&  compofita  pro 
portionales  erunt, 

Sintdiuiff  magnitudines  proportionales  AE  EB  CF  FD  :  &  vt 
AE  adEB,  ita  CF  adFD  .  Dico  etiam  copofitas  proportionales  efle, 
videlicet  vt  AB  ad  BE,  ita  efie  CD  ad  DF.Si  enim  non  eft  vt  AB  ad  B 

E,  itaCD  adDF;  erit  vt  AB  ad  BE,  itaCD  vel  ad  minorem, quam  D 

F, vel  ad  maiore.fitprimuad  minore,nepe  adDG.&qm  eft  vt  AB  ad 
BE,ita  CD  ad  DG,copofit£  magnitudines  funt  proportionales.ergo 
et  diuifse  proportionales  erut.eft  igitur  vt  AE  adEB, ita  CG  ad  GD. 
ponitur  aut  &  vt  AE  adEB,  ita  C'F  ad  FD. quare  &  vt  CG  ad  GD,ita 
CF^adFD.atCG  prima  maior  eft, qua  tertia  CF.  ergo  &  fecudaDG, 
quam  quarta  DF  maior  erit',  fed  &  minor,  quod  fieri  non  poteft.non 
igitur  eft  vt  AB  ad  BE,?ta  CD  ad  DG.fimiliter  oftendemus  neque  ef 
fe  ad  maiorem  j  quam  DF. ad  ipfam  igitur  DF  fit  neccfle  eft.  quarefi 
.diuife  magnitudines  fint  proportionales ,  &  compofitg  proportio¬ 
nales  erunt. quod  oportebat  demonftrare. 


tt 


dente . 
ii. huius.  , 
14. huius.  ' 


THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO.  XIX. 

Si  fuerit  vt  tota  ad  totam, ita  ablata  ad  ablatam  ;  &  reliqua  ad 
reliquam  erit/vt  tota  ad  totam. 

Sit  enim  vt  tota  AB  ad  totam  CD  3  ita  ablata  AE  ad  ablatam  CF.D reo  etrefiqua  * 

R  »  EB 


i^.huius. 


I7.huius. 


li.huiu». 


EVCLID.  ELEMENT. 

KB  ad  reliquam  FD  ita  effe,vt  totam  AB  ad  totam  CD.quonia  enim 
eft  vt  tota  AB  ad  totam  CD,  ita  AE  ad  CF;& permutando  erit  vt  B 
A  ad  AE,  itaDC  ad  CF. et  quoniam  compofits  magnitudines  funt 
proportionales,&  diuif«  proportionales  erunt .  vt  igitur  BE  ad  Ex\, 
ita  DF  adFC,rurfufq;  permutando  vt  BE  ad  DF,  ita  EA  ad  FC .  fed 
vt  AE  ad  CF,ita  pofica  eft  AB  ad  CD.et  reliqua  igitur  EB  erit  ad  re 
liquam  FD,  vt  tota  A  B  ad  totam  CD. quare  fi  fuerit  vt  tota  ad  tota, 
ita  ablata  ad  ablatam  j  &  reliqua  ad  reliquam, erit  vt  tota  ad  totam» 
quoddemonftrare  oportebat. 

Et  quoniam  oftenfum  eft  vt  AB  ad  CD,ita  efle  EB  ad  FD, erit  per 
mutando  vt  AB  ad  BE,ita  CD  ad  DF  .  ergo  compofit«  magnitudi¬ 
nes  proportionales  funt.oftefum  autem  eft  vt  BA  ad  AE ,  itaDC  ad 
CF,quod  eft  per  conuerfionem  rationis. 

COROLLARIVM. 

Ex  hoc  igitur  perfpicuum  eftfi  compofita:  magnitudines  fint 
proportionales;& per  coueriionem  rationis  proportionales  eflfe. 

Fa<ftf  autem  funt  proportiones  et  in  «que  multiplicibus,  et  in  analogi/s.nam  fi 
prima  fecunda:  «que  multiplex  fit,  atque  tertia  quartgjierit  et  vt  prima  ad  fecunda, 
ita  tertia  ad  quartam. fed  non  item  ex  contrario  couertitur.Si  enim  fit  vt  prima  ad 
fecundam,ita  tertia  ad  quartam;no  omnino  erit  prima  quidem  fecund?  fque  mul- 
tiplexjtertia  vero  quart«,velut  in  fefquialteris,vel  in  fefquitertijs  proportionibus^ 
vel  alijs  eiufmodi.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA.  XX.  PROPOSITIO.  XX. 

Si  finttres  magnitudines ,  et  alig  ipfis  numero  sequales ,  quse 
binf  fumantur  ?  etin  eadem  proportione;  ex  aequali  autem  prima 
maior  fit  ^  quam  tertia :  et  quarta  quam  fexta  maior  erit  5  &  f i  as- 
qualis5^qualis;et  fi  minor5minor. 

Sint  tres  magnitudines  A  B  C,  et  alia:  ipfis  numero  «quales 
D  E  F  bina:  fumpt£,et  in  eadem  proportione ,  fitq;  vt  A  ad  B,  ita 
D  ad  E;et  vt  B  ad  C,ita  E  ad  F;ex  squali  autem  maior  fit  A  ,  qua 
C.DicoctD  quam  F  maiorem  efle; et  fi  «qualis, £qualem;ct  fi  mi 
lior, minorem.  Quoniam  enim  A  maior  eft, quam  C, alia  vero  vt- 
*.huiu«.  cumque  B,et  maior  ad  eandem  maiorem  habet  proportionem, 

A  quam  minor:  habebit  A  ad  B  maiorem  proportionem ,  quam  C 
ad  B  .Sed  vt  A  ad  B,ita  D  ad  E  :  et  conuertendo  vt  C  ad  B ,  ita  F 
ad  E.  ergo  et  D  ad  E  maiorem  habet  proportionem ,  quam  F  ad 
jo.hmus.  E.  Ad  eandem  vero  proportionem  habentium  qu«  maiorem 
B  habet  proportionem,illa  maior  eft.maior  igitur  eft:  D  quam  F.  fi 
militer  oftendemus  et  fi  A  fit  «qualis  C,etD  ipfi  F  gqualem  efle; 
et  fi  minor,minorem.Si  igitur  tres  magnitudinesfuerint,  etali« 
ipfis  numero  £quales,qu«bing  fumantur,  et  in  eadem  propor¬ 
tione  ;  ex  «quali  autem  prima  maior  fit ,  quam  'tertia :  et  quarta 
quam  fexta  maior  erit;  et  fi  f  qualis,  fqualis ;  ct  fi  minor,  minor, 
quod  oftendere  oportebat. 

F,  C.  COMMENT.ARIVS'  .  ? 

A  Habebit  A  ad  B  maiorem  proportione ,  quam  C  ad  B.fcd  vt  A  ad  B,  ita  D  adEj 

EX 
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Ex  hisfequitur  per  decimamtertiam  hums  DadE 
maiorem  proportionem  habere ,  quam  C  ad  E.  vt  au¬ 
tem  C  ad  B ;  ita  F  ad  E.  quare  per  eandem  DadEma 
iorem  habet proportionem3qudm  F  ad  E. 

Similiter  oftendemus  et  fi  A  fit£qualis.C,et 
DipfiF  «q ualem  efle;  et  fi  minor ,  minorem  ] 

Si  enim  Jt  fit  at  qualis  C,  habebat  *A  ad  E  propor¬ 
tionem  eandem,  quam  C  ad  B.  Sed  vt  <A  ad  B,  ita  D  ad 
£,  &vtC  ad  E ,  ita  F  ad  E.  quare  DadE  eandem  pro 
portionem  habebit,  quam  F  ad  £.  quae  vero  ad  eande > 
eandem  habent  proportionem ,  inter  fe  aequales  funt. 
ergo  D  ipfi  F  efl  aequalis ,  j Quod  fi \  [a  ponatur  minor 
quam  cfhabebit  ad  B  proportionem  minor  em, quam 
C  ad  B.  vt  autem  <A  ad  B ,  ita  D  ad  E.  ergo  D  ad  E  mi 
norem  proportionem  habet ,  quamC  adB .  Sed  vtC 
ad  Bfita  F  ad  E.habebit  igitur  D  ad  E  minore  proportio 
m}quam  F  ad  E;  ac  propterea  D  quam  F ,  minor  erit . 

T  H  E  O  R  E  M  A  XXI,  P 
PROPOSITIO  XXI, 

Si  fmt  tres  magnitudines ,  et  aliae  ipfis  numero  ae¬ 
quales, quf  bing  fumantur, et  in  eadem  proportione; 
fit  autem  perturbata  earlim  analogia ,  et  ex  aequa- 
li  prima  maior  fit  quam  tertia :  et  quarta  quam  fexta 
maior  erit; et  fi  aqualis,  aequalis;  et  ii  minor ,  minor. 

Sint  tres  magnitudines  proportionales  ABC,  et  alif  ipfis  mime  j 

ro  «quales  30  E  F,  bin«  fumpt«,  et  in  eadem  proportione .  fit  au»  f 

tem  perturbata  earum  analogia ,  videlicet  vt  A  quidem  ad  B,  ita  j 

E  ad  F;  vt  vero  B  ad  C,  ita  D  ad  E,-  et  ex  f  quali  A  maior  fit,  quam  A  j&  c 

C.  Dico  ctD  quamF  maiorem  efle;  et  fi  «qualis, aqualem,-  et  fi  mi 
nor, minorem. Quoniam  enim  maior  eft  A,  quam  C,  alia  vero  B; 
habebit  A  ad  B  maiorem  proportionem ,  quam  C  ad  B.  Sed  vt  A 
ad  B,  ita  E  ad  F,  et  conuertendo  vt  C  ad  B,  ita  E  ad  D.  quare  et  E 
ad  F  maiorem  habebit  proportionem,  quam  E  ad  D.  ad  quam  ve¬ 
ro  eadem  maiorem  proportionem  habet, illa  minor  eft .  minor  igi 
tur  eft  F,  quam  D;  ac  propterea  D  quam  F  maior  erit .  Similiter 
oftendemus  et  fi  a  fit  «qualis  C,  et  D  ipfi  F  efle  «qualem;  et  fi  mi¬ 
nor,  minorem.  Si  igitur  fint  tres  magnitudines,  et  aliae  ipfis  «qua-  : 

les  numero ,  qu«  bin«  fumantur,  et  in  eadem  proportione  ,*  fit  au¬ 
tem  perturbata  earu  analogia,  et  ex  equali  prima  maior  fit,  quam 
feertia:  et  quarta  quam  fexta  maior  erit;  et  fi  aqualis ,  «qualis ;  et  fi  o  t  p 
SJlinor,  minor.quod  demonftrare  oportebat. 

Theorema-  °xxix  propositio,  txii 

Si  fmt  quotcumque  magnitudines ,  et  aliae  ipfis  numero  aequa¬ 
les,  quae  binae  fumantur  ineadem  proportione;  et  ex  aequali  in  ea- 
dem  proportione  erunt» 


v. 
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B  C 


ABC 


k  r  B  e  e 


B 

7.huius. 

Ii.huius. 
5. huius. 

S.huius. 

r;. huius. 

lo.huius. 


«.huius. 

lo.huius. 


Sint 


4.hyius, 


io.  huius. 


E  VGI.  I  D.  E  L  EME  NT. 


Sint  quotcumque  magnitudines  A  B  C,  et  ali*  ip 
fis  numero  aquales  DEF  bin^  fumpt*  in  eadem  pro 
portione ,  fitq;  ut  A  quidem  ad  B,  ita  D  ad  E;-  uc  au 
tem  B  ad  C,itaE  ad  F.  Dico  et  ex  aquali  in  eadem 
proportione  ede  vt  A  ad  C,  ita  D  ad  F.  fumantur 
enim  ipfarum  quidem  AD  *que  multiplices  G  H; 
ipfarum  vero  BE  alif  Vtcumque  *que  multiplices 
KL,  et  ipfarum  CF  ali*  vtcumque  aque  multiplices 
MN. .Quonia  igitur  eft  vt  A  ad  B,  ita  D  ad  E, et  fum 
pte  funt  ipfarum  AD  £que  multiplices  G  H,  et  ipfa¬ 
rum  BE  ali 9  vtcumque  aque  multiplices  K  L  ;erit  vt 
G  ad  K,  ita  H  ad  L.eadem  quoque  ratione  erit  vtK 
ad  M,ita  L  ad  N.et  cu  fint  tres  magnitudines  GKM, 
etalip  ipjfis  numero  fquales  H  L  N,  bins  fumpt*, 
et  in  eadem  proportione ;  ex  aquali  ii  G  fuperat  M, 
et  H  ipsaN  fuperabit ;  et  fi  *qual  is, *qualis ;  et  fi  mi 
nor,minor;funtq;  GH  ipfaru  AD  *q;  multiplices, et 
MN  ipfarum  CF  ali*  uticumqueaque  multiplices, 
vt  igitur  A  ad  C,  ita  erit  D  adF.  quare  fi  fint  quot¬ 
cumque  magnitudines ,  et  ali*  ipfis  numero  pqua- 
Jes,qu*  biii£  fumantur,  in  eadem  proportione;et  ex 
fquali  in  eadem  proportione  erunt,  quod  deinon- 
iftrare  oportebat. 
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Idem  demonftrabitur  etiam  fi  plures  fint,quilm  tres  magnitudines. 

S  nt  enim  quattuor  magnitudines  .ABC 
T>,  c '?  ahae  ipfis  numero  c  quales  E  F  C  H 
binae  fumpt. le  in  eadem  proportione ,  ft% 
yt  .A  ad  B ,  ita  E  ad  F,  ut  aut  B  ad  C,  ita 
F  adG,  ct  yt  C  ad  E),  ita  GadH .  Dico 
ex  aequali  ut  yA  ad  D ,  ita  effe  E  ad  H, 

Quoniam  enim  ejl  yt  *A  ad  E ,  ita  E  ad  F, 
ei  yt  B  ad  C,  ita  F  ad  G;&  ex  aequali  per 
ea,  quae  proxime  ojltnfa  funt,  rt  .A  ad  C, 
ita  erit  F  ad  G.efify  yt  C  ad  Dfiita  G  ad  H. 

Quare  cum  rurfm  tres  magnitudines  fint 
oACD,et  aliae  ipfis  numero  aequales  EGH 
binae  fumptae  in  eadem  proportione  i  erit 
ex  aequali  yt  ,AadD ,  ita  E  ad  H .  quod 
demonfrare  oportebat.  &  code  modo  de*  AB  c  D 

rnonf  rabitur  in  alqs  eiufmodi  magnitudinibus  quotquot  fuerint ,  non 
folum  inordinata  analogia  ,fed  et  in  perturbata  .femper  enim  ad  tres  magnitudines  eiufdem  i 
dinis  fmiliter  reducentur. 


THEORE  M  A  XXIII.  PROPOSITI  O  XXIII. 

Si  fint  tres  magnitudines ,  et  alia?  ipfis  numero  aquales, qua? 
bina?  fumantur  in  eadem  propoitioneA  fit  autem  perturbata  ea¬ 
rum  analogia  i  et  ex  a?quali  in  eadem  proportione  erunt. 


Sim 


LIBER  V. 

Sint  tres  magnitudines  A  B  C ,  et  alig  ipfis 
numero  «quales  bin«  fumpt«  in  eadem  propor¬ 
tione  D  E  F  3  fit  autem  perturbata  earum  analo¬ 
gia,  et  fit  vt  A  ad  B,  ita  E  ad  F,  &  vt  B  ad  C,ita  D 
ad  E. Dico  vt  A  ad  C,ita  efle  D  ad  F  . fumantur  ip 
farum  quidem  A  B  D?que  multiplices  GHK; 
ipfarum  vero  CEF  ahf  vtcumque  £que  multipli-* 
cesL  M  N.& quoniam  GH  «que  multiplices 
funt  ipfarum  A  B  ,  partes  autem  eodem  modo 
multiplicium  eadem  habent  proportionem  ;erit 
vt  A  ad  B  ;ita  G  ad  H.  &  fimili  ratione  vt  E  ad  F, 
ita  M  ad  N.  atq  ue  eft  vt  A  ad  B,  ita  E  ad  F.  vt  igi¬ 
tur  G  ad  H,ita  M  ad  N .  rurfus  quoniam  eft  vt  B 
ad  C,ita  D  ad  E,  &  fumpt£  funt  ipfaru  B  D  f  que 
multiplices  H  K;  ipfarum  vero  C  E  ali«  vtcum¬ 
que  «que  multiplices L  M  ;  eritvtH  adL,  itaK 
ad  M.oftenfum  autem  eft  et  vt  G  ad  H,  ita  efle  M 
ad  N. Quoniam  igitur  tres  magnitudines  propor 
tionales  funt  G  H  L,&ali«  ipfis  numero  fqua- 
lesK  M  N  binf  fumpt«  in  eadem  proportione, 
eftq;  ipfarum  perturbata  analogia,- ex  «quali  fi  G 
fuperatI,,&Kipfam  N  fuperabit;&fi  «qualis, «- 
qualis;&  fi  minor ,  minor. funt  autem  GK  ipfaru 
A  D  «que  multiplices :  &  EN  fque  multiplices 
ipfarum  CF.vtigitpr  A  ad  C,ita  eritD  ad  F.  qua 
re  fi  fuerint  tres  magnitudines,&  ali«  ipfis  nurae 
ro  «quales,qu«  bin£  fumantur  in  eadem  propor 
tione,fit  aut  perturbata  earum  analogia ;  &  ex  «- 
quali  in  eadem  proportione  erunt,  quod  demon 
ftrare  oportebat. 
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F.  C.  COMMENT^KirS. 

Dico  vt  A  ad  C  ,  ita  efle  D  ad  F  J  in  grpco  codice 
mpreffo  bgc  defiderantur.  qti  t>)va>s  to  a  tEgoS 

To  y-.oliTCo  to  c/lttgo?  to  { 

Erit  vt  H  ad  L ,  ita  K  ad  M.oftenfum  autem  eft 
vt  G  ad  H,ita  efle  M  ad  N  ]  hoc  loco  ingrpco  codice  impeffo ,  &  in  gamberti  rerfione  multa 
inferuntur  fuperuacaneayquae  d  nobis  confulto  omijfa.  funt , 


THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO.  XXIJIT. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habeat  proportionem ,  quam 
tertia  ad  quartam;  habeat  autem  &  quinta  ad  fecundam  propor¬ 
tionem  eandem ,  quam  fexta  ad  quartam :  &  compofita  prima  & 
quinta  ad  fecundam  eandem  proportionem  habebit  *  quam  ter¬ 
tia  ,  &  fexta  ad  quartam. 

Prima  enim  AB  ad  fecundam  C  eandem  habeat  proportionem, quam  tertia  DE 
ad  quartam  F, habeat  autem  &  quinta  BG  ad  fecundam  C  proportionem  eandem, 
quam  fejctaEH  ad  quartam  F.dico  &  compofitam  primam ,  &  quintam  AG  ad  fe¬ 
cundam  C  eandem  proportionem  habere ,  quam  tertianu,  &  quintam  PH  ad  quar 

tam 


A 

Ij.  huius. 

ii.huius. 

B 

4.  huius. 

ii.huius. 

j.difii. 

A 

B 


I9.htmu. 


EVCLID,  ILE  M  E  N  T. 

tam  F. quoniam  enim  eft  vt  BG  ad  C,  ita  EH  ad  F;erit  co.nuer- 
tendo  vt  C  ad  BG ,  itaF  adEH .  &  quoniam  vt  AB  ad  C,ita  eft 
it.  huius.  DE  ad  F  ,  vt  autem  C  ad  BG,itaF  ad  EH ;  erit  ex  f  quali  vt  AB 

ad  BGjitaDEadEH.quod  cum  diuifte  magnitudines  Jfint  pro¬ 
portionales,  &  compofitz  proportionales  erunt .  vt  igitur  AG 
ad  GB,ita  eft  DH  ad  HE  .  fed  &  vt  GB  ad  C,  ita  EH  ad  F.  ergo 
ex  a-quali  vt  AG  ad  C  ,  ita  erit  DH  ad  F.fi  igitur  prima  ad  fecu 
dani  eandem  habeat  proportionem ,  quam  tertia  ad  quartam; 
habeat  autem  &  quinta  ad  fecundam  proportionem  eandem, 
quam  fexta  ad  quartam:&  compofita  prima  &  quinta  ad  fecun 
dam  eandem  proportionem  habebit,  quam  tertia  &  fexta  ad 
quartam. quod  oftenderc  oportebat. 

THEOREMA  XXV.  PROPOSITIO.  XXV. 

Si  quattuor  magnitudines  fuerint  proportiona  A 
lcs, maxima  ipfarum  &  minima  duabus  reliquis 
maiores  erunt.  B, 

Sint  quattuor  magnitudines  proportionales  AB  CD  E  F; 

&  fit  vt  AB  ad  CD,itaE  ad  F.fit  autem  maxima  ipfarum  AB  & 

F  minima.Dico  AB  F  ipfis  CD  E  maiores  efle. ponatur  enim  ip  G 
fi  quidem  E  equalis  AG ,  ipfi  vero  F  gqualis  CH.  Quoniam  igi¬ 
tur  eft  vt  AB  ad  CD,itaE  ad  F;eftcj;  AG  aqualis  E,  &CH £qua 
lisF;eritvt  AB  adDC,ita  AGadGH.  Stquoniam  vttotaAB 
ad  totam  CD ,  ita  ablata  AG  ad  ablatam  CH;  &  reliqua  GB  ad 
reliquam  HD  erit  vt  tota  AB  ad  CD  totam .  maior  autem  eft  A 
B,quam  CD.ergo  &  GB,quam  HD  maior.quod  cum  AG  fitf- 
qualis  ipfi  E,&CH  ipfi  F;eruntAG  F  ipfis  CH  E  arquales.fi  au 
tem  inarqualibus  arqualia  addantur,  tota  inarqualia  erunt .  ergo 
GB  HD  inarqualibus  exiftentibus,  quippe  cum  GB  fit  maior,  fi 
Ipfi  quidem  GB  addantur  AG  F,  ipfi  vero  HD  addantur  CH 
E, fient  AB  F  ipfis  CD  E  neccffario  maiores. Si  igitur  quattuor 
magnitudines  fuerint  proportionales,  maxima  ipfarum  &  minima 
duabus  reliquis  maiores  erunt.quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENT^RIFS. 

Fxiis  ,  quae  proxime  demonflrata  fiunt ,  pojjhmus  etiam  illud  theorema, 
demonftrare. 

Sit  tres  magnitudinesfucrint  proportionales,  maxima  ipfarum 
&  minima  quam  dupla  reliqua  maiores  erunt. 

Sint  tres  magnitudines  propartionales  ^tB  CD  E,  quarum  maxima  .AB, 
fitfi  vt  .AB  ad  CDfttd  CD  ad  F.  Dico  .AB  F  maior  es  effe,  quam  duplam  ip- 
fius  CD. ponatur  .AF  aequalis  ipfi  CD,&  CG  ipfi  F .  Quoniam  igitur  vt  ^AB 
ad  CD,ita  CD  ad  F\erit  vt  „ AB  ad  CD3  ita  ^AF  ad  CG, videlicet  vt  tota  ad  to 
i*. huius,  tam,&  ablata  ad  ablatam,  quare  &  reliqua  FB  ad  reliquam  GD  efl,vt^AB 

ad  CD.fed  ^ IB  bonitur  maior, quam  CD.ergo  &  FB,  quam  GD  eft  mador. ae¬ 
qualis  autem  eft  .AF  ipfi  CD, &  CG  ipfi  F  .  Sunt  igitur  ^AF  F  ipfis  CD  CG 
aequales. quod  fi  inq:  qualibus  aequalia  addantur,  tota  inaequalia  ermt.itaque 
additis  .AF  F  ipfi  FB,qn f  maior  eft, quam  GD ,  &  additis  CD  CG  ipfis  GD, 
fient  .AB  F  maxima  fcilicet ,  &  minima  madores ,  quam  dupla  CD.  Si  igitur 


J>  F 


A  c 


tres  magnitudines  fuerint  proportionales  maxima  ipfarum  &  minima,  quam  dupla  reliquae  ma¬ 
iores  erunt.quod  demonftrare  oportebat. 


Miter. 
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.Aliter.  Sint  tres  magnitudines  proportionales  .ABC ,  &  ipfi  B  pe 
nantr  Aequalis  D.  Itaque  quoniam  efl  yt  A  ad  B, ita  B  ad  C,erit  & 
y  t  ji  ad  Bfta  D  ad  C.  finit  igitur  quattuor  magnitudines  proportio* 
noles  'ABD.Ciqaare  cx  iqm  dmonfiratis  AC  maiores  ermt9quam  B 
Djm  efi  qudmipfius  AB  dupla. 

jj/c  htclidesdeprppmimbusfcripta  reliquit.Sed  quoniam  Air 
ehimcdes ,  ApoUonhifh,  &  aitfpofleriores  rlonnullis  theorematibus, 
quae  ad  huinfmodi  tractationem  pertinent:,  tamquam  demonfiratis 
ytuntur;  optimum  fore  mdicauimus,  fi  ex  coUeUiionibus  mathemati¬ 
cis  Tappi  ea  in  hunc  locum  trans  ferremus, immutato  tamen  ordine , 

&  qmbufdam  additis, datrattifiie, prout  res  ipfa  exigere  Videbatur. 

THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO.  XXVI. 

Si  prima  ad  fecundam  maiorem  habeat  proportionem  3  quam  tertia 
ad  quartam  ,•  c>  conuertendo  fecunda  ad  primam  minorem  proportione 
habebit >qubn  quarta  ad  tertiam. 

Habeat  AB  ad3CCm!aibHmpropbrtion&, 
quam  DE  ad  EF  .  Dico  CB  ad  B  A  minorem  A  .  b  t 

proportionem  habere ,  qu  -am  FE ad  EO .yt.  .  '  ;  ~h 

enim  AB  advBC ,  ita  fit  .DE  ad-  aliam  aliqua,  ,s  »  , , .........  .  y. 

vt  ad  G.ergo  DE  ad  G  maiorem -habebit  pro  '  ‘ 

portionem,  quam  DE  ^d.£E:ae  propteceaG  w  :  (  '  v-'  g  S.hafus. 

minor  erit,  quam  EF.ponatur  ipfi  G  squalis  b.ru  b/  .  : 

EH. Quoniam  igitur  efi  yt  AB  ad  BC,.itaDE  ad  EH;  erit  conuertendo  vt  CB  ad  B 
A, ita  HE  ad  ED.fcd  HE  ad  ED  minorem  proportionem  habet, quam  FE  ad  ED.er  *.iuuuf. 
go  &  CB  ad  B  A  minorem  habebit  proportionem ,  quini  FE  ad  ED.quod  defnon- 
ftrare  oportebat. 

%5imilifer.  autem' &  E:  AB  ad  BC  minorem 
prq portionem  habeat,  ;qua©J}E  ad  EF;  demon  A  .  a> ; 

Rrahipjn§fionuertendo  CB  ad  .B  A  maioreniha  ndsr 

bere proportionem, quam FE‘ ad ED.fidyt  A  ;  D 
B  ad  BG,ita  fit  PE  ad  aliam,  v t  ad  EQxqus  nia 
ior  erit,  quam  EF. quare  conuertendo-YTCB  ad 


•%  ::f‘' 


wtirmoifiin 

,o  b 

baetar!  rn.3tt 


js,  Hd  miiiip  . 
rn  HO  bs-DA  obanoamoi 

BA,itaGEadED.at  GE  ad  ED  maiomin habet proportionem;q«atilFE  adED.ef  s  huI 
goCB  ad  B  A  maiorem  proportionenihabebi^quimFEadED.  -:  .  ’  U1US‘ 

!  ri'  '  ’  .  -  > 
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jidubr.rl  msnomaqofq  nrxiomca  110  bs.  3  A  >Sop;r.j  „  3iba  H.Q  rnhnp  t  rnsnoii 

Ex  his  confiat 3  fi  tAB  ad  BC  maiorem  proportionem  habeat  fequ7m 
EDE  ad F EOidEflEMmoi^m  hdbe.rEpropoMw.niefn  CB  ad 

BaA.&fe  aAB  ad  Bf  minorem  habebat  proportionem  >..quam  rDEad  E 

hajberdfequam  &B  dd^iiX, 

i»  -  -  -  ■  -•  ■  ■  .  t  &\vvrt  vefi  «  i 

THE ORE#A V.X:X VEI.v,vPR-0 PO S I T iO i  XX V IT '• ; i 

-  ;  -  nfiixtSD  baDA  sxodal-I 

Si  prima  ad  fecundam  maiorem  proportionem  hatekh^uErn  tertia  a  d: 
quartam  s  ^permutando prima  ad bffpfi^mfeotpfephafi^bit prejfififilfef 
r.m ,  quam  fecunda  ad  quartam.  Wl  o  S  Srfnf  .'tia  J*  30  ir  A 

rfe?  S  Habeat 


S.huli». 

B.huius* 


Jnssd.i 

fc.hmuS. 

ll.huius. 

S.huius. 

■*j  huius» 


UmiuS, 
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EVCXI  D.  E.L  E  M  E;N  T. 

Habeat  AB  ad  BC  maiorem  proportio¬ 
nem,  quam  DE  ad  EF .  Dico  AB  ad  DE  ma-  a — - — £■■■»-■*«* — 

iorem  proportionem  habere ,  quam  BG  ad  ^  d  e  f 

EF.vt  enim  AB  ad  BC  ,ita  alia  quxdam  CE  -T - - — ~™ * — - * 

Et  ad  EF . manifeftum  cft  eam  maiorem  eflfe, 

quam  DE.quare  permutado  vt  AB  adGE,itaeft  BC  ad  EF  -  habet  autem  AB  ad 
DE  maiorem  proportionem,quam  AB  adGE3boc  eftqtiamBC  adEF .  ergo  AB 
ad  DE  maiorem  proportionem  habebit,  quam  B  C  ad  EF .  quod  oportebat  de- 
monftrare. 

Eadem  ratione  &  fi  AB  ad  BC  minorem 
habeat  proportionem,quam  DE  adEF ;  fe-  5— — — S, 

qiietur  permutando  AB  ad  DE  minorem  D  &  e,  f 

proportionem  habere  ,  quam  BC  ad  EF.  - - — “ — ’ 

erit  enim  vt  AB  ad  BC,ita  alia  quadam  GE 

adEF ,  qu?  minor  fit, quam  DE.Sed  AB  ad  DE  minore  habet  proportionem, quam 
AB  ad  GE,  videlicet  quam  BC  adEF.  habebit  igitur  AB  ad  DE  minorem,  propor- 
|iqnem,quam  BC  ad  EF»  ' 


THEOREMA*  XXV UL  PROPOSITIO.  XXVIIL 

Si  prima,  ad  fecundam  maiorem  proportionem  habeat  quam  tertid 
a  d  quartam  $  etiam  componendo  prima  &  fecunda  ad fecundam  maiore 
•  proportionem  habebit  ,  quam  tertia  &  quarta  ad  quartam* 

Habeat  AB  ad  BC  maiorem  p  roportio- 
tiem,quim  DE  ad  EF.  Dico  AC  ad  GB  ma-  — ... .  -  E 

iorem  habere  proportionem  ,  quim  DF  ad  D  p 

FE.vt  enim  AB  ad  BG,  ita  fit  alia  quadam  ' — - — — — , 

GE  ad  EF.eritGE  maior, quam  DE.  quonia 

igitur  eft  vt  AB  ad  BC,ita  GE  ad  EF;erit  compone  do  vt  AC  ad  CB*  ita  GF  ad  FE. 
SedGF  ad  FE  maiorem  proportionem  habet ,  quam  DF  ad  FE .  ergo  &  AC  ad  CB: 
maiorem  habebit  proportiohem,quam  DF  ad  FE.  quoddemonftrare  oportebat. 
Quod  fi  AB  ad  BC  minorem  proportio- 

nenvliabeat ,  quam  DE  ad  EF;  habebit  etiam  £>. _ _ ... % 

componedo  AC  ad  CB  minorem  prop  ortio-  p  e  e  f 

nem  ^quarti  DFi'a.cFEE;mrlis  enim  q u oniam 

AB  ad  BC  minorem1  proportionem  habet,  , 

quam  DE  ad  EF,fi  vt  AB  ad  BC  ,  ita  fit  alia  qusedam  ad  EF,velnt  GEjCnt  ea  mino? 
quam  DE; &  vt  AC  ad  &B,ita.  erit  IGF  ad  FE.Sed  GF  adFE  Sonorem  habet  propor 
tionem  ,quamDF  adFE  .  crgo&  AC  ad  CB  minorem  proportionem  habebit 
quam  DF  ad  FE< 

*  :  \  s  -m  :.  ■ . ; 


.  . , 

■. .  tb:E©-r.E\Ma  xxiX.:-  propdsDtig.  xxixq. 


v 


'iprima  gr  'fecunda  ad  fecundam  maiorem  habeat  proportionem * 
tertia  \  &  quarta  ad  quartam  i  diuidendo  prima  ad  fecundam 


o 


quam 

maiorem  proportioutm  habebit  £  quam  dertia  d 
Habeat  AC  ad  CB  maiorem  propor- 
tionem,qiiim  DF  ad  FE.DIco  AB  ad  BG  v — — 

mitiorem  proportionem  habere,q:uam  J>  p 
E  aci  *Elbvt'  enim  DF,adEE,ita  fit  alia  quf 
dam  CC  ad  CB « erit  vtique  GC  minor, 
jiwdsH  '  ?, 


T 


JE  . 


qtiam 
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^quam'  AC:&  ditrdendo  GB  ad  B  C,vt  DE  ad  EF.  at  AB  ad  BC  maiorem  proportio 
nem  habet, quam  GB  ad  BC.  ergo  &  AB  ad  BC  maiorem  habebit  -proportionem, 
quam  33E  ad  EF.  •  ‘A 

Si  vero  AC  ad  CB  minorem  habeat propor  • 

tioiifem ,  quam  DF  ad  FE jjc  dinidendo..  AB  ad  o _ A  C  '  ' '  B  c .  •• 

BC  minorem  proportionem  habebit,  quam  D  _ 

E  ad  EF.  fi  enim  rurfus  fit  vtDF  adFE,  ita  alia - “ - - 

qugdam  GC  ad  CB,-  erit  GC  quam  AC  maior: 

.atque  erit  druidendo  GB  ad  BC ,  vt  DE  ad  EF  .  habet  autem  AB  ad  BC  minorem 
proportionem ,  quam  GB  ad  BC  .  ergo  &  minorem  proportionem  habebit, quam 
DEadEF. 

THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  XXX. 

Si  prima  &  fecunda  ad  f  eundam  'maiorem  proportionem  habe  at y 
^.quam  tertia  <&  quarta  ^dquartam  > per  conuerfionem  rationis  prima 
&  f  eunda  ad primam  minorem  hahebit  proportionem  y  quam  tertiay  (3* 
quarta  ad  tertiam» 

Habeat  AC  adCB  maiorem  proportio- 

nem,quam  DF  ad  FE.  DicoCA  ab  A‘B  mino  .4 _ 

irem  habere  proportionem ,  quam  FD  ad,D 
E.fit  enim  vt'  AC  ad  CB,itaT)F  ad  aliam  qua  2 - T— 


jVt 

n 

,ri 


dam ,  erit  vtique  ad  minerent  quam  FE ,  ve- 
3ut  ad  FG.quare,  per  conuerfionem  rationis  vt  C  A  ad  AB,  ita  erit  FD  ad  D  G.  fed  F 
D  ad  DG  minorem  proportionem  habeT/qiiam  FD  ad  DE.  ergo  &  CA  ad  AB  mi¬ 
norem  habebit  proportionem, quam  FD  ad  DE. 

Similiter  autem  &  fi  AC  ad  CB  minorem 
proportionem  habeat,quam  DF  adFE, -habe-  A- — -Q, — — JL 

bit  per  conuerfionem  rationis  GA  ad  AB  ma  b  o  e, 

ior em  proportionem,  ruam  FD  ad  DE. erit  " 

enim  vt  AC  ad  CB,ita  DF  ad  maiorem  quam 
FEireliqua  veromanifefta  erunt. 


C  .-"3 
>! 


THEORE  M  A  XXXI. 
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PROPOSITI  O  XXXI. 
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Si  prima  ad  tertiam  maior  em  proportionem  habeat  yquamfe eunda ad 
quartam  yetiam  prima  ad  tertiam  habebit  maiorem  proportionem  y  qub.rf 
prima  f  eunda  ad  tertiam,  &  quartam . 

Habeat  AB  adDEhrfaidrem  proporfiobem*  : 

quam  BC  adEF.Dico&  AB  adDE^naiorem  t _ B  . _ c: 

proportione  habere,  quam  AC  ad  DF. Sit  enim  D  r 

vt  AB  adDE,ita  BC  ad  aliam,  erit  igitur  ad  mi-  *  ~ - * - * - * 

norem,quam  EF,velut  ad  EG.totaigitur  AC  ad 

totam  DG  eft;vt  AB  ad  DE.Sed  AC  adDG  maiorem  proportionem  habet ,  quam 
ad  DF. ergo  AB  ad  DE  maiorem  habebit  proportionem,qtiam  AC  adDF.  et,  mani 
feftum  eft  totam  AC  ad  totam  DF  minorem  proportionem  habere,  quam  AB  ad 
DE.&  fi  minor  fit  proportio  partis,totius  maior  erit. 

THE  OREMA  XXXII.  PROPOSITIO.  XXXII. 

Si  tota  ad  totam  maiorem  habeat  proportionem yquam  ablata  ad  abla 

#  S  a  t.m 


17.hu!  uts. 
15. huius. 


8.huius\ ,,, 
17.  huius. 


C010l.19.hu 

ras. 
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sa.huius. 
S. huius. 


EVCLID.  ELEMENT. 

i tam^  &  reliqua,  ad  reliquam  maiorem  proportionem  habebit  3  quam  to~ 
ta  ad  totam , 

Habeat  AC  ad  DF  maiorem  proportione, 

quam  A  B  ad  DE. Dico  &  reliquam  BC  ad  re-  A. _  B  Ct 

liquam  E  F  maiorem  proportionem  habere, 

quam  A  C  ad  D  F.  Sit  enim  vt  A  C  ad  D  F,  ita  i5 — .  - - E-E — E 

is.fauius.  A  B  ad  D  G.  ergo  et  reliqua  B  C  ad  reliquam 

GF  eft  vt  A  C  ad  D  F.  Sed  B  C  ad  E  F  maiorem  proportionem  habet,  quam  ad  F  G* 
ergo  et  BC  ad  EF  maiorem  habebit  proportionem,  quam  A  C  ad  D  F. 

Si  uero  AC  ad  DF  minorem  proportionem  habeat,  quam  AB  ad  D  E,  et  reliqua 
B  C  ad  reliquam  EF  minorem  proportionem  habebit, quam  AC  ad  D  F,  quod  eo¬ 
dem,  quo  fupra,  modo  oftendetur. 

THEOREMA  XXXIII,  PROPOSITIO  XXXIII. 


Si fint  tres  magnitudines  ?  &  alia,  ipfes  numero  aquales  3  haheatq  ue 
prima  priorum  ad fecundam  maiorem  proportionem  j  quam  prima  pofte 
riorum  ad f  eundam  ,•  fecunda  'vero  priorum  ad  tertiam  maiorem  propor 
tionem  habeat  quam  fecunda poderiorum  ad  tertiam  :  etiam  ex  aquali 
prima  priorum  ad  tertiam  maiorem  habebit  proportionem  j  quam  prima 
poflenorum  ad  tertiam . 


Habeat  A  ad  B  maiorem  proportionem ,  quam  D  ad  E,  &  B  ad 
C  maiorem  proportionem  habeat  ,  quam  E  ad.  F  .  Dico  ex  fqua 
li  A  ad  C  maiorem  habere  proportionem,  quam  D  ad  F .  Quonia 
enim  A  ad  B  maiorem  proportionem  habet,  quam  D  ad  E;  habe- 
s.7.hmus,  bit  permutando  A  ad  D  maiorem  proportionem,  quam  B  ad  E,et 
eadem  ratione  B  ad  E  maiorem, quam  C  ad  F.  ergo  A  ad  D  maio 
rem  habet  proportionem, quam  C  ad  F.  etrurfus  permutando  A 
ij.huius.  ad  C  maiore  habebit,  quam  ad  F.  quod  oportebat  demoftrare. 
$7. huius,  Qjnod  fi  prima  priorum  ad  fecundam  minorem  habeat  propor 

tionem,  quam  prima  pofteriorum  ad  fecundam;  fecuda  vero  prio 
rum  ad  tertiam  minorem  proportionem  habeat, quam  fecuda  po¬ 
fteriorum  ad  tertiamifimiliter  demoftrabitur  etiam  ex  aquali  pri¬ 
mam  priorum  ad  tertiam  minorem  proportionem  habere ,  quam 
primam  pofteriorum  ad  tertiam. 


ABC 
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DIFFINITIONES. 

I* 


I MILES 

figurg  re&i- 
lineae  funt, 
queetfingu 
los  angulos 


aquales  ha 
bent,  et  cir 


ca  aquales  angulos  late¬ 
ra  proportionalia. 

1  1 

\\~  ;'T  •• 

Reciproca  figurae  funt^  qua 
do  in  vtraque  figura  antecede¬ 
res  ,  et  confequentes  rationes 
fuerint. 

F .  C.  CO  MMENT^tRirS. 


1 

A.  •  -1 

f . 

L 

B  D 

1 C 

Ter  antecedentes ,  &  confequentes  ratio 
fies  intellige  antecedentes  3  &  confe 
quentes  proportionis  terminos:  vt  fi 
fmt  duo  retlangula  *ABC  DBE,  fetcf 
yt  iAB  ad  BD,  ita  EB  ad  BC;  dic  en 
tur  hae  figurae  reciprocae ,  feu  ex 
contraria  parte  [ibi  ipfis  refpof den¬ 
tes:  quonia  in  altera  quidemefl  ter¬ 
minus  antecedens  primae  proportio 
nisy  videlicet  ^AB,  et  confequens  fe¬ 
cundae  BC;  inaltera  vero  ejl  confequens  primae  BD  &  antecedens  fecundae  EB.fmt  autem  di - 
Uae  figurae  etiam  inter  fe  aequales,  ut  deinceps  qjiendetur „ 


£xtrema 


EVCLI  D.  ELE  M  E  N  T. 


I  I  I, 


Extrema  ac  media  ratione  fecari  redaiinea  dicitur, quando  fit 
vt  tota  admaiorem  portionem,  ita  maior,  portio  ad  minorem. 


;  ;  .  ",  i?  a  '  :  .t 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  l  V  S. 

?  T  '  ~  Q  t  i  /\  '■' /  t  ,T  O  r'<’  ? 

Ftxtrema  dc  medici  "r attine  fecari  retia  linea  idcir-  '  '  v 

co  dicitur ,  qufylfeietur  hr&uaskpartps  Jquae-fropor- v;  q 
tiotiis  termini  fnnt,  yidelicet  extremu s  et  medius ,  nam  a 


M  v 


tota  primi  termini  locum  fifaiffltk  \  \ 

aAC  ita  diuifa  in puntio  B ,  erit  *AC primus  terminus 3 
*ABmedius3et  BC  extremus* 

ini. 

Altitudo  cuiufque  figurse  eft  linea  p  erpendicularis,qu£  a  verti 
ce  ad  bafim  ducitur. 

ZRJllril  '  •  . 


Y' 

fv 

i 

L_J 

1 

j 

l  inna  df 
o  & 


Proportio  ex  proportionibus  componi  dicitukr,-quado]pMpoB. 
tionum  quantitates  inter  fe  multiplicat^ ,  aliquaikiefficiunt  pro¬ 
portionem  .  3  j 

S  C  H  0  L  I  Z/.  dM.' 

... 

Proportio  ex  ducibus  proportionibus ppel expluribusc&ffipoM  dicitut^ 
quando  proportionum  quantitates 
tionis  quantitatem. 

ail/TWtVr.VUAO) 

Habeat  enim  AB  ad  CD  proportionem  datam,  vt  duplam,  vel  tri 
piam,  vel  aliam  aliquam:  CD  vero  ad  EF  fimiliter.  datam  proportio 
nem  habeat.  Dico  proportionem  AB  ad  EF  ccmpofit-a.m  effe  ex  pro 
portione  AB  ad  CD,  et  proportione  CD  ad  EF;  vel  ii  quantitas  pro¬ 
portionis  AB  ad  CD  multiplicetur  in  proportionis  C  D  adEF  quan 
titatem,facere  quantitatem  proportionis  AB  ad  EF.  Sit  enim  primu 
AB  maior,  quam  CD,  et  CD  quam  EF  maior:Sitq;  AB  dupla  CD,ct  - 
CD  ipfius  EF  tripla  .  Quonia  igitur  CD  quidem  iplius  EF  tripla  eft, 
ipfius  autem  CD  dupla  AB,-erit  AB  ipfius  EF  fextupla.*  quonia  fi  tri¬ 
plum  alicuius  duplicabimus,fietipfius  fextuplum.hoc  enim  proprie 
eft  compofitio*vel  hoc  modo. Quoniam  AB  ipfius  CD  eft  dupla,  di- 
tiidatur  AB  in  partes  squales  ipfi  C  D,  qu*  fint,  A.Q  G  B.  et  quo-  " 

■niam  CD  eft  tripla  EF,  £qualis.aute  A  G  ipfi  C  D,-etijt  A-G  ipfips,  EF 


.  •  s 


tripla. 


LIBER 


V  I. 


V- 


tripla.ideoq;  tota  AB  ipfius  EF  fextupla  eft .  quare  proportio  AB  ad  EF  coniungi- 
tur  per  medium  terminu  CD;compofita  ex  proportione  AB  ad  CD,&  proportio., 
ne  CD  adEF. Similiter  autem  &  fi  CD  fitvtriiqueAB  EFminor,ide 
concludetur.Sit  enim  rurfus  AB  quidem  tripla  ipfius  CD,  CD  vero 
ipfius  EF  dimidia.&  quoniam  CD  dimidia  eft  ipfius  EF,&  ipfius  C 
D  tripla  AB; erit  AB  iefquialtera  ipfius  EF .  fi  enim  dimidium  alicu¬ 
ius  triplieabimus,habebit  ipfum  femcl,  &  eius  dimidium.  Et  quonia 
AB  ipfius  CD  eft  tripla,  CD  vero  dimidia EF;quarum  partium  ipfi 
.CD  «qualium  AB  eft  trium,  earum  eft  EF  duarum. ergo  AB  fefqui* 

.altera  eftipfius  EF.  proportio  igitur  AB  ad  EF  coftneiftitur  per  CD 
medium  terminum, copofita  ex  proportione  AB  ad  CD ,  &  propor¬ 
tione  CD  adEF  .Sed  rurfus  fit  CD  vtrifque  AB  EF  maior:&fit  AB 
quidem  ipfius  CD  dimidia ,  CD  vero  feiquitertia  ipfius  EF.Quonia  s  ®  j 
igitur  quarum  partium  eft  AB  duarum, earum  CD  eft  quattuonqua 
rum  autem  CD  eft  q uattuor, earum  EF  eft  trium:&  quarum  AB  dua 
rum,earumdem  EF  trium.  Ergo  proportio  AB  ad  EF  rurfusconne- 
«ftitur  per  CD  medium  terminum;qu£  eft  duorum  ad  tria.  Similiter  c 
et  in  pluribus,&  in  reliquis  cafibus.Et  manifeiFum  eft,fi  a  compofita  J 
proportione  vnusquiuis  componentium  auferatur,  vno  fimplicium 
ciefto,  reliquos  componentium  aifumi. 


F  E  D.  COMM^INDINPS.  j 

lege  Eutocium  mc  ommentares  in  quartam  propofitionem  fecundi  libri  E> 

ehimedis  de Jpbfra  &  Cylindro ,  &  in  commentar  ijs  in  vndecimam  propofitio - 
nem  primi  libri  conicorum  ^Apollonij. 


Theorema  t.  propositio  i. 

Triangula  &  parallelogramma,qug  eandem  habent  altitudi¬ 
nem,  inter  fe  funt3vt  bafes. 

Sinttriangula  quide  ABC  ACD; 
parallelogramma  veroEC  CF,qu« 
eandem  habeant  altitudinem,  videli¬ 
cet  perpendicularem  a  pundo  A  ad 
BD  du&am.Dico  vt  bafis  BC  ad  CD 
bafim,  ita  efle  triangulum  ABC  ad 
triangulum  ACD ;  &  parallelogram- 
jnumEC  ad  CF  parallelogrammum. 
producatur  enim  BD  ex  vtraque  par 
te  ad  punfta  H  L,&ipfi  quidum  BC  bafi  «quales  quotcumque  ponantur  BG  GH> 
ipfi  vero  bafi  CD  ponatur  quotcuq;  «quales  DK  KL,  &  AG  AH  AK  ALiugatur. 
Quoniam  igitur  CB  BG  GH  inter  fe  «quales  funt;erunt  &  triagula  AHG  AGB 
ABC  inter  fe  f  qualia.ergo  quotuplex  eft  bafis  HC  ipfius  BC  bafis ,  totuplex  eft  A 
HC  triangulum  trianguli  ABCEadem  ratione  quotuplex  eft  LC  bafis,  ipfius  bafis 
CDjtotuplexeft  &  triangulum  ALC  ipfius  ACD  triartgulfiet  fi  «qualis  eft  HCba 
fis  bafi  CL,&  triangulum  AHC  triangulo  ALC  eft  «quale: &  fi  bafis  HC  bafim  CL. 
fuperat,& triangulum  AHC  fuperabit  triangulum  ALC:&  fi  minor, minus.  Quat-* 
tuor  igitur  magnitudinibus  exiftentibuS,  videlicet  duabus  bafibus  BC  CD,  &  duo 
bus  triangulis  ABC  ACD,fumpta  funtequemultiplicia,bafis  quidem  BC,&  ABC 
trianguli,  videlicet  Bafis  HC,&  AHC  triagulum:  bafis  vero  CD,&  trianguli  ACD* 
alia  vtcumque  «que  multiplicia, nempe  CL  bafis,&  ALC  trianguluimatque  often- . 


jS.huiw. 


E  V  C  L  I  D.  E  L  E  MI  E  N. 

Jam  dl  fi  HC  bafis  bafim  CL  fupcrat,&  triangulu  AHC  fuperare  triangula  AL  C; 
5.dif£  qum  ,&.fi  equalis,£quale;&  fi  minor,minus.eft  igitur  vr  BC  bafis  ad  bafi  n  CD  ,  ira  triart 
4*i. primi.  guluABC  ad.  ACD  triagulu .  Etqm  triaguli  ABC  duplu  cftparallelogramu  EC, 
ij.quinti.  &  triaguli.  ACD  parallelogrammii  FC  duplum ;  partes  autem  eodem  modo  multi 
pliciurn  eandem  inter  fe  proportionem  habent:  erit  vt  AB  C  triangulum  ad  trian¬ 
gulum  ACD, ita parallelogrammum  EC  ad  CF  parallelogrammum.  Quoniam  igi 
tur  oftenfum  eft,vt  bafis  BC  ad  CD  bafim,ita  effie  ABC  triangulum  ad  triangulum 
ACDjvt  autem  ABC  triangulum  ad  triangulum  ACD,ita  parallelogrammum  EC 
»  quinti.  ac*  ^  parall elogramniumierit  vt  BC  bafis  ad  bafitn  CD,ita  parallelogrammum  E 
C  ad  CF  parallelogrammum .  Quare  triangula  &  parallelogramma, qua  eandem 
habent  altitudinem  inter  k  funr,vt  bafes.quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  ^  H  I  V  S. 

Sed  &  theorema  illud  rerum  efi, quod  demonflrare  hoc  loco  non  putam  ejje  alienum. 

Triangula  &  parallelogramma  in  aqualibus  bafibus  conflituta/ eandem  inter,  fe 
proportionem  habent, quam  eorum  altitudines. 


Sint  duo  triangula  iABC  DEF,&  duo  parallelogramma  CG  EH,  quae  aequales  bafes  habeat 
BC  EF:trianguli  autem  .ABCjefi1  parallelogrammi'  C  G  altitudo  fit  .AK:&  trianguli  DEF,&pa 
rallelogrammi  EH  altitudo  DL.Dico  vt  <AK  ad  DL ,  ita  effie  &  triangulum  ^ ABC  ad  triangulum 
DEF  3  &pandlelogr animum  CG  ad  EH parafielogrammum.  producantur  BC  :,EF  ,& pptiqntur 
bafi  BC  aequales  quotcumque  BM  Mk  :  &  bafi  EF  aequales  quotcumque  FO  OT,  iunganturj^ 
*AM  iAN  DO  DT:  quot  vero  magnitudines  fiunt  in  CN  aeqkales  bafi  CB ,  tota  fumantur  in  li¬ 
nea  aequales  ipfi  .AK  altitudini ;  cA  quot  fiunt  in  ET  aequales  bafi  EFjtot  fumantur  in  linea  R 

aequales  altitudini  DL .  Itaque  quoniam  triangula  <ANM  JiMB  .ABC  funt  inaequalibus  bafi* 
Ex  ante-  ytiS  conflituta,&  aequali  altitudine;  etiam  inter  fie  aequalia  erunt.  &  eadem  ratione  triangula  D 

cedente.  DFO  DOT  erunt  inter  fie  aequalia.  Quotuplex  igitur  efliinea  QJpfius  .AKjtotuplex  efitrid, 

gulum  .ANC  trianguli  AlBC :  &  quotuplex  efi  linea  K  ipfiius  DL,  totuplex  efi-  triangnl um  DT£ 
trianguli  DEF:& fi  £Jit  aequalis  R,&  triangulum  iANC  triangulo  DTE  aequale  erit ,  ,cxpre-~ 
mij]a;erit  namque  altitudo  ^ iK, Cuius  tripla  efi:  Q qeqmlisiqltitudini  Dl %  aliiisiipfiatR  efitnptes 
fi  vero  Qjit  maior, quam  R,cr  triangulum  *ANf  maius  erit ;qucm 

minus .  triangulorum  enim  aequales  bafes  habentium; quae  maiori  fimit-  altitudine' ;  etiam  maiora.- 
fimt,alidqhi  fiequeretur  totum  parti  aequale  ejje .  Curh  igitur  quattuor  fihtmdgrdiudines,  v Udu-s 
•  »  c.et  cluae  altitudines  JiK  DL,&  duo  triangula  GtBC  DEFr&fiumpm fint  aequeJmldtiplicia,  "alu 

titudiws  quidem  *4E,  &  trianguli  ^iBC;  altitudinis  vero  DL,&  trmkguli-DEFjdia  vtcumtpje* 
'multiplicia :  &.-ofienfium  Jit  fi  linea  QJuperat.  R,  &  triangulum  «y INC  fuperare  triangulum 'DT- 
5.  di  f!  quinti.  p  aqualis,  aequalc;& fi minor; minus:erit  vt  altitudo  H^i  ad  altitudini  'DL,ita  trianguftd 

ij!  quinti'..  ad  triangulum  DEF .  Sed  trianguli  *ABC  duplum  efi  CG  parallelogrammum;  '&  tmngtdl 

DEF  duplum  parallelogrammum]  EH ;  partes  autem  eodem  modo  multiplicium  eandem  halent: 
proportionem:erit  parallelogrammum  CG  ad  parallelogrammum  EH ,  vtCABCrrrianguium  ad: 
triangulum  DEF.  •  Sed  ofienfiuw.efi  vt  altitudo  <AK  ad  altitudinem  DL, 

C  ad  triangulum  DEF.Vt  igitnr^AK  ad  DLjita  efi  paralelogrammum-CG  dd  EHpdnallelvgramd 
rnum.Qfihre  triangula,&  parallelogramma  in  aequalibus  bafibus  confiitiita  carnem  inter  fio  pro 
fortionmbabmt3quam  eorum aititudines.quoddemonjlrareoporteyat.  . 


L  I  B  E  R.  V  1. 

THEOREMA!  I.  PROPOSITIO.  II. 


7> 


1 ■■  Si  vni  laterum  trianguli  parallela  quadam  reda  linea  duda  ftie 
$\t ,  proportionaliter  fecabit  ipfms  trianguli  latera :  &  ii  triangu¬ 
li  latera  proportionaliter  fed a  fuerint ,  qux  fediones  coniungit 
reda  linea  reliquo  trianguli  lateri  parallela  erit. 

Trianguli  enim  ABC  vni  laterum  BC  parallela  ducatur 
j)E.Dico  vt  BD  ad  DA ,  ita  efle  CE  ad  EA.  Jungantur  enim 
RE  CD. triangulum  igitur  BDE  triangulo  CDE  eft  aquale’; 
in  eadem  enim  funt  bafi  DE,&  in  eifdem  DE  BC  parallelis: 
jaliud  autem  triangulum  eft  ADE  :  fed  aqualia  ad  idem  ean¬ 
dem  habet  proportionem. ergo  vt  triangulum  BDE  ad  tria 
gulurri  ADE,  ita  eft  CDE  triangulum  ad  triangulum  ADE. 

Vt  autem  triangulum  BDE  ad  triangulum  ADE, ita  eft  BD 
ad  DA.  nam  eum  eandem  altitudinem  habeant  ,  videlicet 
perpendicularem  a  pundo  E  ad  AB  dudam  ,  inter  fe  funt 
Yti  bafes  .  &  ob  eandem  caudam-  vt  CDE  triangulum  ad 
triangulum  ADE  ,  ita  CE  ad  EA  .  &  vt  igitur  BD  ad  DA,  ita  eft  CE  ad  EA. 
Sed  trianguli  ABC  latera  AB  AC  proportionaliter  feda  fine  ,  &  vt  BD  ad  J> 
A ,  ita  fit  CE  ad  EA  :  &  i  ungatur  DE.Dico  DE  ipfi  BC  parallelameiTe.  ijfdem  enim 
conftrudis, quoniam  eft  vtBD  ad  DA, 'ita  CE  ad  E  A;vt  aute  BD  ad  DA,  ita  eft  BD' 
E  triangulum  ad  triangulu  ADE;et  vt  CE' ad  E  A,  ita  CDE  triangulum  ad  triangu¬ 
lum  ADE:  erit  ut  triangulum  BDE  ad  triangulum  ADE,  ita  CDE  triangulum  ad 
triangulum  A  DE. .Quod  cum  vtrumque  triangulorum  BDE  CDE  ad  triangulum 
ADE  eandem  habeat  proportionem;erit  BDE  triangulum  triangulo  CDE  gquale* 
&  funt  in  eadem  bafi  DE.^qualia  autem  triangula,  &  in  eadem  bafi  conftkuta  ,  etia 
in  eifdem  funt  parallelis. ergo  DE  ipfi  BC  parallela  eft.  Si  igitur  vni  laterum  trian-' 
guli  parallela  quadam  reda  linea  duda  fueripproportionaliter  fecabit  ipfius  tria-, 
guli  latera :  &  fi  trianguli  latera  proportionaliter  leda  fuerint,  qua  fediones  con- 


J7.pruni. 

7.quinu. 


Ex  antece¬ 
dente. 


IX.tJUUltl. 


ji.qumu. 
40.0  limi. 


jugit  reda  linea  reliquo  triaguli  lateri  parallela  erit.quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO  III. 

Si  trianguli  angulus  bifariam  fecetur ,  fecans  autem  angulum 
reda  linea  j  fecet  etiam  bafim;  bafis  partes  eandem  proportio¬ 
nem  habebunt ,  quam  reliqua  trianguli  latera :  &  fi  bafis  partes 
eandem  proportionem  habeant ,  quam  reliqua  trianguli  latera; 
quae  a  vertice  adfedionem  ducitur  reda  linea  ,  trianguli  angu-: 
lum  bifariam  fecabit. 

Sit  triangulum  ABC,&  fecetur  angulus  B  AC  bifariam 
reda  linea  AD. Dico  vtBD  adDC,ita  efle  BA  ad  AC.  du¬ 
catur  enim  per  Cipfi  DAparallelia  CE  ,&produda  BA 
conueniat  cum  ipia  in  E  pundo.  Quoniam  igitur  in  paral¬ 
lelas  AD  EC incidit  recfa-iinea  quaida  AC, erit  ACE  angu 
lus  angulo  C  AD  xqualis.Sed  CAD  angulus  ponitur  aequa 
lis  angulo  BAD  .  ergo  &  B  AD  ipfi  ACE  angulo  aequalis 
erit.Rurfus  quoniam  in  parallelas  AD  EC  reda  linea  B  A 
£.  incidit, exterior  arrgnlus  BAD  aequalis  eft  interiori  A  E 
C.oftenfus  aut  eft  &  angulus  ACE  angulo  BAD  £qualis.tcrgo  &  ACE  ipfi.AECu 
3-i"  %  T  aqualis 


■  j.primt. 

31. primi. 
19.  primi. 


E  V  C  L  I  D.  E  L  E  M  £  N  T. 

«.primi.  squalis  erittac  propterea  latus  AE  squale  lateri  AC.Et  quoniam  vni  laserum  trian 
Ex  anteeo  guli  BCE,  videlicet  ipfi  EC-  parallela  du<fta  eft  AD ;  erit  vt  BD  adDC,  ita  BA  ad  A 
dente.  E:  squalis  aut  eft  AE  ipfi  AC.  eftigiturvtBDadDC,itaBAad  AC.SedfitvtBD 
7.qumu.  DC,ita  B  A  ad  AC:&  AD  iungatur .  Dico  angulu  B  AC  bifaria  feftu  efle  reda  li 
Ex  antece-  nea  AD.ijfdern  enim  conftru&is  quoniam  eft  vt  BD  ad  DC ,  ita  B  A  ad  AC  i  Sed  & 
dente.  vt  BD  ad  DC,ita  B  A  ad  AE,etenim  vni  laterum  trianguli  BCE ,  videlicet  ipfi  EC 
?  quinti  parallela  duda  eft  AD:erit  &  vt  B  A  $d  AC,ita  B  A  ad  AE.  ergo  AC  eft  aqualis  AE, 

ij.primi.  ac  propterea  &  angulus  AEG  angulo  EGA  fqualis.  Sed  angulus  quidem  AEC  eft 
fqualis  angulo  exteriori  B  AD ;  angulus  vero  ACE  squalis  alterno  C  AD.quare  & 
B  AD  angulus  ipfi  C  AD  aqualis  erit,  angulus  igitur  B  AC  bifariam  feftus  eft  r eStM 
linea  AD. Ergo  fi  trianguli  angulus  bifariam  fecetur  ,  fecans  autem  angulum  reda 
linea, etiam  bafim  fecet ;  bafis  partes  eandem  proportionem  habebunt ,  quam  reli¬ 
qua  trianguli  latera :  &  fi  bafis  partes  eadem  proportionem  habeant,quam  reliqua 
trianguli  latera;  qus  a  vertice  ad  fedionem  ducitur  reda  linea  trianguli  angulum 
bifariam  fecabit.quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  IIII.  PROPOSITIO.  1111. 

Aequiangulorum  triangulorum  latera, quas  circum  aequales  an 
gulos, proportionalia  funt :  et  homologa  fiuc  eiufde  rationis  funt 
latera, qu^  aequalibus  angulis  fubtenduntur. 

Sint  jquiangula  triangula  ABC  DCE,  qus  angulu  7 
quidem  ABC  angulo  DCE,  angulum  vero  A  C  B  an¬ 
gulo  DEC  aqualem  habeant:et  pr? terea  angulu  BAC 
angulo  CDE.  Dico  triangulorum  ABC  DCE  propor 
tionalia  efle  latera,  quo?  funt  circa  equales  angulos ,  et 
homologa,fiue  eiulciem  rationis  latera  efle,  qus  squa 
libus  angulis  fubtenduntur.  Ponatur  enim  B  G  in  dire 
dum  ipfi  CE.  Etquoniam  ariguli  ABC  ACB  duobus 
ty.ptimi.  redis  minores  funt: squalis  aut  eft  angulus  ACB  angu 

loDEQerunt  ABC  DEC  anguli  duobus  redis  minores,  quare  BA  ED  produfhe 
inter  fe  conuenient.  producantur,  et  conueniant  in  pundo  F.  et  quoniam  angulus 
ftS.piImi.  DCE  eft  squalis  angulo  ABC;  erit  BF  ipfi  D  C  parallela .  Rurfus  quoniam  squalis 
eft  angulus  ACB  angulo  DEC,  parallela  erit  A  C  ipfi  F  E.  parallelogrammum  igi- 
54..piimj.  tur  eft  F  ACD;  ac  propterea  F  A  quidem  ipfi  C  D,  A  C  vero  ipfi  F  D  eft  fqualis.Et 
t.huius.  quoniam  vni  laterum  trianguli  F  B  E,  videlicet  ipfi  FE  parallela  duda  eft  A  C;  erit 
7. quinti.  vt  B  A  ad  A  F,  ita  BC  ad  CE.  squalis  autem  eft  AF  ipfi  CD.VtigiturB  A  ad  CD, 

Ita  B  C  ad  C  E:  et  permutando  vt  A  B  ad  B  G,  ita  DC  ad  CE.  Rurfus  quoniam  CD 
t.haius.  parallela  eft  BF,  eritvtBCadGE,itaFD  ad  DE.  SedDF  eft  fqualis  A  C.  ergo  vt 
BC  ad  CE,  ita  AC  ad  E  D.  permutando  igitur  vt  BC  ad  CA,  ita  CE  ad  ED.Itaquc 
quoniam  oftenfurti  eft,  vt  AB  ad  B  C,  ita  D  C  ad  CE,  ut  autem  B  C  ad  C  A,  ita  C  E 
ad  ED;  erit  ex  squali  vt  B  A  ad  AC,  ita  CD  ad  DE.  squiangulorum  igitur  triangu 
lorum  proportionalia  funt  latera,  qu£  circum  aquales  angulos :  ct  homologa,  fiue 
eiufdcm  rationis  latera  funt,  qu£  squalibus  angulis  fubtenduntur .  quod  demon-* 
ilrare  oportebat. 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO.  V. 

Si  duo  triangula  latera  proportionalia  habeant,  iequiangula  e- 
runt  triangula,  et  aquales  habebunt  angulos ,  quibus  homologa 
latera  fubtenduntur. 

Sint 
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Sint  duo  triangula  ABC  DEF, 


qua? 


latera  proportionalia  habeant,  fitq;  ut 
AB  quidem  ad  BC,ita  DEad  E  F;vt  au 
tem  B€  ad  CA,  ita  EF  ad  FD.-  et  adhuc 
vt  B A  ad  AC,  itaED  ad Dr,  Dico  tria 
gulum  ABC  triangulo  DEF  squiangu 
lii  efie,  et  aquales  habere  angulos, qui¬ 
bus  homologa  latera  iibtenduntur,an 
gulum  qu:dem  ABC  angulo  DEF,  an¬ 
gulum  vero  BCA  angulo  EFD  ;  et  prs 
-terea  angui umd$ AC  angulo  EDF.  con 
Eiiuamr  enim  ad  reftam  lineam  EF,  et  ad  punfta  in  ipfaEF,  angulo  quidem  ABC  P!imi* 
fqiiahs  angulus  FEG;  angulo  autem  BCA  angulus  EFG.  quare  reliquus  B  AC  an¬ 
gulus  reliquo  EGF  eft  aqualis .  Ideoq;  squiangulum  eft  triangulum  ABC  trian- 
guloEGF.  triagulorum  igitur  ABC  EGF  proportionalia  funt latera,  aux  circum  Exant*. 
aquales  angulos,  et  homologa  latera  funt ,  qu£  aqualibus  angulis  fiibrendumur.  cedente, 
ergo  vt  AB  ad  BC,  ita  GE  ad  E  F.  Sed  vt  A  B  ad  B  C,  ita  D  E  ad  EF.  Vt  igitur  DE  n.qufnu, 
ad  EF,  ita  GE  ad  EF.  Q^uod  cum  vtraque  ipfarum  D  E  EG  ad  EF  eandem  propor¬ 
tionem  habeac,  erit  DEjpft  EG  aqualis.  Eadem  ratione  et  D  F  squalis  F  G.  I:aque  y.qU|nt!*. 
quoniam  DE  eft  xcfualisEG,  com unis  autem  EF;  dux  DEEP  duabus  GE  EF  squa 
lesfun  :,  et  bafisDFbaftFG  squalis,  angulus  igitur  DEF  eft  squalis  angulo  GEF,  s.prinu. 
et  DEF  triangulum  squale  triangulo  GEF,  et  reliqui  anguli  reliquis  angulis  equa- 
Ies,quibuscqualia  latera  fubtenduntur.  ergo  angulus  quidem  DFE  eft  f  qualis  an¬ 
gulo  GFE,  angulus  vero  EDF  squalis  angulo  EG  F.  Et  quoniam  angulus  FED  eft 
f  qualis  angnlo  G  EF,  et  angulus  GEF  angulo  ABC;  erit  et  angulus  ABC  angulo 
FED  xqualis-Eadem  ratione  et  angulus  ACB  squalis  eft  angulo  DFE:  et  adhuc  au 
gulus  ad  A  angulo  ad  D.  ergo  ABC  triagulum  triangulo  DEF  squiangulum  erit. 

Si  igitur  duo  triangula  latera  proportionalia  habeant, squiangula  erunt  triangu¬ 
la;  et  fquales  habebut  angulos,quibus  homologa  latera  mbtenduntur.quod  opor¬ 
tebat  demonftrare. 


THEOREMA  VI.  PROPOSITIO  VI. 

Si  duo  triangula  vnum  angulum  vni  angulo  arqualem  habeant, 
circa  sequales  autem  angulos  latera  proportionalia ;  squiangula 
erunt  triangula^  et  aquales  habebunt  angulos^  quibus  aequalia  la 
tera  fubtenduntur. 

Sint  duo  triangula  ABC  DEF  vnum 
angulum  B  AC  vni  angulo  EDF  squale 
habentia  ,  circa  squales  autem  angulos 
latera  proportionalia,  fitq;  ut  BA  ad 
A  C,  ita  E  D  ad  D  F.  Dico  triangulum 
ABC  triangulo  DEF  squiangulum  efle, 
et  angulum  quidem  ABC  habere  squa¬ 
lem  angulo  D  EF  ;  angulum  uero  ACB 
angulo  DFE.  conftituatur  enim  ad  reda 
lineam  DF,  et  ad  pun&a  in  ipfa  DF,  alte 
rutri  angulorum  B  AC  EDF  squalis  angulus  F  D  G;  angulo  autem  ACB  squalis 
BFG. reliquus  igitur  qui  ad  B  reliquo  qui  ad  G  eft  squalis,  ergo  triangulum  A  BC 
triangulo  DGF  squiangulum  eft,acprcpterea  vt  BA  rd  AC,  ita  eft  GD  adDF.po 
nitur  autem  &  vt  BA  ad  AC, itaED  ad  DF.Vc  igitur  ED  adD.F,itaGD  adDF.qna 
re  ED  f  qualis  eft  ipfi  DG :  &  communis  DF .  ergo  du£  ED  DF  duabus  GD  DF 

T  2  squales 


•J.prnni. 


4-huHW. 
II. quinti. 
9. quinti, 


4.piiaii. 


E  V  C  L  I  D.  E  L  E  M  E  N  T. 

«quales  funt :  &  angulus  EOF  angulo  G 
DF  eft  aqualis  .  bafis  igitur  EF  eft  f qua¬ 
lis  bafiFG:  triangulumq;  DEF  cquale 
triangulo  GDF  ,  &  reliqui  anguli  reli¬ 
quis  angulis  «quales,  alter  alteri,  qui¬ 
bus  «qualia  latera  fubtenduntu^.  ergo 
angulus  quidem  DFG  eft  aqualis  angu¬ 
lo  DFE,- angulus  vero  ad  G  angulo  ad  E. 
fed  angulus  DFG  aqualis  eft  angulo  A 
CB.&  angulus  igitur  ACB  angulo  DFE 
eft  «qualis.ponicur  autem  St  BAC  angulus  ? qualis  angulo  EDP .  ergo  &  reliquus 
qui  ad  B  aqualis  reliquo  qui  ad  E.fquiangulum  igitur  eft  triangulum  ABC  trian¬ 
gulo  DEF.  Quare  fi  duo  triangula  vnum  angulum  vni  angulo  aqualem  habeant, 
circa  aquales  autem  angulos  latera  proportionaliajaquiangula  erunt  triangula-,  & 
«quales  habebunt  angulos, quibus  homologa  latera  fubtenduntur.quod  oftendere 
oportebat. 

E.  C.  COMMENTiARIVS* 


Sunt  qui  hoc  etiam  aliter  demonftret.  Nam  impofto  latere  DE  la¬ 
teri  >A  B,  cadet  D  F  in  .A  C,  quoniam  angulus  ad  pun£ium  D  angu¬ 
lo  ad  \A  eft  aequalis .  Vel  igitur  DE  eft  aequale  ipfe  <AB,  vel  ing- 
4.primi.  quale.  &'fi  quidem  aequale ,  erit  &  DF  aequale  <AC.  ergo  &  bafis 

EF  bafi  BC,&  reliqui  anguli  reliquis  angulis  aequales. Si  vero  DE  fit 
in  f  quale  ipfi  .AB, fit  vtrumius  ipforum  maius ;  verbi  cauffia  .AB.  tunc 
vt  B.A  ad  ^ 4C,fic  ED  ad  DF .  ergo  permutando  vt  ad  ^4E?  fc  C 

J.huius.  ,A  ad „ AF-&  diuidendo  vt  BE  ad E^i,fc  CF  ad  F^t.quare  latus  EF 

tj.pmni.  parallelum  eft  lateri  BC ,  &  idcirco  angulus  .AEF  angulo  ^ABC ,  & 

angulus  ^AFE  angulo  VtCB  eft  aequalis. quod  oftenfum oportuit. 

THEOREMA.  VII.  PROPOSITIO 


Si  duo  triangula  vnum  angulum  vni  angulo  aqualem  habeant, 
circa  alios  autem  angulos  latera  proportionalia  j  &  reliquorum 
vtrumque  limul ,  vel  minorem  ,  vel  non  minorem  redo :  aequian- 
gula  erunt  triangula  5  &  aquales  habebunt  angulos,  circa  quos 
latera  funt  proportionalia. 

Sint  duo  trianguIaABC  DEF  ,  vnum  angulu 
vni  angulo  «qualem  habentia,  videlicet  angulu 
BAC  angulo  EDF  aqualem, circa  alios  autem  an 
gulos  ABC  DEF  latera  proportionalia, vt  lit  DE 
ad  EF^licut  AB  ad  B  C:  &  reliquornm  qui  ad  CF. 
primum  vtrumque  limul  minorem  redo  .  Dico 
triangulum  ABC  triangulo  DEF  «quiangulum 
efle,-  angulumque  ABC  «qualem  angulo  DEF, 

&  reliquum  videlicet  qui  ad  C  reliquo  qui  ad  F  f- 
qualem.Si  enim  in«qualis  eft  angulus  ABCangu 
ij.piimi.  Io  DEF,vnus  ipforum  maior  erit. Sit  maior  ABC.-&-  conftituatur  ad  redam  lineam 

AB,&  ad  pundum  in  ipfa  B  angulo  DEF  «qualis  angulus  ABG.Et  quoniam  angii 
lus  quidem  A  eft  «qualis  angulo  D, angulus  vero  ABG  angulo  DEF  :  erit  reliquus 
AGB  reliquo  DFE  «qualis.«quiangulum  igitureft  ABG  triangulum  trianguloD 
4.hu5iis.  EF. quare  vt  AB  ad  BG ,  ficDE  ad  EF  :  vtq,-  DE  ad  EF,lic  ponitur  AB  adBC  .&  vt 
igitur  AB  ad  BC,fic  AB  ad  BG.  Qupd  cum  AB  ad  vtramque  BC  BG  eandem  ha¬ 
beat 
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beat  proportionem,eritBC  ipfi  BG  «qualis:acpropterea  angulus  ad  C  eft  aquali5 
angulo  BGC.minor  aut  redo  ponitur  angulus,  qui  ad  C.ergo  &  BGC  minor  eft  re 
* do,&  ob  id  qui  ei  deinceps  eft  AGB  maior  redo,  atque  oftenfus  eft  angulus  AGB 
«qualis  angulo, qui  adF. angulus  igitur  qui  ad  F  redo  maior  eft.  atqui  ponitur  mi 
-nor  redo, quod  eft  abfurdu.no.  igitur  infqualis  eft  angulus  ABC  angulo  DEF.ergo 
ipfi  eft  «qualis. eft  aute  &  angulus  ad  A  f  qualis;  ei ,  qui  ad  D.  quare  &  reliquus  qui 
.  ad  C  «qualis  reliquo  qui  ad  F.  «quiangulum  igitur  eft  ABC  triangulum  triangu¬ 
lo  DEF.Sed  rurfus  ponatur  vterque  angulorum, qui  ad  C  F  non  minor  redo.  Di¬ 
co  rurfus  &fic  triangulum  ABC  triangulo  DEF «quiangulum  elFe.  ijTdem  enim 
conftrudis  ft militer  demonftrabimus  BC  «qualem  ipfi  BG,angulumq;  ad  C  angu 
lo  BGC  «qualem. fed  angulus  qui  ad  C  non  eft  minor  redo,  no  minor  igitur  redo 
eft  BGC  .quare  trianguliBGC  duo  anguli  non  funt  duobus  redis  minores,  quod 
fieri  no  poteft.no  igitur  rurfus  inaequalis  ePc  ABC  angulus  angulo  DEF.ergo  «qua 
lis  neceflario  erit.eft  aute  &  qui  ad  A  «qualis  ei,  qui  ad  D.  reliquus  igitur  qui  ad  C 
reliquo  qui  ad  F  eft  fqualis.ac  propterea  triangulum  ABC  triangulo  DEF  «quian 
gulum  eft .  Si  igitur  duo  triangula  vnum  angulum  vni  angulo  «qualem  habeasat, 
circa  alios  autem  angulos  latera  proportionalia ,  &  reliquorum  vtrumque  fimul, 
vel  minorem, vel  non  minorem  redo:  «quiangula  erunt  triangula, &  «quales  habe 
bunt  angulos, circa  quos  proportionalia  funt  latera,  quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO.  VI  II. 

Si  in  triangulo  re&angulo  ab  angulo  redo  ad  bafim  perpendi 
cularis  ducarur  3  quas  ad  perpendicularem  funt  triangula  &toti 
&  inter  fe  fimilia  funt. 

Sit  triangulum  redangulum  A  B  C,  redum 
habens  angulum  B  A  C:  et  a  ptindo  A  ad  BC 
perpendicularis  ducatur  A  D.  Dico  triangula 
ABD  A  D  C  toti  triangulo  ABC,  et  interfe 
fimilia  efle  .  Quoniam  enim  angulus  B  A  C 
eft  aqualis  angulo  A  D  B,  redus  enim  vterque 
eft:  et  angulus  qui  ad  B  communis,  duobus  tria 
gulis  ABC  ABD:  erit  reliquus  ACB  reliquo  BAD  «qualis,  fquiangulum  fgi 
tur  eft  triangulum  ABC  triangulo  ABD.  quare  vt  BC,  qu«  fubtendit  angulum  re 
dum  trianguli  ABC,ad  B  A  fubtendentem  angulum  redum  trianguli  ABD,  fic  ip- 
fa  AB  fubtendens  angulum  qui  ad  C  trianguli  ABC,,  ad  BD  fubtendentem  angulu 
f  qualem  angulo ,  qui  ad  C,  videlicet  BAD  ipfius  ABD  trianguli :  et  adhuc  AC  ad 
AD  fubtendentem  angulum  qui  ad  B,  communem  duobus  triangulis .  ergo  trian¬ 
gulum  ABC  triangulo  ABD  fquiangulum  eft;  et  circa  «quales  angulos  latera  ha¬ 
bet  proportionalia.  Simile  igitur  eft  triangulum  ABC  triangulo  ABD.  Eadem  ra¬ 
tione  demonftrabimus  etiam  ADC  triangulum  triangulo  ABC  fimile  efte .  Quare 
vtrumque  ip forum  ABD  ADC  toti  ABC  triangulo  eft  fimile.  Dico  infuper  trian¬ 
gula  ABD  ADC  etiam  inter  fe  fimilia  efie.  Quoniam  enim  angulus  B  D  A  redus, 
eft  «qualis  redo  ADC.  Sed  et  BAD  oftenfus  eft  «qualis*  ei ,  qui  ad  G  ;  erit  reliquus 
qui  ad  B  reliquo  D  AC  «qualis.,«quiangulum  igitur.eft  triangulum  ABD  triangu 
lo  ADC. ergo  vt  B  D  trianguli  ABD  iubtendeiis  B  A  b  angulum  ad  D  A  trianguli 
ADC  fubtendentem  angulum, qui  ad  C, «qualem  angulo  BAD,  ficipfa  AD  trian¬ 
guli  ABD  fubtendens  angulum,  qui  ad  B,  ad  D  C  fubtendentem  angulum  D  A  C 
ei,  qui  ad  B, «qualem:  etadhucBA  ad  A  C  fubtfehdbntem  anguium  f  edum  ADC. 
Simile  igitur  eft  A  B  D  triangulum  triangulo  A  D  C.  Quare  fi  in  triangulo  reda 
gulo  ab  angulo  redo  ad  bafim  perpeudicularis  ducatur ;  quf  ad'  perpendicularem 
fiint  triangula,  et  toti,  et  inter  fe,  fimiha  funt.  quod  oportebat  demonftrare. 


9,  quinti, 
j.primi. 

1  j.primi. 


i7.primi. 


4. huius. 


i.difH.huius 


E  V  C  L  I  D.  ELEMENT, 
COROLLARIVM, 

Ex  hoc  manifeftum  eft,  fi  in  triangulo  re&angulo  ab  angulo  re 
do  ad  bafim perpendicularis  ducatur*-  dudam  bafis  partium  me¬ 
diam  proportionalem  eflfe;  et  adhuc  bafts  et  vniuscuiufque  par¬ 
tium  ,  latus  quod  ad  partem3medium  ede  proportionale.quod  de 
monftrare  oportebat . 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  *X. 

A  data  reda  linea  imperatam  partem  abfcindere. 

Sit  data  reda  linea  AB.  oportet  ab  ipfa  AB  imperatam  par 
tem  abfcindere.  Imperetur  pars  tertia :  et  ducatur  a  pundo  A 
quadam  reda  linea  AC,  qua:  cum  ipfa  A  B  angulum  quemli¬ 
bet  contineat ;  fumatur q;  in  A  C  quod  vis  pundum  D ,  et  ipfi 
AD  fquales  ponantur  DE  EC.  deinde  iungatur  BC;  et  per  1> 
ipfi  BC  parallela  ducatur  DF.  Itaque  quonia  vni  laterum  tria- 
a,.feu!og.  guli  ABC,  videlicet  ipfi.  B  C  parallela  duda  eft  F  D;  erit  ve 
CD  adDA,ita  BF  ad  FA;dupla  autem  eft  CD  ipfius  DA.  ergo 
jet  BF  ipfius  FA  dupla  erit,  tripla  igitur  eft  B  A  ipfius  AF.Qua 
re  a  data  reda  linea  AB  imperata  tertia  pars  A  F  abfciffa  elL 
quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO  X. 

Datam  redam  lineam  infedam ,  datse  red^e  linea*  kdcx  fimili- 
ter  fecare . 

Sit  data  quidem  reda  linea  infeda  A  B,feda  vero  A  C.opor 
tet  redam  lineam  AB  infedam  ipfi  AC  feda:  fimiliter  fecare. 

Sit  feda  AC  in  pundis  D  E,&  ponantur  ita, ut  angulu  quem 
vis  contineant,  iundaq;  BC  per  punda  quidem  DE  ipfi  BC 
parallela:  ducatur  DF  EG:  per  D  vero  ipfi  AB  ducatur  paralie 
Ia  DHK.  parallelogrammum  igitur  eft  vtrumque  ipforumF 
j+.primi.  H  HB  :  acpropterea  DH  quidem  eft  aqualisFG,  HKvero 
ipfi  GB  .  Et  quoniam  vni  laterum  trianguli  DKC,ipfi  fcilicet 
a.huiu9.  KC  parallela  duda  eft  HE;erit  vt  CE  ad  ED,ita  KH  ad  KD.  e- 

qualis  autem  eft  KH  quide  ipfi  BG,  HD  vero  ipfi  GF  .Jeft  igi 
tur  vt  CE  ad  ED,ita  BG  ad  GF .  Rurfus  quoniam  vni  laterum 
trianguli  AGE,nimirum  ipfi  EG  parallela  duda  eft  F  D,  vt  ED  ad  DA,  ita  erit  GF 
ad  FA.  Sed  oftenfum  eft  ut  CE  ad  ED,ita  efle  BG  ad  GF.vt  igitur  CE  ad  ED,ita  eft 
BG  ad  GF:  &  vt  ED  ad  DA,itaG  F  ad  F  A. Ergo  data  reda  linea  infeda  AB  dat£  re 
da:  lineg  feda:  A  C  fimiliter  feda  eft. quod  facere  opottebat. 

F.  C.  COMMENTARIIS. 

Huic  non  dijjimile  efl,  quod  docuit  Tappus  in  feptimo  libro  mathematicarum  colle ftionum. 

Datam  retiam  lineam  in  datam  proportionem  fecare. 

Sit  data  quidem  reda  linea  AB:dataautem  proportio  quam  habet  C  ad  D  :  & 
oporteat  fecare  AB  in  proportionem  C  ad  D  .  Inclinetur  ad  AB  in  queuis  angulo 
reda  linea  AE:&  ipfi  quidem  C  aqualis  abfeindatur  AFfipfi  vero  D  aqualis  FG  :  & 

iunda 
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iun&a  BC  ducatur  FH  ei  parallela. Quo 
nia  igitur  vt  AH  ad  HB,ita  eft  AF  ad  F 
G:eft  aut  AF^qualis  C,&  FG  ipfi  D:  erit 
vt  AH  ad  HB,  ita  C  ad  D.  Ergo  AB  fe- 
ifta  eft  ad  punftum  H  in  proportionem 
C  ad  D.quod  flicere  oportebat. 

Exij's,qua:  tum  in  quinto  libro  tum 
hoc  loco  tradita  funt,  licebit  problema 
abfoluere ,  quod  ad  quartam  propofitio 
Ile  quarti  libri  nos  faturos  recepimus. 

In  dato  triagulo  quadratu  defcribere. 

Sit  datum  triangulum  ABC,  in 
quo  oporteat  quadratum  defcribe 
re.vel  igitur  datu  triangulum  acu 
tiangulum  eft,  vel  rettangulum, 
yelpbtufiangtdtm .  Sit  primu  acu 
tiangulum ,  atque  apunUo  B  ad 
AC  perpendicularis  ducatur  BD: 

&  ex prpmjfa  diuidatur  BD  in 
fundo  E }  ita  vt  DE  ad  EB  eandt 
proportionem  habeat  3  quam  .AC 
ad  BD  .  deinde  per  E  ducatur  FG 
ipfi  ^ iC  parallela  ,&d  pundis  F 
€  ducantur  FH  GK  parallelae  ipfi  BD .  Quoniam  igitur  in  triangulo  ABD  cluda  eft  FE 
ipfi  A  D  parallela .  erit  angulus  B  E  F  angulo  BD  adaequatis  ;  &  angulus  BFE  aequalis 
angulo  B  AD:  atque  eft  angulus  FBE  vtrique  communis,  ergo  FBE  triangulum  triangu¬ 
lo  ^4  BD  aequiangulum  eft .  Similiter demonftrabimus  triangulum  EBG  acqtmngulum ip¬ 
fi  DBC.  Vt  igitur  .A  D  ad  DB ,  ita  eft  FE  adEB,&  vt  BD  ad  DC ,  itaB  E  ad  E  G  ..qua¬ 
re  ex  aequali  vt  AD  adDC3  ita  FE  ad  EG:&  componendo  vt  ,AC  ad  CDfita  FG  ad  GE; comer 
tcndofy  vt  DC  ad  CAfiita  EG  ad  GE.  Sed  utBD  ad  DC3ita  eft  BE  ad  EG .  ergo  ex  aequali,vt  BD 
dd  ACfita  BE  ad  FG.  Itaque  cufitvt  u £C  ad  BD,  ita  DE  ad  EB3erit  rurfus  ex  aequali  vt .  AC  ad 
fe  ipfam3  ita  DE ,  hoc  eft  HF  ad  FG.  ergo  HF  ipfi  FG  eft  aequalis’,  ac  propter  ea  omnes  HF  FG 
GK  KH  inter  fe  aequles frnt.Et  quoniam  FH  eft  parallela  ipfi  BD :  eft<fi  angulus  BDA  redus; 
&  ipfe  KHF  redus  erit,  eadem  ratione  cum  FG  fit  parallela  .AC ,  erit  &  HFG  angulus  redus. 
Ergo  &  ipfis  oppofiti  FGK  GKH  redi  fint  necejfe  eft.quadratim  igitur  eft  ipfum  FGKH  :&  de- 
fcriptum  eft  in  triangulo  ABC .  Non  aliter  in  triangulo  redangulo ,  vel  obtufiangulo  quadratum 
defcribemus,ab  angulo  redo,vel  obtufo  ad  latus  oppofttum  perpendicularem  ducentes .  Quod  fi 
In  triangulo  redangulo  quadratum  d  cfcriberc  libeat, ita  vt  duo  quadrati  Utera  duobus  lateribus 
trianguli  nitantur, vt  in  fubicda  figura, vtemur  altera  perpendiculari,quae  eft  trianguli  latus ,  vi 
delicet  BA,&  fmiliter  diuidetur  .AB  in  Ffitavt  AF  ad  FB  eandem  proportionem  habeat ,  qua 
CA  ad  A B;  ducetur %  FG  parallela  ipfi  AC,&  GK  parallela  BA.Et  quoniam  in  triangulo  BAC 
duda  eft  FG  ipfi  AC  parallela ;  fi  militer  demonftrabimus  triangulum  BFG  triangulo  BAC  ae¬ 
quiangulum  effe. quare  vt  BA  ad  AC  fit  a  BF  ad  FG.eft  autem  vt  CA  ad  ABfita  AF  ad  FB .  ex 
aequali  igitur  ,vt  CA  ad  fe  ipfam,  ita  AF  ad  FG;  ideo<fi  AF  FG  inter  fe  aequales  funt.  Et  ex  ijs , 
quae  proxime  diximus,  fequetur  AFGK  quadratum  effe, quod  defcriptum  eft  in  triangulo  ABC, 
atque  illud  eft»  quod  fecifft ?  oportuit. 

PROBLEMA  III.  PROPOSITIO  XI. 


Duabus  datis  redis  lineis  tertiam  proportionalem  inue  - 
nire* 

Sint  dat*  dux  redae  linea:  AB  AC, &  ponantur  ita,vt  angulum  quem  uis  conti- 
ttcant .  oportet  ipfarum  AB  AC  tertiam  proportionalem  inuenire .  producamur 

enim 


s.huius. 


ij.pnmf. 

4.  huius, 
ti.quinti. 
18. quinti. 
4  quinti. 

54  primi, 
i?- primi. 
54.p1.imi. 

2..  huius. 
4. huius. 


-.huius. 


jr.  terti;. 


Cor.S.huius 


E  V  C  \t  I  Dii  EaL  E  iyi  E. IN  T. 

enim  AB  AC  ad  puda .D£:ponaturqi  ipfi  AC  aequalis  KD; ' 
&  iunda  BC,  ducatur  pe&D  ipfi  BC  parallela  DE.Quoniam 
igitur  uni  laterum  trianguli  ADE,uidelicet  ipfi  DE  paralle¬ 
la  duda  eft  BC,eric  vt  AB  ad  BD,ita  AC  ad  CE. aequalis  au¬ 
tem  eft  BD  ipfi  AC  .  vt  igitur  B  A  ad  AC  ,:ita  eft  AC  ad  CE. 
Qmire  datis  redis  lineis  AB  AC  tertia  proportionalis  inue 
ta  eft  CE. quod  facere  oportebat.  • 

PROBLEMA  1 1 II.  PROPOSITIO  XII. 


Tribus  datis  redis  lineis  quartam  propor¬ 
tionalem  inuenire. 

Sint  data;  tres  red*  line*  ABC.  oportet  ip 
farum  A  B  C  quartam  proportionalem  inueni  »  a  . 

re .  Exponatur  du*  reda;  linee  DE  DF  angulu  j\  ’  ^ 

quemuis  EDF  continentes  :&  pronatur  ipfi  qui-  /  \  _  r~c 

dem  A  equalis  DGftpfi  vero  B  ^quahs  GE,  &  ip  /  \ 

fi  C  ajqualis  DHfiundaq;  GH  per  E  ipfi  paralie-  / 
la  ducatur  EF.  Itaque  quoniam  vn  laterum  tria  G/_ 
guli  DEF,  nimirum  ipfiEF  paraHe'a  duda eft:  / 

GH,erit  vt  DC  ad  GE,ita  DH  ad  HF.  eft  autem  L_ 

DC  ipfi  A  aequalis, GE  vero  aqualis  B:&  DFI  g-  2 
qualis  G  Vt  igitur,  A  ad  B  ,  ita  C  ad.HF. Quare 

daris  tribus  redis  lineis  ABC  quarta  proportionalis  inueta  eft  H  F.  quod  facc 

re  oportebat. 


a. 

4 


F  E  D.  C  0  M  M  N  D  I  N  V  $  EX  T  U  T  T  0. 


Tribus  datis  redis  lineis  AB  BC  &D,In 
si  mi. re  vt  AB  ad  BC,  ita  aliam  quandam  ad 
ipfam  D. 

b.urfus  incinetur  r elici  linea  CH  in  quouis  angu¬ 
lo  &  abfeindatur  CF  aequalis  D  limdaque  BFfpfi 
parallela  ducatur  *AG .  ergo  rurfus  yt  ad  EC, 
ita  erit  GF  ad  FC,hoc  ejl  ad  D.lnueta  igitur  ejl  FG . 
quod facere  oportebat. 

PROBLEMA.  V. 

PROPOSITIO.  XIII. 


Duabus  datis  redis  lineis  mediam  proportionalem  inuenire** 

Sint  dat*  du*  red*  line*  AB  BC, oportet  ipfa 
rum  AB  BC  mediam  proportionalem  inuenire. 
ponantur  in  diredum,&  in  ipfa  AC  deferibatur  fe 
micirculus  ADC  ,  ducaturd,-  a  pundo  B  ipfi  AC 
ad  redos  angulos  BD,&  AD  DC  iungatur  .  Quo 
niam  igitur  in  femicirculo  eft  angukis  ADC,  is  re 
dqs  eft*&quoniarn  in  triangulo  redangulo  ADC 
ab  angulo  redo  adbafim  perpendieularis  duda 
eft  DB,  -rit  DB  bafis  partium  AB  BC  media  pro 
portionalis.Duabus  igitur  datis  redislineis  AB  BG  media  proportionalis  imieft 
ta  eft  DB.quod  facere  oportebat.  ...  * 
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LIBER  VI. 

THEOREMA.  IX.  PROPOSITIO.  XII II. 


y.qmntj. 

i-huias. 


Aequalium  etvnum  vni  aqualem  habentium  angulum  paral- 
lelogrammorum  latera,  quae  circum  aequales  angulos, ex  contra¬ 
ria  par  te  fi  bi  iplis  refpondent  :  et  quorum  parallelogrammorum 
vnum  vni  aequalem  habentium  angulum  latera, quae  circum  aequa 
les  angulos,  ex  contraria  parte fibi  ipfis  refpondent ;  ea  inter  fe 
funt  aqualia. 

Sintaqualia  parallelograma  AB  BC,  a?qualeslta- 
bentiaahgiilos  ad  B,  etpGnantnrindireftumDB  B 
E.  ergo  fetindire&mn  erunt. FB  BG.  Dico  parallelo¬ 
grammorum  AB  BC  latera, qus  funt  circumfqnale* 

'  angulos  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  refpondere :  hoe 
eft  ut  D  B  ad  B  E,  ita  efie  G  B  ad  BT .  compleatur 
enim  parallelogrammum  FE.  etqm  parallelogramu 
A  B  squale  eft  parallelogramo  BC, aliud  autem  ali¬ 
quod  eft  FE  parallelogrammum;erit'vt  AB  adFE,ita 
BC  ad  F  E .  Sed' vt  AB  quidem  adF  E  ,  ita  eft 
DB  ad  BE;  vt  autem  BG  ad  FE,  ita  GB  ad  BF. 

£t  ut  igitur  DB  ad  BE ,  ita  GB  ad  BF.  ergo  pa 
rallelogrammorum  AB  BC  latete,  qugcircu 
jquales' angulos  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  re 
Ipondent  .  Sed  ex  contraria  parte  fibfi  ipfis  re¬ 
spondeant  latera ,  qua;  circi*,  aquales  angulos: 
fi tq;  vt  D  B  ad  BE,  ita  G  B  ad  BF.  Dico  paral- 
rlelogramum  AB  parallelogramoBC  aquale 
dfe.Qni  enim  eft  vt  DB  ad  BE,  iu  GB  ad  BF, 

ut  autem  DB  ad  B  E,  ita  A  B  paraileldgraftiimim  ad  parallelogrammum  F  E:  et  i  fuiiw. 
utGB  ad  BF,ita  BC  parallelogrammum  ad  parallelogrammum  FE;  erit  et  vt  AI^ 
ad  F  E,  ita  BC  ad  F  E.  equale  igitur  eft  A  B  parallelogrammum  parailelogrammo 
BC.  ergo  aqualium  etvnum  vni  aqualem  habentium  angulum  patellelogrambru 
latera,quf  circum  sequalcs  angulos,ex  contraria  parte  fibi  ipfis  refpondent :  etquo 
mm  parailelogrammorum  vnum  vni  aqualem  habentium  angulum  latera,  qiia:  cu¬ 
cum  f  quales  angulos,ex  contraria  parte  fibi  ipfis  refpondent;ea  inter  fe  funt  aqua¬ 
lia.  quod  oportebat  dertionftrare. 

F.  C.  COMMENT^iRlFS. 

Ergo  &indiredum  erunt  FB  B G.~]Sunt  erum  anguli  FBD  FEE  aequales  duobus  retiis; 

■fed  angulus  EBG  ponitur  aequalis  angulo  FBD. anguli  igitur  FBE ,  EBG  duobus  retiis  funt.gqpnr 
ks3ac  propter  ea  retiae  linei  FB  BG  in  dir  etiam  fibi  ipfis  erunt.  •  E+.piam. 

''i1  ;  *>  J  v'  '  ’  * . .  ••  ..  " 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  XV. 


Aequalium, et  vnum  vni  equalem  habentium  angulum  triangu 
Jorum latera, quae  circum  aquales  angulos,ex  contraria  parte  libi 
ipfis  refpondent :  et  quorum  triangulorum  vnum  vni  aqualem  ha 
bentium  angulum  latera  *  qug  circum  aequales  angulos,  ex  contr^ 
ria  parte  libi  ipfis  refpondent, ea  inter  fe  funt  aqualia. 

Sint  triangula  ABC  ADE  vnum  angulum  vni  angulo  squalem  habentia,  angu- 

r  lum 


x^.piimu 

y.tjuinu. 

s.hmas. ' 


i.huiu*. 
ji.  quinti. 


evclid.  element. 

Inm  fcilicet  B  AC  angulo  DAE.  Dico  triangulorum  ABC  ADE  Iatera,quf  circum 
f quales  angulos  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  refpondere,  hoc  eft  vt  CA  ad  AD,  it z 
e  fle  E  A  ad  A  B.  ponantur  enim  ita  vt  in  di 
rccfcivn  lit  CA  ipfi  AD.ergoetEA  ipfi  AB 
in  dire&um  erit;  etiungatur  B  D.  Chaonia 
igitur  triangulum  ABC  squale  eft  trian- 
lo  ADE,  aliud  autc.eft  ABD;  eritvt  CAB 
triangulum  ad  triangulum  BAD,  itatrian 
g ulum  ADE  ad  triangulum  B  A  D.  Sed  vt 
triangulum  quidem  CAB  ad  BAD  trian- 
gulum,ita  C  A  ad  A  D:  ut  autem,  triangu¬ 
lum  EAD  ad  ipfum  BAD,  ita  E  A  ad  A  B.  et  ut  igitur  CA  ad  AD,  ita  EA  ad  AB„ 
Quare  triangulorum  ABC  ADE  latera,  quae  circum  Aquales  angulos  ex  contraria 
parte  fibi  ipfis  refpondeht.  Sed  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  refpondeant  latera  tria 
gulprum  ABC  ADE:  etfitvt  CA  ad  AD,  ita  EA  ad  AB.  Dico  triangulum  ABC 
triangulo  ADE  squale  efle.  Iun&a  enim  rurfiis  BD,  quoniam  vt  C  A  ad  A  D,  ita 
eft  EA  ad  AB;  ut  autem  C  A  ad  A  D,  ka  ABC  triangulum  ad  triangulum  B  A  D; 
et  ut  EA  ad  AB  ,ica  triangulum  EAD  ad  BAD  triangulum :  eritut  ABC  trian¬ 
gulum  ad  triangulum  B  AD,  ita  triangulum  EAD  ad  BAD  magidum*  Vtrumque 
igitur  triangulorum  ABC  ADE  ad  triangulum  BAD  eandem  habet  proportione; 
ac  propterea  aquale  eft  ABC  triangulum  triangulo  ADE.  squalium  igitur  et  vnii 
vili  equalem  habentium  angulum  triangulorum  latera,  qus  circum  fquaies  angu¬ 
los,  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  refpondent: et  quorum  tria ngulor uni  vnu  vhi  squa 
lem  habentium  angulum  latera, qus  circum  squales  angulos  ex  contraria  parte  fi 
bi  ipfis  refpondent,ea  inter  fe  funt  £qualia.quoa  demohilrare  oportebat. 

S  C  H  0  L  I  V  JM. 

zAc  qui  an  gulis  dumtaxat  trianguli  Acontingit  proportionalia  latera 
habere  s  non  etiam  latera  ex  contraria  pfite  fibi  ipfis  proportione  rcfijjcn- 
denti  a. ^Aequalibus  autem  ^et  aquiangulis  latera  quoque  ex  co  trana  par 
te  refifiondentia  habere  contingit  $  e  qualia  enim  fiunt  &  latera:  aqualita - 
tis  autem  proportio  ad fi  ipfiam  conuertitur  j  hoc  e  fi  ex  antecedente  fium - 
pto  6^  confiequente  eadem  eH>&  differens  .  aAt  aqualibus  quidem  ^ 
nanum  angulum  g  qualem  habentibus  contingit  filum  latera  habere  ex  ce 
traria parte  refiondentia^non  tamen  omnia  >  fied qua  circum  aquales  an¬ 
gulos  confidunt.  Quare  alia  quidem  filum  proportionalia  habent'  latera * 
aliam  ero  O*  proportionalia^  ex  contraria  parte  rejpondentia.  <&. fiunt 
prima  quidem  gquiangula  &  non  aqualia  :  fecunda  mero  aqualia  >  O* 
mnum  angulum  habentia  aqualem s  non  tamen  aquiangula  :  reliqua  au¬ 
tem  &  aqualia aquiangula  fiunt . 


THEOREMA  XI.  PROPOSITIO.  XVL 

r  :  Si  quattuor  redas  lineas  proportionales  fuerint  *  redangulum 
extremis  contentum  aquale  eft  ei  redangulo ,  quod  medijscontu 
netur  :  &  fi  redangulum  extremis  contentum  asquale  fuerit  ei , 
quodmedijs  cotinetur,  quattuor redg  lineae  proportipnales  erut. 


\ 


L-  I  B  'E  R  V  I. 

Sint  quattuor  reda'  linea  proportiona¬ 
les  AB  CD  E  F,fitqiievt  AB  ad  CD,  ita  ■  *— 

E  adF  .  Dico  redtangulum  contentum  re- 
dtis  lineis  AB  F  gqualc  effe  ei ,  quod  ipfis 
CD  E  continetur .  Ducantur  enijm  apun- ■  c; 
tftisA  C  ipfis  AB  CD  ad  recios  angulos- 
AG  CH:ponaturq;  ipfi  quidem  F  aqualis 
AG  :  ipfi  vero  E  aqualis  CH:&  complean¬ 
tur  BG  DH  parallelogramma .  Quoniam 
igitur  eft  vt  AB  ad  CD ,  ita  E  ad  F ;  eft  au-, ' 

tem  E  gqtialis'CH,&F  ipfi  AG:erit  vt  AC  ad  CD  ,  ita  CH  ad  AG  .  parallelognim*- 
morum  igitur  BG  DH  latera,  qus.  arcum  'squales  angulos  ex,  contrai  ia  parte 
libi  ipfis  refpondent.  quoniam  autem  sqiiiangulorum  parallelogrammorum  late-  H-hunis. 
ra,qu£  circum  squales  angulos  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  refpondent  ,  ea  inter 
fe  furit;  aqualia. ergo  p arall el  o  gr  a  m  m  u  m  B  G  squale  eft  parallelogrammo  DH.  at¬ 
que  eft  parallelograminum  quidem  BG,  quod  redis  lineis  AB  F  contineturrdi  . 
enim  AG  gqualis  F:parallelogramu  vero3)H  quod  cotinetnr  ipfis  CD  E;  eunt  CH 
ipfi  E  fit  squalis,  reftangulum  igitur  contentum  AB  F  eft  squale  ei,quoc!  ipfis  C 
D  E  continetur, Sed  pedangulum. contentum  AB  F  fit  eqtiaie  ei,,  quod  CD  E  con 
jinetur.Dico  quattu6r're<ftas  lineas  proportionales  effe,  videlicet  vt' AB  ad  CD,ita 
E  ad  F.ijfdem  enim  cqnftrudi^. quoniam  reftangulum. conteutunj  AB  F  eft  equa- 
le  ei ,  quod  CD  E  continetur  r  atque  eft  contentum  quidem  AB  F  refhirigifiitm  B 
C; etenim  AG  eft  squalis  F:contentum  vero  CD  E  eft  re&angnlum  DI  I, quod  CH 
ipfi  E  fit  squalis  :  erit  parallelogrammum  BG  squale  parallelogrammo  DH 
luntsquiangula.squalium  autem  ,  &  squiangulorum  parallelogrammorum  late,-  i4-humsv 
ra, qus  circum  squales  angulos  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  refpondent  .quare  vt 
AB  ad  CD,ita  CH  ad  A.  G:  squalis  autem  eft  CH  ipfi  E,  &  AG  ipfi  F»  Vt  igitur  AB 
ad  CD  ,  ita  E  ad  F.Ergo  fi  quattuor  rcAs  linee  proportionales’ fuerint,  reSanguiu 
extremis  contentum  aquale  eft  ei, quod  medijs  continetur:  &  fi  reftangulum  extqe 
mis  contentum  gquale  fuerit  ei ,  quod  medijs contiiietur5quattuor  rects  linef  pro¬ 
portionales  erunt.quod  oportebat  demonftrare. 


THEOREMA  XII.  PROPOSITIO  XVII. 

Si  tres  redae  linea:  proportionales  fuerint ,  redangulnm  extre¬ 
mis  contentum  gquale  eft  ei ,  quod  a  media  fit,  quadrato :  &  fi  re- 
dangulum  extremis  contentum  aquale  fuerit  ei ,  quod  a  media 
fit,quadrato;tres  red^  lineae  proportionales  erunt. 

Sint  tres  re<fts  lines  proportionales  A 
B  C:&  fit  vt  A  ad  B,ita  B  ad  C.Dico  reda 
.  gulum  cotentu  A  C  f  quale  effe  ei,  quod  a 
media  B  fit,quadrato. ponatur  ipfi  B  squa 
Iis  D.Et  quoniam  vt  A  ad  B,  ita  B  ad  C,s- 
qualis  autem  B  ipfi  D;erit  vt  A  ad  B ,  ita  D 
ad  C.Si  autem  quattuor  re&g  Tiheg  propor 
tionales  fuerint  recftangulum  extremis  co- 
•tentum  eft  squale  ei,  quod  medijs  contine 
tur .  ergo  reftangulum  AC  contentum  eft 
squale  ei ,  quod  continetur  BD  .  Sed  reftangulum  contentum  BD  eft  gquale  qua¬ 
drato, quod  fit  ex  ipfa  B; etenim  B  eft  squalis  D.reftangulum  igitur  contentum  A 
C  eft  squale  ei, quod  ex  B  fit,quadrato.Sed  redangulum  contentum  AC  squale  fit 
quadrato ,  quod  fit  ex  B.  Dico  vt  A  ad  B  ,  ita  effe  B  ad  C  .  ijfdem  enim  conftruftU 

V  2  quoniam  . 


■A _ 

B  'y(- 

_ B _ si 

,  C  'f 


'A- 


7*quin#i.‘ 
”1  Tx  arucce- 

!  dstue. 

'  n 


Ex  ante¬ 
cedente, 


ij.  piiml. 


4. huius. 


4  huius, 
xi. quinti. 


Diffi.  t.  Hu- 
us. 


E  V  C  L  I  D.  ELEMEN. 

quoniam  redangulum  contentum  AC 
xquale  eft  quadrato ,  quod  fit  ex  B  ;  at 
quadratum,quod  fit  ex  B  eft  redangu¬ 
lum, quod  ipfis  BD  continetur, eft  enim 
B  fqualis  ipfi  D:erit  redangulum  con¬ 
tentum  AC  sequale  ei ,  quod  BD  con¬ 
tinetur.  Si  autem  redagulum  extremis 
contentum  aequale  fuerit  ei ,  quod  me- 
dijs  cotinetur, quattuor  redae  linea:  pro 
portionales  erunt .  eft  igitur  vt  A  ad  B, 

•ita  C  ad  D.equalis autem  B  ipfi  D. ergo 
vt  A  ad  B,ita  B  ad  C.Si  igitur  tres  redae 
linee  proportionales  fuerint,  redangu¬ 
lum  extremis  contentum  eft  squale  ei-, 
quod  a  media  fit,quadrato:&  fi  redangulum  extremis  fcofetteatnift  ftqtrate 
quod  a  media  fit, quadrato, tres  reda:  ime§  proportionales  trtmt .  qbod  bpoitebat 
demonftrare. 


b  ; 


proble  'M  a  Vi.  p  ii  6  p  6  i  f  1  '6.  'XViii. 

A  data  reda  linea  dato  redilineo  fimile ,  &  femiliter  pofitum 
redi  lineum  deferib  ere. 

Sit  data  recta  linea  AB,-datum  autem  r’e- 
dilineu  CE.  oportet  a  reda  linea  AB  redi¬ 
lineo  CE  fimile,  &  fimiliter  pofitu  redilinen 
defcribere.Iungatur  DF,  &  ad  redam  linea 
AB,&  ad  puda  in  ipfa  AB,  angulo  quide  C 
aqualis  angulus  conftituatur  GAB;  angulo 
autem  CDF  angulus  ABG  .  reliquus  igitur 
CFD  angulus  reliquo  AGB  eft  iquafis.  er¬ 
go  aequiangulum  eftFCD  triangulum  triangulo  G  AB,- ac propterea  vtFD  ad  GB, 
ita  FC  ad  GA,&  CD  ad  AB.Rurfus  coftituatur  ad  red&dineum  BG,&  ad  punda  in 
ipfa  BG  angulo  quidem  DFE  aequalis  angulus  BGH;angulo  autemFDE  aequalis  G 
BH  .  ergo  reliquus  qui  ad  E  reliquo  qui  ad  H  eft  aqualis  .^aeqniangulum  igitur  eft 
triangulum  FDE  triangulo  GBH .  quare  vtFD  ad'GB,itasFE%d%n,&^E>,aii;HB. 
oftenfum  autem  eft  &  vtFD  ad  GB,itaFC  adGA ,  ScOD  ad  AB.  &Vt  igitUr  FC  ad 
AG,ita  CD  ad  AB;&FE  ad  GH,&  adhuc  ED  ad  HB-itaque-quoniam  angulus  qui- 


angulus  quidem  ad  C  angulo  ad  A  f qualis,  angulus  vsro  adR^anguU)  ■ 
jquiangulum  igitureft  AH  ipfi  CE,&  latera' circ-um%qukles ipfi  -tetfgtitos  habHt 
proportionalia.Ergo  redilineum  AH  redilineo  C'Efimile;erit.  A  dafafigiturreda 
linea  AB  dato  redilineo  CE  fimile  &  fimiliter  pofittnnVedilfUeUin  -  AH  idfcfcript-6 
eft. quod  facere  oportebat. 

THEOREMA  XIII.  PR  O  PM» 

Similia  triangula  inter  fe  funtin  dupla  .piropaffcitfife 
homologorum. 

Sint  fimilia  triangula  ABC  DEF  habentia  angulufnad  B  anguItyad^ErSt 

fitvt  AB  ad  BC,itaDE  ad EFfita vtlatiis  BChomologufit  lateri-FiDicbABCtHa 
gulum  ad  triangulum  DEF  duplam  proportionem  habere  ciusiquam-babebBC-^d 
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EF. Sumatur  enim  iplarum  BC  EF  tertia  propor 
tionalis  BG,vt  fit,ficut  BC  ad  EF,ita EFad  BG:& 
i ugatur  GA.  Quonia  igitur  vt  AB  ad  BC  ,ita  eft 
DE  ad  EF, erit  permutando  vt  AB  ad  DE, ita  BC 
ad  EF. S^d  vt  BC  ad  EF,  ita  EF  ad  BG.&  vt  igitur 
AB  ad  DE,itaEF  ad  BG.  quare  triangulorum  A 
BG  DEF  latera,qus  circum  aquales  angulos  ex 
contraria  parte  fibiipfis  refpondent  .quorum 
autem  triangulorum  vnum  vni  squalem  haben¬ 
tium  angulum  latera,qus  circum  squales  angulos  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  re¬ 
fpondent, eg.  inter  fe  equalia  funt.squale  igitur  eft  ABG  triangulum  triangulo  DE 
F.Et  quoniam  eft  vt  BC  adEF,itaEF  ad  BG;  fi  autem  tres reds  lines  proportiona 
les  fint, prima  ad  tertiam  duplam  proportionem  habet  eius, quam  habet  ab  fecun- 
damdiabebit  BC  ad  BG  duplam  proportionem  eius,  quam  habet  BC  ad  EF.Vt  au 
tem  BC  ad  BG ,  ita  ABC  triangulum  ad  triangulum  ABG.  ergo  &  ABC  triangu¬ 
lum  ad  triangulum  ABG  duplam  proportionem  habet  eius ,  quam  BC  ad  EF  .  eft 
autem  ABG  triangulum  triangulo  DEF  fquale.&  triangulum  igitur  ABC  ad  trian 
gulum  DEF  duplarfi  proportionem  habebit  eius  j  quam  habet  BC  ad  EF.Quare  fi- 
milia  triangula  inter  fe  in  dupla  funt  proportione  laterum  homologorum .  quod 
oftendere  oportebat. 


C  O  R  O  L  L  A  R  I  V  M. 

Ex  hoc  manifeftum  eft ,  fi  tres  rcftf  linee  proportionales  fue¬ 
rint  ,  vt  prima  ad  tertiam  ,  ita  elfe  triangulum ,  quod  fit  a  prima 
ad  triangulum ,  quod  a  fecunda  fimile,  &fimiliter  deferiptum: 
quoniam  oftenfum  eft  vtOB  ad  BG,ita  ABC  triangulum  ad  trian 
gulu  ABGjhoc  eft  ad  triangulu  DEF.  quod  oftendere  oportebat. 

T  H  E  O  R  E  M  A  X  I I  II .  P  R  O  P  O  S  I  T  I  O  XX. 


Similia  polygona  in  fimilia  triangula  diuiduntur ,  &  numero 
aqualia,  &  homologa  totis  :  &  polygonum  ad  polygonum  du¬ 
plam  proportionem  habet  eius  ,  quam  latus  homologum  habet 
ad  homologum  latus. 

Sint  fimilia  polygona  ABCDE 
PGHKL,&'fit  AB  homologum ip 
fiFG  .  Dico  polygona  'ABCDE 
FGHKL  in  fimilia  triangula  diui- 
di,&  numert)'squalia,  &*honiolo 
ga  totis  :&rp'olygonum  ABCDE 
■ad  polygonum  FGHKL  duplam 
proportionem  habere  eius,  quam 
•habet  AB  ad  F  G.  Iungantur  BE 

EC  GL  LH.  &  quoniam  fimile  t  ^ 

eft  A  BCD’E:polygonum  polygono  FGHKL, angulus  BAE  angulo  CEL  eft  sqiia- 
lis:atque  eft  vt  BA  ad  AE,ita  GFadFL .  Quoniam  igitur  duo  triangula  funt  ABE 
FGL  vnum  angulum  vni  angulo  squalem  habentia ;  circum  squales  autem  angu¬ 
los  latera  proportionalia:erit  triangulum  ABE  triangulo FCL  squiagulum  .  ergo 

fimile.angulus  igitur  ABE  aqualis  eft  angulo  F GL .  eft  autem  &  totus  ABC  an- 


li.huius. 

«.quinti. 

ij.huius. 

.Diffinit,  io. 
quinti. 

i  huius. 


huius. 


S.  huius. 

s. huius. 

•li.quinti. 
I. huius. 

li.fjuinti. 

Ex  antccc 
dente. 


Ii  V  £  'X  i  IX  ii  L  E  M  I!  N  T. 


.(^ulu5r aqualis  toti  FGH,  pro¬ 
pter  fimilitudinem  polygono¬ 
rum  .  efgo  reliquus  EBC  reli¬ 
quo  LGH  eft  aqualis  .Et quo¬ 
niam  cb  fimilitudinern  trian¬ 
gulorum  ABE  FGL,  eft  vt  EB 
ad  BA,  ita  LG  ad  GF  .  Sed  & 
propter  fimilit  udi  nem  polygo 
norum,vt  AB  a d  BC,ita  eft  FG 
ad  GHj  erit  ex  aquali  vtEB  ad 
BC  j  ita  LG  ad  G  H .  &  circum 
aquales  angulos  EBC  LGH  la 

tera  funt  proportionalia .  equiangulum  igitur  eft  EBC  triangiilu  triangulo  LGH. 
quare  &  fimile.Eadem  ratione  &ECD  triangulum  fini  ile  eft  triangulo  LHK.  Simi¬ 
lia  igitur  polygona  ABCDE  FGHKL  in  fimilia  triagula  diuiduntur,&:  numero  a> 
qualia.Dico  &  homologa  totis, hoc  eft  vt  proportionalia  fint  triangula,  &  anteeee- 
dentia  quidem  efle  ABE  EBC  ECD,  confequentiaautipforumFGL  LGH  LHK 
&  ABCDE  polygonii  ad  polygonii  FGHKL  dupla  proportione  habere  eius, qua  la 
tus  homologum  habet  ad  homologum  latus  j  hoc  eft,  AB  adFG  .  Iungantur  enim 
AC  FH.  Et  quoniam  propter  fimilitudinem  polygonorum  angulus  ABC  eft  equa 
lis  angulo  FGH;  atque  eft  vt  AB  ad  BC,itaFG  ad  GH:  erit  triangulum  ABC  trian 
gulo  FGH  gqu:angirlumia'qualis  igitur  eft  angulus,  quidem, RA,C  angulo  GFH,an 
gulus  vero  BCA  angulo  GHF.preterea  qm  equalis  eft  BAM  angulus  angulo  GFN, 
oftenfus  autem  eft  &  ABM  angulus  sequalis  angulo  FGN;  erit  &.reliquus  AMB  reii 
quoFNG  a-qualis.ergo  equiangulum  eft  ABM  triangulum  triangulo  FGN.  Simili 
ter  oftendemus  &  triangulum  BMC  triaiigulo  GNH  equiangulum  efle  .  Vtigitiir- 
AM  ad  MB,  ita  eft  FN  ad  NG,&  vt  BM  adMQitaGM  adNH.  quare  &ex  aquali  vt 
AM  aci  MC,itaFN  adNH. Sed  vt  AM  adMC,ita  ABM  triagulu  ad  triagulu  MBC,& 
triagulu  AME  ad  ipsu EMC, inter  fle  enim  funt  vt  bafesiN  vtvnu  antecedetiu  ad  vnu 
confequentium,ita  omnia  antecedentia  ad  omnia  corifeq.iietia.Vt  igitur  AMB  tria- 
gulmn  ad  triangulum  BMC  ,ita  triangulum  ABE  ad  ipfum  CBE.Sed  vt  AMB  ad  B 
MC,  ita  AM  ad  MC.  &  vt  igitur  AM  ad  MC,ita  ABE  triagulu  ad  triangulu  EBC.Ea 
de  ratione  &  vt  FN  adNH,  ita  FGL  triagulu  ad  triagulu  GLH.atq;  eft  vt  Alvi  ad  M 
C,itaFN  adNH.  ergo  &  vt  triagulu  ABE  ad  triagulu  BEC,ita  triangulum  FGL  ad 
GHL  triangulum-.oe  permutando  vt  ABE  triangulum  ad  triangulum  FGL, ita  tria 
gulurn  EBC  ad  triangulum  GHL. Similiter  ofteridemus  iundis  BD  GK,  &  vt  BEC 
triangulum  ad  triangulum  LGH, ita  ene  triangulum  ECD  ad  triangulum  LHK.Et 
qm  eft  vt  ABE  triagulu  ad  triagulu  FGL,  ita  triagulu  EBC  ad  triagulu  LGH,  &ad 
huc  triangulum  ECD  ad  ipfum  LHK:erit  &  vt  vnum  antecedentium  ad  vnum  con 
fequentium,fic  omnia  antecedentia  ad  omnia  con  fequentia,  ergo  vt  triangulum  A 
BE  ad  triangulum  FGL, ita  ABCDE  polygonum  ad  polygomimFGHKL.Sed  AB 
E  triangulum  ad  triangulum  FGL  duplam  proportionem  habet.eius  ,  quam  latus 
homologum  AB  habet  ad  homologum  latus  FG ;  fimilia  enim  triangula  in  dupla 
funt  proportione  laterum  homologorum. ergo  &  ABCDE  polygonum  ad  polygo 
num  FGHKL  duplam  proportionem  habet  eius ,  quam  AB  latus  homologum  ha¬ 
bet  adFG  homologum  latus..Similia  igitur  polygona  in  fimilia  triangula  diuidun 
tur  ,  &  numero  icqualia:&  homologa  totis,  et  polygonum  ad  polygonum  duplam 
habet  proportionem  eius  ,  quam  habet  latus  homologum  ad  homologum  latus, 
quod  oportebat  demonftrare. 

Eodem  modo  &  in  fimilibus  quadrilat  eris  oftendetur  ea  effe  in  dupla  propor¬ 
tione  laterum  homologorum. oftenfum  autem  eft  &  in  triangulis. 

COROLLA  RIVM  PRIMVM. 

Ergo  vniuerfe  fimiles  re&ilinee  figur^  inter  fc  funt  in  dupla 

propot> 
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proportione  homologorum  laterum  .  &  fi  ipfarum  A 
B  FG  tertiam  proportionalem  fumamus  ,  qug  fitX;  4:. 
habebit  AB  ad  X  duplam  proportionem  eius,  quam 
habet  AB  ad  FG  .  habet  autem  &  polygonum  ad  f 
polygonum  ,  &  quadrilaterum  ad  quadrilaterum  du 
piam  proportionem  eius  ,  quam  latus  homologum 
habet  ad  homologum  latus ,  hoc  eft  AB  ad  FG .  atque 
oftenfum  eft  hoc  in  triangulis. 


CQROLL  ARIVM  SE  C.VND  VM. 


Vniuerfe  igitur  manifeftum  eft ,  fi  tres  redf  line^proportiona 
les  fuerint, vt  prima  ad  tertiam ,  ita  efte  figuram ,  quae  -fit  a  prima 
ad  eam ,  qua:  a  fecunda,  fimilem  &  fimiliter  defcriptam  .  quod 
oftendere  oportebat. 

Oftedemus  etiam  aliter  &  expeditius  homologa  efte  triagula. 

Exponatur  enim  rurfus  polygo 
na  ABCDE  FGHKL,&  iugatur 
BE  EC  GL  LH.  Dico  vt  ABE 
triagulu  ad  triagulu  FGL  ,  ita  e  fle 
triagulu  EBC  ad  triagulu  LGH; 

&  triagulu  CDE  ad  ipfum  HKL. 

Qm  enim  fi  mile  eft  ABE  triagulu 
triagiilo  FG  L;  habebit  ABE  triati 
gulu  ad  triangulu  FGL  dupla  pro 
portione  eius  ,  quam  habet  BE  ad 
GL.Eade  ratione  &  triagulu  BEC 
ad  GLH  triangulum  duplam  proportionem  habet  eius,quam  BE  ad  GL. eft  igitur 
vt  ABE  triangulum  ad  triangulum  FGL,  ita  triangulum  BEC  ad  GLH  triangulu. 
Rurfus  quoniam  fimile  eft  triangulum  EBC  triangulo  LGH,habebit  EBC  triangu 
lum  ad  triangulum  LGH  duplam  proportionem  eius,  quam  reda  linea  CE  habet 
ad  redam  HL.Eadem  ratione,  &ECD  triangulum  ad  triangulum  LHK  duplam 
proportionem  habet  eius,quam  CE  ad  HL.eft  igitur  vt  triangulum  BEC  ad  trian¬ 
gulum  LGH,ita  CED  triangulum  ad  triangulum  I-HK.oftenfum  autem  eft  &  vt  E 
3BC  triangulum  ad  triangulum  LGH,ita  triangulum' ABE  ad  triangulum  FGL.  er 
go  &  vt  triangulum  ABE  ad  triangulum  FGL,  ita  triangulum  BEC  ad  GLH  trian 
gulum ,  &  triangulum  ECD  ad  ipfum  LHK .  L  vtigitur  vnum  antecedentium  ad 
vnum  confequeritium ,  fic  omnia  antecedentia  ad  omnia  confequenria  j  &  reliqua 
Vt  in  priori  demonftratione.quod  ipfum  demonftrare  oportebat. 


Ex  antece¬ 
dente. 


Ii.  quino. 


Xi.qumti. 


THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XXL 


>  Qux  eidem  redilineo  funt  fimiliay  &  inter  fe  fimilia  funt. 

Sit  enim  vtrumque  redilineorum  A  E  fimile  redilineo  C  .  Dico  &  redilineum 
A  redilineo  B  fimile  efle .  Quoniam  enim  fimile  eft  A  redilineum  redilineo  C ,  & 
ipfi  a;qiiiangulum  erit ,  &  circum  squales  angulos  latera  habebit  proportionalia. 
Rurfus  quoniam  fimile  eft  redilineum,B  redilineo  C,£quiangulum  ipfi.  erit, St  cirr 

cum 


£  V  C  L  1  D.  E  LEM  £  H  T, 


«?um  Aquales  angulos  latera  pruportio 
nalia  habebit.  Vtrumque  igitur  redili- 
neorum  A  B  ipfi  C  «quiangulum  eft, 
&  circum  aquales  angulos  latera  habet 
proportionalia .  Quare  &  redilineum 
A  i  pii  B  eft  xquiangulum ,  lateraq;  cir¬ 
cum  squales  angulos  proportionalia 
habet:  acpropterea  A  ipfi  B  eft  fimile. 
guod  demonftrare  oportebat. 


/ 


t8.k«iusv 


«.huius. 


C010.2c.hu 

ius. 

«.quinti 


9-  cfuim?. 


THEOREMA  XVI.  PROPO  SITIO.  XXII. 

Si  quattuor  rete  line#  proportionales  fuerint  re&ilinea, 
quas  ab  ipfis  fiunt,  fimilia  &  limiliter  defcripta  proportionalia 
erunt .  Et  fi  re&ilinea ,  qua?  ab  ipfis  fiunt ,  fimilia  &  fimiliter  de¬ 
fcripta  proportionalia  fuerint ,  &  ipfie  rete  linea:  proportiona^ 
les  erunt. 

Sint  quattuor  redae  lines  pro¬ 
portionales  AB  CD  EF  GH;  & 
vt  AB  ad  CD,ita  fit  EF  ad  GH.de 
fcribanturq;  ab  ipfis  quidem  AB 
CD  fimilia  &  fimiliter  pofitare- 
dilineaKAB  LCD  :  ab  ipfis  ve¬ 
ro  EF  GH  defcribantur  redili- 
nea  fimilia,  &  fimiliter  pofitaMF 
NH.Dicovt  KAB  redilineum  ad 
redilineum  LCD ,  ita  efle  redili- 
neu  MF  ad  ipfum  NH  redilineu. 

Sumatur  enim  ipfarum  quide  AB 
CD  tertia  proportionalis X;  ipfa¬ 
rum  veroEF  GH  tertia  propor¬ 
tionalis  O .  Et  quoniam  eft  vt  AB 
ad  CD,  ita  EF  ad  GH:  vt  autem  C 
D  ad  X,ita  GH  ad  0;erit  ex  aqua¬ 
li  vt  AB  ad  X,  ita  EF  ad  O .  Sed  vt 

AB  quidem  ad  X,ita  eft  redilineum  KAB  ad  LCD  redilineum-.vt  autem  EF  ad  O, 
ita  redilineum  MF  ad  redilineum  NH.  Vt  igitur  KAB  redilineum  ad  redilineum 
LCD,ita  eft  redilineum  MF  adNH  redilineum. Sed  fit  vt  KAB  redilineum  ad  re¬ 
dilineum  LCD,ita  redilineu  MF  ad  redilineu  NH.  Dico  vt  AB  ad  CD ,  ita  efle  EF 
ad  GH.fiat  enim  vt  AB  ad  CD,ita  EF  ad  PR.&  deferibatur  ab  ipfa  PR  alterutri  re- 
dilineorum  MF  NH  fimile  &  fimiliter  politum  redilineum  SR .  Quoniam  igitur 
eft  vt  AB  ad  CD,itaEF  ad  PR:& defcripta funt  abipfis  quidem  AB  CD  fimilia 
fimiliter  pofita  KA  B  LCD  redilinea,ab  ipfis  vero  EF  PR  fimilia  &  fimiliter  pofi- 
taredilineaMF  SR;erit  vtKAB  redilineum  ad  redilineum  LCD,  ita  redilineum 
MF  ad  RS  redilinaun.ponitur  autem  &  vt  redilineum  KAB  ad  redilineum  LCD, 
ita  MF  redilineum  ad  redilineum  NH.  ergo  vt  redilineu  MF  ad  redilineum  NH, 
itaMF  redilineum  ad  redilineum  SR.Quod  cum  redilineum  MF  ad  vtrumque  ip 
forum  NH  SR  eandem  habeat  proportionem,erit  redilineum  NH  ipfi  SR  aquale, 
eft  autem  ipfi  fimile,&  fimiliter  pofitum.Ergo  GH  eft  aequalis  PR  .  Et  quoniam  vt 
AB  ad  CD,ita  eft  EF  ad  PR,acqualis  autem  PR  ipfi  GH;  erit  vt  AB  ad  CD  ,  ita  EF 
ad  GH.Si  igitur  quattuor  redf  line£  proportionales  fuerint, &  redililiea ,  qus  ab 
ipfis  fiunt ,  fimilia  &  fimiliter  defcripta  proportionalia  erunt .  &  fi  rcdilinea ,  quae 

ab  ipfis 


LIBER. 


V  I. 


81 


ab  ipfis  fiiiftt,fiimlia  &  fimiliter  deferipta  proportionalia  fuerint, &  ipfs  reds  lineg 
proportionales  erunt.quod  oportebat  demonftrare. 

'i 

LEMMA. 

At  vero  h  re&ilinea  Aqualia  &  fimilia  fint ,  homologa  ipforu 
latera  inter  fe  aqualia  ede, hoc  modo  demonftrabimus* 

Sint  squalia&  fimilia  redilineaNH  SR:  & 

fit  vt  HG  ad  GN,  ita  RP  ad  PS.Dico  RP  ipfi  H  3^ - ,  - 

G  eflef qualem. Si  enim  insquales  fint,  vnaip  \  \  \ 

farum  maior  erit.SitRP  maior, quam  HG. Et  \  \  \ 

quoniam  eft  vtRPadPS,ita  HGadGN;&  per  ^ _ 

mutando-erit  vt  RP  ad  HG,ita  PS  ad  GN.  ma-  R 

ior  autem  eft  PR,quam  HG.ergo  &  PS  quam  GN  maior  erit,  quare  &  redilineum 
RS  redilineo  HN  eft  maius. Sed  &  squaIe,quod  fieri  non  poteft. non  igitur  insqua 
Jis  eft  PR  ipfi  GH.ergo  squalis  fit  necefle  eft. quod  oportebat  demonftrare. 


F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  U  R  I  V  S. 


Ergo  GH  eft  squalis  PR  ]  Demonftrat  boc  antecedens  lemma  ratione  ducente  ad  id, quod 
feri  nonpoteft.Sed  tamen  licet  etiam  refici  demonftratione  t Hi, in  hunc  modum • 


L  E  M  M  JL. 


ai.  hui  us. 
Corel,  i© 
imius. 


Sint  squalia  &  fimilia  redilinca 

3NH  SRrfitq;  latus  GH  homologuip  N- - .  r- 

fiPR:  Dico  GH  ipfi  PR  squale  efle.  \  \ 

Fiat  enim  vt  GH  ad  TR,ita  TR  ad  alia  \  \ 

quae  fit  T,erit  GH  ad  T,vt  refiilineu  N  ^ - h 

H  ad  refiilineu  SR .  ergo  GH  efi  aequalis 

ipfi  T.Sed  ch  tres  refiae  linae  GH  TR  T  fint  proportionales ,erit  refiangulu  contentum  GH  T,  ly.hui®. 
hoc  eft  quadratum  GH  aequale  quadrato  TR ;  ac  propter  ea  refia  linea  GH  ipfi  TR  eft  aequalis, 
quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO.  XXIII. 

Aequiangulaparallelogramma  inter  fe  proportionem  habent 
ex  lateribus  compofitam. 

Sint  squiangula  parallelogramma  AC  CF  squalem 
habentia  BCD  angulum  angulo  ECG. Dico  parallelogra 
mum  AC  ad  parallelogrammum  CF  proportionem  habe 
re  compofitam  ex  lateribus,videlicet  compofitam  ex  pro 
portione,  quam  habet  BC  ad  CG ,  &  ex  proportione  qua 
DC  habet  ad  CE.ponatur  enim  vt  BC  fit  in  diredum  ipfi 
CG .  ergo  &  DC  ipfi  CE  in  diredum  erit :  &  compleatur 
jDG  parallelogrammum  :  exponaturq,  reda  linea qugda 
K:&  fiat  vt  BC  quide  ad  CG,ita  K  ad  L;vt  autem  DC  ad  C 
E,  ita  L  ad  M  .  proportiones  igitur  ipfiusK  ad  L:  &Lad 
M  e^dem  funt,qug  proportiones  laternm,videlicet  BC  ad 
CG,&  DC  ad  CE.Sed  proportio  K  ad  M  compofita  eft  ex 
proportione  K  ad  L ,&  proportione  L  ad  M.  quare  &  K  ad 

M  proportionem  habet  ex  lateribus  compofitam.Et  quoniam  eft  vt  BC  ad  CG,ita 


s^.pnrtu. 


Ii  2.  hUlUS. 


.huius. 


AC 


E  ?  C  L  i  D.  ELEMEN. 


AC  parallelogrammum  ad  parallelogrammum  CH;  fed 
n.  quinti.  vt  bc  ad  CG,itaK  ad  L:erit  &  vt  K  ad  L,ita  parallelogra 
mura  AC  ad  CH  parall elogrammum  .  Rurfus  quoniam 
efi  ut  DC  ad  CE,  ita  CH  parallelogrammum  ad  paralel 
logrammum  CF:vt  autem  DC  ad  CE, ita  L  adM ,  &  vt 
«•quinti.  L  ad  M ,  ita  erit  parallelogrammum  CH  ad  CF  paralle- 
logramu.  Itaque  cu  oftenfum  fit,vt  K  quide  ad  L,  ita  AC 
parallelogramii  ad  parallelogramu  CH:vt  aut  L  ad  M,ita 
parallelogrammu  CH  ad  CF  parallelogrammum;  erit  ex 
jequali  vt  K  ad  M,ita  AC  parallelogrammum  ad  ipfum  G 
F. habet  autem  K  ad  M  proportionem  ex  lateribus  com- 
politam .  ergo  &  AC  parallelogrammum  ad  paralielo- 
grammum  CF  proportionem  habebit  compofitam  ex  la 
teribus.KquianguIa  igitur  parallelogramma  inter  fe  proportionem  habent  ex  Iats 
ribus  compoiitam.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  ^4  R  I  V  S. 

COROLLARIVM.  Ex iam demoftratis colligitur triangula,qua? vnum an 
gulum  vni  angulo  tcqualem  habent ,  proportionem  habere  ex  lateribus  compofi- 
tamjfunt  enim  eaparailelogrammorum  aquiangulorum  dimidia . 

Colligitur  praeterea  quo  modo  ex  duabus  datis  proportionibus,  vel  etiam  pluri 
bus  proportio  componatur,  ex  proportionibus  enim  BC  ad  CG,&DC  ad  CE  pro 
portio  compofita  efi  K  ad  M.  Quod  ii  ex  tribus  componenda  fit  proportio ,  rurfus 
ex  ea,qii£  ex  duabus  confiat, &  ex  tertia  aliam  eodem  modo  componemus, qug  qui 
dem  ex  tribus  compofita  erit,&  ita  deinceps  in  alijs. 

Proportio  autem  data  ex  data  proportione  maiori  hoc  modo  auferetur. 

Sint  datae  proportiones  <AadB  ,&  C  ad  D, quarti  proportio  C  ad 
D  Jit  maior ,  &  oporteat  d  proportione  C  ad  D  auferre  proportionem  r 

n.  huius.  *AadB  .fiat  vt  vi  ad  Bjta  C  ad  aliam  videlicet  ad  F,quae  inter  C  & 

D  rnediaftatuatur .  Dico  proportionem  viadB  iam  ablata  effie  d  pro 
portione  C  ad  D,&  proportionem,qug  relinquitur  ejje  eam  ,quam  ha 
bet  F  ad  D. Quoniam  enim  proportio  CadD  componitur  ex  propor¬ 
tione  C  ad  F,&  proportione  F  ad  D ,  fi  auferat 
portionum ,  videlieet  C  ad  F,quae  ejl  v4  ad  B, 

F  ad  D. atque  illud  efi.quod  facere  oportebat. 

Quomodo  autem  iu  numeris  proportiones,  &  componantur  <&  au¬ 
ferantur  ex  iam  ditiis  facile  conflare  potefi,&  ex  ijs,  quae  tradit  Turbachius ,  vel  Regiomonta- 
nus  in  epitomate  magnae  confirutiionis  Vtolemfi  propofitione  XVIII .  primi  libri .  Sed  placuit 
hoc  loco  apponere  theoremata  nonnulla  d  nobis  elaborata, quae  ab  his  non  multum  abhorrent :  &, 
elementorum  loco  ejfepojjunt. 

THEOREMA.  f. 


ur  vna  ditiarum  pro- 
relinquetur  proportio 


Triangula ,  quorum  vnus  angulus  vni  angulo  efi  a;qualis,mter  fe  proportionem 
habent  eandem, quam  redangula,  qute  lateribus  q qualem  angulum  comprehen¬ 
dentibus,  continentur. 


Sint  triangula  ^4.BC  DEF ,  fij,  angulus  vi  angulo 
t>  aequalis .  Dico  triangulum  viBC  ad  triangulum 
DEF  eandem  proportionem  habere,  quam  Bv4Cre- 
{iangulum  ad  retiangulum  EDF.  Ducantur  perpendi 
culares BG  EFI.  erit  triangulum B  v4G triangulo 
EDH  fimile  >  efi  enim  angulus  ad  jl  aequalis  angulo 


L  X  B  E  R 


VI. 


82 


ad  D,  &  angulus  BC-.A  reUus  aequalis  retlo  EHD.  ergo  &  reliquus  reliquo  aequalis .  Vt  Igi¬ 
tur  GB  ad  B<A,  ita  HE  ad  E  D.  Sed  vt  GB  ad  B  ita  reti  angulum  quod  fit  ex  B  G  &  C  ad 
retlangulum  B^tC,  cum  habeant  eandem  altitudinem ,  videlicet  retiam  lineam  ^AC.  &  fimili- 
ter  vt  HE  ad  E  D,  ita  retlangulum  ex  E  H,  &  DE  ad  retlangulum  EDE.  retlangulum  igi¬ 
tur  ex  B  G  &  C  ad  retlangulum  B  yiC  efivt  retlangulum  ex  E  EI,  &  D  F  ad  retlau- 
gulum  ED  F ;  &  permutando  retlangulum  ex  BG&  *AC  ad  retlangulum  ex  E  H  &  D  F, 
vtBiAC  retlangulum  ad  retlangulum  E  D  F .  Sed  retlanguli  ex  B  G  &  .A  C  dimidium  ejl 
jLBC  triangulum  ex  41  primi;  habent  enim  eandem  bafm  .AC,  &  altitudinem  eandem  B  G: 
&  retlaaguli  exE  H&  D  F  dimidium  triangulum  D  E  F.  triangulum  igitur  .ABC  ad  trian¬ 
gulum  DEF  eandem  proportionem  habet,  quam  retlangulum  B^iC  ad  retlangulum  EDF. 
Quare  triangula  quorum  vnus  angulus  vni  angulo  efi  aequalis  inter  fe  proportionem  habent 
eandem,  quam  retiangula ,  quae  lateribus  aequalem  angulum  comprehendentibus  continentur, 
qupd  demonfirare  oportebat . 

CQR0LLUR1VM. 

Exhocfequiturparallelogramma  etiam  equiangula  inter  fe  proportionem  ha¬ 
bere  eandem,  quam  re£i:angula,qua;  ipforum  lateribus  continentur ,  cum  fint  eiuf 
modi  triangulorum  dupla. 


T  H  E  0  R  E 


.A 


X  I, 


Triangula  et  parallelogramma  inter  fe  pro 
portionem  habent  compofita  ex  proportione 
foafium ,  etproportione  altitudinum. 

Sint  triangula  ^ABC  DEF:  &  ducantur  perpendicu 
lares . AG  DH.Dico  triangulum  .ABC  ad  triangulum 
DEF  proportionem  habere  compofitamex  proportio¬ 
ne  bojis  BC  ad  bafm  EF;&  ex  proportione  altitudi¬ 
nis  .AG  ad  DH  altitudinem.  Vel  igitur  „ AG  efi  aequa¬ 
lis  D  H ,  vel  ing  qualis,  &  rurfus  vel  BC  efi  aequalis  k  ,  l  m  , 

E  F  vel  inaquatis .  Sit  primum  .A  G  aequalis  D  H,& 

B  C  inequalis  ipfi  E  F,  fiatj}  vtBCad  EF ,  ita  retia  linea  qugdam  K  adL:&vt  .AG  ad 
D  H ,  ita  L  ad  M .  Itaque  triangulum  ^A  B  C  ad  triangulum  DEF  efi,  vtbafis  BC  ad  E  F 
-bafm  ex  prima  huius ,  hoc  efi  vt  K  ad  L.  &  cum  D  H  fit  aequalis  G ,  erit  M  ipfi  L 
'aequalis :  triangulum ^4BC  ad  ipfum  DEF,  vt  K  ad  M -.proportio  autem  K  ad  M  compofita 
-efi  ex  proportione  K  ad  L,  &  proportione  L  ad  M,  hoc  efi  ex  proportione  bafis  B  C  ad  ba¬ 
fm  EF,  &  proportione  altitudinis  ^A  G  ad  altitudinem  DH.  Eodem  modo  demonfirabitur, 
fi  bafis  BC  fit  aequalis  bafi  EF,  cum  ing  quales  fint  altitudines  G  DH:  erunt  enim  K  L 
inter  fe  aequales ,  &  ex  ijs ,  quae  denionfira- 
iiimus  ad  primam 'huius ,  triangulum  .ABC 
ad  triangulum  DEF  proportionem  habebit  ean 
dem,  quam  L  ad  M,  hoc  efi  quam  K  ad  M. 
triangulum  igitur  ^4  BC  ad  triangulum  DEF 
■proportionem  habet  compofitam  ex  proportio¬ 
ne  K  ad  L,  hoc  efi  bafis  BC  ad  bafim  E  F.  & 
ex  proportione  L  ad  M,  hoc  efi  altitudinis  .AG 
ad  D  H  altitudinem .  Quod  Jibdfes  BC  EF  ■ 
aequales  furit ,  itemf  altitudines  aequales  ^A  G 
DH,  nihilominus  idem  fequetur,  nam  K  L  M 
inter  fe  aequales  erunt,  &  triangulu  ad  triangulu proportionem  habebit  compofitam  expropor 
tione  K  ad  L.  &  L  ad  M.  hoc  efi  ex  proportione  hafium  &  proportione  altitudinu.  Deniq;  fi  ba- 
fes  BC  EF  inaequales  fmt,& fimiliter  ing quales  altitudines  .AG  DH.  Tonatur  .AG  minor, quam 
‘O  ;;  •  X  2  DH, 
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EVCLID.  ELEMENT. 

DH.  &  ab  ipfia  D  H  abficiudatur  H  N  aequalis 
*AG:  iunganturefoEN  NF;  &  rur  jus  fiat  vtba- 
fis  BC  ad  bafim  E  Fy  ita  K  ad  L :  yt  autem  N  H 
ad  HD ,  hoc  efl  vt  *AG  ad  H  D3  ita  L  'ad  M.  Quo 
niam  igitur  triangula  <AEC  NEF  eandem  habent 
altitudmemjnterfe  erunt  vt  bafes  .  quare  trian¬ 
gulum  *AEC  ad  triangulum  NEF  efivtBC  ad 
EFy  hoc  efi  vt  K  ad  L.  Sed  triangulum  NEF  ad 
Ex  demon-  triangulum  DEF  efi  vt  altitudo  NH,  vel  *A  G  ad  K  L  m  _t 

ibatis  i .  ha  j)H  altitudinem,  videlicet  vt  L  ad  M .  ex  aequa - 
lus'  ti  igitur  triangulum  <ABC  ad  triangulum  D  E  F, 

efi  vt  K  ad  M;  habet  aut  K  ad  M  proportione  compofiita  ex  proportione  K  ad  L,  &  proportione 
L  ad  M.ergo  &  triangula  .ABC  ad  triangula  DEF  proportione  habet  compo fita  ex  proportione 
KadL  &  proportione  L  ad  My  boc  efi  ex  proportione  bafiis  BC  ad  bafim  EFy  &  proportione  alti 
tudinis  JlG  ad  altitudine  DH.  Sed  cum  triangula  ^4BC  duplu  fivt parallelogramu  B  0 ,  &  triangti 
ij-guimi  H  E>E F  duplum  parallelogrammum  E  T ;  habebit  parallelogrammum  BO  ad  parallelogrammum 

ET  proportionem  compofiitam  ex  proportione  bafiis  BC  ad  bafim  EF,  &  proportione  altitudinis 
*AG  ad  DH  altitudinem  .  triangula  igitur  &  parallelogramma  inter  fie  proportionem  habent  cq~ 
pofitam  ex  proportione  bafium  3  &  proportione  altitudinum.quod  oportebat  demonfirare. 


THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO.  XXIIII. 


Omnis  parallelogrammi,  qu£  circa  diametrum  funt  parallela-* 
gramma,  et  toti  et  inter  fe  fimilia  funt. 

Sit  parallelogrammum  ABCD,  cuius  diame 
ter  AC:  circa  diametrum  vero  A  C  parallelogra 
mafint  EG  HK.  Dico  parallelogramma  EG 
HK,  et  toti  ABCD,  et  inter  fe  fimilia  effe .  Quo¬ 
niam  enim  vni  laterum  trianguli  ABC,  videli- 
t.huius;  cet  BC  parallela  dufta  efi;  E  F,  erit  vt  B  E  ad 

EA,  ita  CF  ad  F  A.  Rurfus  quoniam  vni  laterum 
trianguli  ACD,  nempe  ipfi  CD  du<fia  efi  paral¬ 
lela  FG,  vt  CF  ad  FA,  ita  erit  DG  ad  G  A.  Sed  vt 
«.quinti.  C  F  ad  F  A;  ita  oftenfa  efi  et  B  E  ad  E  A.  ergo  et 

vt  BE  ad  EA,  ita  DG  ad  GA,componendocj;  vt  BA  ad  AE,  ita  DA  ad  A  G,  etperr» 
mutando  vt  B  A  ad  AD,ita  EA  ad  AG.parallegrammorum  igitur  ABCD  EG  late 
ra,qu£  circa  communem  angulum  BAD  proportionalia  funt.  Et  quoniam  paralle,- 
ij.primi.  Ia  efi  GF  ipfi  DC,  angulus  quidem  AGF  efi  aqualis  angulo  ADC;  angulus  uero 
GF  A  gqualis  angulo  DCA;  et  angulus  D  AC  efi  communis  duobus  triagulis  ADG 
AGF;  erit  triangulum  ADC  triangulo  AGF  tequiangulum.  Eadem  ratione  et  tria- 
gulum  A  C  B  scquiangulum  efi  triangulo  A  F  E.  totum  igitur  parallelogrammum 
^.huius.  ABCD  parallelogramo  EG  efi  iquiangulum .  ergo  ut  AD  ad  D  C,  ita  AG  ad  GF: 

vt  autem  DC  ad  CA,  ita  GF  ad  F  A:  et  vt  A  C  ad  C  B,  ita  A  F  ad  F  E:  et  prseterea  vt 
CB  ad  B  A,  ita  FE  ad  EA.  Itaque  quoniam  oftenfum  efi  vt  D  C  ad  C  A,  ita  effe  G  F 
ad  FA:  vt  autem  AC  ad  CB,  ita  AF  adF  E;  erit  ex  aequali  vtD  C  adC  B,itaGF  ad 
FE.ergo  parallelogrammorum  ABCD  EG  proportionalia  funt  latera,qu£  circum 
aquales  angulos;  ac  propterea  parallelogrammum  ABCD  parallelogremmo  EG 
efi  fimile.Eadem  ratione  &  parallelogrammum  ABCDfimile  efi  parallelogram- 
mo  KH.Vtrumque  igitur  ipforum  EG  HK  parallelogrammorum  parallelogram- 
ai  huius.  mo  ABCD  efi  fimile .  qua:  autem  eidem  re&ilineo  funt  fimilia ,  &  inter  fe  fimilia 
funt .  parallelogrammum  igitur  EG  fimile  efi  parallelogrammo  HK .  Quare  om¬ 
nis  parallelogrammi ,  qua:  circa  diametrum  funt  parallelogramma  &  toti  &  inter 
fe  funt  fimilia.quod  oftendere  oportebat.  j  , 

P  R  O- 


L  I  B  E  R  V  I. 

PROBLEMA  VIX,  PROPOSITIO  XXV. 


Dato  redilineo  fimile,  &r  alteri  dato  «equale  idem  conftituere. 

Sic  datum  quidem  re&ilineum,  cui  oportet  fi  mi¬ 
le  conftituere  ABC,cui  autem  aequale  fit  D. oportet; 
ipfi  ABG  fimile ,  &  ipfi  Q  aequale  idem  conftituere, 
applicetur  enim  ad  re&am  quidem  lineam  BC  tria- 
gulo  ABC  aequale  parallelogrammum  B  E ;  ad  re¬ 
dam  vero  CE  applicetur  parallelogrammum  CM 
«quale  ipfi  D ,  in  angulo  FCE ,  qui  CBL  angulo  eft 
«qualis.in  dlredum  igitur  eft  BC  ipfi  CF,&  LE  ipfi 
EM. Sumatur  ipfarum  BC  CF  media  proportiona¬ 
lis  GH.&  abipfaGH  defcribatur  triangulum  KGH 
fimile  &  fimiliter  politum  triangulo  ABC .  Et  quo¬ 
niam  eft  vt  BC  adGH,  itaGH  adCF  ,  fi  autem 
tresred?  lineae  proportionales  fint,  vt  prima  ad 
tertiam ,  ita  eft  figura ,  quae  fit  a  primajad  eam,quae 
d  fecunda ,  fimilem  &  fimiliter  defcriptam:erit  vt  B  C  ad  C  F,  ita  ABC  triangu¬ 
lum  ad  triangulumK  G  H .  Sed  &  ut  B  C  ad  C  F ,  ita  parallelogrammum  B  E  ad 
EF  parallelogrammum,  &  vt  igitur  triangulum  A  B  C  ad  triangulum  KGH,  Ita 
BE  parallelogrammum  ad  parallelogrammum  E  F  .  quare  permutando  vt  A  B  C 
triangulum  ad  parallelogrammum  BEpta  triangulum  KGH  ad  EF  parallelogram 
mum.  eft  autem  triangulum  ABC  aequale,  parallelogrammo  BE  .  aequale  igitur  eft 
&  KGH  triangulu  parallelogramo  EF.Sed  EF  parallelogramu  aquale  eft  redilineo 
D.ergo  &  triangulum-KGH  ipfi  D  eft  aquale. eft  autem  KGH  fimile  triangulo  AB 
C.Dato  igitur  redilineo  ABC  fimile,  &  alteri  dato  «quale  idem  conftitutum  eft  K 
GH.  quod  facere  oportebat. 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XXVI. 

Si  a  parallelogrammo  parallelogrammum  auferatur  fimile  to¬ 
ti  ,  &  fimiliter  pofitum ,  communem  ipfi  angulum  habens  ?  circa 
eandem  diametrum  eft  toti. 

A  parallelogrammo  enim  ABCD  parallelogram 
mum  AF  auferatur, fi  mile  ipfi  ABCD,&  fimiliter  po 
litum,  communemq;  ipfi  angulum  habens  D  AB.  Di 
co  parallelogrammum  ABDD  circa  eadem  efle  dia¬ 
metrum  parallelogrammo  AF  .  non  enim,fed  fi  fieri 
poteft,fit  ipforum  diameter  AHG  &  producatur  G 
F  vfque  ad  H;ducaturq;  per  H  alterutri  ipfarum  AD 
B  C  parallela  HK.  Quoniam  igitur  circa  eandem  dia 
metrum  eft  ABCD  parallelogrammum  parallelo¬ 
grammo  KG;&  erit  parallelogrammum  ABCD  parallelogrammo  KG  fimilc.ergo 
vc  DA  ad  AB, ita  G  A  ad  AK.eft  autem  &  propter  fimilitudinem  parallelogrammo 
rum  ABCD  EG,vt  DA  ad  AB,ita  G  A  ad  AE.  et  vt  igitur  G  A  ad  AE,  ita  G  A  ad  A 
K .  Quod  cum  GA  ad  utramque  ipfarum  AK  AE  eandem  proportionem  habeat, 
erit  AE  ipfi  AK  aqualis,  minor  maiori,quod  fieri  non  poteft.Non  igitur  circa  ean¬ 
dem  diametrum  eft  ABCD  parallelogrammum  parallelogrammo  AH. Quare  cir¬ 
ca  eandem  diametrum  erit  ipfi  AF  .  Si  igitur  a  parallelogrammo  parallelogram- 
miim  auferatur  fimile  toti,  et  fimiliter  pofitum,  communem  ipfi  angulum  habens, 
circa  eandem  diametrum  eft  toti .  quod  demonftrare  oportebat. 
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E  V  C  L  i  D.  E  L -E  M  E  N  T. 
THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XXVII. 


Omnium  parallelogrammorum  ad  eandem  redam  lineam  ap¬ 
plicatorum  ?  et  deficientium  figuris  parallelogrammis  fimilibus 
ct  fimiliter  pofitis  ei  quse  a  dimidia  defcribitur;  maximu  eft  quod 
ad  dimidiam  eft  applicatum5fimi!e  exiftens  defe&ui. 


^  Sit  reda  linea -A  B;  feceturq;  bifariam  in  C ;  et  ad 
AB  redam  lineam  applicetur  parallelogramma  A  D 
deliciens  figura  parallelogramma  DB, fimili  &  fimili¬ 
ter  polita  ei ,  qu$  a  dimidia  ipfius  A  B  defcripta  eft, 
hoc  eftaCB.  Dico  omnium  parallelogrammorum 
ad  redam  lineam  AB  applicatorum ,  et  deficientium 
figuris  parallelogrammis  fimilibus ,  et  fimiliter  pofi¬ 
tis  ipfi  DB,  maximum  efle  AD.applicetur  enim  ad  re 
B  dam  lineam  AB  parallelogrammum  AF, deficiens  fi- 

guraparallelogrammaFB  fimili  et  fimiliter  polita  ipfi  DB.  Dico  AD  paraIleIogra=- 
Ex antcee-  mum  parailelogramino  A  F  maius  efle  .  Quoniam  enim  fimile  eft  parallelogram- 
fltrtce.  mum  DB  parallelogrammo  FB,  circa  eadem  diametrum  funt.  Ducatur  eorum  dia 
4^. primi.  meter  DB,  et  defcribatur  figura.Quoniam  igitur  CF  eft  aquale  ipfi  FE,  commune 

g  .pnmir  apponatur  FB.  totum  igitur  CH  toti  KE  eft  aquale.  Sed  C  H  eft  aquale  C  G,  quo1- 
niam  et  reda  linea  AC  ipfi  CB.  ergo  etGG  ipiiEK  aquale  erit,  commune  appona 
tur  CF.  totum  igitur  AF  eft  sequale  gnomoni  LMN,  quare  et  DB  hoc  eft  AD  paral 
lelogrammum,  parailelograrrhiio  AF  eft  maius,  omnium  igitur  parallelogrammo 
rum  ad  eandem  redam  lineam  applicatorum, et  delicientium  figuris  parallelogra- 
mis  fimilibus,  et  fimiliter  politis  ei,qu$  d  dimidia  defcribitur;  maximum  eft,  quod, 
ad  dimidiam  eft  applicatum,  quod  demonftrare  oportebat. 

C  ALITE  R.Sii  enim  rurffis  AB  feda  bifaria  in  puda 
C,  et  applicatum  fit  A  L.  deficiens  figura  L  B.  et  rurfus 
ad  redam  lineam  AB  applicetur  paralleiogramum  AE 
deficiens  figuraE  B  fimili,  et  fimiliter  polita  ei,  q  usa 
dimidia  AB  defcribitur,  videlicet  ipfi  LB.  Dico  paralie 
logrammum  AL,  quod  ad  dimidia  eft  applicatum  ma¬ 
ius  efle  parallelogrammo  AE. Quoniam  enim  fimile  eft 
$£. piimi.  EE  ipfi  L  B,circa  eandem  funt  .diametrum  .  fit  ipforum 

4$. primi,  diameter  EB,  et  defcribatur  figura.  Et?  quonia  LF  pqua- 

le  eft  L  H,  etenim  FG  ipfi  GH  eft  aqualis:  erit  LF  ipfo  EK  maius,  eft  aut  L  F  aqua¬ 
le  DL.  maius  igitur  eft  et  D  LipfoEK.  commune  apponatur  KD.  ergo  totum  A  L 
toto  A  E  eft  maius .  quod  oportebat  demonftrare. 


F.  C.  COMMENTARIIS. 


A  Et  ad  AB  redam  lineam  applicetur  parallelogrammum  ad  deficiens  figura  pa- 
r  rallelogramma. .] 

Defcribatur  ar  effla  linea  CB  parallelogrammum  quodcumque  libuerit  D  B,  et  totumparalle- 
logrammum  ABE  compleatur .  erit  ad  refflam  lineam  AB  applicatum  parallelogrammum  A  D 
deficiens  figura  parallelogramma  DB,  fimili  &  fimiliter  pofiita  ei ,  quae  d  dimidia  ipfius  A  B 
defcripta  eft. 

Applicetur  enim  ad  redam  lineam  AB  parallelogrammum  A  F  deficiens  figura 
parallelogramma  FB,  fimili  et  fimiliter  polita  ipfi  DB. 

Sumatur  in  refflafiinea  .AB  inter  C  B  quoduispnnfflimiK,  &  abipfiaKB  defcribatur  paralie* 
logrammum  fimile  &  fimiliter  pofiittm  ipfi  DB  parallelogrammo ,  quod  fit  KBH  F ,  et  HF  ad  G 

producatur 
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producatur,  erit  nirfirn  ad  relitam  lineam  Al  B  applicatum  p  arallelogrammum  F  dejiciens  fi¬ 

gura  parallelogranma  FB, fimili  &  fimiliter pofita  ipfi  DB. 

Sit  enim  ruiTus  ab  feda  bifariam  in  pundo  C.  No- 
: videtur  bec  alia  demonfiratio ,  fed  alius  cafirn .  quare  theore 
mafortajfe  in  hunc  modu  aptius,  etmamfefiius  explicabitur . 

Sitreffia  linea . AB,fecetur  j}  bifariam  in  C,  et  ab  ipfa  CB 
deferibatur  par  aUelogrammum  vt  cumque  DB,  et  totum  pa- 
raUelogrdmmum  .A  B  E  compleatur,  iam  ad  rectam  lineam 
*AB  applicatum  erit  p  arallelogrammum  ^AD,  deficiens  figit 
raparallelogramma  DB  fimili  &  fimiliter  pofita  eijqug  de- 
f cripta  eft  d  dimidia  ipfius . A  B,  hoc  eft  d  CB  .  Dico  omnium 

paraUelogrammorum  ad  reffiam  lineam  A  B  applicatorum,  &  deficientium  figuris  f  milibus  ct 
fimiliter  pofitis  ipfi  DB,  maximum  ejfe  lAD.Iugainr  enim  DB  parallelogrammhDB  diameter. erit 
retia  linea  ad  quam  alia  paraUelogr  dmma  applicanda  fiunt,  vel  maior  quam  dimidia  ipfius  . AC 
yel  minor.  Sumatur  primo  maior  ,  &fit  .A  K;  atque  dpnnffio  K  ipfi  BE  parallela  ducatur  K  F, 
quae  diametro  D  B  in  F  occurrat;  &  per  F  ducatur  G  F  H  parallela  ipfi  _ AB  &  figura  complea¬ 
tur.  erit  ad  aIB  applicatum  aliud  par aUelogrammum  cAF  deficiens  figura  parallelogranma  FB, 
fimili  &  fimiliter  pofita  ipfi  D  B ;  quippe  quae  circa  eandem  diametrum  confiflat .  Dico  igitur 
tAD  maius  ejfe  quam  aIF.  Quoniam  enimfitplementum  CFeft  aequale  ipfi  FE;  communi  appofii  4$.primi. 
to  FB,  erit  totum  CH  toti  KE  aequale .  at  CH  cfi  aequale  GC,  quoniam  &  .AC  ipfi  CB.  ergo  & 

<GC  aequale  eft  KF .  apponatur  virique  commune  CF.  totum  igitur  ^AF gnomoni  LMN  eft  aequa 
le.  quare  &  DB  par  aUelogrammum,  hoc  eft  .AD  maius  erit  quam  aL  F. 

Simatur  deinde  aL  0  minor,  quam  dimidia  AtC,&  per 
<0  ip  fi  BE  parallela  ducatur  0  T,qnac  cum  diametro  BD 
produffia  conueniat  in  T.  denique  per  T  ducatur  QTRpa 
ralleld  ipfiiALB,  &  fieemda  figura  compleatur. Frit  rurfius 
ad  ^ AB  applicatum  aliud  par  aUelogrammum  .A.  T  deficies 
figura par allelogr amma<PB  ipfi  D  B  fimili  &  fimiliter' po 
fita.  Dico  rurfius  .AD  quam  .AT  maius  ejfe. Quoniam  enim 
paraUelogrdmum  DR  eft  aequale  paraUelogr  animo  D  Qf, 
erit  DR  maius  quam  SQ.  Sed  OD  eft  aequale  D  R.  ergo  et 
CD  ipfo  SQ^eft  maius. commune  apponatur  AS.  totum  igi 

tur  AD,  quam  totum  A  T  maius  erit.  Quare  omnium  paraUelogr  amniorum  ad  eandem  r  effiam 
lineam  applicatorum,  &  deficientium  figuris  [milibus,  &  reliqua,  quaefequuntur .  quod  opor¬ 
tebat  demonftrare. 


jtf.primi. 


4j.pnmi. 


PROBLEMA  VIII.  PROPO SITIO  X  XVI II. 


Ad  datam  redam  lineam  dato  redilineo  aquale  parallelogram 
ilium  applicare, deficiens  figura  parallelogramma ,  qua?  fimilis  fit 
alteri  datf  .  oportet  autem  datum  redilineum ,  cui  sequale  appli¬ 
candum  eft ,  non  maius  efle  eo, quod  ad  dimidiam  applicatur ,  ii- 
milibus  exiftentibus  defedibus ,  et  eo  quod  a  dimidia ,  et  eo,  cui 
oportet  fimile  deficere. 

'Sit  data  quidem  reda  linea  A  B:  datum  autem  redilineum, cui  oportet  sequale 
ad  datam  redam  lineam  AB  applicare ,  fit  C ,  non  maius  exiftens  eo,quod  ad  di¬ 
midiam  applicatum  eft,fimilibus  exiftetibus  defedibus :  cui  autem  oportet  fimile 
deficere  fit  D.  oportet  ad  datam  redam  lineam  AB, dato  redilineo  C  aquale  paral- 
lelogrammum  applicare, deficiens  figura  parallelogramma ,  qinc  fimilis  fit  ipfi  D. 

Secetur  AB  bifariam  in  E,&  ab  ipfaEB  deferibatur  fimile ,  &  fimiliter  politum  ipfi  is.humc. 
P;  quod  fitEBFG,&  compleatur  AG  parallellogrammum .  Itaque  AG  vel  equale 

eft  ipfi 
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eft ipfi  C,  vel  co  maius,  ob  determinationem.  &  fi 
quidem  AG  fit  gquaie  C,  fadum  iam  erit, quod  pro 
ponebatur  :  etenim  ad  redam  lineam  A  B  dato  re- 
diiineo  C  aquale  parallelogrammum  AG  applica¬ 
tum  e  fi- ,  deficiens  figura  parallelcgramma  GB,ip- 
fi  D  fimili .  Si  autem  non  eft  gquale,erit  H  E  maius 
quamC;  atque  eft  H  E  ajquale  G  B.  ergo  &  GB 
quam  C  eft  maius,  quo  autem  G  B  fuperat  C,  ei  'ex- 
cefiui  a  quale,  i  pii  vero  D  fimile  &  fimiliterpqfitum 
iqhuius.  idem  conftituatur  KLMN.Sed  D  eft  fimile  GB,  qua 
re  &  K  M  ipfi  G  B  fimile  erit .  Sit  igitur  reda  linea 
quidem  KL  homologa  ipfi  GE,  LM  vero  ipfi  GF.  & 
quonia  aquale  eft  GB  ipfis  C  KM,  erit  GB  ipfo  KM 
maius,  maior  igitur  eft  reda  linea  G  E  ipfa  K  L;  et 
GF  ipfaLM.  ponatur  GX  aequalis  KL,  &  G  O  aqua¬ 
lis  LM,&  compleatur  X  G  O  P  parallelogrammum. 
gquale  igitur  eft  &  fimile  GP  ipfi  KM.  Sed  KM  fimi- 
at. huius.  E  eft  GB.  ergo &GP  ipfi  GB  eft  fimile.circaeande 
huius,  igitur  eft  diametru  GP  ipfi  GB.  Sit  ipforum  diame¬ 
ter  GPB,  &  figura  deferibatur.  Itaque  qm  GB  eft  squale  ipfis  C  KM,quoru  GP  eft 
4;. primi.  aquale  KM,erit  reliquus  Tcp  t  gnomon  squalis  reliquo  C.EtqmOReftarqualeXS, 

3 (i.pi imi.  commune  apponatur  PB. totum  igitur  OB  toti  XB  eft  gquale.  Sed  XB  eft  squale  T 

E ,  quoniam  &  latus  AE  lateri  EB.  quare  &TE  ipfi  OB  gquale.com  une  apponatur 
XS.ergo  totum  TS  eft  sequale  toti  gnomoni  T<^t .  At  T4>t  gnomon  ipfi  C  oftenfus 
eft  gqualis.&TS  igitur  ipfi  C  aquale  erit.  Quare  ad  datam  redam  lineam  AB  dato 
redilineo  C  xquale  parallelogrammum  TS  applicatum  eft, deficiens  figura  paral- 
Iclograma  PB  ipfi  D  limilqquonia  &  PB  fimile  eft  ipfi  GP.  quod  facere  oportebat. 


F.  C.  COMMENTARIIS. 


& 


54. primi. 


S4.pnmi. 


Quo  autem  GB  fuperat  C,  ei  exceflui 
gquale,ipfi  vero  D  fimile,  &fimiliterpo 
fitum  idem  conftituatur  ]  Vt  autem  excef 
fus,quo  alterum  reclilineum  alterum  fuperat,fa 
die  inuematur  libuit ,  fequens  problema  ap  - 
ponere. 

Duorum  redilineoru  insqualifi  excef 
fum,quo  maius  fuperat  minus,inuenire. 

Sint  duo  reKilinea  ine  qualia  A  B ,  quorum 
maius  fit  A.  oportet  inuemre  excejfum ,  quo  re- 
ciilineum  A  ipfum  B  fuperat .  Dato  enim  relli 
lineo  A  in  quouis  angulo  aequale  parallelogra 
mum  conftituatur  CDEF:  &  ad  r ellam  lineam 
DE  in  angulo  aequali  ipfiDCF ,  applicetur  pa¬ 
rallelogrammum  DGHE  aequale  rellilineoB. 
erit  rella  linea  DG  in  dir ellum  ipfi  CD3&  EH 

in  dir  ellum  FE.  efl  igitur  vt  parallelogrammum  FD  ad  parallelogrammum  DH ,  hoc  eft  vt  relli 
lineum  A  ad  reUilmeum  Bfita  reUa  linea  FE  ad  EH.atq ;  eft  rellilineum  A  rellilineo  B  melius . 
maior  igitur  efl  rella  linea  FE  ipfa  EH.  Itaq;  d  rella  linea  FE  abfeindatur  EK  ipfi  EH  aequalis , 
&  a  punUo  K  alterutri  ipfarum  FC  ED parallela  ducatur  KL.erit parallelogrammum  KD  pa- 
rallclogrammo.  DH  aequale ,  &  ob  id  parallelogrammum  FLeft  excefus,quo  parallelogrammum 
FD  fuperat  parallelogrammum  DH3hoc  eft  quo  rellilineum  A  ipfum  B  rellilineum  fuperat. Duo 
vum  igitur  reUilineorim  inpqualium  A  B  excejfus  inuentus  efl.  quod  feciffe  oportuit. 
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. . PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO.  XXIX. 

Ad  datam  redam  lineam  dato  re&iliijteo  gquale  parallelogram 
'  miuti  applicare^excedens  figura  garaUelogramma,  quie  fimilis  fit 

•  alteri,  date. 

Sit  data  reda  linea  AB ,  datum  ve¬ 
ro  re  e::  lineum  cui  oportet  «quale  ad 
i P fani  A  B  applicare ,  fit-C ;  cui  autem 
oportet  fimile  excedere  D.Itaq;  opor 
j^rad  AB  redam  lineam  dato  redili- 
neo  C  squale  parallelogrammum  ap 
'pik^rejexcedens.figuraparallelogra- 
ma  fimili  D  -  Secetur  A  B  bifariam  in 
E,  aeque  ex  EB  i  pii  D  fimik,&  fimili- 
terpofitum  paralielqgrammum  de- 
feribatur  BF  vtrilque  quidem  BF. 

C  equaie, ipfi  vero  D  fimile,&  fimili- 
ter, politum  idem  conftituaturGH.Si 
mile  igitur  eft  GH  ipfi  FB.  fitq;  KH 
quidem  latusiiomologum  lateri  FL, 

KG  vfero  ipfi  FE.Et  quoniam  parallelogrammum  GH  maius  eft  ipfo  FB,  eritrefta 
linea  KH  maior  quam  FL,&  KG  maior  quam  FE.producantur  FL  FE:&  ipfi  quidc 
JCH  «qualis  fit  FLMppfi  vero  KG  «qualis  FEN:&  compleatur  MN  paralidqgram- 
3num.erg0.MN  «quale  eft.  &  fimile  ipfi  GH.Sed  GH  eft  fimile  EL,&  MN  igitur  ip-  aihui«s.  * 
liEL  fimile pntjac  prqpterea  circa  eandem  diametrum  eft  EL  ipfi  MN.Ducatiirip  is.huiuv- 
'forum  diameter  FX,&  figura  deferibatur. Itaque  quoniam  GH  ipfis  EL  C  eft  gqua 
Ie,fed  GH  eft  «quale  MN; er it  A  MN  aquale  ipfis  EL  C.  commune  auferatur  EL. re  a. 
liqiuis  igitur  ticp  gnomon  ipfi  C  eft  «qualis. Et  quotiiam  AE  eft; «qualis  EB, aqua¬ 
le  erit  &  AN  parallelogrammum  parallelogrammoNB ,  hoc  eft  ipfi  LO. commune 
Apponatur  EX  .  totum  igitur  AX  «quale  eft  gnomoni  <pTt  .  Sjed  &Tt  gnomon  eft 
«qualis  C.ergo  &  AX  ipfi  C  erit  «quale .  Ad  datam  igitur  reclam  lineam  AB  dato 
redtilineo  C  squale  parallelogrammum  applicatum  eft  AX,excedens  figura  paraL 
Telograma  FO  ipfi  D  fimili;quonia  &  ipfi  EL  fimile  eft  OP ,  quod  feci fe  oporteb.ap.  » 4,hmiis. 

PROBLEMA  X.  PROPOSITIO  XXX.  m 


Datam  redam  lineam  terminatam  extrema  ac  media  ratione 
fecare. 

Sit  data  refta  linea  terminata  A  B  . 
oportet  ipfam  AB  extrema,  ac  media 
ratione  fecare.Defcribatur  enim  ex  A 
B  quadratum  BC  ,  &  ad  AC  ipfi  BC 
«qiiale  parallelogram mum  applice¬ 
tur  CD,  excedens  figura  AD  ipfi  BC , , 
fimili  .  quadratum  autem  eft  BC.  er¬ 
go  &  AD, quadratum  erit.  Et  quonia 
BC  eft  equaie  CD:,  commune  aufera¬ 
tur  CE  .  reliquum  igitur  BF  reliquo 
AD  eft  «quale,  eft  autena  &  ipfi  squia 
gulu.ergo  ipforum  BF  AD  latera, u«  ciraim  «quales  angulos  ex  contraria  parte 
fibi  ipfis  refpondent .  vt  igitur  FE  ad  ED  ,  ita  eft  AE  ad  EB.  eft  autem  FE  «qualis 
AC, hoc  eft  ipfi  AB»&EDi.pfi  AE. quare  vt  BA  ad  AE,ita  AE  ad  £B:Sed  AB  maior 
'A.,  T  eft: 


2- x  ante¬ 
cedente. 


14. huius. 
54.prirai. 


E  V  C  L  I  D.  E  L  E  M  E  N  T. 

i4,gui«ti  ef!  quam  AE  .  ergo  AEquam  EB  eft  maior .  Re<5ta  igitur  linea  AB  extrema,  ac  me 
dia  ratione  fectaeft  in  E,  &  maior  ipfius  portio  eft  AE.quod  facere  oportebat. 

ALITER.  Sit  data  redalinea  AB. oportet  ipsa  AB  extrema  ac  media  ronefeca 
n.fecundi,  re.Secetur  enim  AB  in  C,ita  vt  re6  angulum  ,  quod  continetur  AB  BC  a  quale  fit 
quadrato  ex  AC  .  Quoniam  igitur  redangulum  ABC  aquale  eft  quadrato  ex  AC, 
17. huius,  erit  vtBA  ad  AC, ita  AC  ad  CB  .  ergoABrevftalineaextremaacmediarationele- 

,dta  eft. quod  facere  oportebat. 

THEOREMA  XXL  PROPOSITIO.  XXXI. 

In  re&angulis  triangulis  figura  ,  quas  fit  a  latere  redum  angu¬ 
ium  fubtendente  ,  aqualis  eit  eis  ^  qu^  a  lateribus  redum  angu¬ 
lum  continentibus  fiunt, fimilibus,&  fimiliter  defcriptis. 

Sit  triangulum  re&angulum  ABC,  redum 
habens  angulum  BAC.Dico  figuram,qii£  fitcx 
BC  aqualem  efle  eis, qua  ex  BA  AC  fiunt, fim 
libus,&  fimiliter  defcriptis.  Ducatur  perpendi¬ 
cularis  AD.  Qjubniani  igitur  in  triangulo  reda 
gulo  ABC  ab  angulo  redo ,  qui  eft  ad  A  ad  BC 
g.lmius.  bafim  perpendicularis  duda  eft  AD;erunt  tria- 
gula  ABD  ADC  ,  qua  fuqt  ad  perpendiculare 
fimlliatoti  ABC, & inter  fe  fe, Et  quoniam  fimi 
leeft  ABC  triangulum  triangulo  ABD, erit  vt  CB  ad  BA,ita  AB  ad  BD.  Quod  cu 
Coro.io.hu  tres  re&a  linef  proportionalas  fint,  vt  prima  ad  tertiam ,  ita  erit  figura,  qua*  fit  ex 
rus.  prima  ad  eam,qu£  ex  fecunda,fimilem,&  fimiliter  deferiptam.  Vt  igitur  CB  ad  BD, 
ita  figura, quf  fit  ex  CB  ad  eam, qua  ex  BA,fimiIem,et  fimiliter  deferiptam.  Eadem 
A  ratione  et  vt  BC  ad  CD,ita  figura,qua  fit  ex  ]BC  ad  eam  ,  quf  ex  CA.quare  et  vt  B 
C  ad  iplas  BD  DG,itafigura,  qua  ex  BC  ad  eas,  qua  ex  BA  AC,fimiles,&  fimili¬ 
ter  deferiptas. aqualis  autem  BCipfis  BD  DC. ergo  figura,  quf  fitcxBC  aqualis 
eft  eis,qu£exBA  AC  fiunt,  fimilibus,^  fimiliter  defcriptis.  In  redangulis  igitur 
triangulis,fignra,qua  fit  a  latere  redum  angulum  fubtendente, aqualis  eft  eis,  qua 
a  lateribus  redum  angulpm  continentibus  fiunt, fimilibus,&  fimiliter  defcriptis. 
quod  oftendere  oportebat. 

ALITER.  Qmoniam  fimiles  figura  funt  in  dupla  proportione  laterum  homo 
to.  huius,  logorum;figura,qu£  fit 'fk  BC  ad  eam ,  qua  ex  B  A  duplam  proportionem  habebit 
eius,  quam  habet  BC  ad  BA.habet  autem  &  quadratum  exBC  ad  quadratum  ex 
n.quinti.  BA  duplam  proportionem  eius ,  quam  BC  ad  BA  .  ergo  &  vt  figura,  qua  ex  BG 
ad  eam, que  ex  B  A,  ita  quadratum  ex  BC  ad  quadratum  ex  B  A  .  Eadem  ratione  & 
vtfigura,qua  ex  BC  ad  eam,qua  exCA,itaquadratum,quod  ex  BC  ad  illud, quod 
ex  CA  quadratum. &  vt  igitur  figura  qua  ex  BC  ad  eas,qua  ex  B  A  AC ,  ita  quod 
47-prinu,  ex  BC  quadratum  ad  quadrata ,  qu£  ex  B  A  AC  .quadratum  autem  ,  quod  ex  BC 
aquale  eft  eis, qua  ex  B  A  AC  quadratis .  ergo  &  figura ,  qua  fit  ex  BC  eft  aqualis 
eis,qug  ex  B  A  AC  fiunt,fimilibus,& fimiliter  defcriptis.quod  oftedere  oportebat. 

F.  C.  COMMENTtARIFS, 

A  Q^uare  &  vt  B  C  ad  ipfas  BD  DC,ita  figura, qu?  ex  fit  B  C  ad  eas, qua  ex  B  A  AC  fi 

miles,  &  fimiliter  defcriptas.]jQ^o»w  enim  eft  vt  CB  ad  BDftita  figura, quae  fit  d  CB  ad  eam* 
quae  d  B<A  fimilem,& fimiliter  deferiptam ;  erit  &  comertendo  vt  DB  ad  BC,  ita  figura ,  quae 
fit  d  B.A  ad  eam,quae  d  BC  fimilem  &  fimiliter  deferiptam.  prfterea  cum  fit  vt  BC  ad  CD,itafi 
gura,quae  fitaBC  ad  eam, quae  d  CA. :  &  comertendo  vt  DC  ad  CB ,  ita  erit  figura, quae  fit  ab 
.AC  ad  eam,quae  d  CB. Sit  igitur  figura ,  quae  fit  d  B^i  magnitudo  prima ;  figura, quae  d  BC  mx 
gmtudp fecunda',  reUa  linea  J)B  magnitudo  tertia ,  &  reUa  BC  quarta’, figura  vero ,  quae  fit  ab 
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tAC  magnitudo  quinta  &  recla  linea  DC  fexta.  Itaque  prima  magnitudo  ad  fecundam,efi  vt  ter» 
tia  ad  qmrtamfiquintd  -vero  ad  fecundam ,  vt  fexta  ad  quartam,  ergo  exvigefimaquarta  quinti 
■libri  compofta  prima  &  quinta  ad  fecundam  erit,vt  compofita  tertia  &  fexta  ad  quartam,hoc 
(fi  figurae  quae  fiunt  d  B.A  ^4C  ad  eam ,  quae  d  BC  erunt  vt  re&ae  lineae  BD  DC  ad  retiam  B 
C  &  rurfus  conuer  tendo  figura ,  quae  fit  d  BC  ad  eas,  quae  d  B<A  ^LC  erit ,  vt  retia  linea  BC  ad 
retias  BD  DC. 

Et  vt  igitur  figura ,  qug  a  BC  ad  eas ,  qug  a  B  A  AC,ita  quod  ex  BC  quadratum  b 
ad  quadrata,qu«  ex  B  A  AC; 

Jioc fimiliter  concludemus, vt  proxime  ditium  e  fi, ex  vigefima  quarta  quinti,  erit  enim  figura , 
quae  fit  d  Bjl  magnitudo  prima; figura, quae  aBC  fecunda;  quadratum  ex  tertia;&  quadra¬ 
tum  ex  BC  quarta; figura  vero, quae  fit  ab  .AC  quinta ;  &  quadratum  ex  .AC  fexta.Hoc  theore¬ 
mate  multo  vniuerfalius  eft  illud ,  quod  d  Tappo  demonfiratur  in  quarto  libro  mathematicarum 
Kolletlionum. 

Si  fit  triangulum  ALBC  >  &  ah  ipfis  <AB 
BC  definiantur  quauis  par  alie  logramma  oAB 
EB>  BCFG;  &  linea;  E) E  F G producantur 
ad  H  Jungatur  que  HB  fient  parallelogrammo, 
cABEB)  BCFG  aqualia  par  alie  logrammo  co - 
tento  zAC.  HB  yin  angulo, qm  ytrifque  BAC 
EDHB  fit  aqualis. 

Producatur  enim  HB  ad  K,  &  per  A  C  ipfi  KH  pa¬ 
rallela  ducantur  AL  CM;&  LM  iungatur.  Itaque  quo 
niam  parallelogrammum  eft  ALHB;erunt  AL  BH  ?-  b 
cjual es,&  parallela .  Similiter  «quales  &  paralie]?  MC 
HB  .  ergo  &  LA  MC  «quales  &  parallela  fint  neceffe 
eft;&  propterea  LM  AC .  parallelogrammum  igitur 

eft  ALMG  in  angulo  LAC,  hoc  eft  in  angulo  «quali  vtrifque  B  AC  DHB.  eft  enim 
angulus  DHB  ipfiLAB  «qualis.  Et  quoniam  DA  BE  parallelogrammum  ?quale 
eft  parallelogrammo  LABH ,  etenim  in  eadem  bafi  AB,&  in  eifdem  parallelis  AB 
3DH  confiftit-.parallelogrammum  autem  LABH  parallelogrammo  LAKN  eft  ?qua 
2e,cum  fit  in  eadem  bafi  LA ,  &  in  eifdem  parallelis  LA  HfCerit  parallelogrammu 
ADEB  ?quale  parallelogrammo  LAKN.  et  obeadem  cauffam  parallelogrammum 
IBGFC  parailelogrammo  KNMC.parallelogramma  igitur  DABE  BGFC  paralle¬ 
logrammo  LACM  «qualia  funt,hoc  eft  ei ,  quod  AC  HB  continetur,  in  angulo  L 
AC, qui  eft  «qualis  vtrifque  B  A  C  BHL.  Atque  hoc  multo  vniuerfalius  eft, quam 
quod  in  triangulo  redangulo  de  quadratis  in  elementis  demonftratur. 

THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO  XXXIL 

Si  duo  triangula  componantur  ad  vnum  angulum,  quas  duo  la¬ 
tera  duobus  lateribus  proportionalia  habeant ,  ita  vt  homologa 
latera  ipforum  etiam  fint  parallela, reliqua  triangulorum  latera  in 
dire&um  fibi  ipfis  conftituta  erunt. 

.  Sint  duo  triangula  ABC  DCE,qu?duola 
tera  B  A  AG  duobus  lateribus  CD  DE  pro 
portionalia  habeant ,  vt  fit  ficut  B  A  ad  AC, 
ita  CD  ad  DE ;  parallela  autem  fit  AB  ipfi  D 
C,et  AC  ipfi  DE.Dico  BC  ipfi  CE  in  diredii 
■efle  .Quoniam  enim  AB  parallela  eft  DC,  et 
mipfas  incidit  reda  linea  AG ,  erunt  anguli 
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altern  i  B  AC  ACE}  squales  inter  fe  fe.Eade  ■ 
ratione  et  angulus  CDE  squalis  eft  angulo 
ACD.Quare  et  B.AC  ipfiCDE  eft  fqualis.Et 
quoniam  duo  triagula  funt -ABC  DCE,vnu 
angu!u,qui  ad  A,vni  angulo  qui  ad  0  squa¬ 
lem  habentia, circum  f  quales  autem  angulos 
latera  proportionalia,quod  fit  vt  B  A  ad  AC, 

■chtuus*  jta  CE>  ad  DE; erit  triangulum  ABC  triangu 
Io  0CE  squiangulum .  ergo  ABC  angulus, 
eft  squalis  angulo  DCE  .  oftenfus  autem  eft  et  angulus  A  C  D  fqualis  an¬ 
gulo  B  A  C .  totus  igitur  ACE  duobus  ABC  BAC  eft  squalis .  communis  ap¬ 
ponatur  ACB  .  ergo  anguli  ACE  ACB  angulis  BAC  ACB  CB  A  squales  firnt. 
Sed  BAC  ACB  CBA  anguli  duobus  redis  funt  fquales.et  anguli  igitur  ACE  AC 
B  duobus  redis  squales  erunt .  Itaque  ad  quandam  redam  lineam  AC,  et  ad  pun- 
dum  in  ipfa  C  dus  reds  lines  BC  CE  non  ad  eafdem  partes  pofits  angulos,qui 
4. primi,  deinceps  funt  ACE  ACB  duobus  redis  squales  efficiunt.ergo  BC  ipfi  CE  indirc- 
dum  erit.Si  igitur  duo  triangula  componantur  ad  vnum  angulum, qus  duo  latera 
duobus  lateribus  proportionalia  habeant,  ita  vt  homologa  latera  ipforum  etiam 
fint  parallela ;  reliqua  triangulorum  latera  in  diredum  fibi  ipfis  conftituta  eruut. 
quod  demonftrare  oportebat, 

THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXXIII. 


quinti. 


In  circulis  sequalibus  anguli  eandem  habent  proportionem, 
qyam  circumferentias, quibus  infiftunt ,  flue  ad  centra ,  fiueadcir 
cumferentias  infiftant ,  Adhuc  autem  &  fe&ores  3  quippe  qui  ad 
centra  funt  conftituti. 

Sint  fquales  circuli  ABC  DEF;ec 
ad  centra  quidem  ipforum  GH  fint 
anguIiBG  C  EHF,  ad  circumferen¬ 
tias  vero  anguli  BAC  EDF.Dicovt 
circumferenti^  BC  ad  EF  circumfe 
rentiam  j  itaefle  et  BGC  angulum 
ad  angulum  EHF,  etangulum  BAC 
ad  angulum  EDF  :et  adhuc fedore 
BGC  ad  EHF  fedorem .  Ponantur 
enim  circumferenti^  quidem  BC  f- 
quales  quotcumque  deinceps  CK  KL;circumferentif  vero  EF,rurfus  aquales  quot¬ 
cumque  FM  MNietiungantur  GK  GL  HM  HN .  quoniam  igitur  circumferentis 
BC  C-K  KL  inter  fe  funt  gquales,et  anguli  BGC  CGK  KGL  inter  fe  squales  erut. 
quotuplex  igitur  eft  circumferentia  BL  circumfrentis  BC  ,rotuplex  eft  et  BGL  an 
gulus  anguli  BGC.Eadem  ratione  et  quotuplex  eft  circuferentiaNE  circuferentig 
EFjtotuplex  et  EHH  angulus  anguli  EHF. Si  igitur  squalis  eft  BL  circumferentia 
cireumferentis  EN,et  angulus  BGL  angulo  EHN  erit  squalis; et  fi  circumferentia 
BL  maior  eft  circumferentia  EN, maior  erit  et  BGL  angulus  angulo  EHN:et  fi  mi- 
nor,minor.Quattuor  igitur  exiftentibils  magnitudinibus ,  duabus  nimitufn  circu- 
ferentijsBG  EF:et  duobus  angulisBGC  EHF  ,  fumpta  funt  circumferentis  qui¬ 
dem  BC,et  BGC  anguli  sque  multiplicia,videlicet  circumferentia  BL,et  BGL  an¬ 
gulus;  circum  ferentis  vero EF,etEHF  anguli  sque  multiplicia,  nempe  circumfere 
tia  EN,  et  angulus  EHN.atque  oftenfum  eft  fi  circumferetia  BLfuperat  circum¬ 
ferentiam  EN ,  et  BGL  angulu  fuperare  angulum  EHN ,  et  fi  squalis,fqualem ,  et 
fiminor,minorem  effe ,  Vt  igitur  circumferentia  BC  ad  EF  circumferentiam',  it  a 
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angulus  BCC  ad  angulum  EHF.  Sed  vt  £GC  angulus  ad  angulum EHF, ita 
angulus  BAC  ad  EOF  angulum .  vterq ne  emm  viruuque  eft  duplus  .  etvtigi 
tur  B  C  circumferentia  ad  circumferentiam  EF  ,  ita  et  angulus  BGC  ad  an¬ 
gulum  EHF  ,  et  angulus  B  AC  ad  ED  F  angulum.  Qj.i|re  in  circulis  equa- 
libus  anguli  eandem  habent  proportionem ,  quam  circumferenti a,quibu$infiftut, 
Rue  ad  centra ,  fiue  ad  circumferentiam  infiftant .  Dico  injuper ,  et  vt  B  C  circum¬ 
ferentia  ad  circumferentiam  E  F ,  ita  e  fle  fetiorem  G  B  C  ad  H  F  E  fedorem.  I11- 
ganturenim  BC  CK,  etfumptis 
in  circumferentijs  BC  CK:  pan¬ 
dis  X  O ,  infigantur  et  B  X  X  C 
CO  OK.  Itaque  quoniam  dua 
BG  GC  duabus  CG  GK  aqua¬ 
les  funt,  et  angulos  aquales  conti 
neverit  et  bafis  BC  bali  CK  aqua 
Iis.  aquale  igitur  eft  et  GBC  tria 
gulum  triangulo  G  C  K.  Et  quo¬ 
niam  circumferentia  BC  circum 
ferentia  C  K  eft  aqualis ,  et  reliqua  circumferentia ,  qua  complet  totum  circulum 
ABC  aqualis  eft  reliqua,  qua  eundem  circulum  complet .  quare  et  angulus  B  X  C 
angulo  C  O  K  eft  aqualis,  fimilis  igitur  eft  B  X  C  portio  portioni  C  O  K:  et  funt  in 
aqualibus  redis  lineis  BC  CK.  qnf  autem  in  aqualibus  redis  lineis  fimiles  circulo 
ru  portiones,  et  inter  fe  aquales  funt.  ergo  portio  BXC  eft  aqualis  portioni  COK. 
eft  autem  et  BGC  triangulum  triangulo  CGK  aquale,  et  totus  igitur  fedor  BGC 
toti  fedori  C  GK  aqualis  erit.Eadem  ratione  et  GKL  fedor  vtrique  ipforum  GKC 
GCB  eft  aqualis.  Tres  igitur  fedores  BGC  CGK  KGL  aquales  funt  inter  fe.Simt 
liter  et  fedores  HEF  HFM  HMN  inter  fe  funt  aquales,  quotuplex  igitur  eft  LB  cir 
cumferentia  circumferentia  BC,  totuplex  eft  et  GBL  fedor  fedoris  GBC.  Eadem 
ratione  et  quotuplex  eft  circumferentiaNE  circuferentiaEF,  totuplex  eft  et  HEN 
fedor  fedoris  HEF.  quare  fi  circumferentia  BL  circumferenti^  EN  eft  £qualis,et  fe 
dor  BGL  aqualis  eft  fedori  EHN.  et  fi, circumferentia  BL  fuperat  circumferentia 
EN,  fuperat  et  BGL  fedor  fedorem  £HN,  et  fi  minor  minor.  Qjuattuor  igitur  exi 
flentibus  magnitudinibus ,  duabus  quidem  BC  E  F  circumferentijs ,  duobus  uero 
fedoribus  GBC  EHF,  fumpta  funt  aque  multiplicia ,  circumferentia  quidem  BC 
ct  GBC  fedoris  circumferentia  BL  et  GBL  fedor.  circumferenti^  vero  E  F,  et  fe¬ 
doris  HEF  aquemultiplicia  circumferentiaEN,etHEN  fedor.  atque  oftenfum  eft 
fi  BL  circumferentia  fuperat  circumfef-entiani  E  N,  et  fedorem  BGL  fuperare  fe- 
doremE  HN.  etfi  aqualis  fqualem  elfe;  et.fi  minor, minorem. eft  igitur  vt  BC  cir 
cumferentia  ad  circumferentiam  EF,  ita  fedor  GBC  ad  HEF  fedorem.quod  often 
4cre  oportebat. 

COROLtARIV.  M 

Perfpicuum  etiam  eft  ,  et  vt  fedor  ad  fedorem  ,  ita  efte  angu¬ 
ium  ad  angulum. 

;  ,v  .  :  .•  r.  . .sv,:.vva.  v.u  X' 
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ET  COMMENTARIIS 


Vederici  Commcmdini  Vrbinatis . 


DIFFINITIONES. 

I. 

N I T  A  S  eft,  qua  vnumquodque  eoru5 
quas  funt  vnum  dicitur. 

i  i. 

Numerus  autem  ex  vnitatibus  con¬ 
flans  multitudo. 

I  1 1. 

Pars  efl  numerus  numeri  5  minor  ma¬ 
ioris, quando  maiorem  metitur. 


F.  C.  COMMENT^RIVS. 


*Pars  ea  nomen  inuenit  a  numero >  per  quem  minor  maiorem  metitur .  Si  erum  minor  bis  metw 
fur  maiorem ,  dicetur  pars  dimidia ,  fi  ter  dicetur  tertia  ,fi  quater  quarta .  &  ita  in  alijs . 


I  I  I  I. 

Partes  autem,  quando  non  metitur. 


.  i . 

nfj 

: 


F.  C.  COMMENTAR  I  V  S.  .  r  ' 

T  artes  nomen  trahunt  ab  ijs  numeris ,  per  quos  communis  duorum  numerorum  nienfiira  vtr& 
que  ipforum  metitur,  nam  fi  communis  eorum  menfura  minorem  numerum  bis  metiatur }  &  ma~ 
far  em  ter ,  dicentur  hae  partes  duae  tertiae;  fiverominorem  ter  metiatur ,  &  maiorem  quater , 
dicentur  tres  quartae.  Quod  fi  maiorem  quinquies  metiatur ,  dicentur  tres  quintae.  &  ita  in  re¬ 
liquis  .  Recentiores  numerum3per  quem  communis  menfura  minorem  metitur 3  numerantem ,  uel 
numeratorem  appellant ,  rtpote  qui  partium  multitudinem  definiat :  numerum  vero ,  per  quem 
tommums  menfura  maiorem  metitur ,  denominantem  3feu  denominatorem  dicunt  3  rt  qui  his  par 
iibus  nomen  imponat. 

V. 


Multiplex  efl  maior  minoris,  quando  minor  eum  metitur. 

F.  C. 
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F.  C.  COMMENFiARIFS. 

Multiplex  autem  nomen  h  abet  ab  eo  numero, per  quem  minor  eum  metitur .  Si  enim  minor  bis 
metiatur  maiorem ,  dicetur  ma  ior  minoris  duplus;fi  ter ,  triplus  -,  fi  quater, quadruplas ,&  eodem 
modo  in  altjs. 

V  I. 

Par  numerus  eft, qui  bifariam  diuiditur. 

V  i  i. 

Impar  vero ,  qui  bifariam  non  diuiditur :  vel  qui  a  pari  nume¬ 
ro  vnitate  differt. 

Vili. 

Pariter  par  numerus  eft  j>  quem  par  numerus  per  parem  nume¬ 
rum  metitur. 

S  C  H  0  L  I  V  m. 

Si  huic  diffinitioni  addamus  tantum.yt  pariter  par  numerus  dicatur 
hj  quem  par  numerus  tantum  per  parem  numerum  metitur ;  faciemus 
Pythagoreorum  pariter  parem  j  qui  adnjnitatem  njfque  bifariam  diuidi 
tur\  r~ut  oSio  par  numerus  metitur  per  parem  tantum,  duodecim  vero  Eu y 
elidi  eft  pariter  par ,  quem  &  par  nUmerus  metitur  per  parem  numerum , 
bis  enim  fex  funt  duodecimi  effi  impar  numerus  per  parem  metitur .  nam 
fi  quattuor  ter  fumantur  duodecim  fient .  Pariter  vero  imparem  dicit > 
quem  par  numerus  metitur  per  imparem  numerum  $  njt  decem^quem  bi 
narius  per  quinarium  metitur  .  aAt  mgio-o-dgTi os ,  hoc  esi  impariter  par  eft 
duodecim:  etenim  ternarius  per  quaternarium  metitur .  &  ftmpli  ci¬ 
ter  quodperfeclum  nomen  eH  in  compofitione, per  illud  dicimus  numeru 
metiri  alium  numerum.lt aque  fiendum  efl^^aad^rm  foc  eft  impariter 
parem  d pythagoreis  fic  dieiurn  mplures  diuifiones  Jufcipere  3  qua,  in  par 
tes  aquale  s fiunt yno  tam  e  ad  <■ unitate  vfq$  diuifione procedere.  Nouit  au 
tem  hunc  in  ipfe  Euclides  3  cuius  mentionem  facit  in  nono  libro,  pul¬ 
chre  ipfum  neque  pariter  parem  >  neque  pariter  imparem  dicens >  per  ne- 
gationem  duorum  extremorum  fignificauit  >  quemadmodum  in  contra - 
rijs  mediatis  s  media  ,  quibus  nomina  impofita  non  funt >p  er  negationem 
extremorum  explicamus .  Huius  autem  mentionem  facit  Euclides  in  34 
noni  libri „ 

IX. 

Pariter  vero  impar  eft ,  quem  par  numerus  per  numerum  impa 
rem  metitur. 

F.  C. 
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Ex  diffinitio he  ouaim>&  miia,&.  ex  i; 's,quae  in  nono libro  traduntur  >  apparet  EtkMetn  pari 
iei.parem.  nmeru  appellare  eu,  yicpar  nmerusper  nimernn  parem  metuar,  fixe  fit  cx  nume¬ 
ris  d  binario  duplatis non  :  &  pariter  imparem  appellare  eum ,  quem  par  numerus  per  nu¬ 
merum  imparem  metitur ,fiiue  dimidium  babealimparem.fiueparem.ntmeros  enim  d  binario  du 
piatos  ipfe  pariter  pares  tantum  appellat,  &  eos,  quidimidiim  imparem  habent  vocat  pariter  m 
pares  tantum. eos  vero, qui  neque  d  binario  duplati  fmtfiicqjte  dimidium  babmt;  imparem,  &•  pa 
viter  pares ,&  pariter  impares  dicit. idt  Nicomacbo,Boetioi  paris  humeri  fpecies  tres  fiunt-, Vnd 
quae  dicitur  pariter  par, aha  quae  pariter  irnpo:qrir:  tertia 3  quae  impariter  'pan  'Pariter  par  nu¬ 
merus  efi,qui  pot  in  duo  paria  diitidi ,  eius  fi  pars  m  alia  duo  pariae rurfius  partis  pars  in  alia  duo 
paria', &  hoc  femperxquoad  diuifio partium  ad  vilitatem  perneniat  ,vt  6 q.Pariter  impar  mtme- 
Yus  cjl3qui  quoniam  par  efifim  partes  quidem  aequales  dtniditur  3  partes  vero  eius  mox  ihdiuiji^ 
biles  fiuntpvt  6.10.14.1 8.2  2. Impariter  par  numerus  ejl,qui  inter  duosjamfiicios:quodamm^ 
do  medius  cfl,diuiditur  enim  m  partes  ac  quales, eiuffi  pars  rurfius  diuiditur  in  alias  partes  aequa 
les ,  &  interdum  partes  partium  in  alias  aequales  dmidi  pojfimt ;  fed  diui  fio  ad  vilitatem  vfique 
non  per  ducitur.  Qui  igitur  bis  efi  pariter par ,Euclides  pariter  parem  tantim.  vocat;  qui  vero  his 
pariter  impar  efl;Euclides  pariter  imparem  tantum.  &  qui  bis  impariter  par  Euclides  &  pariter 
parem,&  impariter  parem  appellat. Quare  illud,  quod  in  extrema  parte  antecedentis  fcbolifUd 
ditur puerum  non  videtur ,nifi for tafifc  wtelligami{s.eum ,  qui paptef  par  efi,  &  pariter  impar  eo 
modo, quo  fiumit  Euclides , neque  pariter  parem  efife  tantum, neque  pariter  imparem  tantum. 


Impariter  vero  impar  numerus  eft  >  que  impar  numerus  per  mt 
merum  imparem  metitur. 

XI....  ■  , 

Primus  numerus  eft,quem  vnitas  fola  metitur. 

F.  C.  C  O  M  M  E  N  T  ^  R  I  V  S. 

Trimum  numerum  nullus  metitur  numerus, pr perquam  quod  ipfe  fie  ipfium  metitur. 

xii.  Vm 

Primi  inter  fe  numeri  funt  ,  quos  fola  vnitas  communis  men~' 
fu  ra  metitur. 

XIII. 

... 

Compofitus  numerus  eft^quem  numerus  aliquis  metitur, 
xlli  1. 

Compofiti  inter  fe  numeri  funt ,  quos  numerus  aliquis  ■commu¬ 
nis  menfura  metitur. 

x  v.  • 

1  Numerus  numeru  multiplicare  dicitur?quando  quot  vilitates 
funt  in  ipfo^toties  componitur  multiplicatus^  &  aliquis  gignitur.; 

Quando 


h  I  B  E  R.  y  I  L  -  8* 

XVI. 

Quando  duo  numeri  fe  fe  multiplicantes  aliquem  fecerint,qui 
fa&useft  planus  appellatur:  latera  vero  ipfius  funt  numeri  fefe 
multiplicantes, 

i  v  1 1. 

Quando  autem  tres  numeri  fe  fe  multiplicantes  aliquem  fece¬ 
rint, fadus  folidus  appellatur.*  latera  vero  ipfius  fefe  multiplican 
tes  numeri, 

XVIII. 

Quadratus  numerus  eft, qui  aequaliter  eft  aequalis ,  vel  qui  duo 
fous  arqualibus  numeris  continetur, 

XIX. 

Cubus  vero  s  qui  aequaliter  eft  aequalis  aequaliter ,  vel  qui  tri¬ 
bus  aequalibus  numeris  continetur. 

X  X. 

Numeri  proportionales  funt, quando  primus  fecudi ,  &  tertius 
quarti  ^ que  multiplex  fuerit, vel  eadem  pars ,  vel  eaedem  partes. 


F.  C.  COMMENTA.  RIVS, 


Vel  igitur  primus  eft  maior  fecundo ,  vel  minor. & fi  quidem  maior,  vel  eummnor  metitur , 
*?el  non  metitur .  &  fi  metitur  erit  primus  fecundi  aeque  multiplex ,  atque  tertius  quarti:fi  vero 
mn  metitur ,  quae  partes  eft  fecundus  primi e  f  dem  partes  erit  &  quartus  tertij.  vel  etiam  hoc 
modo  fi  primus  eft  maior  fecundo,  quae  pars, vel  partes  eft  fecundus  prirni ,  eadem  pars, vel  par¬ 
tes  erit  &  quartus  tertij.  fed  fi  primus  fit minor,  quae  pars, vel  quae  partes  eft  primus  fecundi, 
eadem  pars,  vel  eodem  partes  erit  &  tertius  quarti.  Tonit  autem  nmc  minorem  numerum  maio¬ 
ris  partem  ejfe,vel partes ,  quod  poftea  in  quarto  theoremate  huius  demonftratione  confirmat . 

XX  I, 

Similes  plani ,  &folidi  numeri  funt,  qui  latera  habent  propor 
tionalia. 


XXII. 


Perfedus  numerus  eft, qui  fuis  ipfius  partibus  eft  aqualis. 


F.  C,  COMMEHT^tRlVS. 

N  umerus  autem  qui  fuis  ipfius  partibus  minor  eft  abundans  appellatur ,  qui  vero  maior, dimi¬ 
nutos. His  diffinitionibus  nos  aliam  addidimus  .fed  &  petitiones  quafdam ,  &.  communes  notio - 
i W*  apponere  libuit, quibus  Euclides  in  his  libris  vti  uifus  eft, 

z  Cum 


E  ¥  C  L  ID.  ILIM  EN  T* 

X  X  I  I  L 

Ctim  fuerint  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales  primus  ad 
tertium  duplam  proportionem  habere  dicetur  eius, quam  habet  ad ficun^ 
dum:& primus  ad  quartum  triplam  3  &  eodem  modo  in  alijs , 

PETITIONES . 

/  Cuilibet  numero  quotlibet  fumi pojje  ecquales 3nael  multiplices • 

2  Quolibet  numero  fumi  pofje  maiorem . 

3  NumerM  infinite  augetur  ?  fid  non  infinite  diminuitur* 

CO  MMVOfES  NOTIONES* 

r  Quicumque  eiufdem  3  vel g qualium  aqtie  multiplices fuerint  j  c 'jnip 
fi  inter  fi  fiunt  aquales. 

2  Quorum  idem  numerus  aque  multiplex  fuerit  ^vel  quoru  eque  muL 

tip  lices fuerint  aquales  3  &  ipfi  inter  fi  aquales  funt. 

3  Quicumque  eiufdem  numeri  3  vel  aqualium  eadem  pars3  vel  eadem 

partes  fuerint  3  c>  ipfi  inter  fi funt  aquales . 

4  Quorum  idem  3  njel  aquales  numeri  eadem  pars  3  njel  egdem  partes 

fuerint  yint  er  fi funt  aquales. 

5  Omnis  numeri  pars  efi  vnitas  ab  eo  denominata  3  binarij  enim  n  time 

ri  vnitas  pars  efi  ab  ipfi  binario  denominata  3  qua  dimidia  dicitur s 
ternarij  <uero  vnitas  efi  pars  3  qua  a  ternario  denominata  tertia 
dicitur  y  quaternarij  quarta  3  ita  in  alijs . 

€  Vnitas  omnem  numerum  metitur  per  njnitates  y  qug  in  ipfi  funt • 

7  Omnis  numerus  fi  ipfum  metitur . 

8  Si  numerus  metiatur  numerum  3  ille 3 per  quem  metitur  3  eundem 

metietur  per  eas 3qug  funt  in  metiente3  ‘-unitates. 

9  Quicumque  numerus  alium  metitur  ^multiplicans  eum3v  el  multiple 

catus  ab  eo  5 per  quem  metitur  filum  ipfum  producit. 

2  o  Si  numerus  numerum  alium  multiplicans  aliquem  produxerit  3  muL 
tiplicans  quidem productum  metitur  per  njnitates  3  qua  fint  in. 
multiplicato  $  multiplicatus  qjero  metitur  eundem  per  njnitates 3 
qua  funt  in  multiplicante . 

ji  Quicumque  numerus  metitur  ducsgvel plures  3  metietur  quoque  eu^ 
qui  ex  illis  componitur . 

22  Quicumque  numerus  metitur  aliquem. ^metietur  quoque  eum  3  quem 
ille  ipfi  metitur . 

13  Quieti  que  numerus  metitur  tot  it  O*  ablatum  3etia  reliquit  metietur .  • 

THEO. 


* 
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Si  duobus  numeris  inaequalibus  expofitis,detra<5i:o  femper  mi» 
iiore  de  inai  ore, reliquus  minime  metiatur  procedentem  ,  quo  ad 
afsupta  fuerit  vnitasj  numeri  a  principio  politi  primi  inter  fe  erut» 


A 

H 

e 

f 

Cr 

f :  3. 
B  X> 


Dupbus  enim  infqualibus  numeris  expofitis  AB  GD,detrado 
-femper  minore  de  maiore  reliquus  minime  metiatur  prxcedcntS, 
quoad  alfumpta  fuerit  vnitas .  Dico  numeros  AB  CD  inter  fe  pri 
mos  elfb,  hoc  eft  ipfos  AB  CD  vnitate  fpla  metiri.Si  enim  AB  CD 
«6  fint  primi  inter  fe,  metietur  eos  aliquis  numerus,  metiatur, fitq; 

E:  &  CD  quidem  ipfum  AB  metiens  relinquat  fe  ipfo  minore  F  A, 

AF  vero  metiens  DC  relinquat  fe  ipfo  minorem  GC;  &  GC  mecies 
FH  vnitate  HA  relinquat.quoniam  igitur  numerus  E  ipfum  CD  metitur,  CD  ve¬ 
ro  metitur  BF;&  E  ipfum  BF  metitur;  metitur  aut  &  totu  BA,  ergo &reliquu  AF 
metietur-Sed  AF  metitur  PG.quare  &  E  ipfum  DG  metietur,  metitur  autem  &  to  ^°com™or. 
tum  DC. ergo  &  reliquum  metietur  CG,  atCG  metitur  FH ,  &  E  igitur  ipfum  FH 
tnetietur.fed  &  metitur  totum  F  A;&  reliquam  igitur  vnitatem  AH  metietur, nume 
rus  exiftens.  quod  fieri  non  poteft.non  igitur  ipfos  AB  CD  metietur  aliquis  nume¬ 
rus  .  ergo  AB  CD  primi  inter  fe  funt.quod  oportebat  demonftrare. 


U.com.nsf. 
lt.com.  nar. 


Piffi.s*. 


F.  C.  C  %  M  M  €  N  T  'l4  K  I  F  S. 

Huius  conuerfam  hoc  modo  demonflr  abimus. 

Expofitis  duobus  numeris  inter  fe  primis  ;fi  de  maiori  femper  minor  detraha¬ 
tur, non  ceflabit  huiufmodi  detradio  antequahi  ad  vnitatem  deuentum  fuerit.  ; 

Sint  enim  numeri  inter  fe,  primi  ^ IB  CD;& fi  fieri  poteft  ijfdem  manenti-  k 
bus,  &  dctratto  stiper  minore  de  maiore  deuentu  fit  ad  numeru  HA,  qui  prp  a 
cedeteQC  metiatur. Si  igitur  HA  metitur  GC,&  ipsu  Fpj  metietur,  metitur  c 

aut  Cr  fe  ipsu, ergo  &  FA  metietur;  ac  propter  ea  ipsu  DG.  fed  &  metieba -  ;  % 

tur  GC.  quare  &  totu  DC  metietur,  atq;  ob  id  ipfum  BF  metitur  .metitur  aut  *\  5*  f 

Cir  FA,vtoftenficm  eft,  ergo  Cr  totu  B  dimetietur.  Itaque  quonid  HA  nume  ®  0  £ 

tus  duos  numeros  AB  CD  metitur  terunt  AB,  CD  inter  fe  compofiti ,  Sed  & 
inter  fe  primi  ponuntur .  quod  fieri  non  poteft.no  igitur  expofitis  duobus  numeris  inter  fe  primis, 
fi  de  maiori  fimper  minor  detrahatur,  ceffabit  detraftio, antequam  ad  ymtatem  deuentum  fuerit , 
rpiod  oportebat  demonftrare,  Sed  &  illud  confiat, 

Expofitis  duobus  nutrieris  inter  fe  compofitis ,  fi  de  maiori  femper  detrahatur 
«linor, detradio  ad  vnitatem  vfque  non  perueniet, 

-  Si  enim  ad,  -vnitatem perkeniat^runt  hi  interfe  primi, fed  &  compofiti,  quod  eft  abfurdum»  i.huufe 

Ex  tam  demonflr atis  problema  qnoque  illud perfpicue  apparere  poteft, 

Duobus  numeris  expofitis  comperire  an  inter  fe  primi  fint,an  compofiti, 

Fatta  namque  detraffime,vt  diftumeft,fi  deueniet  ai  vnitatem  vfque ,  dicemus  eos  inter  fe 
primos  effe,fm  minus,  compofitos, 

[  PROBLEMA  Iv  PROPOSITIO  II, 

Duobus  numeris  datis  non  primis  inter  fe ,  maximam  eorum 
communem  menluram  inuenire. 

Sint  dati  duo  numeri  non  primi  inter  fe  AB  CD;quoru  minor  fit  CD.oportet  ip 
forum  AB  CD  maximam  communem  menluram  inuenire .  Si  igitur  CD  metitur 
AB  cum  etiam  fe  ipfum  metiatur ,  erit  CD  ipfornm  AB  CD  commuuis  menfura. 
&perfpicuo«i  eft,  W!l\c(fe :  .nullus  enim  maior  CD  ipfum  CD  medetur: 

•  .  ,  Z  2  fi  vero 
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c 
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F 
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D 


K  V  C  L  I  D.  ELEMENt 

fi  vero  CD  non  metitur  AB,  ipforum  AB  CD  detra- 
do  femper  minore  de  maiore,relinquetur  aliquis  nume 
rus, qui  metietur  prf  cedentem.vnitas  quidem  non  relin 
Ix  antccc*  quetur;effent  enim  AB  CD  primi  inter  fe.quod  no  po-  a 
®Ence’  nitur.& CD  quidem  ipfum  AB  metiens  relinquat  fe  ip¬ 
fo  minorem  AE;  AE  yero  metiens  CD  relinquat  fe  ipfo  8 
minorem  CF:&  CF  ipfum  AE  metiatur .  Itaque  quonia 
3a.c0m.n0t.  CF  ipfum  AE  metitur ,  AE  vero  ipfum  DF;&  CF  ipfum 
si.com.  not»  DF  metietur.fed  &  metitur  fd  ipfum.  &  totu  igitur  me¬ 
tietur  CD.  At  CD ipfum  BE  metitur .  ergo  &  CF  meti¬ 
tur  BE.metitur  autem  &  E  A. &  totum  igitur  AB  metietur,  fed  &  metitur  CD.erg® 
CF  ipfos  AB  CD  metitur;ac  propterea  CF  ipforum  AB  CD  eft  comunis  mefura. 
dico  etiam  maximam  efle.Si  enim  non  eft  maxima, ipfos  AB  CD  metietur  aliquis 
numerus  maior  ipfo  CF.metiatur,fitqi  G.&  quoniam  G  ipfum  CD  metitur;CD  vc 
ro  ipfum  BE-.&  G  ipfum  BE  metitur .  metitur  autem  &  totum  B  A.&  reliquum  igi¬ 
tur  AE  metietur.SecTAE  metitur  DF.ergo  &  G  ipfum  DF  metitur,  metitur  autem 
&  totum  DC.  quarg  &,  reliquum  CF  metietur ,  maior  minorem. quod  fieri  non  po~ 
teft.non  igitur  ipfos  AB  CD  numeros  numerus  aliquis  metietur, maior  ipfo  CF.er 
go  CF  ipforum  AB  CD  maxima  erit  communis  menfura.Duobus  igitur  numeris 
datis  non  primis  inter  fe, maxima  eorum  communis  menfura  inuenta  eft  .quod  fa* 
cere  oportebat. 

C  O  R  O  L  L  A  R.  I  V  M. 

Ex  hoc  manifeftum  eft ,  fi  numerus  duos  numeros  metiatur ct 
maximam  eorum  communem  menfuram  metiri. 

F.  C.  COMMENTA  K  1  V  S. 


Hoc  corollarium  apparet  ex  poflrema  parte  demonjlrationis.fit  enim  duorum  numerorum  ^AB 
tD  communis  menfura  C  F:  &  fit  numerus  aliquis  G,  qui  ipfos  ^AB  CD  metiatur .  Dico  etiam 
maximam  eorum  communem  menfuram  CF  metiri.  Quoniam  enim  G  ipfum  CD  metitur-.  CD  ve- 
ii.ittm.ri9z.  ro  metitur  BE:  et  G  ipfum  BE  metitur,  fed  &  metitur  totum  B^L.  ergo  &  reliquum  E  metie - 

3j.ccm.n0t.  tur:  metitur  autem  ^1E  ipfum  DF.ergo  G  ipfum  DF  metitur.  Sed  &  metitur  totum  D  C .  J Quare 
&  reliquum  C  F,  maximam  fcilicet  eorum  communem  menfuram  metietur .  quod  dmonftrare 
oportebat. 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO  III. 


Tribus  numeris  datis  non  primis  inter  fe3maximam  ipforu  co- 
munem  menfuram  inuenire. 

Sint  dati  tres  numeri  non  primi  inter  fe  ABC.  opbrtet  rp- 
forum  ABC  maximam  communem  menfuram  inuenire  .  Su-  >* . . 


matur  enim  duorum  AB  maxima  c5munis  mefuraD.  itaque 
D  vel  ipfum  C  riietitur,  vel  non  metitur,  metiatur  primu .  me 
titur  autem  et  ipfos  A  B.  ergo  D  numeros  ABC  metitut :  et 
©b  id  ipforum  eft  communis  menfura.  dico  et  maximam  effe. 
ii  enim  D  non  eft  ipiorum  ABC  maxima  communis  menfu¬ 
ra,  metietur  cos  aliquis  numerus  maior  ipfo  D .  metiatur ,  et 
fit  E.quoniam  igitur  E  metitur  numeros  ABC,  et  ipfos  AB 
metietur, et  ipforu  AB  maximam  commune  mefuram,quae  eft  D.  ergo  E  ipfum  D 
metitur,  maior  minorem,  quod  fieri  non  pot.  non  igitur  ABC  numeros  numerus 
‘aliquis  maior  ipfo  D  metietur,  ergo  D  ipforum  ABC  maxima  eft  cois  menfura. 

Non 


c..  ..4 
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LIBER  VII. 

Noti  metiatur  aute  D  ipfum  C.  Dico  primum  nu¬ 
meros  D  C  non  efle  primos  inter  fe .  Quoniam  enim 
ABC  non  funt inter  fe  primi, metietur  eos  aliquis  nu 
merus,  et  qui  metitur  ipfos  ABC,  &  ipfos  AB  metie 
tur,  etipforum  AB  maximam  communem  menfura, 
videlicet  D  .  metitur  autem  et  ipfum  C  .  ergo  ipfos 
DC  numerus  aliquis  metietur  ;  ideoq;  DC  non  funt 
inter  fe  primi .  Sumatur  ipforum  maxima  communis 
menfura  E.  et  quoniam  E  ipfum  D  metitur,  et  D  me 
titur  ipfos  AB;  et  E  ipfos  AB  metitur  .  metitur  aute 
ct  C.  ergo  et  ipfos  ABC  metietur,-  eritq,-  E  ipforum 
ABC  communis  menfura.  Dico  et  maximam  efle.  fi  enim  E  non  eft  ipforum  ABC 
maxima  communis  menfura,  metietur  ABC  numeros  numerus  aliquis  maior  ipfo  : 

E.  metiatur,  fitq;  F.  et  quoniam  F  metitur  numeros  ABC,  et  ipfos  AB,  et  ipforum 
AB  maximam  communem"  menfuram  metietur ,  videlicet  ipfum  D.  ergo  F  ipfum 
D  metitur,  metitur  autem  et  ipfum  C.  quare  F  et  ipfos  DC,  et  ipforum  DC  maxi-  • 
anam  communem  menfuram  metietur,  videlicet  ipfum  E.ergo  F  ipfum  E  metitur, 
maior  minorem,  quod  fieri  non  poteft.  non  igitur  ABC  numeros  numerus  aliquis , 
maior  ipfo  E  metietur,  ergo  ipforum  ABC  maxima  eft  communis  mefura .  Tribus- 
igitur  numeris  datis  non  primis  inter  fe, eorum  maxima  communis  menfura  inue~ 
ja  eft.  quod  facere  oportebat. 

COROLEARIVM. 

Ex  his  manifeftum  eft ,  fi  numerus  numeros  tres  metiatur, et  ip  a 
forum  maximam  communem  menfuram  metiri. 

Eodem  modo  et  pluribus  numeris  datis  maxima  communem  B 
menfuram  inueniemus.  ' '! 

F.  C.  COMMENTARI  V  S. 

Exhis  manifeftum  eft  Slc.^S equitur  hoc,  quemadmodum  in  antecedente  demonfiraumus.  a 

Eodem  modo  &c.]  Sed  &  illud  confiat,  fi  numerus  plur es  numeros  metiatur  ,  &  commn-  B 
tumeor  m  menfuram,  metiri» 


A— c® 

B  ............  12, 
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teced. 
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.THEOREMA  II.  PROPOSITIO  IIII. 

Omnis  numerus  omnis  numeri  minor  maioris,  vel  pars  efts 
vel  partes. 

Sint  duo  numeri  A  BC,  quorum  BC  fit  minor.  Dico  BCip- 
fiiis  A  vel  partem  efle,  vel  parteS.Numeri  enim  A  BC  vel  primi  A.  .  .  i ....  8 

funt  inter  fe ,  vel  non.  fint  prius  inter  ie  primi ,  &  diuifo  B  C  in 
vnitates,qu2  in  ipfo  funt,  erit  vnaqua?que  vnitas  earum ,  quse  in  ' ' ' "  '*C 

B  C,  pars  aliqua  ipfius  A.  ergo  B  C  ipfius  A  partes  eft.  fed  non  A. .......  g 

fint  A  BC  inter  fe  primi.  Itaque  B  C  vel  ipfum  A  metitur, ve!  ^  4C 
non.  etfiquidem  metitur,  erit  BC  pars  ipfius  A:fin  minus,fuma 
turipforumA  BC  maxima  communis  menfura  D;  et  diuidatur  a —  •  -8 

BC  in  numeros  ipfi  D  ?  quales  BEEF  FC.  Quonia  igitur  D  nu  B 
merum  A  metitur,  erit  D  pars  ipfius  A.  aqualis  autem  eft  D  vni 
cuique  ipforum  BE  EF  FC.  ergo  et  vnufquifque  ipforum  B  E  13 
EF  F  C  pars  eft  ipfius  A:  acpropterea  B  C  ipfius  A  partes  eft. 
aasiK-i  •  'bmnrs 


!  V  c  L  i  D.  1  L  E  M  ?E  N  T. 

Omnis  igitur  numerus  omnis  nutnerhminor  maioris,  vel  pars  eft  *  vd  partes.  quo«l 
dvmqnftrare  oportebat,  , 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO.  V. 

Si  numerus  numeri  pars  fuerit ,  et  alter  alterius  eadem  pars  5  et 
vterque  vtriufque  eadem  pars  erit, quae  vnus  ynius. 

Numerus  A  numeri  BC  pars  fit ;  et  alter  D  alterius  E  F 
eadem  pars,  quee  eft  A  ipfius  B  C.  Dico  et  vtrumque  A  D 
vtriufque  BC  EF  eadem  partem  efle,  quae  eft  A  ipfius  BC. 

Quoniam  enim  quas  pars  eft  A  ipfius  B  C ,  eadem  eft  et  D 
ipfius  EF;  quot  numeri  funt  in  BC  aequales  ipfi  A ,  tot  erut 
et  in  EF  numeri  aquales  ipfi  D.  Piuidatur  BC  quidem  in 
numeros  aequalesipfi  A,  videlicet  in  BQ,  GC;  EF  vero  di 
uidatur  in  numeros  ipfi  D  aquales,  hoc  gft  EH  HF ,  erit  vtique  aqualis  multitudo 
numeroruBG  GC  multitudini  ipforumEH  HF  .&  quoniam  «qualis  eft  BG  ipfi 
A,&  EH  ipfi  D,erunt  BG  EH  ipfis  A  D  aequales.  Et  eadem  ratione  cum  GC  fit  £- 
qualis  ipfi  A,&  HF  ipfi  D;&  GC  HF  ipfis  A  D  aequales  erunt ,  quot  igitur  numeri 
funt  in  BC,aequaksipfi  A,tpt  funt  &  in  BG  EF  aequales  ipfis  A  D.ergo  quotuplex 
eft  BC  ipfius  A,totuplex  erit  et  vterque  BC  EF  vtriufque  A  D.quf  igitur  pars  eft 
A  ipfius  BC’ ,  eadem  pars  erit  et  vterque  A  O  vtriufque  BC  EF.quod  demgnfty*. 
jespportebat* 


v 
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f.C.  COMMENT^KJV  9. 


Ex  hoc  autem  licet  illud  etiam  demonjlrare . 

Si  numerus  numeri  multiplex  fuerit,et  alter  alterius  arque  multiplex ;  et  nerque 
vtriufque  aeque  multiplex  erit,atque  vnus  vnius. 

Sit  enim  >A  numerus  numeri  B  multiplex,  et  alter  C  alterius  D  ae¬ 
que  multiplex.  Dico  vtrumque  *AC  vtriufque  BD  aeque  multiplicem 
effe ,  atque  .A  ipfus  E .  'quoniam  enim  JL  ipfius  ‘B  multiplex  eft, 

C 'T  C  ipfius  D  aeque  multiplex  ;  erit  B  ipfius  ^A  pars  aliqua,  &D 
ipfius  C  eadem  pars. quare  ex  ijs,  quae  proxime  tradita  funt  &  vter 
'  que  BD  vtriufque  *AC  eadem  pars  erit, quae  eft  B  ipfius  *A .  Vterque 
igitur  ,AC  vtriufque  BD  aeque  multiplex  efi,atquc  U  ipfus  B .  quod  *  »  « 

demonjlrare  oportebat. 

Sed  quod  de  duobus  dicitur  ,  pojfumus  etiam  ad  quotcumque  numeros  amplificare .  °rt  J 
Si  fuerint  quotcumque  numeri  quotcumque  numerorum  squalium  multitudine» 
finguli  fingtilorum  aeque  multiplices,  quotuplex  eft  vnus  vnius,  totuplices  erunt 
Bc  omnes  omnium  [  quod  eodem  modo  demonflr abimus. Hoc  autem  rejpondebit  ei ,  quod itifti 
ma  propofitione  quinti  libri  de  omnibus  magnitudinibus  demonflratur. 


THEOREMA  IIII,  PROPOSITIO.  VI. 


as¬ 


si  numerus  numeri  partes  fuerit,  &  alter  al¬ 
terius  egdem  partes ;  &  vterque  vtriufque  eae¬ 
dem  partes  erit^quf  vnus  vnius.  B 

Numerus  enim  AB  numeri  C  partes  fit ,  &  alter  D  alte-  5' 
riusF  ef dem  partes ^  quae  AB  ipfius  C » Dico  &  vtrumque  & 

AB  DE  vtriufque  C  F  eafde  partes  effe, quae  AB  ipfius  C.  3’ 

quoniam  enim  quf  partes  eft  AB  ipfius  C ,  eaedem  eft  DE  A 

Ipfius  F;quot  partes  funt  in  AB  ipfius  C,tot  erunt  &  inDE 
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partes  ipfius  F.Dimdatur  AB  quidem  in  partes  ipfius  G,  videlicet  AG  GB;DE  ve 
ro  diuidatur  in  partes  ipfius  F,hoc  eft  DH  HE.ent  ipforum  AG  GB  multitudo 
qualis  multitudini  ipforu-DH  HE.&  qm  qua:  pars  eft  AG  ipfius  C,  eadem  eft  pars 
&DH  ipfius  F.-qiif  pars  eft  AG  ipfius  C, eadem  pars  erit  &  vterque  AG  DH  vtriuf 
que  C  F. Simili  ratione  &  quce  pars  eft  GB  ipfius  C,  eadem  pars  erit  &  vterque  GB 
HE  vtriufque  C  F.Qu?  igitur  partes  eft  AB  ipfius,  C,e^dem  partes  eft  &  vterque  A 
B  DE  vtriufque  C  .F.quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  C  0  M  M  E  V  TAR  I  V  S  , 

Similiter  &  hanc,&  antecedentem  pojfwnus  'ad  quotcumque  numeros  transferre; ut  Si  quot 
cumque  numeri  minores  ad  totidem  alios  maiores  referantur,  fintq;  finguli  fingu- 
lorum  vel  eadem  pars,  vel  e  sedem  partesjqu?  pars, vel  partes  eft  vnus  vnius,  eadem 
pars, vel  eredem  partes  erunt  &  omnes  omnium. 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO.  VII. 


Si  numerus  numeri  pars  fuerit ,  quas  ablatus  ablati;  &  reliquus 
reliqui  eadem  pars  erit?qu£  totus  totius. 

Numerus  enim  AB  numeri  CD  pars  fit, qute  ablatus  AE  ablati  CF. 

Dico  &  reliquum  EB  reliqui  FD  eandem  partem  efte ,  qu£  eft  totus  A  -4. 

B  totius  CD.qux  enim  pars  eft  AE  ipfius  CF, eadetn  pars.fit &EB  ip-  ^ 

fius  CG.ergo  qua:  pars  eft  AE  ipfius  CF ,  eadem  pars  eft  &  AB  .ipfius 
GF.qute  aute  pars  eft  AE  ipfius  CF  ,  eadem  pars  ponitur  &  AB  ipfius  • 

CD.  qure  igitur  pars  eft  AB  ipfius  GF,  eadem  eft  &  AB  ipfius  CD.qua  B 
re  AB  vtriufque  GF  CD  eadem  eft  pars.fqualis  igitur  eft  GF  ipfi  C  o. :  : 

D. communis  auferatur  CF.ergo  reliquus  GC  reliquo  FD  eft  aqualis.  f  ? 

&  quoniam  qua:  pars  eft  AE  ipfius  CF ,  eadem  eft  &  EB  ipfius  GC.  x-  A  j 
qualis  autem  eft  GC  ipfi  FD:  qu?  pars  eft  AE  ipfius  CF ,  eadem  erit  &  A  o 
EB  ipfius  FD.fed  qua:  pars  eft  AE  ipfius  CF,  eadem  eft  &  A  B  ipfius  C 
D-ergo  qua:  pars  eft  EB  ipfius  FD, eadem  eft  &  AB  ipfius  CD,  &  reliquus  igitur  R 
B  reliqui  FD  eadem  pars  erit, quas  totus  AB  totius  CD  .  quod  demonftrare  opor¬ 
tebat. 

F.  C.  COMMENTARIIS. 


•  Ex  his  autem  illud  quoque  demonflrare  licebit. 

Si  numerus  numeri  «que  multiplex  fuerit ,  atque  ablatus  ablati,  &  reliquus  reli¬ 
qui  fque  multiplex  erit, atque  totus  totius. 

Iifdem  enim,  quae  fupra, manentibus .  fit  numerus  CD  aeque  multiplex  numeri  D 
AB,  at  que  ablatus  CF  ablati  AE,Dico  0°  reliquum  FD  reliqui  EB  aeque  multipli 
eem  ejfe, atque  totu  CD  totius  AB.  quoniam  enim  CD  ipfius  AB  aeque  multiplex 
efi,atque  ablatus  CF  ablati  AE ;  erit  AB  ipfius  CD  eadem  pars, quae  efi  AE  ip¬ 
fius  CF,  ergo  ex  iarn  demonflratis'  &  reliquus  EB  reliqui  FD  eadem  pars  efi,quae 
totus  AB  totius  CD. reliquus -igitur  FD  reliqui  EB  aequemultiplex  erit,  atque  to¬ 
tus  CD  totius  AB.c, 
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THEOREMA  VI.  PROPOSITI  O  VIII. 


Si  numerus  numeri  partes  fuerit ,  quse  ablatus  ablati ;  &  reli¬ 
quus  reliqui  e  sedem  partes  ericqug  totus  totius. 

Numerus  enim  AB  numeri  GD  partes  fit ,  qug  ablatus  AE  ablati  CF.Dico  &  re¬ 
liquum  EB  reliqui  FD  eafdcm  partes  efle,qux  totus  AB  totius  CD .  ponatur  enim 
tu  ipfi 


j.huius. 


4-com.  non 


7.huiat> 


j.huins. 

«j.huips.. 


E  V  e  X  I  D.  EI  EM  ENT. 

ipfi  A  B  aqualis  GH.qu«  igitur  partes  eft  GH  ipfius €D$e?de'eft  & 

AE  ipfius  CFvDiuidatur  GH  quiete  in  partes  ipfius  CD,videiicet  G  b  R. 

K  KH:AE  verp  diu*  datur  in  partes  ipfiusCF,  videlicet  AL  LE.erit  E 
.igitur  ipfaru  GK  :KH  multitudo  aqualis  multitudini  ipfarum  AL  \  f  5. 
LE.Etqnoniaqu«  pars  eftCKipfius  GD,  eadem  eft  &  ALipfiiis  C  5:  :  k 

Jftmaior  aut  CD,qua  CF.ergp  &  Gj\,qua  AL  eft  maior.ponatur  ipfi  i  *>: 

AL  aqualis  GM.qug  igitur  pars  eftCKipfius  CD,  eadem  eft  et  QM  .3;  \  3] 

ipfius  CF-quare  et  reliquus  MK  reliqui  FD  eade  pars  eft,  quf  totus  A  &  Gr 
GK  totius  CD.Rurfus  qtionia  qua  pars.  KH  ipfius  CD,  eade  pft  et  E 
L  ipfius  CF,-  maior  autem  CD  ,  quam  CF  :  erit  &KH  quam  EL  maior.  pona~ 
tur  ipfi  EL  aqualis KN.qug  igitur  pars  eft  KH  ipfius  CD,  eade  eft  &  KN  ipfius  CF. 
ergo  &  reliquus  NH  reliqui  FD  eade  pars  eft,  qua?  totus  KH  totius  CD.  oftefium  au 
tem  eft  &  reliquumMK  reliqui  FD  eandem  partem  efte,-  qu«  totus  GK  totius  DC, 
&  vterque  igitur  MK  NH  ipfius  DJF  e  «dem  partes  eft ,  qug  totus  HG  totius  DC,«- 
qualis  autem  vterque  quidem  MK  NH  ipfi  EB;  HG  vero  ipfi  BA  .  &  reliquus 
igitur  EB  reliqui  FD  eadem  partes'eft,  q.u«  totus  AB  totius  •CjD.qpod  demonftra- 
rc  oportebat. 

THEOREMA,  YII.  PROPOSITIO  IX. 


c 

i  .;  . 


Si  numerus  numeri  pars  fuerit,  &  alter  alterius  eadem  pars ;  & 
permutando  qu^  pars  eft,  vel  partes  primus  tertij,  eade  erit  pars* 
vel  e^dem  partes  &  fecundus  quarti» 

Numerus  enim  A  numeri  BC  pars  fit,&  alter  D  alterius 
]EF  eadem  parsjqiipA  ipfius BC.minor  amenrfit  A, quam  F 

D-Dico  &  pprmutado  qup  pars  eft  A  ipfius  D,  vel  partes, 
eadem  partem  pfie  &  BC  ipfius  EP, vel;  eafidem1  partes. Quo 
niam  enim  que  pars  eft  A  ipfius  BC, eadem  eft  &  D  ipfius 
EFrquot  numeri  fiunt  in  BC  fqtialeS.ipfi  A,tc)t  fiunt  et  in  E  +  f  \ 

F  aquales  ipfi  D.diuidatur  BC  quidem  in  numerps  ipfi  A  ;  4;  •  S[ 

«qugles, videlicet  in  BC  GC:  EF  vero  diuidatur  in  nume  A.  b  d  i? 

ros  ipfi  D  fqtiales,  Effi  HF.erit  ipfioru  BG  GC  multitudo 

quilis  multitudini  ipfiorum  EH  HF  .  et  quoniam  numeri  BG  GC  inter  fe  fiunt  £- 
quaiesftunt  autem  et  gqualesEH  HFjatque  eft  ipfiorum  BG  GC  multitudo  «qua 
lis  multitudini  ipfiorum  EH  HF.qu«  pars  eft  BG  ipfius  EH,vel  partes,eadem  pars 
erit  et  GC  ipfius  HF,vel  eadem  partes.ergo  qua  pars  eft  BG  ipfius  EH, vel  partes, 
eadem  pars  erit  et  vterque  BC  vtriufique  EF  ,  vel  eadem  partes  .  «qualis  autem  eft 
BG  Ipfi  A, et  EH  ipfi  D.qua  igitur  pars  eft  A  ipfius  D,  vel  partes,  eadem  pars  erit 
et  BC  ipfius  EF,vel  e«dm  partes. quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  VIII.  PR  OPOSITIO  X. 


Si  numerus  numeri  partes  fuerit ,  &  altera! 
terius  eaedem  partes;  &  permutando  qu£  par¬ 
tes  eft  primus  tertij ,  vel  pars  ,  e^dem  partes 
erit  &  fecundus  quarti, vel  eadem  pars. 

Numerus  enim  AB  numeri  C  partes  fit,  et  alter  DE  al¬ 
terius  F  eedem  partes:fit  autem  AB  minor,  quam  DE.  Di 
co  et  permutando  qu«  partes  eft  AB  ipfius  DE ,  vel  pars, 
eafdem  partes  efte  et  C  ipfius  F,vel  eandem  partem  .  quo¬ 
niam  enim  quae  partes  eft  AB  ipfius  C,e«dem  partes  eft  et 
DE  ipfius  F  j  quot  fiunt  in  AB  partes  ipfius  C  ,  tot  erunt  et 


ia 
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in  DE  partes  ipfius  F.diuidatur  AB  quidem  in  partes  ipfius  C,  videlicet  AG  GB: 
DE  vero  diuidatur  in  partes  ipfius  F,hoc  eft  DH  HE.erit  vtique  ipfarum  AG  GB 
multitudo  multitudini  ipfarum  DH  HE  aequalis,  ct  quoniam  quae  pars  eft  AG  ip¬ 
fius  G,eadem  eft  pars  et  DH  ipfius  Ftct  permutando  quae  pars  eft  AG  ipfius  DH, 
vel  partes, eadem  pars  eritetC  ipfius  F ,  vel  e?de  partes.fimili  ratione  et  qua:  pars 
eft  GB  ipfius  HE, vel  partes,  eadem  pars  erit  et  C  ipfius  F,  vel  eadem  partes. ergo 
qug  pars  eft  AG  ipfius  DH,vel  partes;  eadem  pars  erit  et  AB  ipfius  DE,  vel  eaedem 
partes. fed  qu<r  pars  eft  AG  ipfius  DH,veI  partes, eadem  pars"  eft  et  C  ipfius  F ,  ucl 
dem  partes.Et  qua:  igitur  partes  eft  AB  ipfius  DE ,  vel  pars ,  gsedera  partes  eft  et 
C  ipfius  F,vel  eadem  pars.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  XI. 


Si  fuerit  vt  totus  ad  totum ,  ita  ablatus  ad  ablatum, &  reliquus 
ad  reliquum  erit,vt  tQtus  ad  totum. 

Sitvt  totus  AB  ad  totum  GD,  ita  ablatus  AE  ad  ablatum  CF.Dico 
ctreliquum  EB  ad  reliquum  FD  ita'  efle  ,  vt  totus  AB  ad  totum  CD.  * 
Quoniam  enim  eft  vt  AB  ad  GD,  ita  A  E  ad  CF,q  use  pars  eft  AB  ipfius  b  j, 
CD,vel  partes,eade  pars  erit  et  AE  ipfius  CF,veIea:dem  partes,  ergo 
et  reliquus  EB  reliqui  FD  eadem  pars  erit, vel  eardem  partes  ,quf  AB 
ipfius  CD.  eft  igitur  ut  EB  ad  FD  ,  ita  AB  ad  CD .  quod  dcmonftra-  A  : 
re  oportebat.  A  c 


F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  R  I  V  S, 


"Prece dens  demonftratio  congruit, cum  iAB  fuerit  minar ,quam 
CD.fed  fii  yAB  maior  Jit ,  quam  CD, nihilominus  idem  demonjlrabi  B 

tur.nam  vel  CD  metitur  ipfirn  .AB ,  vel  non  metitur.  &  fi  quide 
meti  tur  ,({uomam  eft  vt  *AB  ad  CD,  ita  <AE  ad  CF;erit  .AB  ipfius  c  ; 

CD  aeque  multiplex ,at que  ^AE  ipfius  CF .  quare  ex  ijs, quae  nos  ^  » 

demoftrauimus  ad  feptima  huius ;  &  reliquus  EB, reliqui  FB  reli  ;  ;  5-. 

qui  FD  aeque  multiplex  eft,atq-;  totus  .AB  totius  GD. reliquus  igi  s]  F 
tur  EB  ad  reliquum  FP,erit  vt  totus  ad  totum  CD.fivero  C  :  -  * 

jp  non  metitur  ipfirn  .AB ,  rurfius  quoniam  vt  4B  ad  CD ,  ita  eft  A  c 
*AE  ad  CF,  quae  partes  eft  CD  ipfius \AB ,  epdem  partes  erit  CF 

ipfius  ^4E.  ergo  &  reliquus  FD  reliqui  EB  eedem partes  eft ,,  quae  totus.  CD  totius  JlB.  reliquus 
igitur  EB  ad  reliquum  FD  ita  erit,vt  totus  ^AB  ad  totum  CD.quod  oportebat  demonftrare. 
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THEOREMA 


X. 


PROPOSITIO.  XII. 

r  wsskwtv.;'  i  i.S  CL  ti  !x.. 

Si  quotcumque  numeri  proportionales  fuerint  ,  vt  vnus  ante^ 
cedentium  ad  vnum  confequentium,  ita  etunt  omnes  anteceden¬ 
tes  ad  omnes  confequentes. ; 


tjoH, 
24’  " 


Sint  quotcumque  numeri  proportionales  ABfcE) ;  fitq;  vt  A 
ad  B  ,  ita  C  ad  D  .  Dico  vt  A  ad  B^itacfteAC  ad  BD.  Quoniam . 
enim  eft  vt  A  ad  B,itaG  adD ,  qua:  pars  eft  A  ipfius  B ,  uel  par- 
tes,eadem  pars  erit  et  C  ipfius  D ,  vel  partes .  et  uterque  igitur  ? 
AC  vtriufque  'BD  eadem  pars  eft ,  uel  partes ,  quar  A  ipfius  B.  > 
ergo  ut  A  ad  B ,  ita  eft  AC  adBD.  quod  demonftrare  opor-  • 
tebat. 
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Diffi.ie. 
7.8.  .huius. 

Percoocrsa. 

Diftuad. 


DifB.iu. 


Per  rgticrsa. 
DifH.zo. 


D.fH.zo. 

«Aliius. 

Per  cSucisa, 
DifH.zo. 


DifK.ie. 

5 .6.  itu  it». 


Per  conuerf. 
Difn.2,0. 


EVCLIB.  ELEM  EN. 

S  C  H  0  L  I  V  M. 


B  C 


tfoc  quinto  i  & fexto  r vniuer filius  eH.  qu<z  enim  illic Jeorfum  in  ftv 
tes&  fartibus  >ea,dem  hoc  loco  <unfi  demonjlrantur. 

F.  C.  COMMENTARI?  S, 

tt  fyc  demonflratie  congruit  tantum  „  rt 
eum  antecedentes  numen  minores  fue¬ 
rint  confequentibus .  quod  fi  maiores  fint , 
rurfus  rei  B  metitwr  ipfim  A ,  yclnon 
metitur .  fi  metitur ,  ita  dicemus .  Quo¬ 
niam  efi  yt . A  ad  B,  ita  C  ad  D,  aeque 
multiplex  erit  A  ipfius  B  ,  atque  C  ipfius  A.  B  C  3> 

D  .  ergo  ex  ijs ,  quae  demonfirauimus  ad 
quintam  huius3&  y  ter  que  A  C  ytriufq; 

Conuer.ic.  5D  aeque  multiplex  efi, atque  A  ipfms  B.Vt  igitur  A  ad  Bfita  eritvterq;  A  C  ai  vtrfiq;  B  3o 
diffi.  Quod  fi  B  non  metitur  ipfim  Afita  argumentabimur  .quoniam  efi  yt  A  ad  B,  ita  C  ad  D,quae 

6  huius,  partes  efi  B  ipfius  Ayegdem  partes  erit  D  ipfius  C. ergo  &  uterq;  AC  vtriufque  B  D  e  f  dem  par 
Conuei'  io.  tes  efi,  quae  A  ipfius  B.  quare  yt  A  ad  Bfita  erit  .A  CadB  D. 

Idem  demonflrabimus  etiam fiplures fint  numeri  proportionales,hoc,quod fiequitur3prfmiJfo « 

Qme  eidem  eadem  funt  numerorum  proportiones^et  inter  Fe  eadem  erunt. 

Sit  yt  A  ad  B3ita  C  ad  D:  yt  autem  C  ad  D,ita  E  ad  F.  Di¬ 
co  yt  A  ad  B3ita  effe  E  ad  F  .  Si  enim  numerus A  fit  maior,  ? 

quam  B3qmniam  efi  yt  A  ad  B3ita  C  ad  D3quae pars 3yel par 
tes  efi  B  ipfius  A,eadempar.s  erit3yel partes  D  ipfius  C.  Rur¬ 
fus  quoniam  yt  C  ad  D3ita  efi  E  ad  F3quaepars  eft,vel partes 
D  ipfius  C3  eadem  pars ,  vel  partes  eri  t  F  ipfius  E.  quae  igitur 
pars ,vel partes  efi  B  ipfms  A ,  eadem  pars  erit3  vel  partes  F 
ipfius  E.ergo  yt  A  ad  Bfita  efi  E  ad  F. 

Si  vero  .A fit  minor ,  quam  B, quoniam  yt  A  ad  Bfita  efi  C  ai 
D,quae  pars  efi 3vel  partes  A  ipfius  B ,  eadem  pars ,  vel  partes 
erit  C  ipfius  D.Rurfus  quoruam  vt  C  ad  Dfita  E  ad  F,  quae  pars, 
velpartes  efi  C  ipfius  D,  eadem  pars ,  vel  partes  erit  E  ipfius  F. 
ergo  quae  pars3vel  partes  efi  A  ipfius  B3eadem  efi  pars,  vel  par 
tes  E  ipfius  F.  vt  igitur  Ai  ad  Bfita  E  ad  F.quod  demonfirandunt 

propofuimus .  A  B  Q  D  £  y 

Uoc  demoflrato  fint  numeri  proportionales  A  B  C,D  E  F-jfit/fo 
yt  A  ad  D,  ita  B  ad  E,  &  C  ad  F . Eade  ratione  demonflrabimus 
yt  A  ad  Dfita  effe  A  B  ad  D  E.Et  quoniam  vt  A  ad  D,ita  efi  C  ad  F » 
drit  ex  us3quae  nos  proxime  dem6Jtrauimus3vt  A  B  ad  D  E,  ita  C  ad 
F.no  aliter  ofiendemus  vtABadD  Efita  effe  A  B  C  ad  D  E  F.vt  igs 
tur  A  ad  Dfita  erut  AB  C  ad  D  E  F.et  eode  modo  in  alijs,  quotquot 
numeri  proportionales  fuerint.  Hoc  autem  r  efpondet  ei,  quod  in  iz 
quinti  vniuerfe  de  magnitudinibus  d  emonfiratur . 
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THEOREMA  XI.  PROPOSITIO  XIII. 


Si  quattuor  numeri  proportionales  fiierint;& permutando  pro 
portionales  erunt. 

Sint  quattuor  numeri  proportionales  ABCD;fitq;  vt  A  ad  B3  ita  C  ad  D .  Dico 

et  per- 


*4 
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ct  permutado  proportionales  eflfe,  videlicet  vt  A  ad  C,  itaelfe 
B  ad  D.  quonia  enim  eft  vt  A  ad  B,  ita  C  ad  D  ,  qu£  pars  eft  A 
ipfius  B,  vel  partes,  eade  pars  erit  et  C  ipfius  D,  vel  esedem  par 
tes.  permutado  igitur  quse  pars  eft  A  ipfius  C ,  vel  partes,  eade 
pars  eft  &  B  ipfius  D ,  uel  partes .  ergo  vt  A  ad  C ,  ita  eft  B  ad 
D.  quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENTvtKirS. 


A  B  c  B 


HfC  demonft ratio  congruit ,vbi  antece¬ 
dentes  numeri  minores  fint  confeqttentU 
bus,fctfy  minor ,  quam  C .  fi  vero  fini 
maior  es, &  maior  fit  qua  B,  &  minor 

quam  C ,  ita  dicemus.  Quoniam  eft  vt 
ad  B,ita  C  ad  D ;  quae  pars  efl,vel  partes 
B  ipfus  .A,  eadem  pars,  vel  partes  erit  D 

ipfius  C .  ergo  permutando  quae  pars  eft,  a.  js,  e  u>  ABC 

yel  partes  B  ipfius  D, eadem  pars,  vel  par 
$cs  erit  kA  ipfius  C .  vt  igitur  ^AadC ,  ita 
tfiBadD . 

Quod  fiuAf it  maior, qudm  B, et  maior, quam  C,ita  argumetabimur.  e 

Quonia  vt  *A  ad  B,ita  C  ad  D , quae  pars,  uel  partes  eft  D  ipfius  C,  ea 
de  pars,  vel  partes  erit  B  ipfius  *A.  ergo  permutado  qu$  pars,  vel  par 
tes  eft  D  ipfius  B ,  eadem  pars,  vel  partes  erit  C  ipfius  ^i.  eft  igitur  vt 
>A  ad  Cfita  B  ad  D. Denique  fi  iA fit  minor,  qudm  B,  &  maior ,  qudm 
C.hoc  modo.  Quoniam  vt  .A  ad  B,ita  C  ad  D,quae  pars, vel  partes  eft  »  c 

C  ipfius  D,  eadem  pars,  vel  partes  eft  ^4  ipfius  B  .permutando  igitur 

quae  pars  eft ,  vel  partes  C  ipfius  <A,  eadem  pars ,  vel  partes  eft  D  ipfius  B.ergo  vt  >A  adX ,  ita 
sritB  ad  D. 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO  XIIXI. 

Si  fuerint  quotcumque  numeri ,  et  alij  ipfis  multitudine  aequa  - 
Ies,qui  bini  fumantur  ,  et  in  eadem  proportione ;  etiam  ex  squali 
in  eadem  proportione  erunt. 

Sint  enim  quotcumque  numeri  ABC,  &alij  ipfis  mul¬ 
titudine  aquales,  qui  bini  fumantur, &  in  eadem  propor-  > 

tione  DEF,-fitq;  vt  A  ad  B  ,  itaD  ad  E;vt  autem  B  ad  C, 
ita  E  ad  F.Dico  etiam  ex  g  quali  vt  A  ad  C,ita  elfe  D  ad  F. 

<C>upniam  enim  eft  vt  A  ad  B,  ita  D  ad  E,-  erit  permutado 
vt  A  ad  D,  ita  B  ad  E.  Rurfus  quoniam  eft  vt  B  ad  C,itaE 
ad  F,-  permutando  vt  B  ad  E, ita  erit  C  ad  F.vt  autem  B  ad 
E,  ita  erat  A  ad  D.  &  vt  igitur  A  ad  D,  ita  C  ad  F.  ergo 
permutando  vt  A  ad  C,  itaD  ad  F.  quod  oportebat  dc- 
snonflrare. 

a 

F.C.  COMMENT^iRIFS* 

Quod  fi  plures ,  qudm  tres  numeri 
prport.onales  fuerint  *ABCD  BFGH; 
fitq 3  ut  iA  ad  B ,  ita  EadF :  vt  autem 
B  ad  C,  ita  F  ad  G;  et  vt  C  ad  D,  ita  G 
ad  H:  fimiliter  demonflr abimus  ut  ad 
C,  ita  eJfcEad  G»  et  quonia  eft  vt  C  ad 


A  B  C  D  1  9 


ABC  D 


B  r  g 

*Aa  3 


D,iU 


Vifk.io. 

9.  :©.  huia*. 


©iffi.i©. 
f.  io.  huic?. 

€5u  «Jif.iTB. 

9.10.  huius. 
Cgu.  dif.  40, 


EX  SKM- 

cedemct 

Xx  demon. 
Amis. ad  12. 


Diffi.ic. 

Cqn.d:f.i< 


ij.huiiW.- 

ji.huius. 


15.  huius. 
n.Uuius. 


EVCL1D.  ELEMEN  T. 

0,  ita  C ad H,rurfus  demonflr  abimus  yt  .A  ad  D, ita  E. ad  H.  &  eodem  modo  inalijs,- 

Sed  quoniam  Euclides  comer  fiam  rationem,  compofitam ,  &  diuifam,  conuerf tonem ^  ratio * 
%'.s  in  numeris  cmfit;nos  eas ,  ne  quid  defideretur,boc  loco  apponere  curau.mus. 

TROTOSITIO  I. 

Si  quattuor  numeri  proportionales  fint,&  conuertendo  proportionales  eruat* 

Sint  quattuor  numeri  proportionales  .ABCD; 

J itj3  ut  yA  ad  B,  ita  C  ad  D.Dico  yt  B  ad  .A,  ita 
eJJeDad  C.  Si  erim  *A  fit  minor, quam  B, quo¬ 
niam  cfi  vt  yA  ad  B,  ita  C  ad  D,quae  pars  uel 
partes  cfi  yA  ipfius  E,  cade  pars, rei  epde  partes 
v  erit  C  ipfius  D.ergo  ut  B  ad  .A,ita  efl  D  ad  C. 

Si  uero  ,A  fit  maior,  quam  B> rurfius  quoniam  A.  B  C  ©  ABCD 

yt  .A  ad  B,ita  C  ad  D,qup  parS,ycl  partes  efl  B 
ipfius  .A,  eadem  pars, uel  partes  erit  D  ipfius  C.- 
Vt  igitur  B  ad  yA,  ita  efi  D  ad  C. 

T  R  0  T  0  S 

Si  quattuor  numeri  proportionales  fint,  &  componendo  proportionales  erunt. 

Sint  quattuor  numeri  proportionales  .AECE;  &  fit  yt  .A  ad  B,  ita  C  adD. 

Dico  ut  yA  B  ad  F,  ita  ejje  C  D  adD.  nem  am  fit  ut  ,A  ad  B,  ita  C  ad  D-,  &  per¬ 
mutando  yt  yA  ad  C,  ita  erit  B  ad  D.  quare  ex  duodecima  huius  yt  yA  B  ad  C  D, 
ita  efi  B  ad  D.  Rurfius  igitur  permutando  ut  yAB  ad  B,ita  CD  ad  D . 

TROTOSITIO  III. 

Si  quattuor  numeri  proportionales  finr ,  &  diuidendo  proportio¬ 
nales  erunt. ' 

Sint  quattuor  numeri  proportionales  yAB  B  CD  D  \  fit  fi  yt  numerus  yAB, 
qui  ex  duobus  numeris  confiat  ad  numerum  B ,  ita  CD  ex  duobus  C  D  conflans  ■ 
ad,  ipfium  D.  Dico  yt  yA  ad  B,  ita  efie  C  ad  D.  Quoniam  enim  efi  yt  .AB  ad  B,ita 
CD  ad  D,  erit  permutando  yt  .A  B  ad  C  D,  ita  BadD.Ji  autem  fuerit  ut  totus 
ad  totum, ita  ablatus  ad  aliatum,  &  reliquus  ad  reliquum  erit ,  yt  totus  ad  to¬ 
tum .  ergo  .A  ad  C  efl  yt  yAB  ad  CD.  fied  ut  .AB  ad  C  D,  ita  erat  B  adD.  I.x  eo 
igitur,  quod,  demonflr  animus  ad  1 2  huius,  yt  ad  C,  ita  erit  B  ad  D  :  &  rxr- 
fus  permutando  ut  .A  ad  B ,  ita  C  ad  D. 
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TROTOSITIO  I  II  I . 

Si  quattuor  numeri  proportionales  fint,  et  per  eonuerfionem  ra¬ 
tionis  proportionales  erunt. 

Sint  quattuor  numeri  proportionales  .AB  B  CD  D;  fitfi  yt  ,A  B  ad  B ,  ita 
CD  ad  D.Dico  ut . AB  ad.A,ita  ejje  CD  ad  C:  Quoniam  enim  efl  ut  .AB  ad  B,ita 
CD  ad  D, erit  permutando  yt  .AB  ad  f  D,  ita  Bad.D  .  quod  cum  Jit  yt  totus  ad 
totum, ita  ablatus  ad  ablatum,  erit  <&  reliquus  .A  ad  reliquum  C,  yt  .AB  ad 
CD:  &  rurfius  permutando,  conuertendo  fi  ut  .. AB  ad.  A,  ita  CD  ad  C. 

Sed  &  quod  Euclides  de  magnitudinibus  demonflr  auit  in  Vige  fima  quarta 
quinti  libri, nos  de  uumeris  demonflr  abimus  in  hunc  modum. 

TROTOSITIO  V . 

Si  primus  ad  fecundum  eandem  habeat  proportionem ,  quam  tertius  ad  quar¬ 
tum  ;  habeat  autem  et  quintus  ad  fecundum  proportionem  eandem ,  quam  fextus  • 
ad  quartumjet  compofitus  primus  et  quintus  ad  fecundum  eandem  proportio¬ 
nem 
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nem  habebit  ,  quam  tertius  et  fextus  ad  quartum. 

Trimus  enim  numerus  A  B  ad  fecundum  C  proportionem  habeat 
tandem ,  quam  tertius  DE  ad  quartum  F :  habeat  j}  quintus  BG  ad 
fecundum  C  eandem  proportionem, quam  fextus  E  H  ad  quartum  F. 

Dico  primum  &  quintum  <AG  ad  fecundum  C  eandem  proportione 
habere,  quam  tertius,  &  fextus  DH  ad  quartum  F.  Quoniam  enim  cf 
efl  vt  BG  ad  C,  ita  EH  ad  F;  erit  conuertendo  vt  C  ad  BG,  ita  F  ad  - 
E  H.  et  quoniam  vt  .AB  ad  C,  ita  DE  ad  F:  vt  autem  C  ad  BG,  ita  B 
F  ad  EH;  erit  ex  aequali  vt  ^AB  ad  BG,  ita  DE  ad  EH.  quare  com-  4- 
ponendo  ut  ^ 1G  ad  GB,  ita  erit  DH  ad  H  E.  Sed  vtGB  ad  C,  ita  efl 
EH  ad  F.  rurfus  igitur  ex  aequali  vt  ^AG  ad  C,ita  efl  DH  ad  F . 
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THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO  XV. 


Si  vnitas  numerum  aliquem  metiatur,  alter  autem  numerus  ae¬ 
qualiter  metiatur  alium  aliquem ;  et  permutando  unitas  tertium 
numerum  aequaliter  metietur, atque  fecundus  quartum. 

Vnitas  enim  A  numerum  aliquem  BC  metiatur,  alter  au¬ 
tem  numerus D  aequaliter  metiatur  alium  aliquem  EF  .  Dico  A. 

&  permutando  A  vilitatem  aequaliter  metiri  numerum  D, at¬ 
que  BC  ipfum  EF  .  Quoniam  enim  A  vnitas  aequaliter  meti-  B.  &  ..a  .c 
tur  numerum  BC ,  atque  D  ipfum  EF ,  quot  vnitates  funt  in 
BC,  tot  funt  et  in  EF  numeri  fquales  ipfi  D  .  diuidatur  BC  I>" 
quidem  in  vnitates, quae  in  ipfo  funt, videlicet  BG  GH  HC:  T  ^  ^ 

EF  verodiuidatur  in  numeros  ipfi  D  aequales EK  KL  LF.  erit 
igitur  ipforum  BG  GH  HC  multitudo  aqualis  multitudini 
ipforum  EK  KL  LF.&quoniaBG  CH  FIC  vnitates  inter  fe  fquales  funt:  funtq; 
numeriEK  KL  LF  inter  fe  aequales,&  vilitatum  BC  CH  HC  multitudo  aequalis 
multitudini  numerorum  EK  KL  LF  :  erit  vtBG  vnitas  ad  numerum  EK,ita  GH 
vnitas  ad  numerum  KL,&  vnitas  HC  ad  LF  numerum,- 84  vt  vnus  antecedentium  ad 
vnurn  confequentium,ita  omnes  antecedentes  ad  omnes  cofequentes.eft  igitur  vt 
BG  ad  numerum  E  K,  ita  BC  adEF  .  aequalis  autem  eft  BG  vnitas  vnitati  A:et  EK 
numerus  numero  D. quare  ut  A  vnitas  ad  numerum  J5  ,  ita  eft  BC  ad  EF.fqualiter 
igitur  A  imitas  numerum  D  metitur, atque  BC  ipfum  EF.quod  demonftrare  opor¬ 
tebat. 


THEOREMA  XI III,  PROPOSITIO.  XVI. 

Si  duo  numeri  fe  fe  multiplicantes  fecerint  aliquos5fad:i  ex  ip- 
fis  inter  fe  aquales  erunt. 

Sint  duo  numeri  A  B ,  &  A  quidem  ipfum  B  multiplicans 
faciat  C;  B  veto  multiplicans  A  faciat  D.Dico  C  ipfi  D  fqua 
lem  effe. Quoniam  enim  A  ipfum  B  multiplicans  fecit  C,me-  E  * 1 
tictur  B  ipfum  C  pervnitates,quaefiuiit  in  A  .  metitur  autem  A. .  a 
&  E  vnitas  numerum  A  per  vnitates, quf  in  ipfo  funt..;rquali- 
ter  igitur  E  Vnitas  numerum  A  metitur, atq,-  B  ipfum  C.qua-  '  ‘  5 

re  permutando  vnitas  E  numertmi  B  fqualiter  metitur ,  atq;  c  „  . 

A  ipfum  C.Rurfus  quoniam  Bip^iim  A  multiplicans  fecit  D;  p  r 

A  metietur  ipfum  D  per  vnitai:es,qiiae  funt  in  B  .  metitur  au-  “  ’  * 

tem  &  E  unitas  numerum  B  per  unitates, qu$  in  ipfo  funt.er- 
go  E  unitas  numerum  B  aequaliter  inetitur,atque  A  ipfum  D.fed  E  unitas  numeru 

B  aequaliter 


b  Additarff, 

J4.huuts. 
t.  Aduiturir. 


n.  huius: 

Diffl.2©, 


W.com.  net. 
(S.com.not. 

Ex  antece¬ 
dente. 
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T,  ^qualiter  metitur, atque  A  ipfum  C.Cum  igitur  A  vtrfzque  ipforum  G  0  aquii 
4  com.  not.  Uter  metiatur, erit  C  ipfi  D  aqualis. quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XV.  PRO PO SITI  O  XVII. 

Si  numerus  duos  numeros  multiplicans  fecerit  aliquos ,  fa&i 
•fex  ipfis  eandem  proportionem  habebunt, quam  multiplicati. 

Numerus  enim  A  duos  numeros  B  C  multiplicans  faciat  ipfos 
D  E.Dico  ut  B  ad  C,ita  efle  D  ad  E.quoniam  enim  A  ipfum  B  mul  f.i 
■j«:eom.not.  tiplicaiis  fecit  0,metietur  B  ipfum  D  per  unitates ,  qua  funt  in  A.  A  ^ 

Acom.aot.  metitur  autem  et  F  unitas  numerum  A  per  vilitates, qua  in ipfo 
funt.g  qualiter  igitur  F  unitas  numerum  A  metitur,  atqueBipfum 
Conuctf.io.  D.ergo  utF  unitas  ad  numerum  A,  ita  eft  B  ad  D  .  eadem  ratione  c  ....4 

et  utF  unitas  ad  numerum  A,ita  C  ad  E  .&  ut  igitur  B  ad  D,  ita  C  o . <r 

ad  E;& permutando  uc  B  ad  C,itaD  ad  E.  quod  demoftrare  opor  £ _ #  ^ 

tebat. 

F.  C.  COMMENTMRirS. 

Pdemfequetur  etiam  fi  numerus  aliquis  pluresquam  duos  numeros  multipli¬ 
cans  fecerit  totidem  alios, fac  ::i  namque  eandem, quam  multiplicati, proportionem 
kabebunt. 

'Numerus  enim  .A  tres  numeros  BCD  multiplicans  faciat  ipfos  EFG. 

Dico  vt  B  ad  C,ita  effe  E  ad  F;&vt  C  ad  D,  ita  F  ad  G. Similiter  enim, 
v  t  fupra  ,  demonflr  abimus  ,  vt  H  vnitas  ad  numerum  M.  ,  ita  effe 
B  ad  F ,  &  C  ad  F  i  &  DadG.  erit  igitur  vt  B  adE ,  ita  C  ad  F,&D 
ad  G.itaque  quoniam  cft  vtBad  E  fit  a  C  ad  F  ,erit  permutando  vt  B  ad 
Cfita  F  ad  F.Rurfus  quoniam  vt  C  ad  F,ita  D  ad  G,&  permutando  erit 
vt  C  ad  D,  ita  F  ad  G.vt  igitur  B  ad  Cfita  efl  E  ad  F: &  vt  C  ad  Dfta  F 
ad  G.quod  oportebat  demonflr  are. 

THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO.  XVIII. 

Si  duo  numeri  numerum  aliquem  multiplicari  °  . 

tes  fecerint  aliquos,  fa&i  ex  ipfis  eandem  proportionem  habe* 
bunt^quam  multiplicantes. 

Duo  enim  numeri  A  B  numerum  aliquem  C  multiplicantes  fa-  A 
ciant  ipfos  D  E.Dico  vt  A  ad  B,  ita  efle  D  ad  E.  Quoniam  enim  A 
-tftf.huias.  ipfum  C  multiplicans  fecit  D,&  C  multiplicans  A  ipfum  D  fecit.Ea 

dem  ratione  &  C  ipfum  B  multiplicans  fecit  E.  Itaque  numerus  C  c--» 

Ex  ante*  duosnumerosA  B  multiplicans  ipfos  D  E  fecit,  efl:  igitur  utAad  d . <r 

sedeme.  B,itaD  ad E.quod  demonftrare  oportebat.  f  f 

F.  C.  COM  MENTiARIVS. 

Quod  fi  plures  quam  dm  numeri  aliquem  multiplicantes  fecerint  totidem  alios, fatti  fimi  liter 
eandem,  quam  multiplicantes, proportionem  habebunt. quod  eodem  modo  demonflr  abimus. 

THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO.  XIX. 

Si  quattuor  numeri  proportionales  fuerint ,  qui  ex  primo ,  & 

quarto 


H  -B 

A.  .2 

B.  ..j 

C  .  .  ..4 


E . 4 

e . a 
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quarto  fit  numerus  aqualis  erit  ei ,  qui  fit  ex  fecundo  >  &r  tertio. 

&  fi  numerus ,  qui  fit  ex  primo ,  &  quarto  aqualis  fuerit  ei, qui  ex 
fecundo, &  tertio,  quattuor  numeri  proportionales  erunt. 

Sint  quattuor  numeri  proportionales  ABCD; 
litq;  vt  A  ad  B,ita  C  ad  D:&  A  quide  ipsu  D  mul 
tiplicans  faciat  E  :B  vero  multiplicans  C  faciat  F. 

D  ico  E  ipfi  F  gqualem  effe.  multiplicas  enim  A  ip 
fum  C  faciat  G  .  &  quoniam  A  ipfum  quidem  C 
multiplicans  f  ecit  G  ,•  ipfum  uero  D  multiplicans 
E  fecit:  numerus  A  duos  numeros  CD  multipli- 

cansfecit  ipfosG  E  .eft  igitur  ut  C  ad  D,ita  G  ad  v  4  ;  ;  X7.huius/ 

E  .  Vt  autem  C  ad  D,  ita  A  ad  B. quare  &  ut  ad  B, 
ita  G  ad  E.  Rurfus  quoniam  A  ipfum  C  multipli-  - 
cans  G  fecit ;  fed  &  B  ipfum  C  multiplicas  fecit  F: 
duo  numeri  A  B  numerum  aliquem  C  multipli¬ 
cantes  fecerunt  ipfos  G  F.vt  igitur  A  ad  B  ,ita  eft  G  ad  F.Sed  &  vt  A  ad  B,ita  G  ad  Ex  ame» 

E.  ergo  &  ut  G  ad  E, ita  eft  G  ad  F.  quod  cum  G  ad  utrumque  ipforum  E  F  eadem  cedcme* 
proportionem  habeat, erit  E  ipfi  F  aqualis.Sed  fit  E  f  qualis  ipfi  F .  Dico  ut  A  ad  B,  ^ 
itaelfe  G  ad  33  .  ijfdem  enim  conftru&is  quoniam  A  ipfos  C  D  multiplicans  fecit 

G  E, erit  ut  C  ad  D,ita  G  ad  E.eft  autem  E  ipfi  F  gqualis.ut  igitur  G  ad  E,ita  G  ad  ij.Kuius. 

F. fed  ut  G  ad  E, ita  C  ad  D.ergo  &  ut  C  ad  D,itaG  ad  F.ut  autem  G  ad  F,  ita  A  ad  B  C 
B:  &  ut  igitur  A  ad  B,ita  C  ad  D.quod  demonftrare  oportebat. 


A.  B  C  i>  B  F  G 


Fe  C.  C  0  M  M  E  N  T  tA  K  I  V  S  . 

Quod  cum  G  ad  utrumque  ipforum  E  F  eandem  proportionem  habeat ,  erit  E 
ipfi  F  squalis  ]  Hoc  patet  ex  Vige  fima  diffinitione.  Si  enim  G  fit  maior, quam  E, vel  F;  erit  v  ter 
que  ipforum  E  F  rei  eadem  pars, vel  epdem partes  ipjius  Gfi  vero  G;  fit  minor, erit  G  vel  eadem 
pars, vel  epdern  partes  vtriufque  ipforum  E  F.  quare  E  F  inter  fe  aequales fmtneceffe  eft.  j.^xo.not: 

Eft  autem  E  ipfi  F  aqualis,  ut  igitur  G  ad  E,  itaG  adF  .  ]  Ter comer famvigefimae  g 
diffinitionis. nam  fiue  vterque  ipforum  E  F  eadem  pars, vel  epdempartes  fi  t  ipfms  G ,  fiue  G  ea¬ 
dem  pars  ft, vel  epdem  partes  vtriufque  ipforum  E  F,  erit  vt  G  ad  E,ita  G  ad  F. 

Vt  autem  G  ad  F,ita  A  ad  B.]  cum  enim  duo  numeri  Jl  B  ipfimT  multiplicantes  faciant  C 
G  E,vt  jL  ad  Bjita  erit  G  ad  F.  ...... 

Cj  .• ; i • ?  r •  :  ^ fllJSoO  t  nr* CilliCi  cO  rj  Ji  !i* 

THEOREMA.  XVIIL  PROPOSITIO  XX. 


Si  tres  numeri  proportionales  fuerint ,  qui  ab  extremis  fit  nu¬ 
merus  aqualis  erit  ei,  qui  fit  a  medio  .  Si  autem  qui  ab  extremis 
fit  aequalis  fuerit  ei,  qui  a  medio ,  tres  numeri  proportionales 

erunt. 


> 


H; 


Sint  tres  numeri  proportionale^  ABC;  fitcj;  ut  A  ad  B, 
itaB  ad  C.Dico  numerum ,  qui  fit  ex  AC  .aqualem  dfe  ei, 
qui  fit  ex  B. ponatur  enim  ipfi  B  aqualis  D  .  eft  inituri  ut  A 
ad  B,ita  D  ad  C .  ergo  qui  fit  ex  AC  aqualis  eft  ei,  qui  ex  B  ;  f 

D-qui  autem  fit  ex  BD  eft  aqualis5  efiqui  fitex  B;gqualis  cte  ;■  *  ;  ;  **■ 

nim  eft  B  ipfi  D.qui  igitur  fit  ex  AC  ipfi  B  eft  aqualis  .Sed  ;  :  ; 

quifitex  AC  aqualisfitefquies  B.  Dicouf  AadBfitaeffe  ‘  x  h  i>  'c 

B  ad  C .  Quoniam  enim  qui  ex  AC  fit  gqualis  eft  d  ,-qui  fit 
ex  B;qui  autem  fit  ex  B  eft  aqualis  eisqin  cx  BDrerit  iit  A  ad  B,ita  D  ad  C.  fed  B  ip 
fi  D  eft  gqualis. ut  igitur  A  ad  B,ita  eft  B  ad  C.quod  demonftrare  opnrtebat. 


Ex  nnte- 


ante¬ 

cedente. 


E  VCKID.  E  L  E  M  EN  T. 
THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO.  XXL 


is,  huius. 


15. huius. 


15. huius. 


Minimi  numeri  eanderm  quam  ipfi  proportionem  habentium, 
eos ,  qui  eandem  habent  proportionem,  aequaliter  metiuntur, ma- 
ior  maiorem ,  &  minor  minorem. 

Sint  enim  minimi  numeri  eandem ,  quam  A  B,  proportio¬ 
nem  hebentium  CD  EF.Dico  CD  aequaliter  metiri  ipfum  A,  at  C  o  A  d 
que  EF  iofurn  B. numerus  enim  CD  ipfius  A  non  eft  partes.  Si 
enim  fieri  poteft,fit  CD  partes  ipfius  A  .ergo  EF  ipfius  B  eadem  H  -F 
partes  erit ,  qua  CD  ipfius  A  .  quot  igitur  in  CD  partes  funt  ip¬ 
fius  A, tot  erunt  &  in  EF  partes  ipfius  B  .  Diuidatur  CD  quidem  A  -  *  . . ® 

in  ipfius  A  partes  CG  GD  :  EF  vero  diuidatur  in  partes  ipfius  k 

B,  EH  HF.  erit  igitur  ipfarum  CG  GD  multitudo  aqualis  mul 
titudini  ipfarum  EH  HF  .  &  quoniam  CG  GD  aquales  inter  fe 
funt; funt  autem  &EH  HF  inter  fe  aquales, atque  eft  ipfarum  CG  GD  multitudo 
.multitudini-  ipfarum  EH  HF  q ti alis : erit  ut  CG  ad  EH,ita  GD  ad  HF  .  erit  igitur 
&  ut  unus  antecedentium  ad  unum  confequentiuin,ita  omnes  antecedentes  ad  om 
nps  confequentes .  quare  ut  CG  ad  EH ,  ita  eft  CD  ad  EF ;  acpropterea  CG  EH 
in  eade  funt  proportione, in  qua  CD  EF,minores  ipfis  exiftentes.quod  fieri  non  po 
teftrponuntur  enim  CD  EF  minimi  numeri  eandem,  quam  ipfi  proportionem  ha¬ 
bentium.  non  igitur  CD  ipfius  A  partes  eft.ergo  eft  pars. et  EF  ipfius  B  pars  eadem 
eft  quf  CD  ipfius  Aequaliter  igitur  CD  ipfum  A, atque  EF  ipfum  B  mefitiir.quod 
oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COMMENTisiRIFS. 

Erit  vt  G  G  ad  EH,ita  GD  ad  HF.]  Ter  conuerfamvigefimae  diffinitionis .  nam  cum  CG 
G  D  inter  fie  aequales  fiint,  it  em  fi  aequales  inter  fe  E  H  HF,  /i  C  G  fit  minor ,  quam  EH,  quae 
pars,  uel  partes  efi  CG  ipfius  EH,  eadem  pars,  mei  partes  erit  G  D  ipfius  H  F.  fi  vero  fit  maior» 
quae  pars,  vel  partes  EH  ipfius  CG,  eadem  erit  pars, vel  partes  HF  ipfius  G  D.  ergo  vt  CG  ad 
EH,  ita  GD  ad  HE. 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XXII. 

Si  fmt  tres  numeri,  &  alij  ipfis  multitudine  Aquales,  qui  bini  fu 
mantur,et-m  eadem  proportione]  fit  autem  perturbata  eorum  ana 
logia:  e.tiam  ex  equali  in  eadem  proportione  erunt . 

‘‘Sint tr‘e$-frumeri  A  B  C,et al^i^WMultiuidiheequa 

I.eSiquibini  fiimantuifs  et  in  eadem^prOportioneD^sF;  .  ,«  f 

iitq;  perturbata  eorum  analogia:  et  ut  A- quidem  ad  B,  ; 

fti"fitE  ad  F;  vrautemB  adC,  itaD  adE.  Dicoetiam  •  j  ^  ^ 
ex  aquali  vt  A  ad  G,  ita  efle  D  ad  F  .  Quoniam  enim  eft  f  ; 

ut  A  ad  B,  itaE  adF;qui  fit  ex  AF  aquaHs  erit  eiiqui  eX;  £  f  3  : 

BE.  Rurfus  quoniam  eft  vtB  adC,itaD  adE;  quifitex  “  ;  ;  ■ 

CD  aqualis  erit  ei,  qui  ex  BE.oftenfum  autem  eft  e.t  qui  a  b  c  d  b  f 

iit  ex  AF  aqualem  elfe  ei,  qui  ex  B  E  <  ;ergo  et  qui  fit-, ex 

A  F  aqualis  eft  ei,  qui  fit  ex  C  D.  vt  igitur  A  a.d  Ca  it-a  D  ad  F.  quod  demonfi  rare 
oportebat. 

THEOREMA  XXI,  PROPOSITIO  XXIII. 

Primi  inter  fe  numeri  minimi  funt  eoruiTbqui  eadem, quam  ipfi 
proportionem  habent. 


Sunt 


L  I  £  “E  E. 


t  rx 


97 


Sint  primi  inter  fe  numeri  A  B.  Dico  cos  minimos  efie  eorum,  A . y 

q uicandem, quam  ipfi  ,  proportionem  habent.  fi  enim  non  ita  fit,  ^ 
erunt  aliqui  numeri  minores  ipfis  A  B,  qui  eande  ,  quam  A  Bpro 

portionem  habebqnt.  fint  C  D  .  Quoniam  igitur  minimi  numeri  - - 

eandem  ,  quam  ipfi  proportionem  habentium  eos,  qui  eandem  ha  c . - » 

bent  proportionem,  «qualiter  metiuntur,  maior  maiorem ,  et  mi-  o - - 

nor  minorem,  hoc  efi  antecedens  antecedentem,  et  confequens  co 
fequentem numerus  C  ipfum  A  ^qualiter  metietur,  atque  D  ipfum  B.  quoties  au¬ 
tem  C  metitur  ipfum  A,  tot  vnitates  fint  in  E.  ergo  et  D  ipfum  B  metitur  per  vnita 
tes,  quf  funtin  E.  et  quoniam  C  metitur  ipfum  A  per  vnitates  qu£  funtin  E, 'hume 
rusE  ipfum  A  per  vnitates, qu«  funtin  G,medetur.et  eadem  ratione  E  metietur  B 
per  vnitates,  qiue  funt  in  D. ergo  E  ipfos  A  B  metitur,  primos  inter  fe  exiftentes. 
quod  fieri  noii  poteft.nbn  igitur' erunt  aliqui  numeri  minores  ipfis  AB ,  qui  eande 
habeant  proportionem,  ergo  AB  minimi  furit  eOrum, qui  eandem,  quam  ipfi  pro¬ 
portionem  habent.  quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO  XXIIIL 

Minimi  numeri  eorum ,  qui  eandem ,  quam  ipfi  proportionem 
habent, primi  inter  fe  funt. 

■Sint  minimi  numeri  eorum  qui  eandem,  quam  ipfi  proportiong 

habent  A  B.  Dico  A  B  primos  inter  feefle.fi  enim  no  funt  A  Bin  A .  c 

ter  fe  primi ,  eo.s  aliquis,  numerus.,  metie.tur  .  metiatur ;  fitq;  C.  ct  b . y 

quoties  C  ipfum  quidem  A  metitur,  tot  vnitates  fint  in  D.  quo-  c _ _ 

ties  vero  C  metitur  ipfum  B  ,  tot  vnitates  fint  in  E.  et  quoniam  C 
ipfum  A  metitur  per  vnitates,  qu£  funt  in  D, multiplicans  C  ipfum  '  '’T~\  '; 

D  fecit  A.Eadem  ratione  et  C  multiplicans  E  ipfum  B  fecit.Itaquc  E’ 
cum  numerus  C  duos  numeros  DE  multiplicans  faciat  A  B,  erit  ut 
D  ad  E, ita  A  ad  B.  ergo  DE  in  eadem  funt  proportione,  in  qua  AB,  minores  ipfis 
exiftentes.  quod  fieri  non  p.o.teft.non  igitur  A  B  numeros  numerus  aliquis  mede¬ 
tur  ;  acpropterea  A  B  primi  inter  fe  funt.  qUod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO.  XXV. 


Si  duo  numeri  primi  inter  fe  Rierint.qui  vnqm  ipforum  metitur 
numerus  ad  reliquum  primus  erit. 

Sint  duo  numeri  primi  inter  fe  A  B,  et  aliquis  numerus  C  ip 
fum  A  metiatur.  Dico  et  B  C  inter  fe  primos  efle.Si  enim  B  C 
no  fint  inter  fe  primi,  metietur  eos  aliquis  numerus,  metiatur, 
fitq,-  D.  et  quoniam  D  ipfum  C  metitur,  et  C  ipfum  A;  et  D  ip¬ 
fum  A  metietur  .  metitur  autem  et  ipfum  B  .  ergoD  numeros 
AB  metitur  primos  inter  fe  exiftentes,  quod  fieri  non  poteft. 
jion  igitur  B  C  numeros  n-umerus  aliquis  metietur.ideoq;  B  C 
inter  fe  primi  fnnt.quod  oportebat  demonftrare. 


A . 

* . J 

c  .  .  5 


the;o:rema  xxiiil.  propositio  xx  vl 

Si  duo  numeri  ad  aliquem  numerum  primi  fuerint,  et  qui  fit' e: 
ipfis  ad  eum. primus  erit. 


Duo 


n.huius. 

S.cem.nof. 


f.cem.nqt. 

'i 


•  •  C  J 


Ex  antece¬ 
dent  c. 

S.eom.net. 
».  pom.  npt. 

19.  huius. 

ij.huius. 

II. huius. 


Ix  ante¬ 
cedente. 


huius. 


EVCLI  B.  ELEMEN  T . 

Duo  enim  numeri  A  B  ad  aliquem  numeru  C-  primi  fint: 
et  A  ipfum  B  muluplicaus  faciat  D. Dico  CD  inter  fe  primos  A. .  a  d 

e. Te.  fi  enim  C  D  non  fint  inter  fe  primi,  metietur  eos  aliquis  *  ’*"* 

numerus,  metiatur,- fitq;  E.etquonia  C  A  primi  inter  fe  funt,  c . . .  .  $ 
et  ipluro  C  metitur  aliquis  numerus  E;  erunt  E  A  inter  fe  pri 

mi.  quoties  autem  E  ipfum  D  metitur ,  tot  vnitates  fint  in  F.  pt_ 

quare  et  F  metitur  ipfum  D  per  vnitates, quar  funt  in  E.  ergo 

E  ipfum  F  multiplicans  fecit  D.fed  et  A  multiplicas  B  ipfum  E| - 

P  fecit,  qui  igitur  fit  ex  E  F  eft  aqualis  ei, qui  ex  A  B.fiuero 
q  ui  fit  ex  extremis  tequalis  fuerit  ei,  qui  ex  medijs, quattuor  F~  ' 
numeri  proportionales  erunt.eft  igitur  ut  E  ad  A,ita  B  ad  F. 
funt  autem  A  E  inter  le  primi,et  qui  primi  etiam  minimi  funt.  minimi  vero  eade, 
quam  ipfi,  proportionem  habentium, eos,qui  eandem  habet  proportionem,  aqua 
liter  metiuntur,maior  maiorem,et  minor  minorem,  hoc  eft  antecedens  anteceden 
tem,etconfequens  confequentem.  ergo  E  ipfum  B  metitur.metitur  aute  et  ipfum 
C.quarcE  ipfos  B  C  metitur, primos  inter  fe  exiftentes.  quod  fieri  non  poteft.non 
igiturC  D  numeros  numerus  aliquis  metietur  i  acpropterea  GD  inter  fe  primi 
funt.  quod  oportebat  demonftrare. 


D-.a- 


THEOREMA  XXV.  PROPO  SIT  IO.  XX  VII. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint,  qui  fit  ab  vno  ipforum  ad 
reliquum  primus  erit. 

Sint  duo  numeri  inter  fe  primi  AB;&  A  fe  ipfum  multiplicans  fa 
ciat  C.Dico  B  C  inter  fe  primos  efle.ponatur  enim  ipfi  A  aqualis  D 
&  quoniam  AB  funt  primi  inter  fe, aqualis  autem  A  ipfi  D,-&DB  in 
ter  fe  primi  erunt,  vterque  igitur  ipforum  A  D  ad  B  primus  eft.  er¬ 
go  &  qui  ex  AD  fit  primus  erit  ad  B  .  fed  qui  fit  ex  AD  eft:  numerus 
C. quare  C  B  inter  fe  primi  funt.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO  XXVIII. 

Si  duo  numeri  ad  duos  numeros  vterque  ad  vtrumque  primi 
fuerint:  &  qui  fiunt  ex  ipfis  inter  fe  primi  erunt. 

Duo  enim  numeri  A  B  ad  duosuumerosC  D 
■vterque  ad  vtrumque  primi  fint.-&  A  quidem  ipfum  v 

B  multiplicans  faciat  E:  C  vero  multiplicans  D  fa¬ 
ciat  F.Dico  EF  inter  fe  primos  efle  .  Quouiam  enim 
vterque  ipforum  A  B  ad  C  primus  eft ,  &  qui  fit  ex 
A  B  ad  C  primus  erit.qui  autem  fit  ex  A  B  eft  E.  er  3 
go  E  C  primi  inter  fe  funt.Eade  ratione  &  E  D  pri-  • 

mi  funt  inter  fe .  vterque  igitur  ipforum  C  D  ad  E  A  A  e.  c  f 

primus  eft:acpropterea  qui  fit  ex  C  D  primus  erit 

ad  E-qui  uero  ex  CD  fit  eft  numerus  F.ergo  E  F  primi  inter  fe  erunt.quod  demon- 
llrare  oportebat. 

THEOREMA  XXVII.  PROPOSITIO.  XXIX. 


Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint ,  &  vterque  feipfum  multi 
plicans  faciat  aliquos  :  fa&i  ex  ipfis  primi  erunt  inter  fe.  &fi  nu¬ 
meri  a  principio  pofiti  eos ,  qui  fa&i  funt,  multiplicantes  aliquos 

faciant 


v  i  b  g  m  i  v  i  i. 


faciant.,  &  ipfi  inter  fe  primi  erunt:  &  fcmper  circa  extremos  hoc 

continget*  . 

Sint  duo  nnmeri  inter  feiprimi  A.  B:  &:A*fcip~- 
fum  quidem  multiplicans  faciat  C,  multiplicans.  v<?  a? 

ro  C  faciatE:&B  feipsu  multiplicas  D  faciaqmul  . 
tipJicans  autem  D  faciat  ipfum  F.Dico  C 
F  inter  fe  primos  elfe  .  Quoniam  enim  A  B  primi 
inter  fe  funt ;  &  A  fe  ipfum  multiplicans  fecit  Cj 
erunt  C  B  primi  inter  fe.& quoniam  C  B  inter  fe 
■primifnntj&  B  fe  ipfum  multiplicans  fecit  D;ernt 
C  D  inter  fe  primi  .  Rurfus  quoniam  A  B  primi 
funt  iriter  fe ,  &  B  fe  ipfum  multiplicaris  D  fecit;  A  - 
D  inter  fe  primi  erunt .  Cum  igitur  duo  riumeri  A 
C  ad  duos  numeros  B  D  vterque  ad  vtrumque  pri 
mi  fint ,  &  qiti  ex  A  C /fftTct ei/m '  qui  fit  eX  &  JD  '  ,  ()  u  y  x 

primus  erit .  fed  qui  fit  ex  AC  eft  numerus  E, qui  vero  cx  BD  fit  eft  F.ergo  E  F  pri- 
,mi iriter.' f? funt *quqdoporf;eb^t,demonftraj:e.;  :  .  > 

T  H E O RWlA  'X X' V 1 1 P  toOSlTm  iXX.  : 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  £u£rin£ 9 ^  vterque.  fimulad  ,vtru- 
que  ipforum  primtis  erit  .  quod  frxt^rquedimui  ad:vnum;aliquem 
ipforum  fit  primus  f  &  numeri  a  pfthci|fio  jpofrti  interce  frirni 

erunt.  i;c  nriii  c >; ,  '..oiiiDnri  D  rmfiqi  *X  r 

Componantur  enim  drib!  numeri  inter  fe^rimi  A?B  BCr  *  ; 

Dico  &  vtrumque  fimul ,  videlicet  A '  C  ad  vfr^mqud  ojpSi 


A  C  £i;p©"  D  F 


Exanw- 

eedenss. 


ioup ; 


rum  AB  BC  primum  effeiSi  enim  non  fintCA  ABinterfe  u 


..D 


2  ni 

o  ion 


fj  .ftUff 


ri3d‘ 


primi,metietur  eos  numerus- aliquis.meriatuf^ficD. Quo . 
niam  igitur  D  metjturipfds  GA  AB;&  reliqrium<BG  metie  . 
tur.riietitdEariPeffi&BAvergdDipfos  AB  BG^m«e^aur,pri--; 

'  mos  rHfHE^iexfffefites^iq' ridddfeti  tfftn  poteftimond£jitnr  GA AB> mimsrcfs 'nmm- 
rus  alf^tri^ffieffetur;a<i|>mp^rl€a  AB  -  AG-riri£$rife  primi  funt .  ergo  GA-ad  vtrun|- 
•^ue jpfortfi^efr prirtrti^-Sift^f lirh^CA -  >"A  B  pfimi 'imiter  fe.  Dico  &ii^Sssi  A]3  ©C 
inter  fe  primos ^fle, Si  enim  AB  B  C  nou  fint  inter  fe  primi,  metietur  eos  aliquis  nu 
merus. metiar  ftigfitq;  EQ&  qifonQfri DmftiAi^iSpuidrjiifc BC ,  & to- 
tomCA  metietur^metitur  autem  &  AB. ergo  DipfosCA  AB  metitur,primos  in- 
't^r'lfe  t^i'R.en^s;quo;d  fieri  nanpoteftf^onl^urftP^Sf^E  BQ  nurapros $uft)eru5 
aliquis  metietur.ideoq;  AB  BC  inter  fe  primi  fuut.  quod  oportebat  demonfir4r|. 

,  . ,  m  ‘Tlf 'jf °f  :k\  fi-  I  P  '  2njilcqmco  hl 


.  t.uiisn  ,^r 

sjrf®®,  Q«r. 


sqrnoD  mino  rnj 


■V. Bll 


^dtodmmoio-^monflrdbmus^''' '  ; '  ■*  • 

;  -°’:s  ‘  !^qninrdj;;^oonp  Jio  mu?:,  i, ...m  .  3  fio  guirril»  roob 
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'  3  "f  ‘  ,‘L:°  ’•  •"  rnuig;  •  .  ftr.  ,  ^-,-q  { gmxr.c  cJi 

Omnis  primus  numerus  ad  omnem  nnhiefum^quern  no 
tur,  primus  eft.  ;  . 

y  Sitprfiiqus  numerus  A,qui  numerum  B  non  metiatur.Dico  ft  i  A  interife^rimfhs 
‘  •'  Bb  2  cfie 


E  V  CX  I  m  ELEM  EN  T. 

cfie,fi  enim  non  fittC;B  A  inter  fe  primi,metietur  eos  aliquis  nu- 

A  merus.metiatur,etfitC.ergo  C  non  eft  vnitas.  etquoniamCip  A- -  3 b . / 

fiim  B  metitur ,  A  vero  non  metitur  ipfum  B  ;  non  erit  C  idem 
15  qui  A. et  quoniam  C  ipfos  B  A  metitur,et  metieturipfum  A  pri  c — • 
mum  exiitentem,cum  non  fit  idem, qui  A. quod  fieri  non  poteft. 
non  igitur  ipfos  B  A  numeros  numerus  aliquis  metietur .  quare  A  B  inter  fe  pri¬ 
mi  funt.quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  C  0  M '  M  E  N  T  \A  R  I  V  S. 

A  Ergo  C  non  eft  vnitas  ]  fi  enim  eos  vnitas  fola  metiretur ,  primi  effent  inter  fe .  quodnon 

ponitur. 

j3  Et  quoniam  C  ipfos  B  A  metitur,et  metietur  ipfum  A  primum  exiftentemjCum 
7.  com.neit.  non  fit  ideiTgqui  A. quod  fieri  non  poteft  ]  omnis  enim  numerus  fe  ipfum  metitur. 

THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  XXXII. 

Si  duo  numeri  fe  fe  multiplicantes  aliquem  faciat,  eum  vero, 
qui  ex  ipfis  fit ,  metiatur  aliquis  numerus  primus ;  &  vnum  ipfo- 
rum, qui  a  principio  pofiti  funt, metietur. 

Duo  enim  numeri  A  B  fe  inuicem  multiplicantes  faciat 

C .  ipfum  uero  C  metiatur  aliquis  numerus  primus,  qui  fit  n 

D. Dico  D  vnuip forum  A  B  metiri,  ipfum  enim  A  non  me 
ExanM-  tiatur; atque  eft  D  numerus  primus.  Crgo  A  D  primi  inter 
«edente.  fe  funt .  et  quoties  D  ipfum  C  metitur ,  tot  unitates  fint  in 

E.  Quoniam  igitur  D  metitur  ipfum  C  per  eas,  qua:  funtin 
Com.not.9.  E  unitates;  numerus  D  ip fum  E  multiplicans  fecit  C.  fed  et 

A  multiplicans  B  ipfum  C  fecit .  ergo  qui  fit  ex  D  E  aqua- 
huius  lis  eft  ei ,  qui  ex  A  B. eft  igitur  ut  D  ad  A,  ita  B  ad  E.  et  funt 
A  D  primi  inter  fe,primi  vero  .et  minimi,  fed  minimi  eos, 
qui  eandem  habent  proportionem ,  aequaliter  metiuntur ,  maior  maiorem  ,  et  mi¬ 
nor  minorem, hoc  eft  antecedens  antecedentem ,  et  confequens  confequentem. er¬ 
go  D  ipfum  B  metitur,  fimifiter  demonftrabimus,fi  D  non  metiatur  B  ipfum  A  me 
tiri.quareD  metitur  vnum  ipforumA  B.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XXXI.  PROPOSITIO.  XXXIII. 


tj.  huius. 
«.  huius. 


ABC 


Omnem  numerum  compofitum  primus  aliquis  numerus  me¬ 
titur. 

Sit  compofitus  numerus  A  .  Dico  primum  aliquepi  numerum 

Diffi.ij.  ipfum  A  metiri. Quoniam  enim  compofitus  numerus  eft  A ,  me-  A  . . $ 

tietur  ipfum  aliquis  numerus.metiatur ;  et  fit  B.  &fi  quidem  pri 
mus  eft  B,manifeftum  eft,quod qtiantur.fi  vero  compofitus, ip¬ 
fum  aliquis  numerus  metietur.metiatur;  fitq;  G  .  JEt  quoniam  C  c  • 
metitur  ipfum  B,  B  uero  ipfum  A;&  C  ipfum  A  metitutv&  fi  qui- 
dem  prjmus  q  *  manifeftum  eft  quod  qufritur.Si  vero  compofitus  eum  aliquis 
numerus  metitur.&  hac  confideratione  facta,  relinqpetur  tandem  aliquis  nume¬ 
rus  primus ,  qui  pracedentem  &  ipfum  A  metietur.fi  enim  no  relinquitur  primus, 
j.poftul.-  metientur  ipfum  A  infiniti  numeri  ,  quornm  alter  altero  eft  minor.quod  in  nume¬ 
ris  fieri  non  poteft. ergo  relinquetur  aliquis,  qui  et  pracedentem  metietur  et  ip¬ 
fum  A.omnem  igitur  numerum  compofitum  primus  aliquis  numerus  metitur, 
quod  demonftrare  oportebat. 

ALETE R 
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ALITER.  Sit  compofitus  numerus  A.  Dico  primum  aliquem  A 

numerum  ipfum  A  metiri. Quoniam  enim  A  compofitus  eft,  metie-  . ^ 

tur  ipfum  aliquis  numerus.  &  fit  B  minimus  eorum, qui  ipfum  A  me 
tiuntur.Dico  B  primum  effe.fi  enim  non  fit  primus, compofitus  erit.  c  ^ 
ergo  eum  aliquis  numerus  metietur.metiatur ;  fitq;  C .  erit  C  minor, 
quam  B.&  quoniam  C  ipfum  B  metitur,fed  &  B  ipfum  A ;  &  C  ipfum  A  metietur, 
minor  exiftens  ipfo  B,qui  eft  minimus  omnium  ,  qui  metiuntur.quod  eft  abfurdu. 
non  igitur  B  compofitus  numerus  eft. ergo  eft  primus. quod  demonftrandu  fuit. 

THEOREMA.  XXXII.  PROPOSITIO  XXXIIII. 

Omnis  numerus  vel  primus  eft ,  vel  eum  primus  aliquis  nume¬ 
rus  metitur. 

Sit  numerus  A.Dico  A  vel  primum  effe,  vel  primum  aliquem  mi 
merum  ipfum  A  metiri.fi  quidem  igitur  primus  eft  A,  manifeftum 
eft  quodquxritur.fi  vero  compofitus  ipfum  aliquis  primus  nume¬ 
rus  metietur .  Omnis  igitur  numerus  vel  primus  eft  ,  vel  eum  pri¬ 
mus  aliquis  numerus  medtur.quod  dem  onftrare  oportebat. 

PROBLEMA  III.  PROPOSITIO.  XXXV. 

Numeris  quotcumque  datis  inuenire  minimos  eorum,  qui  ean 
dem,  quam  ipfi,  proportionem  habeant. 

Sint  dati  quotcuque  numeri  ABC.  oportet  inueni 
re  minimos  eorum, qui  eandem, quam  ipfi  A  B  C,  pro¬ 
portionem  habeat. vel  igitur  ABC  primi  inter  fe  funt, 
vel  non.  fi  quidem  primi, et  minimi  erunt  eandem,qua 
ipfi  proportionem  habentium  .fi  veroiion  primi ,  fu¬ 
matur  ipforum  ABC  maxima  communis  menfura 
D,  et  quoties  D  vnumquemque  ipforum  ABC 
metitur,tot  vnitates  fint  in  vnoquoqudhorum  E  F  G. 
et  vnufquifque  igitur  ipforum  E  F  G  vnumquemque 
ipforum  A  B  C  metitur  per  eas,  qux  funt  in  D  vilita¬ 
tes,  ergo  E  F  Gipfos  ABC  equaliter  metiuntur,  ac 
propterea  E  F  G  in  eadem  funt'  proportione,  in  qua 
ipfi  A  B  C»  Dico  eos  etia  minimos  effe.fi  enim  E  F  G 
non  fint  minimi,eandem,quam  ipfi  A  B  C, proportio 
nem  habentium,  erunt  aliquiipfis  E  F  G  minores  in 
eadem  proportione, in  qua  ABC.  fint  H  K  L,  xquali- 
ter  igitur  H  metitur  ipfum  A,  ac  vterque  ipforum  K  L 
vtruque  BC  metitur,  quoties  autem  H  metitur  ipfum 
A,  tot  vnitates  fint  in  M.  et  vterque  igitur  K  L  vrrumque  BC  metitur  per  eas,  quae 
funt  in  M  vnitates.  et  quonia  H  ipfum  A  metitur  per  vnitates, qure  funt  in  M,  et  M 
ipfum  A  per  vnitates,  qux  funt  in  H  metietur.  Eadem  ratione  et  M  vtrumque  ipfo 
ru  BC  metietur  per  vnitates,quf  funt  in  utroque  K  L.ergo  M  ipfos  ABC  metitur. 
Rurfus  quoniam  H  ipfum  A  metitur  per  vnitates,  qux  funt  inM;  H  ipfum  M  mul¬ 
tiplicans  fecit  A.  Eadem  ratione  et  E  multiplicans  D  ipfum  A  fecit .  ergo  qui  ex  E 
D  fit  ei,  qui  fit  ex  HM  eft  xqualis.  vt  igitur  E  ad  H,  ita  M  ad  D  maior  autem  eft  E, 
quam  H.  ergo  et  M  quam  D  eft  maior,et  ipfos  ABC  metitur,  quod  fieri  no  poteft. 
ponitur  enim  D  ipforum  ABC  maxima  communis  menfura.  non  igitur  erunt  ali 
qui  numeri  minores  ipfis  E  F  G,in  eadem  proportione,  in  qua  ABC.  ergo  E  F  G 
minimi  funt  eorum,qui  eandem, quam  ipfi  ABC  proportione  habent.quod  opor 
tebat  demodftrare. 
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Ex  am«- 
ccdenio. 


13 .  huius, 
i.huius. 


iS.  huius. 


11.  huius. 


S.  com,  net. 

9.  com.  not. 
19, huius. 


F.  C. 
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F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  A  R  I  F  S, 


a;,  huius, 
a.  huius. 

ig.huius. 

aiJhuius. 

8,  com.  aot. 
tg.  huius. 


Quantam  fiepe  vfiu  venit, vt  duo  minimi  numeri  in  data  proportione  inucmendi  fint,  libuit  bos 
beo  fequens  problema  adnettere. 

Numeris  quotcuque  datis  deinceps  proportionalibus ,  inuenire  duos,  hinimos» 
qui  eandemjquam  ipfi, proportionem  habeant. 

Sint  dati  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales  ABC.  oportet  in¬ 
venire  duos  minimos  mmeros,  qui  eandem ,  quam  ipfi,  AB  C  proportionem' 
habeant. Itaque  vel  A  B  primi  fiunt  inter  fe,  vel  non  primi :  et  fi  quidem  pri 
mi,  &  minimi  erunt  eorum,  qui  eandem  proportionem  habent; fim  minus,  fu¬ 
matur  ipforum  .AB  maxima  communis  menfurq  D:&  quoties  D  metitur  .A, 
tot  vnitates  Jlnt  in  E ;  quoties  vero  idem  metitur  B ,  tot  vnitates  fint  in  F. 
ergo  &  E  F  ipfos  A  B  aequaliter  metiuntur  :ideoj,  E  F  in  eadem  funt  pro¬ 
portione, in  qua  ipfi  A  B.Dico  E  F  etiam  minimos  ejfe.fi  enim  non  fint  mini- 
mi, erunt  aliqui  numeri  minores  ipfis  E  F,qui  eandem,  quam.  A.  B  propor¬ 
tionem  haheant.fi init  GH.  ergo  G  a  e  qualiter  metitur  A,  atque  H  ipfium  B .  & 
quoties  G  metitur  A, tot  vnitates  fint  in  K  .  quare  &  H  metietur  Bper  eas, 
quae  fiunt  in  K  vnitates. &  oh  id  K  metietur  Aper  vnitates, quae  fiunt  in  G, 
metietur %  Bper  vnitates ,  quae  fiunt  in  H.ergo  K  ipfos  A  B  metitnr.  &  quo 
niarn  G  ipfium  A  metitur  per  eas, quae  fiunt  in  K  vnitates ,  G  multiplicans  K 
fecit  A.  Burfius  quoniam  E  metitur  A  per  vnitates,quae fiunt  in  E>;  &  E  mul 
tiplicans  D  fecit  A.qui  igitur  fit  ex  E  D  ejl  aequalis  ei, qui  ex  GK ;  acpropterea-vt  E.  ad  G ,  ita 
erit  K  ad  D.ejl  autem  E  maior, quam  C.ergo  &  K  maior  quam  D, &  ipfios  A  B  metitur .  quod 
fieri  non  potejl.  erat  enim  D  ipforum  AB  maxima  communis  menfiura.non  igitur  fiunt  aliqui  mime 
ri  minores  ipfis  E  F , qui  eandem, quam  ipfi  A  B  proportionem  habeant.  & quoniam  vt  A  ad  B, 
ita  eft  B  ab  C, erunt  E  F  minimi  numeri  in  eadem  proportione, in  qua  ABC.  Inuenti  igitur  funt 
minimi  numeri  E  F,qui  eandem, quam  ipfi  ABC  proportionem  habeant,  quod  facere  oportebat. 
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PROBLEMA  II II.  PROPOSITIO  XXXVI. 


fo.huius. 


19. huius, 
zj  huius, 
ii.huius. 


«g.huius. 


Duobus  numeris  datis^inuenire  quem  minimum  numerum  me 
tiantur. 

Sint  dati  duo  numeri  A  B  .  oportet  inuenire  quem 
minimum  numerum  metiantur.numerienim  A  B  uel 
primi  inter  fe  Tunc ,  vel  non  .  fint  primum  A  B  inter  fe 
primi :&  A  ipfum  B  multiplicas  faciat  C.  ergo  &  B  mul 
tiplicans  A  ipfum  C  fccit.ac  propterea  numeri  A  B  ip 
fum  C  metiuntur.Dico  etiam  O  minimum  efle  tfi  enim 
non  ita  fit, metientur  A  B  numernm  aliquem  minore, 
quam  C. metiantur  ipfum  D.&  quoties  A  ipfum  D  rae 
titur,tot  vnitates  fint  in  E;quoties  autem  B  metitur  D, 
tot  unitates  fint  in  F.ergo  A  quidem  ipfum  E  multipli¬ 
cans  fecit  D;  B  uero  multiplicans  F  ipfum  D  fecit.qua- 

re  numerus, qui  ex  AE  fit  di  f  qualis  ei, qui  fit  ex  BF.vt  igitur  A  ad  B,ita  eft  F  ad  E, 
&  funt  A  B  primi. primi  autem  &  ininimi.fed  minimi  eos,qni  eandem  habent  pro 
portionem  jrqualiter  metiuntur,maior  maiorem,  &  minor  minorem,  ergo  B  ip¬ 
fum  E  metitur,&  confequens  confequentem.&:  quoniam  A  numeros  B  E  multipli 
cans  fecit  C  D,erit  vt  B  ad  E,ita  C  aa  D. metitur  autem  B  ipfum  E. ergo  &  Cipfum 
D  metitur, maior  minorem  .  quod  fieri  non  poteft .  non  igitur  A  B  metiuntur  ali¬ 
quem  numerum  minorem  ipfo  C, quando  A  B  primi  inter  fe  iueriht.ergo  A  B  ip 
fum  C  minimum  exiftenccm  metiuntur.Sed  non  fint  A  B  primi  inter  fe:&  fumatur 
‘minimi  numeri  eandem  ,  quam  A  B  proportionem  habentium, qui  fint  F  E.squa 
lis  igitur  eft,qui  ex  A  E  fit  ei,  qui  ex  BF»&  A  ipfum  E  multiplicas  faciat  C. ergo. &  B 

multi* 


ig.  huius; 


JIQ 


t  I  E  E  R  VII. 

multiplicans  F  ipfum  C  fecit.quare  A  B  ipfum  C  metiutur. 

Dico  &  minimum  effe  .  nifi  enim  ita  fit,  metientur  A  35 
aliquem  numerum  minorem, quam  C.  metiantur  ipfum  D. 

&  quoties  A  ipfum  D  metitur, tot  vnitates  fint  in  G.quoties 
autem  B  metitur  D  ,  tot  vnitates  fint  in  H  .  ergo  A  quidem 
ipfum  G  multiplicans  fecit  D  ;  B  vero  multiplicans  H  ipsii 
Dfecit.qui  igitur  ex  A  G  fit  eft  f  qualis  ei, qui  fit  ex  B  H.vt 
igitur  A  ad  B,itaHadG.fed  vt  AadB,itaFadE.ergo&  vt 
F  ad  E,ita  H  ad  G :&  funt  F  E  minimfiminimi  vero  eos,  qui 
eandem  habeut  proportionem  ^qualiter  metiuntur , maior 
maiorem ,  &  minor  minorem,  quare  E  ipfum  G  metitur.  &  quoniam  A  numeros 
E  G  multiplicans  ipfos  C  D  fecit,vt  E  ad  G,  ita  erit  C  ad  D  .  Sed  E  metitur  ipfum 
G.ergo  &  C  ipfum  D  metitur,  maior  minorem,  quod  fieri  no  poteft.non  igitur  me 
tiuntur  A  B  aliquem  numerum  minorem,quam  C .  ergo  A  B  ipfum  G  minimum 
cxiftentem  metientur,  quoddemonftrare  oportebat. 

S  C  H  0  L  I  V  m. 


F.  2A....4 
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Minimum  dicit  ^quo  minorem  duo  numeri  metiri  non  pojfunt^t  e  fi 
is.eo  enim  minorem  duo  numeri  3^  s  non  metiuntur . 

THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO  XXXVII. 

Si  duo  numeri  metiantur  numerum  aliquem5& minimus^quem 
illi  metiuntur^  eundem  metietur. 

Duo  enim  numeri  A  B  numerum  aliquem  C  D  A.  .2. 
metiantur,minimum  autem  ipfum  E.  Dico  &  E  ipfum 
C  D  metiri.fi  enim  E  non  metitur  C  D  E,metiensF  B  . .  .3 
D  relinquat  fe  ipfo  minorem  CF.  &  quoniam  A  B  ip¬ 
fum  E  metiuntur,E  vero  ipfum  DF :  &  A  B  metientur  E . ^ 

D  F.fed  &  metiuntur  totum  CD.  ergo  &  reliquum  C  ^  ^ 

F  minorem  ipfo  E  metientur  .  quod  fieri  non  poteft.  ’  '  * 

non  igitur  E  ipfum  CD  nonmetitur.quare  ipfum  me. 
tiatur  nccefle  eft.quod  demonftrare  oportebat. 

PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  XXXVIII. 


Tribus  numeris  datis  inuenire  quem  minimum  numerum  me¬ 
tiantur. 

Sint  dati  numeri  ABC.  oportet  inuenire  quem  mini¬ 
mum  metiantur  numerum  .  fumatur  enim  D ,  quem  mini¬ 
mum  duo  A  B  metiuntur.itaque  C  vel  metitur  D,  vel  non 
metitur .  metiatur  primum  .  fed&A  B  metiuntur  ipfum 
D. ergo  A  B  C  ipfum  D  metientur .  Dico  &  miuimum.  fi 
enim  non,  metientur  A  B  Cquendam  numerum  mino¬ 
rem  ipfo  D, metiantur  E.  Quoniam  igitur  ABC  metiun- 
£uripfumE,&A  B  ipfum  E  metiuntur,  ergo  &  minimus, 
quem  metiuntur  A  B  ipfum  E  metietur,  minimus  autem, 
quem  metiuntur  A  B,eft  D. quare  D  metitur  ipfum  E ,  maior  minorem. quod  fieri 
non  poteft.non  igitur  ABC  metiuntur  aliquem  numerum  ipfo  D  minorem .  er¬ 
go  A  B  G  minimum  D  metiuntur.non  metiatur  autem  C  ipfum  D  :&  fumatur  mi 

nimus 


a  b  c  d  e 


9;  eom.  noto 


I9.huius. 
ii. huius. 


18. huius. 


n.eom.  not. 
ij.com.  not. 


Ex  ante¬ 
cedente. 


j6.hqiu». 


.OII 


Ex  ante¬ 
cedente, 


£*V  C,rL  I  6.  £  L"E  'k€  N  T. 

niiiius  numerus  E.queC  D  metiuntur.Itaqueqm  A  b  metiuntur  ipfumD,D  vero 
ipfum  E-  &  A  E  ipsu  E-meticnrur,  metitur  aut  &  C  ipfum  E.ergo  A  B  Cipfum  E 
metiuntur  JDico.&  minimuni.fi  enim non,metien 
tur  A  B  C  numerum  minorem  ipfo  E. metiantur 
■  F.& 'quoniam’  A  B  C  itietiuntur  F ,  A  B  ipfum  ix 

F  metientur-.ergo  &  minimus,  quem  A  B  rhetiuri 
tur,  metietur  ipfum  F  Fminimus  autem  ,  quem  A 
B  metiuntur  ,  eft  D  .  quare  D  ipfum  F  metitur,  & 
metitur  C  ipfum  F.  ergfoD  G  ipfum  F  metientur;  ^  4.' 

ac  proptereaminimus,’qitem  metiuntur  D  C,  me  f-  ; 

tietnr  f:  F.ied  miriimiis, quem  metiuntur  D  C,  eft  A  d  c 

E  ergo  E  ipfumjF  meticur,maior  minore. quod  fie  ,  ;>r 

fi  non  poteft  .  nonigitur  ABC  metiuntur  alique 

mimerum  mmorbtn  ipfo  E.ergo  numerum  E  minimum  exiftcntem  ipfi  ABC  me-*; 
fiuntur.quod  demonftrare  oportebat.  ......... 

THEOREMA  XXXIIII.  PROPOSlTiO.  XXXIX. 


iSinumerum  numerus  aliquis  metiatur3menfus  partem  habebit 
a  metiente  denominatam. 

Numerum  enim  Anumeru  s  aliquis  B  metiatur .  Dico 
A  partem  habere  ab; ipfo  B  denominatam.  ,  quoties  enim  A 

B  ipfum  A  metitur, tot  vnitates  fint  in  C  .  Qipcniam  igi-  . I? 

tur  B  metitur  ipfum  A  pereas,quf  funtin  C,vnitates;me  b  ■  .  •  3 
fitiir  autem  &  D  unitas  ipforum  C  per  vnitates ,  qua?  in 
ipfo  funt:&  D  vnitas  ipfum  C  numerum  ^qualiter  metie  c  -  -  -  -  4 
jj, huius,  tur,atque  B  ipfum  A.quare  permutando  unitas  D  ipfum 

B  numerum  ^qualiter  metietur,  atqueG  ipfum  A.  qua?  ^  ’  1 
igitur  pars  eft  unitas  D  ipfius  B  numeri»,  eadem  eft  pars 
1;  com.  not,  &  C  ipfius  A.fed  unitas  D  ipfius  B  numeri  pars  eft  ab  eo  denominata,  ergo  &  Cip 
*  fius  A  pars  eft  denominata  ab  ipfo  B. quare  A  partem  habet  C  ab  ipfo  B  denomina 
tam. quod  ofi  endere  oportebat. 

THEOREMA  XXXV.  PROPOSITIO.  XL. 

Si  numerus.partem  quamcumque  habeafoeum  numerus  aparte 
denominatus  metietur. 

Numerus  enim  A  partem  habeat  quam  cum¬ 
que  B  ;  &  ab  ipfo  B  denominatus  fit  numerus  C. 

Dico  C  ipfum  A  metiri .  Quoniam  enim  B  ipfius 
5.  .com,  not,  a  pars  eft  denominata  ab  ipfo  C  .  eft  autem &D 
vnitas  ipfius  C  numeri  pars  abeo  denominata, 
qua?  igitur  pars  eft  vnitas  D  ipfius  C  numeri ,  ea¬ 
dem  pars  eft  &  B  ipfius  A .  ergo  vnitas  D  «quali- 
termetitur  ipfum  B  numerum,  atque  B  ipfum 
15.  huius,  a.  &  permutando  unitas  D  ipfum  B  numerum 

.aequaliter  metitur ,  atque  C  ipfum  A, ergo  C  ipfum  A  metitur.quod  oportebat  de- 
>■  monftrare. 

PROBLEMA.  VI.  PROPOSITIO  XLI. 

Numerum  innenire3qui  minimus  exiftens  datas  partes  habeat. 

Sint 


A . ,z 

B  ■  .2 

c . <r 

D  -  I 


1  I  B  E  R  VU 


i&i 


AID..I 


C  JL 
>*■ 


F.  ...4 

G.  i . 


Sint  data?  partes  A  B  C.oportet  numerum  inueni- 
re  ,  qui  cum  minimus  fit,  habeat  partes  ABC.  fint 
ab  ip fis  A  B  C  partibus  denominati  numer-i  D  E  F. 

&  fumahir  minimus  numerus  G,  quem  ipfi  D  E  F 
metiuntur.  Quoniam  igitur  D  E  Emetiuntur  ipfum 
G, habebit  G  partes  ab  ipfis  D  E  F  denominatas:  par 
tesautem-denominatcE  abipfis  jC>  E  F  funt  ABC. 
ergo  G  partes  A"  B'  C  habet  .  Dico  &  minimum  ef- 

fe .  fi  enim  G  non  exiftens  minimus  partes  habet  A  h _ , 

B  C,  erit numerus*an'qiiis minor ipf6G,iqui  eafdem 
partes  habeat. fit  H.  Quoniam  igitur  H  partes  habet 

A  B  C,  eum  metientur  numeri  ab  ipfis  A  B  C  partibus  denominati; funt  autem 
hi  numeri  D  E  F.  ergo  D  E  F  ipfum  H  metietur;atque  efl:  H  minor  ipfo  G.quod 
fieri  non  poteft.iion  igitur  erit  aliquis  nunjerus  minor  ipfo  H ,  qui  partes  ABC 
fubeat.quod  oportuit  demonftrare. 


SETTI  MI  LIBRI  FINIS . 


JS.huius. 
39  •  huius 


Ce 
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THEOREMA  R  PROPOSITIO.  X. 

I  fint  quotcumque  numeri  deinceps  pro 
portionales ,  quorum  extremi  fint  inter 
fe  primi ;  minimi  erunt  omnium  qui  ean¬ 
dem,  quam  ipfi  proportionem  habent. 

Sint  quotcumque  numeri  deeinceps  proportio¬ 
nales  ABCD,  quoru  extremi  A  D  primi  inter  fe 
fint.  Dico  ABCD  minimos  efle  omnium,qui  ean- 
dem,quam  ipfi  proportionem  habent.fi  enim  non, 
fint  minores  ipiis  ABCD  numeri  EFCH,  &  in 
eadem  proportione .  Et  quoniam  ABCD  funt  in 
eadem  proportione,  in  qua  EFCH;  at¬ 
que  efi:  ipforu  ABCD  multitudo  squalis 
*4.feptimi.  multitudini  ipforum  E  FGH:  erit  ex  ae¬ 
quali  ut  A  ad  D,  ita  E  ad  H  :  et  funt  A  D 
ii.feptimi.  primi;  primi  autem,  &  minimi  numeri  s-r 
qualiter  metiuntur  eos ,  qui  eandem  pro¬ 
portionem  habent,  antecedens  anteceden 
tem,&  confequens  confequentem.  ergo  A 
ipfumE  metitur,  maior  minorem  .  quod 
fieri  non  poteft.non  igitur  E  F  G  H  mino¬ 
res  ipfis  ABCD  exiftentes  in  eade  funt, 
in  qua  ipfi,  proportione  ;  ac  propterea 
ABCD  minimi  funt  omnium,qui  eande, 
quam  ipfi  proportionem  habent. quod  demonflrare  oportebat. 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO.  II. 

Numeros  inuenire  deinceps  proportionales  minimos,  quot¬ 
cumque  quis  imperauerit  in  data  proportione. 

Sit  data  proportio  in  minimis  numeris ,  quam  habet  A  ad  B.  oportet  numeros 
inuenire  deinceps  proportionales  minimos  quotcumque  quis  imperauerit  in  pro 
portione  A  ad  B.  imperentur  quattuor:  et  A  feipfum  multiplicans  faciat  C,  mul¬ 
tiplicans  vero  B  faciat  D,  et  B  fe  ipfum  multiplicans  faciat  E;  &  adhuc  A  multipli¬ 
cans  C  D  E  ipfos  FGH  faciat,B  vero  multiplicans  E  faciat  K.  Quoniam  igitur  A  fe 
ipfum  multiplicans  fecit  C,  multiplicas  vero  B  ipfum  D  fecit;  numerus  A  duos  nu 
17.  fcpami.  meros  A  B  multiplicans  fecit  C  D.  eft  igitur  ut  A  ad  B,  ita  C  ad  D.rurfus  quo¬ 
niam 


A . B 

B . \z 

c...: . .18 

D . . 17 

£ - . 

F - * 

O, - : - : - - - * 

H  i - - - Sj 
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.Illam  A  ipfum  E  nitiltiplicarisfecit  D,  &B  feipsii 
multiplicans. fecit  E;  vterque  ipforiim  A  B  multi¬ 
plicans  B  vtrumque  ipforum  D  E  fecit,  vt igitur 
A  ad  B,ita  D  ad  E.  fed  vt  A  ad  B,  ita  C  ad  D.ergo 
&  vt  C  ad  D,ita  D  ad  E.  Et  quoniam  A  numeros 
CD  multiplicans  ipfos  F  G  fecit ,  ut  C  ad  D ,  ita 
erit  F  ad  G.vt  autem  C  ad  D,ita  erat  A  ad  B.  &  ut 
igitur  A  ad  B ,  ita  F  ad  C.  rurfus  quoniam  A  nu-? 
meros  D  E  multiplicans  fecit  GH  ,  erit  vtD  ad  E, 
ita  G  ad  H.fed  vt  D  ad.E  ,  ita  A  ad  B.ergo  &  vt  A 
ad  B,ita  G  ad  FI .  quod  cum  A  B  ipfum  E  multi¬ 
plicantes  faciant  H  K;  erit  vt  A  ad  B ,  ita  H  ad  K. 
oftenfum  autem  eft  &  ut  A  ad  B,ita  clfe  &  F  ad  G, 
et  G  ad  H.ergo  &  ut  F  adG,ita  G  ad  H,&  H  ad  K. 
numeri  igitur  .C  DE,  &  FGHK  proportionales 
funt  in  proportione  ,  qua  habet  A  ad  B  .  Dico  et 
minimos  efle .  Quoniam  enim  A  B  minimi  funt 
eoruiTgqui  eandem, quam  ipfi, proportionem  ha¬ 
bent,- minimi  vero,&  primi  funt  inter  fe:erunt  ipfi  A  B  inter 'fe  primi,  et  vterque  qui 
dem  ipforum  A  B  feipfpm  multiplicans  vtrumque  C  E  fecit,- v  terque  vero  C  E 
multiplicans  fecit  v.trumque  F  K.ergoC  E,&F  K  primi  inter  fe  funt.  fi  autem  fint 
quotcumque  numeri  deinceps  proportionales ,  &  eorum  extremi  fint  inter  fe  pri¬ 
mi;  minimi  erunt  comium  eandem,  quam  ipfi  proportionem  habentium. ergo  C 
D  E,&FG  FI  K  minimi  fuutomnium,qui  eandem  quam  A  B  proportione  habet, 
quod  oportebat  demonfirare?  ■  ■  ;  ’ 

COROLLARIVM, 


A. .a 


L . * 

F . 3 

G . . 

H.. ...  . jg 

K  - — - ,2.7 


Ex  hoc  manifeftum  eft  ii  tresnume 

ri  deinceps  proportionales  minimi  fue  A . $ 

rint,eandem,  quam  ipfi  proportionem  B 
habentium ;  extremos  eoru  quadratos 
elfe:fi  vero  quattuor  elfe  cubos. 

Dc - - -  a7 

THEOREMA  IX. 

PROPOSITIO.  III.  E  2 


Si  fint  quotcuque  numeri  deinceps 
jpropbrtionales3minimi  omniu,qui  ea- 
dem, quam  ipfi, proportionem  habent; 
eorum  extremi  primi  inter  fe  erunt. 

Sint  quotcumque  numeri  deinceps  proportio 
nales  A  B  C  D  minimi  omnium  qui  eandem, qua 
ipfi ,  proportionem  habent .  Dico  eorum  extre¬ 
mos  A  D  inter  fe  primos  ede. fumatur  enim  duo 
numeri  minimi  in  proportione  ipforum.ABCD, 
qui  fint  E  F ,  tfes  vero  GHK,  &  femper  deinceps 
vno  plures ,  quo  ad  aftumpta  multitudo  aqualis 
fuerit  multitudini  ipforum  ABCD. fumantur ,  & 
fine  LMMX.  extremi  igitur  ipforum  LX  primi  in- 


r...3 
G..  -.4 
H . .6 

K . * 

L. . . 8 

M .  . :  . i® 

H  . . . .  ES 

o  i— i - 


—,2.7  . 

ter  fe 


Bl.fcptimi.' 


ei.fsptirai.1  i 

i^.feptimi, 

Ex  ante» 
««dente. 


Ex  ante¬ 
cedente- 

i^.fcptnnL 
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EVCLID.  ELEMENT. 

ter  fe  fiint.Quouiam  enim  EF  primi  funt,&  vterque  ipforum  fe  ipfum  multiplicas 
vtrumque  GKfecit;vtrumque  vero  GK  multiplicans  fecit  vtrumque  LX:  erunt  & 
GKj&LX  primi. & quoniam  ABCD  minimi  funt  eorum,  qui  eandem,  quam  ipfi, 
proportionem  habent; funt  autem  &LMNX  minimi  in  eade  proportione,! n  qua  A 
BCD;eftq,-  ipforum  ABCD  multitudo  squalis  multitudini  ipforum  LMNX :  erit 
vnufquifque  ipforum  ABCD  vnicuique  ipforum  LMNX  squalis .  Ergo  A  quidem 
ell:  fqualisL,  B  vero  ipfi  M,  C  ipfiN,&D  ipfiX.qudd  cumLX  primi  fint  inter  fe,& 
L  ipfi  A  squalis,  &  X  ipfi  D;&  AD  inter  fe  primi  erut.quod  oportebat  demollrare. 

F.  C.  C  0  M  M  £  N  T  U  R  1  V 

Sumatur  enim  duo  minimi  numeri  in  proportione  ipforum  ABCD  ]  ex  eo,  quod 
ad  3  5  huius  addidimus. 

\ 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO.  IIII. 


gS.  feptimi. 


X7.  feptimi. 


It/cpUBij. 

A 

J7- feptimi. 


36.  feptimi. 
7.  feptimi. 


Proportionibus  datis  quotcumque  in  minimis  numeris, nume¬ 
ros  inuenire  deinceps  minimos  in  datis  proportionibus. 

Sint  dats  proporriones  in  minimis  numeris ,  videli¬ 
cet  proportio  A  ad  B ,  &  proportio  C  ad  D ,  &  E  ad  F.  A  ^ 

oportet  numeros  inuenire  deinceps  minimos  in  pro-  . . 

portione  A  ad  B,&  in  proportione  C  ad  D ;  &  adhuc  in  c .  .zd  . .  .5 
proportione  E  ad  F.Sumatur  enim  minimus  numerus, 

quem  BC  metiuntur;  fitq;  G.& quoties  B  metitur  G,to  E— *4F . 

ties  A  ipfum  Hmetiatur;quoties  vero  C  ipfum  G  meti  a 
tur,toties  &  D  metiatur  K .  itaque  E  ipfum  K  vel  meti- 

tur,vel  non  metitur.metiatur  primum.  &  quoties  E  me  G  . s 

titur  J<, toties  F  ipfum  L  metiatur.&  quoniam  A  squali 

ter  metitur  H,atque  K  ipfum  G;erit  vt  A  ad  B,  ita  H  ad  k. . \n. 

G. Eadem  ratione  &  vt  C  ad  D,  ita  G  adK;&adhucvtE 

ad  F,  itaKadL.  ergoHGKLd  nceps  proportionales  L,“* . 

funt  in  proportione  A  ad  B  ,  &  in  proportione  C  ad  D, 

&  adhuc  in  proportione  E  ad  F.Dico  etiam  minimos  ef  '  ‘ 

fe.Si  enim  non  fint  HGKL  deinceps  minimi  in  propor-  x _ — j 

tionibus  A  ad  B,C  ad  D,&  E  ad  F ;  erunt  aliqui  numeri 

minores  ipfis  HGKL  deinteps  minimi  in  eifdem  pro-  M , - =- - ■ 

portionibus. fint  N  X  M  O.  &  quoniam  eftvt  A  ad  B, 

ita  N  ad  X;&  funt  A  B  minimi ;  minimi  autem  eos ,  qui  0  - -  ' 

eandem  habent  proportionem  ,squaliter  metiuntur, 

maior  maiorem, &  minor  minorem,hoc  efl  antecedens  antecederem ,  &  confeques 
confequentem:metietur  B  ipfum  X.  Eadem  ratione  &  C  ipfum  Xmetietur.quare 
B  C  metiuntur X,  ac propterea minimus,  quem  metiuntur  B  C,  ipfum  X  me¬ 
tietur,  minimus  autem,  quem  metiuntur  BC  ,  eft  G.  ergoG  metietur X, ma¬ 
ior  minorem .  quod  fieri  non  poteft  .  non  igitur  erunt  aliqui  numeri  minores 
ipfis  HGKL  deinceps  minimi  in  proportione  A  adB,C  adD,&EadF.Sed 
non  metiatur  E  ipfum  K;&  fumatur  minimus  numerus ,  quem  ipfi  E  K  metiuntur; 
fitq;  M.quoties  autem  K  metitur  M,  toties  &  vterque  ipforum  HG  vtrumque  N  X 
metiatur:  &  quoties  E  metitur  M,  toties  &  F  metiatur  O  .  Quoniam  igitur  H  ipsu 
N  squaliter  metitur, atque  G  ipfum  X;erit  vt  H  ad  G,ita  N  ad  X.vt  autem  H  ad  G, 
ita  A  ad  B.&  vt  igitur  A  ad  B ,  ita  N  ad  X.  Eadem  ratione  &  vt  C  ad  D,  ita  X  ad  M. 
rurfus  quonia  E  ipfum  M  squaliter  metitur, atque  F  ipfum  O ;  erit  vt  E  ad  F ,  ita  M 
ad  O.quare  NXMO  deinceps  proportionales  funt  in  proportionibus  A  ad  B,  C  ad 
D,&  E  ad  F.Dico  minimos  quoque  efle.Si  enim  non  Cmt  NXMO  deinceps  minimi 

in 
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In  proportionibus  A  ab  CadD,&E  ad  F,erut  aliqui  numeri  minores  ipfisNX 
MO  deinceps  minimi  in  eifdem  proportionibus.fint  PRST.&  cum  fit  vc  P  ad  Rvka 
A  ad  B,-fintq;  AB  minimi;minimi  vero  eos,qui  eade  habet  proportione, equahter  n.feptimL 
metiutur, antecedes  antecedete,&  cofeques  cofequetemumerus  B  ipsuR  metietur 

Eadem  ratione  &  C  metietur  ipsu,  " 

R.  ergo  B  C  ipfum  R  metiuntur  :  & 
ob  id  minimus,  quem  metiutur  B  C, 
ipfum  R  metietur.minimus  aut, que 
metiutur  B  C,eft  G.ergo  G  metitur 
ipfum  R.  atqueeft  vtCadR,  itaK 
ad  S.  quare  &  K  ipfum  5  metitur:  me 
titur  autem  &  E  ipfum  S;  ideoq;  E  K 
ipfum  S  metiuntur .  &  minimus  igi¬ 
tur,  quem  metiuntur  E  K,  metietur 
ipfum  S.  Sed  minimus, quem  metiu¬ 
tur  E  R,eft  M.  ergo  M  ipfum  S  metie 
tur,  maior  minorem  .  quod  fieri  non 
poteft.  non  igitur  erunt  aliqui  nume 
ri  minores  ipfis  N  X  M  O  deinceps 
minimi  in  proportionibus  A  ad  B,  C 
ad  D,  &  E  ad  F.  ergo  N  X  M  O  dein¬ 
ceps  minimi  funt  in  eifdem  propor¬ 
tionibus.  quod  demonftrare  opor¬ 
tebat, 

F.  C»  COMMENTARIIS, 

Eadem  ratione  &  C  ipfum  X  metitur.  ]  j Quoniam  enim  ejl  vt  C  ad  D ,  ita  XadM;&  A 
funt  C  D  minimi minimi  vero  eos ,  qui  eandem  habent  proportionem  ,  aequaliter  metiuntur :  nu¬ 
merus  C  ipfum  X  metietur. 

Eadem  ratione  &  C  metietur  ipfum  R  ]  ejl  enim  vt  C  adDy  ita  R  ad  S:  funtfy  C  D  mini  g 
rni.  ervo  ob  iam  di6lam  cauffam  C  ipfum  R  metietur. 

Atque  ut  G  ad  R,  ita  K  ad  S  ]  ejl  enim  vt  G  ad  K,  ita  R  ad  S.  quare  permutando  vt  G  ad  C 
Kj  ita  K  ad  S. 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO  V. 

Plani  numeri  inter  fe  proportione  habet  ex  lateribus  copofita. 

Sint  plani  numeri  AB,  et  ipfius  quidem 
A  latera  fint  CD  numeri:  ipfius  vero  B  latera 
lint  E  F.Dico  A  ad  B  proportione  habere  ex 
lateribus  copofita  .  proportionibus  enim  da¬ 
tis,  videlicet  qua  het.C  ad  E,&  quaD  ad  F,  fu 
matur  numeri  deinceps  minimiGHKin  pro 
portionibus  C  ad  E,&  D  ad  F,fitq;.  vt  C  ad  E 
ita  G  adH:vt  autD  ad  F,ita  H  ad  K.ergo  GH 
K  inter  fe  proportiones  habet  lateru.Sed  pro 
portio  G  ad  K  compofita  eft  ex  proportio.ne 
G  ad  H,  et  proportione  H  ad  K.  quare  G  ad 
K  proportionem  habet  ex  lateribus  compofi 
tam.  Dico  igitur  vt  A  ad  B,  ita  effe  G  ad  K; 
numerus  enim  D  ipfum  E  multiplicans  faciat 
L.  &  quoniam  Dmultiplicans  C  ipfum  A  fe¬ 
cit,- multiplicans  vero  E  fecit  L:  eritvtCad 

•  E,ita 
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i 

E,  ita  A  ad  E.  iit  autem  C  ad  E,  ita  G  ad  H.  ergo  &  vt  G  ad  H,  ita'  A  adL.  rurfus 
quoniam  E  ipfum  quidem  D  multiplicans  fecit  L,  multiplicans  vero  F  ipfum  B-fe- 
cit;  vt  D  ad  F,  ita  erit  L  ad  B.  fed  vt  D  ad  F,  ita  eft  H  ad  K.  &  ut  igitur  H  ad  K,-  ita 
L  ad  B,  O.ftenfum  autem  eft  &,  vt  G  ad  H,  ita  A  ad  L.  quare  ex  aquali  ut  G  ad  K, 
ita  A  ad  B.SedG  adK  proportionem  habet  compofitam  . ex  lateribus. ergo  &  A  ad 
B  proportionem  habebit  ex  lateribus  coinpofitam.  quod  demonftrare  oportebat* 

THEOREMA  1 1 II.  PROPOSITIO  VI, 

Si  fuerint  quotcumque  numeri  deinceps  proportionaleSjprL 
mus  autem  fecundum  non  metiatur  3  neque  alius  aliquis  ullum 

metietur . 

Sintquotcumque  numeri  dein¬ 
ceps  proportionales  A  B  C  D  E,  & 

A  ipfum  B  non  metiatur.  Dico  ne¬ 
que  alium  aliquem  ullum  metiri. 

At.vero  numeros  A  B  C  D  E  dein¬ 
ceps  fefe  no  metiri,perfpicuum  eft; 
neque  enim  A  ipfum  B  metitur.Di 
co  neque  alium  aliquem  vllum  me 
tiri .  Dico  enim  A  non  metiri  ip¬ 
fum  C  .  nam  quot  funt  ABC,  tot 
fumantur  minimi  numeri  eandem, 
quam  ipfi  ABC  proportionem  ha 
bentes.  &  fint  F  G  H.  Quoniam  igf 
tur  FGHineadcm  funt  proportione ,  in  qua  A  B  C,  atque  eft  ip  forum  ABC 
.  multitudo  aqualis  multitudini  ipforum  FGH,-  erit  ex  aquali  vt  AadC  ,  itaF 
ad  H  .  &  quoniam  eftvt  A  ad  B  ,  ita  F  ad  G  ,  non  metitur  autem  A  ipfunri. 
B  ,•  neque  F  ipfum  G  metietur  .  non  igitur  F  vnitas  eft.;  vnitas  enim  omnem 
j.hmuso  numerum  metitur  .  &  funt  FH  primi  inter  fe  .  ergo  neque  F  metitur  ipfum 
H  .  atque  eft  vt  F  ad  H  ,  ita  A  ad  C  .  neq,-  igitur  A  ipfum  C  metietur,  fimiliter  de 
monftrabimus  neque  alium  aliquem  vllum  metiri .  quod  demonftrare  oportebat, 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO  VII. 


a . . «r 

2,  ( - .-5.4- 

C  f-r - r - - - j - - - ijf 

B  -r - — - - — l - :  1  ;  4 

E' - — — - » - ; - -1 151 

F-..-4 

Cr . 


Si  fuerint  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales ,  pri¬ 
mus  autem  metiatur  extremum: &  fecundum  metietur. 

Sint  quotcumque  numeri. deinceps  proportionales 
ABCD;&  A  ipfUm  D  metiatur .  Dico  A  ipfum  quoque  A..a 
B  metiri .  fi  enim  A  noti'  metitur  ipfum  B ,  neque  alius 

aliquis  vllum  metietur.quod  eft  abfurdu  .ponitur  enim  B - 4 

A  ipfum  D  metiri. metitur  auferri  A  ipfum  D.  ergo  &  A 

ipfum  B  metietur.quod  demonftraffe  oportuit.  c - ....  8  . 


THEOREMA  VI.  PROPOSITI  O.  VIII.  D 


Si  inter  duos  numeros  numeri  deinceps  proportionales  ceci 
deriiit,  quot  inter  eos  cadunt  numeri  deinceps  proportionales, 
totidem  &  inter  alius  eandem  ,  quam  ipli,  proportionem  haben-. 
tes  5  cadent. 

Intet 


LIBER 

Inter  duos  enim  numeros  A  B  cadant  numeri 
C  D  deinceps,  proportionales,;  &  fiat  vt  A  ad  B,  ita 
E  ad  F.Dico  quot  numeri  deinceps  proportionales, 
cadunt  inter  A  B ,  totidem  &  inter  E  F  deinceps 
proportionales,  cadere.quot  enim  numeri  finit  AC 
D  B ,  totidem  fumantur  minimi  numeri  eandem, 
quamipfi  ACDB  proportionem  habentium  GH 
KL.ergo  extremi  ipforum  G  L  primi  inter  fe  fiunt.. 

&  quoniam  ACDB  ad  ipfos  GHKL  in  eadem  funt 
proportione ;  atque  eft  ipforum  ACDB  multitudo 
aqualis  multitudini  ipforum  GHKL;  erit  ex  aqua¬ 
li  vt  A  ad  B,ita  G  ad  L.  vt  autem  A  ad  B ,  ita  E,  ad  F. 

&  vt  igitur  G  ad  L,ita  E  ad  F;&  funt  G  L  primi.,fed 
primi,  &  minimi; minimi  vero  eos,qui  eandem  pro 
portionem  habent, fqualiter  metiuntur, maior  ma- 
iorem,&  minor  minorem .  ergoG  fqualiter  meti¬ 
tur  ipfum  E, atque  Lipfiim  F.quoties  autem  G  me 
titur  ipfum  E,  toties,  &  vterque  ipforum  H  K  vtru- 
que  M  N  metiatur.numeri  igitur  GHKL  ipfos  EMNF'  aequaliter  metiuntur ..ideoqs  tg .  septimi. 
GHKL  in  eadem  funt  proportione,in  quaipfi  EMNF.at  GHKL  fi  militer  in  eadem 
funt  proportione, in  qua  AGDB. ergo  ACDB  in  eadem  proportione  erunt,  in  qua 
EMNF.  Sed  ACDB  funt  deinceps  proportionales,  ergo  &  EMNF  deinceps  propor 
tionales  erunt.quot  igitur  deinceps  proportionales  cadunt  inter  A  B,  totide  dein 
ceps  proportionales  &  inter  E  F  cadent. quod  demonftrare  oportebat. 
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THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  IX. 


Si  duo  numeri  inter  fe  primi  fuerinG&  inter  ipfos  numeri  dein 
ceps  proportionales  ceciderint ,  quot  inter  ipfos  cadunt  numeri 
deinceps  proportionales, totidem  &  inter  vtrumque  ipforum,  & 
vnitatem  deinceps  proportionales  cadent.. 

Sint  duo  numeri  inter  fe  primi  A  B  :  &  inter 
ipfos  deinceps  proportionales  cadant  C  D  ;  ex- 
ponaturq;  vnitasE.  Dico  quot  numeri  deinceps 
proportionales  cadunt  inter  ipfos  A  B,  totidem 
&  inter  vtrumque  ipforum  A  B  ,&  vnitatem  E 
numeros  deinceps  proportionales  cadere.fuman 
tur  enim  duo  quidem  numeri  minimi  F  G  in  ea 
dem  proportione,in  qua  funt  A  C  D  B,;tresve 
ro  H  K  L ,  &  femper  deinceps  vno  plures,quo  ad 
fiat  ipforum  multitudo  aqualis  multitudini  ipfo 
rum  ACDB.  fumantur, &  fint  M  N  XO ,  itaque 
manifeftum  eftF  fe  ipfum  quidem  multiplican¬ 
tem’  fecifle  H, multiplicantem  vero  H  fecifie  M:& 

G  fe  ipfum  quide  multiplicantem  fecifie  L;  mul¬ 
tiplicantem  vero  L  fecifie  O .  &  quoniam  MNX 
O  minimi  funt  qui  eadem, quam  ipfi  FG  propor¬ 
tionem  habent;  funt  autem  &  A  C  D  B  minimi 
eandem,quam  F  G  proportionem  habentium ;  atque  eft  ipforum  M  N  X  O  multi 
tudof qualis  multitudini  ipforum  ACDB;  erit  vnufquifque  ipforum  MN  XO 
vnicuique  ipforum  ACDB  aqualis.aqualis  igitur  eft  M  ipfi  A,&  OipfiB.&  quo- 
nia  F  fe  ipfum  multiplicans  fecit  H ,  metitur  F  ipfum  H  per  vnitates,  qug  funt  in  F.  io.com.nor. 

metitur 
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6.com.  not.  metitur  autem  &E  vnitas  numerum  F  per  vni 
tates  ,  qu.x  in  ipfo  funt  .  ergo  E  vnitas  nume¬ 
rum  F  ^qualiter  metitur  ,  atque  F  ipfum  H. 

Gouuas.to  eft  igitur  vt  E  vnitas  ad  numerum  F ,  ita  F  ad 
#*  H  .  rurfus  quoniam  F  multiplicans  H  fecit  M, 
metitur  H  ipfum  M  per  vnitates,  qute  furit  in 
F;  metitur  autem  &  E  vnitas  numerum  F  per 
vnitates,  qu£  in  ipfo  funt. aequaliter  igitur  E  vni- 
Conuer tas  numerum  F  metitur, atque  H  ipfum  M .  ergo 
diffi.  vt  E  unitas  ad  numerum  F,  ita'H  ad  M.oftenfum 
t.  eft  autem  &  ut  E  imitas  ad  numerum  F  , ita  ede 
F  ad  H.&  ut  igitur  E  unitas  ad  numerum  F,  itaF 
ad  H,&  H  ad  M,fed  M  eft  gqualis  ipii  A.quare  vt 
'J5  E  unitas  ad  numerum  F,ita  F  ad  H,&  H  ad  M.Ea 
dem  ratione  &  ut  E  unitas  ad  numerum  G,  ita  G 
adL,&  L  adB.  quot  igitur  numeri  deinceps  pro 
portionales  cadunt  inter  A  B  ,  totidem  &  inter 
utrumque  ipforum  A  B  ,  &vnitateni  E  numeri  deinceps  proportionales  cadent, 
quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COMMENT^RIFS. 

A.  Sumantur  enim  duo  minimi  numeri  F  G  in  eadem  proportione ,  in  qua  funt  A 

C  D  Bj  exproblemate, quod  nos  ad  3  5  feptimi  confcrip fimus. 

^  Eadem  ratione, &  vtE  unitas  ad  numerum  G,ita  G  ad  L,et  Lad  B  J  quoniam  enim 
G  fe  ipfum  multiplicans  fecit  L, metitur  G  'ipfum  L  per  vnitates ,  quae  funt  in' ipfo  G -.metitur  au¬ 
tem  &  F  vnitas  ipfum  Gper  vilitates, quae  in  ipfo  funt. ergo  E  vnitas  aequaliter  metitur  nume¬ 
rum  G, atque  G. ipfum  L.quare  vt  E  vnitas  ad  numerum  G ,  ita  G  ad  L.rurfus  quoniam  G  multi¬ 
plicans  I.  fecit  0, numerus  L  ipfum  0  metietur  per  vnitates, quae  funt  in  G.fed  E  vnitas  metitur 
ipfum  Gper  vnitates ,  quae  in  ipfo  funt .  aequaliter  igitur  E  vnitas  metitur  G, atque  L  ipfum  0. 
ergo  yt  E  vnitas  aci  Gfita  eft  L  ad  O.vt  autem  E  vnitas  ad  G,ita  erat  G  ad  L.  vt  igitur  E  vnitas 
ad  Gfita  C  ad  L,  &  L  aci  O,boc  eft  ad  B,qui  ipfi  0  eft  aequalis. quod  oportebat  demonftrare. 
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‘  Si  inter  duos  numeros  ?  &  vnitatem 
deinceps  proportionales  numeri  ceci¬ 
derint  ?  quot  inter  vtrumque  ipforum, 

&  vnitatem  cadunt  numeri  deinceps 
proportionales  j  totidem  &  inter  ipfos 
numeri  deinceps  proportionales  ca  - 
dent. 

Inter  duos  enim  numeros  A  B,  &  vnitatem  C 
numeri  deinceps  proportionales  cadant  D  E ,  & 

FG.Dico  quot  inter  vtrumque  ipforum  A  B ,  & 
vilitatem  G  cadunt  numeri  deinceps  proportio¬ 
nales,  totidem  &  inter  ipfos  A  B  numeros  dein¬ 
ceps  proportionales  cadere  .  numerus  enim  D  ip  F  h  D  ^ 

fum  F  multiplicans  faciat  H;  vterque  autem  ipfo-  c 

rumD  F  ipfum  H  multiplicans  faciat  vtrumque 

JK  L.&  quoniam  eft  ut  C  vnitas  ad  numerum  D,ita  D  ad  E, vnitas  C  ipfum  D  nume 

rum 


K 


-T  r  E  *  -B.T  0  KJT  T  .y.x  *  U  to* 

rum  f  qualiter  metietur ,  atque  D  ipfum  E .  Sed  unitas  C  numerum  E>  metitur  per  6.  ecm.  net» 

■  vpiL-ates,,q.u«  fiintinD.  ergo  &  numerus  D  ipfum  E  per  vnitates,qu«  funrin  D  me 

titur:  ac  propterea  numerus  D  feipfum  multiplicans  fecit  E.  rurfus  quoniam  vt  vni  9.  com„  B0|. 
tas  C  ad  D  numerum,  ita  eft  E  ad  A;  vnitas  C  ipfum  D  numerum  «qualiter  meti-  10.ciifH. 
tur, atque  E  ipfum  A.  fed  vni  tas- C  ipfum  D  numerum  metitur  per  vnitatesy  qtr« 
funt  in  D.  quare  et  E  ipfum  A  per  unitates, qu«  funt  in  D  metietur:  ideoq;  D  ipsu  *.«> m-.m». 
E  multiplicans  fecit  A.  Eadem  ratione  &  F  fe  ipfum  multiplicans  fecit  G,  multipli 
c#jbs  vero  G  ipfum  B  fecit,  et  quoniam  D  feipfum  multiplicans  fecit  E,  multipli¬ 
cans  vero  F  fecit  H,-  erit  vt  D  ad  F,  ita  E  ad  H.  &  ob  eandem  caufiam  ut  D  ad  F,  ita  xr-scptlml 
H  ad  G.  vt  igitur  E  ad  H,  ita  H  ad  G.  rurfus  quoniam  D  vtrumque  ipforum  E  H 
multiplicans  fecit  vtrumque  A  K,  erit  ut  E  ad  H,  ita  A  ad  K.  fed  vtE  ad  H,  itaD  i7.septimi. 
ad  F.  &  utigitur  D  adJF,  ita  A  adK.  Rurfus  quoniam  vterque  D  F  ipfum  H  multi-  r’;  - 

plicans  vtrumque  K  L  fecit,  vtD  ad  F,  ita  eft  K  ad  L.  vt  autem  D  ad  F,  ita  erat  A  iS.septimi. 
ad  K.  &  ut  igitur  A  ad  K,  ita  K  ad  L.  praterea  cum  F  vtrumque  H  G  multiplicans 
vtrumque  L  R  faciat,  exit  vt-H  ad  G,  ita  L  ad  B.  fed  vtH  ad  G,  ita  DabR  ergo  fk.  17.  septiau ; 
vtD  adF,  ita  L  ad  B.  oftenfum  autem  eft  &  vt  D  ad  F ,  ita  &  A  ad  K,  &  K  ad  L,  &  L 

■  ad  B*  quare  A  K  L  B  numeri  deincepsproportionales  funt.  quot  igitur  inter  vtriri 
que  ipforum  A  B,  Stldiitatem  C  cadunt  numeri  deinceps  proportionales, totidem 
feinter  A  B  numeri  deinceps  proportionales  cadeut.quod  deinoftrare  oportebat. 

THEOREMA  JX,  PROPOSITIO.  XI, 


Inter  duos  numeros  quadratos  vnus  medius  proportionalis  ca 
dit :  et  quadratus  ad  quadratum  duplam  proportione  habet  eius, 
quam  latus  habet  latus. 

Sint  quadrati  numeri  A  B;  et  ipfius  quidem  A  latus  fit  C,  ip- 
ftusvero  B  latus  D.  Dico  inter  ipfos  A  B  vnum  medium  propor 
tioiialem  cadere,  et  A  ad  B  duplam  proportionem  habere  eius, 

<quam  habet  C  ad  D.  numerus  enim  C  multiplicans  D  faciat  E. 

"et  quoniam  A  numerus  quadratus  eft,  cuius  latus  G;  numerus  C 
feipfum  multiplicans  fecit  A.  eadem  ratione  etD  fe  ipfum  mul¬ 
tiplicans  fecit  B. Quoniam  igitur  C  utrumque  ipforum  C  D  mul 
tiplicans  vtrumque  A  E  fecit,  vt  C  ad  D,  ita  erit  A  ad  E.  Rurfus 
.quoniam  C  multiplicans  D  ipfum  E  fecit ,  et  D  fe  ipfum  multiplicans  fecit  B;  duo 
numeri  C  D  vnum,  &  eundem  numerum  D  multiplicantes  ipfos  E  B  fecerunt .  eft 
igitur  vt  C  ad  D,  ita  E  ad  B.  fed  ut  C  ad  D,  ita  erat  A  ad  E.  ergo  et  vt  A  ad  E ,  ita  E  jf.septmu. 
ad  B. inter  numeros  igitur  A  B  vnus  medius  proportionalis  E  cadit .  Dico  et  A  ad 
B  duplarn  habere  proportionem  eius,  quam  habet  C  adD.  Quoniam  enim  tres  nu 
meri  proportionales  funt  A  E  B,  habebit  A  ad  B  duplam  proportionem  eius ,  qua  Diffi.ij. 
habet  A  ad  E.  vt  autem  A  ad  E,  ita.C  ad  D.ergp  A  ad  B  duplam  proportionem  ha 
jbet  eius,quam  C  latus  habet  ad  latus  D.  quod  oportebat  demonftrare. 


Av... 4 
C..2 
E,  d 

jS.difSe. 

;  -  P»”£  • 

B ........ .j  J7  •  septimi. 


THEOREMA  X*  PROPOSITIO.  XII. 


Inter  duos  numeros  cubos  duo  medij  proportionales  cadunt^  , 
et  cubus  ad  cubum  triplam  habet  proportionem  eius ,  quam  la¬ 
tus  habet  ad  latus. 

Sint  numeri  cubi  A  B;  &  ipfius  quidem  A  latus  fit  C,  ipfius  vero  B  latus  D.  Dico 
Inter  ipfos  A  B  duos  medios  proportionales  cadere;  et  numerum  A  ad  B  triplam, 
habere  proportionem  eius,  quam  C  habet-  ad  D.  numerus  enim  C  fe  ipfum  multi- 
plicans  faciat  E;  multiplicans  vero  D  ipfum. F  faciat,  etD  fe  ip  fum  tu  ul.t  ip  lians  fa 

Dd  ciat 


EVCLID.  E  L  E  M  I  N  T. 

dat  C:ctvtdrq;  ip forum  C  D  multiplicis  F  vtrumque  H  K  faciat. Quoniam  igitur 
cubus  eft  A,&  eius  latus  C ,  numerus  C  fe  ipfum  multiplicans  fecit  E ;  multipli¬ 
cans  vero  E  ipfum  A  fecit .  fimiliter  &  D  fe  ipfum 
multiplicans  fecit  G;  multiplicans  vero  G  fecit  ip 
fum  B.  fk  quoniam  C  vtruque  ipforumG  D  mul- 
i7.sepiimi.  ciplicans  vtrumque  E  F  fecit,  vt  C  ad  D,  ita  eft  E 
ad  F.  eadem  ratione  &  ut  C  ad  D,itaF  ad  G.  Rur 
fus  quoniam  C  vtrumque  ip  forum  EF  multipli¬ 
cans  fecit  vtrumque  A  H,  erit  vt  E  ad  F,  ita  A  ad 
H.  ut  autem  E  ad  F,  ita  C  ad  D.  et  vt  igitur  C  ad 
D,  ita  A  ad  H.  Rurfus  quoniam  vterque  ipforum 
iS.feptimi.  CD  multiplicans  F  vtrumque  H  K  fecit,  vtCad 
D,  ita  erit  H  ad  K.  rurfus  quoniam-  D  vtrumque 
F  G  multiplicans  fecit  vtrumque  K  B,  erit  vt  F  ad 
G,itaKad  B.  ut  autem  F  ad  G,  ita  C  adD.  &  ut 
igitur  C  adD,  ita  K  ad  B.  oftenfum  autem  eft  vt 
C  ad  D,  ita  dfe  A  ad  H,  &  H  ad  K.  ergo  vt  A  ad  H,  ita  H  ad  K,&KadB:  ac  prepte 
rea  inter  ipfos  A  B  duo  H  K  medij  proportionales  cadunt.  Dico  &  A  ad  B  triplam 
proportionem  habere  eius,  quam  habet  C  ad  D.  Quoniam  enim  quattuor  numeri 
proportionales  funt  A  H  K  B,  habebit  A  ad  B  triplam  proportionem  eius,  qua  ha¬ 
bet  A  ad  H  .  vt  autem  A  ad  H,  ita  C  ad  D.  ergo  A  ad  B  triplam  habet  proportio¬ 
nem  eius, quam  C  habet  ad  D.  quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO.  XIII. 

Si  fint  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales ,  &tntif- 
quifque  fe  ipfum  multiplicans  faciat  aliquos  5  fa&i  ex  ipfis  pro¬ 
portionales  erunt .  et  fi  pofiti  a  principio  numeri  fados  multipli¬ 
cantes  alios  faciant,  et  ipfi  proportionales  erunt,  et  femper  circa 
extremos  hoc  contingit. 

Sint  quotcumque  numeri  propor 
tionales  A  B  C;  fitqj  ut  A  ad  B,ita  B 
ad  C.  &  ipfi  A  B  €  fe  ipfos  multipli 
cantes  faciant  DEF:  ipfos  uero  D  E 
F  multidlicantes  faciant  G  H  K.  Di¬ 
co  numeros  DEF  &  G  H  K  deinceps 
proportionales  efie.  numerus  enim 
A  ipfum  B  multiplicans  faciat  L;  v- 
terque  autem  ipforum  A  B  multipli 
cansL  faciat  vtrumque  MN.  et  rur¬ 
fus  B  quidem  multiplicans  C  ipfum 
X  laciat;  vterque  vero  ipforum  B  C 
multiplicans  X  faciat  vtrumque  OP. 

A  fimiliter  ijs,quf  difta  funt ,  oftende- 
mus  DLE,  &  G  M  N  H  deinceps  pro 
portionales  efie  in  proportione,  qua: 

B  eft  A  ad  B:  &  adhuc  E  X  F,  &  H  O  P 
K  deinceps  elfe  proportionales  iri 
proportione  B  ad  C.  atque  eft  vt  A 
ad  B,  ita  B  ad  C.  ergo  &  D  L  E  in  eadem  funt  proportione1, iri  qua EXF:  &  pr*te- 
reaGMN  H  in  eadem  proportione,  in  qua  H  O  P  K.  eftq;  ipforarfi  quidem  DLE 

multitudo 
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multitudo  multitudini  ipforum  E  X  F  sequalis.  multitudo  tute  ipforum  CMN  H 
aqualis  multitudini  ipforum  HOPK.ex  arquali  igitur  vt  D  ad  E, ita  E  ad  F  .  vt  au-  14  :$epimt?. 
tcm  G  ad  H,ita  H  ad  K.quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C*  C  0  M  M  F  N  T  A  K  I  F  S. 

Similiter  ijs,qua  di<fta  funt, oftendemus  D  L  E ,&  GMNH  d einccps  proportiona  A 
lts  eflein  proportione, qu$  eft  A  ad  B  ]  quoniam  enim  A  duos  numeros  A  Bmultiplicas 
fecit  D  L,erit  vt  A  ad  Byita  D  ad  Lrrurfus  quoniam  B  duos  numeros  A  B  multiplicans  ipfos  L  17.  fc-ptimi. 
£  fecit  ;vt  A  ad  Byita  erit  L  ad  E.fed  yt  A  ad  Bfttq  eft  D  ad  L.yt  igitur  A  ad  Byita  eft  &  D  ad 
Ly&  L  ad  E.  quare  [equitur  D  L  E  deinceps  proportionales  ejfe  in  eadem  proportione ,  in  qua  eft 
A  ad  B.& quoniam  A  duos  numeros  D  L  multiplicans  fecit  ipfos  G  M,erit  vt  D  ad  L,hoc  eft  vt 
A  ad  Byita  G  ad  M.rurfusajuqniqm  duo  numeri  A  B  multiplicantes  L  ipfos  M  N  fecerunt,  vt  A  t8  •  septimi. 
ad  B,ita  erit  M  ad  N.Trpterea  cu  B  duos  numeros  L  E  multiplicans  faciat  NH, erit  vt  L  ad  E, vi 
delicet  vt  A  ad  Bfita  N  ad  H.Sed  vt  A  dd  Byita  erat  &  G  ad  M,& M  ad  N.vt  igitur  G  ad  M, 

Ita  M  ad  Ny&  N  ad  H.  ergo  C  MET  H  deinceps  proportionales  funt  in  eade  proportione  [m  qua 
eft  A  ad  B. 

Et  adhuc  E  XF,&  H  O  P  K  deinceps  efle  proportionales  in  proportione  B  ad  Cj  B 
boc  eodem, quo  fupra,modo  oftendemus. numerus  enim  B  duos  numeros  B  C  multiplicans  fecit  ip¬ 
fos  NX,&  numerus  C  duos  numeros  BC  multiplicans  ipfos  XF  fecit,  ergo  vt  B  ad  C,ita  eft&E  C 
ad  X,&  X  ad  F.Treterea  B  duos  numeres  EX  multiplicans  fecit  B  0  pgr  duo  numeri  BC  multi 
plicantes  X  fecerunt  ipfos  0  T.rurfus  C  duos  numeros  XE  multiplicans  ipfos  T  K  fecit. quare  vt 
£  ad  X9  boc  eft  vt  C  ad  Bfita  H  ad  0;&  rurfus  yt  C  ad  Byita  O  adT.prcterea  vt  X,  ad  F,  boc  eft 
vt  B  ad  Cyita  eft  T  ad  K.  vt  igitur  B  ad.  Cfta  H  ad  O,& 0  ad  T,.& T  ad  K.ex  quibus  eonftat  E 
X  Fy&  HQTK  .deinceps  proportionales ,eft e  m  ea  proportione  [m  qua  eft  B  ad  C. 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO  XII II. 

Si  numerus  quadratus  metiatur  quadratum  numerum  ?  Sc  latus 
latus  metietur 5  &  fi  latus  metiatur  latus.,  &  quadratus  quadratum 


xnetietiir. 

•  Sint  quadrati  numeri  A  B,  quorum  latera  C  D,& 

'A  ipfum  B  metiatur.  Dico  &  latus  C  ipfum  D  metiri.  A  ’>v4 

numerus  enim  C  multiplicans  D  ipfum  E  faciat .  ergo  "  ’  jrx  <3cstWlv 

A  E  B  deinceps  proportionales  funt  in  proportione,  e  -  ftratis  k  1. 

qu&  eft  C  ad  D. Quoniam  igitur  A  E  B  deinceps  funt  «unus, 

proportionales,  metiturq;  AipfumB;&  AipfumEme  b  . ...... ....... r-v..  r< 

detur.atqiie' eft  vt  A  ad  E, ita  C  ad  D.ergo  &  C  metitur 
ipfum  D.  fed  C  metiatur  ipfum  D  .  Dico  &  A  ipfum  B  c-  ■  2. 
metjri.Ijfdem  enim  conOriuftis  fi  militer  oftendemus  A  ^  ^ 

E  B  deinceps  proportionales  efle  in  proportione  C  ad 
1D.&  quoniam  eft  vt  C  ad  D,ita  A  ad  E  •  metitur  autem 


C  ipfum  D.ScA  ipfum  E  metietur.&  funt  A  E  B  deinceps  proportionales,  metitur 
igitur  &  A  ipfum  B  ,  fi  igitur  numerus  quadratus. &  reliqua .  quod  oportebat  de¬ 
monftrare. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  A  K  I  V  S. 

Metitur  igitur  &  A  ipfum  B  ]  quoniam  enim  AE  B  deinceps  proportionales  funt ;  meti-  # 
turojfA  ipftm  E;  &  E  ipftm  B  metietur .  quare  A  ipfum  B  metiatur  neceffe  eft  ex  duodecima 
communi  notione. 

THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO  XV. 

’  3  ’  ’  *  -*  ~(|l  (  s/  ;2h  SHjiU  /  .  4  '.MJD  cDlifi*  v/»  ’  t  /J  1  ■  - '  y.'\ ■ 

Si  numerus  cubus  metiatur  cubum  numerum ,  &  latus  latus  me 

c  .  :V  Dd  2  tietuf 


^.huitiSo- 


3 


E  V  G  L  I  D.  ~E  L  ElMiE  N  T. 

fletur :  &  filatus  metiatur  latus, &  cubuscubum  metietur* 

Numerus  enim  cubiis  A  cubum  numerum  . 

B  metiatur:  &  ipfius  quidem  A  latus  fit  C,  ip-  A ..... .  „,8 

fi us  vero  B  latus  D.Dtcp  C  ipfum  D  metiri,  nu  H . i...  ,<r 

merus  enim  G  (e  ipfum  multiplicans  faciat  E, 

,&  multiplicas  D  faciat  F:  D  verofe  ipfum-  mul  .  ...  .  'J* , 

tiplicas  faciat  Gj&ivterque  ipfofum  C  D  mul  p>.  f _  ~ ii 

tiplicansF  vtruinquc  H  fC  faciat  ..manifeftnm 
eft  E  F  G,  &  AHKE  deinceps  proportionales  C  ~ 
e.fiein  proportione,  qup  eECadp  .  &quonia  :b-v^ 

A  H  K  B  deinceps  prcportionalesTunt,  rnetD  E _ 4 

turq;  A  ipfum  B,-  &  A  ipfum  H  metietur. eff  aut 
vt  A  ad  H,  ita  C  ad  D.  ergo  C  jps.u  D  metietur. 

fed  C  metiatuiD.D/co  &  A  ipfum  B  metiri,  ijf-  c......... . «r 

de  enim  coftrudtis  fimiliter  ofiedemus  A  H  K  B; 

deinceps  proportionales  efle  in  proportione  C  ad  D.&  quonia  C  ipfum  D  metitur, 
effq;  vt  C  ad  D,jta  A  ad  Hj& A  metitur  ipfum  H.  quare  &  ipfum  B-metietur.qual 
demonftrare  oportebat.  ,  - 

i*  V.  ■  •/;  V.;.  il  \*t  op;  .f  s  ’•>  J.  c'Ai\  )  vrctuvw  V).  v.o\  • 

E.  C .  C  0  M  ME  N  T  \A  R  I  V  S. 


F  ... 


A  Manifefhim  efl:EFG,&AHKB  deinceps  proportionales  eflfe  in  proportione, 

iguaitefFC &dI>3bocfmllit'ervtinI'$'dem6nflrabmus.'  ‘ 

B  Et  A  metitur  ipfum  H.quare  &  ipfum  B  metietur]  quoniam  enim  efl  vt.A  ad  H  3  itk 
H  ad  K', metitur  j,  .A  ipfum  H;& H  metietur  ipfum  K.quare  &  M  ipfum  K  metietur,  rurfus  quo 
n.com.nor,  n]am  yt  ^  ap  H}itaefi’Kad  B,& K  ipfum  B  itietietur  ,ergd&  Ji  ipfum  B  metiatur  neceffe  efl . 

THEOREMA  XIIII.  PROPOSITIO.  XVI. 

.  •  ,  ,  •'  : .  ? 

Si  numerus  quadratus  non  metiatur  quadratum  numerum-ne^ 
que  latus  latus  metietur:  &ii  latus  non  metiatur  latus, neque  qua 
dratus  quadratum  metietur. 

Sint  quadrati  numeri  A  B,quornmiateraC  D.&  A 
non  metiatur  ipfum  B.Dico  neque  G  ipfum  D  metiri,  fi 
?4.hmusj  enim  metitur  C  ipfum  D,&  A  ipfum  B  metietur.no  me- 
.  titur  autem  A  ipfum  B.non  igitur  C  ipfum  D  metietur, 
fed  G  non  metiatur  D. Dico  neque  A  ipfum  B  metiri.  Si 
enim  A  metitur  ipfum  B,&  C  ipfum  D  metietur :  atqui 
C  no  metitur  Dqieque  igitur  A  ipfum  B  metietur.quod 
demonftrare  op  orfebat. 


THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XVII. 


Si  numerus  cubus  non  metiatur  cu 

bum  numerum ,  neque  latus  latus  me  a . . .  -  b 

tietur .  &fi  latus  non  metiatur  latus,  . 

neque  cubus  cubum  metietur.  c  2 

N  umerus  enim  cubus  A  cubum  numerum  B 
non  metiatur :  &  ipfius  quide  A  latus  fit  C ,  ip-  n  -  -  ■  5 

fius  vero  B  latus  D.  Dico  C  ipfum  D  no  metiri. 


{ i  enim 
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E  enim  C  metitur  ipTum  D,&  A  ipfuiii  B  metietur.  aequi  non  metitur  A  ipfum  B. 
non  igitur  C  ipfum  D  metietur. Sed  non  metiatur  C  ipium  D^Dico.  neque  A  ipfum 
B  merin.fi  enim  A  ipfum  B  metitur,  &  C  metietur. ipfum  D.  non  metitur  autem  C 
ipfum  Dmeque igitur  A  ipfiim.R  metietur .  quod  demonftrare  oportebat. 

*  THEOREMA,  XVI.  PROPOSITIO  XVIII. 

Inter  duos  fimiles planos  numeros  vnus  medius  proportione 
lis  cadit:  &  planus  ad  planum,  ^uplam  proportionem  habet  eius3 
quam  latus  homologum  habet  ad  homologum  latus. 

Si  nt  duo  numeri  plani  i nce-r  fe  fimiles  A  B ipfius. 
qu  dem  A  latera  fint  C  D;  ipfius.  vero  B  latera  E  F.  &  A  6 
quon:am  fimiles  plani  funt,  qui  latera  habent  propor¬ 
tionalia;  erit  ut  C  ad  D,itaE  ad  F.Dico  inter  ipfos  A  B.  c  •  - 
vnnm  medium  proportionalem.caderef  &  A  ad  B  du-  R 

piam  proportionem  habere eius,quam  latus  homolo-  ^ . 

gum  C  habet  ad  homologum  latus  E,  velD  ad  F. quo-  c  -a 
n  am  enim  eft  vt  C  ad  D,ita  E  ad  F  $  ^  permutando  vt:  D  , 

C  ad  E, ita  edt-D  ad  F.&  quonlam  planus  numerus  eft 
A, cu  us  latera  CD ,  numerus  D  ipfum' C  multiplicans 
fecit  A.EademIratione,6r  E  multiplicans  F  ipfum  B  fe  <r 

cit. numerus  autem  D  ipfum  E  multiplicans  faciat  G. 

&  cum  D  ipfum:  quidem  C  multiplicans  fa&at  A;mul- 

tiplicans  vero  E.  faciat  G,erit' vt  C  ad  E;,ita' A  ad  G.fed  vt  C  ad  E, ita  D  ad  F.  &  vt  igl 
tur  D  ad  F,ita  A  ad  G.rurfus  quoniam  Efpfiim  G  multiplicans  ieciYG, multiplicas 
vero  F  ipfum  B  fecic,vtD  ad  F, ita  erit  G  ad  B.oftenfum  eft  aut  &  vt  D  ad  F,ita  efle 
A  ad  G.&  vt  igitur  A  ad  G,  ita  G  ad  B.  drgo  A  G  B‘  deinceps  proportionales  furit; 
.ac  propterea  inter  A  B  vnus  medius  proportionalis  cadit .  D;eo  &  A  ad  B  duplam 
proportionem  habere  eius ,  quam  latus  IfoniOlogum  habet  ad  homologum  latus, 
hoc  eft  quam  C  adiE,vel  D  ad  Es,  Quphiafnetii-m-A  G  B  deinceps  proportionales 
fiint,  A  ad  B  duplam  proportioneita  riabftftt  eilis,  quam  habet  ad  C.  atque  eft  vt  A 
ad  G,ita  C  ad  E,&  D  ad  F.ergo  &  A  ad  B  duplam  proportionem  habet  eius,  quam 
C  habet  ad  E, vel  D  ad  F.  quod  oportebat  demoftrare, 

THEOREMA  XVII.  PRO  PO  S  ITIO  X*  A  - . 9 

K ............  xx 

1  Inter  duos  fimiles folidos  numeros  duo  x..— ........  is 

medij  pioportionales  cadunt;  &  folidus  ad  B  . t  ^ 

foiidum  triplam  proportionem  habet  eius,  , 
quam  latus  homologum  habepad  homolo-  D 
gum, lacus.  .  t..* 

Sint  duo  numeri  folidi  inteyrfe  fimiles  A  B,&  ipfius 
quidem  A  latera  fint  C  D  E-;  ipfius  uero  B  latera FG  f  j 

H,&  quoniam  fimiles  folidf  funt,qui  latera  liabent  pro  o ...  j 

portionalia, erit  vt  C  ad  D,ita  F.ad  G.vt  autem  D  ad  E, 
ita  G  ad  H.  Dico  inter  ipfos  A  B  duos  medios  propor  h...j 
tionales  cadere, &  A  ad  B  triplam  proportionem  habe  k... . 4- 
re  eius, quam  habet  C  ad  F,&  D  adG,&  adhucD  ad  H. 

numerus  enim  C  ipfum  D  multiplicaris  faciat  K,  F  .lie-.  M  . . € 

ro  multiplicans Gipfum  L  faciat  .& quoniam  CD  in  x  .........  ^ 

eadem  funt  proportione,  in  qua  F  G  ;&ex  ipfisCD 

-•-I  ~  fit 


ai.dife. 

4 

% 

‘ 

17.  septimi 

Diffi.j. 


«.T.difii. 


vo:  E  V  C  L  I  D.  E  L  EME  N  T. 

iit  rex  ipfis  vim  F  O  fit  L ,  erunt  K  L  fimiles  plani 
numeri. quare  inter  ipfos  vnus  medius  proportiona-  A 

“  “  e'  Iis  cadit  .fit  is  numerus  M.ergo  M  fit  ex  D  F,vt  in  prg  A . ® 

cedenti  theoremate. -eft  igitur  vtK  ad  M,  ita  M  ad  L.  n-- .  i* 

&  quoniam  D  ipfum  C  multiplicans  fecit  K, multipli-  * 

i7.r«ptimi.  cans  vero  F  fecit  M^erft  vt  C  ad  F ,  ita  K  ad  M.fed  vt  K  """ 

adM,  ita  M  ad  L.  ergo  KML  deinceps;  proportiona-  B  . . 

Jes  furit  in  proportione  C  adF  .  &quoniavt  C  ad  D,  c 
ita  F  ad  G,erit  permutando  vt  C  ad  F,itaD  ad  G.rur 
fas  quoniam  vt  D  ad  E,  ita  G  ad  H,&  perrnutado  erit  D  • '  •  * 

vt  D  ad  G ,  ita  E  ad  H  .  ergo  KML  deinceps  propor-  E T 
tionales  funt  in  proportione  GadF,&DadG,&E 
ad  H.vterque  autem  ipforum  E  H  multiplicans  M  fa  F  -3 
ciatvtrumq;  NX.&  quoniam  folidus  eft  A.,lateraau-  g  ...  j 
-  tem  ipfius  £  D  E, numerus  E  eum,qui  fit  ex  C  D  mul 
tiplicans  fecit  A:qui  vero  fitex  C  D  eft  K.  ergo  E  mul  H  * 

tiplicans  K  ipfum  A  fecit .  Eadem  ratione  &  H  multi-  k  4 

A  plicans  L,qui  fit  ex  FG,  fecit  ipfum  B.  &  quoniam  E  M  ^ 
ipfum  K  multiplicans  fecit  A.fed  &  multiplicans  M  fe 

citN;erit  vtKadM,ita  AadN.  vt  autem  K  adM,  ita  £ .  j 

C  adF,&D  ad  G,& adhuc  E  adH.ergovt  C  adF,  8c 

D  ad  G,& E  adH,ita  A  ad  N .  rurfus  quoniam  vterque  ipforum  E  H  multiplicans 
M  fecit  vtrumque  N  X,erit  vt  E  ad  H,ita  N  ad  X.fed  vt  E  ad  H,  ita  C  ad  F ,  &  D  ad 
®  G.eft  igitur  vt  C  adF,&D  ad  G,&E  adH,ita  &  A  adN,&N  adX.rurfus  quoniam 
H  multiplicans  M  fecitipfum  X;fed  &  multiplicans  L  fecit  B  :  erit  vt  M  ad  L ,  itaX 
adB.fed  vtMadL,itaCadF,&DadG,&iEadH.&vtigiturCad  F,&DadG,&: 
E  ad  H,ita  non  folum  X  ad  B,fed  &  A  ad  N,  &  N  ad  X.ergo  A  N  X  B  deinceps  pro¬ 
portionales  finit  in  dittis  laterum  proportionibus.  Dico  &  A  ad  B  triplam  propor 
tfonem  habere  eius  ,  quam  habet  latus  homologum  ad  homologum  latus ,  hoc  eft. 
quam  habet  numerus  C  ad  F,vel  D  ad  G,&  E  ad  H. Quoniam  enim  quattuor  numc 
r i  proportionales  funt  A  N  X  B,habebit  A  ad  B  triplam  proportionem  eius ,  quam 
habet  A  adN.fedvt  A  ad  N, ita  oftenfus  eft  &  CadF,&D  ad  G,  &EadH.  ergo  A 
ad  B  triplam  habet  proportionem  eius,quam  latus  homologum  habet  ad  homolo 
gum  latus ,  hoc  eft  qua  C  habet  ad  F,&  D  ad  G^&  E  ad  H.  quod  demonftrare  opor 
tebat. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  .A  R  I  F  S. 

A  Et  quoniam  E  ipfum  K  multiplicans  fecit  A  ]  efl  enim  K,qui  fit  ex  C  D ,  &  E  multipli 
cans  cum, qui  fit  ex  C  D  ipfum  .A  fecit. 

B  Rurfus  quoniam  H  multiplicans  M  fecit  ipfum  X ,  fed  &  multiplicans  h  fecit  B  J 
efl  enim  L, qui  fit  ex  FG,&  H  eum,  qui  fit  ex  F  G  multiplicans  ipfum  B  fecit. 

THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO.  XX. 

Si  inter  duos  numeros  vnus  medius  pro-  A . 8 

portionalis  cadaG  numeri  fimiles  plani  erut.  c  . ,2 

Inter  duos  enim  numeros  A.  Bvnus  medius  propor-  B  . 18 

tionalis  cadat  C  .  Dico  numeros  A  B  fimiles  planos  efie.  D — ^ 

A  Sumantur  enim  minimi  numeri  DE, eandem,  quam  ipfi  E  $ 

A  C  B  proportionem  habentium  .  eft  igitur  vt  D  ad  E, 
ita  A  adO.vt  autem  A  ad  C,itaC  ad  B.ergo  &  vtD  ad  E  F'  1 
iqMR.  ita  C  ad  B  .  gqualiter  igitur  D  ipfum  A  metitur ,  atque  g  ...  5 
E  ipfum  C.ergo  quoties  D  metitur  A,totvnitatesfint  in 

P  pf©- 


L  I  B  E  R  V  I  I  t  io 8 

F;  proptereaq,-  F  multiplicans  D  ipfum  A  fecit;  multiplicans  vero  E  Fecit  C.  quare  *  “m.  ««*■> 

A  planus  numerus  eft, cuius  latera  D  F.rurfus  qm  D  E  minimi  numeri  fiint,  eande 

qua  C  B  proportione  habetiu;«qualiter  D  ipfum  C  metitur, & E  ipfum  B.  quoties  «.septimi. 

aut  E  ipsu  B  metitur,  tot  vilitates  fint  in  G.ergo  E  ipsu  B  metitur  per  eas,qu«  funt 

in  G  vnitates.quarc  G  ipfum  E  multiplicas  fecit  B.-ideoq;  B  numerus  planus  eft,  cu  9-  ccm.  not; 

ius  latera  E  Giergo  numeri  AB  funt  plani.Dico  &fimiles  efle.Quoniam  enim  uter 

que  ipforum  F  G  multiplicans  E  vtrumque  C  B  fecit ,  ut  F  ad  G ,  ita  erit  C  ad  B.  ut  ig.sepdmi. 

aut  C  ad  B.ita  D  ad  E.&  ut  igitur  D  ad  E, ita  F  ad  G .  quare  A  B  fimiles  plani  funt;  B 

cum  ipforum  latera  fin\  proportionali  a.id  quod  demonftrare  oportebat. 

•  .  /.■ 

F.  C.  C  0  M  M  E  f  Jt  R  1  V  S. 

i/.h 

Sumantur  enim  minimrnumeri  DE ,  eandem' ,  quam  ipfi  A  C  B  proportionem  A 
habentium  3  ex  eo  3quod  additum  eft  ad  3  5  feptimi. 

Quare  A  B  fimiles  plani  funt ,  cum  ipforum  latera  fint  proportionalia  3  quoniam  B' 
enim  eft  vt  D  adEjta  F  ad  G-, erit  permutando  vtDadF ,  ita  E  ad  G.  &  funt  D  F  latera  ipfiui 
^iy&EG  latera  ipfius  B .  cum  igitur  plani  Blatera  habeant  proportionalia  i  fimiles  inter 

fe  erunt* 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XXL 

Si  inter  duos  numeros  duo  medij  proportionales  cadant ,  nu¬ 
meri  fimiles  folidi  erunt; 

Inter  duos  enim  numeros  A  D  duo  medij  pro 
portionales  cadant  C  D  .  Dico  ipfos  AB  fimiles 
folidos  effe .  fumantur  enim  minimi  numeri  tres, 
eandem  qua  A  C  D  B  proportione  habentiu,  qui 
fintEFG  .extremi igitur  ipforum'EG primi  inter 
fe  funt.&  quoniam  inter  EG  unus  medius  propor 
tionalis  cecidit  F,er  unt  numeri  E  G  fimiles  plani, 
fint  ipfius  quidem  E  latera  H  Kfipfiiis  uero  G  late 
ra  L  M  .manifeftum  eft  ex  antecedente  E  F  G  dein 
ceps  proportionales  effe  in  proportione  H  adL, 

&  in  proportione  K  ad  M.  &  quoniam  E  F  G  mini 
mi  funt,  eandem ,  quam  ACD  proportionem  ha¬ 
bentium  ,  erit  ex  «quali  ut  E  ad  G,  ita  A  ad  D  :  & 
funt  E  G  primi, fed  primi  &  minimi,  minimi  ue¬ 
ro  eos, qui  eandem  habent  proportionem  aquali- 
ter  metiuntur,  maior  maiorem, &  minor  minore, 
hoc  eft  antecedens  antecedentem ,  &  confequens 
confequentem  .  ergo  E  ipfum  A  aequaliter  meti¬ 
tur,  atque  G  ipfum  D.quoties  autefii  E  metitur  A, 
tot  unitates  fint  inN.  ergo  N  ipfum  E  multiplicas 
fecit  A. fed  E  fit  ex  H  K:  ac  propterea  N  eum ,  qui 
fit  ex  H  K  multiplicas  ipfum  A  fecit.folidus  igitur 
eft  A,cuius  latera  H  K  N .  Rurfus  quoniam  E  F  G 
minimi  funt,eandem  quam  ipfi  C  D  B  propordO 

nem  habentium ,  E  ipfum  C  «qualiter  metitur,atque  G  ipfum  B.&  quoties  G  me¬ 
titur  B,tot  unitates  fint  in  X.ergo  Q  ipfum  B  metitur  per  eas,qu§  funt  in  X  unita¬ 
tis, -ideoq,-  X  multiplicans  G  ipfum  B  fecit.at  G  fit  ex  L  M-  ergo  X  eum ,  qui  fit  ex  L 
M  multiplicans  fecit  B ;  multiplicans  vero  E  ipfum  C  fecit.folidus  igitur  eft  B  ,  & 
eius  latera  LM  X.quare  A  B  folidi  funt.Dico  etiam  fimiles  eflevquoniam  enim  N  X'  C 
multiplicantes  E  ipfos  A  C  fecerunt, ut  N  adX,ita  erit  A  ad  C,  hoc  eft  E  ad  F.fed  vt 
E  ad  F,  ita  H  ad  L ,  &  K*  ad  M.&  vt  igitur  H  ad  L,  ita  K  ad  M ,  &  N  ad  X.  fitnt  airteni 

HKN 


a . » 

c . p 

A 

D . !8 

.  3.  huius; 

B  . 

E  ....  4 

f . <r 

G . j 

cedend. 

B 

H..a 

iy  feptimi. 
ii. feptimi. 

K..a 

w.a. 

L...y 

SA..  3 

j.com.  not. 

x...? 

n  V  C  t  I  D.  -E  LIEM  E  N  T. 

.rnni  .><  .^^JCNIatefaxpfius  A,&  L.M  Xlateraiplius  B.  ergo  ABfiniiles folidi  enmt.quod da 
monftrare  oportebat. 

■  ;  ;  -  - 

jF.  C.  C  0  M  M  E  N  T  Jt  R  I  V  S. 

•'  e  '  ^  -  ;  '  i  '  .  - 

A  Sumantur  enim  minimi  numeri  tres  eandem,quam  ACDB  proport  ionem  ha-* 

i  ibpntium  ]  inueniantur  primum  duo  mmminurneri  eandem  quam  ^tCD  B  proportionem  habe 

d  tim.ex-ij$iqmenps  ad  3  5  feptimltradi-dhnus ;  deinde  ex  %  .huius  inueniantur  tres  minimi  nume 
ri,qw  eandem  proportionem  habeant ;  rei  ex  3  5  feptim  fumantur  tres  minimi  mmeri  eandem, 
quam  ,ACD  proportionem  habentium- 

B  Manifeftum  eft  e^antecedjeirts  E  FQ  deinceps  proportionales  efie  in  proportio 
ne  H  ad  L,&in  proportione  K  ad  M  ]  quoniam  enim  E  G  finales  plani  funtfpforum  latera 
.  tandem  habent  prtipoifptiem.eft  igitur-yt  H  ad  K dta.L  ad  M:  &  permutando  rt  H  ad  Lata  K 
ad'M.  &  K  multiplicatis  L faciat  F.  itaque  quoniam  K  ipfum  H  multiplicans  fecit  E;  multiplicas 
17  •  sepun#  -vero  L  ipfum  E  fecit,- vt  H  ad  L,ita  erit  E,  ad  F.rurfus  quoniam  L  ipfum  K  multiplicans  fecit  F , 
multiplicans  -vero  M  ipfum  G  fecit ,yt  K  adMftaeft  F  ad  G.oftenfum  eft  autem  vtHadL ,  ita 
cffe  K.ad  M,er:go  Cr  yt.E  ad  E, ita  F  ad  G:  ac  propterea  EF  G  deinceps  proportionales  funtin 
proportione  H  ad  L,&  in  'proportione  K  ad  M.  . 

C  Quoniam  enim^NX  multiplicantes  E  ipfos  A  C  fecerunt, ut  N  ad  X,  ita  erit  A  ad 

C  ]  etenim  E  ipfum  C  aequaliter  metitur, atque  G  ipfum  B,yt  oflenfum  eft.  quoties  autem  G  me¬ 
titur  B,tot  ynitatesfunt  m  X .  ergo  X  multiplicans  E  ipfum  C  fecit r 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XXII. 

Si  tres  numeri  deinceps  proportionales  fuerint  ,  primus  autem 
A  fit  quadratus ,  &tertius  quadratus  erit. 

Sint  tres  numeri  deinceps  proportionales  A  BC;  fitq;  pri- 
*•  mus  A  quadratus.  Dico  &  tertium  C  quadratum  cfie .  Quonia  A ...  .4- 
i&.huius;  enim  inter  A  C  unus  medius  proportionalis  cadit  B,  erut  A  C 

'■  fimiles  plani,  fed  A  eft  quadratus,  ergo  &  C  quadratus  erit,  B . ^ 

.  quod  oportebat  demonftrare.  c . p 

THEOREMA  XXL  PROPOSITIO.  XXIII. 

Si  quattuor  numeri  deinceps  proportionales  fuerint ,  primus 
autem  fit  cubus,  &  quartus  cubus  erit. 

Sint  quattuor  numeri  deinceps. proportionales 
A  BCD,  &  A  fit  cubus.  Dico  &  D  cubum  efle.  A. 

Quoniam  enim  inter  A  D  duo  medij  proportio- 

?.T.h mas.  nales  cadunt  B  C,  erunt  A  D  fimiles  folidi.  eft  au-  B . (2 

tem  A  cubus;  ergo  et  D  cubus  erit ,  quod  demon 

ftrare  oportebat.  c . $ 


THEOREMA  XXII.  PRO-  » . . . ^ 

POSITIO  XXIIII. 

Si  duo  uumeri  inter  fe  proportionem  habeant ,  quam  numerus 
quadratus  ad  quadratum  numerum,  primus  autem  fit  quadratus,* 
&  fecundus  quadratus  erit. 

Duo  enim  numeri  A  B  inter  fe  proportionem  habeant,  quam  numerus  quadra 
tus  C  ad  quadratum  numerum  D :  fitq;  A  quadratus .  Dico  &  B.quadratum  eflea 
Vi  i  quoniam 


«t  ::v.  i  b  '  r  r" 

quoniam  enim  CD  quadrati  fiant,  erunt  C  D 
fimiles  plani;  ideoq;  inter  ipios  C  D  vnus  me¬ 
dius  proportionalis  cadit*  eft  autem  vt  Cad 
)/r,  ita  A  ad  B  .  quare  etiam  inter  A  B  cadit 
%nus  medius  proportionaJis.eftq;  A  quadra¬ 
tus.  ergo  &  B  quadratus  erit. 

THEOREMA  XXII  t 

'piioposiTio  xxv. 

Si  duo  numeri  inter  fe  proportionem  habeant ,  quam  numerus 
cubus  ad  cubum  numerum ,  primus  autem  fit  cubus  $  &  fecundus 
cubus  erit . 

Duo  enim  numeri  A  B  inter  fe  pro 
portionem  habeant,  quam  cubus  nu 
merus  C  ad  numeru  cubum  D;  fitq; 

A  cubus.  Dico  &  B  cubum  efle.Quo 
niam  enim  CD  cubi  funt,  erunt  CD 
fimiles  (olidi .  idcircoq;  inter  ipfcs 
duo  medij  proportionales  cadene  : 
quot  autem  inter  C  D  cadunt  medij 
proportionales,  totidem  cadent  & 
inter  eos, qui  eandem, quam  ip(i  pro 
portionem  habent .  ergo  inter  A  B 
duo  medij  cadent  proportionales,  ca 
dant  EF.  quoniantigltur qirattixbf : 
numeri  A  E  F  B  deinceps  propcrtio 

nales  funt,  eftq;  A  cubus;  &  B  cnbus^erit.quod  oportebat  deraonftrare. 

THEOREMA  XXIIU.  PROPOSITIO  XXVI. 

Similes  plani  numeri  inter.fe  proportionem  habent,  quam  nu¬ 
merus  quadratus  ad  quadratum  numerum. 

S  nt  fimiles  plani  numeri  A  B.  Dico  A  ad  B  pro 
portionem  habere ,  quam  numerus  quadratus  ad  A  <r 
quadratum  numerum. Quoniam  en  m  AB  fimiles 

plani  funt,  inter  eos  vnus  medius  cadit  proportio-  c . 

miis.  cadat,  fitq;  C :  &  fumantur  minimi  numeri,  b . *+ 

eandem,quam ABCprcip‘ortiGttehab:entidDEF,  a 

ergoipforum  extremi  D  F  quadrati  funt .  &  quo-  D  1 
niam  eft  vt  D  ad  F,  ita  A  ad  B;  et  funt  DF  quadra-  e.  . .  % 
ti:  habebit  A  ad  B  proportionem ,  quam  numerus 
quadratus  ad  quadratum  numerum. quod  demon  r  —  * 
ftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENT^AKiyS. 

Sed  &  huius  conuerfum  verum  ejl .  quod  hoc  modo  demonftrabiwis. 

Plani  numeri,  qui  proportionem  habent ,  quam  quadratus  numerus  ad  quadra¬ 
tum  numerum,inter  Ie  fimiles  funt. 
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aj.huiita. 


1$  huuR. 
feptixni. 
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ius. 
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S.huiijs. 

ib.hirius5 


a  huius* 
35.  leptimi. 

'  h  '  $ 

Corol.2. 

huius. 


i  5.  huius, 
lahuius* 
4i  huius. 


t.fc  ..-..rO 


$«t  £  rV  C  Lv  I  D. ?  EL  E  M  E  N  To 

Sint  plani  numeri  A  B3  qui  proportionem  habeant ,  qua  qua 
Aratus  numerus  C  ad  quadratum  numerum  D.  Dico  eos  inter  fe  A. ..... .  <r 

ftmiles  eff e.  Quoniam  enim  CD  quadrati  funt}  erunt fimiles  pia  ^  x 

ni.  quare  inter  eos  cadit  vnus  medius  proportionalis :  atque  ejb  B . “  ”  * ' 

vt  C  ad  D ,  ita  A  ad  B.  ergo  &  inter  ipfos  A  B  vms  medius  c . , 
proportionalis  cadit,  numeri  igitur  AB  fimiles  plani  fmt.  quod, 
demonftrare  oportebat.  d  ....  4 

THEOREMA  XXV*  PROPOSITIO.  XXVII. 

Similes  folidi  numeri  inter  fe  proportionem  habent,  quam  nu¬ 
merus  cubus  ad  cubum  numerum. 

Sint  fimiles  folidi  numeri  A  B.  Dico  A 

adB  proportionem  habere,  quam  nume  A . i<f 

rus  cubus  ad  cubum  numerum  .  Quonia  c _ 

enim  A  B  fimiles  folidi  funt,  inter  ipfos 

duo  medi;  cadent  proportionafes .  cadat  D  ' - • - 

C  D;  &  fumantur  minimi  numeri,  qui  ea  B ^ 
dem,  quam  A  CD  B  proportionem  ha¬ 
beant,  ipfis  multitudine  aquales  EFCH.  E . 8 

ergo  eorum  extremi  EH  cubi  funt.  atque  f . ia 

eft  vt  E  ad  H,  ita  A  ad  B  .  habet  igitur  A  G 
ad  B  proportionem ,  quam  numerus  cu¬ 
bus  ad  cubum  numerum .  quod  demon-  H - - - ■ 

ftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENTAKIVS. 

Huius  etiam  conuerfnm  verum  efl*quOd  ita  demonflratur.  ,  . 

Solidum  numeri,  qui  proportionem  habent,  quam  numerus  cubus  ad  nume» 
tum  cubum,int'er  fe  fimiles  funt. 

Sint  folidi  numeri  A  B  proportionem  habentes  3quam 

.  numerus  cubus  C  ad  nunkrum  cubum  D  .  Dico  eos  inter  A  . : . '  x<* 

fe  fimiles  effe.Qu.6nia  cnimC  D  cubi  fmti&rut  f  miles  fo  ^ ^ 
lidi;  ac  propter  ea  inter  eos  cadat  duo  mcdtj  proportiona 

les.efl  autem  rt  C  ad  D,  ita  A  ad  B.  quare  etiam  ipter  c  •  . . 6 

ipfos  . A  B  duo  raedij  proportionales  cadent .  fimiles  igi¬ 
tur  f olidi  funt  numeri  A  B-.quod  demonftrare  oportebat  D 1  “  ’ 

’(•  li:.  •  ;  1  r- (i  i  r .  i ;  J ‘  V ' ;<r 
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THEOREMA  I.  PROPOSITIO.  I. 

•p  '  .  ..  V  .  .  . 

I  D  V  O  fimiles  plani  numeri  fe  fe  mul¬ 
tiplicantes  aliquem  fecerint ,  fa&us  qua 
dratuserit. 

Sint  duo  fimiles  plani  numeri  A  B,  &  A  ipfum  R 
multiplicans  faciat  C .  Dico  C  quadratum  e  fle .  nu¬ 
merus  enim  A  fe  ipfu  m  multiplicans  faciat  D.  ergo 
D  quadratus  eft .  Quoniam  igitur  A  fe  ipfum  multi 
plicans  fecit  D,  multiplicans  vero  B  ipfum  C  fecit; 
vt  A  ad  B,  ita  erit  D  ad  C.  Et  quoniam  A  B  fimiles  *7»  fepumf, 
_  _ ,  plani  funt ,  inter  ipfos  vnus  medius  proportionalis  li  •  0(^u*» 

cadet.fi  autem  inter  duos  numeros  nu¬ 
meri  deinceps  proportionales  cecide  -  a... .4 

yint,quot  inter  ipfos  cadun  t,  totidem  ca¬ 
dent  &  inter  eos,  qui  eandem  habent  pro  E . e 

portionem,  quare  &  inter  D  C  vnus  me-  n 

dius  proportionalis  cadit  .  atque  eft  D  . * 

quadratus  .  ergo  &  C  quadratus  erit.  j> . 

quod  oportebat  demonftrare. 


■!# 


S.ofSaai 


THEOREMA  II. 
PROPOSITIO  II.  • 


c,. 


Si  duo  numeri  fe  multiplicantes 
quadratum  numerum  efficiant , fi- 
miles  plani  erunt. 

Duo  enim- numeri  A  B  fe  fe  multiplicantes 
quadratum  numerum  C  efficiant  .Dico  AB  B  ' ' ' 
fimiles  planos  efle. numerus  enim  A  fe  ipfum  D 
multiplicans  faciat  D  ■  ergo  D  quadratus  eft. 

Quoniam  igitur  A  fe  ipfum  multiplicans  fe-  - - 

dt  D  •,  multiplicans  vero  B  ipfum  G  fecit;  vt 
A  ad  Bjta  erit  D  ad  C.&  quoniam  D  quadra  c 
tus  eft,fed  &  C;  erutD  C  fimiles  plani.quarc 


pf  .  Icptlixsl 


it .  «xftaui , 


Me  % 


inter 


<:  ..4  EVCLID.  ELEMENT. 

S.oS^m,  fnter  ipfbs  vnus  medius  proportionalis  cadit,  atque  eft  vt  D  ad  C,ita  A  ad  B.  ergd 
&  inter  A  B  cadet  vnus  medius  proportionalis  .  fi  autem  inter  duos  numeros  vnus 
*©.  odiam .  medius  proportionalis  cadat.erunc  fimiles  plani.ergo  A  B  fimiles  plani  funt.quod 


„  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  III. 


PROPOSITIO  III. 


$i  cubus  numerus  fb  ipfum  multiplicans  faciat  aliquem,  fa&us 
cubus  erit.  •  .  -  - 


A- .......  9 


•3* 


g.o&atn. 
ij .  ociam 


Cubus  enim  numerus  A  fe  ip¬ 
fum  multiplicans  faciat  B  .  Dico  B 
cubum  efie  .fumatur  enim  ipfius  A 
latus  C,&C  fe  ipfum  multiplicans 
faciat  D .  manifeftu  eft  C  multipli 
cantem  D  facere  ipfum  A  .  &  quo¬ 
niam  C  fe  ipfumTmulfiplicans  fecit 
Te.com .nor,  D,  metitur  C  ipfum  D  per  vnita- 
6.  com.  not.  t£s,  qua?  in  ipfo  funt .  fed  &  vnitas 
metitur  C  per  eas ,  quf  in  ipfo  funt 
Conuer.  i©<  "vnitates .  eft  igitur  vt  vnitas  ad  C, 
diffi.  itaCadD.rurius  quoniam  C  mul¬ 
tiplicans  D  ipfum  .A  fecit,  metitur  D  ipfum  A  per  unitates ,  qua?  funt  in  C.  metitur 
kufeni  &  vhitasipfnrii  C  per  vnitates, quse  in  ipfo  funt.ergo  vt  unitas  ad  C,ita  D  ad 

A.  fed  vt  vnitas  ad  C,ita  C  ad  D.vt  igitur  vnitas  ad  C ,  ita  C  ad  D,&  D  ad  Arideoq; 
inter  vhitatem,&  numerum  A  duo  medij  deinceps  proportionales  cadunt  CD.  rur 
fus  quonia  A  fe  ipfum  multiplicans  fecit  B  &  A  ipfum  B  metitur  per  vnitates,  qua? 
in  ipfo  funt.metittir  autem  &  vnitas  ipfum  A  per  vnitates,  qua?  funt  in  ipfo.eft  igi¬ 
tur  vt  vnitas  ad  A, ita  A  ad  B.fed  inter  vilitatem, &  A  cadunt  duo  medij  proportio 
fiales.ergo  &  inter  A  &  B  duo  medij  proportionales  cadent,  quod  fi  inter  dnos  nu 
meros  cadant  duo  medij  proportionales, primus  autem  fit  cubus,&  quartus  cubus 
erit,  atque  eft  A  cubus,ergo  &  B  cubus  erit.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  IIII.  PROPOSITIO.  IIJI. 

Si  numerus  cubus  cubum  numerum  multiplicas  faciat  alique, 
fa&us  cubus  erit. 

Cubus  enim  numerus  A  cubum  nume¬ 
rum  B  multiplicans  ipfum  C  faciat  .  Dico  a . s 

C  cubum  effe .  numerus  enim  A  fe  ipfum 

multiplicans  faciat  D. ergo  D  cubus  eft.  &  •B‘~ — : - — ' 

quoniam  A  fe  ipfum  multiplicans  fecit  D;  r>  ~  ■  -  .  rT 

multiplicans  vero  B  ipfum  C  fecit  ,vt  A  ad 

B, ita  erit  D  ad  C  .  &  quoniam  A  B  cubi  c— - , - ji«r 

funt,erunt fimiles  (olidi;  ac  propterea  in- 

g.o&aul.  ter  ipfos  cadent  duo  medij  proportionales,  qua  fi  &  ihter  D  C  duo  medij  propor 
tj ,  odlaui.  tionales  cadent.eftq;  D  cubus.ergo  &  C  cubtiserit. 

THEOREMA.  V.  PROPOSITIO  V. 

Si  cubus  numerus  numerum  aliquem  multiplicans  faciat  cu¬ 
bum, &  multiplicatus  cubus  erit. 

Cubus 


Ex  ante* 
cedente. 

I7.feptimi. 


L  I  B  E  R  IX. 


SII 


Cubus  enim  A  numeru  aliquem  B  mul 

tiplicans  faciat  cubum  C  .  Dico  B  cubum  a . 8 

cifle.numerus  enim  A  fe  ipfum  multiplicas 
faciat  D  .  ergo  D  cubus  eft .  &  quoniam  A  s' 

fe  ipfum  quidem  multiplicans  fecit  Di  mul  c  _ _ . 

riplicans  vero  B  ipfum  C  fecit  ,vtA  ad  B, 

ita  erit  D  ad  C.  &  quoniam  D  C  cubi  funt,  c  — - — 

iimiles  funt  folidij  ac  propterea  inter  ipfos 
cadunt  duo  medi/  proportionales :  atque  eft  vt  D  ad  C ,  ita  A  ad  B.ergo  &  inter  A'  s.e><3am\ 

B  duo  medi/ proportionales  cadent  eftq;  A  cubus  .  Ergo  &  B  cubus  erit .  quod  zj.o&anf 
oportebat  demonftrare. 


Ex  ante¬ 
cedente. 

17.  feptimi. 


F.  C.  COMMENTARIIS. 


Ex  duobus  pr e  cedentibus  &  illa  fequmtur. 

Si  cubus  numerus  numerum  non  cubum  multiplicans  faciat  aliquem ,  fa<ftus  no 
erit  cubus. 

Si  erumfaUus  fit  cubus,&  multiplicatus  cubus  erit,  ex  anteced  ente,  quod  nonpomtur. 

Si  cubus  numerus  numerum  aliquem  multiplicans  faciat  numerum  non  cubum 
&  multiplicatus  non  erit  cubus. 

Si  enim  multiplicatus  fuerit  cubus ,  &  fa&us  cubus  erit ,  ex  4. huius. quod  non  ponitur, 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO  VI. 

Si  numerus  fe  ipfum  multiplicans  cubum  faciat ,  &  ipfe  cubus 
erit. 

Numerus  enim  A  fe  ipfum  multiplicas 
cubum  B  faciat.  Dico  &  A  cubum  efle.nu 
merus  enim  A  multiplicans  B  faciat  C. 

Quoniam  igitur  A  fe  ipfum  multiplicans 
fecit  B  .  multiplicans  vero  B  ipfum  C  fe¬ 
cit,  erit  C  cubus .  &  quoniam  A  fe  ipfum 
quidem  multiplicansfecit  B  ;  multiplicas 
nero  B  fecit  C,vt  A  ad  B,itaerit  B  ad  C.quod  cum  BC  cubi  fint,fimilesfolidi  erut:’  17  -  septfmf. 
ideoq;  inter  ipfos  cadent  duo  medi/ proportionales.  &eft  ut  B  ad  C ,  ita  A  adB.  19 .  octaui .- 
quare  &  inter  A  B  duo  medi/  proportionales  cadunta.tque  eft  B  cubus,  ergo  &  A  ij.cxftau:. 
cubus.ergo  &  A  cubus  erit.quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  VII.  PROPOSITIO.  VII. 


<T4 


DifK.19. 


,ju 


Si  compofitns  numerus  numerum  aliquem  multiplicas^quem- 
piamfaciat?fadus  folidus  erit. 

Copofitus  enim  numerus  A  numerum  aliquem 
B  multiplicans  ipfum  C  faciat.  Dico  C  folidii  elfe. 

Quonia  enim  A  copofitus  eft,  eu  numerus  aliquis 
metietur,  metiatur  D.  &  quoties  D  ipfum  A  me- 
titur,tot  unitates  fint  in  E .  ergo  E  multiplicans  D 
fecit  A.&  quoniam  A  ipfum  B  multiplicans  fecit 
C ;  eftq;  A ,  qui  fit  ex  D  E; numerus, qui  fit  ex  D  E, 
ipfum  B  multiplicans  fecit  C.  ergo  B  multiplicans 
eum  ,  qui  fit  ex  D  E, ipfum  C  fecit.ac  propterea  C 
folidus  eft,cuius  latera  DE.  quod  oportebat  demonftrare. 

■  THEO- 


Jj.diffi. 


9.  com.  Hot: 


sC .  septinu 
Diffi.17. 


DiiKn.ie; 
6.com.  not. 


6.  com.  not. 
$.  ccm.  not. 
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-*2  E  V  C  L  1  Di  ELEGENT. 

THEOREMA  VIII.  PRO  PO  S  IT  IO  VII I. 

Si  ab  vnitate  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales 
•  ftierint;tertius  quidem  ab  vnitate  quadratus  eft  >  &  vnum  inter- 
7  mittentes  omnes:quartus  aut  eft  gubus5<&  duos  intermittetis  ora 
.  nes:  feptimus  vero  cubus  fimul ,  &  quadratus ,  «St  quinque  inter¬ 
mittentes  omnes. 

Sine,  ab  vnitate  quotcumque  numeri  deincep  s. ... 
proportionales  ABC  D  E  F  .  Dico  tertium  quide 
ab  vnitate  B  quadratum  efle ,  &  vnum  intermitten¬ 
tes  omnes  :  quartum  ^utem  Q  cubum  ,&  duos  i  n- 
temittentesomnes;feptimum  vero  F  cubum  fimul, 

&  quadratum ,  &  quinque  intermittentes  omnes. 

Quoniam  enim  vt  vnitas  ad  A,ita  A  ad  B,  vnitas  £- 
qualiter  metitur  numerum  A,atque  A  ipfum  B.fed 
vnitas  metitur  A  per  vnitates ,  qujein  ipfo  funt.Er- 
go  &  A  ipfumB  per  vnitates, quf  funt  in  A  metitur, 
quare  A  fe  ipfum  multiplicans  fecit  B  .  quadratus 
igitur  ejt  B.&  quoniam  B  C  D  deinceps  proportio 
nales  funt;eftq;  B  quadratus;  &D  quadratus  erit. 

Eadem  ratione  erit  &  F  quadratus .  fimiliter  de,- . 

monftrabimus  &  vnum  intermittentes  omnes  qua  ^ 

dratos  efle .  Dico  &  quartum  ab  vnitate  videlicet  C  [ 

efle  cubum  ,  &  duos  intermittentes  omnes  .  Q™  jr  | 
niam  enim  eft  vt  vnitas  ad  A  ,  ita  B  ad  C  ;  vni  ,  j 

tas  numerum  A  aqualiter  metitur,  atque  B  ipfum  '  a  d 

C.fed  vnitas  numerum  A  metitur  per  vnitates,qu? 
in  A  funt.Ergo  &  B  metitur  C  per  vnitates ,  qu£  funt  in  A;&  ob  id  A  multiplicans 
B  ipfum  C  fecit.Quoniam  igitur  A  fe  ipfum  multiplicans  fecit  B;  multiplicans  ve¬ 
ro  B  fecit  C;  erit  C  cubus.quod  cum  C  D  E  F  deinceps  proportionales  fint;  fitq;  C 
cubus;  &  F  cubus  erit.oftesu  aut  eft  &  quadratu  efle.  feptimus  igitur  ab  vnitate  F,  & 
cubus  eft,&  quadratus. Similiter  quoque  demonftrabimus  quinque  intermittentes 
omnes  &  cubos,&  quadratos  efle.quod  demonftrare  oportebat. 


THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  IX. 


Si  ab  vnitate  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales 
fuerint ,  qui  uero  poft  vnitatem  fit  quadratus  j  &  reliqui  omnes 
quadrati  erunt. At  fi  qui  poft  vnitatem  fitcubus;&  reliqui  omnes 
cubi  erunt. 

_ F  _ _  -3-tTa  1<4 

Sint  ab  vnitate  '  * 


numeri  quotcum¬ 
que  deinceps  pro¬ 
portionales  ABC 
DEF,  &  qui  poft 
vnitatem  A  fit  qua 
dratus.  Dico  &  re¬ 
liquos  omnes  qua¬ 
dratos  efle :  tertia 
quidem  ab  vnitate 


c _ £!&. 

JB 

A _ e 

i 


B  efle 


IIS 


LIBER 
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B  efl*e  quadratum, &  vnum  Intermittentes  omnes,demonftratum  iam  eft.fed  &  reli 
qui  omnes  quadrati  erunt .  Quoniam  enim  ABC  deinceps  funt  proportionales; 
eftq;  A  quadratus :  &  C  quadratus  erit .  rurfus  quoniam  BCD  deinceps  propor-  A 
.  tionales  funt ;  eft  autem  B  quadratus  :  A  D  quadratus  erit.fimiliter  oftendemus  & 
reliquos  omnes  quadratos  ede. fit  autem  A  cubus.Dico  &  reliquos  cubos  efle.quar 
tum  quidem  ab  vnitate  C  efle  cubum  ,  &  duos  intermittentes  omnes,  iam  demon- 
ftratiim  eft.fed  &  reliqui  omnes  cubi  erunt .  Quoniam  enim  eft  vt  vilitas  ad  A ,  ita 
..  A  ad  B,vnitas  numerum  A  ^qualiter  metitur, atque  A  ipfum  B  .  fed  vnitas  metitur  lo.diffia. 
„  numerum  A  per  vnitates,qux  funt  in  ipfo.  quare  &  A  numerum  B  metitur  per  vni 
tates,qu£  in  ipfo  funt.ergo  A  feipfium  multiplicans  fecit  B, atque  eft  A  cubus.fi  au 
„  tem  cubus  numerus  fe  ipfum  multiplicans  fecerit  aliquem, fadus  cubus  erit .  Ergo  i  huius. 
.B  eft  cubus. & quoniam  quattuor  numeri  A  B  CD  deinceps  proportionales  funt, 
eftq;  A  cubus;&  D  cubus  erit.  Eadem  ratione  &  E  eft  cubus,  &  fimiliter  reliqui  ora  33 
lies  cubi  funt.quod  demonftrare  oportebat. 


F.  C.  COMMENT^RIFS. 

Rurfus  quoniam  BCD  deinceps  proportionales  funt,eft  autem  B  quadratus ;  et  A 
-D  quadratus  erit]  videntur  hpc  fiiperuacanea  effe ,  cum  fiuperius  demonjiratim  fit  tertium  ab 
vnitate  quadratum  ejfe,  &  vnum  intermittentes  omnes. 

Eadem  ratione  &  E  eft  cubus  ]  quattuor  enim  numeri  BCD  E  deinceps  proportionales  A 
funt-,  atque  efi  B  cubus,  ergo  &  E  cubus  fit  necejfe  efi.  odiur. 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  X. 

Si  ab  vnitate  quotcuque  numeri  deinceps  proportionales  fue¬ 
rint  ,  qui  uero  poft  unitatem  non  fit  quadratus ;  neque  alius  vllus 
quadratus  erit,  praeter  tertium  ab  vnitate, &  unum  intermittentes 
omnes.  At  fi  qui  poft  vnitatem  non  fit  cubus;  neque  alius  vllus  cu 
bus  erit,pmer  quartum  ab  vnitate ,  &duos  intermittentes  oes. 

Sint  ab  vnitate  deinceps  proportionales  numeri 
A  B  C  D  E  F,  &  qui  poft  vnitatem  A  non  fit  quadra  64- 

tus.  Dico  neque  alium  vllum  quadratum  efle,prfter 
tertium  ab  vnitate,  &  vnum  intermittentes  omnes, 
fi  enim  fieri  poteft,  fit  C  quadratus, -eft  autem  &  qua 
dratus  B.  ergo  B  C  inter  fe  proportionem  habent, 

•quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numeru: 
atque  eft  vt  B  ad  C,  ita  A  ad  B.  habent  igitur  A  B  in 
ter  fe  proportionem  eam, quam  numerus  quadratus 
ad  quadratum  numerum:  ideoq;  AB  fimiles  plani 
funt .  &  eft  B  quadratus .  ergo  &  A  quadratus  eft. 
quod  non  ponitur .  non  igitur  C  quadratus  erit,  fi- 
militer  oftendemus  neque  alium  ullum  quadratum 
efle,prfter  tertium  ab  vnitate,  &  vnum  intermitten¬ 
tes  omnes,  fed  non  fit  A  cubus .  Dico  neque  alium  ? 

vllum  cubum  efle,  prfter  quartu  ab  vnitate ,  &  duos  1  ?  : 

intermittentesomnes.fi  enim  fieri  poteft,  fit  D  cur  '  A  ii  c  b 

bus.eft  autem  &  cubus  C ;  quartus  enim  eft  ab  vnita, 
te.  &  vt  C  ad  D,  ita  eft  B  ad  C.ergo  &  B  ad  C  proportionem  habet,quam  cubus  ad 
cubum;  ac  propterea  B  G  fimiles  folidi  funt.  atque  eft  G  cubus .  ergo  &  B  cubus  a-yodaiu 
erit.  &  quoniam  eft  vt  unitas  ad  numerum  A,- ita  A  ad  B;  unitas  autem  numerum  B 
A  metitur  per  unitates,qux  funt  in  ipfo :  &  A  metietur  B  per  vilitates ,  qua:  in  ipfo 

funt. 


i6.o<Saai. 

A 


£,hu;us. 


E  V-  C  L  ID.  E  "L  EMENT. 

ftmt.  quare  A  fe  ipfum  multiplicans  cubum  B  fecit,  fi  aute  numerus  fe  ipfum  mul¬ 
tiplicans  cubum  faciat,  &  ipfe  cubus  erit,  cubus  igitur  eft  A.  quod  non  ponitur,  er 
-  go  neque  D  eft  cubus,  fimiliter  demonftrabimus  neque  alium  vllu  cubii  efle,pra: 
ter  quartu  ab  vnitate,  &  duos  intermittentes  omnes,  quod  demoftrare  oportebat. 

F.  C,  COMMENT^ARIFS. 

A  Ideoq;  A  B  fimiles  plani  funt.&  eft  B  quadratus;  ergo  &  A  quadratus  erit  ]  quo- 
j8.otf«uu-.  niam  enim  B  fimiles  piam  funt,  inter  eos  unus  medius  proportionalis  cadit,  funt  igitur  tres  m- 
t  z  .ostlaui.  meri  deinceps  proportionales ;  eft/f  primus  quadratus,  ergo  &  terti us  quadratus  erit. 

B  A  c  proptcrea  B  C  fimiles  folidi  funt;  atque  eft  C  cubus;ergo  &  B  cubus  er itjquo 
i^cflaiu.  niam  enim  J miles  folidi  funt, inter  eos  cadent  duo  medij  proportionales;  &  quattuor  numeri  dein 
2j.oa.ua'. ;  ceps  proportionales  erunt.  Quod  cum  primus  fit  cubus,  &  quartus  cubus  fit  neceffe  eft. 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO.  XI. 


Si  ab  vnitate  quotcuque  numeri  deinceps  proportionales  fue¬ 
rint  3  minor  maiorem  metitur  per  aliquem  eorum  3  qui  funt  in  nu¬ 
meris  proportionalibus. 

Sint  ab  vnitate  A  quotcumque  numeri  deinceps  pro¬ 
portionales  B  C  D  E.  Dico  horum  B  C  D  E  minorem  nu 
merum  B  maiorem  E  metiri  per  aliquem  ipforum  C  D.  n 

Qm  enim  eft  vt  A  vnitas  ad  B,  ita  D  ad  E;  A  vnitas  nume  ; 

15,  septimi,  g  arqijaliter  metitur,atque  D  ipfum  E. quare  permuta 

do  A  vnitas  numerum arquahterD metitur, atque  Bip-  •  8  ’ 

Eum  E.  fed  A  vnitas  metitur  D  per  eas  ,  qu£  funt  in  ipfo  ;  ; 

D  vnitates.  ergo  &  B  metitur  E  per  vnitates ,  quse  funt  in  *  * 

D.  minor  igitur  B  maiorem  E  metitur  per  aliquem  eoru,  i  *  :  :  • 

qui  funt  in  numeris  proportionalibus .  quod  demonftra-  A  b  c  b  k 

re  oportebat. 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO  XIX. 


Si  ab  vnitate  quotlibet  nu 
meri  deinceps  proportiona¬ 
les  fuerint5  quicumque  primo 
rum  numerorum  metiuntur  ul 
timum,  ijde&eum?qui  unita 
ti  proximus  dimetientur. 

Sint  ab  vnitate  quotlibet  numeri 
deinceps  proportionales  A  B  C  D . 
Dico  quicumque  primorum  nume¬ 
rorum  metiuntur  D  ,  eofdem  &  ipsu 
A  metiri,  metiatur  enim  aliquis  pri¬ 
mus  numerus  E  ipfum  D.  Dico  E  ip¬ 
fum  quoque  A  metiri.  Non  enim  mc 
tiaturE  ipfum  A,  atq;  E  eft  primus, 
p.fepcimi.  omnis  aute  m  primus  numerus  ad  o- 
mnem  numerum,  quem  no  metitur, 
not;  primus  eft.  ergo  E  A  numeri  inter  fe 
-  ’  primi  funt.  et  quoniam  E  metitur  ip 
iuniD,  metiatur  per  vnitates,  quf 


funt 


CIBE  R.  IX  si| 

funt  in  F.  ergo  E  multiplicans  F  ipsu  D  fecit.  Rurfus  quoniam  A  metitur  ipfum  D  ijj.com.aot. 
per  eas,  qu«  funt  in  C  vnitates,  A  multiplicans  C  ipfum  D  fecit.Sed  &  E  multipli  A 
«cans  F  fecit  D.qui  igitur  fit  ex  A  C  ei,  qui  fit  ex  E  F  eft  «qualis,  ergo  vt  A  ad  E,  ita  l?- 
F  adC.funtq,-  AE  primi:primi  aut,&  irunimij  minimi  vero  eos,qui  eande  habctpro  **  fepumT1* 
portionem,  «qualiter  metiuntur ,  antecedens  antecedentem,  &  confequens  confe-  ’  ™ 
quentem. metitur  igitur  E  ipfum  C.metiatur  per  G  .  ergo  E  ipfum  G  multiplicans 
fecit  C. fed  ex  antecedente  A:  A  multiplicans  B  iplum  C  fecit .  qui  igitur  fit  ex  A  B  B 
«qualis  eft  ei, qui  ex  E  G.ergo  vt  A  ad  E,ita G  ad  B.  &  funt  A  E  primi -fed  primi, &  1?  .septimi, 
minimi, -minimi  vero  eos,qui  eandem  habent  proportionem,«qualiter  metiuntur,  ^.septimi, 
antecedens  antecedentem,&  confequens  confequentem. quare  &  E  ipfum  B  meti-  1I-scptimu 
tur.metiatur  per  H. multiplicans  igitur  E  ipfum  H  fecit  B.  fed  &  A  fe  ipfum  multi 
plicans  fecit  B.ergo  qui  fit  ex  H  E  eft  «qualis  ei,  qui  fit  ab  ipfo  A  .  eft  igitur  vt  E  ad 
A,ita  A  ad  H.funtq,-  A  E  primi-.-fed  primi, &  minimi,-  minimi  vero  «qualiter  metiu 
tur  eos, qui  eandem ,  quam  ipfi  proportionem  habent ,  maior  maiorem,  &  minor 
minorem,hoc  eft  antecedens  antecedentem,  &  confequens  confequentem.ergo  E 
metitur  ipfum  A.  fed  &  non  metitur,  quod  fieri  non  poteft.non  igitur  A  E  funt  in¬ 
ter  fe  primi. ergo  compofiti  erunt.compofitos  vero  primus  aliquis  numerus  meti 
tur. quare  ipfos  A  E  metietur  aliquis  numerus  primus.&  quoniam  E  primus  poni¬ 
tur  :  primum  autem  non  metitur  alius  numerus  prfter  fe  ipfum  .  metitur  igitur  E 
ipfos  A  Etideoq;  E  ipfum  A  metitur,  metitur  autem  &  ipfum  D.ergo  E  ipfos  AD 
metietur  .  fimiliter  demonftrabimus  quicumque  primorum  numerorum  metiun¬ 
tur  ipfum  D,  eofdem  &  ipfum  A  metiri,  quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  C.  0  M  M  E  N  T  B  I  V  S* 


V 


Rurfus  quoniam  A  metitur  ipfum  D  per  eas,qu«  funt  in  C  vnitates  ]  hoc  enim  m  M 
smtecedente  demonflratum  fuit. 

Sed  ex  antecedente  &  A  multiplicans  B  ipfum  G  fecit }  quoniam  enim *  vt  in  antecc-  R 
dente  demonflratum  efl,<A  metitur  ipfum  C  per  B;&  multiplicans  B  fecit  C . 

THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO.  XIII. 

.imnxcb'!’.:  -  ;  :  n: 

Si  ab  vnitate  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales 
fuerint  3  qui  vero. poft  vfriritem  primus  iit: maximum  nullus 
alius  metietur  preter  eos, qui  funt  in  numeris  proportionalibus* 

Sint  quotcuquc  numeri  ab  vnitate  deinceps  pro¬ 
portionales  ABC  D,&qui  poft  vnitatem,videlicet 
A  fit  primus  .  Dico  maximum  D  nullum  alium  nu¬ 
merum  metiri,pr«ter  ipfos  ABC.fi  enim  fieri  po- 
teft ,  metiatur  E  ipfum  D,  &  non  fit  E  idem, qui  ali¬ 
quis  ipforum  A  B  C,-manifeftum  eft  E  primum  non 
effe.  Si  enim  primus  fit ,  &  metiatur  D  ,  ipfum  quo¬ 
que  A  metietur  primum  exiftentem ,  cum  non  fit 
idem, qui  A. quod  fieri  non  poteft.  rion  igitur  E  pri¬ 
mus  eft.ergo  compofitus omnem  autem  compofi- 
tUmmumerum  primus  aliquis  numerus metitur.Di 
co  nullum  Ulmm  prirrium  hietiri  ipfum  E  pr«ter- 
quam  A. fi  enim  alius  metitur  E,  &  E  metitur  D,&  il 
Se  ipfum  D  metietur.quar£ .&  ipfum  j{V  primum  exiftentem,  cum  non 
A. quod  fieri  nofi  pdteft.efgoJA  ipfum  E  metitur. &  quoniam  E  metitur  D,  metia¬ 
tur  ipfum  per  JF.non  erit  F  idem, qui  aliquis  ipforum  A  B  C.  fi  enim  eft  idem, meri 
ture];  ipfum  D  per  E}  SrivUus  ipforu  A  B  C  ipfum  D  per  E  metietur,  fed  vnus  ipfo 
iiip  Ff  rum 


Ex  ani». 
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fitidem ,  qui  J1-eom-n®g’ 

-  1  Ex  ante¬ 

cedente. 

ii  huios. 


Ex  ante¬ 
cedenti. 


ABCDEH&F 


EYCLID.  ELEMENT. 

rum  ABC  metitur  D  per  aliquem  ipforu  ABC. 
quare  &  E  idem  erit, qui  vnus  ipforu  ABC.  quod 
non  ponitur  .  non  igitur  F  eft  idem,  qui  vnus  ipfo- 
rum  ABC.  fimiliter  oftendemus  A  metiri  ipfunr 
F,rurfus  oftendeptes  non  eife  F  primum  numeru.fr 
enim  eft  primus ,  &  metitur  ipfum  D  ,  ipfum  quo¬ 
que  A  metietur,  primum  exiftentem ,  cum  non  fit 
idem, qui  A. quod  fieri  non  poteft.  non  igitur  F  pri  „ 
mus  eft. ergo  copofitus,  &  eum  aliquis  primus  rae. 
tietur.  Dico  nullum  alium  metiri  ipfum  F  praeter¬ 
quam  A. fi  enim  alius  metitur  F,  &  F  metitur  D;  & 
ille  ipfum  D  metietur .  quare  &  ipfum  A,  primum 
exiftentem,cum  non  fit  idem,qui  A. quod  fieri  non 
poteft.ergo  A  ipfum  F  metitur.Et  quoniam  E  metitur  D  per  F,&  E  multiplicans  F 
ipfum  D  fecit.Sed  &  A  multiplicans  C  fecit  D.  qui  igitur  fit  ex  A  C  eft  aequalis  ei, 
$9 .  feptimi .  qui  ex  EF.ergo  vt  A  adE,ita  eft  F  adC.fed  A  metitur  E.quare  &F  ipfum  C  metie- 
tur.metiatur  per  G. fimiliter  demonftrabimus  G  non  efle  eundem ,  qui  vnus  ipfo- 
rum  AB,&A  ipfum  G  metiri. &  quoniam  F  ipfum  C  metitur  per  G ,  multiplicas 
F  ipfum  G  fecit  C.fed  &  A  multiplicans  B  ipfum  C  fecit,  ergo  qui  fit  ex  A  B  ei,qui 
ex  F  G  eft  gqualis.vt  igitur  A  ad  F,ita  eft  G  ad  B. metitur  autem  A  ipfum  F.  ergo  & 
G  ipfum  B  metietur,  metiatur  per  H.fimiliter  demonftrabimus  H  non  efle  eunde, 
qui  A.&  quoniam  G  ipfum  B  per  H  metitur,  G  multiplicans  H  ipfum  B  fecit .  fed 
&  A  fe  ipfum  multiplicans  fecit  B. qui  igitur  fit  ex  HG  eft  aequalis  quadrato,  qui  ex 
s.9.  feptimi.  A.crgo  ut  H  ad  A, ita  A  ad  G.metitur  aute  A  ipfum  G.  quare  &  H  ipfum  A  metie- 
tur,primum  exiftentem,cum  non  fit  idem, qui  A.quod  eft  abfurdum.non  igitur  ali 

auisalius  metietur  ipfum  D  maximum,  praeter  ipfosABC.  quod  demonftran- 
um  fuerat. 


THEOREMA.  XII IL  PROPOSITIO  XIIII. 


jt.sepumi. 


Si  minimum  numerum  primi  numeri  metiantur, nullus  alius  nti 
merus  metietur  ipfum, praeter  eos, qui  a  principio  metiebantur. 
Minimum  enim  numerum  A  primi  numeri  BC 
D  metiantur  .  Dico  nullum  alium  primum  numerii 
metiri  ipfum  A,praeter  ipfos  B  C  D.fi  enim  fieri  po¬ 
teft,  metiatur  E  ipfum  A  (8c  non  fit  E  idem ,  qui  ali¬ 
quis  ipforum  BCD.  &quoniaE  metitur  A ,  ipfum 
per  F  metiatur .  ergo  E  multiplicans  F  ipfum  A  fe- 
cit.Et  metiuntur  A  primi  numeri  BCD.fi  autem 
duo  numeri  fe  fe  multiplicantes  aliquem  faciant ,  & 
faduni  ex  ipfis  metiatur  aliquis  primus  numerus;& 
vnum  eorum,  qui  a  principiopofiti  funt ,  metietur, 
ergo  BCD  metientur  vnum  ipforum  E  F  .  ipfum 
quidem  E  non  metientur;etenim  E  primus  eft;&  no 
idem  qui  aliquis  ipforum  BCD.  ergo  ipfum  F  me¬ 
tientur, qui  eft  minor, quam  A.quod  fieri  no  poteft.  A  b 

.  ponitur  enim  A  minimus  eorum ,  quos  BCD  me¬ 
tiantur.  non  igitur  ipfum  A  metietur  aliquis  primus  numerus, pneter  ipfos  BCD 
quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XV.  PROPOSITIO.  XV. 

Si  tres  numeri  deinceps  proportionales  fuerint,  minimi  cora, 

qui 


'  t,  r  b  E  R  :  i  x;  v  r  m 

rqui  eandcm5quam  ipfi  proportionem  habeant 5  duo  quilibet  ci'- 
politi  ad  reliquum  primi  erunt. 

S;nt  tres  numeri  deinceps  proportionales  mini¬ 
mi  eorum, qui  eadem,quam  ipfi  proportionem  ha¬ 
bent  AB  C.Dieo  duos  quofiibec  compofitos  ad  re 
liquu  primos  eiFe ,  videlicet  A  B  ad  C,  &  B  C  ad  A, 

&  A  CadB  .  fumantur  enim  duo  minimi  numeri 
qui  eandem ,  quam  inii  ABC  proportionem  ha¬ 
beant  D  E  E  F.  manif£ftum  'eftD  £  fe  i  pium  qui¬ 
dem  multiplicantem  facere  A;  multiplicantem  ve- 
•to'E'F  facere  B  ,•  &  E  F  fe  ipfum  multiplicantem  fa- 
i-cere  C.& quoniam  DE  EF  minimi  funt,primi  erut 
inter  fe.fi  autem  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint, 

&  vterque  fimul  ad  vtrumque  primus  erit .  ergo  D 

F  ad  vtrumqueipforum  DE  E  F  primus  eft.Sed  &  D  E  ad  E  F  eft  primus,  quare  D 
F  D  E  ad  E  F  primi  fiin-trac  propterea  qui  fit  ex  F  D  DE  primus  eft  ad  E  F .  fi  au-  1 6 .  septimi, 
sem  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint,  qui  fit  ex  vno  ipforum  ad  reliquum  primus  scptiad*. 
erit.ergo  qui  fitexF  D  D  E  ad  eum ,  qui  fit  ex  E  F  eft  primus  .  fed  qui  ex  F  D  DE  B 
eft  qui  fit  exDE  vna  cum  eo,qui  ex  D  E  E  F.qui  igitur  ex  D  E  vna  cum  eo  ,  qui  ex  ' 

D  E  E  F  primus  eft  ad  eum,  qui  ex  E  F .  Sed  qui  fit  ex  D  E  eft  A  j  qui  vero  ex  D  E 
EF  eft  B,  &  qui  ex  E  F  eft  C.  ergo  A  B  compofiti  ad  ipfum  C  primi  funt.  fimili- 
ter  oftendemus  &  B  C  ad  A  elfe  primos.DiCo  &  A  C  ad  B  primos  -e  fle  .  Quoniam  C 
enim  D  F  ad  vtrumque  ipfornm  D  E  E  F  eft^primus,  &  qui  fit  ex  D  F  ad  eum  ,  qui 
ex  DE  E  F  primus  erit .  Sed  ei, qui  fit  ex  D  F  aquales  funt  qui  exD  E,  &EF  fiunt  D  % 
vna  cum  eo  ,  qui  bis  fit  ex  D  E  E  F  .qui  igitur  ex  D  E,&EF  fiunt  vna  cum  ed,  qui 
bis  ex  DE  E  F  primi  funt  ad  eum,  qui  ex  D  E  EF  .  ergo  &  diuidendo  qui  fiunt  ex  E 
P  E,&  EF  vna  cum  eo, qui  femel  fit  ex  DE  EF  primi  funt  ad  eum  ,  qui  ex  DE  EF. 

■<&  rurfus  diuidendo  qui  fiunt  ex  D  E,  &  EF  ad  eum ,  qui  fit  ex  D  E  E  F  primi  funt.  F 
Sed  qui  fit  ex  D  E  eft  A;qui  vero  ex  D  E  E  F  eft  B;  &  qui  cx  E  F  eft  C-ergo  A  C  c6- 
politi  ad  ipfiim  B  primi  erunt.quod  demonftrarc  oportebat. 

F.  C.  COMMENTARIIS. 

Sumantur  enim  duo  minimi  numeri  eandem  ,  quam  ipfi  A  B  C  proportionem  A 
habentium .]  ex  ijs,quae  demonflraumus  ad  3  5  feptimi. 

Sed  ‘qui  exF  D  D  E  eft  qui  fit  ex  D  E  vna  cum  eo, qui  ex  D  E  E  F  ]  Hoc  in  Uncis  de  B 
monfratur  ab  Euclide  in  fecundo  libro ,  propofitione  tertia .  fed  quoniam  numeri  propria  habent 
principia, Barlaam  monachus  non  fulum  hoc  ex  illis  demonflrauit ,  fed  &  quacumque  in  fecundo 
iibro  tradita  funt,  quae  nos  vtpote  non  aliena  hoc  loco  apponenda  c  en  fuimus .  demonfirai  autem 
hoc  theoremate  tertio. 

Quoniam  enim  D  F  ad  vtrumque  ip  forum  D  E  EF  eft  primus,  &  qui  fit  ex  D  F  C' 
ad.eum,qui  ex  DE  EF  primus  erit  J  nam  cum  D  F  ad  vtrumque  ipfornm  DE  E  F  fit  pri¬ 
mus, erit  DF  primus'  ad  eum,  qui  ex  D  E  E  F  ex  26  feptimi. quare  ex  2  7  eiufdem  &  qui  ft  ex  ■ 

ID  F  ad  eum,  qui,  ex  DE  EF  efl  primus. 

Sed  ei,  qui  fit  ex  D  F  equales  funt  qui  ex  D  E,&  EF  ]  hoc  in  lineis  demonfiratm  in  fe-  D 
tundo  libro  propofitione  q.fed  innumeris  Barlaam  demonflrauit  theoremate  quarto. 

Ergo  &  diuidendo  qui  fiunt  ex  D  E.  &  E  F  vna  cum  eo,qui  femel  fit  ex  DE  EF  E 
primi  funt  ad  eum, qui  fit  ex  DE  EF.]_f  enim  non  funt  primi, compofiti  erunt,  quare  eos  ali 
quis  numerus  communis  menfura  metietur.  cum  igitur  is  numerus  metiatur  vtrumque  &  compo  n  ewn  ttor> 
jltum  ex  illis  metietur,  videlicet  qui  fiunt  ex  D  E,  &  EF  vna  cum  eo,  qui  bis  fit  ex  DE  EF.  fed 
&  metitur  eum,  qui  fit  ex  DE  EF.  ergo  qui  fiunt  ex  DE,  &  EF  vna  cum  eo,  qui  bis  fit  ex  D  E 
£  F  non  funt  primi  ad  eum,  qui  ex  DE  EF.  atqui  primi  funt.  quod  efl  abfurdim .  non  igitur  funt 
compofiti. .  ergo  qui  fiunt  ex  DE,  &  EF  vnd  cum  eo,qui femel fit  ex  DE  EF  primi  funt  ad  tum, , 

Hui  fit  ex  D  E  E  Fi.  •  •  ’ 
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F  Et  rurfus  diuidendoqui  fiunt  exDE,&EF  ad  eum, qui  fit  ex  DE,  EF  primi  funt] 
Si  enim  non  fmtprim ,  eodem,quo  fupra,modo  oflendemus  eos, qui  fiunt  ex  DE,  &  EF  vnd 
cum  eo,  qui  fit  ex  DE  EF  non  ejje primos  ad  eum, ,  qui  ex  DE  EF,  quod  efl  abfurdum :  funt  erum 
primi,  vt  demonftratum  iam  fuiU  ergo  qui  fiunt  ex  DE  &  EF  ad  eum,  qui  ex  DE  EF  primi  fini 
neccffe  efl. 

fiBarUam  Monachi  arithmetica  demonfiratio  eorum  Euclides  li 
hro  fecundo  in  lineis  demonflrauit, 

THEOREMA  i. 


Si  duobus  numeris  propofitis  eorum  alter  in  quotlibet  numeroS  diuidatur,nu- 
merus  planus, qui  fit  ex  duobus  numeris  ab  initio  propofitis  ecqualis  erit  numeris 
planis,  qui  ex  numero  indiuifo,&  lingulis  partibus  numeri  diuifi  fiunt. 

Sint  duo  numeri  AB  C ;  &  diuidatur  AB  m  quotlibet  numeros  AD 
DE  EB.  Dico  numerum  pFanum,  qui  fit  ex  C  AB  numeris  planis,  qui  fiut 
ex  C  ^ W,&  C  DE,&  C  EB  aequalem  effe.fit  enim  numerus  planus  F , 
qui  fit  ex  C  AB:  GH  vero, qui  fit  ex  C  AD:  &  HI,qui  fit  ex  C  DE:  & 

IK,qui  ex  C  EB.  Quoniam  igitur  AB  multiplicans  C  ipfum  F  fecit,  C 
Metitur  F  per  eas, quae  funt  in  AB  vnitates .  Eadem  ratione  C  metitur 
G  H  per  vnitates ,  quae  funt  in  A  D:  cir  metitur  H  Iper  vnitates ,  quae 
inDE:<&  I K  per  vnitates,  quae  inEB.  ergo  C  metitur  totum  G  K  per  B 

vnitates,  quae  funt  in  AB.  metiebatur  autem  &  ipfum  F  per  eas ,  quae 
funt  in  AB  vnitates.  vterque  igitur  ip forum  F  GK  aeque  multiplex  efl  a;  4 
numeri  C.  qui  vero  eiufdem  funt  aeque  multiplices, inter  fit  aequales  sut .  V  : 

ergo  F  ipfi  GK  efl  aequalis:  atque  efl  F  quidem  numerus  planus ,  qui  fit  c 

ex  C  AB:  GK  vero  compofltus  ex  numeris  planis,  qui  fiunt  ex  C,  &  fin¬ 
gulis  ipforti  AD  DE  EB.qui  igitur  fit  ex  C  AB  numerus  planus  aequalis  efl  planis  numeris,  qui 
ex  C,  &  fingulis  ipforum  AD  DE  EB  fiunt .  quare  fi  duobus  numeris  propofitis  eorum  alter  in 
quotlibet  numeros  diuidatur,  numerus  planus,  qui  fit  ex  duobus  numeris  ab  initio  propofitis  aequa 
lis  erit  numeris, qui  ex  numero  indiwfo,  &  fingulis  partibus  numeri  diuifi  fiunt,  quod  oportebat 
demonfirare. 

THEOREMA  I  L 


Si  numerus  in  duos  numeros  diuidatur,  duo  numeri  plani ,  qui  fiunt  ex  toto ,  & 
vtraque  parte,inter  fp  copofiti  ecquales  funt  numero  quadrato,  qui  a  toto  efficitur. 

'Numerus  enim  A  B  diuidatur  in  duos  n  umeros  AC  CB.  Dico  duos  nume¬ 
ros  planos,  qui  fiunt  ex  BA  AC,  &  AB  BC  inter  fe  compofitos,  quadrato, 
qui  fit  ex  .AB,  aequales  e  fle.  numerus  enim  AB fe ipfum  multiplicans  faciat 
D:  AC  vero  multiplicans  AB  faciat  EF:  &  CB  eundem  A  B  multiplicans  fa 
*©.com.not.  ciat  FG .  quoniam  igitur ,  AC  multiplicans  .AB  ipfum  EF  fecit ,  AB  metitur 
EF  per  eas,  quae  funt  in  AC  vnitates.  Rurfus  quoniam  CB  ipfum  AB  multi¬ 
plicans  fecit  FG,AB  metitur  FG  per  vnitates,  quae  funt  in  C  B.  metiebatur 
autem  &  E  F  per  vnita  tes ,  quae  in  A  C.  ergo  A  B  totum  E  G  per  vnitates , 
quae  in  fe  ipfo  funt  metitur,  rurfus  quoniam  AB  fe  ipfum  multiplicans  fe¬ 
cit  D,  metitur  A  B  ipfum  quoque  D  per  vnitates ,  quae  in  feipfo  funt .  ergo 
AB  vtrumque  ipforum  D ,  E  G  metitur  per  eas,  quae  in  feipfo  juntvni- 
i.  com.  no.  tates .  quotuplex  igitur  efl  D  ipfius  A  B ,  totuplex  erit  &  EG  ipfius  AB .  qui  vero  eiufi- 
dem  numeri  funt  aeque  multiplices  inter  fe  aequales  funt .  ergo  D  ipfi  E  G  efl  aequalis .  atque 
efl  D  quidem  numerus  quadratus ,  qui  fit  ex  AB,  EG  vero  numerus  compofltus  ex  duobus  planis; 
qui  fiunt  ex  AB  BC,  &  BA  AC.  quadratus  igitur  numerus  ex  AB  efl  aequalis  numero  compo - 
fito  ex  duobus  planis  ,  qui  ex  AB  BC,  &  BA  AC  fiunt,  quare  fi  numerus  in  duos  numeros  diui¬ 
datur,  duo  numeri  plani,  qui  fiunt  ex  toto,  &  utraque  parte  inter  fe  compofiti  aequales  funt  nu¬ 
mero  quadrato,  qui  d  toto  efficitur,  atque  illud  efl.  quod  oportebat  demonfirare ; 
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$i  numerus  in  duos  numeros  diuidatur,planus  numerus, qui  ex  toto,&  vna  parte 
fit  aqualis  eft  plano,  qui  fit  ex  partibus  vna.  cum  eo  quadrato,qui  a  pra:dida  parte 
efficitur. 

'Numerus  erum  ^AB  diuidatur  in  duos  numeros  .AC  CB.  Dico  planum  nu¬ 
merum-,  qui  fit  ex  .AB  BC  plano ,  qui  ex  ^AC  CB  ynd  cum  quadrato ,  qui  fit  d 
CB  aequalem  ejfe.  numerus  enim  La  B  multiplicans  B  C  ipfum  D  fa,ciat.  aL  C 
yero  multiplicans  CB  faciat  EF:&  CB  fe  ipfum  multiplicans  faciat  FG.itaq ; 
quoniam  .AB  ipfum  BC  multiplicans  fecit  D ,  metitur  BC  ipfum  D  per  ynita 
tes,quae  funt  in  ^AB.  rurfus  quoniam  ^ AC  multiplicans  CB  fecit  EF ,  CB  meti 
turEF  per  eas ,  quae  fuut  i « .AC  ynitates.  rurfus  quoniam  CB  feipfum  mul¬ 
tiplicans  fecit  FG,CB  metitur  FG per  ynitates, quae  in  feipfo,  funt:  metieha - 
turautem  &  EF  per  ynitates, quae  funt  in  .AC.  totum  igitur  EG  metitur  CB  per  eas ,  quae  funt 
in  .AB  ynitates:  metiebatur  autem  &  ipfum  D  per  ynitates ,  quae  in  .AB.  ergo  CB  ytrumque  D , 
EG  aequaliter  metitur  :ij  yero,quos  idem  numerus  aequaliter  metitur, inter  fe  aequales  funt.  qua 
reD  efl  aequalis  ipfiFG.  atque  efl  D  quidem  planus  numerus,  qui  fit  ex  ~AB  B  C :  E  Gvero ,  qui 
ex  JLC  CB  ynd  cum  quadrato,qui  d  CB.  ergo  planus  numerus, qui  fit  ex  ~ AB  BC  efl  aequalis  ei , 
qui  ex  „ AC  CB,  &  quadrato, qui  d  CB.  fi  igitur  numerus  in  duos  numeros  diuidatur ,  planus  nu¬ 
merus,  qui  ex  toto,& una  parte  fit  aequalis  efl  plano,qm  fit  ex  partibus  ynd  cum  eo  quadrato a 
qui  d  prgdi&a  parte  efficitur,  quod  oportebat  demonflrare. 
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Si  numerus  diuidatur  in  duos  numeros, qui  a  toto  fit  quadratus  squalis  eft  qua- 
dratis,qui  a  partibus  fiut,&  ei,qui  bis  ex  didis  partibus  fit  numero  plano. 

Numerus  enim  .AB  diuidatur  in  duos  numeros  ^AC  CB.  Dico  quadratum , 
qui  fit  ex  .AB  quadratis,  qui  ex  .ACCB,  numero  plano,qui  bis  ex  .AC  CB 
fit,  aequalem  ejfe.fit  enim  D  quadratus  numerus,  qui  fit  ex  fdB:  EF  yero  qua 
dratus,  qui  ex  ^A  C,  &  G  H  quadratus ,  qui  ex  C  B:  numerus  autem  planns, 
qui  fit  ex  .AC  CB  uterque  ipforum  FG  HK.  quoniam  igitur  ALC  fe  ipfum  mul 
tiplicans  fecit  EF , metitur  ^ AC  numerum  EF  per  ynitates, quae  in  fe  ipfo  sut. 
rurfus  quoniam  BC  multiplicans  C.A  fecit  FO,metitur  C^A  ipfum  FGper  vni 
tates ,  quae  funt  in  B  C.  metiebatur  autem  &EF  per  ynitates ,  quae  in  ipfo 
funt.  ergo  JLC  totum  EGper  ynitates,  quae  funt  in  .AB  metitur .  quare  .AB 
multiplicans  ^IC  ipfum  EG  fecit  lideoq^  EG  efl  numerus  planus, qui  fit  ex  B^A 
^A  C.  fi  militer  oflendemus  &GK  numerum  planum  effe,  qui  fit  ex  „ AB  BC. 
atque  efl  D  numerus  quadratus ,  qui  ex  .A  B  efficitur,  fi  autem  numerus  in 
duos  numeros  diuidatur,  qui  d  toto  fit  quadratus  aequalis  efl  duobus  numeris 
planis ,  qui  fiunt  ex  toto ,  &  ytraque parte.ergo  D  ipfiE  K  efl  aequalis,  fed 
EK  conflat  ex  quadratis, qui  ex^AC  CB  fiunt,  &  eo,  qui  bis  tx^AC  CB  nu¬ 
mero  plano.  atque  efl  D  quadratus  ex  ^AB. quadratus  igitur  ex  „ AB  efl  aequa 
lis  quadratis,qui  ex  .AC  CB,  &  ei,  qui  bis  ex^AC,  CB  fit, numero  plano .  Er 4 
go  fi  numerus  diuidatur  in  duos  numeros,  qui  d  toto  fit  quadratus  aequalis  efl 
quadratis,  qui  ex  partibus  fiunt ,  &  ei,  qui  bis  ex  ditiis  partibus  fit  uimero 
plano,  quod  demonflrare  oportebat. 


C4  12 


& 


A  D 


THEOREMA 


r . 


Si  par  numerus  bifariam  diuidatur;  diuidatur,  autem  &  in 
numeros  insquales;qui  ex  inaequalibus  partibus  fit  numerus 
planus  vna  cum  quadrato  numeri  interi  edi  squalis  eft  ei,  qui 
ex  dimidio  fit  quadrato. 

Sit  par  numerus  ^AB:  &  bifariam  in  v AC  CB  diuidatur :  diuidatur 
in  partes  inp  quales  ^AD  DB.  Dico  quadratum  exCB  numero  plano,  qui 
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f‘t  ex .AD  DB  und  ccm  quadrato ,  qui  ex  C  D  aequalem  effe.  fit  enim  E 
quadratus  ex  CB:  numerus  vero  planus  FC,  qui  fit  ex  MD  DB.  &  ex 
®C  qitfldratus  fitiGH.  itaq ;  quoniam  numerus  B  C  diUiditufin  duos  nu¬ 
meros  BD  DC,  erit  quadratus  ex  B  C ,  hoc  efl  E  aequalis  quadratis  ex 
BD  DC  vnd  cum  co',  qui  bis  fit  ex  BD  DC  numero  plano,  fit  igitur  ex 
E  D  qilidem  quadratus  K  L,  ex  D  C  vero  quadratus  N  X:  &  planus  ex 
BD  DCuWrque  ipfiorum  LM  MN:  totus  igitur  KXipJiE  efl  aequalis,  et 
quoniam  BDfie  ipfum multiplicans  fecit  KL,  metitur  BD  ipfum  KL  per 
ymtates3quae  irifie  ipfo  fiunt. mrfus  quoniam  C  D  ipfum  D  B  multiplicas 
%  fecit  LM;i>  B  metitur  L  M  per  vnitates,quae  funt  in  CD. metiebatur  au 
tem  KL  per  easlquaeinfe  ipfo  funt  Pnitates.ergo  D  B  totum  K  M  metitur  per  vnitates,  qup  funi 
in  C  B.  aequalis  autem  efl  CB  ipfi  C  .A.  quare  D  B  metitur  K  M  per  vnitates  ,  quae  funt  'm  C 
M.rurfus' quoniam  CD  multiplicans  DB  fecit  MN,  DB  metitur  MN  per  eas, qua  e  funt  in  CD  vni 
tates  .metiebatur  autem  &  KM  per  vnitates, quae  funt  in  .AC.  ergo  DB  totum  KNper  vnitates , 
quae  funt  in .AD, metitur. fed  &  DB  metitur  FGper  vnitates ,  quae  funt  in  MD :  ponitur  enim  P 
G,  qui' fit-  ex  .AD  DB.aequalis  igitur  efl  F  G  ipfi  KN.qui  enim  funt  eiufdem  aeque  multiplices  in* 
ter  fe  aequales  fibit. efl  autem  et  GH  aequalis  NX ,  cum  vterque  quadratus  ex  CD  ponatur .  to¬ 
rus  igitur  KX  toti  FH  efl  aequalis;  efl  fi  ipfi  E  aequalis  KX .  Ergo  FH  ipfi  E  aequalis  erit. at  que 
efl-  F H  quidem  numerus  planus  ex  MD  D  B  vnd  cum  quadrato  ,  qui  fit  ex  D  C.  E  ve 
ro  efl  qui  fit  ex  C  B  quadratus  ..  numerus  igitur  planus,  qui  fit  ex  MD  DB  vnd  cum  quadrata 
ex  DC  aequalis  efl  ei,quifitex  CB  quadrato,  ergo  fi par  numerus  bifariam  diui  datur ;  diuidatur 
autem  &  in  numeros  ing quale s;qui  ex  im qualibus  partibus  fit  numerus  planus  vnd  cum  quadro, 
to  numeri  mtcric&i  aequalis  efl  ei, qui  ex  dimidio  fit  quadrato,  quod  oportebat  demonflrare. 


THEOREMM  V  L 


5*  par  numerus  bifariam  diuidatur ,  adijciaturq;  ipfi  numerus  aliq  uis  ,  qui  fit  ex 
toto  cum  adie&o,&  adiefto  planus  numerus  vna  cum  quadrato  dimidij  eft  *qua- 
i  lis  quadrato  eius, qui  ex  dimidio,&  adie&o  confiat. 

Tar  enim  numerus .  .AB  diuidatur  bifariam  in  numeros  M.  C  C  B :  & 
ipfi  alius  numerus  BD  ddjjciqtUjr .  Dico  numerum  planum  qui  fit  ex  MD  x 

,  DB  vna  cum  quadrafo  ex  CB  aequalem  effe  ei ,  qui  fit  ex  CD  quadrato . 

Sit  enim  E  quadratus  ex  CD -numerus  autem  planus ,  qui  fit  ex  .AD  DB 
fit  FG:&  ex  CB  quadratus  CH.&  quoniam  quadratus  ex  CD  efl  aequa 
lis  quadratis  ex  DB  BC  vnd  'cu  eo,qui  bis  fit  ex  DB  BC;fit  quadratus  qui 
dem  ex  BD  numerus KL:plams  vero  numerus  ex  DB  BC  fit  vterque  ip 
[forum  LM  MN:  &  ex  BC  quadratus  NX.  totus  igitur  KX  efl  aequalis 
quadrato  ex  CD:eflaut  E,qui  fit  ex  CD  quadratus. ergo  KX  ipfi  E  efl  ae¬ 
qualis. &  quoniam  BD  fe  ipfum  multiplicans  fecit  K  L,  B  D  metitur  KL 
per  vnitates, quae  in  fe  ipfo  funt.metitur  autem  &  LM  per  vnitates, qup 
funt  in  CE.  ergo  DB  metitur  totum  KMper  eas ,  quae  funt  in  CD  vnita-  p 
t  es. efl  autem  CB  ipfi  C  A  aequalis, vt  ponitur,  quare  DB  totum  KN  me- 
titurper  vnitates ,  quae  furit  in  MD  .  fed  DB  metitur  quoque  ipfum  F  G  B 
per  vnitates, quae  funt  in  MD;  ponitur  enim  FG, qui  fit  ex  MD  DB.er-  :5p 

go  FG  ipfi  KN  efl  aequalis. effiautem  &  HQ.  aequalis  NX.vterque  enim  3\ 
efl  quadratus, qui  fit  ex  CB.totus  igitur  FH  efl  aequalis  toti  KX.fied  KX  A  A 

oflenfus  efl  aequalis  ipfi  E, ergo  FH  ipfi  E  efl  aequalis  .  atque  efl  FH 
quidem  planus  numerus, qui  fit  cx  .AD  DB  vnd  cum  quadrato,  qhi  ex  CB;  E  vero  efl  quadratus „ 
qui  fit  ex  CD.qui  igitur  fit-ex  MD  DB  vnd  cum  quadrato, qui  ex  CB  efl  aequalis  ei,  qui  fit  ex,C 
b  quadrato. Ergo  fipar  numerus  bifariam  diuidatur,  adijciaturq ,  ipfi  numerus  aliquis,  qui  jit  ex 
toto  cum  adieffo ,  &  adietlo  planus  numerus  vnd  cum  quadrato  dimidij  efl  aequalis  quadrat 9 
eius,  qui  ex  dimidio.,  &  adieffo  conflat. quod  oportebat  demonflrare. 
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LIBER  XX*  ii  6 

THEOR  EMA  VIX* 

Si  numerus  in  duos  numeros  diuidatur, qui  a,  toto  fit  quadratus  vna  cum  quadra 
to  vnius  partis  gqualis  eft  numero  plano,qui  bis  fit  ex  toto ,  &  dida  parte  vna  cum 
reliqua;  partis  quadrato. 

Numerus  enim  „ A  B  diuidatur  in  numeros  AC  CB .  Dico  quadratos ,  qui  fiunt  ex 
B  A  AC  aequales  effe  numero  plano,  qui  bis  fit  exB A.  AC  vna  cum  ipfius  B  C 
quadrato. Quoniam  enim  quadratus, qui  ex  A  B,efi  aequalis  quadratis  ,  qui  ex  BC 
CA,&  ei,qid  bis  fit  ex  BC  CA  numero  plano,  communis  apponatur  quadratus  ex 
AC. quadratus  igitur  ex  BA  vna  cum  quadrato  ex  .AC  efi  aequalis  duobus  quadra 
tis,qui  ex  .A  C,& quadrato  exCB  vna  cum  eo,  qui  bis  fit  ex  BC.  CAplano.etquo 
niam  qui  femelfit  ex  BA  AC  eft  aequalis  ei,qui  femel  fit  ex  BC  CA  vna.  cum  ipfius  CA  qua -  ?  antCcedcn 
drato;quibisfitexBA  AC  aequalis  erit  ei,  qui  bis  fit  ex.  BC  C A  vna  cum  duobus  quadratis  ip  tiam. 
fius  CA.communis  apponatur  quadratus,  qui  ex  BC.Duo  igitur  quadrati  ex  AC ,  &  quadratus 
vnus  ex  CBhnd  cum  eo,qui  bis  fit  ex  BC  CA  aequales  fiunt  ei,  qui  bis  fit  ex  BA  AC  vna  cum 
ipfius  CB  quadrato,  quadratus  igitur  ex  AB  vna.  cum  quadrato  ex  AC  aequalis  eft  ei,  qui  bis  fit 
exBMAC  vna  cum  quadrato  reliquae  partis  CB.  ergo  fi  numerus  in  duos  numeros  diuidatur, qui  , 
d  toto  fit  quadratus  vna  cum  quadrato  vnius  partis  aequalis  eft  numero  plano, qui  bis  fit  ex  toto , 
diffa parte  vna.  cum  reliquae  partis  quadrato,  quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  VIII. 


B 

^  4.  antecede» 

;  dum. 

r 
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Si  numerus  in  duos  numeros  diuidatur,qui  quater  ex  toto  &  vna  parte  fit  nume¬ 
rus  planus  vna  cum  quadrato  reliqua  partis  gqualis  eft  quadrato  ,  qui  a  toto,&  di¬ 
da  parte,tamquam  ab  vno  efficitur. 

Numerus  enim  AB  diuidatur  in  duos  numeros  AC  CB  .Dico  numerum  planu,  Q 
qui  quater  fit  ex  AB  B  C  vna.  cum  quadrato  ipfi  us  AC  aequale  effie  ei ,  qui  ex  AB  2 ; 

BC  tamquam  ex  vno  fit  quadrato. ponatur  enim  ipfi  B  C  aequalis  BD .  &  quoniam 

quadratus  ex  AD  aequalis  eft  quadratis, qui  ex  AB  BD ,  &  ei ,  qui  bis  fit  ex  AB  c 

BD  numero  plaiio.atque  eflBD  aequalis  BC. ergo  qui  fit  ex  A  D  quadratus  .aequa 

lis  eft  quadratis,qui  ex  AB  BC,  &  ei,qui  bis  fit  ex  AB  BC  numero  plano. fed  qua  • 

drati,qui  ex  AB  •  BC  aequales  fiunt  numero  plano,  qui  bis  fit  ex  AB  BC  vna  cum  A  Et  ante. 

ipfius  AC  quadrato. efi  igitur  qui  fit  ex  AD  quadratus  aequalis  ei,qui  quater  fit  ex  AB  BC,&  cedenre* 

quadrato  ex  AC. atque  efi  quadratus  ex  AD, qui  ex  ABX&  BC, tamquam  ex  vno  efficitiur:  cte 

tlim  BD  ipfi  BC  eft  aequalis.ergo  qmdratus,qui  ex  AB  BC  fit  tamquam  ex  vno  efi  aequalis  ei, 

qui  quater  fit  ex  AB  BC,  &  ipfius  AC  quadrato.fi  igitur  numerus  in  duos  numeros  diuidatur, 

qui  quater  ex  toto  ,&  vna  parte  fit  numerus  planus  vna  cum  quadrato  reliqug  partis  aequalis  ■ 

eft  quadrato,qui  a  toto,& di6ia parte  tamquam  ab  vno  efficitur. quod  demonftrare  oportebat . 


THEOREMA 
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Si  par  numerus  bifariam  diuidatur ;  diuidatur  autem  &  in  numeros  inaequales, 
quadrati, qui  ab  incequalibus  numeris  fiunt,dupli  funt  eius  quadrati,  qui  fit  a  dimi 
dio,  vna  cum  quadrato  numeri  inter  ipfos  interiedi, 

Tar  enim  numerus  A  B  bifariam  diuidatur  in  numeros  AC  .CB:  diuidatur.  etiam 
in  numeros  inp quales  AD  DB.Dico  quadratos,  qui  fiunt  ex  AD  DB  quadratorum, 
qui  ex  AC  CD  duplos  effe.  Quoniam  jegmpar.  numerus  AB  in  numeros  aequales  di 
vaditur  AC  CB:&  in  numeros  inaequales  AD  DB:  qui  fit  ex  AD  DBvnd  cu  qua 
drato  ex  CD  aequalis  eft  ei,  quifitrexAC  qug.dra.to.  qui  igitur  bis.  fit  ex  AD  D  B 
vna  cum  duobus  ex  CD  quadratis  duplus  eft  eius  quadrati ,  qui  fit  ex  AC.  Quoniam 
igitur  AB  bifariam  diuiditur  in  numeros  AC  CB,  quadratus,  qui  fit  ex  AB  quadru¬ 
plus  erit  eius,  qui  ex,  AC  quadrati.  &.  quoniam  qui  bis  fit  ex  AD  DB  vna  cum  duo  5  • 

bus  quadratis  ex  CD  duplus  eft  quadrati,  qui  exAC.fi  autm  fint  duo  numeri,  quo -  ^ 

rum  alter  eiufdem  quadruplus  fit,  alter  vero  duplus,  qui  quadruplus  eft  dupli  eft  du 

plus. 


B 

2./ 

15 

C 


5.  antecede», 
fiam. 


E  V  CL  I  D.  ELI  ME-N  T. 

plus;erit  quadratus  ex  A  B  duplus  eius,  qui  bis  fit  ex  AD  DB  vnd  cu  duobus  qui  ex 
CD  quadratis .  qui  igitur  bis  fit  ex  AD  DB  minor  efl ,  quam  dimidius  quadrati  ex 
AB ,  duplo  quadrati  ex  CD .  rurfus  quoniam  qui  bis  fit  ex  .AD  DB  vnd  cum  nume- 
^.anteceden  ry  compofito  ex  quadratis  AD  DB  aequalis  efi  ei,  qui  fit  ex  AB  quadrato :  erit  com 
ftjasn.  pofitus  ex  AD  DB  quadratis  maior ,  quam  dimidius  quadrati  ex  AB ,  duplo  qua¬ 
drati  ex  C  D.  dtqne  efi  quadratus  ex  A  B  quadrati  ex  A  C  quadruplus. compofitus 
igitur  ex  quadratis  AD  DB  maior  efi  ,qudm  duplus  quadrati  ex  .AC ,  duplo  qua¬ 
drati  ex  DC.  ergo  duplus  efi  quadratorum, qui  ex  .AC  CD  fiunt,  fi  igitur  par  nume¬ 
rus  bifariam  diuidatur ,  di  uidatur  autem  &  in  numeros  inaequales ;  quadrati ,  qui 
ab  inaequalibus  numeris  fiunt,  dupli  funt  eius  quadrati,  qui  fit  d  dimidio  vnd  cum  qua 
drato  numeri  inter  ipfos  interietti.  quod  demonflrare  oportebat. 


B 
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E.  C.  COMMENTARIIS. 

Trpccdens  demonfiratio  obfcuriufcula  efi,  quare  apertius  hoc  modo  explicabitur. 

Quoniam  enim  numerus  AD  diuiditur  in  numeros  AC  CD,  erit  ex  quarta  huius 
quadratus,  qui  fit  ex  AD,  aequalis  quadratis  ex  AC  CD  vnd  cum  numero  plano ,  B 
qui  bis  fit  ex  AC  CD.  &  cum  numerus  CB  fit  aequalis  ipfi  A  C,  quadratus  ex  AD  < 
aequalis  erit  quadratis  ex  BC  CD  vnd  cum  eo,  qui  bis  fit  ex  BC  CD.  addatur  com-  ? 

munis  quadratus  ex  DB.  quadrati  igitur  ex  AD  DB  aequales  funt  quadratis  ex  BC  * 

CD  DB  vnd  cum  eo,  qui  bis  fit  ex  BC  CD.fed  quadrati  ex  BC  CD  ex  7.  anteceden¬ 
tium  funt  aequales  ei,  qui  bis  fit  ex  BC  CD  vnd  cum  quadrato  DB.  ergo  quadrati 
ex  AD  DB  aequales  funt  duplis  quadratorum  ex  BC  CD,  hoc  efi  duplis  quadrato- 
rum  ex  AC  CD:  ac  propter  ea  quadrati,  ex  AD  DB  quadratorum  ex  AC  CD  dupli 
erunt,  quod  demonflrare  op  ortebat. 
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Si  par  numerus  bifariam  diuidatur,adijciaturq;  ipfi  alter  numerus;  qui  fitex  to 
fo  cum  adieclo,&  qui  ex  adie&o  vtrique  quadrati  dupli  funt  quadrati  ex  dimidio, 
&  quadrati,qui  ex  dimidio, &  adie&o,  tamquam  ex  vnd  efficitur. 

Sit  erumpar  numerus  AB  ,<2r  in  numeros  AC  CB  bifariam  diuidatur ,  adijcia- 
turf  ipfi  alter  numerus  BD.Dico  quadratos  ex  AD  DB  quadratorum  ex  AC  CD 
f .ameccden  duplos. effe.  Quoniam  enim  numerus  AD  diuiditur  innumeros  AB  BD,  erunt  qua 
,n,un•  drati  ex  AD  DB  aequales  numero  plano,  qui  bis  fit  ex  AD  DB  vnd  cum  quadra¬ 
to  ex  AB.  quadratus  autem  ex  AB  efi  aequalis  quattuor  quadratis ,  qui  fiunt  ex 
AC  CB;  efi  enim  AC  ipfi  CB  aequalis. quadrati  igitur  ex  AD  DB  sut  aequales  ei 
qui  his. fit  ex  AD  DB,&  quattuor  quadratis  ex  AC  CB:&  quoniam  qui  fit  ex  AD  DBvnd.cn 
6.  ameccden  quadrato  ex  CB  efi  aequalis  quadrato  exC  D  :  erit  qui  bis  fit  ex  AD  DB  vnd  cum  duobus  ex  C 
1  ' 1  B  quadratis  aequalis  duobus  quadratis, qui  ex  CD  fiunt. ergo  quadrati  ex  AD  DB  aequales  funt 
duobus  quadratis  ex  CD,&  duobus  quadratis  ex  AC  .dupli  igitur  funt  quadratoru  ex  AC  CD.at 
que  efi  quadratus  quidc  ex  AD, qui  fit  ex  toto  cu,  adietto;quadratus  uero  ex  DB ,  qui  fit  ex  adie¬ 
tto,  &  quadratus  ex  CD,  qui  ex  dimidio, & adietto. quadratus  igitur, qui  fitex  toto  cu  adietto 
vnd  cu  eo,  qui  ex  adietto, duplus  efi  quadrati ,  qui  fitex  dimidio  vnd  cu  quadrato  eius,  qui  ex  dimi  ' 
dio,Cr  adietto  coflat.  quare  f  par  numerus  bifaria  diuidatur,  adijciaturq.  ipfialter  numerus;  qui 
fit  ex  toto  cum.adietto,&  qui  ex  adietto  vtriq;quadrati  dupli  funt  quadrati  ex  dimidio,  &  qua - 
drati ,  qui  ex  dimidio, &  adietto,  tamquam  ex  vno  efficitur,  quod  demonflrare  oportebat. 


F.  C.  COMMENTARIIS. 


Illud  autcm,quod  vndecim?  fecundi  libri  refpondet,  nempe  numerum  ita  diui- 
dere ,  vt  qui  ex  toto*&  altera  parte  fit  numerus  planus,«qualis  fit  ei ,  qui  a  reliqua 
parte  fit  quadrato,nullo  modo  fieri  poteft. 

Si  enim  fieri  pojfit,  diuidatur  numerus  AB  in  numeros  AC  CB  .  vt  qui  ex  AB  BCfit  nume -■ 


L  I  B  E  R 


I  X. 


si  7 


m  planus  aequalis  fit  quadrato .  cx  A  C .  qui  Igitur  quater 
fit  ex  A  BBC  quadrati  ex  \A  C  quadruplus  efi.  ergo  qui 

quater  fit  ex  AB  BC  rndcum.  quadrato  cx  AC  quinta -  ^ ® — - £ 

plus  efi  ipfius  quadrati  ex  A  C  .  fied  qui  quater  fit  ex  A 
B  BC  vnd  cum  quadrato  ex  A  C  numerus  quadratus  efi ; 

etenim  aequalis  efi  quadrato qui  d.  toto  A  B,  etd  parte  B  C  tamquam  ab  vno  efficitur  ex  o&4~ 
uo  pr^rnijforum .  efi  autem  &.  qui  fit  A  C  quadratus .  duo  igitur  quadrati  numeri  inter  fe pro¬ 
portionem  habent ,  quam  quinque  adytum  .  quod  fieri  nonpotefi .  Ergo  numerus  non  diuiditur 
ita  ,  xt  qui  d  toto ,  &  ait  er  ap  arte,  fit  numerus  planus  aequalis  fit  ei  ,  qui  a  reliqua  parte  fit3 
quadrato .  quod  demonfirare  oportebat. 

THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO.  XVI. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint, non  erit  vt  primus  ad  fecu 
dum, ita  fecundus  ad  alium  vllum. 

Duo  enim  numeri  AB  primi  inter  fe  fint .  Dico  non  efle  ut  A  ad 
3B,ita  B  ad  alium  vllum.fi  enim  fi^ri, poteft,  fit  vt  A  ad  B,  ita  B  ad  C.  +  $  r 
&  funt  A  B  priniftfed  primi,'&  mini  mi, minimi  vero  eos, qui  eandem  :  :  I 

habent  proportionem,a?qualiter  metiuntur,  antecedens anteceden  ^  ^  c 

tem,&  confequens  co nfeqy  ei^tem . me ti tur  igi  t-u r  A  ipfum  B ,  vt  an¬ 
tecedens  antecedentem.Ted  &' ipfe  fe  ipfum  metitur,  ergo  A  metitur  ipfos  AB  pri¬ 
mos  inier  fe  exiftentes  .  quod  eft  abfurdiirn.  non  igitur  eft  vt  A  ad  B ,  ira  B  ad  C. 
quod  oportebat  demonfirare. 

THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO  XVII. 

Si  fuerint  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales, extre 
mi  autem  ipforum  primi  inter  fe  fmt,non  erit  vt  primus  ad  fecun- 
dum, ita  vltimus  ad  alium  vllum. 

Sint  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales 
ABC  D,  extremi  autem  ipforum  A  D  primi  fint  inter 
fe.  Dico  non  effe  vt  A  ad  B,ita  D  ad  alium  vllum.fi  enim 
fieri  poteft ,  fit  vt  A  ad  B^ita  D  ad  E.  quare  permutan¬ 
do,  vt  A  ad  D,  ita  erit  B  ad  E .  &funt  AD  primi;  fed 
primi,  Ite  minimi ;  minimi  vero  eos ,  qui  eandem  habent 
proportionem,  aequaliter  metiuntur  ,  antecedens  ante¬ 
cedentem  ,  &  confequens  confequentem.  metitur  igitur 
A  ipfum  B .  atque  eft  vt  A  ad  B,ita  B  ad  C .  ergo  &B 
metitur  ipfum  C;&  obid  A  quoque  ipfum  G  metitur. 

&  quoniam  eft  vtB  ad  C ,  ita  C  ad  D;  metitur  autem  B 
ipfum  C,  &  C:  ipfum  D  metietur.  Sed  A  metitur  C.  qua 
re  &  ipfum  D .  metitur  autem  &  fe  ipfum .  Ergo  A  ipfos 
AD  primos  inter  fe  exiftentes  metitur,  quod  fieri  non 
poteft.  non  igitur  erit  vt  A  ad  B,  ita  D  ad  alium  vllum.  A  i>  ^  ~ 

quod  demonfirare  oportebat* 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO.  XVIII. 

Duobus  numeris  datis  confiderare  an  tertius  ipfis  proportio 
nalis  inueniriposllt. 


aj .  fepumn- 
as .  septima. 


a.j.  scparai. 
ai .  septimi; 


Gg  Sint 


17’ huius. 


sj.  septimi. 
11.  feptimi . 


j.c©m.  R«t. 
19 .  septimi. 


E  V  C  L  I  D.  Et  EM  te  N  T. 

Sint  <?ati  duo  numeri  AB;  &  oporteat  confiderare  an  po£ 
fit  tertius  ipfis  proportionalis  inueniri .  Itaque  AB  vel  primi 
inter  fe  funt,  vel  non  primi. fi  quidem  primi, iam  oftenfum  efts 
fieri  non  pofle,  vt  tertius  ipfis  proportionalis  inueniatur .  Sed 
non  fint  A  B  inter. fe  primi ,  &  B  fe  ipfum  multiplicans  faciat 
€.  vel  igitur  A  metitur  C,  vel  non  metitur,  metiatur  primum 
per  0.  ergo  A  multiplicans  D  ipfum  G  fecit,  fed  &  B  fe  ipfum 
multiplicans  fecit  C.  qui  igitur  fit  ex  AD  eft  f  qualis  ei,  qui 
ex  B.  eixgo  vt  A  ad  B,  ita  B  ad  D;  ac  propterea  ipfis  A  B  ter-  4 
tius  proportionalis  D  inuentus  eft. 

Sed  non  metiatur  A  ipfum  C.  Dico  fieri  non  pofle ,  vt  ipfis  A 
A  B  tertius  proportionalis  inueniatur .  Si  enim  fieri  poteft,  in 
uentus  fit  D.  ergo  qui  fit  ex  A  D  aequalis  eft  ei ,  qui  fit  ex 
.B.fcd.qui  fit  ex  Beft  C.qui  igitur  fit  ex  A  D  ipfi  Ceft  fqua 
lis.  ergo  A  ipfum  D  multiplicans  fecit  C.  &  ob  id  A  ipfum 
C  per  D  metitur,  fed  &.non  metiri  pofitum  eft ,  quod  eft 
abiurdum.  non  igitur  fieri  poteft,  vt  ipfis  A  B  tertius  inue 
niatur  proportionalis  ,  quando  A  ipfum  C  non  metitur.  <r 
quod  demcnftrareopottebat, 


ir 


PROBLEMA  II.  PROPO. 
S  ITIO  XIX. 


A  B  D  C 


Tribus  numeris  datis  confiderare  an  quartus  ipfis  proportio¬ 
nalis  inueniri  posfit. 

Sint  dati  tres  numeri  A  B  C,  &  oporteat  confiderare  an 
posfit  ipfis  quartus  proportionalis  inueniri.  ergo  ipfi  A  B 
C  vel  deinceps  funt  proportionales ,  &  eorum  extremi  pri 
mi  intes  fc  funt,  vel  non  deinceps  proportionales ,  &  eoru 
extremi  funt  primi  inter  fe,  vel  proportionales  quide  dein 
ceps,non  autem  extremi  ipforum  inter  fc  primi,  uel  neque 
proportionales  deinceps,  neque  eorum  extremi  primi  in-  a.  b  c  0  k 
ter  fe  funt .  fi  quidem  igitur  ABC  deinceps  funt  proportio 
nales,  &  eorum  extremi  A  C  primi  inter  le,  iam  demon- 
ftratum  eft  fieri  non  pofle,  vt  quartus  ipfis  proportiona¬ 
lis  inueniatur.  fi  vero  non  funt  deinceps  proportionales, 

&  extremi  ipforum  funt  primi.Dico  quartum  proportio 
nalem  inueniri  non  pofle.  fi  enim  inueniri  poteft  fit  D.vt 
igitur  A  ad  B,  ita  C  ad  D:  &  vt  B  ad  G,  ita  fit  D  ad  E.  er 
go  ex  fquali  vt  A  ad  C,ita  C  ad  E:  fed  funt  AC  primi, -pri 
mi  autem,  &  minimijminimi  vero  eos,  qui  eandem  pro¬ 
portionem  habent,  aequaliter  metiuntur,  antecedens  an¬ 
tecedentem,  &  confequens  confequcntem.  ergo  A  ipfum 
C  metitur,  antecedens  antecedentem,  metitur  autem  & 
fe  ipfum.quare  A  ipfos  AC  primos  inter  fe  exiftentes  me 
titur.  quod  fieri  non  poteft.  ipfis  igitur  ABC  non  poteft 
quartus  proportionalis  inueniri. 

Rurfus  ABC  proportionales  quidem  fint  deinceps,no  _____ 
autem  extremi  eorum  primi.  Dico  quartum  proportio¬ 
nalem  inueniri  pofle.  multiplicans  enim  B  ipfum  C  faciatD.  itaque  vel  A  metitur 
ipfum  D,vcl  rton' metitur,  metiatur  primum  perE.ergo  A  multiplicansE  fecit  D. 
fed  &  B  multiplicas  C  ipfum  D  fecit,  qui  igitur  fit  eft  AE  eft  squalis  ei,  qui  ex  BC; 
proptereaq;  vt  A. ad  B,itaeft  C  ad  E. ipfis  igitur  ABC  quartus  proportionalis  E  in 
uentus  eft. 

Sed 


£  I  B  E  11 


I  X. 


n8 


E  B 


"■Sed  non  metiatur  A  ipfum 
X>.  Dico  fieri  non  po(Te>  vt  ipfis  05o, 

ABC  inueniatur  quartus  pro- 
portionalis.fi  enim  inueniri  po 
teft,  inueniatur ,  fitq;  E.  ergo 
qui  fit  ex  A  E  eft  ^quafis  efiqui 
ex  BC.  fed  qui  fit  ex  BC  eft  D.  45 

quare  qui  fit  ex  A  E  ipfiD  eft 
fq'ualis:&  ob  id  A  ipfum  E  mul 
tipjiicans  fecit  D.  metitur  igi¬ 
tur  A  ipfum  D  per  E.  quare  A 
ipfu,m  D  metitur,  fed  &  no  me 
titur.  quod  eft.abfurdum  .  non 
igitur  fieri  poteftjVt  ipfis  ABC 
inueniatur  quartus  proportio¬ 
nalis  ,  quando  A  ipfum  D  non 
metitur.  A  B  c  e  b 

Sed  non  fint  neque  deinceps 
proportionales  ABC,  neque 

A  C  inter  fe  primi ,  &  B  ipfum  C  multiplicans  faciat  D.  fi- 
iniliter  demonftrabimus,  fi  A  ipfum  D  metiatur ,  inueniri 
poffe  quartum  proportionalem .  fin  minus,inueniri  no  pof 
fe.  quod  demonftrandum  fuerat. 

T  H  E  O  R  E  M  A  XVIII.  PRO- 
POSITIO  XX. 

Primi  numeri  plures  funt ,  omni  propofita 
multitudine  primorum  numerorum. 

Sint  propofiti  primi  numeri  A  B  C.  Dico 
ipfis  A  B  C  plures  efle  primos  numeroS.fuma 
tur  enim  minimus,  quemipfi  A  B  C  metian¬ 
tur;  fitq;  DE:&  ipfi  DE  apponatur  fnitasDF. 
ergo  E  F  yel  primus  eft ,  vel  noti .  fit  primum 
pnmus.InuetifigftuV  funt  primi  numeri  ABC 
EF  plures,  quam  ipfi  ABC.  fed  non  fit  EF  pri- 
njus.ergo  eum  primus  aliquis  metitur,  metia 
turC.  Dico*C  nulli  ipforum' ABC  eundem  ef 
fe.  fi  enim  G  idem  fit,  quiynus  ipforu  A  BC; 
ipfi.  autem  ABC  metiantur  DE;  &.G  ipfum  DE  metietur .  metitur  autem  &  EF .  & 
reliquam  igitur  DF  vilitatem  metietiir.numerus  exiftens.quod  eft  abfurdum.ergo 
G  non  eft  idem,  qui  unus  ipforum  ABC,  &  ponitur  primus.  Inuenti  igitur  funt  pri 
mi  numeri  A  B  C  G  plures  propofita  multitudine  primorum  numerorum  ABC. 
quod  oportebat  demonftrare,  ■  • 

S  C  H  0  L  I  V  c m. 


A  r.h  A  .  c 


A. 


D!F 


m 


UL 


In  hoc  theoremate  njult  ojl  en  der  e  infinitos  ejfie  numeros  primos ;  fi 
enim  omni  propofit  a  numeror  um  multitudine  primi  plures  fints  infinitos 
ejfiep  nm,  os  m  a  n  ifie  si  um  efl  .fi  autem  hoc ,  rvidetur  obfificre  philojcpho  - 
rum  dogmati  3  qui  afierunt prima  determinata  ejfie),  &  numero  minora . 

Cg  2  quid 


.s$ .  ieptlnru. 


lj.COta.HOE. 


/ 


4.  diffi. 


it  .  septwm. 


Ex  ante¬ 
cedente. 


ti  .huius. 


7-diffi; 


EVCLID.  ELEMENT. 

quid  igitur  dicemus  ? primos  numeros  non  effe  principium  numerorum , 
fid  r vnitatem  ipfim>  qua  &  contradi  a,  eft  &JqU  .  quare  in  numeris 
hoc  feruatur i  principium  non  ejje  infinitum  fified  determinatum . 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XXI. 

Si  pares  numeri  quotcumque  componantur^totus  par  erit. 

Componantur  enim  pares  numeri  quot¬ 
cumque  AB  BC  CD  DE.  Dico  totum  AE  a. c....s....p . fo . e 

parem  effe. Quoniam  enim  vnufquifque  ip-  F  °  H  K 
forum  AB  BC  CD  DE  par  eft ,  habet  par 

tem  dimidiam .  quare  &  totus  AE  partem  dimidiam  habebit,  par  autem  numerus 
eft.qui  bifariam  diuiditur.ergo  AE  par  eft .  quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  C  0  MMENTARIFS. 

Quare  &  totus  AE  partem  dimidiam  habebit.] 

Quoniam  enim  vriufiquifique  eorum  habet  dimidium ,  fit  ipfius  AB  dimidia  AF ,  &  ipfius  BC 
dimidia  BG,&  ipfius  CD  dimidia. CH, denique  ipfius  DE  dimidia  DK.vt  igitur  AB  ad  cius  dimi¬ 
diam  AF,ita  &  vnufiquifiqtte  reliquorum  ad  eius  dimidiam  .  quare  vt  AB  ad  AF,  ita  &  omnes 
AE  ad  omnes  AE  BG  CH  DK.  fed AF  dimidia  efi  ipfius  AB.  ergo  &  AF  BG  CH  DK  fiunt 
dimidia  totius  AE.cnm  igitur  AE  dimidiam  habeat  bifariam  diuidetur.ideof  etiam  par  erit. 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XXII. 

Si  impares  numeri  quotcumque  componantur,  multitudo  au¬ 
tem  ipforum  fit  par;  totus  par  erit. 

Componantur  enim  impares  numeri  quotcum¬ 
que  multitudine  pares  AB  BC  CD  DE. Dico to-  ^ 

tum  AE  parem  effe.  Quoniam  enim  vnufquifqueip  A.  JE.B.-£_c .-£_]>  ■ — - E 

forum  AB  BC  CD  DE  impar  eft,detra<fta  abvno 
quoque vnitate, erit vnufquifque  reliquorum  par. 

quare  &  compofitus  ex  ipfis  par  erit,  eft  autem  par  &  vnitatum  multitudo.&  totus 
igitur  AE  par  eft.quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO.  XXIII. 

Si  impares  numeri  quotcumque  componatur, &  multitudo  ip~ 
forum  fit  impar ,  &  totus  impar  erit. 

Componantur  enim  numeri  impares  quotcum¬ 
que,  quorum  multitudo  fit  impar  AB  BC  CD.  A  ^  B  r-  c  g  e!j> 
Dico  &  totum  AD  imparem  efle  .  auferatur  ab  ipfo 
CD  vnitas  DE .  reliqqus  igitur  AE  par  eft  .  eft  aute 

&  AC  par.ergo  &  totus  AE  par  erit .  atque  eft  DE  vnitas .  impar  igitur  AD .  quod 
oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COMMENTARI  FS. 

Atque  eft  DE  vnitas'.  impar  igitur  eft  AD  ]  impar  enim  numerus  efi,  quid  pari  vnita¬ 
te  differt.  ' 

T  H  E  O- 


LIBER  IX. 

THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO.  XXIIIX. 


iif 


Si  a  pari  numero  par  auferatur, & reliquus  par  erit. 

A  pari  enim  numero  AB  par  auferatur  BC  .  Dico  &  reliquum 
CA  parem  effe.Qupniam  enim  AB  par  eft ,  habet  partem  dimi¬ 
diam.  Eadem  ratione  &B  C.  q nare  &  reliquus  AC  partem  habet  A-.-.-C 
dimidiam.par  igitur  eft  AC. quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COMMENTURI?  S. 

Quare  &  reliquus  AG  partem  habet  dimidiam  ]  Sit  ipfius  ab 
dimidia  BD,& ipfius  CB  dimidia  BE,  erit  UB  ad  BD ,  vt  CBadBE.& 
permutando  UB  ad  B  C3  vt  V  B  ad  BE .  &  diuidendo  U  C  ad  C  By  A .  -L  -B  l  C  A  £  -a.B 
vt  DE  ad  EB.rurfusjy per  mutando  <AC  ad  DE  ,  vt  CB  ad  BE.fed  BE  eji 
dimidia  ipfius  CB  .  ergo  &  DE  ipfius  UC  dimidia  erit,  cum  igitur  UC 
farte  habeat  dimidiam  bifaria.  diuMitwr, ac  propter  ea  par  eji.quod  demonjirandu  proponebatur . 

THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXV. 

Si  pari  numero  impar  auferatur ,  &  reliquus  impar  erit. 

A  pari  enim  numero  AB  impar  BC  auferatur.Dico  &  re¬ 
liquum  C  A  imparem  efle .  auferatur  ab  ipfo  BC  vnitas  CD.  ^ 

ergoDB  par  eft.  eft  autem  par  &  AB.  &  reliquus  igitur  AD  A-.--.-c  -d-  -  B 
eft  par.atque  eft  CD  vnitas.  ergo  C  A  impar  eft.quod  demo 
ftrare  oportebat. 

THEOREMA.  XX II II.  PROPOSITIO  XXVI. 

Si  ab  impari  numero  impar  auferatur, & reliquus  par  erit. 

Ab  impari  enim  numero  A  B  impar  BC  auferatur .  Dico  re¬ 
liquum  CA  parem  elfe .  Quoniam  enim  AB  impar  eft,  aufera-  4  ^  ( 

tur  vnitas  BD.  reliquus  igitur  AD  eft  par.  Eadem  ratione  &C  A....  C ......  D  .u 

D  eft  par.quare  &  reliquus  AC  par  eft.quod  oportebat  demon 
ftrare. 

THEOREMA  XXV.  PROPOSITIO.  XXVIL 

Si  ab  impari  numero  par  auferatur, reliquus  impar  erit. 

Ab  impari  enim  numero  AB  par  auferatur  BC .  Dico  reli¬ 
quum  CA  imparem  efse .  auferatur  enim  vnitas  AD.  ergo  DB  x  4  4 

par  eft.eft  autem  par  &  BC.&  reliquus  igitur  CD  eft  par.atque  D  C . . .  -B 
eft  D  A  vnitas .  ergo  C  A  impar  eft .  quod  oportebat  demon- 
ftrare. 

THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO.  XXVIII. 

Si  impar  numerus  parem  multiplicans  faciat  aliquem ,  fa&us 
par  erit. 

Impar  enim  numerus  A  parem  numerum  B  multiplicans  faciat 
C.Dico  C  parem  efse.  Quoniam  enim  A  multiplicans  B  ipfum  C  fe 
cit,  componitur  C  ex  tot  numeris  sequalibus  ipfiB^quot  vnitates 
funt  in  A. atque  eft  B  par.ergo  C  ex  paribus  numeris  componitur.fi 
autem  pares  numeri  quotcumque  componantur  totus  par  erit,  er¬ 
go  C  eft  par.quod  demonftrare  oportebat. 


J  : 

A  b  c. 
THEO- 


Ev  ante¬ 
cedente. 


t^.huiHS. 


14. huius.1 


ti.huiu». 


EVCLID.  ELEMENT. 
THEOREMA  XXVII.  PROPOSITIO  XXIX. 


Si  impar  numerus  imparem  numerum  multiplicans  faciat  ali¬ 
quem, fa&us  impar  erit. 

Impar  enim  numerus  A  numerum  imparem  B  multiplicans  fa¬ 
ciat  C.Dico  C  imparem  efse .  Quoniam  enim  A  multiplicans  B  ip-  ':r 

fum  C  fecit,componitur'C  ex  tot  numeris  «equalibus  ipfi  B  ,  quot 
funt  in  A  vnitates.atqtie.eft  vte.rque  ip  forum  A  B  impar .  ergo  C  ex  \ 

imparibus  numeris  ccmpohitur,quorum  multitudo  eft  iiiipaf .  qui  3  r  j 
..  autem  componitur  ex  imparibus  numeris,  quorum  multitudo  im-  :  i 
«j.frtfuis,  par ,  &  ipfe  impar  erit .  ergo  C  eft  impar,  quod  demonftrare  opor-  A  &  c 
tebat, 

THEOREMA  XXVIII.  PROPOSITIO..  XXX 

.  Si  impar  numerus  parem  numernm  metiatur, &  dimidium  eius 
metietur. 

Impar  enim  humm\sW  parem  numerum  B  metiatur .  Dico& 
dimidium  eius  metiri.  Quoniam  enim  A  metitur  B, metiatur  ipsu  ‘f 

per  C.Dico  C  non  efselimparem.na  fi  fieri poteft,  fit  impar.  &  quo- 
^.(cora.not.  niam  A  ipfum  B  metitur, per  C,A  multiplicans  ipfum  C  fecit  B  .  er  4. 

goB  componitur  ex  imparibus  numeris, quorum  multitudo  eft  im  ;  ■ 

par,-  ac  propterea  impar  eft.quodeft  abfurdum.  par  enim  ponitur.  A  ^  a 
non  igitur  C  eft  impar,  ergo  par, quare  A  ipfum  B  pariter  metitur. 

^  &  ob  id  eius  quoque  dimidium  metitur.quod  oportebat  demoufttare. 

S  C  ,11  0.  L  I  V  M . 

q  Et  ob  id  eius  quoque  dimidium  metitur  ]  quoniam  enim  al  ipfum  B  metitur  per  C,  & 
C  ipfum  B  per  \A  metietur. hahet  autem  y  ter  que  ipfornm  CB  partem  dimidiam,  quare  vt  C  ad  B> 
ita  erit  dimidium  ad  dimidium. fed  C  metitur  ipfum  B  per  ai .  ergo  &  ipfius  C  dimidium  dirni- 
9.  com.  net.  dium  ipfms  B  per  ,A  nietieturfdebfi  aL  multiplicans  ipfius  C  dimidium ,  dimidium  ipfius  l  (ait. 
1b.c9m.npt  quare  ipfms  B  dimidium  per  dimidium  ipfius  C  metitur. 

THEOREMA  XXIX.  PROPOSITIO.  XXXI. 

Si  impar  numerus  ad  aliquem  numerum  fit  primus, &  ad  ipfius 

duplum  primus  erit. 

Impar  enim  numerus  A  ad  aliquem  numeru  B  fit  primus, 

&  fit  C  ipfius  B  duplus. Dico  A  etiam  ad  C  primu  efie.fi  enim 
non  fint  AC  primi ,  eos  aliquis  numerus  metietur  .  metiatur, 
fitq;  D:&  eft  A  impar,  impar  igitur  eft  &D.  &  quoniam  D  im 
Ex  ante-  par  exiftens  paeti  tu  r  ipfum  C, atque  eft  C  par;&D  ipfius  C  di 

cefiente.  midium  metietur. fed  ipfius  C  dimidium  eft  B.ergo  D  ipfum 
B,metitur,metitLir  autem  &  ipfum  A. quare  D  ipfos  AB  meti- 
uir, primos  inter  fe  exiftentes.quod  fieri  non  poteft .  non  igi¬ 
tur  A  ad  C  primus  non  eft .  ergo  AC  inter  fe  primi  funt .  quod  oportebat  demon- 
ftrare. 

S  C  H  0  L  I  r  M. 

Et  eft  A  impar.impar  igitur  eft  &  D  ]  quoniam  emm  .A  impar  efl ,  metitur  autem  ipfum 
mmeirns  l)yvtpofmm  eft  &  D  feipjum  'metitur, erit  3  impar. numeros  enim  impares  impar  nu¬ 
merus  metitur. 


THEO- 


LIBER  XX. 

THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  XXXII. 


ISO 


i<r 


Numerorum  a  binario  duplatorum  vnufquifque  pariter  par  eft 
tantum. 

A  binario  enim  A  duplentur  quotlibct  numeri  BCD. 

Dico  BGD  pariter  pares  efTe  tantum. at  vero  vnumquem 
ipforum  BCD  pariter  parem  ciTe, manifefto  conftat.  abi 
nario  namque  duplatus  eft ,  Dico  &  tantum .  exponatur 
enim  vnitas  E .  Quonia  igitur  ab  vnitate  quotlibet  nume 
ri  deinceps  proportionales  funt,  &  poft  vnitatem  A  pri¬ 
mus  eft; maximum  ipforum  numerorum  ABCD ,  videli¬ 
cet  D,  nullus  alius  metietur  pra;ter  ipfos  ABC.  atque  eft 
vnufquifque  ipforum  ABC  par.ergo  D  pariter  par  eft  ta 
tum.fimiliter  demonftrabimus  &  vnumquemque  ipforu 
ABC  pariter  pare  efle  tatu.quod  dcmoftrarc  oportebat. 


a  b  c  i» 


THEOREMA  XXXI.  PROPOSITIO.  XXXIIL 

Si  numerus  dimidium  habeat  imparem  ,  pariter  impar  eft 
tantum. 


Humerus  enim  A  dimidium  imparem  habeat  .Dico  A  pa 
riter  imparem  efse  tantum  .  at  vero  pariter  imparem  efse  A.  «© 

perfpicuum  eft. dimidius  enim  ipfius.impar  exiftens  ipfum 
pariter  metitur .  Dico  &  tantufn.  nam  fi  A  fit  etiam  pariter  par ,  dimidius  ipfius 
par  erit ;  atque  eum  par  numerus  per  pare  numeru  metietur .  ergo  dimidium  ip- 
fius  par  numerus  metitur, impar  exiftens.quod  eft  abfurdum .  quare  A  paritet  im¬ 
par  eft  tantum. 


THEOREMA  XXXII.  PROPOSITIO  XXXIIIL 


Si  par  numerus  neque  fit  a  binario  duplatus,  neque  dimidium 
imparem  habeat;pariter  par  eft,&  pariter  impar. 

Numerus  enim  A  neque  fit  A  binario  du¬ 
platus, neque  dimidium  imparem  habeat. Dico  . . .  3.4. 

A  &  pariter  parem,  &  pariter  imparem  efse .  at 
vero  A  pariter  efse  parem, manifeftum  eft;dimi 

dium  enim  imparem  non  habet.Dico  etiam  pariter  imparem  efse.  nam  fi  A  bifaria 
fecemus,&  dimidium  ipfius  bifariam ,  &  hoc  femper  faciamus,  tandem  incidemus 
in  aliquem  imparem, qui  ipfum  A  per  numerum  parem  metietur.fi  enim  non,inci- 
demus  in  binarium,atque  erit  A  a  binario  duplatus .  quod  non  ponitur.quare  A  & 
pariter  impar  eft .  oftenfum  autem  eft  &  pariter  efse  parem. eft  igitur  A  &  pariter 
par,&  pariter  impar.quod  demonftrare  oportebat. 


THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO  XXXV. 

Si  fint  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales.-auferan» 
tur  autem  a  fecundo ,  &  ultimo  aequales  primo;  erit  vt  fecundi 
exceflfus  ad  primum ,  ita  ultimi  exceffus  ad  omnes  ipfum  antece¬ 
dentes. 


sj.hiuas. 


E  V  C  L  I  D.  EUMENT. 

Sint  quotcumqti'p:n«meri  deinceps  proportiona-  ' 
ks  A  BC  D  £F  ,  incipientes  a  minimo  A; &aufera-  a. .a 
tnr.ab  ipfo  RC;& ab:  EF;«quaIis  ipfi  A  ,  videlicet  CC  a 

FH.Dico  vt  BG  ad  A, ita  efse  EH  ad  A  BC  D;pona-  B a  g  .  c 

tur  enim  ipfi  quidem  B  C  aqualis  F  K;  ipfi  vero  D  «-  D . . ,  8 

qualis  FL  .  Quoniam  igiturFK  eft  «qualis  ipli  BC, 

quorum  FH  eit  «qualis  GQerit  reliquus  HK  reliquo  1  •  •  -  e-  - K-a- H  '  F 

GB  !gqualis.& quoniam  eft  vtEF  adD  ,  itaDad  BC, 

&  BC  ad  Aequalis  autem  eft  D  ipfiFL,&  BC  ipfiFK,&  Aipft  FH:eritvtEF  adFL 
^  ita  LF  ad  FK,&  KF  ad  FH.quare:diuidendo  vt  EL  ad  LF,ita  LK  ad  KF,&  KH  ad  HF, 
&vt  vnus  antecedentium  ad  vnum  confcquentium,itaomnesantecedentesadom 
:  nes  confequentes. eft  igitur  vtKH  ad  HF, ita  EL  LK  KHadLF  KF  HF. atque  eft  K 
H  quidem  «qualis  BG,FH  vero  ipfi  A, &LF  KF  HF  «quales  ipfisD  BC  A.  ergo 
vt  BG  ad  A, ita  eft  EH  ad  D  BC  A.  eft  igitur  vt  fecundi  excefsus  ad  primum ,  ita 
excefsus  ultimi  ad  omnes  ipfum  antecedentes.quod  oportebat  demonftrare. 

.  imsbboi  '  ■  ■  ■  ■ 

F.  C.  COMMENTARIA  S. 

•  *  y  ■  [|;am 

Quare  di uidendo  vt  EL  ad  LF  ]  ex  ijs,qme  nos  ad  14  feptbm  demonflrauimns. 

I  j  '  '  ' 

THEOREMA  XXXIIII.  PROPOSITIO.  XXXVI. 

Si  ab  vnitate  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales  ex 
ponatur  in  dupla  analogia,  quoad  totus  compofitus  primus  fiat, 
&  totus  in  vltimum  multiplicatus  faciap  aliquem  5  fadus  perfe- 
dus  erit.  .  ,  . 

-r..'.  .'.  :  z  :  £  j v.£c::i 1 0  r.'£a  -i-:'  ?u:>: 


-  D' _ ...  ...  p;  : 

Ab  vnitate  enim  exponantur  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales  ia 
dupla  analogia,  quoad  totus  compofitus  primus  fiat  ABC  D:  &  toti  aqualis  fit  E: 
&  E  ipfum  D  multiplicans  faciat  FG.  Dico  FGperfe<ftum  eife.quot  enim  funt  AB 
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C  D  mu!titudine,tot  fumantur  ab  ipfo  E  in  dupla  analogia,qui  fi  ntE  HK  L  M.cr 
go  ex  aquali  vt  A  ad  D ,  ita  erit  E  ad  M:  acproptereaquifitexE  D  eft  squalis  ei, 
qui  ex  A  M.eft  autem  qui  ex  E  D  ipfe  FG. quare  FG  eft,qui  fit  ex  A  M. multiplicas 
igitur  A  ipfum  M  fecit  FG. 'ergo  M  metitur  F  G  per  vnitatcs,  qus  fiunt  in  A.  atque 
eft  A  binarius,  duplus  igitur  eft  FG  ipfiusM.  furit  autem  &  M  L  HK  E  deinceps 
dupli  inter  fe. ergo  E  HK  L  M  FG  deinceps  proportionales  funt  in  dupla  analo¬ 
gia,  auferatur  a  iecundoHK,  &abvltimoFG  ipfi  primo  E  squalis- vterque  HN, 
FX.  eft  igitur  vt  fecundi  numeri  exceflus  ad  primum  ,  ita  excelfus  vltimi  ad  omnes 
ipfum  antecedentes,  q^uare  vt  NK  ad  E,  itaXGadM  L  HK  E.  atque  eft  NK  ipfiE 
aqualis,  ergo  &  XG  eit  squalis  ipfis  M  L  HK  E.  eft  aut  &  FX  squalis  ipfi  E;  atque 
E  ipfis  A  B  C  D,&:vnitad  squalis- totus  igitur  FG  squalis  eft  &  ipfis  E  HK  L  M, 
&  ipfis  ABC  D,&  vnitati;  omtiesq;  ipfum  FG  metiuntur .  Dico  FG  nullum  alium 
metiri  prfter  ipfos  A  B  C  D  E  HK  L  M,  &  vnitatem.  fi  enim  fieri  poteft,  metia 
tur  aliquis  numerus  !psuFG,qui fitO.-fitq,  O  nulli ipforu  A  B  CDEHK  L  M  ide. 
&  quoties  O  ipfumFG  nfe’titur,tot  vnitates  fint  in  P.  ergo  P  ipfum  O  multiplicans 
fecit  FG.  fed  &  E  multiplicans  D  ipfum  FG  fecit,  eft  igitur  vt  E  ad  P,  ita  O  ad  D.  & 
quoniam  ab  vnitace  deinceps  proportionales  funt  ABC  D,et  poft  vnitatem  A  pri 
mus  eft,  non  metietur  D  aliquis  alius  numerus,  prsteripfos  ABC:  &  ponitur  O 
nulli  ipfornm  A  B  G  idem,  non  igitur  O  ipfum  D  metietur,  vt  autem  O  ad  D,ita  E 
ad  P.  ergo  neque  E  metietur  ipfum  P.  atque  eft  E  primus,  omnis  aurem  primus  nu 
merus  ad  omnem  numerum,  quem  non  metitur, primus  eft. quare  E  P  primi  inter 
fe  funt.  fed  primi  &  minimi;  minimi  vero  eos,  qui  eandem,  quam  ipfi ,  proportio¬ 
nem  habent,  squaliter  metiuntur,  antecedens  antecedentem  ,  &  confequens  con- 
fequente.  atque  eft  vt  E  ad  P,  itaOadD.  ergo  E  ^qualiter  metitur  ipfum  O,  atque 
P  ipfum  D.  fed  D  nullus  alius  metitur  prgter  ipfos  A  B  C.quare  P  ide  eft, qui  vnus 
ipforum  A  B  C.-fit  id,ey qui  B.&  quot  funt  B  C  D  multitudine, tot  ab  ipfo  E  fuman 
tur  E  HK  L:  funtqj  E  HK  L  in  eadem  proportione,  in  qua  B  C  D.ex  squali  igitur 
ut  B  ad  D,  ita  eft  E  ad  E.  ergo  qui  fit  ex  B  L  eft  f  qualis  ei,  qui  ex  D  E.  fed  qui  fit  ex 
DE  eft  squalis  ei, qui  exP  O. qui  igitur  fit  ex  PO  ei,  qui  ex  B  L  squalis  erit,  quare 
vt  P  ad  B,  ita  eft  L  ad  G.  eftcj,-  P  idem  qui  B.  ergo  &  L  idem  erit,  qui  O  .  quod  fieri 
non  poteft. etenim  O  nulli  ipforum  expofitorum  idem  ponitur .  non  igitur  ipfum 
FG  metitur  aliquis  numerus  prsteripfos  A  B  C  D  E  HK  L  M, &vnitate.  atque 
ofteiifus  eftFG  aqualis  ipfis  A  B  C  D  E  HK  L  M, et. vnitati. perfedus  autem  nume 
rus  eft,  qui  fuis  ipfius  partibus  eft  squalis,  ergo  FG  perfe&us  erit.quod  oportebat 
demonftrare  - 

NONI  LIBRI  FIXIS. 
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19 .  septimi: 
lo.eom-nou 


$.cols.not. 
19  .  septimi. 

13. huius. 

jr .  septimi. 

ij.  septimi: 
ii.  septimi. 

19 .  septimi. 
19.  septimi. 


E  V  C  L  1  n.  E  L  E  Af  E  N  f. 

S  C  H  0  L  1  V  m* 


*Tropofitum  eft  Euclidi  in  decimo  libro  trafidre  de  commenfurabilL 
ibus  &  incommenfiiYdbihhus  magnitudinibus  3  &  de  irrationalibus  3  e> 
irrationalibus  i  non  enim  eadem  fiint  incommenfurabiha  3  e>  irratio „ 
nalia:  quoniam  illa  quidem  natura  funt  5  irrationalia  itero  &  rationalia 
pofttione  .fi  enim  quadrati  diametrum  natura  incommanfurabilem  fia _ 
citi  Ut  eius  latus  3  hoc  non  facit  temere  3 fi d  ex  illius  rationibus  qua  in 
ipfafunt.  quare  neque  irrationale  e  fi  eorum 3  qua  natura  funt  incomme- 
furabdia3  fid incommen [urabile .  etenim  natura  ipfihoc  jacit  iuxta  om¬ 
nem  men furam»  qua  cum  aliquo  nihil  commune  habet .  fimum  igitur 

de  comfnenfirabilibus  »  &  incommenfurabilibus  tradi  at ,  eorum  natura 
exquirens :  poslea  iero  de  rationalibus  »  &>  irrationalibus  »  non  tamen 
omnibus :  quidam  enim »  njelut.  obfift entes  ipfa  reprehendunt:  fid  de  ma 
xime  fimp  licibus  ffeciebus  »  quibus  compofitis  infinita  irrationales gu 
gmitur.  Earum  nonnullas  etiam  Apollonius  litteris  mandauit.  Adfiicn 
fiam  autem  attinet»  caufas»  principia»  &  fimp  lici  a confi  der are  »  non  fi n 
gularia»  &  infinita.  Itaque  exponit  irrationalium  fimp  lice  s  feries  ire. - 
decim»  qua  tribus  modis  inuentp  funt»  his  enim  alia  Jimp lices  non  inue- 
nientur.  Horum  modorum  unus  eft  iuxta  ana!ogiam-»per quem  Euclides 
inuenitvnam ffeciem  eoru.alius  iuxta  eompofitione»  per  que  fex  Jpecicss 
tertius  iuxta  diuifione '»  per  quem  reliquas fix  inuenit .  Venerut. autem 
initio  ad inquifitionem  fymmetria »hoc  eH  commenfurabihtatis  Ejthaco 
irai  primi »  ipfam  ex  numerorum  cognitione  inuenientes  »  cum  nanitas .fit 
omnium  numerorum  communis  menfura»  in  magnitudinibus  commu 
nis  menfura  inueniri  uonpofftt.  Huius  caujja  eft  »  quod  omnis  numerus * 
iuxta  quaftibet  fiBiones  diuifius  relinquit  particulam  aliquam  minima » 
O  qup  feolionem  non  admittit .  Omnis  autem  magnitudo  in  infinitu  di- 
uifa  non  relinquit  particulam  »  qua  propterea  quod  minima  fit  »fecari 
non  poffit.fid  &  illa  in  infinitum  fi  Et  a  infinitas  efficit  p  articulas »  quarti 
fingufi  in  infinitum  fecabuntur. & [impliciter  magnitudo  quatenus  qui 
dem  diuiditur particeps  eft  principij  infiniti»  quatenus  nero  ad  totum  at 
tinet»  termini  eft  particeps.  At  numerus  contra  quatenus  diuiditur  ter¬ 
minis  quatenus  <~uero  ad  totum  attinet. particeps  eft  infiniti .  Itaque  quo 
niam  oportet  menfuras  minores  effe  ijs»  quae  menfurantur  s  me nf uratur 
autem  omnis  numerus »neceffe  eft  omnium  minimam  ejfie  menfuram.  qua 
ve  &  magnitudinum  »fi  omnes  menfura  communi  menfurantur  »  nece  fi 
fe  eft  eam  minimam  effe.  Sed  in  numeris  quidem  e  Ei  communis  menfura» 
terminatur  enim »  qaemadmodum  diUum  eft :  in  magnitudinibus  ruero 
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non  item,  non  'igitur  communis  quaedam  menjura  e  fi  omnium  magnitudi 
num.Cum  hoc  inteliigerent  pythagorai,  v  t  fieri  potuit ,  in  magnitudini - 
bus.menfuram  inuenerunt.  omnes  enim, quas  eadem  me  n fur  a  -metitur  y 
comme n furabiles  appellarunt & as  uero3quas  non  metitur  eade  menjura > 
incomenfurabiles .  &  harum  rurfus  3quaJ 'cumque  alia  quapiam  co  munis 
menjura  metitur  inter  fi  comenfurabilesi  quafcumque  vero  non  metitur 
illis  incomenfurabiles  .  ita  Jumptis  menfuris 3  omnes poffunt  effe  com- 
menfurabiles:  rationales  aut  omnes  3  omnes  irrationales  ejfe  poffunt  y 
nat  ad  aliquid 3  propterea  quod  commenfuralile  quidem  &  incommenfu 
rabile  natura  illis  inefi:  rationale  autem  3  irrationale pofitione .  Inue- 
niuntur  autecommenfurabiles  0*  incomenfurabiles  tripliciter  iuxta  tres 
dimenfiones3  nimirum  linea  y  fuperficies  y  &  filiday  nat  .Theon  demon _ 
firauit  alij  non  nulli .  cAt  mero  magnitudinem  in  infinitum  diuidi pof 
fi  y  hoc  theoremate  ofienderunt. 

Sumentes  enim  triangulum  aquilaterum3  bafim  bifariam  ficant :  0» 
yni  portioni  aqualem  abfiindentes  in  altero  later  e. per 
pubium  diuifionis  ad  bafis partes  parallelam  ducunt: 

&  rurfus  aquilaterum  conflitutum  efi  triangulum, 
cuius  bafim  eodem  modo  fi  eant  es  fi  militer  faciunt  y 
0*  nuquam  definunt  ad  trianguli  uertice.  fi  enim  de- 
fitnerent 3fiqueretur  gquilaten  trianguli  duo  latera  re 
liquo  aqualia  effe  y  quod  efi  ab  fur  dum. 

Quod  autem  herum  Vtilis  3nec  fiiperuacanea  (it  cognitio ,  vel  ex  vete¬ 
ri  pythagoreoru  firmone  colligi poteH  .fabulantur  enim  eu  j  qui  primus 
hanc  irrationalium  contemplationem  in  apertum  tamquam  ex  adyto  pro 
ferre  efi  aufusy  naufragio perijjfe.  idq-3  eafaSlum  de  cauffay  qued  omne 
irrationale  y  atque  informe  vbique  occultari  velit .  aAiunt praterea  3fi 
quis  forte  alicui  horum  occurrent  y  atque  illud  publicavit  y fore  flatim  y 
njt  in  generationis  foc  efi  profundi  locum  deferatur .perpetuisq^  illic  ob¬ 
ruatur fluctibus^  tanta  generatione  hi  <ijiri  irrationalium  hanc  cognitio 
nem  funt  proficuti. 
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ELEMENTORVM 

LIBER  DECIMVS. 

CVM  SCHOLIIS  ANTI  QJV  I  S 

ET  COMMENTARIIS. 

Vederici  Commnndini  Vrbinatis . 


INITIONES 
I. 

OMMENS  VR  A  BILES  magnitu¬ 
dines  dicuntur,  quas  eadem  menfura  me 
utur. 

I  L 

Incommenfurabiles  autem,  quarum 
nullam  elfe  communem  menfuram  con¬ 
tingit. 

ili.. 

Rede  linea?  potentia  commenfurabiles  funt,cum  ea,  qua?  ab  ip 
fis  fiunt,  quadrata  idem  ipacium  metitur. 

F.  C.  C  0  MMFNTiARlVSo 

Reflas  lineas  longitudine  commenfurabiles  feorfum  non  diffiniuit ,  quod  in  prima  diffinitione 
magnitudinum  commenfurabilium  comprehendantur ;  funt  enim  re  fle  lineg  longitudine  commen - 
furabiles ,  quas  eadem  menfura  metitur. 

I  I  I  I. 

Incommenfurabiles  autem  ,  cum  quadratis,  qu$  ab  ipfis  fiunt, 
nullum  commune  Ipacium  elTe  contingit. 

v. 

His  pofitis  oftenditur, cuicumque  redg  linea?  propofit£  redas 
lineas  multitudine  infinitas ,  &  commenfurabiles  elfe,  &  incom¬ 
menfurabiles:  alias  quidem  longitudine  &  potentia; alias  vero  po 
tentia  folum.vocetur  autem  propofita  reda  linea, rationalis. 


D  I  F  F 


Et 
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Et  huic  commcnfurabilcs  fiue  longitudine  &  potentia,  fiue  p© 
tentia  folum,rationales. 

v  1 1. 

Incommenfurabiles  vero  irrationales  vocentur.  • 

VIII. 

Et  quadratu,  quod  a  reda  linea  propofita  fit, dicatur  ratio  nale. 

i  x. 

Et  huic  commenfurabilia  quidem,rationalia. 

x. 

Incommenfurabilia  vero,irrationalia  dicantur. 

x  i. 

Et  redae  lines,  clu^  incommenfurabilia  pofllmt,  vocentur  irra¬ 
tionales  :  fi  quidem  ea  quadrata  fint,  ipforum  latera j  fi  vero  alia 
quxpiam  redilinea,qus  ipfis  aequalia  quadrata  defcribunt. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  R  I  F  S. 

Sunt  etiam  qufdam  communes  notiones, quibus  Euclides  in  hoc  libro  utitur, nempe 

COMM  V:\E  S  NOTIONES. 

2  Quaelibet  magnitudo  multiplicata  poteft  omnem  propofitam  magni¬ 
tudinem  eiu/dem  generis  [uperare. 

2  Quacumque  magnitudo  metitur  aliquam ,  metitur  quoque  eam,  qua 

illa  ipfa  metitur. 

3  Quacumque  magnitudo  metitur  totam, &  ablatam ,  etiam  reli quam 

metietur . 

4  Qupcumque  magnitudo  metitur  duas,  yel ' plure  s  magnitudines, me 

titur  quoque  eam,qup  ex  ipfis  componitur. 

THEOREMA  I.  PROPOSITIO.  I. 

Duabus  magnitudinibus  inaequalibus  expofitis,  fi  a  maiori  au 
feratur  maius ,  quam  dimidiuim&ab  eo  ,  quod  reliquum  eftrur- 
fus  auferatur  maius ,  quam  dimidium ;  &  hoc  femper  fiat  .*  relin¬ 
quetur  tandem  quaedam  magnitudo ,  quee  minori  magnitudine 
expofita  minor  erit. 

Sint 


ji.qtiinti. 

I4.quinti, 


E  VCLIfi.  E  LEMENT. 

Sint  dus  magnitudines  insqualesAB  C ,  quarum  maior 
A  B.Dico  fi  ab  ipfa  AB  auferatur  maius,  quam  dimidium ,  & 
ab  eo,  quod  reliquum  eft,rurfus  auferatur  maius, quam  dimi 
dium,atque  hoc  femper  fiat,relinqui  tandem  magnitudinem 
.  quandam,qus  magnitudine  C  minor  erif. etenim  C  multipli 
cata  fiet  aliquando  maior  magnitudine  AB. multiplicetur,  & 
fit  DE  ipfius  quidem  C  multiplex,maior  autem,  qnam  AB,di 
uidaturq;  DE  in  partes  ipfi  C  aquales  DF  FG  GE.&abipfa 
AB  auferatur  maius ,  quam  dimidium  BH ;  ab  ipla  vero  AH 
rurfus  maius,quam  dimidium  auferatur  HK  ,  atqpe  hoc  fem¬ 
per  fiat, quoad  diuifiones, qua  funt in  AB, multitudine  aqua¬ 
les  fiant  diuifionibus ,  quf  in  DE:fint  igitur  diuifiones  AK  K 
H  HB  diuifionibus  DF  FG  GE  multitudine  aquales. & quo 
niam  maior  eft  DE ,  quam  AB,&  ablatum  eft  ab  ipfa  quidem 
DE  minus,quam  dimidiftm  EG,*ab  ipfa  vero  AB  maius, quam 
dimidium  BH;  erit  reliquum  GD  reliquo  HA  maius  .  rurfus  B  C  E  © 
quoniam  maior  eft  GD,quam  HA,&  ablatum  eft  ab  ipfa  qui¬ 
dem  GD  dimidium  GF ;  ab  ipfa  vero  HA  maius,quam  dimi¬ 
dium  HKjreliquum  FD  reliquo  AK  maius  erit.eftq,-  FD  squalis  ipfi  C.ergo  C  qua 
AK  eft  maior.minor  igitur  eft  AK,quam  C.Ergo  ex  magnitudine  AB  reli&aeft  ma 
gnitudo  AK  expofita  minori  magnitudineC  minor.quod  demonftrare  oportebat. 

■  fimiliter  autem  demonfirabitur  etiam  fi  dimidia  ablata  fuerint. 

ALITER.  Exponatur  dus  magnitudines  in£- 
qualesAB  C,  fitq;  C  minor.  &  quoniam  minor  eft 
C  multiplicata  erit  aliquando  magnitudine  AB  ma¬ 
ior,  fiat  vtFM,diuidaturq;  in  partes  ipfi  C  aquales  M 
H  HG  GF:& ab  ipfa  AB  auferat i  r  maius,  quam  di¬ 
midium  BE ,  &  ab  E  A  maius, quam  dimidium  ED: 
atque  hoc  femper  fiat,  quoad  diuifiones,  qu?  funt  in 
FM, aquales  fiant  diuifionibus, qu?  in  AB. fiant  igitur 
vtBE  ED  DA.&ipfiDA  vnaqua  queipfarpmJKL  L 
N  NX  fit  squalis, "atque  hoc  fiat , quoad  diuifiones  K 
X.equales  fint  diififionibus  ipfius  FM.&  quoniam  BE 
maior  eft,quam  dimidium  ipfius  A  B,erit  BE  maior, 
quam  EA. multo  igitur  maior  eft  BE, quam  DA  .  fed 
ipfi  DA  aqualis  eft  XN.ergo  BE  maior  eft, quam  XN. 
rurfus  quoniam  ED  maior  eft  quam  dimidium  EA, 
erit  E  JD  maior, quam  D  A  .  fed  ipfi  DA  eft  squalis  B  C  M  X  3 
N  L.  quare  E  D, quam  N  L  eft  maior  .  tota  igitur  D 
B  maior  eft,quam  XL  .  ipfi  vero  DA  squalis  eft  LK. 

quare  tota  AB,  quam  tota  XK  maior  erit,  fed  &  MF  maior  eft,quamBA» 
multo  igitur  MF,qtiam  X  K  eft  maior .  &  quoniam  XN  NL  LK  inter  fe  squales 
funtjfunt  autem  &MH  HG  GF  inter  fe  aquales:atque  eft  multitudo  earum,  qus 
funt  inMF  squalis  multitudini  ipfarum ,  qusinXK:erit  vt  KL  adFG,  ita  K  X  adF 
M. maior  autem  eft  FM,quam  XK.ergo  &  GF  quam  LK  eft  maior,  atque  eft  F  G  ipfi 
C  squalis;&  KL  fqiialis  ipfi  AD. ergo  C  quam  AD  maior  erit.quod  oportebat  de¬ 
monftrare. 

S  C  H  0  L  I  v  m . 


In  magnitu  Ex  hoc  theoremate  perfficuum  fit  in  magnitudinibus  afymctriam  > 
roetdamln-  ^jOC  €fl  incommenfurabilitatem  ineffie  .  fi  enim  expofita  magnitudine 
elfe-  minorem  aff 'umere  licet  3  &>  rurfus  hac  minorem  *  &  femper  minorem 3 

.  magnitu- 


.t"te  i  :  B  M  Kli&:  -  *■?  ■■  S24 

tn  Agnitu  dines  in  infinitum  ficantur  ;  &*  non  in  minimam'mcn furam 
determinatam  ,  njt  in  numeris  efl  vnitks .  fi  igitur  non  eU  determi¬ 
nata  magnitudo,  minima  -s .  erunt  qugdam  magnitudines  incommen/u^ 
rabiies'  f  JqtfAs  communis  aliqua  mag  nitudo  3  cum  indeterminata  fi ty- 
non  metietur. 


F.  C.  C  Q  M  M  E  N  T  <A  K  l  V  S* 
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ablata  fu  er  i  n  t  Jqiifeiraiurenm 
:•&  db 

perfiat.quo  ad  diuifi  ones  J/IB  g~ 
quales  fmt  diuifonibus  ipfius  D 
£  :  cr  quoniam  DEmaiok  .eJl 
quam  ^B,  &  ab  ipfa  quidem  D 
dablatim  e  fi  mrimqs  qufim.dimia 
dikm:ab  ipfa  vero  tA$  ablatam 
efi  dimidium ■  efii-  reliquum  GD 
igqius  reliquo -  Ft\A -..rurfius  quo* 
tuam  G  D  maior  ejl  quam  B^Lt 
&  afiipjd  Gt>  ablatum eft  dinti 
iitm  GF  M'  ipfa  txwo  H^ddimi 

4umHK,  reliquum- FD  reliquo  »  c  *  »  ,•  V-  ,  , 

K  Jt  maius  erit-,  quae  deinceps  •>  v  V 

funt  fimiliter  demonjlrabuntur. .  ,  ,  ^ 

Sed  in  alia  demonJlraticHtC.au/krhiir  abipfa  IkddhtMaim  'BEJ&  ab  EJt  dimidium  FD  :  at* 
quphoc  fiat, quoad,  diuifi  ones,  quae  funt  in  FM  aequales  fint  diuifonibus, quae  in  .AB:  fnt  autem 
BE ED  Dfii  &ipji  dJa  aequatis fifvnaqupquCipfarumkL  LN' 'fixi-flr ^wnfiam M  efide- 
qiialis  ipfi  EJU&EU  maior  quam  JtD,eritBE  quam  DiA  maior. fedipfi  TO^A  efidequalis  XN. 
ergo  BE  maior  eflqudm  XN.rurfus  quoniam  ED  DCAfunt  aequales  ipfis  NL  LK ,  tota  *AB  qua 
ibta  XK  motor  mr.reUqua  vero  fimiliter  demonjlrabuntur. 

-  ■  ■  .  nih  t  . 

THEORE  M.  A  JL  P  R  O  P  O  S  I  T  I  O  II. 

L: I' j  t  ■  ’  /.  t 

Si  daabus  magnitudinibus  ingqualibus  expofitis  detrada feni 
per  minore  de  maiore ,  reliqua  minime  prsecedentem  metiatur 
magnitudipes;  incommenilirabijes  erunt, 

Duabus  enim  magnitudinibus,  ir»f qualibus  expofitis  AB  d  ^ 

Aquarum  minor  fit  AB,&  detradtafempcr  minore  de  maiore, 
reliqua  minime  metiatur  praecedentem.  Dico  magnitudines  A 
B  CD  incommenfurabiles  efie.fi  enim  commenfurabiles  fint,  A 
eas  magnitudo  quaedam  metietur. metiatur ,  fi  fieri  poteft,fitq; 

E:&  AB  quidem  metiensDF  relinquat  fe  ipfa  minorem  C  F:  C 
F  vero  metien:s;BG  relinquat  fe  ipfa  minorem  AG ;  &  hoc  fem-  c 
per  fiat,  quoad  relinquatur  quaedam  magnitudo ,  quse  fit  mi-  1 
nor  ipfa  E. itaque  fiat, &  relinquatur  AG  ipfa  E  minor.  Quonia 
igitur  E  metitur  AB,  A  B  vero  metitur  DF ;  &  E  ipfam  DF  me 
titur .  fed  &  metitur  tota  CD.ergo  &  reliquam  CF  metietur.at 
CF  metitur  sBG.quare&  E  ipfam  BG  metitur  ,  metitur  autem  5  E  B 

. &  totam*' 


E  VCtID.'EtBM  E  'N  T. 

&  totam  AB. & reliquam  igitur  AG  metietur, maior .minorem,  quod  fieri  non  p5c.' 
non  igitur  magnitudines  AB  CD  aliqua  magnitudo  metietur .  ergo  incommen¬ 
furabiles  erunt  AB  CD  magri:tudme$.Siigitur  duabUs  magnitudinibus  inaquari 
bus  expolitis,  detradta  femper  minore  de  maiore ,  reliqua  minime  pr  .,  ced  .-ntem 
metiatur,incommenliirabiles  lnagnitudines  erunt.quod  oportebat  dcmondrare. 

S  C  H  0  L  l  V  M. 

Magnitudines  qua fdam  longitudine  ejf e  incommen furabiles  ex  hoc 
...  theoremate  docemur  .  etenim  aliquas  commen forabiles  ejje perfoicue  ap¬ 
paret  .  magnitudinum  autem  commenforabilium  maximam  communem 
me nf uram  inucnire  ,  non  cuius  q vis  efl  ,fed  hominis  eruditi :  cuius  qui. 
dem  maxima,  communis  menfurg  inuentionem  in  Jequenti  theoremate 
tradit . 

L1V  D  S  CHOLIVM . 

I  V  ,  ^  i  1  j  (J  *  %'  r'  '• 

Cum  in  antecedenti  theoremate  caujjam  explicauerit  incommenfora- 
hilitatis  i  in  hoc  fignum  incornmen forabilium  magnitudinum  affert, 
quando  jalicct  incommenforabiles font.  in  fextvdecimo  autem  theorema 
te  ip forum  proprium  exponit ,  ita  nat  &  caujfa  ,  &  fignum  3  &  pro¬ 
prium  habeatur. <tAt  in  commenjurabilibus  magnitudinibus  cauffam  ‘-ve¬ 
lati  mamfefam pr<etermifit;exponit  autem  zsn  fignum proprium. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  JT  R  I  V  S. 

Et  hoc  femper  fiat,quoad  relinquatur  qu^da  magnitudo,qua  fit  minor  ipfa  E.] 
quoniam  erum  ^iB  quidem  metieris  DF  relinquit  fe  ipfa  minorem  CF ;  CF  vero  metieris  BG  re¬ 
linquit  feipfa  minorem  JtGierit  .AG  minor,  quam  BG.ergo  ex  ablatum  efl  maius,  quam  di¬ 

midium  ipftus, videlicet  BG.  &  ita  femper  fiet .  quod  cum  ex  ^ 1B  femper  auferatur  maius, quam 
Ex  aats-  dimidium, relinquetur  tandem  aliqua  magnitudo,  quae  ipfa  F  minor  erit. 

cedente.  .  .  .  .....  .  .  ..  , 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO.  III. 

Duabus  magnitudinibus  commenfurabilibus  datis, maximam 
earum  communem  menfuram  inuenire. 

Sint  data:  duz  magnitudines  commenfurabiles  AB  CD,  quarum 
minor  AB. oportet  ipfarum  AB  CD  maximam  communem  menfu¬ 
ram  inuenire.vel  igitur  AB  metitur  CD,vel  non  metitur.&  fi  quidem 
AB  metitur  CD, metitur  autem  &  fe  ipfam;  erit  AB  ipfarum  AB  CD 
communis  menfura.&  perfpicuu  eft  maximam  efse;  magnitudo  enim 
maior  magnitudine  AB  ipfam  AB  non  metietur.fi  vero  AB  non  me¬ 
titur  CD;detra<5ta  femper  minore  de  maiore,  relinquetur  tandequa:  A 
dam  magnitudo, quf  prsecedentem metietur;  propterea  quod  AB  C  r 

D  non fint incommenfurabiles.  &  AB  quidem  metiensED  relinquat  1 
fe  ipfa  minorem  EC:  EC  vero  metiensFB  relinquat  fe  ipfa  minorem  f 
AF;&  AF  ipfam  CE  metiatur.Qm  igitur  AF  metitur  CE ,-fed  CE  me-  B  & 
a.c»m  not.  tit.urFB:&  AF  ipfam  FB  metitur.metitur  autem  &  fe  ipfam. &  totam 
4-com. not-  igitur  AB  metietur.fed  AB  metitur  DE. ergo  AF  ipfam  DE  metitur .  metitur  au¬ 
tem 


t  I  B  E  R 


X. 


tcm  &  CE.  &  tota  igitur  CD  metietur. ergo  AF  ipfas  AB  CD 
metitur;ac  proptereaipfarurrheft  communis  menfura .  Dico  & 
maximam  effc .  nifi  enim  ita  fit,,  erit  aliqua  magnitudo  maior 
ipfa  A  F,  qug  ipfas  AB  CD  metietur .  Itaque  metiatur  ,  &  fit 
G.  &  quoniam  G  metitur  A’JB,  AB  vero  metitur  ED;  &  G 
ipfam  ED  metitur,  metitur  autem  &  totam  CD.  ergo  &  re¬ 
liquam  CE  metietur,  fed  CE  metitur  F  B.  quare  G  ipfam  FB 
metitur,  metitur  autem  &  totam  AB.  &  reliquam  igitur  metie 
tur  AF.  maior  minorem  ,  quod  fieri  non  poteft .  non  igitur  ma 
gnitudo  quadam  maior  ipfa  AF  magnitudines  AB  CD  metie 
tur.ergo  AF  ipfarum  AB  CD  maxima  erit  communis  menfu- 
ra^i  Duabus  igitur  magnitudinibus  commenfurabilibus  datis 
AB  CD  maxima  ipfarum  communis  menfura  inuenta  eft  AF. 
quod-facere  oportebat*  ' 

COROLLARIVM. 


12$ 


B  D  C 


Ex  hoc  manifeftum  eft>fi  magnitudo  duas  magnitudines  metia 
tur  3  &  maximam  ipfarum  communem  menfuram  metiri. 


SCHOLIVM. 


Tamquam  manifeftum  fit ,  ejfie  magnitudines 'commcnfufahiles^  ag¬ 
greditur  hoc  theorema &  non  illud prius  oBendit  3  quem  ad,  modum  in 
ijs  qua  in  commenfurahiles  Junt. confiat  enim  magnitudines  omnes  ali 
cuius  multiplices  fi  comparentur  cum  ea3cuius  funt  multiplices  3  com¬ 
menfurahiles  ejfe. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  JL  R  I  F  S. 

Ex  hoc  manifeftum  eft  fi  magnitudo  duas  magnitudines  metiatur,  &  maximam 
ipfarum  communem  menfuram  metiri  ]  [equitur  illud  ex  vltima parte  demo?iftrationis3 
yt  ad  fecundam  propofhonem  feptimi  libri  in  numeris  explicauimus.  ' ' 


PROBLEMA.  II.  PROPOSITIO  I III . 

.  YribuS  piagnitudinibus  commenfura¬ 
bilibus  datis ,  maximam  ipfarum  commu 
nem  menfuram  inuenire. 

Sint  data?  tres  magnitudines  commenfurabiles  A  j 

B  C. oportet  ipfarum  A'  B  C  maximam  commune  * 

menfuram  inuenire. fumatur  enim  duarum  A  B  ma  |  j 
xima  cois  menfura ,  qu?  fit  D.  itaque  D  ipfam  C  vel 
metitur?vel  no  metitur.metiatur primu.&  qm  D  ip- 
fam  C  metiturimetituriautem  &:  AB,-& ipfis  A  B  C 
metietur  .-Quare, D  ipfarum  A  B  C  communis.eft  ; 
menfura :  &  manifeftum  eft  maximam  effe.  magnitu  j 
do  enim  maior  magnitudine  D  ipfas  A  B  C  non  A  r- 
metietur.nam  fi  fieri  poteft,  metiatur  eas  tpagPRU- 


D  E 
do  maior 


5.  com.  uer. 


.  Sx  «nte- 
‘eedeaK:.  • 

't 


:  E  V  C  L-l  D.  f:E  L  E  M  E  N  t. 

«Io  maior  ipfa  D,  qua?  fit  E.  Qjiionia  igitur  E  magni 
iudinesA  B  C  metitur,&  ipfas  A  B  metietur, &ip 
iarumA  B  maximam  commune  menfuram  D,  ma 
ior  minore,  quod  fieri  no  poteft .  fed  non  metiatur 
D  ipfam  C.Dico  primu  C  D  commenfurabiles  ef 
fe.  Quonia  enim  commenfurabiles  funt  A  B  C, 
metitur  eas  aliqua  magnitudo  ,  qug  fcilicet  &  ipfas 
AB  metitur,  ergo. &  ipfarum  A  B  maxima  cornu 
«  liem  menfura  D  .  metitur  autem  &  ipfam  C.  quare 
dicfta  magnitudo  ipfas  C  D  metiturrideoq;  G  Deo 
menfurabiles  funt-.  fumatur  ipfarum  maxima  co- 
munismefura,-  &fitE.  Quonia  igitur  E  metitur  D, 

B  vero  metitur  A ,  Bj.&  E  ipfas  A  B  metietur,  me¬ 
titur  autem  &G.  ergo  E  ipfarum  A  B  C  communis  effc  menfura  .  Dico&ma- 
ximamefie.fi  enim  fieri  poteft,  fit  aliqua  magnitudo  F  maior  ipfa  E  ,  qua?  ma¬ 
gnitudines  ABC  metiatur .  &  quoniam  F  metitur  A  B  C  ,  &  ipfas  A  B  metie 
tur,&  ipfarum  A  B  maximam  communem  menfuram ,  quz  eft  D  .  ergo  F  meti¬ 
tur  D.  metitur  autem  &C.  quare  F  ipfas  C  D  metitur  ,  &  ipfarum  C  D  ma¬ 
ximam  communem  menfuram  *  hoc  eft  E .  ergo  F  ipfam  E  metietur,  maior  mi¬ 
norem  .  qiiod  fieri  non  poteft .  non  igitur  magnitudo  quasdam  maior  ipfa  E  ma¬ 
gnitudines  ABC  D  metietur.ergo  E  ipfarum  A  B  C  maxima  erit  communis 
menfura  j  fi  D  ipfam  C  non  metiatur  ;  fi  vero  metiatur  erit  ipfa  D  .  tribus  igitur 
magnitudinibus  commenfurabilibus  datis  maxima  ipfarum  communis  menfura 
inueta  eft .  quod  facere  oportebat* 

COROLLARIVM. 

Ex  hoc  perfpicue  conftat,fi  magnitudo  tres  metiatur  magnitti 
dines ,  &■  ipfarum  maximam  communem  menfuram  metiri,  fimili 
ter  &  in  pluribus, magnitudinibus  maxima  communis  menfura  in 
Uenietur ,  &  corollarium  procedet. 

S  C  H  0  L  1  V  M. 

Quoniam  incommen forabiles  magnitudines  confequitur proportio^ 
nem  non  habere  ,  quam  numerus  ad  numerum  >  &  eius  conuerfumt 
njult  ofiendere  commenfurabiles  magnitudines  confequi  proportionem 
habere  3  quam  numerus  ad  numerum  3  contra  .  indiget  autem  ad 
hoc  lemmate  ^  quonam  modo  commenfurabilium  magnitudinum  dua 
rum  s  vel  trium  maxima  communis  menfura  inueniatur  .fic  &m  pri¬ 
mo  arithmeticorum  libro  fecit  .poftquam  enim  ostendit  qui' nam  fintin 
commenfurabiles  quos  primos  appellat  >  propter  e  a  quod  non  omnino  in 
commenfurabiles  funt  3  njt  magnitudines  ,•  ostendere  hj  olens  omnem 
'numerum  ad  omnem  numerum  proportionem  habere  nsel  multiplicem  >> 
Vel fuperp  arti  cularem  j  njelfuperp  artientem  ■>  ruel  multiplicem  fuper- : 
i  i/.,.:;,  f,  fi  particularem 


qua  tx  arithmeticis  petuntur  3  incom 

>  Vfj  v,B 

i  :-r 

£  W  t  \ 

in  7.&Uwvp  t  Vv& ' 

v’  v**rt‘  B  rEyK.-a.  13$  0  V  .3  n6 

farti  cularem  foci  multiplicem piperp artientem^  quos  ipfe  bremtatis  cauf 
fit  ex  minori  nominauit x  e velpahem  y  njelpartes  .perparteminteiligens 
ftcb multiplicem >  rei fubfuperparticulareye^dfubmultiplicem  Juperparit 

cularem  .per partes  vero  fubfup  er  partientem  s  Vel  Jub multiplicem  ftL 
perpartientem .  hoc  igitur  voletis' oBendere  eoindigjbaty  quo  modo  com- 
menfurabdium  maxima  cc  munis  menjurainuertiatur  .  quodetiam  hoc lo 
co  cbftruauit.Podea  in  quinto  theoremate  oBedet  ccmefurabiles  mavnitu 
dines  inter  Je propo  riionem  habere  i:  quam,  numerus  ad  numerum.  imm& 
vero  omnem  commenfurahilem  magnitudinem  omnis  ■  comme  nf arabili  s 
magnitudinis  3  minorem  maioris gvel partem  ejfe  ?  mei  parte  si:  hoc  enim 
eB proportionem,  habere  ^quamnumexusad 'numerum  iwofiimen  cop* 
ira  :  latius  enim  patet  numerus  .  quamobrem  eo  njfus  efi.  Sciendum  au 
tem  &  ipfas  demonUrafionrs  ]  qua  ex arithmeticis  petuntur  ,  ineo 
mutabiles  ejfe . 

■%4 

\  5AuVWtfS.V;«  -.CXizyXXS  ‘AV.V-: 

ToBqUdM  domit3  qua  fint  -magnitudines  incomme  tifutabiles  %  dein 2 
teps  quid  ipfas  conjequatur  oBendet  Y&fnfuperiquidxonfequBurcom^ 
menfurabiles  in  quinto. -3  0*fextd  iheoremate\.&*  quoniam  indigebat  co 
muni  menfara  earum  3  qua  fient  in  fymmetria  >  videlicet  commenfur2r 
bilium  hoc  affumit  m  tertio  3  quarto  theorema  e  3  quo  pallo. inue^ 
nkndafint  comm enjwrabilmm  communes.  menfiira  .  fiptimum  autem 
theorema  inquirit  >  que  confequantur  mcojnmenfurabiles  magnkuxiiy 
nes  nonfimpliciter  3  fid fiam  dum  ffeciem  3  •aut  in  comme  nfurabiles  lon¬ 
gitudine  3v~el  potentia  ;  nam  de  incommcnfurabilibus  fecundum priua- 
tionem  nihil  dixit  5  vt  pote3qua  non  fint  ipfisvtiles  ad  traBationem  de 
irrationalibus .  In  his  tradit,  ortum  earum  3  qup  longitudine  3  &>. po-, 
ientia  commenfurabiles  fimt  3&  incommenfur  abdes::  his  enim  indiget 
in  mnotheoremaoe  y.&ojeqnentibns ,  in  quibus  iuxt a- analogiam  y  gj* 
iuxta  compofitionem  y  &  diuifionem  commenfur abditas  3  in  com-i 
me nfur abditas  inquiritur  vfque  ad  tertium  decimum  theorema . 

THEOREMA  III  PROPOSITIO.  V. 

Commenfurabiles  magnitudines  inter  fe  proportionem  ha¬ 
bent  j,  quam  numerus  ad  numerum. 

Sint  commenfurabiles  magnitudines  A  R.Dico  magnitudinem  A  ad  B  propor- 
nem  habere,quam  numerus  ad  numerum.  Quoniam  enim  A  B  commenfurabiles 
funt,metietur  ipfas  aliqua  magnitudo .  metiacur,&  fit  C.&  quoties  C  ipfam  A  me 
titur,tot  vnitates  fint  in  D  :  quoties  autem  G  metitur  B,tot  vnitates  fint  in.E*. 

Ii  2  quoniam 


E  V  C  m  D.  EX  t  M-  E.'M  T. 


quoniam  igitur  C  ip farti  A  metitur  per  vnita¬ 
tes  ,  qu£  funt  in  D :  metitur  autem  &  vnitas  I> 
per  vnitates,  qusE  in  ipfo  funt;  vnitas  aqualiter 
metietur  numerum  D,  atque  magnitudo  G  ip~ 
fam  A  .ergo  vt  C  ad  A,ita  eft  vnitas  ad  D;&  con 
uertendo  vt  A  ad  G,itaD  advnitatem  .  Rurfus 
quoniam  C  ipfanrK  metitur  per  vnitates ,  qua: 
funt  in  Ejmetiturqj  vnitas  numerum  E  per  vni  i 

tates,quf  in  ipfo  funt :  vnitas  numerum  E  equa  ' 

Jiter  metietur 5  atque  Cipfam  B.eft  igitur  vtC 
ad  B,ita  vnitas  ad  E .  oftenfum  autem  eft&vt 
A  ad  G, ita  D  eiTe  ad  vnitate.q  uare  ex  f  quali  vt  . 

,,A  ad  B, ita  numerus  D  ad  E  numcruni.comme  Ac  h  d  v«iwf  £ 
Turabiles  igitur  magnitudines  A  B  inter  fe  pro 

portionem  habent,quam  D  numerus  ad  numeru  E.  quod  oportebat  dcmonftrare. 
S  C  H  0  1  I  V  M, 


Hoc  proprium  eft  commenfurabilium  magnitudinum  3  'minor  maiorif' 
^velpars  eft  3  ^uel partes.fiquidcm  igitur pars^guel proportionem  habe- 
hit  s  quam  ^unitas  ad  numerum  3  Vel  quam  numerus  ad  numerum  s  fi 
ruero  partes  proportionem  habebit  3  quam  numerus  ad  numerum  .pars 
enim  ftcbmultiplicem  facit  proportionem  : partes  v  ero  vnam  reliqua 
rum  fubproportionalitm.fi  igitur  retia  linea  fint>& piam  *  qua  ab  ip~ 
fis  fiunt  s  &fdlida  proportionem  habebunt 0  quam  numerus  ad  nume¬ 
rum  .fi  vero  plana  3  ey*  qua  ab  ipfis  fblida^nonitem  retia  linea ,  nifi  pro 
portio  numeror u  fit  quadrati  ad  quadratum  .  fi  Jolida  no  omnino  qug 

ipfa  pracedunt  3  nifi  proportio  fit  cubi  ad  cubum  .  quod  fi  fohda  non  ha¬ 
beant  proportionem  3  quam  numerus  ad  numerum  3  neque  plana  3  ne¬ 
que  re  Sia  linea  habebunt :  non  enim  funt  commenfurabiles .  In  hoc  au¬ 
tem  theoremate  fequenti  de  commenfurahilibus  _>  O*  incommenfura- 
bilibus  fimpliciter  differit  j  at  in  feptimo  de  incommenfurabilibus  lon - 
gitudine.ex  quo  manfeftum  esi  &  de  potentia  incommenfurabdibus.lt> 
oBauo  denique  ortum  tradit  commenfurabilium  3  &in  commen forabi¬ 
lium  longitudine  potentia . 


F.  C.  C  0  M  M  l  N  T  U  R  I  V  S. 

Fx  iam  demonjiratis  poffumus  illud  quoque  problema  abfoluere. 

Propofitis  duabus  magnitudinibus  commenfurabilibus,  quam  iqter  fc  propor¬ 
tionem  habeant  in  numeris  inueuire. 

Sint  propofitae  magnitudines  commenfurabiles  B .  quanm  oporteat  proportionem  in  nn~ 
ineris  inuerhre  .  bmcniafr  ex  }  huiusmaxhna  earum  communis  menfura,  quae  fit  C.  &  quo - 
lies  C  metitur  .A,  tot  unitates  fmt  in  D: quoties  autem  metitur  ipfum  B,  tot  vnitates  fint  in  E.ha- 
bebit  igitur  ad  B  proportione  ea,  qm  habet  numerus  D  ad  E  numerum .  itaque  f/^A  B  retiae 
lineae fmt&r  earum  quadrata  crmt  comenfarahilm ,  &  inter  fe  proportionem  habpbmt ,  quarq 

numerus 


Z  I  B  £  Jt 


X» 


** ? 


■e  <r 


numerus  quadratus  ai  quadratum  numerum, 
fi  vero  fint  fuperficies ,  vel  numeri  D  Efimt 
quadrati, vel  non  quadrati  ;& fi  non  fiunt  qua 
drati,vel  proportionem  habent ,  quam  nume¬ 
rus  quadram  ad  quadratum  numerum , 
wow.c5“  y?  quidem  funt  quadrati, vel  proportio 
nem  habent,  quam  numerus  quadratus  ad  qua 
iratum  numerum,  re£lae  Unae,  quae  ip fas  fu¬ 
perficies,  vel  fuperficies  ipfis  aequales  pofi- 
fmt,erunt  longitudine  commenfitrabiles.fi  ye  "  :  . 

ro  numeri  non  habent  proportionem ,  quam  quadratus  numerus  ad.  quair atUffl  numerum ,  erunt 
longitudine  incommenfur abiles,quamquampotentid  commenfurabiles fint .  quae:  cmnia  in  nona 
propofitione  huius  libri  demonjlrabuntur. 

THEOREM  A  TUI.  PROPOSITIO.  VI* 

ri  A  rr.? r  -  ;  <  ■-  >\  A 

Si  duae  m  agnitudines  inter  fe  proportionem  habeant* quam  nu 
merus  ad  numerum, commenfurabiles  magnitudines  erunt® 

Dux  enim  magnitudines  A  B  in¬ 
ter  fe  proportionem  habeant ,  quam 
D  numerus  ad  numerum  E .  Dico  A 
B  magnitudines  commefurabiles  ef- 
fe  .quot enim  vnitates  ;funt  in;D,in 
tot  partes  aquales  diuidatur  ma  ¬ 
gnitudo  A  ,  &  vni  ipfarum  squa¬ 
lis  fit  C ;  quot  autem  vnitates  funt  in  i 
E, ex  tot  magnitudinibus  squalibus’  I 
ipfi  C  coponatur  magnitudo  F .  Quo  j 
niam  igitur  quot  funt  in  D  vnitates,  I 
tot  magnitudines  funt  in  A,ipfi  G  a?-.  '  \ . 

quales  ;  qux  pars  eft  vnitas  ipfius  D,  j 

eadem  pars  erit  &  C  ipfius  A.  vt  igi-  ; 
tur  C  ad  Adta  eft  vnitas  ad  D  .  meti-  T 
tur  autem  vnitas  ipfum  D  numeru.  | 
ergo  Sc.C  ipfam  A  metietur .  &  quo-  a 

niam  eft  vt  C  ad  A, ita  vnitas  adD  nu 
merum  ,  erit  conuertendo  vt  A  ad 

C,ita  D  numerus  ad  vnitatem  .  rurius  quoniam  quot  vnitates  ftmt  in E,tot  funt  &,* 
in  F  magnitudines  ipfi  C  f  quales  j  vt  C  ad  F,ita  erit  vnit&s  ad  E  numerum  .  often- 
fum  autem  eft  &  vt  A  ad  G,itaD  efle  ad  vnitatem. ergo  ex  squali  ut  A  ad  F,  ita  eft 
t)  ad  E.fed  ut  D  ad  E ,  ita  A  ad  B  .&  ut  igitur  A  ad  B ,  ita  A  ad  F .  quod  cum.  A  ad 
utramque  ipfarum  B  F  eandem  habeat  proportionerrgerit  B  ipfi  F  fqualis.metitur  ,,fluint,‘ 
autem  C  ipfam  F .  ergo  &  ipfam  B  metietur  .  fed  &  metitur  A .  quare  C  ipfas  A  B 
metitur .  commenfurabilis  igitur  eft  A  ipfi  B.  Quare  fi  dux  magnitudines  i  nter  fe 
proportionem  habeant,  quam  numerus  ad  numerum,  commenfurabiles  magni 
£udineserunt.quod  oportebat  demonftrare. 

ALITER. 

Dux  enim  magnitudines  A  B  interfe  proportionem  habeant ,  quam  numerus 
C  ad  numerum  D.Dico  magnitudines  commenfurabiles  efle .  quot  enim  unitates 
funt  in  C,in  tot  partes  fquales  A  diuidatu  r,  &  uni  ipfarum  aqualis  fit  E  .  eft  igitur 
ut  unitas  ad  C  numerum,ita  E  ad  Ajrfb  autem  &  ut  G  ad  D  ,  ita  A  ad  B  .  ergo  ex 

aequali 
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sequali  ut  unitas  ad  D  numerum ,  ita  E  ad  B.fed 
emicas  metitur  D .  ergo  &  E  ipfam  B  metitur, 
metitur  autem  &  E  ipfam  A ,  quoniam  &  uni-  . 
tas  metitur  C.  quare  E  utramque  ipfarum  A 
B  metietur;  ideoque  A  B  commenfurabiles 
funt ;  atque  eft  E  communis  ipfarum  menfura. 

corollarivm. 


Exhoc  manifeftumeft ,  fifint  duo  ] 

numeri,  vt>3>:II,& reda  linea.vt  A,fie  j  |  :  f 

ri  pofte ,  vt  D  numerus  ad  numerum  a  b  e  c  d 

Ejita  redani  iine^m  A  ad  aliam  re¬ 
dam  lineam.fi  autem  ipfarum  A  F  media 
pfB^ortib^^li:srfufn:atui ,  ut  B,erit  vt  A  ad 
F,ita  quod  fit  ex  A  ad  id >  quod  ex  B ,  hoc 
eft  vt  prima  ad  tertiam,  ita  figura,  qua?  fit 
a  prima  ad  eam,  quie  a  fecunda  fimilem, 

&  fimiliter  defcriptam  .  fed  vt  AadF, 

ita  D  numerus  ad  numerum  E.fadum  igi 

tur  eft  &vtD numerus  ad  numerum  E,  ; 

ita  quod  fit  ex  reda  linea  A  ad  id, quod  '  •  • 

cx  reda  linea  B.  a  b  f  d  e 


SCHOLIVM. 


Si  quadrata,  njel  parallelo  gramma  3  uel  quacunque Jfacia  proportio 
nem  habeant  3  quam  numerus  ad  numerum  3  commenfurabiles  erunt 
magnitudines  :  quando  autem propcrtic-ncm  habeant 3  quam  numerus 
quadratus  ad  quadratum  numerum 3& ipfie  commenfurabiles  funt  i 
redi <z  linea  3  qua  ipfaspoffunt  3  longitudine  funt  commenfurabiles .  'vel 
quando  re  EI  a  linee  inter  fi  proportionem  habeant 3  quam  numerus  ad  nu 
merum  3  &  ipfi  commenfurabiles  fiunt  longitudine  3  e>  qua  ab  ipfis 
fiunt  quadrata  3  vel ffacia  quadratis  ipfarum  c  qualia proportionem  ha¬ 
bere  coguntur 3  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum  .  ad 
plura  igitur  fi  extendunt  potentia  commenfurabiles  3  quam  commenfu¬ 
rabiles  longitudine ,  &  continentiores funt  3  ut  cx  fiquentibus  theore¬ 
matibus  fiet  manifeflum. 


THEOREMA  V.  PROPOSITIO.  VIR 
Incommenfurabiles  magnitudines  inter  fe  proportionem  non 
habent,  quam  numerus  ad  numerum.  . j 


Sint 


L  I  B  E  R  X. 

f  Sint  incommenfurabilcs  magnitudines  A  B.  Dico  A  ad  B  propor 
tioncm  non  habere, quam  numerus  ad  numerum,  fi  enim  A  ad  B  pro 
porrionem  habet, quam  numerus  ad.hnrrierum ,  commefurabilis  erit 
A  ipfi  B.  atqui  non  eft  commenfurabilis.no  igitur  A  ad  B  proportio 
nem  habet,quam  numerus  ad  numerum  .  quare  incommenfurabiles 
magnitudines  inter  fe  proportionem  non  habent,  quam  numerus  ad 
numerum. quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO.  VIII. 
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Si  dux  magnitudines  inter  fe  proportionem  non  ha¬ 
beat  ,  qua  numerus  ad  numeru ,  incomefurabiles  erut. 

Dux  enim  magnitudines  A  B  inter  fe  proportionem  non  habeat  J 
quam  numerus  ad  numerum.  Dico  magnitudines  A  B  incommenfu  j 
rabiles  efle.fi  enim  commenfurabilis  eft  A  ipfi  B  ,  proportionem  ha¬ 
bet,  quam  numerus  ad  numerum. atqui  non  habet. incommenfurabi- 
lesigitur  funt  A;B  magnitudines.ergo  fi  dug  magnitudines  inter  fe  ^ 
proportionem  non  habeant, quam  numerus  ad  numerum,incommen 
forabiles  erunt,  quod  oportebat  demonftrare. 


THEOREMA  VII.  PROPOSITIO.  IX. 


Quas  a  redis  lineis  longitudine  commenfurabilibus  fiunt  qua¬ 
drata  inter  fe  proportionem  habent,  quam  quadratus  numerus 
ad  quadratum  numerum .  &  quadrata  inter  fe  proportionem  ha¬ 
bentia  ,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum, &  la¬ 
tera  habebunt  longitudine  commenfurabilia.quadrata  vero, quae 
a  longitudine  incommenfurabilibiPs 'redis  lineis  fiunt,  inter  fe 
proportionem  non  habent, quam  quadratus  numerus  ad  quadra¬ 
tum  numerum :  &  quadrata  inter  fe  proportionem  non  habentia, 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum ,  neque  latera 
habebunt  longitudine  commenfurabilia. 

Sint  rtd:x  lines  A  B  longitudine  co- 
menfurabiles.  Dico  quadratum  quod  fit 
ex  A  ad  quadratum,quod  ex  B,eani  pro 
portionem  habere,  quam  quadratus  nu- 


x>. 


merus  ad  quadratum  numerum  .  Quo¬ 
niam  enim  A  ipfi  B  longitudine  eft  com 
menfurabilis,  habebit  A  ad  B  propor¬ 
tionem,  quam  numerus  ad  numerum. ha 
beat  eam  ,  quam  numerus  C  ad  numeru 
D .  Quoniam  igitur  eft  yt  A  ad  B ,  ita  C  4  . 

numerus  ad  numerum  D ;  &  proportio-  ;  * q  ‘ 

nis  quidem ,  quam  habet  A  ad  B  ,  dupla  j n  ■  •  * 

eft  proportio  quadrati,  quod  fit  ex  A  ad 
quadratum,  quod  ex  B ;  fimiles  enim  fi¬ 
gura:  in.  dupla  funt  proportione  homologorum  laterum :  proportionis  vero,  qua 
habet  numerus  G  ad  numerum  D  dupla  eft  proportio  quadrati  ipfius  C  ad  ipfius 
D  quadratum;  etenim  duoru  numeroru  quadratorum  vnus  medius  proportiona¬ 
lis  eft  numerus,  &  quadratus  ad  quadratum  duplam  proportionem  habet  eius, 
quam  latus  habet  ad  latus  :  erit  vt  quadratum ,  quod  fit  ex  A.  ad  quadratum , 
i  .  quod 


A 

B 


5.h\uiifc 

Coioll.  ia 
Sexti. 

n.otffem. 


i.sexti. 


i.  sex:  i. 


CoToll.  1©. 

SCXtl. 

it.Gsftaui. 

tf.huius. 


17.  septimi. 


17 .  septimi. 
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quod  ex  B,ita  quadratus  numerus ,  qui  fit  cx  C  numero  ad  quadratum  numerum» 
qujexD. 

A  L  I 

Quoniam  enim  comen  furabilis  eft 
A  i -ili  B  Jongiuidine,proportionehet 
qua  numerus  ad  numeru.  habeat  qua 
C  ad  D.  &  C  feipfum  quide  multipli¬ 
cans"  faciat  E  ; multiplicans  vero D  fa¬ 
ciat  F  :  &D  fe  ipfum  multiplicans  fa¬ 
ciat  G.itaque  quonia  C  fie  ipfumqui- 
dem  mult: plicans  fecit  E,  multiplicas 
vero  D  fecit  F  ;  erit  vt  C  ad  D,  hoc  eft 
vt  A  ad  B,ita  E  ad  F.icd  vt  A  ad  B,  ita 
quadratum, quod  fit  ex  A  ad  reftagu- 
him,quod  fit  ex  A  B.eft  igitur  vt  qua 
dratum,  quod  ex  A  ad  reffangulu, 
quod  ex  A  B,!  ita  E  ad  F  .  rurfus  quo¬ 
niam  D  feipfum  multiplicans  fecit  C,  vt  C  ad  D  ,  hoc  eftvt  AadB,  ita  eritF 
ad  G.vt  autem  A  adBdta  redtangulu,quod  fit  ex  A  B  ad  quadratu , quod  fit  ex  B. 
ergo  vt  re&angulu  iri,  quod  ex  A  B  ad  quadratum, quod  ex  B,  itaF  ad  G.fed  vt  qua 
dratum, quod  fit  ex  A  ad  reftangulum,  quod  ex  A  B,itaeratEadF.exa:quali  igi¬ 
tur  ut  quadratum  ex  A  ad  quadratum  cx  B,ita  E  ad  G  .  eft  autem  vterque  lpforum. 
E  G  quadratus.&  E  quidem  eft  a  numero  Q  G  uero  ab  ipfo  D.quadratum  igitur, 
quod  fit  ex  A  ad  quadratum, quod  ex  B  proportionem  habet, quam  quadratus  nu¬ 
merus  ad  quadratum  numerum. Sed  fit  vt  quadratum  ,  quod  fit  ex  A  ad  quadratu, 
quod  ex  B  ,  ita  quadratus  numerus ,  qui  eft  a  numero  C  ad  quadratum  numerum, 
qui  a  numero  D. Dico  A  ipfi  B  longitud  ne  commenfurabilcm  efle. Quoniam  enim 
eft  vt  quadratum, quod  fit  ex  a  ad  quadrat  um,quod  ex  B,  ita  quadratus  numerus, 
qui  eft  a  numero  C  ad  quadtatum  numerum  ,  qui  a  numero  D.fed  proport.oqui- 
dem  quadrati, quod  fit  ex  A  ad  quadratum,quod  ex  B,dupla  eft  proportionis,  qua . 
het  A  ad  B:propor.tio  vero  quadrati  numeri, qui  eft  a  numeroC  ad  quadratu  nume 
ru,qiti  a  numero  D  itideduplaeft  propoftionis,quahet  C  numerus  ad  numerum 
D.  eft  igitur  .vt  A  ad  B,ita  C  ad  D  .  ergo  A.ad  B  proportionem  habet, quam  nume-. 
rus  C  ad  D  numerum  :  ac  propterea  A  ipfi  B  loiigithdine  eft  commenfurabilis.- 
quod  oportebat  demonftrare. 

A  L 

* 

Sed  quadratu ,  quod  fit  ex  A, 
ad  quadratum ,  quod  ex  B  pro¬ 
portionem  habeat, quam  quadra 
tus  numerus  E  ad  quadratum  nu 
merum  G-.Dico  A  ipfi  B  longitu 
dinem  comniefurabilem  efie  •  fit 
enim  ipfiijs  qUidem  E  lat  us  C,  ip 
fius  vero  G  latus  D ;  &  C  iplunr 
D  multiplicans  faciat  F .  ergo  E 
F  G  deinceps  proportionales  sut 
in  proj:  orttone  ,  qus  eft  C  ad  D. 

&  quoniam  quadratorum ,  qua: 
fiunt  ex  A  B,  medium  proportio 
nale  eft  re&angulum,  quod  ex  A 
Emumerorum  vero  quadratorum  E  G  medium  proportionale  eft  F,  erit  vt  qua¬ 
dratum 
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•dratum,qnod  fitex  A,adre&anguIum,quod  ex  A  B,itaE  ad  F .  vtautem re&angit  ; : 
lum  ex  A  B  ad  quadratum  ex  B ,  ita  F  ad  G:  fed  vt  quadratum  ex  A  ad  re&angulu 
ex  A  B,  ita  A  ad  B. ergo  A  B  commenfurabiles  funt,-  proportionem  enim  habenr, 
•quaranumerusE  adnumsrum  F,hoc  eftquam  C  ad  D.vt  enim  C  adD,itaE  adF;  i7.sepcimu 
nam  C  fe  ipfum  quidem  multiplicans  fecit  E,multiplicans  autem  D  ipfuin  F  fecit; 
eft  igitur  vt  C  ad  D,ita  E  ad  F. 

Sed  incommenfurabiljs.fit.  A  ipfi  B  lo 

gitudine.Dicoquadratum  ex  A  ad  qua-  - ^ - *  - — — - - . 

dratuiq  ex  B  proportionem  no  habere,  4  *  .  • 

?qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.fi  enim  quadratu  ex  A  ad  quadratu 
ex  B  proportione  habeat ,  qua  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum,  ccnii 
durabilis  erit  A  ipfi  B  longitudine. non  eff 


autem  .  non  igitur  quadratum  ex  A 


1  proportionem  habet,  quam  quadratus  numerus  ad  quadra- 
'ius  quadratum  ex  A  ad  quadratum  ex  B  proportionem  non  ha 


menr 

,ad  quadratum  ex  B 
tum  numerum.Rurf 

Eeat,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.  Dico  A  ipfi  B  longitudi 
ne  incbmmenfurabileta  efle.fi  enim  commenfurabiiisfit  A  ipfi  B  longitudine ,  ha¬ 
bebit  quadratum  ex  A  ad  quadratum  ex  B  proportionem ,  quam  quadratus  nume 
•rus  ad  quadratum  numerum  .  atqui  non  habet,  non  igitur  A  ipfi  B  longitudine  efi: 
commenfurabiiis .  ergo  qme  a  reAis  lineis  longitudine  com menfurabilibus  fiun$ 
quadrata  inter  fe  proportionem  habent,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum 
numerum,  &  qug  deinceps  futit.quod  oportebat  demonftrare. 


G  O  R  O  L  L  A  R  I  V  M. 
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Et  manifcftum  eft  ex  iam  demonftratis  redas  Tineas ,  qua?  Ion., 
gitudine  funt  commenfurabiles,  omnino  &  potentia  commen¬ 
furabiles  effe :  quse  veto  potent  ia  commenfurabiles,  non  omni1 
no  &  longitudine.  &quse  longitudine  incommenfurabiles- fiinti 
non  omnino  &  potentia  incommenfurabiles:  quse  vero  poten¬ 
tia  incommenfurabiles,  omnino  &  longitudine  incommenfura¬ 
biles  efie. 

Quoniam  enim  quadrata, qusc  fiunt  a  redis  lineis  Io  rigitudme  commenfurabili-  C 
bus  proportionem  habent ,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum; 
quf  vero  proportionem  habent ,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  hume-  6  hujus 
rum ,  commenfurabilia  funt :  erunt  reftg  lineg  commenfurabiles  longitudine,  non 
folum  longitudine, fed  &  potentia  commenfurabiles.  \ 

Rurfus  quoniam  quacunque  quadrata  inter  fe  proportionem  habent,quam  qua 
gratus  numerus  ad  quadratum  numer  um, latera  habent  longitudine  cominenfura 
bilia,vtofl:enfum  eft,  qua;  etiam  potentia  commenfurabilia  funt,  cum  eorum  qua 
drata  proportione  habeat,qua'  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerinqnecunq; 
quadrata  proportione  no  habet ,  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerti,f<?4  E 
fimpliciter  qua  aliquis  alius  numerus  ad  aliu  numeru,comefurabilia funt, hoc  eft  r? 

&£  linea»  a  quibus  ipfa  defcributur,  comeftirabiles  funt  potetia,no  aut  &  longitudf 
ne  .  ergo  fed*  linfa»  longitudine  quidemcommenfurabiles ,  omnino  &  potentia 
commenfurabiles, funt  :  potentia  vero  commenfurabiles  non  omnino  &.  longitudi 
rie ,  nifi  earum  quadrata  proportionem  habeant, quam  quadratus'  numerus  ad  c[u4 
dratum  numerum.  Dico  &  longitudine  incommenfurabiles  non  omnino  &  poten-  p 
tlaincomenfurabiles  efle,Qm  potentia  comenfuKibdfs  poflunt  proportionem  non 
habere, quam  humer  us  ad  numerum ,  ideoq,-  cum  potentia  commenfurabiles  fint; 
longitudine  funt  in  commenfurabiles..  ergo  ndn  qua; .longitudine  incommenfura¬ 
biles  funt,  omnino  &  potentia:fed  longitudine  incommenfurabiles  exiftentes  pof- 
•1  yi  KK  lunt 


£  V  C  t  1  D.  £L  EM  E  N  T» 

15  /iiite  potentia  &  incommenfurabiles,&  commefurabiles  elfe.  potentia  vero  in  eom- 
menfurabiles  omnino  &  longitudine  incommenfurabiles  funt.  fi  enim  longitudi- 
tiefint  eommenfurabiles,&  potentia  commenfurabiles  erunt.atqui  ponuntur  in  co 
menfurabiles.quod.efi:  abfurdum.potentia  igitur  in  eommenfurabiles ,  omnino  & 
ioagitudineincommenfurabiles.erunu 

S  C  H  0  L  I  V  M , 

.  ■  — .  A  xo  i o::. vi.;  • 

Hoc  theorema  T  heateti  esi  inuentum  ,  cuius  mentionem  facit  Plato 
«n  T heateto  .fed  illic  quidem  particulatim  magis  exponitur  ,  hic  autem 
'Vniuerfe .namq,  illic  quadrata  ,  qua  a  quadratis  numeris  mehfuran - 
tur  ,  commenfurabilia  etiam  latera  haler  e  dicit . particularis  autem  e& 
hac propofitio  :  neque  enim  omnia  commenfdrabilia  fi  acia  ,  quorum  & 
latera  commenfurabilia  Junt  ,  comprehendit  i  fi  quidem  quadratorum  fi  a. 
ciorum  commen fur agilium  ,  videlicet  18  &  8  latera  ,  zs^fi  ncn  fecun¬ 
dum  me  n  Juram  numerorum  inueniantur  ,  aliter  tamen  c  omm  e  h  Juvabi¬ 
lia  fiunt  M  ipfia  fiacia  a  quadratis  numeris  minime  men  furant ur quam¬ 
quam  etiam  menjurari pojfint .  merito  igitur  hoc  loco  non  horum  modum 
diffiniuit  3  fi  d  qua  (  Vt  inquit )  proportionem  habent  ,  quam  numerus 
quadratus  ad  quadratum  numerum  *  &  non  Jrufira  quadrati  numeri 
mentio  faEla  efl.fi  enim  tantum  dixijfiet ,  quam  numerus  ad  numerum y 
redundans  ejfiet  diffinitio  ,  quoniam  quadrata  ,  qua  inter fi  duplam  pro 
portionem  habent  ,  cbmmenjurabilia  habere  latera  Gporteret.?ion  habent 
autem  ,  e  fi  enim  maioris  latus  ad  latus  minoris  ,  njt  quadrati  diameter 
ad  eius  latus  .fi  igitur  ita  dixijjet  ,  quam  numerus  ad  numerum,  ,  re¬ 
dundaret  diffinitio  ,  comprehendens  etiam  ea  ,  qua  latera  commenfura 
bdia  non  habent.  Si  vero  dixijfiet ,  qua  a  quadratis  numeris  menfuran- 
tur  3  diffinitio  diminuta  e  fiet  ,  non  comprehendens,  ea  ,  qug  cum  lateri 
commenfurabilia  habeant,  d  quadratis  numeris  non  menfurantur :  O* 
proportio  nem  habent,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  nume~ 
rum  .  Quamobrem  reSie  appofitum  efi  ,  quam  numerus  quadratus  ad 
quadratum  numerum  3  comprehenduntur  enim  omnia  fiacia  ,  qua 
fi  d  quadratis  numeris  non  menfurantur  ,  tamen  cum  fint  commen  fur  a 
bdia  ,  latera  quoque  commenfurabilia  habent .  nam  18  &  8  commenfii- 
rabilibus  exifl entibus  ,  propterea  quod  d  lateribus  commenfurabihbus 
deferibuntur ,  inueniemus  eorum  later  a,  cum  proportionem  habeant y 
quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum .  Vt  enim  9  ad  4^ 
ita  18  ad  8. Itaque  fiumentes  latera  ipfirum  9  zSr  4,  aqualiter  fic abimus 
propofitorum  quadratorum  latera :  e>  habebimus  commenfurabilitate \ 
namque  vt  quadrata  ad  quadrata, ita  funt  latera  ad  latera. 


V.  C > 


L  I  B  E  R  X. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  R  l  y  S. 


Qmr  a  redis  lineis  longitude  cominenfurabilibus  fuerint  quadrata  ]  i mtelligere -  A 
Has  lineas  longitudine  cotnmenfurabiles  'rnter  fe  fe,  nonexpofitae  rationali :  hoc  enm  nonfolum 
rationalibus  contingit ,fed  &  irrationalibus ,vt  deinceps  apparebit. 

Et  quadratainter  fe  proportionem  habentia,quam  quadratus  numerus  ad  qua-  ® 
dratum  numerum ,  &  laterahabebunt  longitudine  commenfurabilia  ]  Ter  quadrata 
inter  fe  proportionem  habentia ,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum  non  folum 
intelligenda  funt  ea  ,  quae  totidem  quadratas  menfuras  continent ,  quot  vnitates  funt  in  nume¬ 
ris  quadratis-, [edet  quae  inter  fc proportionem  habent ,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu, 
numerum. fint  enim  duo  numeri  plani  [miles  F  Ct&  rtita  linea  vi.fitfy  F  6  ,&  G,2^.  CT  fiat 
ex  corollario  fexte  propofitionis  huius,  vt 
F  ad  G,ita  ad  aliam  lineam, quae  fit  £. 

&  inter  £  fumpta  media  proportiona 
li  B,erit  vt  prima  ad  tertiam, videlicet  vt 
+A  ad  E,ita  quadratum, quod  ex  prima  ad 
quadratum,  quod  ex  fecunda ,  hoc  ejl  ita 
quadratum  ,  quod  ex  ad  quadratum , 
quod  ex  B.fed  vt  ad  E,  ita  erat  nume¬ 
rus  F  ad  numerum  G .  vt  igitur  numerus 
F  ad  G  numerum ,  ita  erit  quadratum  ex 
ad  quadratum  ex  B.  ideoj,  quadratum 
ex  continebit  totidem  menfuras  qua¬ 
dratas  ,  vt  exempli  gratia  totidem  pedes 
quadratos ,  quot  vnitates  funt  in  F,  vide¬ 
licet  fex ,  &  quadratum  ex  B  totidem  pe 
des  quadratos  continebit ,  quot  vnitates 
funt  in  G,hoc  e/lz^.&  quoniam  numeri 
plani  frniles  F  G  inter  fe  proportionem 
habent ,  quam  quadratus  numerus  ad  nu¬ 
merum  quadratum;  habebit  etiam  quadra 

tum  ex  ad  quadratum  ex  B  proportionem  eam ,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nu¬ 
merum.  habeat  quam  quadratus  numerus ,  qui  fit  ex  C  ad  quadratum  numerum,  qui  fit  ex  D.fim 
liter  demnofirabitur  eorum  quadratorum  latera  ^4  B, quamquam  certo  numero  exprimi  nonpof 
fint ,  tamen  inter  fe  longitudine  commenfurabilia  ejfe.&  idcirco  proportionem  habere ,  quam  m 
merus  ad  numerum. Imiores  eiufmodi  latera  radices  quadratas, vel  radices  [impliciter  appellat ; 
dicetur  enim  ^d  radix  6,&  E  radix  2  q.  atque  ejl  Iji  6  ad  R  24,  vt  1  ad  2. nam  cum  quadratum 
ex  B  quadruplum  f it  quadrati  ex  ^4,  erit  B  ipfius  *A  dupla. fmiiles  enim  reciilinep  figurae  'm  du-  CoroIL  s«, 
pia  funt  proportione  homologorum  laterum.  *«*»<■ 

Quoniam  enim  quadrata,qu«  fiunt  a  redis  lineis  longitudine  commenfurabili-  q 
bus]  Ofiendit  quomodo  prima  corollarij  pars  fequatur  ex  prima  parte  theorematis. 

Rurfusquoniam  quacunque  quadratainter  fe  proportionem  habent,quamqua  D 
draius  numerus  ad  quadratum  numerum  ]  Rurfus  ofiendit  quomodo  idem  ex  fecunda  par 
ne  theorematis  fequatur. 

Quf  cunque  quadrata  proportionem  non  habent  7  quam  quadratus  numerus  ad  E 
quadratum  numerum ,  fed  fimpliciter  quam  aliquis  alius  numerus  ad  alium  nume 
rurn  ]  Hoc  ad  fecundam  parte  Corollarij  attinet ,  &  [equitur  ex  vltimaparte  theorematis. 

Dico  &  longitudine  incommenfurabiles  ]  Hoc  pertinet  ad  tertiam  partem  corollarij,  F 
&  ex  tertia  parte  theorematis  explicatur. 

Potentia  vero  incommenLrabiles  omnino  &  longitudine  incommenfurabiles  G 
funt]  Hpc  efl  vltima  corollarij  pars ,  quae  per  deiuclionem  ad  id, quod  fieri  non  potefl  ex  prima 
parte  theorematis  demonfiratur. 
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E  V  C  L  ID.  ELEMENT. 
THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO,  X. 


$.haius. 

«.huius. 

y.huifis. 

g.huius, 

it&o&aui. 

A 


Si  quattuor  magnitudines  proportionales  fuerint ,  prima  vero 
fecundas  fuerit  commenfurabilis;  &  tertia  quart£  commenfura- 
bilis  erit .  &  fi  prima  fecundg  fuerit  incommenfurabilis.,  &  tertia 
quartas  incommenfurabilis  erit. 

Sint  quattuor  magnitudines  proportio¬ 
nales.  A  B  C  D,fitq,‘ vt  A  ad  B  ,  ita  C  ad  T  A  n 

D,&fit  A  ipfi  B  commenfurabilis .  Dico  & 

G  ipfi  D  commenfurabilem  effe. Quoniam 
enim  A  commenfurabilis  eft  ipfi  B ,  habe¬ 
bit  A  ad  B  proportionem ,  quam  numerus 
ad  numerum  :  atque  eft  vt  A  ad  B, ita  C  ad 
D  .  ergo  &  C  ad  D  proportionem  habet, 
quam  numerus  ad  numerum,  commenfu¬ 
rabilis  igitur  eft  C  ipfi  D.  fed  A  ipfi  B  fit  incommenfurabilis.dico  &  C  ipfi  D  ineo- 
inenfurabilem  efle.Qupniam  enim  incommenfurabilis  eft  A  ipfi  B,  non  habebit  A 
ad  B  proportione,quam  numerus  ad  numerum. eft  autvt  A  ad  B,ita  C  ad  D.  ergo 
neque  C  ad  D  proportionem  habet,  quam  numerus  ad  numerum,  fi  enim  C  ad  D 
proportionem  habeat, qua  numerus  ad  numerum, •&  A  ad  B  eam,  qua  numerus  ad 
numeru  proportione  habebit,-atq;  erit  A  ipfi  B  comefurabilis.quod  eft  abfurdu,*ira 
comefurabilis  enim  ponitur.ergo  C  ad  D  proportione  no  het,qua  numerus  ad  nu- 
rum;ideoq,-  C  ipfi  D  eft  incommenfurabilis. Si  igitur  quattuor  magnitudides  pro¬ 
portionales  fuerint ;  prima  vero  fecunda:  fuerit  commenfurabilis ,  &  tertia  quartar 
commenfurabilis  erit .  &  fi  prima  fecunda:  fuerit  incommenfurabilis,&  tertia  quar 
tx  incommenfurabilis  erit.quod  oportebat  demonftrare. 

L  E  M  M  qA.  I 

Ofienfum  efi  in  arithmeticis  numeros  planos fi  miles  inter  fi  proportio 
nem  habere  y  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum  * 
fi  duo  numeri  inter  fi  proportionem  h  abeant  ,  quam  quadratus  numerus 
ad  quadratum  numerum  y  eos  fimiles  planos  ejfie  .  £?*  manifeflum  efl 
ex  his  ,  dijfimiles  planos  numeros  y  hoc  efl  non  habentes  latera  inter  fi 
proportionalia  proportionem  non  habere  y  quam  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum  fi  enim  haberent  i  fimiles plani  ejfent .  quod  non 
ponitur.ergo  dijfimiles  plani  inter  fi  proportionem  non  habent  }quam  qua 
dratus  numerus  ad  quadratum  numerum . 

LEMMA, .  II. 

* Duobus  datis  numeris  s  &  retia  linea  5  facere  yt  numerus  ad  nu¬ 
merum  y  ita  quadratum  reflg  linea  ad  alterius  reUa  linea  quadratum . 

Sint  dati  quidem  duo  numeri  A  B,-& data  reda  linea  C.  oportet  in uenire  alte¬ 
ram  redam  lineam ,  ita  vt  quadratum  ,  quod  fit  ex  G  ad  quadratum  ex  altera  re¬ 
da  linea  eam  proportionem  habeat ,  quam  numerus  primus  ad  fecundum  nnme- 
rum.quot  enim  vilitates  funt  in  A, in  tot  partes  aquales  diuidatur  G  recta  linea ,  Se 

uni 


B 


C 


JO 


liber,  x. 


m 


Vni$M 


B  ....4 


vni  ipfartim  aqualis  fit  D .  quot  autem  vni- 
tates  funt  in  B ,  ex  tot  partibus  ipfi  D  aequali¬ 
bus  coponatur  refla  linea  E .  eft  igitur  vt  vni- 
.  tas  ad  A  ,  itaD  ad  C :  &r  conuertendo  vt  A  ad 
vnitatcm,ita  C  ad  D.eft  autem  &  vt  vnitas  ad 
B,ita  D  ad  E  .ergo  ex  aquali  vt  A  ad  B,  ita  re-  * — 

fla  linea  C  ad  ipfam  E .  fumatur  reftarum  li-  ,  p  , 

nearu  C  E  media  proportionalis  F.  eft  igitur  F 

vt  GadE,itaquadrattim,quodfitexCadid,  '  ~  CorolJ 

quod  ex  F  quadratum,  naquevt  prima  ad  ter-  » - * - E - » - -  sexti.’  10* 

tiam,ita  quadratum, quod  fit  ex  prima  ad  qua 

dratum,  quod  ex  fecunda  fimile ,  &fimiliter  defcriptum.fed  vt  C  ad  E, ita  eft  A  ad 
B.&  vt  igitur  A  ad  B,ita  quadratum  ex  C  ad  quadratum  ex  F.quarc  C  F  funt  reflg 
lineae ,  quas  qusrebamus.etenim  F  inuenta  eft. 


L  E  M  M  oA 


1  1  L 


*T)uos  numeros  planos  dijf miles  inuenire  >  hoc  eft  yt  inter  Je  pro¬ 
portionem  non  habeant  >  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum . 

Exponantur  quattuor  numeri  A  B  C  D,  ita  b  a  a 
vt  non  fit  ficut  A  ad  C,  ita  B  ad  D ,  &  fiat  ex  A  B  ; 

numerus  E ,  &  C  D  numerus  F  .  perfpicuum  eft  E  3*  • 

F  numeros  planos  effe,  planos  autem  difsimiles,  c.  . .  .4 
quoniam  latera  proportionalia  non  funt.  quod  fa-  ^ 

cere  oportebat.  "  ’  " 

* . •••■«> 

PROBLEMA  III. 

F......  .  .  © 

PROPOSITIO.  XI. 


Fropofitse  redx  lineae  inuenire  duas  redas  lineas  incommen- 
furabiles ,  alteram  quidem  longitudine  tantum  ,  alteram  vero 
etiam  potentia. 

Sit  propofita  refla  linea  A.  oportet  ipfi  A  inueni 
re  duas  reflas  lineas  incommenfurabiles ,  alteram 
quidem  longitudine  tantum  ,  alteram  vero  etiam 
potentia,  exponantur  enim  duo  numeri  B  C  inter 
fe  proportionem  non  habentes,quam  quadratus  nu 
merus  ad  quadratum  numerum ,  hoc  eft  difsimiles 
plani :  &  fiat  vt  B  ad  C,ita  quadratum  ex  A  ad  qua 
dratum  ex  D  :  hoc  enim  ante  traditum  eft. ergo  qua 
dratum  ex  A  commenfurabile  eft  quadrato  ex  D.& 
quoniam  B  ad  C  proportionem  non  habet,  quam 
quadratus  numerus  ad  quadratu  numerum  ,  neque 
quadratum  ex  A  ad  quadratu  ex  D  proportionem 
habebit, quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  nu¬ 
merum  .  incommenfurabilis  igitur  eft  A  ipfi  D  lon  ^ 

gitudine.  fumatur  ipfarum  A  D  media  proportionalis  E  .  eft  igitur  vt  A  ad  D ,  ita  coioll.  io. 
quadratum  ex  A  ad  quadratum  exE.fed  A  ipfi  D  longitudine  eft  in  commenfura-  •ha¬ 
bilis,  ergo  &  quadratum  ex-  A  quadrato  ex  E  iucommenfurabile  erit.incommenfu-  D 

rabilis 
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srabilis  igitur  eft  A  ipfi  E'  potentia .  ergo  propofita:  re&a:  lines  rationali ,  a  qua  di¬ 
cebamus  menfuras  fumi,  vt  ipfi  A  potentia  quidem  commenfurabilis  inuentaeft 
D,  hoc  eft:  rationalis  potentia  tantum  commenfurabilis, irrationalis  vero  E. irratio¬ 
nales  enim  vniuerfe  appellantur ,  qua:  rationali  &  longitudine ,  &  potentia  incom- 
menfurabiles  funt. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  >A  K  I  V  S. 


A  Et  fi  duo  numeri  inter  fe  proportionem  habeant ,  quam  quadratus  numerus  ’ad 
quadratum  numerum, eos  fimiles  planos  efie]Hoc  ab  Euclide  non  demonftratnr  in  ar  itb - 
meti  cis ,  fed  nos  ad  vigefmam  fextam  oUaui  libri  demonftr  animus. 

B  Exponantur  enim  duo  numeri  B  C  inter  fe  proportionem  non  habentes,  qua 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum, hoc  eft  difsimiles  plani  ]  Hoc  inprom - 
ptu  eft t  fed  tamen  quomodo  fiat  in  tertio  Scholio  antecedentium  explicatur. 

C  Et  fiat  vt  B  ad  C,ita  quadratum  ex  A  ad  quadratum  ex  D,  hoc  enim  ante  traditu 
eft  ]  In  corollario  fcilket  fixtftheor ematis. &  quamquam  hoc  ex  illo  perfpicue  appareat ,tamen 
fecundum  lemma ,  quod  ingrpcis  codicibus  muenitur  hoc  oco  apponere  non  inutile  iudicauimus. 

D  Ergo  &  quadratum  ex  A  quadrato  ex  E  incommenfurabile  erit  ]  ex  antecedenti 
theoremate . 

THEOREMA  IX.  PROPOSIT  IO  XII. 


j.huius. 


4.cxSbui. 


•.quinti. 


£.huiug. 


Quae  eidem  magnitudini  funt  commenfurabiles ,  &  inter  fe 
commenfurabiles  funt. 

Vtraque  enim  ipfarum  A  B  ipfi  C  fit  com¬ 
menfurabilis  .  dico  &  A  ipfi  B  commenfurabi- 
lem  efle .  Quoniam  enim  A  commenfurabilis 
eft  ipfi  C,  habebit  A  ad  C  proportionem  ,  qua 
numerus  ad  numerum.  habeat  quam  nume¬ 
rus  D  ad  ipfum  E .  Rurfus  quoniam  commen¬ 
furabilis  eft  B  ipfi  C ,  habebit  C  ad  B  propor¬ 
tionem  ,  quam  numerus  ad  numerum  .  habeat 
quam  F  adG.  &  proportionibus  datis  qurbuf- 
cunque,  videlicet  quam  habet  D  ad  E,&  quam 
habet  F  adG, -fumantur  numeri  deinceps  pro¬ 
portionales  in  datis  proportionibus  H  K  L; 
fitq;  vt  D  ad  E, ita  H  ad  K:vt  autem  F  ad  G ,  ita 
K  ad  L.Quoniam  igitur  eft  vt  A  ad  C,ita  D  ad 
E ;  fed  vt  D  ad  E, ita  H  ad  K :  erit  &  vt  A  ad  C, 
ita  H  ad  K.Ilurfus  quoniam  eft  vtB  ad  C,  ita  F  ici  **”*■* 

ad  G,&  vt  F  ad  G,  ita  K  ad  L;  erit  &  vt  B  ad  C, 
ita  K  ad  L.eft  autem  &  vt  A  ad  C,ita  H  ad  K.ex 

aequali  igitur  vt  A  ad  B,ita  H  ad  L.ergo  A  ad  B  proportionem  habet. quam  nume¬ 
rus  H  ad  L  numerum-.ac  propterea  A  ipfi  B  eft  commenfurabilis  .  Qua:  igitur  eide 
magnitudini  funt  commenfurabiles, &  iuter  fe  commenfurabiles  funt.quod  opor¬ 
tebat  demonftrare. 


S  C  H  0  L  I  V  M. 


Hoc  ah  identitate  non  conuertitur .  non  enim  qup  inter  fe  funt  com~ 
tnenfurahiles  s  eidem  commenfurabiles  funt  ,•  quemadmodum  neque 
aquales  inter  fe  eidem  funt  aquales  sfed  contra  .  nam  contingit  ineo. 
s  menfurab.lei 


,T  t  I  B  f  E  R  X.  13» 

mnfiirdiles  ejfe  eidem  >  e>  commenjur abites )  quod  fe  quem  theorema s 
&  eius  conuerjum  cjl endet . 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  XIII. 

Si  fint  duse  magnitud  nes >  &  altera  quidem  eidem  fit  commen 
furabilis ,  altera  vero  incommenfurabilis  5  magnitudines  inter  fe 
jntommenfiirabiles  erunt  - . 

Sint  enim  dug  magnitudines  A  B,alia  au 
jtem  fit  C:  jkA quidem  ipfi  C  commenfura-  — * — ♦ — 1 — 1 — ■ — * — * — 1 

|)liikfit  •  B. vero  eidem  C  incommenfurabi-  r 
lis.  Dico  &  A  ipfi  B  incqmme^futabikm.  .  .  T-*  * 
efie.fi  enim  commenfurabiiis  eft  A  ipfi  B,eft  jy  n 

autem  &CcomnTtenfiirabilis.;ipfi  A  rcrit  Exant* 

C  ipfi  B  comenfurabilis.  quod  non  ponitur.  codauc. 

•  .  .  (  ■■■■■* 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO.  XII II. 

3bf  i-  sAj 3'i  rnuJ£'i:  ; .  ■ .  >  jio  mLii.up  .  i :  '  >  r  m/-/.  ■ 

n;. Si  due magnitudines  commenfurabiles  fint ,  altera  autem  ipfa, 
rnm  alicui  magnitudini  fit  incommenfurabilis,  &  reliqua  eidem 
incommen£irabilis  erit;  om: 

iSint  du.^  magnitudines  commenfurabiles  A 

B;  altera  v^rpigfarum  a  alicui  magnitudini  C  A.. — . _ _ _ _ 

Et  incommenlurabiJis.Dico  &  reliquam  B  ipfi  C 

incommenfurabflem  efle.fi  enim  commdnfurabi  c  - - - - * 

Jis  eft  B  ipfi  C ,  eft  autem  &  A  commenfurabiiis  p, . 

ipfi  B;&  A  ipfi  C  commenfurabiiis  Srit:  fed&irt  '  *  ’  *  "  8t  huius, 

commenfurabiiis.  quod  fieri  non  poteft.nonig? 

tur  commenfurabiiis  eft  B  ipfi  C.er^o  eft  incommenfurabiIis.fi  igitur  dua:  magnis 
tudines  comenfurabiles  fint, altera  aut  ipfarum  alicui  magnitudini  fit  incommenfu 
rabihs;&  reliqua  eidem  incommenfurabilis  erit.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  C  0  M  M  E  H  T  ^  R  I  V  S. 

Fx  ijs,  quae proxime  demonflrata  fiunt  ,licetillud  etiam  demonftrare . 

Qua:  incommenfurabilibus  funt  commenfurabiles ,  &  inter  fe  incommcnfurabi* 

Ics  erunt. 

Sint  duae  magnitudines  incommefiurabilesiA  B:  fit j} 

C  ipfi  commenfrrabilis :  &  D  commenfhrabps  ipfi  C  - 

B.Dico  C  D  inter  fie  incommenfiur abites  efifie .  Quoniam 

enim  ^4  C  commenfurabiles  fiunt ,  atque  efl  <A  ipfi  B  in  A  * - * - - - « - « 

commenfurabiiis'-,  &  C  ipfi  B  incommenfiur  abitis  erit. 

Rurfus  quoniam  B  D  commenfurabiles  fiunt ,  efl  dutem  S  ‘  '  Ixantece» 

B  incommenfurabilis  ipfi  C;&D  ipfi  C  incommenfiur  abi  j> _ 

lis  erit.quod  oportebat  demonflr are. 

L  E  M  M  U 

^Duabus^ datis  rettis  lineis  inaqualibus  inuenire  id  >  quo  maior  plus 
fiotefi  j  quam  minor .  r 


Sint 


i-quaiti. 

ji.tertij. 

47.primi, 


47-ptimi, 


bx3 


ax.sextL 


ar.sexti. 

;©.liuius. 


E  V  C  L  riD.  E  E  EMEN  T0 

Sjntdat&jdttas  Leda;  .I.ine.ae,  inaquales  A  B  p ,  : 

“■quarum'  maior  iit'  AB  .  oportet  inuenire  id,  quo 
-  AB  pluspoteft,  quam  C  .  Defcribatur  in  reda  li- 
nea  AB  lemicirculus  ADB  ,  &in  eo  aptetur  re¬ 
da  linea  AB,3pi£C  £q\iljf$&lB  B  iungatur.per- 
fpicuum  eft  angulum  ADB  redum efle,&ipfam 
f&jB; plpiis ::-pqfffefeqsaffi .  A  Dyhoc  eft  quam  G,  qua¬ 
lum  At  recta  linea  DB  quadratum.  , - , - C - : 

Similiter  nutem  e>  datis  duabus  reoiis  lineis  ,  qu£  ipfas  pote  fi  ,  hot 
modo  muenietur.  r  ‘  : 

Sintdua?  data;  red^  line£  AD  DB;  &  oporteat  inuenire  redam  lineam,qua;  ipfas 
pofsit.exponantur  enim  AD  DBfitavt  ifcduni  angulum  contineant  ADB  .  &AB 
iungatur.rurfus  pcrfpicnum  eft  redam  lineam  AB  ipfas  AD  DB  pofle. 


THEOREMA  XII. 


KJl. 

PROPOSITIO. 


XV. 

XilluiA 


:i  'J 


Si  quattu or  litj^^Qppjctionales  fiierinp  j.  prima  vero  ta- 

to  plus  ppsfft,'  quam  fecunda,  quatum  eft  quadratum  redae  lineae 
fibi-  cpme0furafiil|sdopgituciinBt& tertia  rato  plus. poterit,  quam 
quarta  quantum  cdl  quadra.tuarred?  lineae  fibi  longitudine  coni 
menfurabilis.Qnod  ft  prima  tanto  plus  poslit, quam  fecunda,  qua 
tum  eft  quadratum  redf  lineas  fibi  meommenfurabilis Jongitudi- 
ne;&  tertia,  quam  quarta  tanto  plus  poterit,  quantum  eft  quadra 
tum  rede  lineae  fibi  longitudinpjihcommenfurabilis» 

Sint  quattuor  reds;  linea;  proportionales  A 
;BC  D,  fitq;  ut  A  ad  B,  ita  C  ad  Dj  &A  quid  e 
plus  posfit,  quam  B,  quadrato,  quod  fit  ex  E: 

C  vero  plus  posfit ,  quam-D,  q  uadrato  ex  F. Di¬ 
co  fi  A  ipfi 'E  fit  ciofii m c n fu r  ab i  1  i s, &  C  ipfi  F  co 
menfurabilem  tifd1.  fi  uero  A  ipfi  E-fit  in  com- 
menfurabilis  y  &  Cfpfi  'F  iiicdmmenfurabilem 
elfe.  quoniam  enim  eft  vt  A  ad  -B,  ita  C  ad  D* 
erit  vt  quadratum  ex  A  ad  quadratum  ex  B,ita 
quadratum  ex  C  ad  id,  quod  ex  D  quadratum, 
led. quadrato  qaidein,qUoci  fit  ex  A  gqualia.sut 
qiiadrataiqui^x  -ipfis  E  B;quadrato‘autem  ex 
C  aqualia  funt  quadrata  ex  F  D.  vt  igitur-qua- 
drata,  qua  ex  E  B  ad  quadratum  ex  B,  ita  qua- 
drata, qua;  ex  F  D  ad  quadratum  ex  D:& diuide 
do  vt  quadratum  ex  E,ad  quadratum  ex  B, ita  quadratum  exF  ad  quadratu  exD. 
quare  vt  E  ad  B ,  ita  eft  F  ad  D;  &  c.onueitendo  vt  B  ad  E,  ita  D  ad  F.  eft  autem  8c 
vt  A  ad  B,  ita  C  ad  D.  ex  aquali  igitur  vt  A  ad  E,  ita  efi:  C  ad  F.  ergo  fi  A  eft  com. 
Tnenfurabilis  ipfi  E,&C  ipfi  F  erit  commenfurabilisjii  vero  incommenfurabilis  eft. 
’  A  ipli  E,  &  C  ipfi  F  incommenfurabnis  erit.  Si  igitur  quattuor  reda;  linespropor^ 
tionales  fint,&  reliqua.quod  oportebat  demonftrare. 

PROBLEMA  XlIJ.  TROPOSITIO.  XVJ. 


Si  duas  magnitudines  commenfurabiles  componantur.,  &i  tota* 


L  X  B  fi  R 


X 


itt 


magnitudo  vtrique  ipfarum  cotiienfurabilis  erif.quod  fi  totafina- 
gilitudo  uni  ipfarum  iit  commenfurabilis  ,  &qug  a  principio  ma¬ 
gnitudines  commenfurabiles  erunt. 

•  Cornponantiireniiti  diiae,  magnitudines  com- 
menfurabiies  A  B  B  C.  Dico  &  rotam  magnitu  & — — , , — c< 

dinem  A  C  vtrique  ipfarum  A  B  B  C  commen- 
furabilem  effe .  Quojniiam  c  ni  m.co  m  in  en  furahi-  — 

lesfunt  A  B  B  C,  metietur  eas  aliqua  magni-  . 

%  tudo.  metiatur,  fitq;  D.  &.qiLioftiam  D  metitur  ipfas  A  B  B  C,  &  totam  A  €  me¬ 
tietur;  metitur  autem  &  A  B  B  C.  Ergo  D  magnitudines  AB  B  C,  &  ipfam  AC 

"imetiuYn  commenfurabilis  igitur  eft  AC  vtrique  ipfarum  A  B  BC.Sed  AC  vni 
ipfarunr  A  B  -B-G-fit  commenfurabilis,  videlicet  ipfi  A  B.  Dico  &  A  B  B  C  corrt- 
menfnrabiles  effe .  Qmmiam  enim  commenfurabiles  funtC  A  A  B,  metietur  eas 
aliqua  magnitudo,  metiatur,&fitD. .  Itaque  quoniam  D  metitur  ipfas  C  A  AB;&  *• 
reliquam  B  C  metietur,  metitur  autem  &  A  B.  ergo  D  ipfas  AB  BC  metitur :  ac 
propterea  A  B  B  C  commenfurabiles  funt.  Si  igitur  duse  magnitudines  commen¬ 
furabiles  componantur,&  tota  magnitudo  vtrique  ipfarum  commenfurabilis  erit, 

&  reliqua,  quod  oportebat  demonllrare. 


I.diflf. 
4-com.  na?» 
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Sidu x  magnitudines  inqommenfurabiles  componatur,  &  tota 
magnitudo  vtriqlio ipfarum  incommenfufabibs  erit,  quod  fito- 
,  ta  magnitudo  uni  ipfarum  fit  incom  efurabilis,et  qua:  a  principio 
vmagnitudinesincommenfurai>iles  erunt. 

Componanturenjm  d-ua?  magnitudines  in 
commenfurabiles  A  B  3  C  .  .Dico  &.  tjotam  A  -  ■  ■  ■  b  '  c 

magnitudinem  A  C  vtrique'ipfarum  AB  BC 

incomraenfurabilem  effe.  fi  enim  non  fimt  iti  -  I?— 

commenfurabiles  CA  AB,  metretureas  ali¬ 
qua  magnitudo,  metiatur,  fitq;  D,  fi  fieri  poteft.  Quoniam  igitur  D  metitur  ipfas 
CA  AB,  &  reliquam  B  C  metietur,  metitur  autem  &  B  A.  ergo  D  ipfas  AB  B  G 
metitur;  ac  propterea  commenfurabiles  funt  AB  BC.  ponuntur  autem  &  incomi 
'menfurabiies.  quod  fieri  non  porefh  non  igitur  ipfas  C  A  AB  metietur  aliqua  ma 
gnimdo.  quare  CA  AB  incommenfurabilesfunt.  fimiliter&  AC  CB  incomenfu 
rabiles  effe  demoftrabimus .  ergo  AC  vtrique  ipfarum  AB  BC  eft  incoimenurabil 
Iis.  fed  AC  vni  ipfaru  AB  BC  incomenfurabilis  fit;  &  primu  ipfi  A  B.  Dico  &  AB 
BC  incomefurabiles  effe.  fi  enim  funt  co menfurabiies, eas  aliqua  magnitudo  metie 
tur.metiatur,  &  fit  D.  qm  igitur  D  metitur  ipfas^AB  BC,  &  tota  AC  metietur,  me  «a 

titur  autem  &  AB.  ergo  D  ipfas  CA  AB  metitur:  ideoq;  C  A  A  B  commenfurabi 
ies  funt., ponuntur  autem  &  incommenfurabiles.  quod  fieri  non  poteft  .•  non  igitui* 
ipfas  AB  BC  metietur  aliqua  magnitudo,  quare  A  B  BC  incommefurabiles  erut. 
fi  militer  demonftrabimus  A  C,t&  reliquis;  B  C  effeincommenfurabilem  .  Si  igitur 
dua;  magnitudines  inccmmenfurabiles  componantur,  &  reliqua .  quod  oportebat 
demonflrare. 


F.  C.  COMMENTARI?  S. 

Ex  tam  demonfiratls  illud  etiam  confiat. 

Si  tota  magnitudo  ex  duabus  magnitudinibus  compofita  vni  componentium  fit 
incommeafurabilisj&  reliqua?  incommenfurabilis  erit.  • 

Ll  Sh 


Es  demon  - 
ftiaris. 


EVCLID.  ELEMENT. 

Sit  enim  tota  magnitudo  ,A  C  mcommenfura 

bilis  magnitudini  AtB.  Dico  ~4C  etiam  reliquae  A. _ _ _ B _ _c 

B  C  incommenfurabilem  ejje.  Quonia  enim  C 
efi  incommensurabilis  ipfi  B,  erunt  *AB,BC 

incommenfurabiles.  &  quoniam  ^AB  EC  incommenfur abites  funt ,  &  *AC  linque  ipfarimh* 
commensurabilis  erit,  quod  oportebat  demonjlrare . 

LEMMA.  I. 

Si  ad  aliquam  re  SI am  lineam  applicetur  parallelogrammum  deficies 
figura  quadrat  a  s  par  alie  logr ammum  applicatum  aquale  e  Si  ei  reSlangu • 
lo  >  quod  partibus  rebite  line  te  ex  applicatione faSiis  continetur • 

Ad  aliquam  enim  redam  A  B  applicetur 
A  D  parallelogrammum,deficies  figura  qua 
drata  DB.  Dico  parallelogrammum  A  D  re 
dangulo  ACB  xqualeefle;  quod  quidem 
per  fefepatet.quoniam  enim  quadratum  eft 
DB,  erit  DC  ipfi  CB  xqualis, atque  eft  paral 
lelogrammum  AD ,  quod  AC  CB  contine¬ 
tur.  fi  igitur  ad  aliquam  redam  lineam  applicetur  parallelogrammum,  &  reliqua*, 
quod  oportebat  demonftrare. 


L  E  M  M  tA 


IL 


Si  dup  re  SI  a  line  te  in  p  quales fint^quarta  autem  pars  quadrati 3  quod 
a  minore  fit 3ad  maiorem  applicetur 3de fi  ciens figura  quadrata^  quod  ap¬ 
plicatum  efi  per  bipartitam  JeSlionem  non  tranfit . 

Si  enim  fieri  poteft,  fint  dux  reda:  ^  B 

linef  infquales  AB  C:  quarta  autem  £ - - - - * - ' 

pars  quadrati, quod  fit  a  minori  C  ad  c 

maiorem  applicetur,  deficiens  figura  '  ‘  ' 

quadrata, -qux  fcilicet,  fit  a  DB  ipfius 

AB  dimidia ,  erit  ex  prxcedenti  lemmate  id,  quod  applicatum  eft  xquale  ei, quod 
partibus  AD  DB  continetur,  hoc  eft  xquale  ‘quadrato  ex  D  B.  etenim  A  B  bifaria 
in  pundo  D  fecatur.  quod  igitur  quater  fit  a  DB  fquale  eft  quadruplo  eius ,  quod 
applicatum  eft.  fedquod  quater  fit  a  D  B  eft  ipfius  AB  quadratum;  nam  longitudi 
ne  duplx  potentia  quadrupl^  funt:quadruplum  vero  eius, quod  applicatur  eft  qua 
dratum  ipfius  C.  ergo  quadratum,  quod  fit  ex  A  B  eft  xquale  quadrato  ex  C,  hoc 
eft  quadratum  maioris  xquale  quadrato  minoris,  quod  fieri  non  poteft.non  igitur 
quarta  pars  quadrati,quod  fit  a  C  applicata  ad  A  B  per  bipartitam  fedione  trafit. 


L  E  M  M  tA.  III. 


Duabus  datis  re  Siis  lineis  intequalibus  ^quartam  partem  quadrati  mi 
noris  ad  maiorem  applicare  Jt a  njt  deficiat  figura  quadrata. 

Sint  datf  dux  redx  linex  inxquales  A  B  CD;fitq;  maior  A  B.& oporteat  face 
re  quod  propofitum  eft.  fecetur  C  D  bifaria  in  E.  manifeftum  eft  quartam  partem 
quadrati,  quod  fit  a  C  D  elfe  quadratum  ex  CE.&  deferibatur  in  reda  linea  A  B 
femicirculus;  feceturq;  A  B  bifaria  in  F :  &  a  pundo  F  ipfi  A  B  ad  redos  angulos 

ducatur 


m 


f.  I  15  E  R.  Se¬ 
ducatur  FG.  Quonam  igitur  A  B 
maior  cft,  quam  C  D ,  erit&  ipfius 
A  B  dimidia  maio*,quam  dimidia 
ipfius  C  D  ,  hoc  eft  maior  quam  C 
E  .  ponatur  F  H  aqualis  C  E,  &  per 
H  ipfi  AB  parallela  ducatur  HK,  at 
que  a  pundo  K  ad  A  B  perpe  icula 
ri  dn&aKL,  fungantur  A  K  KB.  re 
dangulum  igitur  eft  triangulum  A 
K  B,  &  ab  angulo  redo  adbafim  perpendicularis  du&a  eftKL.ergo  redangulum 
ALBcft  aquale  quadrato,  quod  fit  ex  K  L.  producatur  K  L  ,  &  ponatur  ipfi  LB  a»  5 
qualis  LM,&  figura  compleatur .  quadratum  igitur,  quod  fit  ex  K  L,hoc  eft  quod 
ex  FH  eft  aquale  parallelogrammo  A  M.  fed  quod  ht  ex  F  H  eft  ?quale  quadra 
to  ex  C  E ,  hoc  eft  quarta  parti  quadrati  ex  C  D  :  eftq;  A  M  deficiens  figura  qua¬ 
drata.  quod  ipfum  facere  oportebat. 

THEOREMA  XV.  PROPOSITIO.  XVIII. 

Si  dux  redae  lineae  inaequales  fmt  5  quartae  autem  parti  quadra 
ti ,  quod  fit  a  minori  aquale  parallelogrammum  ad  maiorem  ap¬ 
plicetur, deficiens  figura  quadrata ,  &  in  partes  longitudine  com- 
nienfurabiles  ipfam  diuidat ;  maior  tanto  plus  poterit  quam  mi¬ 
nor,  quantum  eft  quadratum  re&ae  lineae  fibi  longitudine  com- 
jnenfurabilis .  Quod  fi  maior  tanto  plus  pofsit ,  quam  minor, qua 
tum  eft  quadratum  re-ffc?  line?  fibi  longitudine  commenfurabilis* 
quarta  autem  parti  quadrati ,  quod  fit  a  minori  ?quale  parallelo¬ 
grammum  ad  maiorem  applicetur,  deficiens  figura  quadrata;  in 
partes  longitudine  commenfurabiles  ipfam  diuidet. 

S'ntdu«  re<%  line?  inpquales  A  BC,qua  A 

rum  maior  B  C ;  quarta:  autem  parti  quadra  B  F  E  n  C 
ti.quod  fit  i  minori  A, hoc  cft  ci,  quod  fit  a  di  A 

niidia  ipfius  A,?quale  parallelogramum  ad  B  * - - - — 

C  applicetur,  deficiens  figura  quadrata,  &  fit 

quod  continetur  BD  DC,fitq;  B  D  ipfi  D  C  commensurabilis  longitudine .  Dic© 

B  C  plus  po.fle,quam  A,  quadrato  red«.line$  fibi  longitudine  commenflirabilis.fc' 

•ce  ur  enim  B  C  bifariam  in  pun&oE ,  &ipfi  D  E  «.qualis  ponatur  E  F .  reliqua  igi- 
-tur  D  C  eft  «qualis  B  F.&  quoniam  reda  linea  B  C  fecatur  in  partes  quidem  «qua  j.feetiadl. 
les  ad  E  p.udum,in  partes  vero  inaequales  ad  punftum  D ;  erit  B  D  C  re&angulum 
:vna  cum  quadrato  ex  E  D  «quale  ei, quod  fit  ex  E  C  quadrato,&  eorum  quadrupla  s-quia»- 
quod  igitur  quater  B  D  D  C  continetur  vna  cum  quadrato,quod  fit  ex  E  D  quater 
«quale  eft  quadrato  quod  quater  fit  ex  E  C.Sed  ei  quidem ,  quod  quater  B  D  D  C  B 
continetur  ?quale  eft  quadratum  ex  A:ei  vero,  quod  quater  fit  ex  D  E  «quale  eft 
quadratu, quod  ex  D  F,  etenim  D  F  ipfius  D  E  eft  dupla:&eiquod  quater  fit  ex  EC 
cquale  eft  quadratum  quod  ex  B  C;  rurfus  enim  B  C  dupla  eft  ipfius  E  C.  ergo  qua 
drata,qu«  fiunt  ex  A  D  f  ?qualia  funt  ei,  quod  fit  ex  B  C  quadrato  ,*  ac  propterea 
quadratum, quod  fit  ex  B  C  maius  cft, quam  quadratu,  quod  ex  A, quadrato ,  quod 
ex  D  F  •  reda  igitur  linea  B  C  tanto  plus  poteft,quani  A  ,  quantum  eft  ipfius  D  F 
quadrat um.oftendendum  eft  &  B  C  ipfi  D  F  commenfurabilem  efle .  Quoniam 
enim  B  D  commenfurabilis  eft  ipfi  D  C  longitudine ,  erit  &  BG  ipfi  CD  longitudi  C 
ne  CQmmeufurabilis.fed  D  C  ipfis  CD  B  F  eft  commenfurabilis  longitudme.«qua 

ll  5  lis  enim 


G 
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D  lis  enim  eft  C  D  ipfi  B  F.quare  &  BG  ipfis  B  F  CD  longitudine  effc  commenfurabi- 
E  lis,&reliquf  igitur  F  D  longitudine  commenfurabilis  erit  .  ergoBC  plus  poteft, 
quam  A  quadrato reds  lines  fibi  longitudine  commenfurabilis.  Sed  BC  pluspof- 
fit  quam  A, quadrato  reds  lines  fibi  longitudine  commenfurabilis,  quarts  autem 
parti  quadrati,quod  fit  ex  A  squale  parallelogrammu  ad  B  C  applicetur,  deficiens 
figura  quadrata,-  &  fit  quod  continetur  BD  DC.  oftendendum  eft  B  D  ipfi  D  C 16 
gitudine  commefurabilem  elfe  .  lifdem  enim  conftrudis  fimiliter  demonftrabimus 
B  C  plus  pofse,  quam  A,quadrato  reds  lines  FD.fed  B  C  plus  poteft, quam  A, qua 
p  drato  reds  lines  fibi  longitudine  commenfurabilis .  ergo  B  C  commenfurabilis 
eft  ipfi  F  D  longitudine  .  &  reliquf  igitur,  vtrique  fcilicet  B  F  D  C  longitudine  eft 
commenfurabilis,  fedvtraque  B  F  D  C  ipfi  D  C  commefurabilis  eft  longitudine; 
O  etenim  B  F  eftpqualis  D  C.ergo  &  B  C  ipfi  C  D  longitudine  eft  commenfurabilis. 
H  ex  quibus  conftat  B  D  ipfi  D  C  longitudine  commenfurabilem  efle.Si  igitur  dug  re 
ds  lineg  inf quales  fint ,  &  reliqua.quod  demonftrare  oportebat.  f 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  R  IV  S. 


A  Q^uarts  autem  parti  quadrati,quod  fit  a  minori  A,  hoc  eft  ei,quod  fit  a  dimidia 
ipfius  A  squale  parall elogrammum  ad  B  C  applicetur,  deficies  figura  quadrata  J 
ex  antecedente  lemmatc.Hoc  autem  nihil  aliud  eft, nifi  redam  linecmmaiormfita  fecare ,  vt  re - 
Bmgulum  Ipfius  portionibus  contentum  quartae  parti  quadrati  minoris  Jit  aequale,  fedpoffumus 
illud  idem  vnmerfalius  explicare  in  hunc  modum . 

P  Datam  redam  lineam  ita  fecare,vtreftangulum,quod  partibus  cotinetur,fit  ?qua 
le  dato  redilineo .  oportet  autem  datum  redilineu  minus  elfe  quadrato  ,  quod  a  di 
midia  defcribitur. 

Sit  data  reda  linea  B,dmfa  bifariam  in  C\datwncfi  redilineum  D.  &  oporteat  facere  quod 
propo  Jitum  cJi.Defcribatur  in  B  femicirculus  *4EB;Cr  dpundo  C  ipfi  JiB  ad  re  dos  angu¬ 
los  ducatur  C  E:  deinde  redi  lineo  D  fiat  aequale  quadratum  FGH  K.  erit  eius  latus  F  G  minus 


E 

t _ k 
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• 

.  vi  . 

\  1 

O  HA  G  It  B 

tpfa-zA  Cshoc  eft  ipfa  CE.  quare  d  reda  linea  -CE  abfcindatur.C  L  ,  quae  fit  aequalis  FG  :  & 
per  L  quidem  ducatur  L  M  parallela  ipfi  ^i  B :  per  M  vero  ducatur  M  N  parallela  C  E.Dico  re- 
dam  Irneam  B  fedam  effe  inpundo  tst,vt- oportebat ,  hoc  eft  redangulum  <AN  B  redilineo 
D  aequale  ejfe.aequale  etenim  eft  quadrato  ex  M  N.fed  cum  M  Et  fit  aequalis  ipfi  C  L,  hoc  eft  ip 
fi  FG,erit  redagdu  NB  quadrato  FGRKjsoc  eft  redilineo  D  fquale.quod  facere  oportebat . 

Similiter  &  datum  numerum  in  duas  partes  ita  diuidemus,  vt  qui  ex  ipfis produ 
citur  dato  numero  fit  f  qualis.oportet  autem  datum  numerum,  cui  squalis  effe  de- 
bet,quadrato  dimidij  minorem  efle. 

Sit  datus  numerus  io,  quem  oporteat  ita  dididere ,  vtqui  ex  partibus  producitur,  fit  aequalis 
dato  numero  75.  Accipiatur  ipfius  20' medietas, quae  eft  1 6,&in  Je  multiplicetur,  faciet  100^ 
d  quo  detrahemus  datum  numerim,videlicet  7  5,€>  relinquetur  zj.  huius  igitur  latus  5  additu 
ipfi  1  o  conftituit  15  ;& detradumab  eodem  conftituit  5  .Dico  20  in  has  partes  ita  diuifum  effe, 
vt  oportebat,hoc  eft  eum, qui  ex  ipfis  producitur,  aequalem  effe  ‘dato  numero  75  .Quoniam  enim 
ao:  diuiditur  in  duas  partes  aequales ,  &  in  duas  partes  inpquales  ,  numerus  planus,  qui  fit  ex 
partibus  incqualibusvnd  cum  quadrato  numeri  interiedi  aequalis  eft  ei, qui  fit  d  dimidio  quadra 
io9quod  demonftratim  eft  d  Barlaam  monacho  in  theoremate  qipnto  eorum, quae  nos  ad  1$  noni 

appofuimus 


LIBE  R  X.  135 

Rppofiumus.ergo  qui* fit  ex  1 5  ,(6“  5  vna  ctt  quadrato  ipfius  5  efl  aequalis  quadrato  dimdq,vide 
licet  100:6"  detraho  communi  quadrato  2  5  ,erit  qui  producitur  ex  1 5  3&  5  aequalis  dato  nu¬ 
mero  75  .quod  facere  oportebat. 

Sed  ei  quidem,quod  quater  DB  BC  continetur  aquale  eft  quadratum  ex  A  jTo 
flitur  enim  parallelogrammum  repagulum  D  R  C  aequale  quartae  parti  quaarati,quodfit  ex^A. 

Erit  &  BC  ipfi  CD  longitudine  comefurabilis  ]Ex  prima  parte  fextae  decimae  Imus. 

Quare  BC  ipfis  BF  CD  longitudine  eft  commenfurabilis  ]Ex  1 2  huius . 

Et  reliqua  igitur  F  D  longitudine  commenfurabilis  erit  }Ex  eo,quod  nos  ad  1  q.hu-  \ 
ins  demonflr animus,  fumantur  enim  BF  DC  fimufiac  fi  vna  linea  effiet. 

Et  reliqiif  igitur,vtrique  fcilicet  B  F  D  C  longitudine  eft  commenfurabilis  ]Ex 
eodem  theoremate, quod  ad  17  huius  appofimmus. 

'  Ergo  &  BCipfi  DC  longitudine  <?ft  commenfurabilis. "]Ex  1 2  huius. 

Ex  quibus  conftatBD  ipfi  DC  longitudine  commenfurabilem  eife]Ejr  fecunda 
parte  fextae  decimae  huius. 

THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO.  XIX. 

Si  dux  re&g  line#  in#quales  fmt ,  quart^  autem  parti  quadra¬ 
ti  ,  quod  fit  a  minori  #quale  parallelogrammum  ad  maiorem  ap¬ 
plicetur  ,  deficiens  figura  quadrata ,  &  in  partes  incommenfurabi 
les  longitudine  ipfam  diuidat ;  maior  tanto  plus  porerit,  quam 
minor  ,  quantum  eft  quadratum  rete  line#  fibi  longitudine  in- 
commenfurabilis.Quod  fi  maior  tanto  plus  pofsit ,  quam  minor, 
quantum  eft  quadratum  re&£  line#  fibi  longitudine  incommenfu 
rabilis,quartg  autem  parti  quadrati ,  quod  fit  a  minori  aquale  pa¬ 
rallelogrammum  ad  maiorem  applicetur, deficiens  figura  quadra- 
ta;in  partes  longitudine  incommenfitebiles  ipfam  diuidet. 

Sint  dua:  reftx.linea:  insquales  A  BC,qua 

rum  maior  B  C :  quarta;  autem  parti  qua-  b  r _ E. _ D _ C 

drati ,  quod  fit  a  minori  Aequale  parallelo-  '  *  *  *  * 

grammum  ad  ipfam  BC  applicetur,  deficies  , _ A _ , 

figura  quadrata ;  &  fit  quod  continetur  B  D 

D  G;fitq,-  BD  ipfi  DC  longitudine  incommenfurabilis.Dico  B  C  plus  polfe ,  quam 
A  quadrato  redta;  line£  fibi  longitudine  incommefurabilis.ijfdem  enim,quf  fupra, 
eonftrudtis ,  fimiliter  oftendemus  ipfam  BC  plus  polfe ,  quam  A, quadrato  redt£  li¬ 
nea;  D  F.oftendendum  igitur  eft.B  C  ipfi  D  F  longitudine  incommenfurabilem  ef- 
fe.Quoniam  enim  incommenfurabilis  eft  B  D  ipfi  D  C,erit  &  BC  ipfi  C  D  longitu¬ 
dine  mcomtnenfurabilis .  fed  DC  incommenfurabilis  eft  vlrifque  BF  DC .  ergo 
&  BC  ipfis  BF  DC  longitudine  eft  incommenfurabilis.ac  proptereareliqu^  F  D  in 
commenfurabilis  eftlongitudine;&BC  pluspoteft;  quam  A. quadrato  recta;  linef 
fibi  longitudine  incommefurabilis.Sed  BC  rurfus  plus  pofsit,quam  A, quadrato  re- 
dta;  linea;  fibi  incommenfurabilis  longitudine,  quarta;  autem  parti  quadrati ,  quod 
fit  ex  A  a-quale  parallelogrammum  ad  BCapplicetur,deficiens  figura  quadrata;&: 
fit  quod  BD  DC  continetur. oftendendum  eft  BD  ipfi  DC  longitudine  incommen 
furabilem  dfe.Ijfdem  enim  conftructis ,  fimiliter  demonftrabimus  BC  plus  polfe 
quam  A,quadrato  reda:  linea;  DF  .  ergo  oftendendum  relinquitur  BC  plus  polfe, 
quam  A,quadrato  redt?  linea;  fibi  longitudine  incommenfurabilis .  incommenfura 
bilis  igitur  eft  BC  ipfi  DF  longitudine. quare  &  reliquf ,  videlicet  vtrique  BF  DC 
eft  incommenfurabilis .  fed  vtraque  BF  DC  commenfurabilis  eft  longitudine  ipfi 
DC.ergo  &  BC  ipfi  CD  eft  incommenfurabilis  longitudinejac  ptopterea  diuiden- 


B 

C 

D 

E 

F 

G 

H 


I7.huius. 

14. huius. 
Ex  demoti  • 
ftiatiK  ad  17. 
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Ex  demon - 
ftraus  ad  17. 
huius. 
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E  V  C  L  ID.’  E  L  E  M  E  N  T. 

do  BD  ipfi  DC  longitudine  incommenfurabilis  erit .  Si  igitur  duj  rc&a;  lineg  iaaj-. 
quales  fintj&  reliqua.quod  oportebat  demonftrare, 

S  C  H  0  L  I  V 

Hactenus  tra&auit  de  commenjur  abilibus ^0  incommen fur abitibus* 
nunc  ad  ratio  nates  0  medias  tranjit . 

L  E  M  M  M.  L 

J Quoniam  demonfiratum  efl  longitudine  commenjur abites  omnino  0 
e«i'oii.5,hu  potentia  commenjur  abites  ejfe  .potentia  v  ero  commenjkr  abites  non  om¬ 
nino  0  longitudine  sJed pojfe  0  longitudine  commenjur  abites  ejfe  3  0 
incommenjur abites :  manifeftum  eB  3  fi  expofita  rationali  aliqua  com¬ 
menjur  abitis  Juerit  longitudine  illam  rationalem  njocari  3  0  ipfi  com - 
menfirabilem  non  filum  longitudine  3  fid  etiam  potentia  3  longitudine 
enim  commenjur abiles  omnino  0*  potentia  commenjur abiles  fint.  Si  ve 
ro  expofetg  rationali  aliqua fuerit  potentia  commenjur abilis  3  fi  quidem 
0*  longitudine  3  dicetur  0fic  rationalis  >  0  commenjur  abilis  ipfi  lon¬ 
gitudine  >  0*  potentia  .jQuod fi  expofita  rationali  rurjus  aliqua  comme  n 
Jurabitis  exisiens  potentia  3  longitudine  fuerit  incommenfurabilis 3  dice¬ 
tur  0*  fic  rationalis  potentia  tantum  commenjur  abilis. 

T  \  0  C  L  I  LEMMA.  I  L 

Rationales  njocat  eas  3  quee  expofita  rationali  <~uel  longitudine  0 
potentia  commenjur  abiles  Jimt  3  <~uel potentia  filum,  fint  autem  0  ah  e 
reBx  line  a  3  qua  longitudine  quidem  expofitp  rationali  incommenjur  abi 
les  Junt  3  potentia  autem  Jolum  commenjur abile s  s  atque  ob  id  rurjus  di¬ 
cuntur  rationales  >  0  commenjur  abiles  inter  fi  3  quatenus  rationales 3 
Jed  commenjur  abiles  inter  fi  nuel  longitudine  3  0  potentia  3  vel  potentia 
Jolum  .  0 fi  quidem  longitudine  3  dicuntur  0  ipfi  rationales  longitudi 
ne  commen fur  abiles  3  <~ut  intelligatur  etiam  potentia  commenjur  abiles 
ejfe :  fi  vero  potentia  Jolum  3  inter  Je Junt  commenjur  abiles  3  dicuntur  ip 
fi  quoque  rationales  potentia  filum  commenjur  abiles. 
stationales  ruero  rationales  commen  fur  abiles  effe  ex  his  constat. 

commentu-  J  JJ 

rabiiesfuut.  Quoniam  enim  rationales  funt,  qua?  expofitg  rationali  funt  commenfurabiles, 
ji. huius,  qua?  vero  eidem  commenfurabiles  etiam  inter  fe  commenfiirabiles  funt;fequitur  r* 
tionales  commenfurabiles  efle.quod  demonilrarc  oportebat, 

L  E  M  M  111. 

Inuenire  duas  rationales  longitudine  commenfurabiles. 


Exponatue 


X. 


LIBER 

Exponatur  rationalis  A,  &  duo  numeri 
C  D  vel  quadrati,  vel  (Impliciter  propor¬ 
tionem  habentes ,  quam  quadratus  nume 
rus  ad  quadratum  numerum ,  &  fiat  vt  G 
ad  D ,  ita  quadratum  ex  A  ad  quadratum 
ex  E  :  erunt  per  ea,qua:  demonftrata  funt 
A  E  longitudine  commenfurabiles. 


c  A.  .  D 


Ex  eerol.  8. 
huius. 

In  9.hmas. 


THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO.  XX. 

Quod  rationalibus  longitudine  commenfurabilibus  redis  li-  A 
neis  fecundum  aliquem  pnedidorum  modorum  continetur  reda-  . 
gulum  rationale  eft. 

Rationalibus  enim  longitudine  commenfu- 
rabilibus  rediis  lineis  AB  BC  contineatur  re 
ctangulum  A  C.  Dico  A  C  rationale  efife  .de- 
fcribatur  ex  A  B  quadratum  AD  .  ergo  A  D 
eft  rationale.Et  quoniam  A  B  commenfurabi¬ 
lis  eft  ipfi  B  C  longitudine,  atque  eft  A  B  xqua 
Jis  BD;erit  DB  ipfi  BC  longitudine  commen- 
furabilis .  eft  autem  &-vt  DB  ad  BC,ita  DA  ad  AC  :&  commenfurabilis  eft  DB  ipfi  i-s«d 
BC.ergo  &  DA  ipfi  AC  commenfurabile  erit.eftq;  rationale  DA .  quare  &  AC  eft  C 
rationale.quod  igitur  rationalibus  longitudine  commenfurabilibus  redis  lineis  co  ^ 
tineturreftangulum  rationale  eft. quod  demonftrare oportebat. 


•  i 


F.  C.  COMMENTARIIS. 


Secundum  aliquem  prxdidorum  modorum jReftarum  enimlinearum  *AB  BCvel  A 
vtrgque  funt  expofitae  rationali  longitudine  commenfurabiles ,  vel  vtrgque  eidem  commenfura¬ 
biles  potentia folumfed  inter  fe  commenfurabiles  longitudine. quocumque  autem  modo  fe  habeat , 
quod  ex  ipfis  fit  reUangulum  rationale  eft,&  eadem  demonfiratio  in  omnibus  congruit. 

Ergo  AD  eft  rationale  ]  Ex  diffinitione  fime  enim  longitudine  fnt  commenfurabiles  ex-  B 
pofitae  rationali, fiue  potentia folum,earum  quadrata  rationalia  funt, quippe  quae  quadrato  expo 
fitae  rationalis  fint  commenfurabilia. 

Ergo  &  DA  ipfi  AC  commenfurabilis  erit  J  Ex  decima  huius.  C 

Eftq;  rationale  DA. quare  &  AC  eft  rationale  J  rationali  namque  commenfurabile  &  D 
ipfum  rationale  efl.quod  ita  demonjlrabitur. 

Sit  expofitae  rationalis  quadratum  Jt, 

<&  ipfi  commenfurabile  fit  jfiacium  B.  erit 
B  rationale  ex  9  diffinitione .  fit  rurfius 
aliud  Jfiacium  C  ipfi  B  commenfurabile .  Di 
co&  C  rationale  effie.  Quoniam  enim Jfia- 
cia^L  C  eidem  ffiacioB  funt  commenfura- 

bilia,& inter  fe  commenfurabilia  funt  ex  ia  huius. Quod  cum  C  ipfi  fit  commenfurabile,  etiam 
rationale  erit  ex  9  diffinitione .  quod  demonftrare  oportebat. 

Ft  autem  ea,quae  hoc  loco  de  rationalibus  dicuntur ,  mani feftior a  fint ,  &  quafi  ante  oculos 
ponantur, libuit  nonnulla  theoremata  adiungere,quae  ad  ea  etiam ,  quae  fequuntur ,  vtilia  erunt 0 

THE  OREMA  I. 

* 

Quod  duabus  datis  redis  lineis  rationalibus  continetur  redangulum’  datu  erit. 

Duabus  enim  datis  r  effis  lineis  rationalibus  ^ iB  ^AD  contineatur  reti  angulum  C.Dico  y.C 

datum 


t>a  E  V-C  L  &T>;i  E  I  EMENT. 

iattm  ejfe.Expofita  enim  rationali  E,vel  vtraque  aLB  .AD 
Ipfi  £  longitudine  cfl  commenfurabilis ,  vel  -vtraque  commen 
furabilis  efi  potentia  folum, vel  altera  quidem  longitudine,  al 
.s  .1  x.  -  -  :  terapotentia  folum  commenfurabilis  r&fi  quidem  vtraque 

ejl  commenfurabilis  iotigitudine, redi  angulum,.  quod  ipfs  con 
.u tinetur  datum  erit  eXfis,qufIoamies  Regiomontanus  in  pri¬ 
mo  libro  de  triangulis  propofitione  1 6  demonfirauit ;  &  ex 
fis, quae  nos  demonflrauimus  in  commentariis  in  3  propofitio 
ne  libri  ^Archim^s  de-evrcvXtdamenfme fi  vero  vtrtzquej 
expofitae  rationali  potentia  folum  efi  commenfurabilis  ,  mbi-  _  _ 

^  Imimsxpflav^ifinyp,  iAB  aid  qua-  .  ^  / . ■_ _ • 

'JiD  pofeniia  funt  commen 

5. huius.  -fkrabilesi^M ^Mrataicmmenjurabitia  erunt,  ideoqfm-  k A  .  n  Jk!£ k  ...5 
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ter  f e  proportionem  habebunt  ,quam  numerus  ad  numerum . 
fit  autem  quadratum  Al  F  ad  quadratum  CG ,  vt  numerus- B. 
ad  numerum  K>&  H  ipfim  K  multiplicans  faciat  M  ,  cuius 
radix  fit  N.  erunt  igitur  tres  magnitudines  H  N  K  deinceps, 
pr  operti  onales;r  edi angulum  enim  conteqtum  HK  efi  aequa ' 

le  quadrato  ex  N,hoc  efi  ipfi  M>  &  quoniam  quadratum  F  .A  ad  reffangulum  .AC  efi  vt  FB  ad 
BC,hoc  efi  vt  aIB  ad  BC;  vt  autem  .AB  ad  BG, hoc  efi  ad  E  C  fit  a  re&angulum  .AC  ad  CG  quadra 
tum\ermt  &  tres  hp  magnitudines  deinceps  proportionales.quado  autem  tres  magnitudines  dem 
■  ceps proportionales  fuerint, pr.ima  ad  tertiam  duplam  habebit  proportionem  eius,  quam  habet  ad 
fecundam,  quadra  tum  igi  tur  AlF  ad  quadratum  CG  duplam  proportionem  habet  eius ,  quam  ha- 
fiet  pd  reti  angulum  .AC.fed  quadratum  ^AF  ad  quadratum  CG  eft,vt  numerus  H  ad  ipfim  K.tfir 
cum  H  ad  K  f  militer  duplam  proportionem  habeat  eius,quam  habet  ad  N ,  erit  quadratum  FAL 
ad  redlangulum  .AC ,vt  H  ad  B. fiunt  autem  magnitudines  H  N  datae ;  ideof  data  ipfcirum pro¬ 
portio-.  &  datum  efi  quadratim  F  aI.  quare  &.reHangnlum  .AC  datum  erit.  Eadem  ratione  de- 
monjlr abimus  redlangulum  datum  effe,fi  altera  datarum  linearum  fit  longitudo,  ne  commenfurabi¬ 
lis  3dtcra-y  ero  potentia  folum. quod  demonfirare  oportebat. 


O  T  E  R.  JL  T  I  0. 

I ;  Si  datae  magnitudines  numerorum  radices  fuerint , numeros  ipfos  inter  fe  multiplicabimus ;  fi 
verA.earum  altera  numerus  fuerit ,  altera  numeri  radix, quadratum  numeri  multiplicabimus  per 
numerum,cuius  altera  efi 'radix,  &  eius 3qui  producitur  radicem  dicemus  effe  reblangulum,  quod 
O  duabus  datis  r  effis  Ivncis-conttnetur. atque  hcc  nihil  aliud  efi3nifi  multiplicatio  3  quam  dicunt,  radi - 
•i,  mmqiiadYataru  inter  fefe.vt  fi  ALB  fit  radix.  5  ,.AD  radix  3  3multiplic abimus  5  ,per  3  fiet  1 5  3cu 

ius  radix  erit  id,  quod!  producitur  exlfi^  ,&  JfiJ  inter  fe  duffis  .fi  vero  AB  fit  2  ,AD  R  5, 
multiplicabimus  quadratum  ipfius  2  videlicet  4  per  5,  &  fiet  2  o,  cuius  radix  erit  produffm, 
quod  queritur. 

T  H  E  0  REM  Al  II. 


Si  ad  datam  re&am  lineam  rationalem  applicetur  fpacium  datum ,  &  latitudo, 
«quam  facit,data  erit. 

:  'Sit  data  rEffa linea  rationalis  \AB ,  &  fpacium  datum  E .  Dico  fi  ad  redeam  lineam  ALB  fpa- 
cium  E  applicetur ,  latitudinem ,  quam  facit ,datam  effe. vel  igitur  redla  linea  A  B  expofitae  ra¬ 
tionali  commenfurabilis  efi  longitudine  ,vel  potentia  folum ,  vel  fpacium  E  rationale  efi,vel  irra- 
tionale,quod  medium  appellatur  .  &  fi  quidem  reda  linea  AB  longitudine  efi  commenfurabilis y 
&  fpacium  E  rationale  fiiludmamfeftum  erit  ex  ijs ,  quae  Regiomontanus  demonfirauit  in  primo 
libro  de  triangulis  propofitjone  1  q.& ex  tjs,quae  nos  eodem  in  loco, de  quo  proxime  dilium  efi, 
demonflrattmus.fi  vero  .AB  cfl  corhmenfurabilis  potentia  folum, &  fpacium  E  fine  rationale ,  fi- 
ue  irrationale, vel  A  B  efi  longitudine  commenfurabilis  f  &  fpacium  E  irrationale, latitudo*. qua 
'facit, dat  a.  er  it.  Sit  primum  recla  linea  .AB  potentia  folum  commenfurabilis,  fr  fpacivM  E  rdpo- 
nale. Quoniam  igitur  .AB  rationalis  efi, & fpacium  E  rationale, erit  quadratum  ipfmt  AIR  fpticio 

E  commenfu - 
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jE  commenfurahile;ac  propter  ea  ad  ipflrn  proportionem  habebit,  quam  numerus  ad  mmerum * 
habeat  quam  umerus  H  ad  numerum  Kfliatf  ex  corollario  fextae  propofitionls  huius  libri  vt  H 
ad  Kjita  retia  linea.AB  ad  aliam  redam  lineam  0:&  inter  AB  &  0  fumpta  media  proportio¬ 
nali  T3erit  vt  numerus  H  ad  numerum  Kjita  quadratum  redae  lineae  AB  ad  reti?  lineae  T  qua. 
draium.fd  <£r  quadraturetiae  lineae  . AB  ad  Jpaciu  E  erat,vt  numerus  H  ad  numeru  K.Cum  igi 
tur  quadratum  ex  AB  adjpacium  E  eadem  proportionem  habeat ,  quam  ad  quadratum  ex  ipfa 
T ierit  quadratu  ex  T  Jpacio  E  aequale.  Itaque  ad  redam  lineam  A  B  applicetur  parallelogram 
mum  retiangulum  .AC  aequale  quadrato  ex  Tshoc  efl  aequale  jpacio  E ;  latitudinem  faciens  BC» 
&  ex  ^ AB  BC  defcribatur  quadrata  AE  CG.  numerus  autem  K  fe  ipjim multiplicans  faciat  M, 
&  Mper  K  diuhfo  exeat  N.  erunt  tres  magnitudines  BKN  deinceps  proportionales ;  retiangulu 
enim  ipfis  KN  contentum  efl  aequale  quadrato  ex  K. Quoniam  igitur  quadratum  F.A  ad  retian - 
gulum  AC  efl  vt  redangulum  .AC  ad  CG  quadratnm,quod  fuperius  oflenfum  efl.quadratum  au¬ 
tem  EA  ad  redangulum  AC  efljvt  numerus  H  ad  numerum  K;erit  &  redangulum  AC  ad  qua¬ 
dratum  CG,vt  K  ad  N.fed  datum  ejl  quadratum  E. A ,  &  redangulum  .AC ;  quod  numeri  K  N 
fmt  dati. ergo  &  quadratum  CG  datum  erit,&  data  ipfius  radix  BCgvidehcet  latitudo s  quam  fa 
dt  jpacium  E.  ad  redam  lineam  AB  applicatum. 

Sit  rurfus  reda  linea  A  B  potentia  folum  com - 
,  nenfurabilis ,  &  Jpacium  E  irrationale  ?  ergo  qua¬ 
dratum  redae  lineae  .AB  incommenfurabile  efl  Jpa  s'  a5  •  w 

do  E. fit  autem  quadratum  redae  lineae  .AB  ad  jpa 
diu  EyVt  H  ad  K,hoc  ejl  ad  radice  numeri  M:&  H 
fe  ipfum multiplicans  { laciat  L.  cum  igitur  LM  qua¬ 
drati  fmt3&  eortm  latera  HK, habebit  LadM  du¬ 
plam  proportionem  eius ,  quam  habet  H  ad  E’  ita¬ 
que  jiat  vt  L  adMjta  reda  linea  „ 4B  ad  redam  li¬ 
neam  Qy&  inter  .AB  &  fumatur  media  propor 

nonalis  O.babebit  igitur  AB  ad  Qfluplam  propor¬ 
tionem  eius ,  quam  habet  ad  0 .  atque  efl  vt  L  ad 
Mjita  .AB  ad  Q<ergo  vtH  ad Kjita  AB  adO.  Rur 
fis  inter  AB  &  0  inueniatur  media  proportiona¬ 
lis  T  ierit  vt  AB  ad  0 ,  ita  quadratum  ex  AB  ad 

quadratum  ex  T.vt  igitur  U  ad  Kjita  ejl  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  T  .fed  erat  vt  H 
ad  Kjita  quadratum  ex  A  B  ad  Jpacium  E.Ergo  quadratum  ex  AB  ad  quadracum  ex  T  eandem 
habet  proportionem  3  quam  ad  Jpacium  E.iaeoj}  quadratum  ex  T?  Jpacio  E  aequale  erit.  Applice¬ 
tur  ad  retiam  lineam  AB  parallelogrammum  reti  angulum  AC, aequale  quadrato  ex  T,  boc  ejl 
jpacio  E  aequale3quod  faciat  latitudinem  BC:deinde  ex  AB  BC  flant  AF  CG  quadrata ;  &  rur¬ 
fus  ipfarum  H  K  magnitudinum  inueniatur  terti  a  proportionalis  3  nempe  dutia  K  inter  fefe;& 
quod  producitur  diuifpper  B^vt  proxime  ditium  rjl.fl:  autem  tertia  proportionalis  N,  Eadem ra 
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time  demonjlrabitur  vt  quadratum  ex  AB  ad  retiangulum  AC,  ita  effe  retiangulum  AC  ad  C 
0  quadratum.  Quoniam  igitur  H  K  N  deinceps  proportionales  funt ,  quadrattm  autem  FA  ad 
reUangulum  AC  ejl  v t  H  ad  K-,erit  &  reUangulum  AC  ad  CG  quadratum ,  vt  K  ad  N.fed  da - 
tum  ejl  quadratum  'aF3 &  reUangulum  AC3cum  dentur  HK .  ergo  &  quadratum  CG  dabitur „ 
gr  eius  radix  BC,hoc  ejl  latitudo  ,  quae  jit J jacio  E  ad  reUam  lineam  AB  applicato .  Non  aliter 
demonjlrabitur  fi  retia  Une  a  AB  fit  longitudine  cmmenfur  abdis  ,  et  jpacimn  E  irrationale • 

OTERATIQ. 

Si  datae  magnitudines  radices  numeror u  fuerint ,  numerus, qui  fpaciurn  notum  reddit, diuida^ 
turper  alterum  numerum ;  fi  vero  altera  fuerit  numeri  radix 3numerus, cuius  ea  ejl  radix ,  diui - 
datur  per  quadratum  alterius  numeri ;  vel  contra  quadratum  numeri  3  per  numerum/cuius  ejl  ra 
d\x3diuidatnr ;  &  eius ,  quod  exibit3radix  erit  latitudo3quam  facit  fpaciurn  ad  retia  lineam  ap 
plicatum .  ejl  autem  bec  diuifio  radicum  inter  fe  fe,quam  dicunt. vt  fi  R  1 5  diuidenda  fit  per  Jk 
j,,diuidcmus  1 5  per  5 ,&  exibit  % ,cuius  radix  ejl  qiiodfit  1^  i 5  per  R  5  diuifafi  vero  ljjao  di 
uidere  velimus  per  z,  diui  demus  zo  per  quadratum  ipfius  z  3videlicet  per  4  ,  &  exibit  5  ,  cuius 
radix  ejl  id, quod  queritur. 


THEOR  EMA 


III. 


Qms  ex  duabus  rationalibus  longitudine  commenfurabilibus  redis  lineis  cons 
ponitur  reda  linea  data  erit. 

Ex  duabus  enim  datis  rationalibus  longitudine  com -  ' 

menfur  abitibus  retiis  lineis  AB  BC  componatur  reda  li 
nea  .AC .  Dico  AC  datam  ejfe.vel  igitur  datae  retiae  li¬ 
neae  expojitae  rationali  longitudine  commenfurabiles 
funt  3  vel  commenfurabiles  potentia  folum,fed  inter  fe  io 
gitudine  commenfurabiles. Et  fi  quidem  expofitae  rationa 
li  fint  commenfurabiles  longitudine ,quae  ex  ipfs  compo¬ 
nitur  retia  linea  data  erit, ex  demonfiratis  d  loanne  Re- 
giomontano  in  primo  libro  de  triangulis 3propofitione  ter¬ 
tia  ,  &  ex  ijs  3  quae  nos  eodem  in  loco  demonftr animus, 
fi  nero  expofitae  rationali  fint  commenfurabilis  poten¬ 
tia  folum,  j'ed  inter  fe  longitudine  commenfurabiles  3  ea 
rim  quadrata  proportionem  habebunt ;  quam  quadra 
tus  numerus  ad  quadratum  numerum  *  Itaque  habeat  re 

tia  e  lineae  .A  B  quadratum  ad  'quadratum  retiae  lineae  BC  proportionem  eam,  quam  nume¬ 
rus  L  ad  numerum  M.ernt  numeri  L  M  fimiles plani.fi  eriifn  quadrati  fint3  retiae  Irneae  AB  AC, 
longitudine  erunt  commenjurabiles.quod  non  ponitur,  ergo  inter  L&  M  cadet  vnus  medius  pro - 
portionalis. cadat 3&  fit  N.  deferibaturf  ex  retia  linea  AC  quadratum  AC DE;  et  iuntla  AD 
ducatur  per  B  quidem  alterutri  ipfarum  AE  CD  parallela  B  GF:per  G  vero  ducatur  HG  Kal- 
teruti  ipfarum  .AC  ED  parallela,  fimiliter  vtfupra  demonjlrabitur  quadratum  „ 4G  ad  retian¬ 
gulum  GC  ita  ejfe,vt  retiangulum  GC  ad  GD  quadratum ,  fed  quadratum  AG  ad  quadratum  G 
D  ejl  vt  numerus  L  ad  numerum  M.ergo  quadratum  AG  ad  retiangulum  GC  ejl  vt  numerus  L 
ad  ipfum  N;&  retiangulum  GC  ad  quadratum  GD,vt  N  ad  M.ejl  autem  retiangulum  EG,quod 
ejl  alterum  fupplementorum ,  aequale  reliquo  GC.  Quadratum  igitur  AG  ad  gnomonem  EKB  ejl 
vt  L  ad  M  vnd  cum  duplo  ipfius  N:&  conucrtendo  gnomon  EKB  ad  qundratum  ,AG,  Vt  M  vnd 
cum  duplo  ipfius  N  ad  ipfum  L.ergo  componendo,  rurfuff  conuertendo  quadratum  ^ iG  ad  totum 
AD  quadratum, vt  L  ad  compofitum  ex  L&  M  vnd  cum  duplo  ipfius  N.fed  compofitum  hoc  ejl 
datum,quippe  cum  dati  fint  numeri  ipfum  componentes .  ergo  et  totum  quadratum  AD  datum 
erit,  et  data  eius  radix,  quae  ex  duabus  datis  retiis  lineis  confiat .  a  tque  illud  ejl ,  quod  demon- 
firandum proponebatur.  0  T  E  R  A  T  I  0. 

Numeros  refpondentes  quadratis  datarum  linearum  fimul  coaceruabimus  vnd  cum  duplo  la* 
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teris  quadrui  eius, qui  ex  eorum  inter  fe  multiplicatione  producitur, hoc  efi  vnd  eum  dupla  nime 
n  proportionalis, qui  inter  ipfos  medius  inter ijcitur;  et  huius  compojiti  radix  erit  reda  linea,  qup 
ex  duabus  datis  retiis  lineis  confiat. atque  hfc  efi  radicum  inter  fe  additio}  quam  dicunt  :vt  fi  ra¬ 
dix  3  addenda  fit  radici  1 i, primum  imgemus  3  cum  1 2,  deinde  multiplicantes  1 2  per  3,  eius, 
qui  producitur,  videlicet  3  6  latus, quod  eji  6  duplabimus: et  omnibus  fiimul  coac eruatis  fient  2 7, 
mius  radix  eft  r  eda  linea, quam  qupr  imus:  Quemadmodum  autem  ex  duabus  rationalibus  longi  tu 
iine  commenfurabilibusffi  inter  fe  componantur ,  vna  reda  linea  fit,  fic  ex  duobus  Jfiacijs  medtjs 
iommenfiirabihbus  ,fi  itidem  inter  fe  componantur  vnum  fiet  medium.  Quod  fi  duae  rationales  lo 
gitudine  incommenfierabiles  inter fe  addendae fint, vt  R 1 3.R  5, dicemus  R?  3  vnd  cum  Ri  5,  vel 
JRj  3  addita  R  5  ,  vel  viemur  hac  voce  plus,  quod  eft  in  communi  vfiu,hoc  modo  Ifc  3  plus  Rt  5S 
et  3  plus  Bi  8,  et  ita  fiet  etiam  fi  plures  fint,  quam  duae  ,vt  2  plusimi  3  plus  Ifc  5  .  Quo  i fi  duae 
fint, dicentur  ex  binis  nominibus,  feu  b.nomia,  vt  Campanus, et  recentiores.fi  vero  tres  dicentur  ex 
iribus  nominibus  vel  trinomia .  et  eodem  modo  in  alijs. 

THEOREMA  1111. 

Duarum' datarum  rationalium,qnx  inaequales  fint  3  &  longitudine  commenfura 
biles, differentia  data  erit. 

Sint  duae  datae  rationales  ine quales,  &  longitudine  commenfiurabiles  redae  lineae  AB  AC9 
quarum  differentia  fit  BC.  Dico  BC  datam  ejfe.fi  enim  AB  AC  fint  expofitae  rationali  longitie 
dine  commenfiurabiles ,  earum  differentia  data  erit  ex  demonfiratis  d  Ioanne  Regiomontano  in  li 
bro  primo  de  triangulis  propofitione  4,  &  ex  ijs,quae  d  nobis  eodem  in  loco  demonfirata  fiunt .  fi 
vero  expofitae  rationali  commenfiurabiles  fint  potentia  fiolwn ,  fied  inter  fe  longitudine  comme *- 
fur abiles,  earum  quadrata  inter  fe  proportionem  habebunt, quam  quadratus  numerus  ad  quadra¬ 
tum  numeru  m .  habeat  igitur  redae  lineae  IfiB 
quadratum  ad  quadratum  redae  lineae  „ AC  pro 
portionem  eam ,  quam  numerus  L  ad  numerum 
M.  erunt  numeri  LM  fi  miles  plani;  ideofi  inter 
eos  cadet  ynus  medius  proportionalis .  cadat, 
fiitfi  Nr&  ex  reda  linea  .A  C  defcribatnr  qua¬ 
dratum  . ACDE ,  &  figura  compleatur ,  qttemad 
modum  Juperius.  produda  vero  C  .A  vfique  ad 
<0,  ita  vt  A  0,  fit  aequalis  A  B,  quadratum  O 
H  deferibatur ,  quod  quidem  quadrato  redae 
lineae  AB,  hoc  efi  ipfi  AG  aequale  erit .  atque 
eji  quadratum  quidem  OH  adredangulim  HC, 

Vt  OA  ad  At:  redangulum  vero  H  C  ad  qua¬ 
dratu  CE,vt  CK  ad  CD,  hoc  efi  vt  OA  ad  AC. 
vt  igitur  quadratum  0  H  ad  redangulim  H  C , 
ha  efi  redangulim  HC  ad  C  E  quadrat  Hin .  fied 
<&  numeri  LNM  deinceps  proportionales  fiunt,  &  quadratum  OH  ad  quadratum  CE  eji  vt  L  ms 
merus  ad  ntmerum  M.ergo  quadratum  OH  ad  red angulum  HC  eritvt  L  ad  N+&  redangulum 
HC  ad  quadratum  CE,  vtNadM.  quod  cum  redangulwnEG fit  aequale  redangnlo  G  C,fup- 
flementa  etemm  fiunt ,  addito  vtnque  aequali  quadrato,  erit  redangulum  H  C  aequale  redangu 
lo  FH  vnd  cum  quadrato  Ho.fi  igitur  d  duobus  quadratis  OH,  AD  auferatur  duplum  redangu 
h  HC,  quod  quidem  redis  lineis  CA  AB  continetur ,  reliquum  erit  quadratum  E  K ;  cuius  latus 
CK  redae  lineae  BC  efi  aequale,  quod  etiam  in  fieptima  propofitione  fecundi  libri  demenfiratum 
efi.  &  quoniam  numeri  LNM  fiunt  dati,&  quadrata  OH  CE  data  erunt,&  redangulum  HC, 
Atque  eius  duplum,  ergo  &  quadratum  FK,  &  eius  latus  BC  dabitur .  quod  demonfi.r are  opor¬ 
tebat. 

0  T  E  R  A  T  1  0. 


f.htrf®. 


si.dkuu. 


Numeros  refpondcntes  quadratis,  datarum  linearum  fiimul  iungemus,&  ab  eo,  qui  fadus  efi, 
afferemus  duplum  numeri ,  qui  inter  ipfos  medius  proportionalis  interijeitur .  relinquetur  enim 
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quadratum, cum  radix  erit  retia,  linea, quam  querlmus.  atque  h§c  ejl  radicum  quadratarum  fuh 
tratiio ,  quam  dicunt.  Vt  fi  d  radice  2  7  auferenda  fit  radix  3 ;  iungemus  2  7  cum  3  3  o,  i 

quo  auferemus  duplum  numeri  medij  proportionalis  inter  3  ,et  2  7  e/?  5?,  videlice  18,  &  re¬ 

linquentur  1 2,  cuius  radix  ejl  ea,  quam  quiimus  .eodem  modo  &  Jpaciorum  mediorum  inaqua 
Ium ,  quae  commenfurabilia  fnt,  differ  entia  inuenietur . fiuero  ab  aliqua  rationali  auferenda  fit 
alia  minor,  quae  ipfi  longitudine  fit  incommenfurabilis  .vtfid  R’  5  auferre  velimus  IJc  3 ,  dice¬ 
mus  Jk  5  depta  J*  ^voLvte/nur hac  voce  minus ,vt  nunc  folent,  hoc  modo  R.  5  minus  ^  3,dr* 
]j>  6  minus  R  4 ,quas  Euclides  appellat  apotomas,  Campanus. et  recentiores  refidua,fcu  recifa. 

■'  Si  igitur  retia  linea  AB  fit  R  3,  Cr  retia  BCRn?  erit  ex  ante  demonjlratis  in  primo  ante 
cedentium  tb cor ematum,r e ti angulum  AC  R  3  6,  hoc  ejl  6.  &  rurfus  fi  AB  fitJJt8,&BCI)i 
,18,  erit  .AC  reti  angulum  R  i^jmcjl  1 2. 

THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO  XXI. 

Si  rationale  ad  rationalem  applicetur, latitudinem  efficit  ratio 
nalem,&  ei,  ad  quam  applicatum  eft,  logitudine  comenfurabile. 

"  Rationale  enim  AC  ad  rationalem  fecu- 
dum  aliquem  rurfus  di&orum  modoru  ap- 
45.p1.imi.  'plieetur,htitndinem faciens  B  C.  DicoBC 
rationalem  efie,  &  ipfi  ab  longitudine  com- 
menfurabile.  Defcribatur  enim  ex  AB  qua¬ 
dratum  A  D.  ergo  A  D  rationale  eft  :  fed 
Ex  lema;  1.  rationale  eft  AC.  ergo  A  D  ipfi  AC  eft  com- 
ad  10.  huius  menfurabile.  atque  eft  vtD  A  ad  AC,ita.DB  ad 
lo.iiinus,  BC.  commenfurabilisigitur  eftDB  ipfi  BC.  eft 
autem  DB  aqualis  BA.  quare  AB  ipfi  BC  com- 
«S.diffi,  menfurabilis  eft.  fed  AB  eft  rationalis .  rationa¬ 
lis  igitur  eft  &  BC,  &  ipfi  B  A  longitudine  com- 
menfurabilis.fi  igitur  rationale  ad  rationalem  applicetur;  &  reliqua,  quod  oporte*» 
batdemonftrare. 

F.  C.  COMMENTARI  PS. 

Sit  Jpacium  AC  6.  &  retia  linea  A  B  R  3.  erit  e*  2  theoremate  prpmijforum  CBTki  2* 
quae  ipfi  R  3  longitudine  ejl  commenfurabilis.  ejl  enim  ipfiius  dupla,  rurfus  fit  AC  1  2,  &  re¬ 
tia  tinea  AB  Ifc8,  erit  CB I*  1 8.  atque  ejl  R  18  ad  Tk  8 ,  ut  3  ad  2.  namfi  I*  1 8  diuidatwr 
per  1*  8 proucniet  1*  2  -4-,  videlicet  R-f-j  quae  eft .-f 

L  E  M  M  I 

Inuenire  duas  rationales  potentia  filum  A 

tommen (urabiles.  ’  * 

.  Exponatur  rationalis  A,  &  duo  numeri  B  C  , - — - » 

non  habetes  proportionem, quam  quadratus  ad  **  a 

CoreI.tf.hu-  ..quadratum  :  &  fiat  vt  B  ad  C ,  ita  quadratum  ex  J5....AC . ^ 

*us*  A  ad  quadratum  ex  D.  erunt  igitur  ex  ijs,  qug 

oftenfa  funt  A  D  potentia  folii  comenfurabiles. 

L  E  M  M .  *A  1  I. 

*%ecla  line  a  >  qua  pote  fi  irrationale fiacium>  irrationalis  efh 

'  FofsiY 


3 

*r 

A. 

G  S-  ia  3 

i  Sr  ?  ■  B 

C 

3 

L  1  B  E  R.  X. 

A  Posiit  enim  reda  linea  A  Ipacium  irrationale  ,  hoc  eft  qua¬ 
dratum,  quod  fit  ab  A  irrationali  fpacio  fit  aquale.  Dico  A  ir 
rationalem  eflfe.fi  enim  fit  rationalis,  erit  quod  ab  ipfa  fit  qua 
dratum  rationale;  ficenim  in  diffinitionibus  ponitur,  atqui  ra 
tionale  non  eft. ergo  A  irrationalis  fit  necefle  eft. quod  demon 
R  rare  oportebat. 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO.  XXII. 

Quod  rationalibus  potentia  folum  commenfurabilibus  redis 
lineis  continetur  redangulum  irrationale  eft :  &  reda  linea  ipfum 
potens  eft  irrationalis.vocetur  autem  media. 

Rationalibus  enim  potentia  folum  commenfu¬ 
rabilibus  reftis  lineis  AB  B  C  contineatur  redan-  & _ a  B  -  18 _ $  > 

gulum  AC.Dico  redam  lineam,quse  ipfum  poteft, 
irrationalem  effe.  vocetur  autem  media,feu  media  4  ■ 

lis.defcribatur  enim  ex  A  B  quadratum  AD  .  ergo 

AD  rationale  eft.Et  quoniam  AB  incommenfiira-  - g 

bilis  eft  ipfi  BC  longitudine ,  potentia  enim  folum 

ponuntur  commenfurabiles.atque  eft  AB  aequalis  B  D  .  incommenfurabilis  igitur 
eft  DB  ipfi  BC  longitudine.eft  autem  Vt  DB  ad  BC,ita  DA  ad  AC.ergo  D  A  ipfi  A 
C  eft  incommenfurabile.fed  DA  rationale  eft.  irrationale  igitur  eft  AC.  Quare  &  Diffi.ro. 
reda linea, qii£  ipfum  AC  poteft, videlicet  qu£  poteft  quadratum  ipfi  aiquale  eft  ir 
rationalis,  vocetur  autem  media,-  propterea  quod  ipfius  quadratum  eft  xquale  re-  Diffi.ir. 
dangulo',  quod  AB  BG  continetur,  &  ipfarum  AB  BC  media  fit  proportionalis, 
quod  demonftrare  oportebat . 

S  C  H  0  L  I  V  M.  I. 

Media  eft  irrationalis  3  qua  potest  fiacium  contentum  rationalibus 
■potentia  filum  commenfurabilibus . 

Rationalibus  enim  potentia  folum  commenfurabilibus 
redis  lineis  A  B  fpacium  contineatur,  oflendendum  eft  hu-  a  ,  a  „ 
iufmodi  fpacium  irrationale  eflfe .  fumatur  enim  ipfarum  A 
B  media  proportionalis  C  .  ergo  quod  fit  ex  AB  eft  aquale  C 
quadrato  ex  C ac  propterea  C  poteft  redangulum ,  quod  g 

ipfis  AB  continctur.eft  igitur  vt  A  ad  B,  itaquadratum  ex  D  1 — ^ - * 

A  ad  id,quod  ex  C  quadratum. nam  vt  prima  ad  tertiam, ita 
quadratum,quod  fit  ex  prima  ad  quadratum  ex  fecunda ,  quod  demonftratum  eft 
in  corollario  20  fexti  elementorum. incommenfurabilis  autem  eft  A  ipfi  B  longitu 
dine.ergo  &  quadratum  ex  A  quadrato  exC  eftineommenfurabile .  fed  quadratu 
cx  A  rationale  eft. irrationale  igitur  eft  quadratumex  C,  hoc  eft  redagulum,quod 
redis  lineis  A  B  continetur.ergo  C  eft  irrationalis., media  autem  idcirco  vocatur,  Difi5.it: 
quod  irrationalis  exiftens  ipfarum  A  B  media  eft  proportionalis. 

S  C  H  0  L  IV  M.  X  I 

Ex  hoc  theoremate  colligitur  me  diam ,  qua  <-vna  e  fi  irrationalium  j  in- 
geometrica  analogia  confiderari:media  enim  e  fi  proportionalis  iuxta  geo 
metricam  analogiam  inter  rationales  potentia  filum  commenfurabiles . 
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E  V  C  L  I  D.  EtEMENT, 

&*  rcSta  line  a  ipsu  potes  ejl  medU.fi  enim  quod  extremis  cotinetur  fqurt 
le  esi  quadrato  3quod fit  a  media3tres  reclg  lineae  proportionales  fiunt . 

F.  C.  CQMMENT^tRIFS. 

Sciendum  efijpacium  illud  irratlonal e,quod  pot  e  fl  media  linea ,  medium  appellari.  5 

Sit  recta  ijnea  *AB  z;gr  re£ia  BC  R  2. erit  re  ff angulum  .AC  It  3  z3quoi  irrationale  eft ,  & 
medium  dicetur. reCta  autem  linea  ipfrnn  potens  ejl  It  It  3  2^«/  media  appellatur . 

L  E  M  M  U. 

Si  fint  duae  rcSip  lineaverit  njt  prima  ad  fecundam }  ita  quadratum» 
quod  fit  a  prima  ad  re  cl  angulum»  quod  duabus  reSiis  lineis  continetur • 

Sint  duse  refbe  linefFE  EG  .  Dico  vt  FE  ad  E  de  r 

G, ita efle quadratum  ex F E  ad  FEG  re&angu-  '  ~ 

lum.defcribatur  ex  F  E  quadratum  D  F,&  G  F  co 
pleatur. Quoniam  igitur  eft  vtF  EadEG,itaDF 

ad  F  Gjatque  eft  D  F  quidem  quadratum  ex  F  E;  _ _ 

F  G  vero, quod  D  E  E  G  continetur ,  hoc  eft  re- 

dtangulumF  ECrerit  vtF  E  ad  E  G, ira  quadratum  exF  E  ad  F  E  G  re&angulum.  ft 
militer  autem  &  vt  redangulum  GEF  ad  quadratum  ex  E  F,hoc  eft  vt  G  F  ad  F  D, 
ita  eft  G  E  ad  E  F. 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO.  XXIII. 

Quod  fit  a  media  ad  rationalem  applicatum  ,  latitudinem  ef¬ 
ficit  rationalem &  d ,  ad  quam  applicatum  efl  >  longitudine  in- 
commeufurabilem. 

Sit  media  quidem  A ,  rationalis  autem  CB, 

&:  ad  CB  ei, quod  fit  ex  A  aquale  fpacium  ap¬ 
plicetur  BD  ,  latitudinem  faciens  C  D.Dico  C 
D  rationalem  efle ,  &:  ipfi  B  C  longitudine  in- 
commenfurabilem  .  Quoniam  enim  media  eft 
A,poteft  fpacium  contentum  rationalibus  po¬ 
tentia  folum  commenfurabilibus .  pofsit  G  F  : 
fed  poteft  &  B  D .  aquale  igitur  eft  B  D  ipfi  G 
F. atque  eft  ^quiangulum .  equalium  autem,  & 
aquiangulorum  parallelogramoru  latera,  qusc 
Funt  circum  aquales  angulos  ex  contraria  par¬ 
te  fibi  ipfis  refpondent.ergo  vt  B  C  ad  E  G,  ita 
eftEF  ad  CD.  eft  igitur  &  vt  quadratum  ex  BC  ad  quadratum  exEG,  ita  quadra¬ 
tum  cx  EF  ad  id, quod  ex  CD  quadratum .  fed  quadratum  ex  BC  commenfurabile 
eft  quadrato  ex  EGjvtraque  enim  ipfarum  eft  rationalis.commenfurabile  igitur  eft 
&  quadratum  ex  EF  quadrato  ex  CD.eft  autem  quadratum  e\  EF  rationale .  ergo 
&ra;ionale  eft  quadratum  ex  CD;  acpropterea  refla  linea  CD  eft  rationalis .  itaq; 
quoniamFE  incommenfurabilis  eft  ipfi  EG  longitudine ;  potentia  enim  folum  co- 
menfurabil.es  funt,-vt  autem  F  E  ad  E  G,ita  quadratum  ex  E  F  ad  F  E  G  reftangulu: 
erit  quadratum  ex  E  F  incommcnfurabile  reflangulo  F  EG.  fed  quadrato  quidem 
ex  EF  commenfurabile  eft  quadratum  ex  CD;rationales  enim  funt  potentia, vt  ofte' 
fum  eft. ergo  quadratum  ex  CD  reftangUlo  FEG  eft  incommenfurabile.  reftangu- 
lo  autem  FEG  commenfurabile  eft,quod  DC  CB  continetur; funt  enim  quadrato 
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ex  A  fqualia.mcommenfurabile  igitur  eft,&  quadratum  ex  CD  redangulo  DCB.  ij.huius. 
fed  vt  quadratum  ex  CD  ad  DCB  redangulum, ita  eft  DC  ad  CB.ergoDC  ipfi  CB 
ineommenfurabilis  eft  longitudine.&  ob  id  DC  eft  rationaHs,&  ipfi  C  B  longitudi 
ne  incommenfurabilis.quod  oportebat  demonftrareo 

F.  C,  C  0  M  M  E  N  T  R  IV  S. 

Rationales  enim  funt  potentia  ]  hoc  efi potentia  comMen forabiles:  rationales  enim  com~ 
menfurabiles  funt3vt  in  Scholio  ante  vigcfimam  huius  dernonflratur.  &  quamquam  hf  voces  lon 
gitudine>& potentia  magna  exparte  referantur  ad  commenfurabilitatern ,  O*  incommenfurabi- 
\itatem3tamen  aliquando  etiam  ad  rationalitatem  referri  ex  hoc  loco  perfpicuim  efi .  quod  non¬ 
nulli  negarunt. 

Sit  quadratum  ex  ^4  V*  40,  CB  vero  fit  2  .fi  igitur  ad  CB  applicetur  40  fiatitudinem  faciet 
R  1  o.rurfus  fiCBfitV*  <,.& ad  ipjam  applicetur  ^40  ,  erit  latitudo ,  quam  facit  R  8  ex  a. 
theoremate  prpmifforum. 

THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO  XXIIII. 

Medis  commenfurabilis,media  eft. 

Sit  media  A ,  &  ipfi  A  commenfurabilis  fit  , 

B.Dico  &  B  mediam  efle.Expo  natur  enim  ra-  - — — — - 

tionalis  CD,&  qnadrato  quidem  ex  A  squale 
ad  CD  app  licetur  fpacium  redangulum  CE, 
latitudinem  efrciens  ED .  rationalis  igitur  eft 
£D,&ipfi  CD  longitudine  incommenfurabi- 
lis.quadrato  autem  ex  B  gquale  ad  GD  appli- 
cetur  fpaci.m  redangulum  CF,  latitudinem 

efficiens  D  F.C^uoniam  igitur  A  commenfura  . 

bilis  e$  ipfi  B,erit  quadratum  ex  A  quadrato  ex  B  commenfurabilc .  fed  quadrato  ecr-9*kuias 
quidem  ex  A  squale  eft  redangulum  EC ;  quadrato  autem  ex  B  squale  CF .  com- 
menfurabile  igitur  eft  redangulum  EC  redangulo  CF. atque  eft  vt  EC  ad  CF ,  ita 
ED  ad  DF.ergo  ED  ipfi  DF  longitudine  eft  commenfurabilis.  eft  autem  ED  ratio- 
nalis,&  ineommenfurabilis  ipfi  DC  longitudine .  Ergo  &  DF  rationalis  eft ,  &  ipfi  *3-hliias. 
DC  longitudine  ineommenfurabilis .  rationales  igitur  funt  CD  DF  potentia  folu 
commenfurabiles.quod  autem  rationalibus  potentia  folum  commenfurabilibus  re  tl,huiu,i 
dis  lineis  continetur  redangulum  irrationale  eft;  &  reda  linea  ipfum  potens  eft 
irrationlis  :  vocetur  autem  media.ergo  reda  linea,  qu£  poteft  redangulum  C  D  F 
eft  media  .  fed  B  poteft  redangulum  CDF. quare  B  media  erit. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  V  M* 

Ex  hoc  manifeftum  eft  fpacium  medio  fpacio  commenfurabi- 
le,  medium  effe.poffunt  enim  ipfa  reds  lines ,  qus  funt  potentia 
commenfurabiles ,  quarum  altera  media  eft .  ergo  &  reliqua  me¬ 
dia  erit .  quemadmodum  autem  &  in  rationalibus  didum  eft ,  ita 
&  in  rnedijs  dicemus,redam  lineam  medis  longitudine  commen 
furabilem  dici  mediam ,  &  ipfi  commenfurabilern  non  folum  lon 
gitudine,  fed  &  potentia;  vniuerfe  enim  qug  longitudine  com¬ 
menfurabiles  funt ,  etiam  potentia  funt  commenfurabiles.fi  vero 
medis  commenfurabilis  qusdam  reda  linea  fuerit  potentia,  fs- 

quidera 


e.tcud,  element, 

quidem  etiam  longitudine,  dicuntur  & fic  medi$  &  longitudine, 
&■  potentia  commenfurabiles .  fi  autem  potentia  folum,  dicuntur 
medix  potentia  folum  commenfurabiles. 


%l-  huius. 


es.&oiti?; 


F.  C.  COMMENTAR  I  V  S. 

Ex  hoc  manifeftum  eft  fpacium medio  fpacio  commenfurabile  medium  effe*, 

Sit  fpacium  medium  .A,  &  ipfi  commenfurabile  ft 
alterum fpacium  B  .  Dico  B  medium  effe .  Exponatur 
enim  rationalis  CD ,  efr  ad  ipfam  applicetur  fpacium 
redi  angulum  C  E  fpacio  <A  aequale ,  quod  latitudinem 
faciat  ET),  erit  E  D  . rationalis ,  &  ipfi  C  D  longitudine 
incommcnfurabilis .  Rurfus  ad  eadem  C  D  applicetur 
aliud  fpacium  re  EI  angulum  CF, aequale  fpacio  B,  lati- 
dinemf  faciens  DF. Quoniam  igitur  fpacium  efl  co 
menfurabile fpacio  B ;  ejlf  fpacio  quidem. A  aequale 
reffiangulum  CE  i  fpacio  autem  B  aequale  retlangulu 
CE :  reffangulum  C  E  r e cl angulo  C  F  commenfurabile 
erit.  Vt  amem  EC  ad  CE ,  ita  efl  ED  ad  DF.ergo  &  £ 

D  ipfi  DF  longitudine  ejf  commenfar abdis, fed  ED  ra¬ 
tionalis  efl, &  ipfi  CD  incommcnfurabilis  longitudine, 
ergo  &  DF  rationalis, &  ipfi  CD  longitudine  efl  ineo 
menfur abdis. funt  igitur  CD  DF  rationales, & poten- 
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tia  folum  commenfurabiles .  ergo  rcEi angulum  CF,quod  ipfis  continetur, irrationale  efi ,  &  me- 
dium:ac  prcpterca  fpacium  B  ipfi  aequale, medium  fit  neceffe  efl.  quod  oportebat  demonjlrare. 

SC  HOLI  V 

Media  duplex  efl  y  'videlicet  potens  quod  rationalibus  potentia  fo~ 
Ium  commenfurabilibus  continetur  ,  &  qua  mediae  efl  commenfir a  - 
bilis  i  pcjlqudm  autem  cflendijfct  mediam  ejfes  qup  potefl  id  quod  ratio 
nahbus  potentia  folum  commenfurabilibus  continetur  findigeb  at  hoc  theo 
r  emat  e  ad  ea  >  qup fequuntur.  oportet  enim  primum  of  en  der  e  aliquas  ef 
fi  commenfurabiles  medias  >  deinde  inquirere  quale  ffacium  illud  fts 
quod  ipfis  comprehenditur  . 


THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO  XXV. 

Quod  medijs longitudine  commenfura¬ 
bilibus  redis  lineis  continetur  redangulu 
medium  eft. 

Medijs  enim  longirudine  commenfurabilibus  redis 
lineis  AB  BC  contineatur  redangulum  AG  .  Dico  A 
C  medium  effe. deferibatur  enim  ex  AB  quadratum  A 
D.ergo  AD  medium  eft.&  quoniam  commenfurabilis 
eft  AB  ipfi  BC  longitudine ,  aqualis  autem  AB  ipfi  B 
D;eritDB  ipfi  BC  longitudine  commenfurabilis.  qua¬ 
re  &  DA  commenfurabile  eft  ipfi  AC .  fed  A  D  eft  me- 
Jls  dium.ergo  &  AC  medium  erit.quod  demonftrare  oportebat. 
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Quod  datis  duabus  med<';s,vel  .media  &  rationali  cotinetur  re&lgulu  datu  erit» 

Datis  enim  duabus  medijs ,  vel  data  media ,  &  rationali 
AB  AD  contineatur  rettanguhem  ^ 4C .  Dico  AC  datum  ef 
fe.fint  primum  ^ iB  AD  mediae,  &  fiant  ex  ipfis  quadrata 
AF  CG.eruut  eajrrationalia,quae  media  appellantur  ,  ha - 
beant  autem  inter  fe  proportionem,quam  HadK.&H  qui¬ 
dem  fe  ipfixm  multiplicans  faciat  L,K  vero  fe  ipfim  multipli 
cans  faciat  M,&  L  multiplicans  M  ipfim  N  faciat ,  citius  N 
radix  fit  0 ;  &  rurfins  ipfius  0  fit  radix  T .  Quoniam  Igitur 
tres  magnitudines  LOM  deinepes  fiunt  proportionales fiunt 
earti  radices  HTK ,  &  HTK  deinceps  proportionales  erut . 

Sed  quadratum  FAad  retVmgulum  AC  ejl  vt  reftaguhm 
AC  ad  CG  quadratum. quod fiuperius  demonflratum  ejl.  qua 
iratum  autem  FA  ad  quadratum  CG  efl,vt  H  ai  K»rgo  & 
quadratumEA  ad  retlangulum  AC  erit,vt  H  ad  T.  et  fiunt 
HT  datp,et  datum  F  A  quadratum.rettanguhm  igitur  AC  datum  fit  necejfe  ejl.  rei  fit  .AB  me -  %.  Ds.tostm 
dia,et  .AD  rationalis, vel  contra  AB  rationalis, &  AD  mediaret  ex  ipfis  rurfius  fi  tnt  quadrata 
AF  CG, quorum  alterum  medium  erit, alterum  ratmiale.et  ij fidem  conjtruft.s  fimilit  er  dstmtfc 
Jlrabiturr effiangdum  AC  datum  ejfe.quod  dcmajlrafe  oportebat . 
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OVERATIO' 

Numeros  ad  quadratos  quadratorum  ’ 
redaWs  iriter  fe  'multiplicabimus ,  &  ei us 
qui  producitur  radix  radicis  erit  recldgu 
Ium, quod  datis  rettis  lineis  continetur,  at 
que  b?c  ejl  multiplicatio  radicum  radicum 
Inter  fe,  quam  dicunt. Vt  fi  AB fit  R  R  % 
AD  RtR  3 , multiplicabimus  5  per  3  fient 
1 5  ,&  R  TRm  5  erit  id,  quod  ex  datis  re - 
Bis  Irneis  inter fe  duBis  producitur,  fi  ve¬ 
ro  AB. fit  RR.  q„AD  2, quadratu  quadra 
n  ipfius  2, videlicet  16  per  5  multiplkabl 
mus, fient  bo,&  Rlfc  80  erit  ea, quae  ex 
corti  multiplicatione  oritur «deni%fi AB  jit ‘ 
Jfi  2,&  AD  RR  <>, multiplicabimus  qua 
dratitm  ipfius  2  ,  hoc  ejl  q.per  $  ,&  pro - 
dutti  accipiemus  radice  radicis ,  erit  9?  9* 
a  o  ea,  quam  inquirimus . 
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St  ad  datum  mediam  applicetur 
fpacium  datum,  latitudo, quam fa« 
cit,data  erit. 

Sit  data  media  AB ,.  et  Jfiacium  datum 
T ,qi*od  ad  ipfiam  AB  applicatum  latitudo-, 

nem  faciat  RC  *D>co  E  C  datam  ejfe •  v  eligitur  fpacium  E  rationale  ejl s  vel  irrationale ,  qmi 

N  n  medium 
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medium  appellatur,  fit  primum  irrationa- 
ie,ac  medium ,  habeat  %  quadratum  ipfius 
*AE  ad  fpqcium  ^.  proportionem  eam 3  qua 
habet  H  ad  K;  et  H  quidem  fe  ipfum  mul¬ 
tiplicatis  faciat  L:  K  vemje  ipfum  multi 
plicans  faciat  M ,  habebit  L  ad  M  duplam 
proportionem  eius^cpmm^hqbef  latus  ad  U 
tusjjoc  efi  H  ad  E.  Itaque  fiat  vt  L  adM» 
ita reBa  linea  ^ABad  aliam reBam  T?  et 
inter  ^AB,et  T  fumpta  media  proportiQW 
IhQ^habebit  *AB  ad  T  duplatnpropnrtip 
nem  eius ,  quam  habet  ad  ergo  <AB  ad 
Qjta  erit ,  vt  H  ad  K.  rur fus  inter  *AB  et 
QJkmatur  media  proportionalis  K.  quare 
vt  *AB  ad  <fi3  ha  erit  quadratum  ex  .AB 
ad  quadratum  ex  R .  quadratum  igitur  ex 
*AB  ad  quadratum  ex  R  efi  vt  H  ad  K.fei 
vt  H  ad  K3ita  erat  quadratum  ex  ^$B  ad 
5-  «jmntl.  fpacrnn  E. ergo  quadratum  ex  R  fpaem  E 

efi  aequdle .  applicetur  ad  reBam  lineam  , 

~AB  parallelogrammum  reBagulum  odC.p 
&  aeqmle  quadrata  ex  R  »  quod  et  fpacio  E 

aequale  erit. et  ex  \AB  uAJE fiant  ^ips  C Q 
quadrata;  numerorum  autem  LM  inuehm 
twr  tertius  proportionalis  N  9  cuius  radix 
fit  0  .  Quoniam  igitur  numeri  LMN  dein¬ 
ceps  funt  proportionales ,  et  H  K  0  dein¬ 
ceps  proportionales  er  ut.  atque  efi  vt  qua 

dratum  F^4  ad  reBangulum  ^ACjta  reBangulum  *AC  ad  CG  quadratum  .  quare fimliter  ac [u* 
perius  demonflrabitur  reBangulum  *AC  ad  quadratum.CGipa  effe3vt  K  ad Q  .  ergo. et  quadratu 
CG,et  eius  radix  BC  data  erit3videlicet  latitudo 3quam  qupr imus .  non  alia  ratione  demoufirahi* 
musfi  fpaciim  E  rationale  fiserhjathudinem  B  C  datarqejfe.  quod  oportebat  demonfirare. 

0  T  E  R  JL  T  I  ,0. 

Numeris  ai  quadratos  quadratorum  redaBis3numerum  a  qua  fpachm  denominatur ,  diuide ^ 
mus  per  alterum  numerum ;  et  eius3qui  exibit3radix  radicis  erit  latitudo 3' quam  facit  fpacium  ad 
retiam  lineam  applicatum  ;et  h§c  efi  radicum  inter  fe  dmfiQyquam  dicunt „  vt  fi  diuidenda  fit  Re 
6  per  R  Ife  3  3mdtiplk abimus  6  in  fe  ipfum3fient  3  6y  et  diuidmus  3  6  per  3  ,  exibunt  1  z,et  |fe 
R  1 2  erit3  quae  ex  earum  diuifione  oritur. fi  vero  dhu  .. 

der  e  oporteat  3  per  R  R  3 ,  reducemus  3  ad  quadra -  r  f  n 

tum  quadratiset fient  81 ,  diuifsifjf  8 1  per  3  exibuut , 
z  j,  cuius  radicis  radix  efi  ea,  quam  qugrimm. 

THEOREMA  U  t* 

Quse  ex  duabus  datis  medijs  logitudine  co- 
mefuFabilibus  coponitur  redaJinea,  data  erit. 

Ex  duabus  enim  datis  medijs  longitudine  commen  -  - 
furabihbus  ^AB  BC  componatur  re  fla  linea  ^AC.  Dico  _ 

UC  datam  effe.ft  quadratum  reftae  Unae  ^AB  ad  qua 
dratu  ipfius  BC3vt  L  ad  Mset  L  quidem  fe  ipfum  mul-  , 
tiplicans  faciat  N;M  vero  fe  ipfum  multiplicans  faciat 
Q.etquomm  B  Cdongitudine.  cmwmjurabiles 
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fiunt, earim  quadrata  LM,& rurfus  quadratorum  quadrata  N  0  inter  fe  proportionem  habe¬ 
bunt  ,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum .  ergo  inter  ipfos  N  0  cadet  vnus  me¬ 
dius  proportionalis  numerus. cadat, fit V, cuius  radix  £K&  ex  -4C  deferipto  quadrato  ^ iCD 
E,&  reliqua  figura  completa,  quemadmodum fiuperius,fimiliter  demonflrabitur  quadratum  „ 4G 
ad  re  61  angulum  GC  effe,yt  L  adQ,&  re6l angulum  GE  ad  quadratum  GD,vt  Qad  M;  &  deni¬ 
que  quadratum  <AG  ad  totum  *AD  quadratum  ,vtL  ad  compofitum  ex  L,&  M  vnd  cum  duplo 
ipfius  CficgAod  cnm  dati fint  LQM,&  compofitum  ex  ipfiis  dabitur. ergo  &  jiS)  quadratum  ,  & 
eius  radix  JlC  data  erit.quod  oportebat  demonfirare . 

0  TE  R  T  10. 


Magnitudines  refpondentes  quadratis  re6iarum  linearum  fimul  coaceruabimus  vnd  cum  du¬ 
plo  mediae  proportionalis, &  huius  copofiti  radix  erit  re6ia  linea ,  que  ex  duabus  datis  conflat-, at 
que  hcc  efl  R  R  inter  fe  additio,quam  vocant ,  vtfi  R  R  5  addenda  fit  R  R  80,  iungemus  ex 
ante  demonflratis  R  5  cum  R  80  ,£r  cum  duplo  R  2  o, quae  faciunt  R  405 ,  cuius  radix, vide¬ 
licet  R  R  4  o  5  efl  refla  linea,quae  ex  earum  additione  producitur. Quod  fi  duae,  velplures  me 
diae  Inngitudine  incommenfurabiles ftbiipfis  addendae  fint,vel  etiam  rationales,& mediae  vie¬ 
mur  eadem  voce  plus ,  rt  in  rationalibus  diflurn  efl ,  hoc  modo  R  R  5  plus  R  R  3,  vel  R  R  2. 
plus  R  R  3  ,plus  RR  5  ,vel  R  2  plus  RR  6  ,vel  3  plus  R  5  plus  RR  6.&fic  in  alijs . 


THEOREMA 


I  I  I  I. 


Duarum  datarum  mediarum, <311?  inaequales  fint,&  longitudine  commenfurafea 

leSjdifFerentia  data  erit,  ' 

Sint  duae  datae  mediae  ing quales,  &  longitu .  ' 
ne  coramsnfurabiles  ^ iR  „ 4C ,  quarum  different 
tia  fit  BC.Dico  BC  datam  ejje .  fit  quadratum  rd 
icae  lineae  .AB  ad  quadratum  ipfius  C ,  vt 
L  ad  M.  &  fit  rurfus  ipfius  L  quadratum  N, 

&  ipfius  M  quadratum  fit  O  .  habebunt  N  O 
inter  fe  proportionem ,  quam  quadratus  nume 
rus  ad  quadratum  numerum  .  quare  inter  eos 
cadet  vnus  medius  proportionalis  .  cadat ,  &1 
fitT ,  cuius  radix  Fg.  &  ex  -4B  ^ iC  deficrip- 
tis  quadratis  RH  vAD ,  &  figura  completa , 
quemadmodum  fuperius ,  [militer  demonflra- 
bimus  quadratum  RH  ad  refl.ingulum  H  C  e f- 
fe  ,vtLad  Qg&  re6l angulum  HC  ad  quadra¬ 
tum  C  E,  vt  Qad M.  & prpterea  duo  quadra¬ 
ta  RH  Jlb  aequalia  effe  duplo  refianguli  H  C 
&  quadrato  F  K  .  ergo  fi  ab  ipfis  L  N  aufera¬ 
tur  duplum  ipfius  reliquum  erit  id,  quod  quadrato  F  K  refpondet . datae  autem  fimi  L 
<fiM  magnitudines,  ergo  &  quadratum  F  K  3  atque  eius  radix  BC  dabitur,  quod  demon» 
ftrare  oportebat» 
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OTER^iT  10. 

Magnitudines  refpondentes  quadratis.  re6larm  linearum  fimul  iungemus, et  ab  ea,  quae  fafla 
efl, auferemus  duplam  mediae  proportionalis, quae  inter  ipfius  int  er  peitur -.relinquetur  enim  qua¬ 
dratum, cuius  radix  erit  differentia, quam  qugrimus;  atque  hcc  efl  R  Bifubtraflio,  quam  appel¬ 
lant. vtfid  RR405  auferenda  fit  R  R  5 ,  iungemus  ex  ante  demonflratis  R  5  cum  R  405» 
fient  R  5  00 ,d  qua  auferemus  duplum  R  45 ,hoc  efl  R  1 80, relinquetur  R  80 .ergo  BC  erit  R 
R  So.^it  fi  ab  aliqua  media  auferenda  fit  aha  minor, quae  longitudine  fit  ipfi  incommenfurabi- 
iiSjVel  a  media  rationalis ,vel  contra  d  rationali  media3ytemur  eadem  voce  minus, vt  in  ratlom- 

N»  2  ”  libns 
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E  V  C  L  I  D.  ELEMENT, 

litmidiffu  efi  hoam-do  Jfc  5.  nm&  $  R  3,  vel  R  ^  1  ^  minus  Jfc  3,rel  uwjtfjJ 
iidTk  6  tnmus  fyJk.l  Q>vel  5  minus  Rlfe  4°*^  itainreliquis. 

Itaque  fi  mediae  lagimme  came  fur ahilesfint  xAB  EC  videlicet  IfcR  3  z3et  RilJj  z.  critexpri 
m&antocederJmmse^aiigulimquod  ipfis  continetur  B»R  64,  hoc  eflty  8;  funt  enim  Rljs  3  2  ei 
I&B  z- longitudine  cmmenfurabiles ,  videliccAvt  2  ad  1  .mmfiJfiJfi  yi  inudatur  perJfiJfiz 
qmimnt  RR>  1  6-Jm  efi  %■, 

JBEO-REMA  XXIII.  PROPOSITIO.  XXVI. 

Quod  medijs  potentia  folum  commenfurabilibus  redis  lineis 
continetur  redangulum5vel  ratibnale  eft3vel  medium. 

Medijs  enim  potentia  folum  commenftirabilibus 
r.ectis. lineis  A  B  BC  contineatur  redangulu  AC. 

Dico.  AC  vd.rationala  die, vel  medium,  defcriban- 
tur enim exA-R  BCqaadrata  AD  BE.vtrumquc 
igitur  ipforum  A  D'  11R  medium  eft.  exponatur  ra 
tio,nalis  FG^&ip£  quidem  AD  aquale  adFGappli 
ceturparaileio^rajHvnurn  redangulum  GH-, latitu¬ 
dinem  faciens-F}irL;ip£  vero  AC  aquale  ad  HM  ap¬ 
plicetur  redangulum  M  K, latitudinem  faciens  HK; 

&  lufuper  ipfi  BE  eqtiale  fimiliter ad  KN  applicetur 
NL, latitudine  faciens  KL .  In  reda  igitur  linea  funt 
FH  HK  KL  .  Qci]oniam,igitur  medium, eft  vtmqpe 
ipforum  AD  BE;  atque  eft  AD  quidem  xquale  ipfi 
GH,  BE  vero  ipfi  NL ,  erit  &  vtrumque  ipforum  G 
H  NL  medium,  &  ad  rationale  FG  applicata  funt. 
ergo  &  vtraque  ipfaru  FH  KL  eft  rationalis , &  ipfi 
FG  longitudine  incommenfurabilis.&  quoniam  ca 
menfurabile  eft  AD  ipfi  BE,crit  &  GH  ipfiJNL  coni 
menfurabile.eft  igitur  &  vt  GH  ad  NL ,  ita^FH  ad  K 
L.ergo  FH  ipfi  K  L  eft  commenfurabilis  long^tudL 
ne;  acproptereaFH  KL  rationales  funt  lon gitudi 
ne  ccmmenfurahiles.rationale  igitur  eft  redangulum, quod  FH  KL  continetur,  et 
quoniam  BD  quidem  ipfi  BA  eft  aqualis;XRiiero  ipfiBC,eritvtDB  ad  BC,  ita  A 
B  ad  BX.Ted  vt  DB  ad  BC,ita  DA  quadratunrad  redangulum  A  C  :vt  autem  A  B 
sd  BX,ita  AC  redagulum  ad  quadratum  CX.eft  igitur  vtXC  ad  CA ,  ita  CA  ad  A 
D:a:quale  autem  eft  AD  ipfi  GH,&  AC  ipfi  MK,&CX  ipfi  NL .  quare  vt  GH  ad  M 
K,ita  MK  ad  NL.  &  vt  igitur  FH  ad  HK ,  ita  HK  ad  KL:  ideoq;  quod  FH  KL  conti¬ 
netur  eft  aquale  quadrato, quod  fit  ex  HK.eft  autem  quod  continetur  FH  KL  ra¬ 
tionale. ergo  &  rationale  eft  quadratum  exvHJCjac  propterea  reda  linea  HK  ratio- 
nalis.&fi  quidem  HK  commenfurabilis  e&igfoHM,  hoc  eft  ipfi  FG  longitudine, 
eritredangulu  NH rationale;fi-veroHK  eft  incomenfurabilis ipfi  FG  logitudine, 
KH  HM  rationales  erunt  potentia  folum  eommenfurabiles:  &  ob  id  redangulum 
HN  medium  erit.ergo  HN  vel  rationale  eft, vel  medium. fed  HN  eft  squale  ipfi  A 
C.quare  AC  vel  rationale,vel  medium  eft. quod  igitur  medijs  potentia  folum  comi 
m  en  (arabilibus  redis  lineis  continetur  redangulum  vel  rationale  tft  „  vel  mediu» 
quod  oportebat  demonftrarc. 
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S  C  H  0  L  1  V  M, 


cAdmiwtkm'  dignum  e  fi  triadis  vel  termrij  rvim,  ac facultatem  it  a 
potentem  ejfe  xsvt  etiam  irr ari onalium  pote  Baf em  definiat  >  &  ad  illo - 
nm  V (que- exktemapermeet  prpter  ea  &  illudmirum  efi  nanam  qua  qu* 


irrationalitatis 


£  1  B  I  R.  X.  i.4j 

irr&tionalitatis (pedem  ab  aliqua  madietate  omnino  determinari  njei 
Geometrica ,  n, -jel  e Arithmetica  ,  njel  dAlufica  .porro  anima  ipfix  proxi¬ 
me  accedens  ad  magnitudinum  contemplationem  pro  ea  ,  quam  in  /e  ha¬ 
bet  ,  rationis  facultate  Videtur  &  omnia  determinare  ,  qua  in  magnitie 
dinibus  determinata  non  fimt  3  ipfiam  analogia  infinitatem  his  tri¬ 

bus  njincuhs  cohercerc  .  Sciendum  ZT  illuti esi  ,nomen  commune  mediae 
in  ea  ,  qua  magis  efl  particularis  ■>  natura  pofitum  ejfie  .  nam  e>  quae  po> 
teli  facium  contentum  rationalibus  longitudine  commenjiirabihbus ,  me 
dia  omnino  est  rationalium  illarum  $  &  qua  potest facium  rationali 
irrationali  contentum  .  attamen  neutram  harum  appellat  mediam  ,  fid  Media. 
que  pote  fi  ante  diSlum  facium. Illud  quoque  animaduert  entium  e  Eu¬ 
clidem  vbique  potentias  denominatuie  apotentibus  appellare  ,•  r attona-  Potentias  de 

.  .  ,  1  .  ..  .{  il  ,  .  nominatui? 

les  quidem  a  rationali  ,  medium  autem  a  media  ,  &  contemplationem  ,  a  potetibus 
qua  circa  medias  verjaturfimilem  facere  rationalibus  .  etenim  has  vel  jjjf*  Ln 
longitudine  5  vel  potentia  filum  commen fur  abiles,  quemadmodum  illas  ^lc^° 
ejje  dicit .  &  facium  quidem  ,  qmdmedijs  longitudine  commen  fur  abi-  j^ccI^s  fimI 
hbus  continetur  ,me  dium  ejfie ,  quemadmodum  illic  facium  rationalibus  qur  dica 
contentum  rationale  .facium  vero  contentum  medijs  potentia  filum  co-  1^“  ucr° 
tnenfiur  ab  ilibus  quandoque  rationale  ,  quandoque  medium  $  &  quod 
rationalibus  potentia  filum  commenfur  abitibus  continetur  ,me  dium  ejfie. 
quare  medium  quidem  tripliciter  ,  rationale  vero  dupliciter  contingit ,  MedIutn  ^ 
&  hji detur  ea  ,  qup  inter  medias  longitudine  commenfurabiles  pr.cpor - 
tionalis  interijcitur  ,  &  qua  inter  rationales  potentia  fiolum  commen  fu-  pGqter  c©h» 
habiles  omnino  media  ejfie  $  qua  vero  inter  medias  potentia  filum  com-  tuisct’ 
me  n fur  abdes  interdum  quidem  rationalis  .interdum  njero  media  j deo  q$ 
incommenfarabihs  potentia  interdum  rationalis ,  interdum  media 
efi .  due  enim  media  potentia  commenfurabiles  ejfie  pojfunt ,  quemadmo 
dum  due  rationales  potentia  comme  nfrrabiles  .  existimandum  igi¬ 

tur  est  analogiam  caujfiam  ejfie  ortus  contentorum fi  adorum  wt  pote  qua 
inter  extrema ,  hoc  eft  njel  inter  duas  rationales  mediam  ,  vel  inter 
duas  medias  rationalem  conflit uit  $  totum  nexum  quandoque  fi ani¬ 

lem  jacit  extremis  ,  quandoque  ipfis  dijfimilcm  interijcit. 

F.  C.  C  0  M  M  £  N  T  U  R  I  V  S. 

Sint  mediae  potentia  folum  commenfurabiles  .AB  BC,  &  ftJtB  ‘RjR>  54,v$“  BC  7VR?  14, 
erit  rdlanguhm  ipfis  contentum  RR  12 963  videlicet  <4,  quod  cfl  rationale. Ritrfusfmt  mediae 
potentia  folum  commenfurabiles  BsR>  12  S,&  Ifcifc-  2  2  fefiangiiiurri,  tjUodipfis  continetur ,  erit 
RR  92163  videlicet  $>  96, quod e/l medium,  jtt  vero  RR  }4t&  IUI  24 :itemA R  R?  12 8, 

&  3^I$>  72  effe  potentia  folum  comme  furtibiles  patet  tmn  ex  2$,  &  2  ^ybmmjimi  ex  eo,  quod 
ft  RR  54 per  24  dmdatar}prouenkt  sboc  eft  R  —  .  erit  igetur  §Kgjt  5 4  ad  RR 
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£4;  ,vt  Kurfits  fi  IfcR  1 2  8  diwdatur  per  72  ,proueniet  Biljt  -f .  quare 

1 2.8  ad  72  erit  v.t  Tft  4  ad  R  3  * 

THEOREMA  XXIIIX.  PROPOSITIO  XXVIL 

Medium  non  fuperat  medium  rationali. 

Si  enim  fieri  ppteft ,  medium  A  B  fuperet  me¬ 
dium  AC  rationali  D  B.  &  exponatur  rationalis 

EF,  atque  ipfi  quidem  AB  squale  ad  E  F  applice¬ 
tur  parallelogrammum  re&angulum  F  H,  latitu¬ 
dinem  faciens  EH:  ipfi  vero  AC  squale  auferatur 

EG,  reliquum  igitur  BJ3  reliquo  KH  eft  squale, 
rationale  aute  eft  B£),  ergo  &KH  rationale,  quo¬ 
niam  igitur  medium  eft  vtrumque  ipforum  A  B, 

AC;  eftq;  AB  fquale  FH,  &  AC  squale  F  G:  erit 
&  vtrumque  ipforum  F  H  FG  medium :  &  ad  ra¬ 
tionalem  E  F  applicata  funt .  rationalis  igitur  eft 
vtraque  earum  HE  EG,&ipfiEF  longitudinem 
commeniiirabilis.  6c  quoniam  rationale  eftDB, 
et  ipfi  KH  squale;  .&■  KH  rationale  erit,  eft  autem  I  j  | 

ad  EF  applicatum.rationaiis  igitur  eft  GH,&  ipfi 

EF  commenfurabilis  Ipngitudine.fed  &  EG  eft  ra  'L - _ - i — j 

tional is,  &  ipfi  EF  longitudine  inconimenfurabi  K 

lis.  ergo  EG  incommenfurabilis  eft  ipfi  GH  longi 

tudine.  atque  eft  vtEG  ad  GH,  ita  quadratum  ex  E  C  ad  re<ftangu!um,quod  E  Gs 
GHc  ontinettir.  inccmmenfurabile  igitur  eft  quadratum  ex  EG  redtangulo  EGH. 
fed  quadrato  quidem  exEG  ccmjnenfurabil  a  funt  exEG,  GH  quadrata,  vtraque 
enim  funt  rationalia  .leftangulo  autem  EGH  commenfurabile  eft  quod  bis  EG 
GH  continetur;  eft  enim  ipfius  duplum,  ergo  quadrata  ex  EG,  G  H  incommenfu- 
rabiliafuntei,  quod  bis  EG,  GH  continetur.  &  vtraque  igitur,  videlicet  quadra¬ 
ta  ex  EG  GH,  &  quod  bis  continetur  EG  GH>  hoc  eft  quadratum  ex  EH,ineom- 
menfurabilia  funt  quadratis  exEG  GH.funt  aute  rationalia,  qug  ex  EG  GH  qua¬ 
drata  .  irrationale  igitur  eft  quadratum  ex  E  H:  ac  propterea  E  H  eft  irrationalis, 
fed  &  rationalis,  quod  fieri  non  poteft.non  igitur  medium  fuperat  medium  ratio¬ 
nali.  quod  oportebat  dcmQnftrare, 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  A  K  X  V  S* 

Rationale  autem  non  fuperare  rationale  nifi  rationali,  hoc  modo  demonfira^ 
bitur. 

Sint par allelogramma  retlangula  <AB  *AC  rationalia. 

Dico  DBy  quo  parallelogrammum  jlB  ipfm  UC  fuperat, 
rationale  ejfe.  quoniam  enim  JLB  funt  rationalia ,  & 

inter  fe  commenfurabilia  funt .  atque  eft  tota  magnitudo 
*AB  ex  magnitudinibus  C  DB  compof  ita  vni  ipfarum 

C  commenfurabilis. ergo  &  reliquae  D  B  commenfura 
bilis  erit,  fed  ^iBeft  rationale,  quare  &  D  B  rationale  fit 
neccftc  eft.  quod  nos  ad  2$  huius  demonftraumus. 

PROBLEMA  XIII.  PROPOSITIO.  XXV  ^X- 

Medias  inuenire  potentia  folutn  comnienfurabiles>  ratio» 
nale  contineant. 

Exponantur 
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,  •  Exponatur  dua?  rationales  potentia  folum  commen- 

A 

pali$0:  fiatq,-  vt  A  ad  B,  ita  C  ad  D.  quonia  igitur  AB 

C _ 

et.scxii. 

rationales  funt ,  potentiafblum  commenfurabiles ,  erit 
quod  ipfis  A  B  continetur  redaguIum,hoc  eft  quadra- 

~B  j 

& 

it .  huius. 

tnm  ex  C  medium,  ergo  reda  linea  C  m  edia  'eft.  &  q  uo  ‘ . 
miam  ut  A  ad  B,  ita  eft  C  ad  D,-  funtq,-  A  B  potentia  folii 

X> 

(Commenfurabiles :  &CD  potentia  folum  commenfura 
brleserunt.  ell  autem  recta  linea  Cmedia. media  igitur' 

eft  &  D.  quare  C  D  mcdi«  funt  potentia  folum  comenfurabiles .  Dico  etiam  ipfas 
rationale  continere,  quoniam  enim  eft  vt  A  ad  B,  ita  C  ad  D,  erit  permutando  vt 
A  ad  C,itaB  ad  D.  fed  vt  A  ad  C,  itaC  ad  B.ergo  &vt  C  ad  B  ,  ita  B  ad  D.  quod 

no .  huius , 
14.  huius. 

17  .sexti. 

igitur  rpiLs'C  D  continetur  quadrato  ex  B  eft  f  quale,  rationale  autem  eft  quadra¬ 
tum  ex  B.  ergo  &  quod  continetur  C  D  rationale  erit.  Inuentse  igitur  funt  mediae 
potentia  folum  commenfurabiles,qu«  rationale  continent,  atque  illud  eft.quod  fa 
cere  oportebat. 

F*C.  COMMENTARIIS. 

Fiatq;  ut  A  ad  B ,  ita  C  ad  D  ]  Sit  A  3 ,  &  B  Ifc  6,  erit  reffangulum,  quod  ipfis  contine-  & 
tur  R  5  4  ,  &  rectu, linea  C  inter  ipfas  A  B  media  proportionalis ,  quaeipfimpotefl  R  1^  5  4* 
itaque  fiat  ut  A  ad  B ,  boc  efl  ut  8 1  ad  RBj  3  6,  'ita  C  videlicet  54  ad  aliam ,  quae  fit 

D,  hoc  modo,  multiplicetur  5 4 per  3  fiet  1 5144.  ergor^Vi.igq^refirectangulum}  quod  con¬ 
tinetur  Bi  R  3  d,  &  l^Bi  5  4  ex  primo  antecedentium ,  quod  quidem  applicatum  ad  Rlfc  8 1  la¬ 
titudinem  faciet  IJjBj  2  4  ex  fecundo  eorumdem.  quare  rec  tangulum  contentu  BjRj  8 1 ,  &  B*  9? 

24  efl  aequale  ei, quod  continetur  Bi  Bj  3  6>  &  Bt  Bt  54  efl  igitur  ut  BtBt  8x  ad  Bt  3  dj  ita 
3JtI£54tfdBiBt24.  > 

PROBLEMA  V.  PROPOSITIO.  XXIX. 


Medias  inuenire  potentia  folum  commenfurabiles  5  qu£  me« 
dium  contineant. 

Exponantur  tres  rationales  potentia  folum  co 
menfurabiles  ABC,  fumaturq;  ipfarum  A  B 

media  proportionalis  D:  &  fiat  vt  B  ad  C ,  ita  D  _ _ a 

zd  E. Quoniam  igitur  A  B  rationales  funt,  pote 

lia  folum  com menfurabiles,  erit  quod  A  B  con-  - - — 

linetur  redagulum,hoc  efl  quadratnm  ex  D  me  B 

«ftum.ergo  D  media  eft.&  quoniam  B  C  funt  ra»  * 

tionales  potentia  folum  commenfurabiles,atque  c 

eft  vt  B  ad  C,ita  D  ad  E;  redf  linea;  D  E  potetia 
folum  commenfurabiles  erunt,  eft  autem  D  me-  ^ 

dia.ergo  &  E  media  eft;ac  propterea  D  E  medif 
fant  potetia  folum  commenfurabiles.  Dico  ipfas 
etiam  medium  continere.Quoriiam  enim  eft  vt  B  ad  C,ita  D  ad  E, erit  permutan¬ 
do  vt  B  ad  D,ita  C  ad  E.  vt  autem  B  ad  D,ita  eft  D  ad  A. ergo  &  vt  D  ad  A,  ita  C  ad 
E.quod  igitur  A  C  continetur  redangulum  eft  «quale  contento  D  E .  eft  autem  iS.smL 
quod  continetur  A  G  medium. ergo  &  quod  continetur  D  E  medium  erit.  Inuen-  11  * huius< 
igitur  funt  medi  x  potentia  folum  commenfurabiies,qua?  medium  continent,  vc 
facere  oportebat. 

F.  C.  COMMENTARIIS. 

Et  fiat  vt  B  ad  C,ita  D  ad  E  ]  Sit  A  4 ,B  6,erit  reclanguhm3 quod.  A  B  con -  # 

:  .  unetur 


albulus, 
jp.  huius. 
24  huius» 


£  V  e  L  I  D.  element. 

tinetur  R  1 2  8,&  refla  Imea  D  inter  ipfas  A  B  media  proportionalis  R  R  i  2  2. fiat  igitur vt 
B  ad  C,hot  cfi  vt  RR  64  ad  RR  3  6, ita  D  videlicet  RR  128^  aliam, quae  Jit  E.eodem  mo- 
do,quofupr a,multiplicetur  1 2  8 per  3  6,  fit  4608,^4608  diuidaturper  G^exemt  72 .  ergo 
RR  72  erit  quarta  proportionalis  A,  quam  qupebamus. 

L  E  M  M  t4,  2. 

Inuenire  duos  numeros  quadratos,  itu  vt  qui  ex  ipfis  coponitur  etia 
quadratus  jit . 

Exponantur  duo  numeri  A  B  BC ,  qui  vel 
A  pares fint, vel  impares.& quoniam  fiue  a  par 

par  auferatur, fiue  ab  impari  impar,  reliquus  £ — - — ? — £ — £ - 2 — 1« 

par  eft, -erit  AC  numerus  par.fecetur  AC  bifa 
riam  in  D.fint  autem  AB  BC  uel  fimiles  pia- 
B  ni,vel  quadrati, qui  &  ipfi  fimiles  plani  funt .  ergo  qui  fit  ex  AB  BC  vna  cum  qua*> 
drato  exCDeft  ? qualis  ei,qui  fit  ex  BD  quadrato,  atque  eft  quadratus ,  qui  fit  ex 
C  AB  BQoftenfum  enim  eft  fi  duo  fimiles  plani  fc  fe  multiplicantes  aliquem  faciat, 
faftum  quadratum  efle.Inuenti  igitur  funt  duo  quadrati  numeri ,  videlicet  qui  fit 
ex  AB  BC,& qui  fit  ex  CD, qui  quidem  inter  fecompofiti  quadratum  numerum 
faciunt>nempe  eum,qui  fit  ex  BD.quod  ipfum  facere  oportebato 

C  0\0  L  L  s4R  IV  M, 

Et  manifefium  efi  rurfus  inuentos  effe  duos  numeros  quadratos  > 
qui  fit  ex  B  qui  ex  CD  3  ita  vt  ip forum  exceffus  ,  videlicet  qui 

D  fit  ex  zAU  BC  ,jit  tyuadratussquando  eAR  BC  fimiles  plani  fint. 
do  autem  non  fint fimiles plani  ,  inuenti funt  duo  quadrati  qui fit  ex 

<BCD,&  qui  e*  CD^quoru  exceffus, qui  ex  aATd  7fC  no  efi  quadratus \ 

'  l 

F.  C.  COMMENTARIUS. 

&  Et  quoniam  fiue  a  pari  par  auferatur,fiue  ab  impari  impar  reliquus  par  eft  ]  ex 
24,&  26  noni  libri. 

g  Ergo  qui  fit  ex  AB  BC  vna  cu  quadrato  ex  CD  eft  araualis  ei,  qui  fit  ex  BD  qua¬ 
drato  ]  Hoc  demonflratur  d  Barlaam  Monacho  in  theoremate  6  eorum  ,  quae  nos  ad  15  no¬ 
ni  libri  appofuimus. 

q  Oftenfum  eft  enim  fi  duo  fimiles  plani  fe  fe  multiplicantes  aliquem  faciant ,  fa- 
ftum  planum  e  fle  ]  in  prima  propofitione  noni  libri , 

D  Quando  autem  non  fint  fimiles  plani, 

inuenti  fu  ut  ]  Sint  enim  duo  numeri  AB  BC,  A  c  J>  <f  C  e  B 
qui  non  fint  fimiles  plani, &  AC  bifariam  fece- 
tnr  in  D. rurfus  qui  fit  ex  AB  BC  vna  cum  qua 

drato  ex  CD  efi  aequalis  ei, qui  ex  BD  ex  6  Barlaam  Monachi  iam  di  flo.  fed  qui  fit  ex  AB  BD 
non  efl  quadratus.fi  enim  quadratus  fit, erunt  numeri  AB  B  D  fimiles  piam,  quod  non  ponitur, 
quadrati  igitur  numeri  funt, qui  fiunt  ex  BD,&  DC ,  quorum  exceffus,  qm fit  ex  AB'  BC  non  efi 
quadratus . 

L  E  M  M  oA  11. 

Inuenire  duos  quadratos  numeros, ita,  vt  qui  ex  ipfis  componitur  non 
fit  quadratus . 


Sit 


'L  r  B  e  R'  & 


*45 


Sit  enim  qui  ex  A 

■&  BC quadratus, vt  _ q  h  q  £  f  c _ 

didum  eft,  &par  nu  a  *  i  i  ’  i-  5  « 

■merus  C  A  ;  fece  - 

turq;  CA  bifariam  in  D.  perfpicuu  eft  quadratum  ex  AB  BGvndcum  quadrato  A 
exGD  fqualem  e  ile  ei, qui  fit  ex  BD  quadrato,  auferatur  vnitas  DE.  ergoquadra» 
tus  ex  AB  BC  vna  cum  quadrato  ex  CE  minor  eft  quadrato  ex  BD  .  Dico  igitur 
quadratum  ex  AB  BC  vna  cum  quadrato  ex  CF,  quadratum  noneffe  .  fi  enim  eft 
quadratus  vel  squalis  eft  quadrato  ex  BE,vel  eo  minor, no  autem  maior,vt  ne  vni-  g 
tas  feceturjneue  qui  ex  AB  BC  vna  cum  quadrato  ex  CD ,  qui  eft  fqualis  quadra - 
4o  ex  BD  squalis  fit  quadrato  ex  AB  BC  vna  cum  quadrato  ex  CE. fit  primum  ,  fi 
;  fieri  poteft^qiii  ex  AB  BC  vna  cum  quadrato  ex  CE  squalis  quadrato  ex  BE;  &  fit 
GA  dupMs  ipfius  DE  vnitatis  .  Quoniam  igitur  totus  AC  totius  C  D  eft  duplus, 
'quorum  AG  efbduplus  DE,erit  &  reliquus  CG  ipfius  GE  duplus,  ergo  CC  in  pii-  C 
do  E  bifariam  fecatnr,*ac  proptereaqui  ex  G  B  BC  vna  cum  quadrato  ex  CE  equa 

■  Iis  eft  ci,qui  fit  ex  BE  qiiadrato.fed  &  qui  ex  AB  BC  vna  cum  quadrato  ex  CE  ae¬ 
qualis  ponitur  quadrato  ex  BE. ergo  qui  ex  Gb  BC  vna  cum  quadrato  ex  CE  eft 
«qualis  ei,qui  ex  AB  BC  una  eum  quadrato  ex  CE;&  communi  detrado  quadra-  D 
to  ex  CE  concludetur  AB  ipfi  GB  squalis. quod  eft  abfurdum.non  igitur  qui  ex  A 

B  BC  vna  cum  quadrato  ex  CE  squalis  eft  quadrato  ex  BE.  Dico  neque  quadrato 
ex  BE  minore  efle.fi  enim  Heri  poteft,fir quadrato  ex  BF  squalis,  &  ipfius  DF  du¬ 
plus  ponatur  HA. concludetur  rurfus  HC  duplus  CF,itaut  &HC  in  F  bifariam  di  E 
eidatur;acproptereaqui  exHB  BC  una  cum  quadrato  ex  CF  squalis  fit  quadra¬ 
to  ex  BF.ponitur  autem  &  qui  ex  AB  BCunacum  quadrato  exCE  squalisqua- 
drato  ex  FB .  ergo  fequitur  qui  ex  AB  BC  uuacum  quadrato  ex  CE  squalem  efle 
ei,quiexHB  BC  una  cum  quadrato  ex  CF  .  quod  eft  abfurdum.  non  igitur  qui  ex  ^ 

A  B  B  C  una  cum  quadrato  ex  C  E  eft  squalis  minori,  quam  fit  quadratus  ex  B  E. 
©ftenfum  eft  autem  neque  ipfi  quadrato  e£  BE, neque  maiori  eo  squalem  efle.  er¬ 
go  qui  fit  ex  AB  BC  una  cum  quadrato  ex  CE  non  eft  quadratus.  &  cum  fieri  pof- 
Et,ut  idem  pluribus  modis  ofl  endatur,unus  qui  proxime  didus  eft  nobis  fufflciat^ 

■  ne  longam  tradationem  longius  producamus, 

F.  C.  COMMENTARIIS. 

."»& v,  -  ,  ■  ■■  . 

Perfpicuum  eft  quadratum  ex  A  B  B  C  una  cum  quadrato  ex  C  D  squalem  elfe  a 
«i, qui  fit  ex  BD  quadrato  J-Ex  6. Barlaam  Monachi 

Non  autem  maior  ut  ne  unitas  fecetur  ]  fi  enim  jieri  potejl  fit  maior ,  vel  igitur  eius  la-  B 
ius  ejl  BD,vel  minus  qrum  BD.&  ji  quidem  BD,erit  totum  parti  aequale,  quod  jieri  non  potejl. 
f  vero  minus  quam  BD, cum  fit  maius  quam  BE, vnitas  fecabitur  .quod  itidem  jieri  non  potejl. 
Erit'& reliquus  CG  ipfius  GE  duplus  ]  Ex  7  vel  1 1  feptimi  libri.  C 

Et  communi  detrado  quadrato  ex  CE  concludetur  AB  ipfi  G  B  fqualis  ]  Relin-  D 
quetur  enim  qui  ex  AB  BC  aequalis  ei, qui  ex  GB  BC.fed  qui  ex  AB  BC  ad  cum ,  qui  ex  GB  BC 
ejl  vt  AB  ad  BG,ex  1 7  feptimi. ergo  AB  ipfi  BG  ejl  aequalis. quod  ejl  abfurdum. 

Concludetur  rurfus  HC  duplus  CF  .^Quoniam  enim  AC  ipfius  CD  ejl  duplus ,  quorum  £ 
AH  ponitur  duplus  ipfius  DE, erit  &  reliquus  H  C  reliqui  CF  duplus. 

Quod  eft  abfurdum  ]  Ejl  enim  qui  ex  AB  BC  maior  eo, qui  ex  HB  BC,  quod:  AB' fit  ma-  f 
far  quam  BH.&  f  militer  quadratus  ex  CE  maior  quadrato  ex  CF  ,*  quoniam  AC  quam  CF  qjk 
maior, 

PROBLEMA  VI.  PROPOSITIO  XXX. 

Inuenire  duas  rationales  potentia  fo!umcommenfurabiles,it& 
vt  maior  plus  pofsit,quam  minor  quadrato  reto  line#  fxbi  longi 
tudine  commenfurabilis. 


<0  e>  Exponatur 


E  VCLID.  ELEMENT. 

Exponatur  enim  quaedam  rationalis  AB,  & 

^uo cluac^rat^ nurnei'i  CD  DE, ita vt ipforum 
antecedet’  exceflus  CE  non  fit  quadratus.Defcribatur  an 
tium.  te  in  reda  linea  AB  femicirculus  AF  B  ;  fiatq; 

Per  -oro},  vt  DC  ad  CE  ,  ita  .ex  AB  quadratum  ad  qua- 
^.huius.  dratum  ex  AF;&  FB  iungatur .  Quoniam  igi¬ 
tur  eft,vt  quadratum  ex  B  A  ad  quadratum  ex 
AF,ita  DC  ad  CE;  habebit  quadratum  ex  B  A 
ad  quadratum  ex  AF  proportionem  eam, qua 
huius.  numerus  DC  ad  CE  numerum .  ergo  quadra- 

.  tum  ex  B  A  quadrato  ex  AF  eft  commenfurahile.fed  rationale  eft  quadratum  ex  A 
tuus  g>erg0  &  quadratum  ex  AF  rationale  erit;  ac  propterea  reda  linea  AF  eft  rationa 
lis.&  quoniam  DC  ad  CE  proportionem  non  habet,  quam  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum;neque  quadratum  ex  B  A  ad  quadratum  ex  A  F  proportio- 
«>. huius;  nem  habebit, quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.incommeniura- 
.  bilis  igitur  eft  reda  linea  B  A  ipfi  AF  longitudine.ergo  AB  AF  rationales  fune  po¬ 
mi  uel  ofeo  tentia  foium  commenfurabiles,Qupd  cum  fit  vt  DC  ad  CE ,  ita  quadratum  ex  B  A 
roll.  ante  ij.  ad  quadratum  ex  AF,erit  per  conuerfionem  rationis  vt  CD  ad  DE,ita  quadratum 
huius.  ex  AB  ad  quadratum  exBF.fedCD  ad  DE  proportionem  habet,  quam  quadratus 
numerus  ad  quadratum  numerum .  ergo  &  quadratum  ex  AB  ad  quadratu  ex  B  F 
proportione  habebit,  qua  quadratus  numerus  adquadratunumeru;&ob  id  reda 
47  ,  pnmi.  Jinea  AB  ipfi  BF  longitudine  eft  commcnfurabilis.atque  eft  quadratum  ex  AB  ae¬ 
quale  quadratis  ex  AF  FB.ergo  AB  plus  poteft,quam  A  F  quadrato  reda:  linef  B 
r  fibi  commenfurabilis  longitudine .  Inuentst  igitur  funt  du*  rationales  potentia 
folum  commenfurabiles  B  A  AF,ita  vt  maior  B  A  plus  pofsit,quam  minor  AF,qua 
d. rato  ipfius  FB,fibi  long  itudine  commeafurabilis.quod  facere  oportebat. 

S  C  H  0  L  IV  M. 

Ex  hoc  loco  inuentionem  aggreditur  reliquarum  irrationalium  >  ac 
primum  earum ,  quf  per  compojitionem  fiunt^  praemittit  autem  theorema¬ 
ta  hgcgvtpote  ex  quibus  eiujmodi  irrationalium  natura  appareat . 

PROBLEMA  VII.  PROPOSITIO  XXXI. 

Xnuenire  duas  rationales  potentia  folum  commenfurabiles  ita 
ut  maior  plus  posfit,quam  minor  quadrato  reda:  linea?  fibi  longi¬ 
tudine  incommenfurabilis. 

Exponatur  rationalis  A  B  ,  &  duo  numeri 
quadrati  CE  ED,ita  vtqui  ex  ipfis  componi 
tur  no  fit  quadratus,  atque  in  reda  linea  AB 
femicirculus  AFB  deferibatur :  &  fiat  vt  DC 
ad  CE,  ita  quadratum  ex  AB  ad  quadratum 
tx  AF:  &  iunda  FB,fimiliter  ofteiidemus ,  vt 
in  antecedente, B  A  AF  rationales  efle  poten¬ 
tia  folum  commenfurabiles .  Et  quoniam  eft 
vtDC  ad  C  E, ita  quadratum  ex  BA  ad  id 
quod  ex  AF  quadratum;  erit  per  conuerfionem  rationis  vt  CD  ad  DE,  ita  quadra¬ 
tum  ex  AB  ad  quadratum  ex  BF.  fed  C  D  a^d  D  E  proportionem  nen  habe: ,  quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.no  igitur  quadratum  ex  A  B  ad  qua¬ 
dratum  ex  BF  proportionem  habebit,  quam  quadratusnumerus  ad  quadratum  iiu 
©  merum 


LIBER 


X. 
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merum .  ergo  A  B  ipfi  B  F  longitudine  eft  incommenfurabilis .  &  B  A  plus  poteft, 
quam  AF  quadrato  redae  lines  BF  fibi  incommenfarabilis  longitudine,  quare  AB 
BF  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles ,  &  AB  plus  poteft  3  quarn  AF 
quadrato  redae  lineae  FB  fibi  longitudine  incommenfurabilis. 

L  E  M  M  *A. 

Si  Jint  dug  re  cie  linea  in  proportione  aliqua  ^  erit^t  reUa  linea  ad 
re  clam  lineam  ,  ita  re  Si  angulum  duabus  reciis  lineis  contentum  ad  qua 
draturn  minoris , 

Sint  duae  redae  linea?  AB  BC  in  proportione 
aliqua .  Dico  vt  AB  ad  B  C,  ita  efle  redangulum 
ex  AB  BC  ad  quadratu  ex  B  C.  defcribatur  enim 
ex  BC  quadratum  BDEC,  &  compleatur  AD  pa- 
rallelogrammu.  manifeftum  eft  ut  AB  ad  BC  ,  ita 
efle  AD  parallelogrammum  ad  parallelogram- 
mum  B  E.  atque  eft  A  D  quidem,  quod  AB  B  C  continetur; eft  enim  B  C  ipfi  B  D 
aqualis.  B  E  vero  eft  quadratum  ex  B  C.  vt  igitur  A  B  ad  B  C,  ita  redangulum  es 
AB  BC  ad  id,quod  ex  BC  quadratum. quod  demonftrare  oportebat. 


i  ] 

D  E. 

A 

fv  ^  C 

PROBLEMA  VIII.  PROPOSITIO.  XXXII. 

Inuenire  duas  medias  potentia  folum  commenfurabiles  ,  qux 
rationale  contineant, ita  ut  maior  plus  posfit,quam  minor  quadra 
to  rt€tx  lineae  fibi  longitudine  commenfurabilis. 

Exponantur  enim  duae  rationales  A 

potentia  folum  commenfurabiles  A  * - - 

B,  ita  vt  A  maior  plus  posflt,  quam  '  c 

B  minor, quadrato  red^  lineg  fibi  16- 

gitudine  commenfurabilis .  &  fit  re-  _ _ \ _ 

dangulo  ex  AB  aequale  quadratum, 

quod  fit  a  reda  linea  C.  medium  au  *~r- — - — — - — | 

t-em  eft  quod  ex  AB.  ergo  &  quadra 
tum  ex  C  medium  erit,  &  ipfa  C  me¬ 
dia.  at  quadrato  quod  fit  ex  B  gquale  fit  redagulum  ex  CD. rationale  autem  quod 
ex  B.  ergo  &  redangulum  ex  CD  eft  rationale.  &  quoniam  eft  vt  A  ad  B,ita  redan 
gulum  ex  AB  ad  id, quod  ex  B  quadratum;  fed^redangulo  quidem  ex  A  B  aequale 
eft  quadratum  exC;  quadrato  autem  ex  B  equale  redangulum  ex  CD.-erit  vt  A  ad 
B,  ita  quadratum  ex  C  ad  id,quod  ex  CD  redangulum.  Sed  vt  quadratum  ex  C  ad 
redangulum  ex  CD,ita  reda  linea  C  ad  ipfamD.  vt  igitur  A  ad  B,itaC  adD.com 
iqenfurabilis  autem  eft  A  ipfi  B  potentia  folum .  ergo  &  C  ipfi  D  potentia  folu  eft 
commenfurabilis.  atque  eft  C  media,  media  igitur  &  D.  &  quoniam  eft  vt-A  ad  B, 
ita  C  ad  D,  &  A  plus  poteft, quam  B  quadrato  reda?  linef  fibi  commenfurabilis  16- 
gitudine;&  C  plus  poterit, quam  D  quadrato  reda’  lineae  fibi  longitudine  commen 
furabilis.  Inuentf  igitur  funt  duae  rnedig  potentia  folum  c6menfurabil.es  C  D,  'quae 
rationale  continent,&  C  plus  poteft  quam  D  quadrato  reda’  lineae  fibi  commenfu 
rabilis  longitudine,  fimiliter  autem  oftendetur  inueniri  pofle  duas  medias  poten¬ 
tia  folum  commenfurabiles,&  continentes  rationale,ita  ut. maior  plus  posfit,quam 
minor  quadrato  red^  lineg  fibi  incommenfurabilis  longitudine, quado  A  plus  pof 
(it, quam  B  quadrato  reda  lineg  fibi  longitudine  incommenfurabilis. 

Oo  2  F.  C. 


uesi& 


fek.imm 

Ex  antecede 
ti  lemmate. 

1 -forti. 

10 .  huius. 

14 .  huius. 

15.  huius; 


EVCLID.  ELEMENT. 

F.  C.  COMMENTARIIS. 

Similiter  autem  oftendetur  inueniri  pofle  duas  medias  potentia  folum  comrne- 
furabiles]  Maneant  edem  quaeftupra,  &  M  plus  posftt, quam  B  quadrato  reccae  lineae fibi  lon 
gitudine  incommenfiur  abilis. [militer  vt  ante  demonflrabitur ,  retiam  lineam  D  mediam  cjfe .  Et 
quoniam  v  t  M.  ad  B,  itaC adD,  &  ^4.  plus  poteft,  quam  B  quadrato  retiae  lineae  [ibi  incommen 
[nr  abilis  longitudine, &  C  plus  poterit, quam  D  quadrato  retiae  lineae  [ibi  incommenftur abilis  lon 
gitudine .  ergo  rur[us  inuentae  [unt  duae  mediae  potentia  [olum  commenfturabiles  C  D,  rationale 
continentes, &  C  plus  poteft  quam  D  quadrato  retiae  lineae  [ibi  longitudine  incommenfiur  abilis. 

Sit  ,A  8,5  R  2§.  erit  re tlangulu,  quod  ipfts  cotinetur  R  1 792,& retia  linea  C  RR  1 792, 
quae  media  eft.fiatvt  8  R  2  8,  ita  RR  1 792  ad  aliam ,  quae  [it  D.  erit  ea  R  R  343 .  ergo 
RR  1792&  RR  343  duae  mediae  Junt, potentia  [olum  commen[urabiles ,  quae  rationale  con 
tinent, videlicet  2  8.  &  maior  plus  poteft,  quam  minor  quadrato  retiae  lineae  [ibi  longitudine  co 
menfiir abilis. nam [1  d  quadrato  madoris  auferatur  quadratum  minoris,  hoc  eft  fi  a  R  1792  au[e 
ratur  R  343  j  relinquetur  R  567.  &  [unt  duae  mediae  RR  1792  RR  567  inter  [e  longitu¬ 
dine  commenfturabiles, videlicet  vt  4  ad  3 .  [1  enim  R  R  1 79  2  diuidaturper  R  R  5  6  7,  prone - 
nit  RR  3  ,  quae  eft  1  hoc  eft  4-  •  Rurfius [it  \a  8.  B  R  2  o,  erit  retiangulum  ipfts  con¬ 

tentum  R  1280  ,&  retia  linea  C  RR  1280  .[at  ut  8  ad  R  20, ita  RR  1280  ad  aliam, quae 
[itD.  erit  ea  RR  125.  [unt  igitur  R  R  128  o,&  R  R  1 2  5  duae  mediae, quae  rationale  conti¬ 
nent,  videlicet  20,  &  maior  plus  poteft,  quam  minor  quadrato  retiae  lineae  [ibi  longitudine  in- 
commenfur abilis.  [edftt  M  3  B  R  6 ,  retiangulum  ipfts  contentum  erit  R  5  4 ,  &  retia  linea  C 
RR  5  4.  Rurfius  fiat  ut  3  ad  R  6,  ita  R  R  5  4  ad  alia, erit  ea  R  R  24.  quare  R  R  5  4,  &  R  R 
24  [unt  duae  mediae  potentia  [olum  commenftirabiles,  quae  rationale  continent,  uidelicet  6 ;  cr 
maior  plus  poteft, quam  minor  quadrato  retiae  lineae  [ibi  longitudine  incommenfur abilis. 

L  E  M  M  tA 

Si  fuerint  tres  reShz  lineg  in  proportione  aliqua,  erit  ut prima  ad  ter¬ 
tiam, ita  retiangulum  contentum  prima, & media  ad  id,quod  media, 
tertia  continetur . 

Sint  tres  re<ft?  linese  in  proportione  aliqua 
AB  BC  CD.  Dico  vt  A  B  ad  C  D,  ita  efle  re- 
«ftangulum  contentu  AB  BC  ad  id  quod  B  C 
CD  continetur.  Ducatur  enim  a  pufto  A  ipfi 
AB  ad  redtos  angulos  AE;  ponaturq;  AE  ipfi 
BC  «qualis;  &  per  E  quidem  ipfi  AD  paralle¬ 
la  ducatur  EG;  per  BCD  vero  duc  antur  BF  CH  DG  parallela:  ipfi  A  E.  quoniam 
igitur  eft  vt  AB  ad  BC,  ita  AF  parallelogrammum  ad  parallelogrammum  B  H;  ut 
autem  BC  ad  CD,  ita  parallelogrammum  BH  ad  ipfum  C  G  :erit  ex  fquali  vt  AB 
ad  CD,  ita  AF  parallelogrammum  <Td  parallelogrammum  C  G.  &  eft  parallelogra 
mum  quidem  A  F,  quod  AB  BC  continetur,-  namque  AE  efffqualis  BC;  paralle- 
grammum  vero  CG  eft,quod  continetur  BC  CD;  etenim  BC  ipfi  CH  eft  fqualis. 

Si  igitur  fuerint  tres  reft«  linea:  in  proportione  aliqua,erit  ut  prima  ad  tertiam,ita 
rectangulum,  quod  continetur  prima  &  media  ad  reftangulum  media  &  tertia  co 
tentum. quod  oportebat  demonftrare. 

PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO.  XXXIII. 

Inuenire  duas  medias  potentia  folum  commenfurabiles ,  quae 
medium  contineant, ita  ut  maior  plus  posfit,  quam  minor, quadra 
to  redx  linese  fibi  longitudine  com  menfurabilis. 

Exponantur 


X _ T  h  q- 


A  B  C  T) 
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L  I  S  E  E  X. 

Exponantur  tres  rationales  A  BC, 

potentia  folimi  commenfurabiles,  ita  _ A  -  . 

vt  A  plus  posfit,quam  C  quadrato  re  • 

da:  line?  fibi  commenfurabilis  longi-  . - - . - * 

tudine:  &  fit  redangulo  ex  ipfis  AB 

f quale  q  uadratum,  quod  fit  ex  D.me-  '  "  ~  st.huius. 

dium  autem  eft  red  angulum  ex  AB.  ,  , _ e _ , 

ergo  &  quadratu  ex  D  medium  erit; 

&  reda  linea  D  media.  red  angulo  au  . - *£ - -* 

tem  ex  BC  squale  fit  redangulum  ex 
DE.  Qrtoniam  igitur  eft  vt  redangu- 

lum  ex  AB  ad  redangulum  ex  BC,  ita  reda  linea  A  ad  ipfam  C,-fed  redangulo  qui  Ex  antcced. 
dem  ex  A  B  squale  eft  quod  fit  ex  D  quadratum ;  redangulo  autem  ex  B  C  aquale  lemate. 
redangulum  ex  DE:  erit  vt  A  ad  C, ita  quadratum  ex  D  ad  id,quod  ex  D  E.  redan¬ 
gulum.  fed  ut  quadratum  exD  ad  redangulum  ex  DE,itaD  ad  E.& ut  igitur  A  ad 
C,  ita  D  ad  E.  commenfurabilis  autem  eft  A  ipfi  C  potentia  folum .  ergo  &  D  ipfi  Lem. 

E  potentia  folum  eft  comenfurabilis .  atque  eft  D  media,  media  igitur  &  E.  itaque  iu». 
qm  eft  vt  A  ad  C,  ita  D  ad  E ;  &  A  plus  poteft,quam  C  quadrato  red?  line?  fibi  16  trimius, 
gitudine  commenfurabilis:  &D  plus  poterit, .quam  E  quadrato  red?  line?  fibi  co¬ 
menfurabilis  longitudine .  Dico  pr?terea  redangulum  ex  DE  medium  elfe .  Quo-  M-huius* 
niam  enim  redangulo  ex  B  C?quale  eft,  quod  ex  D  E  redangulum,-  medium  aut  l2.-huiusi 
eft  quod  ex  B  C.ergo  &  quod.exD  E  medium  erit .  Inuent?  igitur  funt  du?  medi? 
potentia  folum  commenfurabiles  DE,qus  medium  continet,  ita  vt  maior  plus  pof 
fit,quam  minor  quadrato  red?  line?  fibi  longitudine  commenfurabilis.  Rurfus  fi- 
militer  inuenientur  dus  medis  potentia  folum  commenfurabiles.  &  medium  con- 
tinentes,ita  vt  maior  plus  polsit,quam  minor  quadrato  reds  lines  fibi  incommeit 
furabilis  longitudine  ,•  quando  fcilice t  A  plus  pofsit,quam  C  quadrato  reds  lines 
fibi  longitudine  incommenfurabilis.quod  facere  oportebat. 

E.  C.  C  OMMFNTiARlV  S. 

Sit  iA  8  B  R  48, C  R  iSyreEiangiilil.quod ipfis  <AB  cotinetur,erit  R,  3  o  7  2 .  <jr  re&a  linea  D 
RR  3072  ,quae  efl  media. fiat  vt  ad  C,ita  D  ad  alia ,  quae  fit  E.  erit  E  RR  588.  ergo  R  R 
3072,^  RR  5  88  duae  mediae  funt  potentia  fiolu  commenfurabiles  ,quae  medium  continent, & 
maior  plus  potejl,qudm  minor  quadrato  rettae  lineae  fibi  longitudine  commeufiurabilis.  fi  enim  d 
quadrato  maioris  auferatur  quadratum  minoris, hoc  eftfidTfi  3072  auferatur  R  5  8  8  ,  reliqua 
erit  R  972  .fiunt/fi  RR  3  °72j  &  RR  P72  duae  mediae  longitudine  inter  fe  commenfurabiles , 
vt^ad^.nafi  RR  3072  diuidaturper  RRP72,  exibit  RR  3,  quae  efi  i.-f  hocefl 
rurfus  fit  8,  B  R  48,  C  R  20 , erit  D  cade, qup  fiupra,videlicet  RR  3072  .fiat  vt  .A  ad  Cfita 
D  ad  aliam,  quae  fit  E.  erit  E  RR  3  00. fiunt  igitur  RR  3  ojz,&  RR  3  00  duae  mediae  poten 
tia  folum  commenfurabiles,  quae  medium  continent ,  &  maior  plus  potefl ,  quam  minor  quadrato 
rettae  lineae  fibi  longitudine  incommenfiurabihs  .fed  fit  R  6,B  R  3  ,C  R  2  ,  erit  D  RR  1 8. 

fiatq}  vt  .A  ad  Cfita  RR  18  ad  alia, quae  fit  E,erit  E  RR  2 .ergo  RR  1  S,c^  RR  2  funt  duae 
mediae  potentia  folum  commenfurabiles, &  medium  continentes, quarum  maior  plus  potefl ,  qua 
minor, quadrato  retiae  lineae  fibi  incommenfiurabilis  longitudine. 

LEMMA  /. 

Sit  triangulum  orthogonium  ABC^recium  hahens  angulum  B  *AC> 

&  ducatur  oAD perpendicularis. <rDico  r  octangulum  quidem  contentum 
CB  BD  p  quale  ejfe  quadrato, quod fit  ex  HA;  cotentum  ^vero  'BC  C'~D 
<&quale  quadr ato  ex  CA  ,  contentum  B  D  D  C  aquale  quadrato  ex 

D.A 


i.scxti; 
4. texti, 
jy.sexti. 

8.  sexti. 

4.  sexti. 
g$,sexti. 


E  V  C  I,  I  D.  E  L  EME  N  T. 

DA:  0  denique  contentum  7$  C  AD  reUangulo  ,  quod  72  oA3  oA 
€  continetur 3  aquale  ejfe , 

Quoniam  enim  in  triangulo  orthogonio  ah 
angulp  redo  ad  bafim  perpendicularis  duda 
eft  AD,triagula  ABD  ADC  fimilia  funt,&  toti 
triangulo  ABC, &  inter  fe  fe.et  quoniam  fimile 
eft  ABC  triangulum  triangulo  ABD,  erit  vt  C 
B  ad  B  A,ita  AB  ad  BD-ergo  redangulii,  quod 
CB  BD  continetur  quadrato  ex  AB  eft  aquale. 

Eadem  ratione  et  redangulum  contentum  BC 
CD  aquale  eft  quadrato  ex  AC  .  rurfus  quenia 
in  triangulo  orthogonio  ab  angulo  redo  ad  ba 
fim  perpendicularis  ducitur,  dudabafis  partiu 
media  proportionalis  eft.  quare  ut  BD  ad  DA, 
ita  AD  ad  DC,ac  ptopterea  redagulum,  quod 
BD  DC  continetur  eft  aquale  quadrato  ex  AD  .  Dico  &  re&angulum  contentum 
BC  AD  ei, quod  B  A  AC  continetur,aquale  efle. Quoniam  enim,vt  diximus,  trian 
gulum  ABC  triangulo  ACD  eft  fimile, vt  BC  ad  CA ,  ita  erit  BA  ad  AD.  fi  autem 
quattuor  redf  lineg  proportionales  fuerint, redangulum  extremis  contentum  eft 
£qualeei,quod  medijs  eontinetur.ergo  redangulum  contentum  BC1  AD  conten¬ 
to  BA  AC  aquale  erit,  Dico  pratereafi  deferibamus  parallelogrammum  redan¬ 
gulum  EG,&  ipfum  AF  compleamus, redangulum  E  C  ipfi  AF  aquale  efle .  vtru- 
queenim  ipforum  duplum  eft  triaguli  ABC. atque  eft  redangulu  quidem  EC  id, 
quod  BC  AD  continetur;redangulum  vero  AF  quod  continetur  BA  AC.At  reda 
gulumsquod'c6tinetur  BC  AD  redangulo  B  A  AC  contento  eftaqua  le. 

LEMMA  II. 

Si  refla  linea  in  partes  in  aquales  fccctur  i  erit  vt  maior  pars  ad  mi- 
nor  em  xita  r  octangulum  contentum  teia^et  maiori  parte  ad  re&angulu * 
quod  totai&  minori  continetur . 

Reda  enim  quadam  linea  AB  fecetur  in  partes  inas 
quales  ad  E.  Dico  vt  AE  ad  EB ,  ita  efle  redangulum 
contentum  BA  AC  ad  id,quod  AB  BE  continetur,  de 
feribatur  enim  ex  AB  quadratum  ACDB;&  per  E  qui 
dem  alterutri  ipiarum  AC  DB  parallela  ducatur  EF, 
perfpicuum  eft  vt  AE  ad  EB,  ita  efle  AF  parallelogra- 
mum  ad  parallelogrammum  FB  .atque  eftAFquide 
parallelogrammum  quod  B  A  A  E  continetur  ;  ete¬ 
nim  CA  ipfi  AB  eft  aqualistparallelogrammum  vero 
FB  eft  quod  continetur  AB  BE;  aqualis  enim  eftDB 
ipfi  BA.vt  igitur  AE  ad  EB ,  ita  redangulum  conten¬ 
tum  B  A  AE  ad  id,quod  AB  BE  cotinetur.  quod  opor 
tebat  demonftrare. 


L  E  M  M  A. 


111 


Si  fint  dua  refla  linea  inaquales ^  minor  autem  ipfarum  inpartes  ec¬ 
quales  fecetur >  re  ft angulum  contentum  duabus  refiis  lineis  duplum  eft 
eius  ^quod  maiori  >0  dimidia  minoris  continetur . 


Sint 


■'I 
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X  r  B  E  R.  X. 

Sint  duae  re<ffo?line*  infqtiales  AB  BC,qua 
rum  maior  AB  :  &  fecetur  BC  bifariam  in  pun- 
doD  .  Dico  redangulum  contentum  AB  BC 
duplum  effe  eius, quod  AB  BD  continetur.du- 
catur  enim  a  pundo  B  ipfi  BC  ad  redos  angu¬ 
los  BE;ponaturq;  BE  ipfi  B  A  squalis,  &  figura 
deferibatur.  Quoniam  igitur  eft  vt  BD  ad  DC, 

itaparallelogrammum  BF  adDC  parallelogra  ^ - 

mum;erit  componendo  vt  BC  ad  CD,ita  paral 
lelogrammum  BG  ad  ipfum  GD.eft  autem  BCdupIa  ipfius  CD.ergo  &  parallelo 
grammum  BG  parallelogrammi  GD  eft  duplum',  atque  eft  BG  quidem,quod  AB 
BC  continetur,  etenim  AB  eft  f qualis  BE:  DG  vero  eft  quod  continetur  AB  BD: 
nam  BD  ipfi  DC ,  &  AB  ipfi  DF  eft  ^qualis.quod  oportebat  demonftrare. 


PROBLEMA  X.  PROPOSITIO.  XXXIIII. 


Inuenire  duas  redas  lineas  potentia  incommenfurabiles ,  quas 
faciant  compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  rationale ;  re- 
dangulum  vero, quod  i  pfiscontinetur^medium. 

Exponantur  dus  rationales  po¬ 
tentia  folum  commenfurabiles  AB 
BC,itavt  maior  AB  plus  pofsit,qua 
minor  BC  quadrato  red^  lines  fibi 
longitudine  incommenfurabilis .  & 
feda  BC, bifariam  in  D  ,  quadrato, 
quod  fit  ab  alterutra  ipfarum  BD  DC  squale  parallelogrammum  ad  redam  linea 
AB  applicetur,deficiens  figura  quadrata:& fit  quod  continetur  AE  EB.  deferiba¬ 
tur  in  reda  linea  AB  femicirculus  AFB;ducaturq;  ipfi  AB  ad  redos  angulos  EF,& 
AF  F  B  iungantur.Quoniam  igitur  dug  reds  line£  AB  BC  insquales  funt,  &  AB 
pluspoteft  ,  quam  BC  quadrato  redf  lines  fibi  longitudine  incommenfurabilis; 
quarts  autem  parti  qnadrati ,  quod  fit  a  minori  BC ,  hoc  eft  quadrato  dimidis  ip¬ 
fius  squale  parallelogrammum  applicatum  eft  ad  AB,  deficiens  figura  quadrata, 
quod  quidem  AE  EB  continetur-.erit  AE  ipfi  EB  incommenfurabilis  .  atque  eft  vt 
AE  ad  EB,  ita  BAE  redangulum  ad  redangulum  ABE.  redangulum  autem  BAE 
quadrato  ex  AF  eft  squale;&  redangulum  ABE  fquale  quadrato  cx  BF. quadratu 
igitur  ex  AF  incommenfurabile  eft  quadrato  ex  FB  :  ideoq;  reds  lines  AF  FB  po¬ 
tentia  funt  incommenfurabiles.& quoniam  AB  rationalis  eft,&  quadratum  ,  quod 
fit  ex  AB  erit  rationale,  ergo  &  rationale  compofitum  ex  quadratis  ipfarum  AF  F 
B.  rurfus  quoniam  redangulum  AEB  eft  equale  quadrato  exEF  ;  ponitur  autem 
redangulum  AEB  quadrato  etiam  ex  BD  squale  .  ergo  FE  eft  equalis  BD,ac  pro- 
pterea  BC  ipfius  EF  eft  dupla.redangulu  igitur  ABC  duplum  eft  redaguli,  quod 
AB  EF  continetur.fed  redangulum  ABC  eft  medium,  ergo  &  medium  quod  con 
tinetur  AB  EF.eft  autem  quod  AB  EF  continetur  squale  contento  AF  FB.conten 
tum  igitur  AF  FB  medium,, eft. {ed  &  oftenfum  eft  rationale ,  quod  componitur  ex 
ipfarum  AF  FB  quadratis  Jnuentf  igitur  funt  dus  reds  lines  potentia  incommen 
furabilesAF  F B,qu?  faciunt  compofitu  quidem  ex  ipfarum  quadratis  rationale; 
redangulum  vero,quod  ipfis  contitietur,medium.quod  facere  oportebat. 

SCHOLIVM. 

At  ajero  ex  duobus fiacijs  irrationalibus  inter  fe  compo fetis  totum  fi  e 
ri  rationale 3ex  hoc  cognofcemus. 


i.scxtl.- 


ji.  huius. 


Per  lemma 
ante  19.  hu¬ 
ius  uel  per 
zS.sexti. 


t?. huius:’  ' 
Per  z .  lem» 
ma  er  ante¬ 
cedentibus  . 
Per  r  lemma 
Pci'9.diffi. 


Per }.  !emma 
zi.huias. 
Cor.  14.  hu 
i  LIS. 

Per  i.lemma 


Exponatur 


<Serol.io.hu 

IUS. 


p.huiue 
Ex  demon - 
ftraus.ad  17 
fruius. 
?.sexci. 


sr;-?! 


J*.sprandi. 


’c  ■  I  EVCtI  TM  EX  E  M  £:N  T. 

Exponatur  rationalis  AB,  &  duo  numeri  CD  non  ha 
bentes  proportionem  ,  quam  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerurmfiatq;  vt  C  ad  D,ita  quadratum 
ex  A  B  ad  id  qpod  ex  BE  quadratum:  &  ddcripto  qua 
drato  ex  AB  per  E  ducatur  alterutri  laterum  parallela 
EF.  Quoniam  igitur  eft  vt  C  ad  D,ita  q uadratum  ex  A 
B  ad  quadratum  ex  BE ;  &  C  ad  £)  proportionem  non 
habet,quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nume 
rum:erit  AB  ipfi  BE  longitudine  incommenfurabilis. 

.  ergo  &  B  A  reliquf  AE  incom  menfurabilis  eft  longitu 
dine.vt  ante  AB  eft  ad  vtram  que  ipfarum  AE  EB ,  ita 
.quadratum  ex  AB  ad  vtrumque  parallelogrammoru. 
quadratum  igitur  ipjfis  parallelo  grammis  incom  men- 
iurabile  erit.fed  quadratum  eft  rationale  .  irrationalia 
igitur  funt  pa^]lelQgramma,qu5e  rationalis  funt  partes,& ipfum  ratio nale  coplet* 

F-  C.  C  0  M  M  E  N  T  \A  K  l  V  S. 


c  . .  . .  .5 


Sit  reffia  linea  <AE  8,  EC  R  20  .erit  BD,vel  DCTfi*,:  &  qua  drato  ipfius  BD,quodeft  5  ae~ 
quale  parallelogrammuWm  \AB  applicetur,  deficiens  figur  e  quadrata.ill  ud  autem  facile  affeque- 
mur,fi  qug  tradita  funt  in  lemmate  ante  18. 
huius  repetantur .  Itaque  in  reffia  l  mea  ^ 4B 
defcripto  femicirculo  ,AFB;  &  feffia  <AB  bi¬ 
fariam  in  G ,  ipfi  ad  reffios  angulos  ducatur 
GH;ponaturjfGK  p  qualis  BD.  efl  enim  GH 
maior ,  quam  BD  .  nam  cum  <AB  fit  maior, 

'quam  BCjerit  etiam  ipfius  .AB  dimidia  ma¬ 
ior  ,qudm  dimidia  BC.  deinde  per  K  ipfi  *AB 
parallela  ducatur  KF:atque  d  punffio  F  aga 

tur  FE  ad  <AB perpendicularis ,quae protendatur  in  L ,  ita  ytEL  fit  aequalis  EB;  &  parallelo- 
grammum  *AL  compleatur. erit  igitur  parallelogrammum  4L  illud,quod  ^ AE  EB  continetur , 
aequale  quadrato  ipfius  FE,hoc  eft  quadrato  BD. quare  ad  r effiam  lineam  .AB  applicatum  eft  p a 
rallelogrammum . AL  quadrato  ipfius  BD  aequale, &  deficiens  figura  quadrata.  &  quoniam  re- 
ffia  linea  iAB  fecatur  in  partes  aequales  ad  G,&  in  partes  ing quales  ad  E, erit  rqffiangulum  con¬ 
tentum  .AE  EB  ynd  cum  quadrato  ipfius  GE  aequale  quadrato  dimidiae  ^AB,hoc  eft  ipfius . AG : 
quadratum  autem  ^AG  eft  1 6, &  reffiangulum  _ 4EB  5  ;  eft  enim  FEJfi  5 ,  &  eius  quadratum  5, 
quod  quidem  re  ffianguh  \AEB  eft  aequale.reliqmm  igitur  quadratum  ipfius  GE  eft  1  i,dr  r  effio. 
Irnea  GE  R  1  i.ergo  .AE  conflans  ex  .AG  GE  eft  4  'vnd  cum  R  1  i,W  4 plus  R  1 1 .  &  EB  4 
•  dempta  Rii,  yelq  mitius  tkn.vt  aute  fidamus, quae  fint  ~4E  FB,neceJfe  erit  prius  inuenire 
:  quadrata  ipfarum  J£JL  EE.  quare  non  inutile  yifium  eft  theoremata  nonnulla  hic  apponere ,  atti¬ 
gentia  ad  eas,quae  ex  bmis.,yel  pluribus  nominibus  conflant,& ad  apotomas , 
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Data  refta  linea,qu*  fit  ex  biais,vcl  pluribus  nominibus, &  quadratum  eius  da¬ 
tum  erit. 


Sit  ex  binis  nominibus  .AC  CBfitfy  ^ tC  q,CB  R  1 1  .Di 
eo  quadratum  eius  datum  ejfe.Quuniam  enim  .AB  vtcumque  fe¬ 
tatur  in  punffio  C,  erit  ex  quarta  propofitione  fecundi  libri, qua-  — - 

dratum  totius  aequale  quadratis  partium ,  &  reffiangulo,  quod- 
bis  diffiis  partibus  continetur. itaque  quadratum  .AC  dft  16  ,& 
quadratum  CE  1 1  .reffiangulum  vero  contentum  *AC  CB  eft  Ifii  7 6,  ctuus 
70  quadratum  *AB  eft  2  7  plus  R  704. 


c 


704. 

Sit 
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Sit  <AD  ex  tribus  nominibus  BC  CD:fitq}  *AB  6, 

ECK  i  o,&  CD  R  3  iDicoet  quadratum  ipfius  dari,  na  fi.  "  B  c  x> 
cum  *AD  fecetur  in  duobus  pimclis  B  C ,  erit  quadratum  '  4  * 

totius  aequale  rettangulis ,  quae  fingulis  partibus  ad  fin- 

gulas  applicatis  cotinentur,ex  ijs,quae  a  nobis  demofirata  funt  ad  fecunda  propofitione  fecudi  ll 
%ri. quadratum  igitur  .AB  efl  3  6,&  reUangulu  contentu  UB  BC  efiR  360-,  contentum  vero 
^LB  CD  ejl  R  10%. &  rurfus  contentum  .AB  BC  efl  R  3  6o,&  quadratum  BC  efl  1  o .preterea 
redi  angulum,  quod  continetur  BC  CD  efiR  30,  &  quod  rurfus  continetur  ^LBCD  R  1  o  8 ;  & 
'quod continetur  BC  CD  R  3  o.&  denique  quadratu  CD  efl  3 .fed  duplum  R  360  efl  R  1440, 
&  duplum  R  1  o  8  efl  R  43  2;  duplum  vero  R  30  efiR  12  o. quare  fumma  totius  erit  4  9  plus 
R  1 440  plus  R  43  a  plus  R  1 2  o ,quod  efl  ipfius  *AD  quadratum.  Et  eodem  modo  in  alijs  facie 
tnus  quotcumque  nomina  habeant. 
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Datis  duabus  redis  Iineis,qua:  ex  binis,  vel  pluribus  nominibus  conftent*  &jrc« 
«dangulum  ipfis  contentum  datum  erit, 

Sint  retiae  linee\AB  CD ;  confle  tfi  ^4B  ex  binis  nomini 
hus  „4E  EB ;  &  fit  jlF  5 ,  EB  R  12 ;  CD  vero  confiet  ex 
CE  FD,  &fitCFq  FD  R  7 .  Dico  reti  angulum, quod  ipfis 
continetur, datum  cffe.  Quoniam  enim  du^s  retiae  lineae  £- 
B  CD  vt  cumque  fecantur  in  puntlis  E  F ,  reti  angulum  ipfis 
cotetu  efl  aequale  retlagutis ,  quae  vnaquaq ;  partevnius  ad  vndquaq;parte  alterius  applicata , 
continentur ,ex  ijsquae  nos  demoflrauimus  ad  prima  propofitione  fecudi  libri  theoremate  primo, 
retldgulu  igitur  contentu  4  &  5  efl  2  o,&  contetu  4,dr  R  1 2  efl  R  192. quod  autcotinetur  R 
7,&  5  efl  R  1 75  ,  &  quod  continetur  R  j,&  R  1 2  efl  R  Z^.totius  ergo  fumma  efl  20  plus 
Ra  92  plus  R  175  plus  R  84  .quod  efl  redi  angulum  ipfi  s\AB  CD  contentum,  non  aliter  inue- 
nietur  retlangulum  contentum  duabus  retiis  lineis,  quae  ex  pluribus  nominibus  confient. 
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III. 
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Dat£  apotomes  quadratum  datum  erit. 

Sit  apotome  ^AC.&  retia  l.nea  ipfi  congruens  fit  CB ;  fitqf  tota  ^ AB  4, 

BC  R  1 1  .erit  ^ IC  4  minus  R  1 1  .  Dico  &  quadratum  ipfius  datum  eff e.  a 

Vt  autem  hoc  imeniamus,non  vtemur  quarta  propofitione  fecundi  libri,vt  r_ 

ante, fed  feptima  eiufdern  .non  enim  4 ,  &  R  1 1  funt  partes  ditiae  lineae , 
fed  4  efl  tota  linea,  et  R  1  i;efl  pars  ,  quae  ab  ea  aufertur .  Itaque  quoniam  „ AB  fecatur  vtcum - 
que  inpuntlo  C,erit  quadratum  totius  .AB  vnd  cum  quadrato  vnius partis  BC  aequale  ei,  quod 
bis  continetur  tota  ^ 4B,et  BC  vnd  cum  alterius  partis  „ AC  quadrato,  efl  igitur  quadratum  ipfius 
*AB'i  6, et  quadratum  BC  1 1  ;retlangulum  autem,  quod  tota^iB  ,  et  BC  continetur  efl  R  1  j6, 
cuius  duplum  R  7  04.  ergo  R  704  v/u  cum  quadrato  ex  udC  efl  aequale  27 -,ac  propter  ea  qua¬ 
dratum  ex  „dC  efl  2  7  minus  R  704.  qui  vero  ex  quarta  propofitione  fecundi  id  quadratum  fibi 
hucniendum  proponunt, coguntur  dicere  fi  minus  per  minus  multiplicetur  produci  plus,  quod  ve¬ 
rum  non  effe primus  animaduertit  Hieronymus  Cardanus  non  folum  mathematicus,  fed  et  Tkilo 
fophus,  ac  medicus  pr  e  flanti  f  simus, vt  apparet  in  libro  de  regula  aligd,quem  nuper  e  didit.  F  er  u 
quoniam  ex  eorum  operatione  enor  non  fequitur,hoc  ipfis  condonandum  efl. 


T  H  E  0  R  E  M  JL 


llll. 


■  Datis  duabus  redis  lineis  earum,  quas  apotomas  appellamus ,  &  redangulum, 
quod  ipfis  continetur,datum  erit. 

Sint. duae  apotomae  datae  JLC  DF-.et  ipfi  quidem  ^AC  cogruat  CBjipfi  vero  DF  congruat  FE : 
fitfy  tota  *4B  8 ,BC  R  1 2 ;et fit  DE  q,EF.  R  3 .erit  UC  8  minus  R  12, et  DF.q minus  R 3. Dico 

Tp  & 
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et  re£lagulum,quod ipfis  tintinetur,  datum  effe.  Quoniam  enim  du ? 
retiae  lineae  ~AB  DE  vtcumque fecantur  in  pmffiis  C  E, erit  retfan  A 

gulu,quod  continetur  totis  *AB  DE  vnd  cum  retfagulo  contento  par 
tibus  CB  FE  aequale  retiangulo  contento  tota  ^AB,  et  parte  FE  vnd  P- 

ctm  contento  tota  DE,  et  parte  CB,  et  eo,  quod  reliquis  partibus 

C  DF  continetur, ex  ijs,quae  demonftrata  funt  d  nobis  ad  prima  propofitionem  fecunda  libri  the» 
remate  fecundo. itaque re&angulum  contentum ^ tB DE  efl  32, & contentum  CB  FE  efl  Ik  3 6 , 
hoc  efl  6 ;re£l angulum  vero, quod  continetur  *AB  FE  efl  1 9  2, et  quod  continetur  DE  CB  efl  9? 
1  92,  quae  duae  radices  inter  fe  i  unitae  faciunt  Rt  768.  quare  38  efl  aequalis  Ifc  7 68  vnd  cum 
co,quod  ^AC  DF  continetur. ex  quibus  feqmtur  re&angulum  contentum  UC  DF  effe  38  minus 
jk  7  68. at  recentiores  ad  hoc  inueniendum  vtuntur  1  theoremate  ;  et  ob  id  afferunt  fi  mitius  per 
minus  multiplicetur  produci  plm,fed  non  r  die, cum  vtendum  fit  theoremate  fecundo', neque  enim 
8,etJk  12  funt  partes  vnim  retiae  hneaeyimmo  vero  8  efl  tota  linea,et  eius  pars  Tfc  1 2  ,etfim 
Uter  dicetidu  de  4  minus  R3.  ex  ip forum  tamen  operatione  nullus  f equitur  error. 
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Data  re&a  linea, quat  fit  ex  binis,vel  pluribus  nominibusj&  data  apotoma,re&a* 
gulum,quod  ipfis  continetur,datum  erit. 

Sit  data  quidem  retia  linea  .AB,  quae  conflet  ex  bi 
nis  nominibus  jlC  CB,  vtft  JLC  6 ,  CB  R  2  o .  data 
autem  apotome  fit  DF ,  et  ipfi  congruens  FE ,  vt  tota 
DE  ft  4,  et  EF  l)t  it.eritDF  qminuslk  1 2.  Dico  re 
Bdgulu,quod  ipfis  .AB  DF  cotinetur  datum  effe.  Quo 
niam  enim  duae  retiae  lineae  *AB  DE  vtcumque  fecantur  inpmtlis  CF ,  erit  ex  fecundo  theore¬ 
mate  iam  ditio  reti  angulum, quod  ipfis  ^AB  DE  continetur ,  aequale  retiangulis,quae  fiunt  vna- 
quaque parte  vnius  ad  vnamqmrnque  partem  alterius  applicata ;  videlicet  retiangulo  contento 
DF  uAC,et  contento  DF  CB:etpr?terca  retiangulo,quod  continetur  FE  UC,  et  quod  continetur 
FE  CB.retiangulum  autem  contentum  DE\AC  vnd  cum  contento  DE  CB  efl  aequale  retiangulo 
quod  totis  .AB  DE  continetur, ex  prima  fecundi  libri.  Itaque  retiangulum  contentum  DE  A.C  efl 
2 4, et  contentum  DE  CB  efl  lfl  3  2  o.retiangulu  vero,quod  cotinetur  FE  d.C  efl  R  43  2, et  quod 
continetur  FE  CB  Tk  240 .ergo  retlangula,quae  continetur  DF  ^ IC ,  et  DF  CB,hoc  efl  retiangu¬ 
lum  contentum  DF  *AB  efl  2^plus  li  3  20, minus  Ifc  43  2 ,etminus  9?  240 .Eodem  modo  proce¬ 
demus, fi  retiae  lineae  ^ IB  DE  ex  pluribus  nomnubus  conflent % 

Ex  quibus  apparet  fi  plus  per  minus  »  vel  minus  per  plus  multiplicetur^  produci 
minus. 

His  ita  demonflratis  conflat, quadratum  ipfius  \AE  effe  2  7  plus  D  704,  et  quadratum  EB  ef 
fe  2  7  minus  Ji  704  .quare  addito  vtrique  communi  quadrato  ex  EF,quod  efl  5  ,erit  quadratum 
ex^AF  3  2  plus  ^  7  04, et  quadratum  ex  FB  3  2  minus  li  704 ,  retiaq}  linea  JIE  radix  huius 
fummae  3  2  plus  Rt  7  04 ,quam  radicem  vmuerfalem  appellant, et  ita  notant,  videlicet  Rj  V.  3  2 
plus  li  704.^  fmfiter  BF  JflF.  32  minus  Ii  704 ,qmrim  quidem  quadrata  inter  fe  irntia  vi 
delice t  32  plus  ii  704,  et  32  minus  Ii  704  faciunt  64,  quod  efl  ipfius  UB  quadratum.prpte - 
rea  quoniam  retia?igulum,quod  continetur  retiis. lineis  ,AE  FB  efl  aequale  conteto  ipfis  ^AB  EF, 
Vt  demo7iflratum  iam  fuit  in  primo  lemmate ;  contentum  autem  .AB  EF  efl  Ji  3  2  o :  erit  etiam  re 
tlangulum,qmd his  lineis  jkV.32  plus  Ii  704,  et  Ii  V.  3  2  minus  Ii  jq ^continetur  Ii  3 20. 
Hoc  autem  ita  effe  ex  earum  quoque  inter  fe  multiplicatione  manifeflo  apparere  potefl.difpofitis 
enim  his  radicibus  uidelicet  li  V. 32  plus  Ji  704,  etTkV.  3  2  minus  Ii  704, ut  quid  ex  earum 
multiplicatione proueniat  cognofcamus,  operandum  efl ,  quemadmodum  in  fimplicibus  radicibus ; 
nimiru  multiplicado  e  ani  quadrata  inter  fe,et  eius,quod  producitur  radix  erit  id,quod  queritur, 
cit  aut  quadrata  utriufq;  coflet  ex  duabus  partibus, erit  re£iagulu,quod  totis  cotinetur, ac  fi  linep 
efsent,equale  reUdgulis,qm  fifo fingulis partibus  unius  ad  fingulas  alterius  applicatis ,  ut  demon - 
firatu  efi.fi  igitur  3  2  infe  multiplicentur  fiunt  1 024 ;rurfus  fi  3  2, hoc  efl  Ii  1 024  multiplicet  Ji 
704  jit  Ii  720896. -et  it^/i  32  multiplicet  minus  R  joq  fit  minus  R  7  208  9  6. poflr  emo  fimul 
tvphcem  Ii  704  per  minus  R  704  fiunt  minus  704.  totu  igitur  ex  his  compofitu  efl  1 024 plus 

R  7208 96 
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R  7208 ^6rnmsVi.  720896  minus  B>  yoq, hoc  efl  1024.  minus  704.  itaq;  dctrx&ls  704  de 
1024  relinquetur  326,6'“  ««*  radi*  erit  id  quod  queritur,  ergo  fi  multiplicemus  IfcR.  32  plus 

7 04 per  R/63  2  minas  Rj  704 producetur  Rj  3  20. Quatenus  vero  ad fcholiu pertinet, fit A 
B10&  numeri  CD  5.3  ,&fiat  vt  5  dd  3  .ita  quadratu  ex  .AB, hoc  efl  100  ad  quadratu  ex  BE , 
erit  ad  6o.ergo  ipfia  BE  efl  Re  60, cr  1  o  ?»i»«i  Re  6  o.recl  dgulum  autem  BF  efl  ^  6ooo0 
:**r  reflanguhm  ^ iE  1 00  mi»**  Re  6000. 

PROBLEMA  XI.  PROPOSITIO.  XXXV* 

Inuenire  duas  redas  lineas  potentia  incommenfurabiles,  quae 
faciant  compofitum  quidem  exipfarum  quadratis  medium5reda 
gulum  vero  quod  ipfis  continetur  rationale. 

Exponamur  diia  medi? 
potentia  folum  commenfu 
rabii  es  AB  BC,  qua  ratio 
nale  contineant, ita  vt  A  B 
pJiio  pdsii:  quam  BC  qua¬ 
drato  reda.  lintee  fibi  longi 
rudine  incomenfurabilis  . 

&  in  ipfa  AB  deferibaiur  fe  s 

micirculusDB:  fedaq,- BC 

b  fariam  in  E, applicetur  ad  AB.  parallelogrammum  ?quale  quadrato  ipfius  BE,dc 
fi  ciens  figura  quadrata,-  &fitquod  continetur  AF  FB.  incommenfurabilis  igitur 
eft  Apipli  FB  longitudine,  a  pundo  autem  F  ipli  A  B  ad  redos  angulos  ducatur 
FD,  &AD  DB  iungantur.  itaque  quoniam  AF  eft  incommenfurabilis  FB,-erit& 
B  AF  redangulum  redangulo  ABF  incommenfurabile.  eft  autem  redangulu  qui¬ 
dem  BAF  quadrato  ipfins  A  D  tequale $  redangulum  vero  ABF  arquale  quadrato 
ipfius  P  B  jncommenfurabile  igitur  eft  quadratum  A  D  ipfius  D  B  quadrato ;  ac 
propterea  reda:  linea:  ad  AD  DB  potentia  funt  incommenfurabiles .  &  quoniam 
medium  eft  q  uadratum  ipfius  AB,  erit  &  compofituni  ex  quadratis  ipfarum  AD 
DB  medium,  quod  cum  dupla  fit  BC  ipfius  D  F  ,  &  redangulum  ABC  redanguli 
ex  AB  DF  duplum  erit,  quare  &  commenfi  rabile.  rationale  autem  eft  redangu¬ 
lum  ABC,  ita  enim  ponitur,  ergo  &redangu]umex  AB  FD  eft  rationale .  fedre- 
dangulo  ex  AB  FD  aquale  eft  redaugulum  ADB  quare  &  ipfum  ADB  redangu- 
kmrrationale  erit .  Inuenta  igitur  funt  du?  redf  iinea  potentia  incommefurabiles 
AD  DB,qua  faciunt  compofitu  quidem  ex  ipfarum  quadratis  medium ,  redanga 
Ium  uero,quod  ipfis  continetur  rationale. 


/  ^ 

eg;:' 

.  \!.B  I  c 

F.  C.  COMMENTARIVS. 


'■  Sit  refla  linea  AB  RR  5  4,BC  RR  24.6“  diuifa  RR  24  bifariam ,  erit  eius  dimidia  BE  R 
R  1  ^{-.  applicetur  ad  AB  parallelogrammum  aequale  quadrato  ipfius  BE,  hoc  efl  aequale  R  1 
J7- ,  deficiens  figura  quadrata.qnod  fimiliter,atquefuprafiet.diuifia  enim  rurfus  ^ IB.hoc  efl  RtRi 
54  bifariam,eriteiusdimifiaTkVi.  3  ~f.& fiab  ipfius  quadrato, videlicet  d  Iji  3  d-  auferatur 
R:  1  , reliqua  erit  R  — .  ergo  refla  irnea  ^ IF  efl  RR  3  -f  plus  RR  -  ,  &  FB  RR  3  -j- . 

minus  R  R.  .quadratu  aut  ipfius  AF  eode  modo  inksnietur  effe  R  6 plus  R  4  .  &  quadrati 

exF.B  R  6  .minus  R  4  —  , quibus  addito  coi  quadrato  ipfius  E  D, videlicet  R  1  erit  quadra 
thriex  ^ iDlik  1 3  'f  plus  R  4  ~f,&  quadratum  eXDBKiy—  minus  R  4  —.ideofe  refla 
linea  .AD  R*  V  R  1 3  -}-  plus  R  4  — ,<jr  DJ3  R  R.R  1  3  minus  R  4  ~,quaj/u  quadrata fi- 
mul  iunfla  faciunt  R  5  4, videlicet  rcflae  lineae  .AB  quadratum.quodefl  medium.  At  reflangu -f 
lum3quod  .AD  DB  contmetur  efl  aequale  contento  AB  DE  .contentum  vero  AB  DF,hocefl  RR 
5  4,6“  R  R  1  —  efl  RR  3 1  ,hoc  efl  3  .ergo  quod  coritinetur  AD  DB  efl  3  ifed  et  idem  aliter  con 
fiatmultiplicando  RR.R  13  —  plus  11 4  \ plus  R  V  R  1 3  ~  minus  R  4  fit  enim  R  9,. 
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quae  eft  3  .funt  igitur  fy  retiae  lineae  potentia  incommensurabiles,  &  faciunt  compofitum  ex  ftr- 
trim  quadratis  medium ;  reti  angulum  vero,quod  ipfis  continetur y rationale ,v  i  oportebat . 

PROBLEMA  XII.  PROPOSITIO.  XXXVI. 

Inuenire  duas  redas  lineas  potentia  incommenfurabiles ,  qu& 
faciant  &  compofitum  ex  ipfarum  quadratis  medium, &  redagu- 
lum,quod  ipfis  continetur, medium, incommenfurabilequecom- 
pofito  ex  ipfarum  quadratis. 

Exponantur  du*  medif  potentia  folu 
IjfcuiH*.'  commenfurabiles  AB  BC ,  quse  medium 
contineant,ita  vt  AB  plus  pofsir,quam  B 
C  quadrato  reftx  lineae  libi  longitudine 
incommefurabilis  .  &  in  AB  fcmicirculus 
ADB  deferibatur,  &  reliqua  fiant, quead- 
modfi  in  ijs,qu;c  fuperius  difta  funt.  Quo 
niam  igitur  AF  incommenfurabilis  eft  ipfi  FB  Iongitudine.erit  &  AD  ipfi  DB  po¬ 
tentia  incominenfurabilis.& quoniam  medium  eft  quod  fit  ex  A  B,  &  compofitum 
ex  quadratis  AD  DB  eft  medium. Quod  cum  reftangulu  AFB  aquale  fit  quadrato 
alterutrius  ipfaru  BE  DF,erit  DF  aqualis  BE;ac  propterea  BC  ipfius FD  dupla,  re 
«ftangulum  igitur  ABC  duplu  eft  eius ,  quod  AB  FD  continetur,  medium  autem 
Corol.i*  eft  reftangulum  A  BC. ergo  &  quod  continetur  AB  FD  eft  mediu,atque  eft  f  quale 

hmus.  contento  AD  DB. quare  &ipfum  medium  erit. &  quoniam  incommenfurabilis  eft 
54  huius. a  ipfi  BC  longitudinejcommenfurabilis  autem  CB  ipfi  BE:  erit  &  AB  ipfi  BE  16 
si.huiw.’  gitudine  incommenfurabilis .  ergo  &  quadratum  ex  AB  incommenfurabile  eft  re- 
diangulo  ABE.fed  quadrato  quidem  ex  AB  gqualia  funt  quf  ex  AD  DB  quadrata: 
re&angulo  autem  A  BE  eft  squale  reftangulum  contentum  AB  FD,  hoc  eft  reftao 
gulum  ADB.  compofitum  igitur  ex  quadratis  ipfarum  AD  DB  re&angulo  ADB 
eft  incommenfurabile.ergo  inuents  funt  du£  reds  lines  potentia  ineommenfura- 
biles,q use  faciunt  compofitum  ex  ipfarum  quadratis  medium  :  &  redangulum, 
quod  ipfis  continetor,  medium,  &  adhuc  compofito  ex  ipfarum  quadratis  incom- 
menfurabile. 

F.  C.  COMMENTAR1FS. 

Sitretia  linea  .AB  RR  ig,e^  J3C  RR  2.  diuidaturj,  BC  bifariam  in  F,  erit  BE  RR  -§-.  et 
fi  ad  AB  applicetur  par  allelogrammum  aequale  quadrato  ipfius  BE,hoc  eft  R  -j-  , deficiens  figtt 
ra  quadrata ,  erit  retia  linea  AF  RR  1  -jrplus  RR  ~&FB  RR  1  —minus  RR  : quadra 
tum  autem  ipfius  AF  R  3  -f-plus  R  3  ,&  quadratum  FB  R  3  f  minus  R  3 .  &  addito  utrique 
quadrato  ipfius  BE ,  erit  quadratum  ex  .AD  R  4  -r  P^us  R  1  •  &  quadratum  ex  D  B  R  4-*-  mi 
nusJk  3 ,  ergo  retia  linea  AD  eft  R  F.R4  —plus  R  3 ,  &  DBViV  R  4  minus  R  3 ,  quarti 
quadrata  fimul  iuntia  faciunt  R  1  quantum  eft  quadratum  ex  AB.  retianguhm  vero  ipfis  con 
tentum  eft  R  1 -f-.  quod  eft  medium,& incommenfurabile  compofito  ex  ipfarum  quadratis. 

THEOREMA  XXV.  PROPOSITIO  XXXVII. 

Si  duse  rationales  potentia  folum  commenfurabiles  compo¬ 
nantur,  tota  irrationalis  erit,  vocetur  autem  ex  binis  nominibus. 

Componantur  enim  duse  rationales 
potentia  folum  commenfurabiles  A  B 

BC.  Dico  AC  irrationalem  effe .  Quo-  £ _  2  ft  RT  9 

niam  enim  incommenfurabilis  eft  AB 
ipfi  BC  longi  tudine,potetia  enim  folu 

commenfi*- 
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commenfurabiles  funts'&  vt  AB  ad  BC,  ita  reftagulum  ABC  ad  id, quod  fit  ex  BC 
quadratumterit  re&angulurn  ABC  quadrato  cx  BC  incommenfurabile.  Sed  reda 
gulo  quidem  ABC  commenfurabile  eft  id,quod  bis  AB  BC  continetur :  quadrato 
autem  ex  BC  commensurabilia  funt quadrata  ex  AB  BC.  quod  igiturbis  AB  BC 
continetur  incommenfurabile  eft  quadratis  ex  A  B  B  C.  &  componendo  quod  bis 
AB  BC  continetur  vna  cum  quadratis  ex  AB  BC,hoc  eft  quadratum  ex  AC  inco- 
menfurabile  eft  compofito  ex  ipfarum  AB  BC  quadratis,  rationale  autem  eft  com 
pofitum  ex  quadratis  AB  BC.  ergo  quadratum  ex  AC  irrationale  eft :  St  obid  re¬ 
da  linea  AC  eft  irrationalis, vocetur  autem  ex  binis  nominibus. 

SCHOLIVM. 

Jgu,&  inter  has  rationales  media  eH proportionalis  ^  ea  media  eft  3  neu, 
tra  autem  harum  >ne  que i vtraque  eH  media  sfied  qua  ex  ipfis  confiat  ex 
binis  nominibus  appellatur. <-vtrarumque  igitur  irrationalium  fiunt  pro - 
creatrices jiuxt  a  tamen  differentes  procreationis  modos . 

F.  C.  COMMENTARI  V  S. 

Sit  reUa  linea  AB  2,  &  BC  R  3 .  erit  AC  2  plus  R  3 .  c 'r  eius  quadratum  7  plus  R  48.  eft 
mm  quadratum  ipfius  AC  4,&  quadratum  BC  3  .reftangnlum  vero ,  quod  AB  ■ BC  continetur 
R  12,  cuius  duplum  ejl  R  48. 

THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO.  XXXVIIL 
Si  duae  medif  potentia  folum  commenfurabiles  componantur 
quae  rationale  contineant, tota  irrationalis  erit.vocetur  autem  ex 
binis  medijsprima. 

Componantur  enim  du£  medix  potentia  folum 
commenfurabiles  AB  BC,quf  rationale  contineat.  A  b.b,  ?4-  B  %&z4-c 

dico  totam  AC  irrationalem  efle.  Quoniam  enim  in 
commenfurabilis  eft  AB  ipfi  BC  longitudine,&  qua 

drata  ex  AB  BC  incommenfurabilia  erunt  redangulo,  quod  bis  AB  BC  contine¬ 
tur,  ergo  componendo  quadrata  ex  AB  BC  vna  cum  eo,  quod  bis  AB  BC  conti¬ 
netur,  quod  eft  ipfius  AC  quadratum  incommenfurabile  eft  re&angulo  ABC.  fed 
ABC  re&angulum  rationale  ponitur .  ergo  quadratum  ex  A  C  irrationale  eft,& 
le&a  linea  AC  irrationalis,  vocetur  autem  ex  bin  is  medijs  prima . 

F.  C.  C0MMENTAR1VS. 

Componantur  enim  dux  medix  potentia  folum  commenfurabiles  AB  BC,qux 
rationale  contineant]  Quomodo  he  inueniantur  docuit  in  2  S  huius. fit  autem  A  B  RR  54, 
BC  RR  24,  erit  tota  AC  RR  54 plus  RR  24. 

Et  quadrata  ex  A  B  B  C  incommenfurabilia  erunt  rcfhmgulo ,  quod  bis  A  B 
BC  continetur]  Hoc  eodem  modo.quo  fupr a  f  equitur  ex  13  huius  bis  repetita . 

Quod  eft  ipfius  AC  quadratum]  Ex  4 fecundi. 

Ergo  quadratum  ex  AC  irrationale  eft,  &  reda  linea  AC  irrationalis  ]  Exi  o  & 
li  diffinitione  huius. 

THEOREMA  XXVII.  PROPOSITIO  XXXIX. 

$i  du£  medig  potentia  folum  commenfurabiles  componantur. 

qu£  medium 


t. sexti: 
io.huius- 
6.  huius. 

13.  huius. 

4-sccandi. 

le.difK. 

K.diffi. 


A 

B 


C 


A 

B 

C 

E> 
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qnx  medium  contineant,  tota  irrationalis  erit,  vocetur  autem  u 
binis  medijs  fecunda. 

A  Componantur  enim  dus  medi*  potentia  fo 

lum  commenfurabiles,  AB  BC,  qus  medium 

B  contineant.  Dico  AG  irrationalem  effe .  expo-  ^  ^ Js ?_]OdL_5 

natur  rationalis  DE:  &  quadrato  ex  AC  squa¬ 
le  parallelogrammum  reftangulum  D  F  ad  ip- 
fam  DE  applicetur, quo4  latitudine  faciat  DG. 

C  itaque  quoniam  quadratum  ex  A  C  squale  eft 
4, fecundi  quadratis  ex  AB  BC,  &re&angulo,  quod  bis 
D  AB  E  C  continetur,  applicetur  ad  ipfam  DE 
quadratis  ex  AB  BC  squale  parallelogrammu 
E  redangulum  E  H.  reliquum  igitur  FH  squale 
eft  ei,quod  bis  AB  BC  continetur.&  quoniam 
media  eft  utraque  ipfarum  AB  BC,  eriit  &  qua 
F  drata  ex  AB  BC  media,  medium  autem  poni¬ 
tur  &  quod  bis  continetur  AB  'E  C.  atque  eft  E  K  ^ 

quadratis  quidem  ex  AB  BC  squale  parallelo- 

grammum  EH.  re&angulo  autem  bis  AB  BC  contento  fquale  eft  ipfurn  HF.  me- 
G  dium  igitur  eft  vtrumque  ipforum  EH  HF;  &  ad  rationale  applicantur.ergo  vtra- 
que  recta  linea  DH  HG  eft  rationalis,  &ipfi  DE  longitudine  incommenfurabilis. 
H  &  quoniam  incommenfurabilis  eft  AB  ipfi  BClogitudine;  atque  eft  vt  AB  ad  BC, 
K  ita  quadratum  ex  AB  ad  A  B  C  reftangulum  :  erit  quadrato  ex  A  B  re&angulum 
L  ABC  incommenfurabile.  fed  quadrato  quidem  ex  AB  commenfurabile  eft  compo 
fitum  ex  quadratis  ipfarum  AB  BC;  r§«ftangulo  autem  ABC  eft  commenfurabile, 
M  quod  bis  AB  BC  continetur,  ergo  compofitum  ex  quadratis  AB  BC  incommen¬ 
furabile  erit  ei,  quod  bis  continetur  AB  BC.  fed  quadratis  ex  AB  BC  squale  eft 
parallelogrammum  EH:  &  re<ftanguIo,quod  bis  AB  BC  continetur  squale  HF  na 
K  fallelogrammum.  quare  EH  ipfi  HF  eft’ in com  m enfu rabi I e;  &  ob  idrefta linea  DH 
ipfi  HG  incommenfurabilis  longitudine,  oftenfs  autem  funt  rationales .  ergo  DH 
O  HG  rationales  funt  potentia  lotam  coriimenfnrabiles;ac  propterea  DG  eft  irratio- 
P  nalis;  rationalis  autem  D  £ ;  &  quod  rationali, &  irrationali  continetur  re<ftan<n;!u 
irrationale  eft.fpacium  igi  ur  DF  eft- irrationale, &  qu£  ipfurn  poteft  irrationalis.po 
teft  autem  ipfurn  D  F  reda  linea  AC.  ergo  AC  irrationalis  erit,  vocetur  autem  ex 
birais  medijs  fecunda. 

S  C  H  0  L  l  V  M* 


ai  huius. 


V ocauit  illam  ex  Linis  medijs  fecundam  >  quoniam  medium  eft  non- 
rationale  ,  quod ipfls  ATS  BC  continetur s  medium  enim  rationali pefle- 
rius  efl .  *At  njero  quod  rationali s  &  irrationali  continetur  irrationale 
effe  perff  icite  conHat. 

Nam  fi  rationale  fit,  &  ad  rationalem  applicetur,  erit  latitudo,  quam  Facit,  ratio 
nalis; fed  &  irrationalis. quod  eft  abfurdum. illud  igitur  quod  rationali,  &  irrationa 
Ii  continetur  eft  irrationale,  quod  oportebat  demonftrare. 

f.  C.  C  0  M  M  E  N  T  R  1  V  S, 

3  .  m  J 

A  Componantur  enim  dus  medif  potentia  folum  commenfurabiles  AB  BC,  qu^ 
medium  contineant-]  Quomodo  aut crn  kp  inuemantuf  dotet  in  tp  huiuufit^AB  RR  i3,  et 
BC  RR  8, erit  lAC RR  i  8 plus  RR.  8  ,cuius  quadratum  R  5  q plus  R  48.  ,  ,  .  .. 

**  .  Exponatur  rationalis  DE,&  quadrato  ex  A  C  squale  parMl elogram m u m  recftan 

guluni 
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gulumDF  adipfaro  DE  applicetur,quod  latitudinem  faciatDG  J  Sit  rationalis  DE 
4, ad  quam  fi  applicetur  illud  medium  R  5  o,  latitudinem  faciet  R  3  quae  fit  DH:  et  fi  ad  ea¬ 

dem  applicetur  R  4  8,  faciet  latitudinem  R  3,  quae  fit  HG.  ergo  tota  latitudo  DG  erit  R  3 
plus  R  3 . 

Itaque  quoniam  quadratum  ex  AC  tequale  eft  quadratis  ]  Ex  quarta  fecmdi,vel  4.  C 
Barlaam  monachi. 

Applicetur  ad  ipfum  DE  quadratis  ex  AB  BCarquale  parallelogrammum  re-  D 
^angulum  EH  ]  Quadratum  ipfius  MB  ejl  R  1 2, et  quadratum  BC  R  8  ,\quae  inter  fe  iuntie 
faciunt  R  5  o.ergo  parallelogrammum  EH  eft  R  5  o  ,et  re  di  a  linea  DH  R  3  . 

Reliquum  igitur  FH  eft  sequale  ei,quod  bis  AB  BC  continetur  ]Hoc  eft  R  48,  et  E 
retia  linea  HG  R  3 ,vt  ditium  eft. 

Medium  autem  ponitur  &  quod  bis  AB  BC  continetur  3  Medium  ponitur, quod  M  F 
B  BC  continetur  .et  quoniam  illud, quod  bis  ^4B  BC  continetur  eft  ei  commenfurabile, ridelicet  dte 
pium  ex  6. huius, et  ipfum  medium  erit, ex  corollario  24 .huius. 

Ergo  vtraque  reda  linea  DHHG  eft  rationalis  ,&  ipfi  DE  longitudine  incom  G 
menfurabilis  ]  Ex  2  3 . huius. 

Atque  eft  vt  AB  ad  BC,ita  quadratum  ex  AB  ad  ABC  re&angulum  ]  Ex  lemma -  H 
te  ad  23  huius  appofito,rel  ex  1  .fexti. 

Erit  quadrato  ex  AB  re&angulum  ABC  incommenfurabile  3  Ex  10 .huius.  K 

Sed  quadrato  quidem  ex  AB  commenfurabile  eft  compofitum  ex  quadratis  ip-  L 
farum  AB  BC  3  "Ponuntur  enim  jLB  BC  potentia  commenfurabiles  .  ergo  &  earum  quadrata 
eommenfurabilia  erunt,  et  compofitum  ex  ipfisl  commenfurabile  vtrique  quadrato  ex  1 6.  huius. 

Ergo  compofitum  ex  quadratis  AB  BC  incommenfurabile  erit  ei,  quod  bis  con  M 
tinetur  AB  BC  ]  Ex  14 .huius. 

Et  ob  id  refta  linea  DH  ipfi  HG  incommenfurabilis  longitudine  ]  Ex 1 • fexti ,  et  N 
iq. huius. 

AcproptereaDG  eft  irrationalis  3  Ex '37 .huius. 

Et  quod  rationali, &  irrationali  continetur  redangulum  irrationale  eft  3  Quomo¬ 
do  hoc  fequatur  in  antecedenti  fcholio  ditium  fm. 

Et  qug  ipfum  poteft  irrationalis  3  Ex  i  1. diffinitione. 

THEOREMA  XXVIIT.  PROPOSITIO.  XL. 

Si  dux  redae  linex  potentia  incommenfurabiles  componatur, 
qux  faciat  compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  rationale; 
quod  autem  ipfis  continetur  medium:  tota  reda  linea  irrationalis 
erit.vocetur  autem  maior. 

Componantur  enim  duse  reda*  linea  po  A 

tentia  incommenfurabiles  AB  BC,  facien-  ^  ^  c 

te s  ea ,  qua  propofita  funt.  Dico  A  C  irra-  1  '  * 

tionalem  efie.QjJoniam  enim  id, quod  AB 

BC  continetur, medium  eft;  &  quod  bis  continetur  AB  BC  medium  erit.compofi-  B 
um  autem  ex  ipfarum  AB  BC  quadratis  eft  rationale.ergc*  quod  bis  AB  BC  conti 
jnetur  incommenfurabile  eft  compofito  ex  quadratis  ipfarum  AB  BC  .&  ob  id  qua  C 
<drata  ex  AB  BC  vna  cum  eo, quod  bis  AB  BC  continetur ,  quod  eft  quadratum  ex 
AC,  incommenfurabile  eft  quadratis  ex  AB  BC.rationale  autem  eft  compofitum 
ex  quadratis  A  B  BC.ergo  &  quadratum  ex  AC  irrationale  erit;  .acpropterea  refla 
linea  AC  eft  irrationalis.vocetur  autem  maior. 

S  C  H  0  L  IV  M. 

Vocrtuit  autem  if Jam  maiorem ,  propter  ea  quod  rationalia  ex 

BC  maiora 


O  en 
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maiora  fint  me  dio,  quod  bis  zAB  BC  continetur :  op  orte  at  que  a  ra¬ 
tionalium  proprietate  nomen  imponere  .  *At  njero  qua  fiunt  ex  qAB  BC 
maiora  ejje  eo,  quod  bis  <^4B  BC  continetur, fi c  ostendemus. 

Manifeftum  igitur  eft  AB  BC  interfeing- 
quales.efte .  fi  enim  fint  squales,  &  qus  fiunt  4  js  q 

ex  AB  BC  aqualia  erunt  ei, quod  bis  AB  BC  *  ' 

continetur,  &  redangulupi  ABC  rationale 

erit. quod  n5  poniturJnsquales  igitur  funt  AB  BC .  ponatur  maior  AB,&  ipfi  BC 
T.secundi,  ?ql_iaijs  BD.ergo  quadrata  ex  AB  BD  aqualia  funt  ei,  quod  bis  AB  BD  cotinetu? 

vna  cum  quadrato  ex  DA. aqualis  autem  eft  DB  ipfi  BC.quadrata  igitur  ex  AB  BC 
gqualia  funt  ei,quod  bis  AB  BC  continetur, vna  curri  quadrato  ex  AD.  ideoq;  qua¬ 
drata  ex  AB  BC  maiora funtpquam id,quod bis  AB  BC  .  continetur,  cmadrato  in~ 
fiusDA.  '  H  F 

F.  C.  COMMENT^RIFS. 

A 

Componantur  enim  du£  re&f  lines  potentia  incommenlurabiles  AB  BC,facien 
tes  ea,qus  propofita  nmCJJnueniuntur  aute  hae  ex  3 4 huius. fit R V.y^plus  R  704 ;el 
B  BC  R  V.7, 2  minus  R  jo^.erit  tota  ^CRC.3  2  plus  R  704 plus  R  V.  3  2  minus  R  704* 

C  Et  quod  bis  AB  BC  continetur  medium  erit]  Ex  corollario  24  huius. 

Et  ob  id  quadrata  ex  AB  BC  vna  cum  eo ,  quod  bis  AB  BC  continetur,  quod  eft 
quadratum  ex  AC  incommenfurabile  eft  quadratis  ex  AB  BC  ]  Ex  1  huius. 

THEOREMA  XXIX.  PROPOSITIO  X L I. 

Sidusere&a?  lineae  potentia  incommenlurabiles  componan¬ 
tur  ,  qua?  faciant  compostum'  quidem  ex  ipfarum  quadratis  me¬ 
dium  ,  quod  autem  ipfis  continetur^  rationale;  tota  reda  linea  ir- 
A  rationalis  erit.vocetur  autem  rationale.*  ac  medium  potens. 

Componantur  enim  dug  reds  lirie^ 

potentia  incommefurabiles  AB  BC ,  fa  a.  _  B _  c 

cientes  ea,  qus  propofita  funt .  Dico  A 
B  C  irrationalem  effe.  Quoniam  enim  co 

pofitum  ex  ipfarum  AB  BC  quadratis  medium  eft;quod  autem  bis  AB  BC  cotine 
tur  rationalererircompofitum  ex  ipfarum  AB  BC  quadratis  incbm ni enfurabile  eif 
quod  bis  AB  BC  continetur.quare  componedo  quadratum  ex  AC  eft  incommen 
furabile  ei,quod  bis  continetur  ABBC.eft  autem  rationale, quod  bis  AB  BC  conti 
netur.quadratum  igitur  ex  AC  irrationale  eftfideoq;  reda  linea  AC  eft  irrationa- 
lis.vocetur  autem  rationa!c,ac  medium  potens. 

S  C  H  0  L  I  V  AM. 

fiationale  autem  ,  ac  medium  potentem  ipfiim  idcirco  appellauit , 
quod pofisit  bina  fiacia^num  quidem  rationale ,  alterum  njero  medium. 
&  quoniam  rationale  procedit  irrationale, ipfius  rationalis  prius  mentio 
nem  fecit. 

E.  C.  C  0  MM  E  NT  1ARIV  S. 

Componatur  enim  dus  redf  lines  potentia  incommenfurabiles  AB  BC,fapen 
ies  caqux  propofita  funt  }H(ie autem  inueniuntur  ex  3  huius Jit  JiBKr. R  13  -t- plus 

R4 
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4 $  F .  R  r  $  4  minus  4  -f ,  rf  Jota  R:F.  ^  13  4  plu*  Bt '4  4  pfos 

jfc  F.R\  1 3  4  B>4  4* 

’  Qnpd  autem  bis  A  B  BC  continetur  rationale  ]  Sequitur  hoc  ex  corollario  24  huius.  B 
ponitur  enim  eius  dimidium  rationale  videlicet  quod  *AB  BC  continetur. 

Quare  componendo  quadratum  ex  AC  eft  incommenfurabile  ei, quod  bis  con-  Q 
tinetur  AB  BC  ]  Quoniam  enim  compofttum  ex  ipfarum  *AB  BC  quadratis  incommenfurabi¬ 
le  eft  ei,quod  bis  >AB  BC  continetur, erit  ex  1  -/.huius  compojitum  ex  quadratis  .AB  BC  vud  cum 
eo, quod  bis  ^4B  BC  continetur ,  hoc  eft  quadratum  ex  aLC  incommeufurabile  ei ,  quod  bis  conti -  4.mm<$L 
netur  ^tB  BC. 

THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO.  XLIL 

Siduse  red^  linee  potentia  incommenfurabiles  componantur, 

^juas  faciant  compoiitum  ex  ipfarum  quadratis  medium,  &  quod 
ipfis  cotinetur  medium,  incommenfurabile  q;  compofito  ex  qua 
dratis  ipfarum,  tota  reda  linea  irrationalis  erit,  vocetur  autem  bi 
na  media  potens. 

Componantur  enim  dua?  reda?  linef  potetia  inco- 
m  enfurabiles  AB  BC,  qti£  faciant  compoiitum  quide 
ex  ipfarum  AB  BC  quadratis  medium ;  quod  autem 
ipfis  continetur  medium,  &  adhuc  incommenfurabi¬ 
le  compofito  ex  ipfarum  quadratis.  Dico  AC  irratio¬ 
nale  efle. Exponatur  enim  rationalis  DE  ,  -&ad  ipfam 
applicetur  parallelogrammum  redangulum  DF,  ae¬ 
quale  quadratis  ipfarum  AB  BC :  &  parallelogram¬ 
mum  GH  arquale  ei.quod  bis  AB  BC  Continetur,  to¬ 
tum  igitur  DH  quadrato  ipfius  AC  eft  fquale.  &  quo 
niam  medium  eft  compoiitum  ex  quadratis  ipfarum 
AB  BC ,  &  a?quale  parallelpgrammo  DF;  erit  ipfum 
quoqu  e  DF  medium ;  &  ad  rationalem  DE  applicatu 
eft.rationalis  igitur  eft.DG,  &  ipfi  DE  logitudine  in- 
commenfurabilis.ob  eandem  caufam  &  GK  eft  ratio¬ 
nalis^  incommenfurabilis  longitudine  ipfi  FG ,  hoc 
eft  ipfi  DE.&  quoniam  compoiitum  ex  quadratis  ip¬ 
farum  AB  BC  incommenfurabile  eft  ei, quod  bis  AB  BC  continetur;  erit  &  paral¬ 
lelogrammum  DF  ipfi  GH  incommenfurabile.ergo  &  reda  linea  DG  incommen-  B» 
forabilis  eft  ipfi  GK;&  funt  rationales. quare  DGGK  rationales  funt  potentia  fo- 
lum  commenfurabiles ;  ac  propterea  DK  eft  irrationalis ,  qua?  ex  binis  nominibus  E 
appellatur.rationalis  autem  DE. ergo  parallelogrammum  DH  irrationale  eft,&  ip  F 
fam  potens  irrationalisTed  ipfum  DH  poteft  reda  linea  AC.  quare  AC  irrationa-  G 
lis  eft. vocetur  autem  bina  media  potens. 

S  C  H  0  L  J  V  M. 

Vo canit  ipfam  bina  media potetem ,  propterea  quod potesl  bina  ffacia 
media^  <-uide  licet  compojitum  ex  ipfarum  <sAfB  JBC  quadratis  i  &  illud ^ 
quod  bis  AB  BC  continetur, 

F.  C.  COMMENTARIIS. 


A 


B 


€ 
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Componantur.n.dua?  redg  line?  potentia  incomenfurabiles  AB  BC ,  qua?  faciat  A 

Qj/  compo- 
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compofitum  quidem  ex  ipfarum  AB  BC  quadratis  medium, quod  autem  ipfis  co¬ 
tine  tur  medium  ]  j Qua,  vero  ratione  hae  imeniri pofsint, tradit  in  3  6.huius.Sit  ALB  IkV.Vt 
4  -f  plus  92  3  ,&  EC  Bj  r.Tk  4  —•  minus  3  .errnt  earum  quadrata  fmul  iun&a  R  18,  cjT 
reti  angulum  ipfis  contentum  R  1  —  ,cttius  duplum  efc  R  6. 

3  Exponatur  enim  rationalis  DE ,  &  ad  ipfam  applicetur  parallelogrammum  re¬ 
dangulum  DF  ?quale  quadratis  ipfarum  AB  BC;& parallelogrammum  GH  «qua 
le  ei, quod  bis  AB  BC  continetur  ]  Sit  rationalis  DE  3  ,ad  qiiamfi  applicetur  paralielogri 
mura  DF, aequale  compofito  ex  ipfarum  <AB  BC  quadratis, videlicet  R  1  i, latitudinem  faciet  R 
23quae  fit  DG:& Ji  ad  eandem  applicetur  parallelogrammum  GH  aequale  ei ,  quod  bis  <AB  BC 
continetur  , videlicet  R  6 ,  latitudine  faciet  R  -f  ,  quae  fit  GK  .tota  igitur  latitudo  DK  erit  R  % 
plus  R  ~,quae  ejl  irrationalis  ex  binis  nominibus  appellata  :&  totum  parallelogrammum  DH 
erit  aequale  quadrato  ipfus  .AC, ex  4  fecundi. 

C  Rationalis  igitur  eft  DG  ipfi  DE  longitudine  incommenfurabilis]  Ex  2  3  huius, 

P  Ergo  &  reda  linea  DG  incommenfurabilis  eft  ipfi  GK  ]  Ex  1  o  huius ,  ejl  enim  vi  3 
F  ad  GHfitaDG  ad  GK,ex  1  .fexti. 

E  AcproptereaDKeft  irrationaIis,'qu«  ex  binis  nominibus  appellatur.  ]  Ex  37 
huius. 

F  Ergo  parallelogrammum  DH  irrationale  eft  ]  Nam  quod  rationali, &  irrationali  con 
tmeturefi  irrationale ,vt  in fcholio  3  9. huius  demonjlratum  fuit, 

C  Et  ipfum  potens  irrationalis  ]Exn  .diffinitione. 

S  C  H  0  L  I  V  M, 

At  ruero  di  Si  as  irrationales  nano  tantum  modo  diuidi  in  reSias  li¬ 
neas  3  ex  quibus  componuntur  3  &  qup  propofitas  fyecies  conflit uunt , 
mox  demonslr abimus  3  ft  prius  lemma  quoddam  expofiuerimus  >  quod 
huiujmodi  eft. 

L  E  M  M  tA, 

Exponatur  re  Sia  linea  AB  Jeceturtota  in  partes  inaquales  ad 

njtrumque p unciorum  C  D  :  ponatur  autem  <sA  C  quam  SD  B  maior • 
Dico  quadrata  ipfarum  AC  C  SB  quadratis  ^4ED  DB  maiora  eft  e, 

Secetur  enim  AB  bifariam  in  E .  &  quoniam 

maior  eft  AC, quam  DB  ,  communis  auferatur  ^ _ p  r.  c 

DC.  reliqua  igitur  AD  maior  erit ,  quam  reli¬ 
qua  CB  eft  autem  AE  ipfi  EB  fqualis .  ergoD 

E.quam  EC  eft  minor  :&  punda  CD  non  fqualiter  diftant  a  bipartita  fedione. 
fsecun  j.  &  qUoniam  redangulum  ACB  vna  cum  quadrato  red?linete  CE  eft  fquale  qua¬ 
drato  ipfi  iis  E  B ;  fed  &  redangulum  AD  B  vna  cum  quadrato  reda:  line?  DE 
eft  aquale  ipfius  EB  quadrato  :  erit  redangulum  ACB  vna  cum  quadrato  ip¬ 
fius' EC  tequale  redangulo  ADB  vna  cum  quadrato  ipfius  DE .  Quorum  quadra¬ 
tum  ipfius  DE  eft  minus  quadrato  EC  .  &  reliquum  igitur  redangulum  ACB  mi¬ 
nus  eft  redangulo  ADB. quare  &  quod  bis  AC  CB  continetur  minus  eft  eo ,  quod 
bis  continetur  AD  DB  .  fed  compofitum  ex  quadratis  redarum  linearum  AC  CB' 
fecundi  vr,a  cum  eo,  quod  bis  AC  CB  continetur,eft?quaIe  compofito  ex  quadratis  ipfit- 
4- ecu  1  rLim  ad  DB  vna  cum  eo,quod  bis  continetur  AD  DB  .  eft  enim  vtrumque  eorum' 
quadrato  ipfius  AB  ?qua!e.& reliquum  igitur  compofitum  ex  quadratis  ACCB 
maius  erit  compofito  ex  quadratis  AD  DB.quod  demonftrare  oportebat. 

Jt  L  1  T  E  R 
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sA  L  ITER, 

Exponatur  quadam  re  SI  a  linea  AB  ,  diuifa  in  partes  quidem  equa- 
les  ad 'p  melum  D  ,  in  partes  yero  ing  quales  ad  C.  Dico  quadrata  ex  A 
C  C  B  maiora  ejfe  quadratis  ex  AB  DIB. 

Qupniaenim  quadrata  cx  AC  CB  dupla  funt 

quadratorum  cx  AD  DC,  quod  demonftratum  A _ p  c  b 

eft  in  nono  theoremate  fecundi  libri  elemento¬ 
rum;  &  funt  quadrata  quidem  cxADDB  dupla 

quadrati  ex  AD;propterea  quod  AB  in  D  bifariam  fecatur ;  quod  autem- bis  fit  ex 
DC  duplum  eft  quadrati  exDC  :  erunt  quadrata  ex  AC  CB  aqualia  quadratis  ex 
AD  DB  vfta  cum  eo ,  quod  bis  fit  ex  DC  .  quadrata  igitur  ex  AC  CB  maiora  funt 
quam  quadrata  ex  AD  DB, eo, quod  bis  fit  ex  DC.  No  fecetur  autem  AB  bifariam, 
fed  vtcunque  in  pundis  CD  ,  ita  vt  AD  fit  maior, 

quam  CB.  fimiliter  demonftrabitur  quadrata  ex  A  D  q  3 

AC  CB  quadratis  ex  AD  DB  maiora  efle.  Quo-  1  '  4  secuniu 

niam  en  im  reda  linea  AB  vtcuque  fecatur  in  C, 

quadratum  ex  AB  eft  aquale  quadratis  ex  AC  CB  vna  cum  eo,quod  bis  continetur 
AC  CB. Eadem  ratione  &  quadratu  ex  AB  eft  fquale  quadratis  ex  AD  DB  vna  cu 
eo, quod  bis  AD  DB  continetur.quoru  quod  bis  continetur  AD  DB  maius  eft  eo  prori-m6 
'quod  bis  AC  CB  continetur.eft  enim  redangulum  ADB  redangulo  ACB  maius,  d«moftratis, 
ergo  qnx  relinquuntur  quadrata  ex  AD  DB  quadratis  ex  AC  CB  minora  funt. 
quod  demonferare  oportebat. 

F.  C»  C  0  M  M  k  N  T  A  R  I  V  S, 

px  iam  didis  perfpicue  apparet  exceflum ,  quo  compofitum  ex  quadratis  reda- 
rum  linearum  AC  CB  ftiperat  conjpofitum  ex  quadratis  ipfarum  AD  DB^quale, 
vel  potius  eundem  efie  exceifui ,  quo  redangulum  bis  contentum  AD  DB  fuperat 
redangulum,  quod  bis  AC  CB  continetur. 

Fiat  enim ex AB  qtt.idratxm.AFGB;  &  ad ipfam  .A 
F  applicetur  parallelogrammum  F  H  p  quale  compofito 
ex  quadratis  AC  CB .  erit  reliquum  parallelogrammum 
HG  aequale  reti  angulo  bis  contento  AC  CB  .  Rurfus  ad 
eandem  .AF  applicetur  parallelogrammxm  FK  aequale 
lompoftio  cx  quadratis  .AD  D  B.  reliquum  igitur  paraU 
lelogrammum  IiG  ejl  aequale  ei,  quod  bis  AD  DB  conti 
netur .  Itaque  quoniam  parallelogrammxm  quidem  FH 
eft  aequale  compofito  ex  quadratis  AC  CB ;  parallelo - 
grammum  yero  FK  efi  aequale  compofito  ex  quadratis 
AD  DB:etit parallelogrammum  LH  exceffus »  quo  alte - 
mm  alterum  fuperat'.  Sed  idemLH  ejl  exceffus ,  quo  re- 
Bangulum  bis  contentum  AD  DB  fuperat  id,quod  bis  A 
C  CB  continetur .  conflat  igitur  verum  ejfe ,  quod  nos  de- 
monflrandumpropofuims. 

THEOREMA  XXXI,  PROPOSITIO  XLIII. 

Quae  ex  binis  nominibus  ad  unum  dumtaxat  pun&um  diuidi» 
tur  in  nomina. 

Sit  ex  binis  nominibus  A  B  diuifa  in  nomina  ad  pundum  C.ergo  AC  CB  ratio 
nalesfunt  potentia  folum  commenfurabiles.Dico  AB  ad  aliud  pundu  non  diuidi  A 
in  duas  rationales  potentia  folum  commenfurabiles .  fi  enim  fieri  poteft,  diuidatiir 
in  D, ita  vt  AD  DB  rationales  fintpotetia  folii  comefurabiles.Itaq,  manifeftfi  eft  A  B 
Cnoneife  eandem,quct  DB.fi  enim  fieri  poteft,  fit  eadem,  erit  igitur  &ADca-  C 
-  ’  jf^q  2  dem 
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dem,  quaeCR  :  atque  erit  vt  ACadGB,itaBD 
ad  D  A  :  &  A  B  in  D  fimiliter  diuifa  erit,  atque  in 
pundo  C*  quod  non  ponitur,  ergo  AC  non  eft  ea- 
de,qu?  DB.fimili  ratione  &  punda  CD  non  eqtiali 


D 

^  ter  diftant  a  bipartita  fedione .  quo  igitur  digerunt  quadrata  redarum  linearum 
AC  CB  abipfarumAD  DB  quadratis,  hoc  differt  &  quod  bis  AD  DB  contine¬ 
tur  ab  eo,quod  bis  continetur  AC  CB:  quoniam  &  quadrata  redarum  lineatu  AC 
CB  vna  cum  eo,  quod  bis  continetur  AC  CB;&  quadrata ipfarum  AD  DB  vna  cu 
G  eo,quod  bis  AD  DB  continetur ,  aequalia  funt  quadrato  ipfius  A  B .  fed  quadrata 
AC  CB  a  quadratis  AD  DB  differunt  rationali;  etenim  rationalia  vtraque  funt.  er 
go&  quod  bis  AD  DB  continetur  a  contento  bis  AC  CB  rationali  differt,  cum  ip 
Ia  media  fint.atqui  medium  non  fuperat  medium  rationali .  no  igitur  qua?  ex  binis 
nominibus  ad  aliud,atque  aliud  pundum  diuiditur.quare  ad  vnum  dumtaxat  diui 
ditur  in  nomina.quod  oportebat  demonftrare. 


F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  U  R  I  V  S. 


A  Ergo  A  C  CB  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles]F.r  3  7  huius. 

®  Itaque  manifeftum  eft  AC  noneffe  eandem,quxDB]  Hoc  eft  ^4  C  non  efte  aequalem 
ipfi  DB}  fumitur  enim  hoc  loco  idem  pro  aequali 

C  Erit  igitur  &  AD  eadem, qua:  CB]Si  enim  ^4C  fit  aequalis  ipfi  D  By  dempta  B  C  vtrique 
communierit  reliqua  ±AD  reliquae  CB  aqualis. 

®  Quod  non  ponitur]  'Ponitur  enim  reda  linea  ^4B  in  pundo  D  aliter  diuifia3atque  in  ipfo  C • 
Simili  ratione  &  punda  CD  non  aequaliter  diftant  a  bipartita  fedione]  Na  fi  .AD 
CB  inter  fie  §  quales  non  fitnt3ne que  punda  CD  aequaliter  diftabuntab  eopundo ,  quod  redam  li¬ 
neam  ^4D  bifariam  diuidit. 

^  Quo  igitur  differunt  quadrata  redarum  linearum  AC  CB  ab  ipfarum  AD  DB 
quadratis,hoc  differt  &  quod  bis  AD  DB  continetur  ab  eo, quod  bis  cotinetur  AC 
CB]  Quomodo  hoc fiequatur  in  antecedenti  ficbolio  didum  eft . 

^  Sed  quadrata  AC  CB  a  quadratis  AD  DB  differunt  rationali, etenim  rationalia 
vtraque  funt  ]  Nam  rationale  non  fuperat  rationale ,  nifi  rationali ,  1  '  n 

ad  27  huius. 

Atqui  medium  non  fuperat  medium  rationali]  Ex  27  huius. 

THEOREMA  XXXII.  PROPOSITIO.  XLIIII. 


H 


Qu$  ex  binis  medijs  prima  ad  vnum  dumtaxat  pundum  diui- 
ditur  in  nomina. 

'  Sit  ex  binis  medijs  prima  AB  diuifa  in  punda 

G,itavt  AC  GB  medi?  fint  potentia  folum  com  A _ p  C  B 

menfurabiles,  quae  rationale  contineat.  Dico  AB 
in  alio  pundo  non  diui  di.  fi  enim  fieri  poteft,  di- 

uidatur  etiam  inD,  ita  vt  AD  DB  fint  medi?  potentia  folum  comenfurabiles,qu* 
rationale  contineant.Qupniam  igitur  quo  differt  redangulum  contentum  bis  AD 
DB  ab  eo,quod  bis  AB  CB  continetur,  hoc  differunt  etiam  quadrata  redarum  li- 
Ex  <lem»n-  ncarum  AC  CB  ab  ipfarum  AD  DB  quadratis;  rationali  autem  differt  contentum 
ftiatisadu  DB  ab  eo,  quod  bis  AC  CB  continetur,utraque  enim  funt rationaliaffequitur 
ums'  vt  etiam  quadrata  ipfarum  AC  CB  rationali  differant  a  quadratis  AD  DB,qua; 
»7.huius.  vtraque  media  func.illud  autem  fieri  non  poteft. non  Igitur  quae  ex  binis  medijs  pri 
ma  in  alio, atque  alio  pundo  diuiditur  in  nomina .  quare  in  vno  dumtaxat  diuida» 
tur  nccefle  eft. 


THEO- 


THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO.  XLV. 


Qua?  ex  binis  medi j s  fecunda  ad  vnum  dumtaxat  pun&um  diu! 
ditur  in  nomina. 

Sit  ex  binis  medijs  fecuda  AB  diuifa  in  C,ita  vt  AC 
CB  medis  fint  potentia  folum  commenfiirabiles,  quf 
medium  contineant,  manifeftum  eil  punftum  C  non 
effe  in  bipartita  fedtione ,  quoniam  no  funt  Iongitudi 
ne  commenfurabiles .  Dico  ipfam  A  B  in  alio  punfto 
nondiuidi.  fi  enim  fieri  poteft,  diuidatur.in  D  ,itavt 
AC  non  fit  eadem, qus  DB.  fed  maior  A  C  pofitione. 

Itaque  confiat  quadrata  ex  AC  CB  quadratis  ex  AD 
DB  maiora  efle,vt  fupra  oftendimus ;  &  AD  DB  me¬ 
dias  effe  potentia  folum  commenfurabiles,  qus  me¬ 
dium  contineant.Exponatur  rationalis  EF:&  quadra¬ 
to  quidem  ex  AB  squale  parallelogrammum  EKad 
ipfam  EF  applicetur;quadratis  vero  ex  ACCB  squa 
le  auferatur  EG .  reliquum  igitur  HK  squale  eft  ei, 
quod  bis  AC  CB  continetur .  rurfus  quadratis  ex  AD 
33 B,  qus  minora  funt  quadratis  ex  A  C  CB,  ut  often- 
fum  eft,  squale  parallelogrammum  auferatur  EL.  er¬ 
go  reliquum  MK  eft  squale  ei,quodbiscotinetur  AD  DB.  et  quoniam  media  funt  D 
qus  ex  AC  CB  quadrata,erit  EG  medium, &  ad  rationalem  EF  applicatum  eft.qua  E 
re  EH  rationalis  eft,  &  ipfi  EF  longitudine  inoommenfurabilis .  Eadem  ratione  & 
HN  eft  rationalis,&  ipfi  EF  incommenfurabilislogitudine.Quodcum  AC  CB  me¬ 
dis  fint  potentia  folum  commenfurabiles,  erit  AC  ipfi  C  B  incommenfurabilis  lon 
gitudine.  utautem  ACadCB,itaq  adratum  ex  AC  adid,quod  AC  CB  contine¬ 
tur.  quadratum  igitur  ex  A  C  incommenfurabile  eft  ei ,  quod  continetur  AC  CB. 
fed  quadrato  quidem  ex  AC  commenfurabilia  funt  quadrata  ex  A  C  C  B,  etenim 
ACCB  potentia  funt  commenliirabiles;ei  uero,quod  continetur  AC  CB,  comme 
furabileeft  illud, quod  bis  AC  CB  continetur.ergo  et  quadrata  ex  AC  CB  incom- 
menfurabilia  funt  ei, quod  bis  AC  C  B  continetunquaaratis  aute  ex  AC  CB  squa¬ 
le  eft  parallelogrammum  EG,  &  ei,quod  bis  continetur  ACCB  eft  squale  HK.  er-  F 
go  EG  ipfi  HK  eft  incommenfurabile;&ob  id  redta  linea  EH  ipfi  HN  incommenfu 
rabilis  longitudine;  funtq;  rationales,  ergo  EH  HN  rationales  funt  potentia  folum 
commenfurabiles.  fi  autem  dus  rationales  potentia  folum  commenfurabiles  com¬ 
ponantur, tota  irrationalis  eft,qu£  ex  binis  nominibus  appellatur,  quare  EN  ex  bi-  G 
nis  nominibus  eft  diuifa  in  punfto  H. eadem  ratione  &  EM  MN  oftendentur  ratio¬ 
nales  potentia  folum  comenfurabiIes,&  erit  EN  ex  binis  nominibus  ad  aliud,  atque  H 
aliud  pundlum  diuifa, uidelicet  ad  H,  &  ad  M.  &  non  eft  EH  eadem, qus  MN:  quo-  K 
niam  quadrata  ex  AC  CB  quadratis  ex  AD  DB  funt  maiora;quadrata  aute  ex  AD 
DB  maiora  funt  eo, quod  bis  AD  DB  continetur .  ergo  quadrata  ex  AC  CB  ,  hoc 
eft  parallelogrammum  EG  multo  maius  eft  eo,quod  bis  continetur  AD  DB,  hoc 
eft  parallelogrammo  MK.  quare  &  EH,quam  MN  eft  maior. non  igitur  E  H  eadem 
cft,qug  MN.  quoddemonftrare  oportebat. 

f.  C.  C  0  M  M  E  N  T  jl  K  I  V  $. 

Sed  maior  AC  pofitione]  Hoc ejl ponatur  nunc  <AC  maior, quam  DB. 

V t  fupra  oftendimus]  In  lemmate,  quodpofitum  ejl  ante  4?  .huius. 

Reliquum  igitur  HK  squale  eft  ei,  quod  bis  AC  CB  cotinetur.JEr  4. fecundi  libri. 

Et  quoniam  media  funt, qus  ex  AC  CB  quadrata,erit  EG  medium. ]Reftae  erum  h, 
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nide  AC  CB  ponuntur  mediae  potentia  folum  commensurabiles .  quare  &  media  erunt  ipfarum 
quadrata, atque  inter  fe  commenfurabilia;& fi  componantur vrium  fiet  mediumjqucmadmodu  ex 
deabus  rationalibus, fi  longitudine  commenfurabiles  fint,  v  na  fit  rationalis. 

At  vero  Tpacium  ex  medijs  compofitum  irrationale  efle .  fic  demonftrabimus.3 
Componantur  duo  media  fpacia  AE  BC.  Di 

co  totum  AD  ejje  irrationale,  fit  enim  r attona-  _ jc 

lc,  fi  fieri  poteft-,  exponatur  j,  rationalis  qifidam 
retia  linea  EF;  &  ad  ipfam  applicetur  paral- 
lelogrammum  EG  ipfi  AD  aequale ,  latitudine 
faciens  EH:d  parallelogrammo  autem  EG  au¬ 
feratur  EK  aequale  ipfi  AB,  quod  latitudinem 
faciat  ELreliquum  igitur  LG  reliquo  BC  efi g- 
quale.  &  quoniam  medirnn  efi  vtrumque  ip fo¬ 
rum  AB  BC  ;  atque  efi  EK  quidem  ipfi  AB  ae¬ 
quale;  LG  vero  ipfi  BC:erit  &  vtrumque  ip  fo¬ 
rum  EK  LG  medium;  &  ad  rationalem  EF  ap 
plicata  funt .  rationalis  igitur. efi  vtraque  ipfa¬ 
rum.  EL  LH,&  ipfiEF  incommenfurabilis  longitudine .  Rurfus  quoniam  AD  rationale  ponitur , 
efijfipfi  LG  aequale ,&  applicatur  ad  rationalem  EF ;  retta  linea  EH  rationali:  erit ,  &  ipfi  EF 
longitudine  commenfurabilis.cfi  autem  EL  eidem  EF  incommenfurabilis  longitudine,  ergo  ELI  ip 
fi  EL  longitudine  incommenfurabilis  erit .  fed  vt  EH  ad  EL,  ita  &  quadratum  ex  EH  ad  rettan 
gulum ,  quod  HE  EI,  continetur. quadratum  autem  ex  EH  commenfurabile  efi  quadratis  ex  HL 
EL;vtrumque  enim  ip forum  efi  rationale,  cr  fe&angulum  contentum  HE  EL  efi  commenfurabi¬ 
le  ei, quod  bis  HE  EL  continetur. ergo  ex  bis,  quae  ad  14.  huius  demonfir animus,  quadrat  a  ex  H 
£  EL  incommenfurabilia  funt  ei3quod  bis  continetur  HE  EL.fed  quadratis  ex  HE  EL  aequale  efi 
id,  quod  bis  HE  EL  continetur  vnd  cum  quadrato  ipfius  LH,  ex  7  fecundi  libri,  fi  autem  magnitn 
do  ex  duabus  magnitudinibus  compofita  vni  componentium  fit  incommenfurabilis,  &  reliquae  in 
commenfiur abilis  erit. quod  d  nobis  demonfir atum  efi  ad  1 7. huius,  quadrata  igitur  ex  HE  EL  in - 
commenfurabilia  funt  quadrato  ex  LH. rationalia  autem  funt  quadrata  ex  HE  EL.ergo  quadra¬ 
tum  ex  LH  irrationale  efi:&  ob  id  reffa  linea  LH  efi  irrationalis ;  fed  &  rationalis ,  vt  demon- 
firatum  fuit;  quod  fieri  non  potefi.non  igitur  fpacium  AD  efi  rationale,  quare  irrationale  fit  ne¬ 
te  fife  efi. quod  demonfir  are  oportebat. 

£  Quare  EH  rationalis  eft,&  ipfi  EF  longitudine  incommenfurabilis. ]E;r  23  huius. 

p  Ergo  EG  ipfi  HK  efi:  incommenfurabile  ]  Ex  denionfiratis  ad  1 4  huius. 

G  Tota  irrationalis  eft,qute  ex  binis  nominibus  appellatur]  Ex  3  y. huius. 

£4  EtericEA  exbinis  nominibus  ad  aliud,atque  aliud  pundum  diuifa,videlicetad 
H,&  ad  M  ]  Quod  fieri  nonpoffe  in 43  huius  demonfir  atum  efi  .  non  igitur  quae  ex  binis  medijs 
fecunda  ad  aliud,  atque  aliud  punQim  diuiditur  in  nomina,  ergo  ad  vnum  dumtaxat  diuidi  ne- 
cejfarium  efi. 

g  £t  non  efi;  EH  eadem, qua  MN foflendit  EH  ipfi  MN  non  effe  aequalem. 

THEOREMA  XXXIIII.  PROPOSITIO  XLVI. 


Maior  ad  idem  dumtaxat  pun&um  diuiditur  in  nomina. 

Sit  maior  A  B_  diuifa  in  C,  ita  ut  A  C 

CB  potentia  incommenfurabiles  fint,  fa  A _ _ p  c  B 

dentes  compofitum  quidem  ex  ipfarum 
AC  CB  quadratis  rationale  ,•  redangu-  • 

lum  vero,quod  ipfis  continetur,mediii.D;’co  AB  in  alio  punefio  non  diuidi.fi  enim 
fieri  poteft  ,  diuidatur  in  D,  itavt  AD  DB  potentia  incomenfurabiles  finr,facietes 
compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  rationale, -quod  autem  ipfis' continetur, 
medium.  St  quoniam  quo  differunt  quadrata  ex  AC  CB  a  quadratis  ex  AD  DB, 
hoc  differt  &id,quod  bis  continetur  AD  DB  ab  eo,quod  bis  AC  CB  continetur. ; 

fed 
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fed  quadrata  cx  AC  CB  fuperant  quadrata  ex  AD  DB  rationali ;  etenim  utraque 
rationalia  funt.ergo  quod  bis  cotinetur  AD  BD  rationali  fuperat  id, quod  bis  ACJ 
CB  cotinetur ,  cu  media  fint.quod  eft  abfurdu.no  igitur  maior  ad  aliud,  atqj  aliud 
punitum  diuiditur.  ergo  ad  idem  dumtaxat  diuidatur  necefle  eft. 

THEOREMA  XXXV.  PROPOSITIO  XLVII. 

Rationale^ac  medium  potens  ad  vnum  dumtaxat  pun&um  di¬ 
uiditur  in  nomina. 

Sit  rationale, ac  medium  potens  AB, 

diuifa  in  C;  ita  vt  AC  CB  potentia  ineo  ^  1?  C  B 

menfurabiles  fint;  faciantq;  compotitu 
quidem  ex  ipfarum  AC  CB  quadratis 

mediumjquod  autem  ipfis  continetur,rationale .  Dico  AB  in  alio  pundo  non  diui 
di.fi  enim  fieri  poteft,diuidatur  in  D,ita  vt  etiam  AD  DB  potentia  incommenfura 
biles  fint,  facientes  compofitum  ex  ipfarum  quadratis  medium  ;  quod  aiitcm  ipfis 
continetur, rationale. Quoniam  igitur  quo  differt  redangulum  bis  contentum  AD 
I>Bab  eo,  quod  bis  AC  CB  continetur,hoc  differunt  &  quadrata  ex  AC  CB  aqua 
dratis  ex  AD  DB.reftangulum  autem  bis  contentum  AD  DB  rationali  fuperat  id, 
quod  bis  AC  CB  continetur.ergo  &  quadrata  ex  AC  CB  fuperant  quadrata  ex  A 
X>DB  rationalijcum  media  fint.quod  eft  abfurdum.non  igitur  rationale, ac  mediu 
potens  diuiditur  ad  aliud,  atque  aliud  punduni .  quare  ad  vnum  dumtaxat  pun- 
dum  diuidetur. 

THEOREMA  XXXVI.  PROPOSITIO  XLVIII. 


Bina  media  potens  ad  vnum  dumtaxat  pun&um  diuiditur  in 
nomina. 

Sit  bina  media  potens  AB,diuifa  in  C,  ita  vt  A 
C  CB  potentia  incommenfurabiles  fint,  facientes  l>  c  B 

etiam  compofitum  ex  ipfarum  AC  CB  quadra-  ^ - - • - ‘ - * 

tis  medium;  &  quod  ipfis  continetur,medium,in- 
commenfurabileq;  compofito  ex  quadratis  ipfa¬ 
rum  AC  CB.  Dico  AB  ad  aliud  pun&um  non  di- 
uidi,ita  vt  faciat  quae  propofita  fiunt.  Si  enim  fieri 
poteftjdiuidatur  in  D,ita  vt  rurfus  AC  non  fit  ea¬ 
dem,  qua:  DB,fed  fit  AC  pofitione  maiorjexpona 
turq;  rationalis  EF  ,&  ad  ipfam  quadratis  quide 
ex  AC  CB  fqtiale  parallelogrammum  EG  appli- 
cetur;redangulo  autem  bis  contento  AC  CB  ae¬ 
quale  applicetur  HK .  totum  igitur  EK  eft  aequale 
ei,quod  fit  ex  AB,  quadrato.  Rurfus  ad  EF  appli¬ 
cetur  parallelogrammu  EL, aequale  quadratis  ex 
AD  DB. ergo  reliquum,  quod  bis  AD  DB  conti- 
netur,reliquo  MK  eft  aequale. &  quoniam  compo¬ 
fitum  ex  quadratis  ipfarum  AC  CB  medium  ponitur, erit  &  parallelogrammum  E 
G  medium:&  ad  rationalem  EF  applicatum  eft .  rationalis  igitur  eft  HE,&  ipfi  EF 
longitudine  mcommenfurabilis.Eadem  ratione  &  HN  eft  rationalis.,  ipfiq;  EF  in- 
commenfurabilis  longitudine.&  quoniam  compofitum  ex  quadratis  ipfarum  AC 
CB  incommenfurabile  eft  ei, quod  bis  AC  CB  continetur,  erit  &  parallelogrammu 
EG  ipfi  HK  incommenfurabile. ergo  &  reda  linea  EH  eft  incommenfurabilis  re&e 
HN.&  funt  rationales.quare  EH  HN  rationales  funt  potentia  folum  commenfura- 

biles 
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E  V  e  L  I  0.  ELEMENT. 

bi !«.&  ob  id  EN  cx  binis  nominibus  eft  diuifa  in  pun&o  H.  fimiliter  oftendemus 
ipfam  EN  in  punfto  quoque  M  diuidi:&  non  eft  FH  eadem,qua>  MN .ergo  qux  ex 
43.  hti*  binis  nominibus  ad  aliud, atque  aliud  pundhim  diuiditur;quod  eft  abfurdum .  non 
ltis-  igitur  bina  media  potens  diuiditur  ad  aliud, atque  aliud  pundum.  quare  ad  vnutn 

dumtaxar  pundurn  diuidetur. 

DIFFINITIONES  SECVND  AE. 

r  Expofita  rationali,  &  qme  ex  binis  nominibus,  diuifa  in  nomi, 
na ,  cuius  maius  nomen  plus  pofsit,quam  minus,  quadrato  rete 
line#  fibi  longitudine  commenfurabilis ,  Equidem  maius  nomen 
expofit#  rationali  commenfurabilefit  longitudine ,  tota  dicatur 
ex  binis  nominibus  prima. 

2  Si  vero  minus  nomen  expofit#  rationali  longitudine  fit  com- 
menfurabile, dicatur  ex  binis  nominibus  fecunda. 

i  Quod  fi  neutrum  ipforum  nominum  fit  longitudine  commea, 
furabileexpofit#  rationali,  vocetur  ex  binis  nominibus  tertia. 

4  Rurfus  fi  maius  nomen  plus  pofsit,quam  minus, quadrato  re&g 
line#  fibi  logitudine  incommenfurabilis.  Equidem  maius  nomen 
expofit#  rationali  fit  commenfurabile  longitudine, dicatur  ex  bi¬ 
nis  nominibus  quarta. 

t  Si  vero  minus, dicatur  quinta. 

6  Quod  fi  neutrum, dicatur  fexta. 

S  C  H  0  L  I  V  M. 

Cum  igitur /ex  re  ffit  linep  it  a  fumantur  ,  primas  ordine  facit  tres y 
in  quibus  maior pluspoteffi ,  quam  minor ^quadrato  reffig  linet,  fibi  lon¬ 
gitudine  commenfurabilis $  fecundas  uero  tres  reliquas  ,  in  quibus  ma¬ 
ior  plus  pote  Unquam  minor ^quadrato  r  effit  linet  fibi  incommenjur  abi¬ 
it  s  longitudine  s  pr  opter  e  a  quod  cGmmen fur  abile  antecedit  incommenfu- 
rabile :  &  adhuc  primam  quidem ,  in  qua  maius  nomen  commenfurabi 
le  eft  expofitt  rationali  s  Jecundam  ,  in  qua  minus  nomen ,  quoniam  rur 
Jus  maius  antecedit  minus  3  cum  ipfum  contineat  ;  tertiam  <~uero>in  qua 
neutrum  expofitt  rationali  eft  commenfurabile  ,•  O*  in  reliquis  tribus  eo 
dem  modo  5  primam  diffii  fecundi  ordinis  quartam  appellans  ,  fecundam 
quintam tertiam  fextam . 

PROBLEMA  XIII.  PROPOSITIO.  XLIX. 

Xnuenire  ex  binis  nominibus  primam. 

A  Exponantur  duo  numeri  AC  CB,ita  vt  compofitus  ex  ipfis,  videlicet  AB  ad  ip- 
fum  quidem  BC  proportionem  habeat,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 

numerum; 
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«umerumjad  ipfum  vero  CA  proportionem 
> non  habeat ,  qua  quadratus  numerus  ad  qua 
dratum  n  merum. &  exponatur  qugdam  ra¬ 
tionalis  D,&  ipfi  D  longitudine  commenfu- 
a-abilis  fit  EF .  ergo  EF  eft  rationalis.fiat  aute 
vt  BA  numerus  ad  numerum  AC,  ita  ipfius 
EF  quadratum  ad  quadratu FG .  Sed  B  A  ad 
AC  proportionem  habet,quam  numerus  ad 
numerum  .  ergo  &  quadratum  ipfius  EF  ad 
quadratu  FG  proportione  habebit, qua  numerus  ad  numeru.comenfurabile  igitur  D 
eft  quadratu  ex  E  F  quadrato  ex  FGjatq;  eft  EF  rationalis.ergo  &  rationalis  FG.  &  E 
qmB  A  ad  A  C  proportionem  non  habet,  quam  quadratus  numerus  ad  quadra 
tum  numerum  neque  quadratum  ex  E  F  ad  quadratum  ex  FG  proportionem  ha 
Jbebit ,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.  ergoEFipfiFGinr  F 
commenfurabilis  eft  longitudine.&  ob  id  EF  FG  rationales  funt  potentia  folum  co 
.menfurabiles.ex  binis  igitur  nominibus  eft  EG.Dico  &  primam  efle.Quonia  enim  G 
eft  vt  B  A  numerus  ad  numerum  AC ,  ita  quadratum  ex  EF  ad  id  quod  ex  FG  qua- 
«dratum.maior  autem  eft  B  A,quam  AC.  ergo  &  quadratum  ex  EF  quadrato  ex  FG 
eft  maius.fint  quadrato  ex  EF  aqualia  quadrata  ex  FG  H. Quoniam  igitur  eft  vt  B  §■{ 
A  ad  AC, ita  quadratum  exEF  ad  quadratum  ex  FG ,  erit  per  conuerfionem  ratio- 
jnis  vt  AB  ad  BC,ita  quadratum  ex  EF  ad  quadratum  exH.  fed  AB  ad  BC  propor- 
nem  habet,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum.  &  quadratum  igi 
4rur  ex  E  F  ad  quadratum  ex  H  proportionem  habebit  quam  quadratus  numerus 
ad  quadratum  numerum. quare  EF  ipfi  H  longitudine  eft  commefurabilis .  ideoq;  K; 
EF  plus  poteft,  quam  FG  quadrato  re<ft«  linea;  fibi  commenfurabilis  longitudine, 
funt  autem  EF  FG  rationales,&  EF  ipfiD  longitudine  eft  commenfurabilis.  ergo  £, 
EG  ex  binis  nominibus  eft  prima. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  *AR  I  V  S. 

Exponantur  duo  numeri  AC  CB,ita  vt  compofitus  ex  ipfis  videlicet  AB  adip-  £ 
fiim  quidem  BC  proportionem  habeat,quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum,- ad  ipfum  vero  CA  proportionem  non  habeat  J I  mementur  a&t  hi  ex  corol¬ 
lario  primi  lemmatis  ante  30  huius. 

Ergo  EF  eft  rationalis  ]  Ex  6  diffinitione . 

Fiat  autem  vt  B  A  numerus  ad  numerum  AC,  ita  ipfius  EF  quadratum  ad  qua¬ 
dratum  FG  ]  Ex  corollario  6  huius. 

Commenfurabile  igitur  eft  quadrarum  ex  EF  quadrato  ex  FG  ]  Ex  fexta  huius . 

Ergo  &  rationalis  FG]  Ex  6  diffinitione. 

Ergo  EF  ipfi  FG  incommenfurabilis  eft  longitudine  ]  Ex  9  huius. 

Ex  binis  igitur  nominibus  eft  E G]Ex  3  7  huius. 

Sint  quadrato  ex  EF  «qualia  quadrata  ex  FG  H]I nuemetur  quadratum  'ipfius  H  ex  It 
mate  ante  1 5  huius. 

Quare  EF  ipfi  H  longitudine  eft  commenfurabilis]Ex 5»  huius. 

Ergo  EG  ex  binis  nominibus  eft  prima  ]Ex  prima  fecundarum  diffinitionum. 

Sit  ^AC  numerus  1 2,CB  4  EF  6.fiatjivt  16  adi  2,  ita  36  ad  aliu.erit  ai  1 7, ergo  6  plits 

Qijeji  ex  binis  nominibus  prima. 

PROBLEMA  XIIII.  PROPOSITIO  1. 

Inuenire  cx  binis  nominibus  fecundam. 

Exponantur  duo  numeri  AC  CB,  ita  vt  compofitusex  ipfis  ABad  ipfum  BC 
quidem  proportionem  habeat,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numeru: 
ad  A  C  vero  proportionem  non  habeat ,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum 
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numerum  :&  exponatur  rationalis  D:& fitFG  ipfi  D  longitudine  commenfurafei- 
lis.ergo  FG  rationalis  eft.fiatq;  vt  CA  numerus  ad  numerum  AB  ,  ita  quadratum 
ex  GF  ad  quadratum  ex  FE.commen  Cura¬ 
bile  igitur  eft  quadratum  ex  GF  quadrato 
ex  FE  .  ergo  &  EF  eft  rationalis .  &  quonia 
CA  numeriu  ad  ipfum  AB  proportionem 
non  habet,  quam  numerus  quadratus  ad 
quadratum  numerum ;  neque  quadratum 
exGF  ad  quadratum  ex  FE  proportione 
habebit, quam  numerus  quadratus  ad  qua 
dratum  numerum.incommenfurabilis  igi 
tur  eft  GF  ipfi  FE  longitudine .  quare  EF  FG  rationales  funt  potentia  folum  com- 
menfurabiles;ae  propterea  ex  binis  nominibus  eft  EG.  Oftendendum  eft  &  fecun¬ 
dam  efle.Quoniam  enim  conuertendo  eft  vt  B  A  numerus  ad  numeru  AG,ita  qua¬ 
dratum  ex  EF  ad  quadratum  ex  FG:maior  aute  eft  BA,quam  AC.ergo  &  quadra¬ 
tum  ex  EF  quadrato  ex  FG  eft  maius.ftnt  quadrato  ex  EF  sequalia  quadrata  e  xFG, 
H.eft  igitur  per  conuerfionem  rationis  vt  AB  ad  BC ,  ita  quadratum  ex  EF  ad  qua 
dratum  ex  H .  fed  AB  ad  BC  proportionem  habet ,  quam  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum. ergo  &  quadratum  ex  EF  ad  quadratum  exH  proportione 
habebit, quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum;&  ob  id  EF  ipfi  H  loti 
gitudine  eft  commenfurabilis.quareEF  plus  poteft,  quam  FG  quadrato  redatli- 
nef  fibi  commenfurabileslongitudine.funtq;  rationales  EF  FG  potentia  folum  c6 
menfurabiles:&FG  minus  nomen  longitudine  commenfurabile  eft  ipfi  D  expoli¬ 
ta  rationali.ergo  EG  ex  binis  nominibus  eft  fecunda. 


A. « . «  C.^.B 
t  ,  D  .  . 

K  R.  4G  F  <r  Cf 


F.  C.  COMMENTARIIS. 


Sit  .AC  9  CB  3  .&  FG  6. fiat  autem  vt  9  adi  2  3ita  56  ad  aliu  erit  ad  48  .quare  Tfi  48  ftl 
6  eft  ex  b  inis  nominibus  fecunda . 


PROBLEMA  XV.  PROP OSITIO  LX. 


Inuemre  ex  binis  nominibus  tertiam* 

Exponantur  duo  numeri  AC  CB ,  ita  vt 
compofitus  ex ipfis.  AB  ad  BC  quidem  pro¬ 
portionem  habeat,  quam  numerus  quadra¬ 
tus  ad  quadratum  numerum ;  ad  AC  vero  A . — . C  .  .  B 

proportionem  non  habeat ,  quam  numerus  . . £>  j 2. 

quadratus  ad  quadratum  numerum.  Expo-  ^  c 

natur  etiam  alius  numerus  D  non  quadra-  1 r  ■  •  •  • 

tus,  qui  ad  vtrumque  ipforum  BA  AC  pro-  -p',.— &a.4-  P  R'8  ^ 

portioneiini  dori  habeat, quam  quadratus  nu  K 

merus  ad  quadratum  numerum.denique  ex 
ponatur  rationalis  qufdam  reda  linea  E; 

Coiol.tf.hu-  fiatq,- vtD  ad  AB  ,  ita  quadratum  ex  E  ad 

chaius.  quadratum  exFG.quadratiim  igitur  cx  E  quadrato  ex ,FG  eft  commenfurabile.ra- 
Diffi.tf.  tionalis  autem  eft  E.ergo&FG  eft  rationalis.  &  quoniam  D  ad  AB  proportionem 
non  habet, q^am  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum,  neque  quadratum 
ex  E  ad  quadratum  ex  FG  proportionem  habebit, qud  quadratus  numerus  ad  qua 
9 .hui as.  dratum  numerum.incommenfurabilis  igitur  eft.E  ipfi  FG  longitudine.Rurfus  fiat 
vt  B  A  numerus  ad  numerum  AC,ita  quadratum  ex  FG  ad  quadratum  ex  GH  i  er- 
tf.huius.  go  quadratum  'ex  FG  quadrato  ex  GH  eft  commehfurabilc .  rationalis  autem  eft  F 

G-quare;&.GHeft  rationalis.&  quoniam  B  A  ad  AC  proportionem  non  habet, qua 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum,rieque  quadratum  ex  FG  ad  quadra 

tum 
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tum  ex  CH  proportionem  habebit,quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nu¬ 
merum.  incommenfurabilis  igitur  eft  FG  ipfi  GH  longitudine .  quare  FG  GH  ra¬ 
tionales  funtpocentia  folum  commenfurabiles .  ideoq;  FH  ex  binis  nominibus  eft. 
Dico  &  tertiam  efle.Qm  enim  eft  vtD  numerus  ad  AB, ita  quadratum  ex  E  adqna 
d  ratum  ex  FG;vt  autem  BA  ad  AC,itaquod  fit  ex  FG  quadratum  ad  quadratum 
exGH:eritex  squali  vtD  ad  AC ,  ita  quadratum  ex  E  ad  quadratum  ex  GH  .  fed 
D  ad  AC  proportionem  non  habet,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  nu- 
merum.ergoE  ipfiGH  incommenfurabilis  efi  longitudine .  Et  quoniam  vt  BA  ad 
AC, ita  quadratum  ex  FG  ad  id ,  quod  ex  GH  quadratum  ;  erit  quadratum  ex  FG 
maius  quadrato  ex  GH.fint  quadrato  ex  FG  aequalia  quadrata  ex  GH,  K.per  con- 
uerfionem  igitur  rationis  eft  vt  A  B  ad  B  C  ,  ita  quadratum  ex  FG  ad  quadratum 
ex  K. fed  AB  ad  BC  proportionem  habet, quam  numerus  quadratus  ad  quadratu 
numerum  .  ergo  &  quadratum  exFG  ad  quadratum  ex  K  proportionem  habebit, 
quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum,  commenfurabilis  igitur  eft  F 
G  ipfi  IClongitudine :  &ob  id  FG  plus  poteft, quam  GH, quadrato  re&ae  lines  fibi 
longitudine  commenfurabilis.funtq;FG  GH,rationales potentia  folum  cominen- 
iurabdes:& neutra  ipfarum  commenfurabilis  eft  ipfi  E  longitudine,  ergo  FH  exbi 
nis  nominibus  eft  tertia. 

F.  C.  C  0  M  MENTA  R  IV  S. 

-  Sit  numerus  AC  15, C5  j;&D  3  o, rationalis  aute  E  fit  6,  fiatf  vt  50  ad  2  o  ,ita  36  ad  aliu. 
erit  ad  'iq.rurfiisfiat  vt  2  6' ad  15  ,ita  24  ad  alium  flaoc  efl  ad  .  ergo  Tk  24  plus  Fk  18  efl  ex 
'binis  nominibus  tertia . 

PROBLEMA  XVI..  PROPOSITIO.  L II. 

Inuenire  ex  binis  nominibus  quartam. 

Exponantur  duo  numeri  AC  CB,  itavt  AB  ad 
vtruque  ipfcrum  proportionem  non  habeat,  qua  A  .. C  .  .  .C..D 
numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum;  ex-  .  .  J> . 

ponaturq;  rationalis  D  :  &  ipfi  D  commenfurabi-  . 

lis  fit  E  F  longitudine .  ergo  EF  eft  rationalis .  fiat  ■*-  ■  A’  F  Fx 

autem  vtB  A  numerus  ad  numerum  A  C,  ita  qua- 
dratum  ex  EF  ad  quadratum  ex  FG.  commenfura 
bile  igitur  eft  quadratum  ex  EF  quadrato  ex  FG: 

ideoq;  refta  linea  FG  eft  rationalis.  Et  quoniam  B  A  ad  A  C  proportionem  non  ha 
bet,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum,  erit  EF  ipfi  FG  Iongitudi 
ne  incommenfurabilis.  ergo  EF  FG  rationales  funtpotentia  folum  commenfurabi 
les.-Stob  id  EG  ex  binis  nominibus  eft.  Dico  eam  &  quartam  efle .  Quoniam  enim 
eft  vt  BA  ad  AC,  ita  quadratum  exEF  ad  quadratum  exFG;  maior  autem  eft  B  A, 
quam  AC:  erit  quadratum  exEF  quadrato  exFG  maius,  fint  quadrato  ex  EF  aqua 
lia  quadrata  ex FG;  H.  per  conuerftonem  igitur  rationis  eft  vt  AB  numerus  ad  nu¬ 
merum  BC,  ita  quadratum  exEF  ad  id, quod  fit  ex  FI  quadratum .  fed  A  B  ad  B  C 
proportionem  non  habet,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum,  er¬ 
go  EF  ipfi  H  longitudine  eft  incomhiefurabilis;  ac  propterea  EF  plus  poteftjquam 
FG  quadrato  re«ftf  line*  fibi  incommenfurabilis  longitudine.funtq;  EF  FG  ratio¬ 
nales  potentia  folum  cornmenfurabiles;&  EF  ipfi  D  commenfurabilis  eft  Iongitudi 
ne.  ergo  EG  ex  binis  nominibus  eft  quarta. 

F.  C.  COMMENTARIIS. 

'  Sit  AC  numerus  1  o,  CB  6.  rationalis  autem  Dfit6,&  EF  4;  fiatf  ut  1 6  ad  1  o,  ita  16  ai 
dium.nempe  ad  1  o ,erit  4. plus  R  1  o  ex  binis  nominibus  quarta . 

'  Rr  2  PRO- 


9.  huius. 

9-huius. 

9.  huius. 

3  diffi.  secus 
darum. 


difn.tf. 

6.  huius. 

9.  huius. 
37.huiuP; 

jAuius. 

4.difft.sccff» 

dbtfum. 


E  V  C  L  I  D.  ELEMENT. 
PROBLEMA  XVII.  PROPOSITIO.  LIII. 


Inuenire  ex  binis  nominibus  quintam. 

Exponantur  duo  numeri  AC  CB,  itavtAB  A . .  4 -B 

ad  vtrumque  ipforum  proportionem  non  ha-  j  _ _ 

beat,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum 

numerum,  exponaturq;  reda  linea  qusdam  ra  £■—&.-$ — E — - — & 

tionalis  3};  &  ipfi  D  longitudine  commenfura- 
tf.diEff.  bilis  fit  FG. ergo  FG  eft  rationalis:& fiat  vt  C  A  %{ 


ad  A  B,  ita  quadratum  ex  GF  ad  id,  quod  fit  ex  FE  quadratum. rationalis  igitur  eft 
FE.  Et  quoniam  CA  numerus  ad  AB  proportionem  no  habet,  quam  numerus  qua 
dratus  ad  quadratu  numerum;neque  quadratum  ex  G  F  ad  quadratum  ex  FE  pro¬ 
portionem  habebit, quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum. ergo  EF 
37  huius.  FG  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles:  &  ob  id  EG  ex  binis  nomini¬ 
bus  eft.  itaque  dico  &  quintam  effe.  Quoniam  enim, eft  vt  CA  ad  AB,  ita  quadratu 
ex  GF  ad  quadratum  ex  FE,-  erit  conuertendo  vt  B  A  ad  AC,ita  quadratum  ex  E  F 
ad  quadratum  ex  FG.  ergo  quadratum  ex  EF  quadrato  ex  FG  eft  maius .  fint  qua¬ 
drato  exEF  aqualia  quadrata  exFG,  H.  per  couerfionem  igitur  rationis  eft  vt  AB 
numerus  ad  numerum  BC,  ita  quadratum  exEF  ad  id,quod  ex  H  quadratum  .  fed 
AB  ad  BC  proportionem  non  habet,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nu 
merum,  ergo  neque  quadratum  exEF  ad  quadratum  ex  H  proportionem  habebit, 
quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum.  acproptereaEF  ipfi  H  longi 
tudine  eft  incommefurabilis.  quare  EF  plus  poteft,  quam  FG, quadrato  redae  linea: 
fibi  incommenfurabilis  longitudine,  funtq;  EF  FG  rationales  potentia  fblum  com 
diffi.secun  ^enfurabiles:  &  FG  minus  nomen  expofit£  rationali  D  commenfurabilis  eft  longi 
lauim.  tudine.ergo  EG  ex  binis  nominibus  eft  quinta. 


F.  C.  COM  MENT^RlFS. 

Sit  MC  1 6,  CB  4,  &  FG  z;  fiatfy  vt  1 6  ad  2  o /ita  4  ad  alium,  videlicet  ad  5 .  erit  7)t  5  plui 
3  ex  binis  nominibus  quinta. 

PROBLEMA  XVIII.  PROPOSITIO  LIIII. 

Inuenire  ex  binis  nominibus  fextam. 

Exponantur  duo  numeri  AC  CB,  itavt  AB 
ad  vtrumque  ipforum  proportionem  non  ha¬ 
beat,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum 
numerum,  fit  etiam  alius  numerus  D  non  qua- 
dratus,qui  ad  vtrumque  ipforum  B  A  AC  pro¬ 
portionem  non  habeat, quam  numerus  quadra¬ 
tus  ad  quadratum  numerum  :  &  exponatur  ra¬ 
tionalis  quf  da  reda  linea  E  :  fiatq;  vt  D  ad  AB, 
ita  quadratum  ex  E  ad  quadratum  ex  FG.  com 
inelurabilis  igitur  eft  E  ipfi  F  G  potentia,atque 
eft  E  rationalis .  quare  &  rationalis  eft  F  G.  Et 
quoniam  D  ad  AB  proportionem  non  habet,quam  numerus  quadratus  ad  quadra 
tum  numerum;neque  quadratum  ex  E  ad  quadratum  ex  FG  proportionem  h abe- 
S-huins.  bit,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum .  ergo  E  ipfi  F  G  longitu¬ 

dine  eft  incommenfurabilis.itaque  rurfus  fiat  ut  B  A  ad  AC,  fic  quadratum  ex  FG 
ad  quadratum  ex  GH.  quadratum  igitur  ex  FG  quadrato  ex  GH  eft  commenfura- 
S.difK.  bile,  rationale  autem  eft  quadratum  ex  FG.  ergo  &  quadratum  ex  GH  eft  rationa¬ 
le:  ob  idq;  reda  linea  GH  eft  rationalis.  Et  quoniam  BA  ad  AC  proportione  no  ha 

bet. 


A  ...»<? . c..  -C..B 

D  •  =  • . a.® 


Bc  20  G-  B=iaT 


'LIBER 


bet,quam  nnmerus  quadratus  ad  quadratum  numerum;  neque  quadratum  ex  FG 
ad  quadratum  ex  G  H  proportionem  habebit,  quam  numerus  quadratus  ad  qua¬ 
dratum  numerum. incommenfurabilis  igitur  eft  F  G  ipfi  G  H  longitudine :  &  ideo  9.hui'us; 
FG  GH  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles .  quare  ex  binis  nomini-  37*huius. 
buseftFH.  oftedendum  eft&fextaefle.  Quoniam  enim  vtD  ad  A B,ita  eft  quadra 
tu  ex  E  ad  quadratu  ex  F  G;  eft  aut  &  vt  B  A  ad  AC, ita  quadratu  ex  F  G  ad  quadra 
tu  ex  GH:erit  ex  arquali  vt  D  ad  AC, ita  quadratu  ex  E  ad  quadratu  ex  GH  .  fed  D 
ad  AC  proportionem  non  habet, quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  nume¬ 
rum  .  ergo  neque  quadratum  ex  E  ad  quadratum  ex  G  H  proportionem  habebit, 
quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum. incommenfurabilis  igitur  eft  s-hum 
E  ipfi  GH  longitudine,  oftenfum  autem  eft  &  ipfi  FG  incommefurabilem  efle.  qua 
re  utraque  iplarum  FG  GH  ipfi  E  longitudine  eft  incommenfurabilis.  &  quoniam 
eft  vt  BA  ad  AC,  ita  quadratum  exFG  ad  quadratum  exGH;  erit  quadratu  exFG 
quadrato  exGH  maius,  fint  quadrato  exFG  aqualia  quadrata  ex  GH,  K.  ergo  per 
conuerfionem  rationis  vt  AB  ad  BC, ita  eft  quadratum  exFG  ad  quadratum  ex  K. 

Sed  A  B  ad  B  C  proportionem  non  habet, qua  numerus  quadratus  ad  quadratum 
numerum. neque  igitur  quadratum  ex  FG  ad  quadratum  ex  K  proportionem  ha¬ 
bebit,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum:  acproptereaFG  ipfiK 
longitudine  eft  incommenfurabilis.  ergo  FG  pluspoteft,quam  GH  quadrato  re¬ 
da:  linexfibiincommeniurabilis,  longitudine:  funtq;  FG  GH  rationales  potentia 
folum  commenfurabiles:  &  neutra  ipfarum  longitudine  commenfurabilis  eft  expo 
litg  rationaliE.  quare  FH  ex  binis  nominibus  eft  fexta. 


darum. 


F.  C.  COMMENTARIIS. 


Sit  AC  io,  CB6&D  z  o.  rationalis  autem  E  fit 5 ,  &fiat  vt  20  ad  16  fitar*,  ad  alium, 
nempe  ad  20.  rurfusfiat  vt  16  adi  o  ,ita  20  ad  aliti ,  erit  ad  12  ergo  IJ>  20  plus  Iji  I2*i* 
efi  ex  bims  nominibus  fexta. 

LEMMA 


Sint  duo  quadrata,  <MfB  12  C:  c> ponantur 
ttAfVt  D12  fit  in  direttum  ipfi  12  E.  ergo  & 

F12  ipfi  B  G  in  directum  erit  3  &  compleatur 
*AC par  allelogrammum. Dico  MC  quadratum 
ejfie:  6^  quadratorum  zA!2  BC  reSiangulum 
1DG  medium  ejfe  proportionale 'fitemq $  ipfi-  A  r 

tum  *AC  CB  medium  proportionale  ejfie  DC. 

Quoniam  enim  DB  quidem  eft  squalis  BF,  EB  vero  ipfi  BG;  erit  tota  DE 
toti  FG  squalis,  fed  DE  squalis  eft  vtrique  ipfarum  AK  H  C.ergo  &  vtraque  AH  J4-pdmi. 
KC  vtrique  AK  HC  eft  fqualis.  fquilateruigitur,eft  AC  parallelogramum.eft  au¬ 
tem  &redangulurn.  ergo  quadratum  eft  AC.Et  quoniam  eft  vtFB  ad  BG,itaDB 
adBE:  vt  autem  FB  ad  BG,  ita  AB  adDG:  &  vtDB  ad  BE,ita  DG  ad  BC.  vt  igi¬ 
tur  AB  ad  DG,  ita  eft  DG  ad  BC-.ideoq;  i p forum  AB  BC  medium  proportionale 
eft  DG.  Dico  prstereaipforum  AC  CB  medium  proportionale  efle  DC.  namcu 
litvt  AD  ad  DK,  ita KG  adGC:  eft  enim  vtraque  vtrique  squalis:  &  componendo 
eritvt  AK  ad  KD,  ita  KC  ad  CG.  fedvt  AKadKD,ita  ACadCD;&vtKO  adCG,  I  scttf> 
itaDC  adCB.  &vtigitur  AC  ad CD,itaeftDCadCB.  ac propterea ipforum  AC 
CB  medium  proportionale  eft  CD.  quod  oftendendum  proponebatur. 

THEOREMA  XXXVII.  PROPOSITIO  LV. 

Si  fpacium  cotineatur  rationali  5  &  ex  binis  nominibus  prima, 

reda 


14-  fecundi. 


Ex  antecede 
ti  lemmate. 

c 

j.fexti. 


4j.Ptimi. 


N 

ii, 

r* E  v  CI  I  D.  E  liE  M  IN  T. 

reda  linea  fpacium  potens  irrationalis  eft,  quas  ex  binis  nomini¬ 
bus  appellatur. 

Spaciu  enim  ABCD  contineatur  rationali  AB» 

.&  ex  binis  nominibus  prima  AD.  Dico  redam  li¬ 
neam, que- poteft  fpacium  AC  irrationalem  efle, 
quf  ex  binis  nominibus  app  ellatur.  Quonia  enim 
-AD  eft  ex  binis  nominibus  prima, diuidatur  in  no 
r  Secundatu  mina  adpundum  E;  &  fit  AE  maius  nomen,  rna- 
’  nifeftum  eft  AE  ED  rationales  efle  potentia  folu 
commenfurabiles,&  AE  plus  pofl'e,quam  ED  qua 
drato  re<ft*  linea:  fibi  commenfurabilis  longitudi 
ne:&  praeterea  AE  expolita:  rationali  A  B  longitu 
dine  commenfurabilem  efle.Secetur  ED  bifariam 
InF.  Quoniam  igitur  A  E  pluspoteft,  quam  E  D 
quadrato  re<5t*  line*  fibi  commenfurabilis  longi 
tudine,fi  qtiartf  parti  quadrati,quod  fit  a  minori, 
hoc  eft  quadrato  ex  EF  aquale  parallelogrammu 
ad  maiorem  AE  applicetur,  deficiens  figura  qua- 
^  drata,  in  partes  commenfurabiles  ipfam  diuidet. 
g  itaque  applicetur,  &  Iit  A  G  E.  ergo  A  G  ipfi  G  E 
iyj  longitudine  eft  commenfurabilis .  Deinde  per  pfi  <s 

da  G  E  F  alterutri ipfarum  AB  DC  parallel*  du 

cantur  GH  EK  FL:  &  parallelogrammo  quidem  AH  *quale  quadratum  conftitua 
tur  SN;  parallelogrammo  autem  GK*quale  quadratum  NP-.& ponatur  ita, vt  MM 
fit  in  dire, dum  ipfi  N  X.  ergo  RN  ipfi  N  O  in  diredum  erit:&  parallelogrammum 
SP  compleatur.quadratum  igitur  eft  SP.  .&  quoniam  redangulum  AGE  eft  aqua¬ 
le  quadrato  ex  EF,  erit  vt  A  G  ad  E  F,itaFE  ad  E  G.  quare  &  vt  A  H  ad  E  L,  ita  eft 
EL  ad  KG:  ac  propterea  parallelogrammorum  AH  KG  mediii  proportionale  eft 
EL.  Sed  parallelogrammo  AH  fquale  eft  quadratum  SN,  &  parallelogrammo  GK 
aquale  quadratum  NP.  ergo  quadratorum  SN.  NP  medium  proportionale  eft  EL. 
fed  &  eorumdemSN  NP  medium  proportionale  eft  &  MR.  *quale  igitur  eft  MR 
ipfi  EL.  fed  MR  eft  aquale  OX,  &  EL  ipfi  FC.  ergo  totu  EC  ipfis  MR  OX  eft  aqua 
le.  funt  autem  &  AH  GK  fqualia  ipfis  SN  NP.  totu  igitur  A  C  eft  *quale  toti  S  P, 
hoc  eft  quadrato  ex  MX,-  ideoq;  ipfaMXpoteft  parallelogrammum  AC.  Dico  MX 
ex  binis  nominibus  effe.quoniam  enim  AG  commenfurabilis  eft  ipfi  G  E,  erit  A  E 
utrique  ipfarum  AG  GE.  commenfurabilisjponitur  autem  &  A  E  commenfurabi 
lis  ipfi  AB  longitudine,  ergo  &  AG  GE  ipfi  AB  commenfurabiles,-  funt;  atque  eft 
AB  rationalis. rationalis  igitur  &  vtraque  ipfaru  AG  GE:  &  ob  id  rationale  vtruq; 
lpforurn  AH  GK:  &  A  H  ipfi  Q  K  eft  commenfurabile.  fed  A  H  eft  fquale  ipfi  SN, 
&  GH  ipfi  N?  ergo  &  quadrata  SN  NP,  videlicet  qu*  fiunt  ex  MN  NX  rationalia 
jq  funt,  Aocommenfurabiiia.  Et  quoniam  incommenfurabilis  eft  AEipfi  E  D  longitu 
dine,  &  AE  quidem  eft  commenfurabilis  ipfi  AG;  DE  vero  ipfi  EF:  erit  &  A  Gipfi 
jq  j  EF  longitudine  incommenfurabilis.  ergo  &  AH  eft  incommenfurabile  ipfi  EL.  fed 
AB  eft  aequale  SN,  A:ELipfiMR.  quare  SN  eft  incommenfurabile  ipfi  MR:vtau- 
M  tem  SN  ad  MR,  ita  ON  ad  NR.  incommenfurabilis  igitur  eft  ON  ipfi  NR:  eft  aute 
jq  ON  fqualis  MN,  &  NR  ipfi  NX.  ergo  MN  ipfi  NX  eft  incommefurabilis .  atque  eft 
quadratum  ex  MN  commenfurabile  quadrato  ex  NX:&vtrumque  rationale.quare 
j7’hnii}?.  MfcJ  NX  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabilesddeoq;  MX  ex  binis  no- 
:  rninibus  eft,  &  poteft  parallelogrammum  AC,  quod  demonftrarq  oportebat. 


F.  C.  C  0  M  M  F  N  T  R  I  V  S, 


In  partes  commenfurabiles  ipfam  diuidet]  Ex  2  parte  1 S  huius. 


Itaque 


L  I  B  E  ft  X.  ■  ^  ifo 


Itaque  applicetur, St  fit  A  GE  ]  Ex  3  lemmate  ante  1 8  huius. 

Eritvt  AC  adEF,itaFE  ad  EG]  Ex  14  fexti. 

Erit  AE  vtrique  ipfarum  AG  GE  commenfurabilis  ]  Ex  1 6  huius. 

Ergo  &  AG  GE  ipfi  AB  commenfurabiles  funtj  Ex  12  huius. 

Etob  id  rationale  vtrumque  ipforum  AH  GKjEr  20  huius. 

Et  AH  ipfi  GK  eft  commenfurabile  ]  Efi  enim  ex  1  fexti  vt  ^4 G  ad  GE ,  ita  ^4H paral 
lelogrammum  ad  parallelogramum  GK .  ergo  ex  1  o  huius par allelogrammum  .AH  ipfi  GK  efi 
commenfurabile. 

Et  quoniam  incommenfurabilis  eft  AE  ipfi  ED  longitudine]  Tonitur  enim  ^ AD  ef- 
fe  ex  binis  nominibus  prima,quae  confiat  ex  duabus  rationalibus  potentia  folum  commenfurabi- 


H 


libus. 

Erit  &  AG  ipfi  EF  longitudine  incommenfurabilisj  Ex  ijs ,  quae  ad  1 4  huius  demon -  K 
flrauimus. 

Ergo  &  AH  eft  incommenfurabile  ipfi  E L^Namvt  ^4G  ad  EF, ita  &  *4H parallelo-  L 
grammitm  ad  ipfum  EL.  quare  ex  1  o  huius  propofitum  concludetur . 

x  Incommenfurabilis  igitur  eft  ON  ipfi  NR  J  Ex  10  huius ,  vt  diffum  iam  efi.  M 

Atque  eft  quadratum  ex  MN  commenfurabile  quadrato  ex  NX ,  &  vtrumque  ra  N 
tionale.]  Hoc  enim  fupra  demonfiratum  efi. 

Sit  ^ 4B  $  ,&  .AD  4.  plus  Ik  1 2. erit  EF,vel  FD  B?  3  .  &  fi  ad  retiam  lineam . AE  applicetur 
par  allelogrammum  aequale  quadrato  ipfius  EF, deficiens  figura  quadrata ,  erit  ex  demonflratis 
ad  1 8  huius  AtG  S,GE  1.  quare par allelogrammu  ^4H  efiij,GK  jy&EL  velFCJk  y<,:ideoqj 
totum  <AC  par  allelogrammum  erit  2  o  plus  B?  3  00  .Huiufmodi  vero  Jpacia  iuniores  etiam  bmo- 
mialia,feu  ex  binis  nominibus  appellant, quorum  latera  quadrata, vel  radices  ex  ijs,  quae  tradita 
fiunt, facile  inuenire  licebit  in  hunc  modum. 

Binomialis  fpacij  latus  quadratum,  vel  radicem  inuenire. 

Sit  binomiale  Jpacium  2  o  plus  B?  3  00, cuius  oporteat  latus  quadratum  inuenire.  diuidatur  ma 
ius  nomen,videlicet  20  in  duas  partes, ita  vt  quod  ex  ipfi  s  producitur  fit  aequale  quartae  parti 
quadrati  minoris  nominis, hoc  efi  aequale  75 . erit  ex  ijs,  quae  nos  tradidimus  ad  18  huius,  mai  or 
pars  i5,£*r  minor  5.  dico  R?  1 5  plus  R  5  efife  latus  quadratum  eius  fpacij  20  plus  B?  3  00. Quo 
miam  enim  redla  linea,quae,  ex  binis  nominibus  cofiat, videlicet  13?  1 5  plus  B?  5  5  diuiditur  in  duas 
partes,erit  quadratum  totius  aequale  quadratis partiu  vnd  cum  re £1 angulo, quod  bis  di  Elis  par¬ 
tibus  continetur. itaque  quadratum  R?  1 5  'efi  1 5  ;  &  quadratum  R?  5  efi  5  '.reclangulum  autem. , 
quod  continetur  B?  1 5  &  R?  5  efi  13?  75 ,  &  eius  duplum  efiTk3  00.  quae  omnia  fi  componantur 
facient  2  o  plus  R?  3  00  ,et  idem  erit  quadratu,  quod  fi  t'ex  recla  linea  B?  1 5  plus  R?  5  .ergo  B?  15 
plus  R?  5  efi  latus  quadratum,  vel  radix  huius  fpacij  binomialis  2  o  plus  B?  3  00. Eodem  modo  & 
diorum  Jpaciorum  binomialium  radices  inueniemus. quod  facere  oportebat . 


THEOREMA  XXXVIII.  PRO;POSITlO  LVI. 


SiTpadum  contineatur  rationali ,  &  ex  binis  nominibus  fecun 
da  5  reda  linea  fpacium  potens  irrationalis  eft  ,  quas  ex  binis  me- 
dijs  prima  appellatur. 

Spacium  enim  ABCD  contineatur  rationali  AB, &  ex  binis  nominibus  fecun¬ 
da  AD  .  Dico  redam  lineam, qua?  fpacium  AC  poteft, ex  binis  medijs  primam  efle. 

Quoniam  enim  AD  eft  ex  binis  nominibus  fecunda,  diuidatur  in  norpina  ad  pun- 
dum  E, ita  vt  AE  fit  marus  nomen .  ergo  AE  ED  rationales  funt  potetia  folum  co 
menfurabiles:&  AE  pluspoteft  quam.  ED  quadrato  rede  lineg  fibi  longitudi ne  co  i.difE  sccu. 
menfurabilis :  &  minus  nomenED  commenfurabile  eft  ipfi  AB  longitudine.fece  daium* 
tur  ED  bifariam  in  F:&  quadrato  ipfius  E  F  aquale  parallelogrammum  ad  reclam 
lineam  AE  applicetur, deficiens  figura  quadrata,  quod  fit  AGE.  commenfurabilis  iS.huitw. 
igitur  eft  AG  ipfi  GE  16gitudine.&  per  punda.  G  E  F  ipfis  Ali  DC  parallelg  ducan 
tur  GH  EK  FL.  parallelogrammo aute  AH  gquale quadratum  SN  conftituatur,&: 
parallelogrammo  GK  gquale  quadratum  NP:&  ponatur  ita,vt  MN  fit  in  diredum 

.  „  jpfi 
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evclid.  element. 

ipfiNX.ergo  &RN  ipfi  NO  in  dire&um  erit ;  & 

I*  a*teeedc  compleatur  SP  quadratum. manifeftum  iam  eft  ex 
«lemmate.  ijs,qux  demoftiata  funt,parallclogrammum  MR 
medium  efle  proportionale  quadratorum  SN  N 
Ex  demon-  p.&  parallelogrammo  EL  fquale .  &  prgterea  re- 
xatisman  ^ lineam MX pofie  fpacium  AC .  oftendendum 
igitur  eft  ipfamMX  ex  binis  medijs  primam  eft* 
fe.  Quoniam  enim  incommenfurabilis  eft  AE  ipfi 
ED  longitudine,  comenfurabilis  aut  ED  ipfi  AB; 
erit  AE  ipfi  AB  longitudine  incommenfurabilis. 

Et  quoniam  AG  commenfurabilis  eft  longitudi¬ 
ne  ipfi  GE,erit  AE  vtrique  ipfaru  AG  GE  logitu- 
dine  comefurabilis.atque  eft  AE  rationalis. ratio¬ 
nalis  igitur  &  vtraque  AG  GE.  Quod  cu  A  E  fit 
incommenfurabilis  quidem  ipfi  A  B  logitudme, 
commenfurabilis  aute  vtrique  ipfarum  AG  GE, 
erunt  AG  GE  ipfi  AB  longitudine  incommenfu- 
rabiles. quare  B  A  ,  AG,  GE  rationales  funt 
potentia  folum  commenfurabiles .  medium  igi¬ 
tur  eft  vtrumque  parallelogrammorum  AH  G 
K.  &  ob  id  vtrumque  quadratorum  S  N  NP  eft 
medium. ergo  redae  line^MN  NX  medigfunr. 
rurfus  quoniam  commenfurabilis  eft  AG  ipfi  GE  longitudine,  erit  parallelogram*» 
mum  AH  parallelogrammo  GK  commenfurabile ,  hoc  eft  quadratum  SN  ipfi  NP, 
hoc  eft  quadratum  ex  MN  quadrato  ex  NX.ergo  MN  NX  potentia  commenfurabl 
les  funt.&  quoniam  incommenfurabilis  eft  AE  ipfi  ED  longitudine:  &  AE  quidem 
Ex  demon-  eft  commenfurabilis  ipfi  AG;ED  vero  ipfi  EF;erit  AG  ipfi  EF  longitudine  incoin- 
jltratis ad  14  xnenfurabilis.quare  &  parallelogrammum  AHincommenfurabile  parallelogram- 
mus>  mo  EL,hoc  eft  SN  ipfi  MR,hoc  eft  ON  ipfi  NR,  hoc  eft  MN  ipfi  NX  incommenfura 
bilis  eft  longitudine.oftenfa?  autem  funt  MN  NX  &  media:, &  potentia  commenfu- 
rabdes.ergo  MN  NX  medif  funt,potentia  folum  commenfurabiles.Dico  &  rationa 
le  conanere. Quoniam  enim  DE  ponitur  commefurabilis  vtrique  ipfarum  AB  EF« 
erit  FE  ipfi  EK  longitudine  commenfurabilis:atque  eft  rationalis  vtraque  ipfarum, 
rationale  igitur  eft  &  parallelogrammum  EL,  hoc  eft  MR.  eftq;  MR,quod  MN  NX 
continemur .  fi  autem  du£  inedia  potentia  folum  commenfurabiles  componatatur, 
qug  rationale  contincantjtota  irrationalis  eft ,  quee  ex  binis  medijs  prima  appella¬ 
tur. ergo  MX  ex  binis  medijs  eft  prima, quod  demonftrare  oportebat. 

f.  C*  C  0  M  M  E  N  T\A  R  I  r  S, 

Sit  6,<JD  R  I  z  plus  3  .erit  EF  vel  FD  i  ~  :  &fi  ad  J.E  applicetur  parallelogrammo 
Aequale  quadrato  ipfius  EF,  deficiens  figura  quadrata ;  erit  ^4  Clfi  6  G£  R  . parallelo - 
grammam  igitur  efl  R  243  ,GK  R  2  7,&  EL  $:&  totum  jlC parallelogrammum  R  43  2 
plus  1  S.vt  autem  inuematur  eius  radix ,  diuidemus  R  43  zin  duas  partes, ita  vt  quod  ex  ipfis 
producitur  fit  aequale  quartae  parti  quadrati  1 8 ,  hoc  efl  aequale  8 1  .  erit  ex  iam  dittis  maior 
pars  R  1 08  plus  R  27  -.quae  duae  radices  fi  inter  fe  componantur  facient  91 H3  • mmor  autem 
pars  erit  R  108  minus  R  2  -].&  detraUa  R  2  7 d  R  1  o  8  relinquitur  R  2  7.  maior  igitur  pars 
efl  R  243  ,  &  minor  R  27.  quare fpacij  bimmialis  R  4  3  %  plus  1 8  radix  erit  RR  243  plus 
RR27. 

THEOREMA  XXXIX.  PROPOSITIO  LVII. 

Si  fpacium  contineatur  rationali, &  ex  binis  nominibus  tertia, 
rc&a  linea  fpacium  potens  irrationalis  eft ,  quse  appellatur  ex  bi¬ 
nis  medijs  fecunda, 

'Spacium 


.t-hriui. 
10  hui  ut. 

huius. 


L  I  B  E  U 

Spaciumenim  A BCD  contineatur  rationali 
AB,&  ex  binis  nominibus  tertia  AD  .  diuidatur 
in  nomina  ad  pundum  E ,  quorum  maius  fit  A 
E.  Dico  redam  lineam ,  qu£  poteft  fpacium  AC 
irrationalem  efie,  qug  ex  binis  medijs  fecuda  ap 
pellatur .  ccnftruanrur  enim  eadem, qux  fupra. 
&  quoniam  AD  ex  binis  nominibus  tertia  eft* 
erunt  AE  ED  rationales  potentia  folum  com- 
menfurabiles,&  AE  plus  poterit,  quam  ED  qua 
drato  redf  lines  fibi  commenfurabilis  longitu- 
dinemeutraq;  ipfarum  AE,ED  ipfi  AB  longitu¬ 
dine  erit  commenfurabilis .  fimiliter  oftedemus 
MX  eam  elfe,quae  fpacium  AC  poteft,&MN  NX 
ex  binis  eife  medijs .  itaque  oftendendum  eft  & 
fecundam  efie. Quoniam  enim  DE  incommenfu 
rabilis  eft  longitudine  ipfi  AB,hoceft  ipfi  EK;at 
que  eft  DE  commenfurabilis  EF:  eritEF  ipfi  EK 
longitudine  incommenfurabilis.  &  funt  rationa 
les  .  ergo  FE  EK  rationales  funt  potentia  folum 
commenfurabiles  :  &  ob  id  EL ,  hoc  eft  MR  me¬ 
dium  eft,  quod  MN  NX  continetur,  quare  MX 
«x  binis  medijs  eft  fecunda. 


diffi.J  Sterna 
«larum. 


F.  C.  C  0  M  MENT^RlFS. 


Sit . AB  6,^D  R  i  8  plus  I i  o. eritEF  R  2  ~r'&  ft  ad  <AE  applicetur  parallelogrammu 
*AGE  aequale  quadrato  ipfrus  EF ,  deficiens  figura  quadrata,  erit  <AG  R  1  a  4-  GE  ~ .  quare  pa 
rallelogrammum  eft  R  45  o,  GKTki8,&EL  R  po:(jr  totum  parallelogr. mimum  *AC  eft 
648  plus  B 17,6  o. Diuidatur  R  <548  in  duas  partes, ita  vt  quod  ipfis  continetur  fit  aequale  quar 
tae  parti  quadrati  R  3  60,  hoc  eft  90. erit  maior  pars  R  45  minor  1  S.Jfiacij  igitur  bino 

malis  R  6qSplus  R  3  60  radix  eft  RR  45  o  plus  RR  1 8. 

THEOREMA  XL.  PROPOSITIO  LVIII. 


Si  fpacium  contineatur  rationali, & 
ex  binis  nominibus  quarta,  reda  linea 
fpacium  potens,  irrationalis  eft ,  qux 
vocatur  maior. 

Spacium  enim  AC  contineatur  rationali  AB 
&  ex  binis  nominibus  quarta  AD  ,  diuifa  in  no¬ 
mina  ad  pundum  E, quorum  AE  fit  maius .  Di¬ 
co  redam  Iineam,quae  fpacium  AC  poteft,  irra¬ 
tionalem  elfe ,  quas  maior  appellatur.Qupniam 
enim  AD  ex  binis  nominibus  eft  quarta,  erunt 
AE  ED  rationales  potentia  folum  commenfura 
ibiles:&  AE  plus  poterit, quam  ED  quadrato  re¬ 
da?  lineae  fibi  longitudine  incommeufurabilis: 
&  AE  ipfi  AB  commenfurabilis  erit  longitudi- 
ne.diuidatur  DE  bifariam  in  F  :  &  quadrato  ip- 
fiusEF  aequale  parallelogrammum  ad  AE  appli 
cetur, deficiens  figura  quadrata,  quod  fit  AGE. 
erit  igitur  A  G  ipfi  GE  longitudineincommen- 
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furabilis.Ducatur  ipfi  AB  parallelfGH  EK  FL. 

&  eadem  fiat,quf  fupra.conftat  igitur  MX  poffe 
fpacium  AC .  itaque  oftendendum  eft  MX  irra¬ 
tionalem  efle,qua?  vocatur  maior.Quonia enim 
AG  ipfi  G  E  incommenfurabilis  eft  logitudine , 
erit  &  AH  parallelogrammum  ipfi  GK  incom- 
mefurabile,hoc  eft  SN  ipfi  NP.  ergo  MN  NX  po 
tentiaincommenfurabiles  funt.  &  quoniam  AE 
ipfi  AB  longitudine  eft  commenfurabilis,  paral 
Jelogrammum  AK  rationale  eft .  atque  eft  a?qua 
i  le  quadratis  ipfarum  MN  NX  .  ergo  compofitu 

ex  quadratis  MN  NX  eft  rationale.qudd  cum  D 
E  fit  incommenfurabilis  longitudine  ipfi  AB, 
hoc  eft  ipfi  EK;  fit  autem  commenfurabilis  ipfi 
EFreritEF  ipfi  EK  incommenfurabilis  longitu- 
dine.quare  KE  EF  rationales  funt  potentia  folu 
a®  :  huius,  commenfurabiles :  &  ob  id  medium  eft  paralie- 
grammum  EL,hoc  eft  MR ,  &  MN  NX  contine- 
tur.-eftq;  compofitum  ex  quadratis  ipfarum  M 
N  NX  rationale:  &  MN  ipfi  NX  potentia  inconi 
menfurabilis.fi  autem  dua?  reda?  linea?  potentia 

incommenfurabiles  componantur, facientes  compofitiim  quidem  ex  ipfarum  qua- 
40 .  huius,  dratis  rationa!e,quod  autem  ipfis  continetur  medium;tota irrationalis  erit .  voce¬ 
tur  autem  maior.ergo  MX  irrationalis  eft, qua?  maior  appellatur ,  &  poteft  fpaciumi 
A  C.  quod  demonftrare  oportebat. 


1  . .  N 

F.  C.  COMMENTARIFS. 

Sit  AB  6, AD  6  plus  R  24.6 >rit  EF  R  6. fi  autem  ad  AE  applicetur  parallelogrammum  AG 
E  aequale  quadrato  ipfiius  EF,et  deficies  figura  quadrata;  erit  AG  3  plus  R  $,&  GE  3  minus  R 
Z.ergoAHparallelogrammuefl  i$plus  R  io8,GX  iS  minus  R  10  ELvelFC  21 6V 
totumq \  parallelogrammum  AC  36  plus  R  8(54 .  itaque  fi  diuidamus  3  6  in  duas  partes  ,  lita  ve 
produClum  ex  ipfis  fitequale 21 6,erit  maior  pars  1 8  plus  Jk  ioS,& minor  1 8  minus  R  108. 
quare Jfiacij  binomialis  3  6 plus  R  8 64  radix  eft  R  V .  1 8 plus  Tfc  108 plus  Ri  F- .  1 8  minus 
R  108. 

THEOREMA  XLI.  PROPOSITIO  LIX. 


1?. huius. 

:y.iiud 


Si  fpacium  contineatur  rationali,  & 
ex  binis  nominibus  quinta ,  quas  Ipa- 
cium  poteft  reda  linea  irrationalis  eft, 
vocaturq;  rationale  ,  &  medium  po¬ 
tens. 

Spacium.n.AC  cotineatur  rationali  AB,&  AD 
exbinis  nominibus  quinta ,  qiif  diuidatur  in  no¬ 
mina  ad  pudu  E ,  ita  vt  maius  nome  fit  AE.  Dico 
,  redam  linea,qu£potfpaciu  AC,  irrationale  effe, 
quf  vocatur  rationale,ac  mediu  potens,  conftrua 
tur  enim  eadem,qua?  fupra.manifeftueft  MX  pof 
fe  fpacium  AC.  itaque  oftedere  oportet  MX  irra 
tionalem  effe ,  qua?  rationale ,  ac  medium  poteft. 
Qm  enim  AG  ipfi  GE  incommenfurabilis  eft  lon 
gitudine,  &  parallelogrammum  AH  eftincom- 


m  en  Curabile 
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menfurabile  parallelogrammo  HE,hoc  eft  quadratilex  MN  quadrato  ex  NX.  ergo 
MN  NX  potentia  incomenfurabiles  funt.Qupd  cuAD  fit  ex  binis  nominibus  quin 
ta;<itq;  minor  ipfiiis  portio  ED;erit  ED  ipfi  AB  comefurabilis  longitudine.fed  AE 
ipfi  ED  eft  incommenfurabilis.  ergo  &  AB  incommenfurabilis  eft  longitudine  ip¬ 
fi  AE;  acproptereaBA  AE  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles .  me¬ 
dium  igitur  eft  AK,hoc  eft  compofitum  ex  quadratis  ipfarum  MN  NX.&  quoniam 
DE commenfurabilis  eft  longitudine  ipfi  AB,hoceft  ipfi EK;  eftq;  DE  commenfu- 
rabilis  ipfi  EF.-erit  &  FE  ipfi  EK  commenfurabilis.rationalis  autem  eft  EK .  ergo  & 
FE  eft  rationalis, &  parallelogrammum  EL  rationale,hoc  eft  MR,hoc  eft  quod  MN 
NX  continctur.quare  MN  NX  potentia  incommenfurabiles  ftint,facientes  compo¬ 
fitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  medium:  quod  autem  ipfis  continetur,rationa 
le.ergo  MX  potens  eft  rationale, ac  medium,& poteft  fpacium  AC.  quod  demoftra 
re  oportebat. 

C.  COMMENT^ARIFS. 

Sit  *AB  6yWD  R  zqplus  4,crit  EF  z. applicetur  ad*AF  parattelogranmtm  ^4GF  aequale 
quadrato  ipfius  EF, deficies  figura  quadrat  aberit  <AG  R  6  plus  R  z3GF  R  6  minus  R  z;parall§ 
logrammurruy  \AH  R  z  1 6  plus  R  ~/z',GKK  zi6  minus  R  7  a;  FL  1  z%&  totum  *AC  parallelo¬ 
grammum  R  864 plus  24  .fi  igitur  diuidamus  R  8  6' 4  in  duas partes,rt  id3  quod  ex  ipfiisprodis- 
eitur3fiit  pquale  1 44  ,erit  maior  p^ars  R  2 1  fi  plus  R  72,$“  minor  R  2 1 6  minus  R  72.  quare  fip& 
eij  binmialis  R  86  q  plus  24  radii  eft  lk'F.  R  a  16 plus  R.  72  plus  R  V.  R  2 1 6  minus  R  72. 

THEOREMA  XLII.  RR.O.P05.IT io.  lx. 


Si  fpacium  contineatur  rationali ,  &  ex  binis  nominibus  fexta, 
qux  fpacium  poteft  reda  linea  irrationalis  eft:  vocatur  q;  bina  me 
dia  potens . 


H 

e  .  ‘r  ,i> 


Spacium  enim  ABCD  contineatur  rationali  AB, 

<&  ex  binis  nominibus  fexta  A  D  fqnx  diuidatur  in 
nomina  ad  punitum  E,  ita  vt  A  E  fit  maius  nomen. 

Dico  redam  lineam,qu;e  poteft  fpacium  AC,  irra¬ 
tionalem  elfe,  qua»  vocatur  bina  media  potens.con- 
ft ruantur  enim  eadem,qti£  fuprafmaniteftu  eft  MX 
poffe  fpacium  AC:  &  MN  ipfi  N  X  potentia  incom- 
menfurabilem  effe.  Et  quoniam  EA  ipfi  AB  incom¬ 
menfurabilis  eft  longitudine,  erunt-EA  AB  rationa 
les  potentia  folum  commenfurabiles .  medium  igi¬ 
tur  eft  AK,  hoc  eft'  compofitum  ex  quadratis  ipfaru 
MN  NX.  llurfus  quoniam  incdmenfurabilis  eft  ED 
ipfi  AB  longitudine,  erlt-St  FE  ipfi  EK  longitudine 
incommen furabilis.  ergo  &EE  EK  rationales •  funt 
potentia  folum  commenfurabiles;  acpropterea  me 
dium  eft  EL,hqc  eft  MR*  Rop  eRquqdMN  NX  con¬ 
tinetur.  Quod  cum  A  E  fit  incommenfurabilis  ipfi 
E  F,  ^.parallelogrammum  A  K  .parallelogrammo 
ELincbmenfufabile  erit.  Sed  AK  quidem  eft  copo-  6  0 

fitu  ex  quadratisfipfaru  MN  NX:  EL  vero  eft  quod 

MN,  NX  continetur .  incommenfurabile  igitur  eft  compofitum  ex  quadratis  ipfa¬ 
rum  MN  NXei,quod  MN  NX  continetur,  atque  eft  vtrumque  ipforum  medium; 
&MN  NX  potentia  funt  incommenfurabiles  j}  ergo  MX  eft  bina  media,  potens 
poteft  fpacium  AC.  quod  demonftrare  oportebat. 
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F.  C.  COMMENT^RIFS. 

P  ■  ■■  :}({'.  ('Union  <fnvf [\  U  \  i  :  fA-  ;jvn 

Rurfus  quoniam  incbmenfur^bilis  eft  ED  ipfi  ab  longitudine3erit  &  FE  ipfi  ER 
longitudine  incommenfurabilis]  Quoniam  enim  ED  ipfi  MB  incommenfurabilis  efl  longitu 
dine ;  atque  efl  FE  commenfurabilis  ED;  erit  ex  i 3  huius  etiam  FE  ipfi  MB,  hoc  efl  ipfi  EK  Ion 
gitudine  incommenfurabilis. 

jj  Quod  cum  AE  fit  incommenfurabilis  ipfi  EF  ]  Ex  1 3  huius,  efl  enim  ME  ipfi  ED  in~ 
commenfurabilis ,&  EF  commenfurabilis  ipfi  ED. 

q  Et  MN  NX  potentia  funt  incommenfurabiles  ]  Nam  cum  „ 4G  fit  incommenfurabilis 

ipfi  GE  longitudine,erit  MH  parallelogrammum  parallelogrammo  HE,hoc  efl  quadratu  ex  MFt 
quadrato  ex  NX  incommenfiurabile .  ergo  MN  NX  potentia  incommenfurabiles  funt. 
q  Ergo  MX  eft  bina  media  potens  ]  Ex  42  huius. 

D  Sit  MB  5 ,  MD  R  1  o  plus  R  8.  erit  EFRi.fi  igitur  ad  ME  applicetur  parallelogrammum 
MGE,  aequale  quadrato  ipfius  E  F,  quod  deficiat  figura  quadrata,  erit  M  G  R  2  ~  plus  R ~  , 
GE  R  2  -f  minus  R~& ‘parallelogrammum  Mti  R  62  —plus  R  1 2  — -,GK  R  62^  minus  R 
j2~f,etELR’)  o  :totim%  MC  parallelogrammum  R  2  5  o  plus  R  2  o  o.  Diuidatur  R250  in 
duas  partes,  ita  vt  quod  ex  ipfis  producitur  fit  aequale  50;  erit  maior  pars  R  62  —plus  R  1 3 
-f-,  &  minor  R  62-f  minus  R  1 2  -i- .  Eius  igitur  fpacij  binomidis  R  2  5  ©  plus  R  2  o  o  radix 
qft V.  R  62  —plus  R  1 2  -—plus  R  62 -—minus  Ri  2 . 

L  E  M  M  \A. 

Si  re  Sia  linea  in  partes  inaequales  fecetur  s  ipfarum  partium  quadrata, 
maiora  funt  r  e  Et  angulo  >  quod  bis  di  Et  is  partibus  continetur. 

Sit  reda  linea  A  B ,  &  fecetur  in  pun&o  C,  ita  vt 
AC  fit  maior,quam  CB.  Dico  quadrata  ex  AC  CB  p  1?  c  B 

maiora  efle  redangulo ,  quod  bis  AC  CB  contine¬ 
tur.  fecetur  enim  AB  bifariam  in  D.  &  quoniam  re 

da  linea  AB  in  partes  quidem  fquales  fecatur  ad  D;in  partes  vero  in^quales  ad  G ; 
f  .secundi.  tedangulum,quod  AC  GB  continetur  vna  cum  quadrato  ipfius  C  D  eft  squale  ei, 
quod  fit  ex  AD  quadrato,  ergo  redandulu  ACB  quadrato  ex  AD  eft  minus.quod 
igitur  bis  continetur  AC  CB  minus  eft  quam  duplum  quadrati  ex  AD.  fed  quadra 
#  ta  ex  AC  CB  dupla  funt  quadratorum  ex  AD  DG.ergo  quadrata  ex  AC  CB  maio 
ra  funt  eo,quod  bis  AC  GB  continetur,  quod  demonftrare  oportebat. 

v  j  -meo  ni  tlA  4'i.'3;f£uan‘oop“H  f* d  /n-o I f-dii*/ rf» fi-!» 

F.  C.  C  O  M  M  E  N  T  MK  I  V  -S. 

Ergo  quadrata  ex  AC  CB  maiora  funt  eo,quod  bis  AC  CB  contimtuvjQmmam 
,  enim  quadrata  ex  MC  CB  dupla  funtiquadratorum  ex  MD  DC,  erunt  quadrata  ea1  MC  CB  met 
iora,  quam  dupla  quadrati  ex  MD.fed  quod  bis  continetur  MC  CB  minus  efl, quam  duplum  qua 
drati  ex  MD.quadrata  igitur  ex  MC  CB  multo  maiora  fiunt  eo,qmd  bis  MC  CB  continetur . 

•  srn  'JU  i  Ul\,\  EiAiMCAf 

THEOREMA  X E III.  PROPOSITIO.  LXI. 

1 v j i :  i iido.  .  ■  i  i : . i  r; (xiOvfii  j  >i  /;  c.'.i.o'ijvn  fi  ,-’;x 

Quadratum  eius,qme  ex  binis  nominibus  ad  rationalem  ap 
plicatum  latitudinem  facit  ex  binis  nominibus  primam. 

Sit  ex  binis  nominibus,  AB, diuifa  in  nomina  ad  pundum  C ,  ita  vt  AC  fit  maius 
nom en : exponaturq;  rationalis  DE;&  quadrato  redhelineir  AB  squale  ad  ipfam  D 
‘  E  applicetur  parallelogrammum  DEFG ,  latitudinem  faciens  DG.Dico  DC  ex  b i- 
'  nis  nominibus  primam  effe.  Applicetur  enim  ad  rationalem  DE  quadrato  ouidon 
ipfius  AC  «quale  parallelogrammum  DH:  quadrato  autem  ipfius  BC  «quale  KI  • 

.  1  reliquum 


X . 


A  c  T^f  B 


t  X  B  E  R 

reliquum  igitur,  quod  bis  A  C  CB  concinetur  eft 
aquale  parallelogrammo  MF .  fecetur  MG  bifaria 
inN:  &  alterutri  ipfarum  MLGF  parallela  duca¬ 
tur  NX .  vtrumque  igitur  parallelogrammorum 
MX  NF  efl  aquale  ei,quod  femel  AC  CB  contine 
tur.Et  quoniam  ex  binis  nominibus  eft  AB,  diui- 
fa  in  nomina  ad  pundum  C,  erunt  AC  CB  ratio¬ 
nales  potentia  folum  commenfurabiles.  ergo  qua 
drata  ex  AC  CB  rationalia  funt,  &  commenfura- 
bilia  inter  fefe:&  ob  id  compofitum  ex  quadratis 
ipfarum  AC  CB  commcnfurabile  eftearumdem 
AC  CB  quadratis,  rationale  igitur  eft  compofitu 
ex  quadratis  AC  CB ,  atque  eft  aquale  parallelo¬ 
grammo  DL.ergo  &  DL  eft  rationale,&  ad  ratio¬ 
nalem  DE  applicatum  eft .  rationalis  igitur  eft  D 

M,& ipfiDE  commenfurabilis  longitudine .  Rurfus  quoniam  ACCB  rationales 
funt  potentia  folum  commenfurabiles ,  medium  eft ,  quod  bis  AC  CB  continetur, 
hoc  eft  MF,&  ad  rationalem  ML  applicatum  eft.raticnalis  igitur  eft  MG,&  ipfi  ML 
hoc  eft  ipfi  ED  longitudine  incommenfurabilis .  eft  autem  &  MD  rationalis,  &  ipfi 
DE  commenfurabilis  longitudine.ergo  DM  ipfi  MG  longitudine  eft  incommenfu 
rabilis.funtq;  rationales. ergo  DM  MG  rationales  funt  potentia  folum  commenfu 
rabiles;ac  propterea  DG  eft  ex  binis  nominibus.oftendendum  eft  &  primam  eflc. 
Qupniam  enim  quadratorum  ex  AC  CB  medium  proportionale  eft,quod  AC  C 
B  continetur;  erit  etiam  parallelogrammorum  DH  KL  medium  proportionale  M 
X.eft  igitur  vtDH  ad  MX,  ita  MX  ad  KL,hoc  eft  vt  reda  linea  DK  adMN,ita  MN 
ad  MK.ergo  redangulum  DKM  quadrato  ex  MN  eft  «quale  .  Et  quoniam  quadra¬ 
tum  ex  AC  commefurabile  eft  quadrato  ex  CB,erit  &  parallelogrammum  DH  pa¬ 
rallelogrammo  KL  commenfurabile.ergo  &  DK  ipfi  KM  longitudine  eft  commen- 
furabilis.quod  cum  quadrata  ex  AC  CB  maiora fint  eo, quod  bis  AC  CB  contine- 
tur;erit  &  parallelogrammum  DL  maius  parallelogrammo  MF  :  ideoq;  reda  linea 
DM  ipfa  MG  eft  maior.atque  eft  redangulum  DKM  «quale  quadrato  ex  MN ,  hoc 
eft  quart«  parti  quadrati  ex  MG:&  DKipfi  KM  longitudiue  eft  commenfurabilis.fi 
autem  fintdu«  red«  lineg  in«quales,&  quart«  parti  quadrati  minoris  gquale  pa¬ 
rallelogrammum  ad  maiorem  applicetur,deficjens  figura  quadrata  ,&  in  partes  co 
menfurabiles  ipfam  diuidat,  maior  piuspoterit,quam  minor  quadrato  red«  line« 
fibi  commenfurabilis  longitudine.funtq;  rationales  DM  MG,  &  DM ,  qu«  eft  ma¬ 
ius  nomen  expofitg  rationali  DE  longitudine,  eft  commenfurabilis. ergo  DG  eft  ex 
binis  nominibus  prima.quod  demonftrare  oportebat. 
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F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  R  l  V  S. 

Sit  MB  R  1 5  plus  R  <),& DE  ^.critDH  1 5  KL  5  ,  &  MX  R  7 5  &  NF  R  75  .quare fi  ad. 
DE  applicetur  DH  latitudinem  faciet  DK  3  :&  ft  applicetur  KL  faciet  KM  r .  Quod  fi  ad  eande 
applicetur  MX  videlicet  R  75  faciet  latitudine  MN  R  3, ei  2  theoremate  eorum, quae  adzohu 
ius  confer ipt fimus. et  fimilitrr  NG  erit  R  3  .ergo  tota  DG  efl  4 plusK  1  z,  quae  efl  ex  binis  nomi¬ 
nibus  prima. 

THEOREMA  XLIIII.  PROPOSITIO  LXII. 

Quadratum  eius ,  qu£  eft  ex  binis  medijs  prima  ad  rationalem 
applicatum  latitudinem  facit  ex  binis  nominibus  fecundam. 

Sit  ex  binis  medijs  prima  AB,diuifa  in  medias  ad  pudum  C,  quarum  AC  fit  ma 
ior.-exponaturq;  rationalis  DE;&jad  ipfam  applicetur  parallelogrammum  «quale 

quadrato 


huius. 


afhufus. 


ti.huius. 


lj. huius  : 

j7.  huius . 
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6i.huius. 
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19  •  huius . 
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5  9.  huius. 
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$1 .  huius . 


EVCLID.  E  L  'EMENT. 


A_J iMLiLME 


quadrato  ipfius  AB, quod  fit  DF, latitudinem  fa 
cies  DG. Dico  DG  ex  binis  nominibus  fecunda 
efie.Coft  ruantur  enim  eadem, qug  fupra.  &  quo 
niam  AB  ex  binis  medijs  eft  prima, diuifa  ad  pu 
dum  C, erunt  AC  CB  medix  potentia  folum  co 
menfuj-abiles,qux  rationalem  continent,  quare 
&  qug  fiunt  ex  AC  CB  media  funt;ideoq,-  DL 
efi:  medium  ,  quod  ad  rationalem  applicatu  eft. 
rationalis  igitur  efi:  MD,  St  ipfi  DE  longitudine 
incommensurabilis  .  Rurfus  quoniam  rationale 
efi:  quod  bis  AC  CB  continetur, erit  St  MF  ratio 
nale,&  ad  rationalem  ML  applicatum  eft .  ergo 

&  MG  eft  rationalis ;  St  ipfi  ML,  hoc  eft  ipfi  DE  e  h  l  x  f 
comme  n  fu  r  ab  ilis  longitudine,  incommenfura- 

bilis  igitur  eft  DM  ipfi  MG,&funtrationales.quare  DM  MG  rationales  funtpote- 
tia  folum  cominenfurabiles;acproptereaDG  eft  ex  binis  nominibus .  oftendedum 
eft  &  fecundam  effe. Quoniam  enim  quadrata  ex  AC  CB  maiora  funt  eo, quod  bis 
AC  CB  continetur, erit  &  DL  parallelogrammum  parallelogrammo  MF  maius,  er 
go  &  reda  linea  DM  maior  eft  ipfaMG .  Quod  cum  quadratum  ex  AC  quadrato 
exCB  fit  commenfurabile,&DH  parallelogrammum  parallelogrammo  KLcom- 
menfurabile  erit.quare  &  DK  commenfurabiiis  ipfi  KMratque  eft  quod  DK  KM  co 
tinetur  quadrato  ipfius  MN  xquale.ergo  DM  plus  poteft,  quamMG  quadrato  re- 
dx  Iinex  libi  longitudine  commenfurabilis.eftq;  MG  commenfurabiiis  longitudi® 
ne  ipfi  DE. quare  DG  ex  binis  nominibus  eft  fecunda. 

F.  C.  COMMENTMRirS. 

Sit  iAB  RR  48  plus  RR  2  7, et  DE  4; erit  DH  R  48, KL  R  2  7 ,MXy  et  NF  6.  ergo  fi  ad  DE 
applicetur  DH; faciet  DK  R  3  ex  2  theoremate  iam  diffo,et  eadem  ratione  fi  ad  eandem  applice 
tur  KL,erit  K tk  R  1  fj-st fi  applicetur  MX  vel  NE,  erit  MN,vel  NG  1  ~  et  quoniam  DK  KM 
hoc  efi  R  3  ,R  1 longitudine  comenfiurabiles  fiunt, fi  inter  fie  componantur ,  erit  ex  tertio  theore 
mate  eorum, quae  nos  ad. 2  o  huius  appofiuimus,DM  R  9  ergo  tota  DG  efi  R  p  ji.  plus  3  vi - 
delicet  ex  bims  nominibus  fiecunda*  • 

THEOREMA  XLV.  PROPOSITIO.  LXIII. 

Quadratum  eius ,  qu£  eft  ex  binis  medijs  fecunda  ad  rationa¬ 
lem  applicatum  latitudinem  facit  ex  binis  nominibus  tertiam. 

Sit  ex  binis  medijs  fecunda  AB, diuifa  in  medias 
ad  C,ita  vt  A  C  fit  maior  portio .  rationalis  autem 
fit  DE: St  ad  ipjam.DE  quadrato  ex  AB  xquale  pa 
railelogrammum  DF  applicetur ,  latitudinem  fa¬ 
ciens  DG.D  ico  DG  ex  binis  nominibus  tertiam  ef 
fe.Conftruantur  enim  eadem  ,  qug  fupra .  &  quo- 
nia  AB  eft  ex  binis  medijs  fccuda,diuila  adpundu 
C, erunt  AC  CB  medix  potentia  folum  comtnen- 
furabiles,qux  medium  contineant.ergo  Si  compo 
fitum  ex  ipfarum  AC  CB  quadratis  medium  eft. 

Si  ipfi  DL  xquale.medium  igitur  eft  DL ,  Si  ad  ra¬ 
tionalem  DE  applicatur .  ergo  rationalis  eft  MD, 

&  ipfi  DE  longitudine  incommenfurabilis.Eadem 
ratipne, Si  MG  eft  rationalis ,  Si  incommenfurabi- 
lis  ipfi  MLjhoc  eft  ipfi  DE.  vtraque  igitur  ipfarum 
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DM  MG  rationalis  eft ,  &  ipfi  DE  longitudine  in¬ 
commenfurabilis.  &  quoniam  incommenfurabilis 
eft  AC  ipfi  CB  longitudine;  vt  autem  ACadCB, 
ita  quadratum  ex  A  C  ad  redangulum  ACB  :  erit 
&  quadratum  ex  AC  redangulo  ACB  incommen 
furabile .  ergo  &  compofitum  ex  quadratis  AC  C 
B  incommenfurabile  eft  ei,  quod  bis  AC  CB  con- 
netur,-hoceft  DL  incomenfurabileipfiMF.etob 
id  reda  linea  DM  ipfi  MG  eft  incommenfurabilis: 
funtq;  rationales.ergo  DG  eft  ex  binis  nominibus, 
oftendendii  eft  et  tertia  efle.fimiliter  enim  conclu¬ 
demus  DM  ipfa  MG  maiorem  efle ,  et DK ipfi  KM 
commenfurabilem  .atque eft  redangulum  DKM 
quadrato  ipfiusMN  aquale,  ergo  DM  plus  poteft, 
quam  MG,  quadrato  redg  linea  fibi  incommenfu¬ 
rabilis  longitudine, -et  neutra  ipfarum  DM  MG  eft  longitudine  commenfurabilis 
ipfi  DE.quare  DG  eft  ex  binis  nominibus  tertia. 
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F.  C.  COMMENTiARIPS' 

Ergo  et  compofitum  ex  ipfarum  AC  CB  quadratis  medium  eft.]  Ex  duobus  erum  A 
vnedijs  commenfurabilibus,fi  inter  fe  componantur, vnum  fit  medium, vt  in  45  huius  diximus. 

Ergo  et  compofitum  ex  quadratis  fiC  CB  incommenfurabile  eft  ei,  quod  bis  A  B 
C  CB  continetur.]N4m  cum  quadrata  ex  CB  commenfurabilia fintfi  inter fe  componan 

tur,erit  compofitum  commenfurabile  quadrato  ex  .AC per  1 6  huius. quod  'autem  bis  continetur 
^iC  CB  reffagulo  „ 4CB  eft  income  fur  abile,yt  pote  eius  duplum.ergo  ex  ijs,quae  nos  ad  1 4  hu¬ 
ius  demonftrauimus, compofitum  ex  quadratis  M.C  CB  incommenfurabile  eft  ei,  quod  bis  ^AC  C 
B  continetur. 

Sit^B  RR  72p/«jRR  2, et  DE  q.eritDH  R  J2,KL  R  8,MX,  vel  NF  R  24.  quarefiad 
DE  applicetur  DH,  latitudinem  faciet  DK  R  4  \  ’fi  vero  applicetur  KL  faciet  KM  R  ~  .  et  fi 
MX,vel  NF  faciet  MN,vel  NC  R  1  -.^ttjiDK  KM  componantur, hoc  e/2  R  4  -~}&  R  4* 
fiet  DM  R  8.  tota  igitur  DG  eft  I>>  8  plus  B*  6, quae  eft  ex  binis  nominibus  tertia. 

THEOREMA  XLVI.  PROPOSITIO  LXIIII. 

Quadratum  maioris  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  fa 
cit  ex  binis  nominibus  quartam. 

Sit  maior  AB  ,  diuifa  in  pundo  C  ,  ita  vt  AC 
maior  fit  qua  CB.  rationalis  autem  qufdamfit 

DE:&  quadrato  ex  AB  tequale  ad  ipfam  DE  ap-  A  c  b 

plicetur  parallelogrammum  DF, latitudinem  fa 
'''ciens  DG.DicoDG  ex  binis  nominibus  quarta 
efle.  Conftruantur  enim  eadem ,  qua:  fupra .  Et 
quoniam  maior  eft  AB, diuifa  in  C, erunt  AC  C 
C  potentia  incommcnfurabiles,  qua:  faciunt  co- 
pofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  rationa¬ 
le, quod  autem  ipfis  continetur  medium. itaque 
quoniam  rationale  eft  compofitum  ex  quadra¬ 
tis  ipfarum  AC  CB,  erit  &  parallelogrammum 
DL  rationale. ergo  &  rationalis  eft  reda  linea  D 
M,ipfiq;  DC  longitudine  commenfurabilis.Rur 
fus  quoniam  medium  eft  quod  bis  AC  CB  continetur ,  hoc  eft  MF,& ad  rationale 
ML  eft  applicatum,- erit  etMG  rationaIis,&  ipfi  DE  incommenfurabilis  longitudi-  ij.huius. 
ne. ergo  &  DM  ipfi  MG  longitudine  incommenfurabilis  eft,-acproptereaDM  MG 

rationales 
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19  huius. 
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E  V  C  L  I  D.  E  L  E  M  E  N  T. 

rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles .  quare  ex  duobus  nominibus  eft 
DG.oftendendum  eft  &  quartam  eife.fimiliter  enim  fuperioribus  codudemusDM 
maiorem  efle,quam  MG:etredagulum  DKM  quadrato  exMN  «quale. Quoniam 
igitur  quadratum  ex  AC  incomenfurabile  eft  quadrato  ex  CB,  erit  et  DH  paralle¬ 
logrammum  incomenfurabile  parallelogramoKL.etobidrefta  linea  DK  ipfiKM 
incomenfurabilis.fi  autfintdua:  red«  line£insequales,&quart«  parti  quadrati  mi¬ 
noris  fquale  parallelogramu  ad  maiore  applicetur,deficiens  figura  quadrata, quod 
in  partes  Incommenfurabiles  longitudine  ipfam  diuidat;maior  plus  poterit,  quam 
minor  quadrato  re&g  linea:  fibi  longitudine  incommenfurabilis.  ergo  DM  plus  po 
teft.quam  MG,quadrato  reda:  line£  fibi  incommenfurabilis  longitudine,  funtq;  D 
M  MG  rationales  potentia  folum  commenfurabiles:  atque  eft  DM  commenfurabi 
lis  expolita;  rationali  DE. quare  DG  eft  ex  binis  nominibus  quarta. 

F.  C.  COMMENTARIIS. 

Sit  .AB  VzF.  10  plus  9?  3  7  ~  plus  R/.io  minus  ~:et  DE  fit  5.  em  DH  1  o  plus 

B>  3  7  -f  :KL  1  o  minus  R>  3  7  :MX,vel  NF  Jfc  62  .itaque  fi  ad  DE  applicetur  DH  latita 
dinem  facies  DK,ent  DK  2  plus  1  -fi: fi  vero  applicetur  KL  faciens  KM,erit  ea  2  minus  I}>  1 
fi:& fi  applicetur  MX, vel  NF9erit  MN,velNGTk2  fi  .Quyd  fi  componantur  DK  KM,hoc 
efl  2  plus  fte  1  fi>&  2  minus  JJj  1  fi, fiet DM  4. ergo  totaDG efl  4 plus  ]£  10.  videlicet  ex  hi 
nis  nominibus  quarta , 


THEOREMA  XLVII.  PROPOSITIO.  LXV. 


Quadratum  eius, qua?  rationale ,  ac  medium  poteft  ad  rationa. 
lem  applicatum  latitudinem  facit  ex  binis  nominibus  quintam. 

Sit  rationale ,  ac  medium  potens  A  B,  diuifa 

in  redas  lineas  ad  pundum  C,  ita  vt  AC  fit  ma-  _ c  1» 

ior.  exponaturq;  rationalis  DE,  &  quadrato  ip- 
fius  A  B  squale  parallelogrammum  D  F  ad  ipsa 
DE  applicetur ,  latitudinem  faciens  D  G.  Dico 
DG  ex  binis  nominibus  q  uintam  efle .  Conftrua 
tur  enim  .qadern,  qua:  fupra .  Et  quoniam  ratio¬ 
nale,  ac  medium  poteris  eft  AB,  diuifaad  Cpun 
dum,  erunt  AC  CB  potentia  incommenfurabi- 
les,qug  faciunt  compofitum  quidem  ex  ipfarum 
quadratis  medium ,  quod  autem  ipfis  contine¬ 
tur  rationale,  quoniam  igitur  medium  eft  com¬ 
pofitum  ex  ipfarum  AC  CB  quadratis,erit  &  pa 
rallelogramum  DL  medium :  ideoq;  reda  linea 

DM  rationalis  eft  ,  &  ipfi  DE  longitudine  incommenfurabilis .  Rurfus  quoniam  ra 
tionaleeft,  quodbisAC  CB  continetur,hoc  eft  parallelogrammum  MF;  erit  MG 
rationalis ,  &  ipfi  DE  longitudine  commenfurabilis .  incommenfurabilis  igitur  eft 
DM  ipfiMG.  quare  DM  MG  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles,-  ac 
propterea  DG  eft  ex  binis  nominibus.  Dico  &  quintam  elfe.  fimiliter  enim  demo- 
ftrabitur,  redangulum  DKM  quadrato  ex  MN  efle  f  quale,-  &  DK  ipfi  KM  longitu¬ 
dine  efle  incommenfurabilem.  quare  DM  plus  poteft,quam  M  G  quadrato  reda:  li 
neg  fibi  incommenfurabilis  longitudine:  funtq;  DM  MG  rationales, potetia  folum 
commenfurabiles;  &  minor  MG  commenfurabilis  eft  ipfi  DE  logitudine.ergoDG 
eft  ex  binis  nominibus  quinta» 


F.  C . 


L  I  B  E  R  *. 

F.  C.  COMM&NTuiRlP  i* 


fitabRF.R  125  plus  5 ,plus R  V  R  1 2 5  wiw«f  5;  &DEfitj •erit paraJUlcgrammft  DH 
R  1 2  5  plus  5,  /CLR  125  5 ;  Afx  vel  NF  1  o:&fi  ad  DE  applicetur  paralldogrammum 

i OH  latitudinem  faciens  DK,  era  DK  R  5  plus  1  »fi  vero  applicetur  KL  latitudinf  faciens  KMS 
erit  KM  R  5  minus  1 .  &fi  applicetur  MX  uel  NF,  erit  MN ,  velNGz.  qubdfi  componantur 
DK  KM  videlicet  R  5  plus  1  ,R  5  m.nus  1  ,fiet  DM  R  20*  tota  igitur  DGeJl  R  2  o  plus  q.mrm 
rum  ex  binis  nominibus  quinta» 

THEOREMA  XLVIII.  PROPOSITIO  LXVI. 

Quadratum  eius,qua;  bina  media  poteft ,  ad  rationalem  appli¬ 
catum  latitudinem  facit  ex  binis  nominibus  fextam. 

Sitbiua  media  potens  AB,diuifa  ad 
pun&um  C  :  rationalis  autem  fit  D  E:  &  c  b 

ad  ipfam  DE  quadrato  ex  AB  aequale  pa  A — — — — ^ - — • 

rallelogrammum  DF  applicetur/latitudi 
nem  faciens  DG.Dico  DG  ex  binis  nomi 
nibus  fextam  efle.  Conftruanturenim  ea 
dem  qu£  fupra .  El  quoniam  bina  media 
potens  eft:  AB,  diuifa  ad  C,  erut  AC  CB 
potentia  incommenfurabiles,  facientes 
&  compofitum  ex  ipfarum  quadratis  ine 
dium:&quod  ipfis  continetur  medium* 

&  adhuc  incommefurabile  compofito  ex 
quadratis  ipfarum.  ergo  ex  iam  demon- 
ftratis  medium  eft  vxrumqiie  parallelo- 
gram morum  DL  MF  :  &  ad  rationalem 
£>E  applicata  fnnt.rationalis  igitur  eft  & 


aj-feoios» 


vtraque  DM  MG,  &  ipfi  DE  longitudine  incommenfurabilis.  &  quoniam  compofii 
tum  ex  ipfarum  AC  CB  quadratis  incommenfurabile  eft  ei,  qued  bis  AC  CB  cora 
tinetur,-  erit &.DL  p.arallelogrammum  parallelogrammo  MF  incommensurabile; 

&  idcirco  DM  incommenfurabilis  MG.  quare  DM  MG  rationales  funt  potentia  fo 

Ium  commenfurabiles,&  ex  binis  nominibus  eft  D  G.  Dico  &  fextam  efle .  fimili- 

ter  enim  prxdidis  rurfus  oftendemus  re&agulumDKM  quadrato  exMN  xquale, 

fe  DK  ipfi  KM  longitudine  incommenfurabilem  efle.  ergo  DM  plus  poteft ,  quam  i*>.iin!us. 

MG  quadraro  reftadinef  fibi  incommenfurabilis  longitudine  :  &  neutra  ipfarum 

PM  MG  longitudine  commenfurabilis  eft  expofitf  rationali  DE.  quare  DG  exbi 

siis  nominibus  eft  fexta.  «kiu». 


F.  C. 

w  ■ 


C  0  MMENTMRIFS. 


Sit  M V  R  jKR  a $  2  plu<\ R  72 ,plus  R  r.R  2 5  2  minus  Kji:&DEft6.  erit DH  R  2 $ 2 
flus  R  72;  KL  R  2  5  2  minus  R  72;  MX,  vel  NF  R  1 80.  applicetur  ad  DE  paralldogrammtt 
DH  latitudinem  faciens  D  K»  erit  D  K  R  7  plus  R  2.  Rurfus  applicetur  K  l  faciens  latitudinem 
KM»  erit  KM  R  7  minus  R  2  .  denique  applicetur  MX,  vel  NF.erit  MN,vel  NG  R  5  .ergo 
taPGeji  R  2  8  plus  R  20  e*  binis  nominibus  fexta. 

THEOREMA  XLIX.  PROPOSITIO  LXVIL 

Ei,qu£  eft  ex  binis  nominibus  longitudine  commehfurabilis, 
&  ipfa  ex  binis  nominibus  elt,  atque  ordine  eadem. 

Te  Sit 


EVCLID.  ELEMENT, 


Sit  cx  binis  nominibus  AB, &  ipfi  AB  a  '  z  B 

longitudine  commenfurabilis  fit  C  D .  *  ' 

Dico  CD  ex  binis  hominibus  efte, &or-  c  T  B 

dine  eandem  ipfi  AB.  quoniam  enim  ex  1  *  ' 

binis  nominibus  eft  AB,  diuidaturin 

nomina  ad  puthftum  E,  &  fit  AE  maius  nomen,  ergo  AE  EB  rationales  funt  potet* 
tia  fblum  commerifurabiles.  fiat  vt  AB  ad  CD,  ita  AE  ad  C  F:  &  reliqua  igitur  EB 
ad  reliquam  FD  eft, ut  AB  ad  C  D.commenfurabilis  autem  eft  AB  ipfi  CD  longitu 
dine.  ergo  &  AE  ipfi  CF,  &  EB  ipfi  FD  longitudine  eft  commenfurabilis.  funtq;  ra 
tionales  AE  EB.  rationales  igitur  funt  &  CF  FD.  &  quoniam  eft  vt  AE  ad  C  F,  ita 
EB  ad  FD,  erit  permutando  ut  AE  ad  EB,  ita  CF  ad  FD:  funt  autem  AE  EB  potens 
tia  folum  commenfurabiles.ergo  &  CF  FD  potentia  folum  comenfurabiles  erunt» 
&  funt  rationales,  ex.  binis  igitur  nominibus  eft  CD.  Dico  &ipfi  AB  ordine  eande 
efle.uel  enim  AE  plus  poteft,  quam  EB  quadrato  recft*  lines  fibi  longitudine  coni 
ij  .huius.  menfurabilis,uel  mcommenfurabilis.  fi  quidem  commenfurabilis,  &  CF  plus  pote 
rit,quam  FD  quadrato  re<ft?  lines  fibi  commenfurabilis  longitudine.  Quod  fi  AE 
fit  commenfurabilis  expofit*  rationali,&  CF  eidem  conimenfurabilis  erit.  &  ob  id 
vtraque  ipfarum  A  B  CD  ex  binis  nominibus  eft  primajhoc  eft  ordine  eadem. Si  ve 
ro  EB  fit  commenfurabilis  expolit?  ratioriali,&  FD  eidem  erit  commefurabilis.  ob 
eamq,-  cauffam  CD  ipfi  AB  ordine  eadem  eft,*vtraque  enim  eft  ex  binis  nominibns 
fecunda,  quod  fi  neutra  ipfarum  AE  EB  fit  expolit?  rationali  commenfurabilis,  & 
neutra  CF  FD  eidem  commenfurabilis  erit:&  eft  vtraque  tertia.  At  fi  AE  plus  pof 
fit,quam  EB  quadrato  re&*  linea;  fibi  incommenfurabilis  longitudine,  &  C  F  plus 
poterit, quam  FD  quadrato  re<ft*  line?  fibi  longitudine  incommenfurabilis:& 
fi  AEfit  commenfurabilis  expolita;  rationali  ,  &  CF  eidem  commenfurabilis  erit, 
&  eft  vtraque  quarta.quod  fi  EB,  &ipfaFD,&  eft  vtraque  quinta,  fi  vero  neutra ip 
faru  AE  EB,  &  neutra  GF  FD  expolit?  rationali  erit  comenfurabilis,  &  eft  vtraque 
fexta.  ergo  ei,  qu?  eft  ex  binis  nominibus  longitudine  commenfurabilis,  &ipfa  es 
binis  nominibus  eft,&  ordine  eadem. 


u.sexu 
19. quinti, 
jo.huius, 
S.diffi. 
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ij.huius. 
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|8.huius. 
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19. quinti 
io.  huius. 
i4.huius. 


PROPOSITIO.  LXVIII. 

;  : ■  ■  ’  .1;  '•  ■  HO  '  .  ;J 


Ei, que  eft  ex  binis  medijs  longitudine  commenfurabilis,  &  ip 
ia  ex  binis  medijs  eft,  atque  ordine  eadem. 


A  f  . 


i  fl  ‘i 

/ia 


UOiTiftiK 


Sit  ex  binis  medijs  AB,  &  ipfi  A  B  conm 
menfurabilis  longitudine  fit  CD.  Dico  CD 
ex  binis  medijs  efte,  &  ipfi  AB  ordine  ean¬ 
de,  quoniam  enim  A  B  ex  binis  medijs  eft, 
diuifa  in  medias  ad  pun&um  E  3  erunt  AE 

EB  medi*  potentia  lolum  commenfurabiles.  Itaque  fiat  vt;A  B  ad  C  D,  ita  A  E  ad 
CF.ergo  &  reliqua  EB  ad  reliquam  FD  eft  vt  AB  ad  CD. commefurabilis  autem  eft 
AB  ipfi  C  D  longitudine,  quare :  AE  ipfi  C  F  longitudine  commenfurabilis  .erit, 
&EB  ipfi  FD.  fimtq;  medi*  AE  EBr  medi*  igitur  &  CF  FD.  Etquonia  eft  v.t  AE 
ad  EB,  ita  CF  ad  FD,  &  funt  AE'  EB  commenfurabiles  potentia  folum,-erunt  &  CF 
F  D  potentia  folpm,  commenfurabiles .  oftenf?  autem  funt&  medi*,  ergo  CD  eft 
ex  ranis  medijs-  Dico  &  ipfi  AB  ordine  eandem  efte ,  Quoniam  enim  eft  vt  AE  ad 
EB,  ita  CF  ad  FD,  erit  &  vt  quadratum  ex  AE  ad  redtangulum  A  EB, ita  quadratu 
cx  CF  ad  reftangukipr  CFD.:  quare  permutando  vt  quadrat  uni, ex  A.  I^  ad  quadra¬ 
tum  ex  C  F,  ita  re&angulum  AEB  ad  C  F  D  re&angulum.  commenTurabile  autem 
eft  quadratum  ex  AE  quadrato  ex  CF.  ergo  &  re«5tangulum  AEB  redangulo  CFD 
eft  commenfurabiles  fi  igitur  rationale  elt  recftangullim  AEB,  &  teftagulum  CFD 
rationale  erit :  atque  eft  ex  binis  Medijg prima  *  fi  Mero: medium  eft.  r.e&angplurn 
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AEB,  &  ipfum  CFD  erit  medium:  &  cft  vtraque  ex  binis  mediji  fecunda.ergo  CD 
fipfi  AB  ordine  eadem  eft.  quod  demonftrarc  oportebat. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  JL  K  l  V  S* 

Quoniam  enim  eft  vt  AE  ad  E  B,ficCF  ad  FD,  erit  &  ut  quadratum  ex  AE  ad  re 
ftangulum  AEB,  ita  quadratum  ex  CF  ad  reftangulum  C  F  D  ]  Nam  cum  fit  ut  <AE 
ad  EB,  ita  CF  ad  FD;  ut  autem AE  ad  EB,  ita  quadratum  ex*AEad<AEB  rett angulum  ex  i 
fexti,vel  ex  lemmate  ante  2  3  huius: erit  ut  quadratum  ex  ^iE  ad  UEB  rettanguhm ,  ita  CF  ad  xi.quio^ 
F  D.fedvt  C  F  ad  FD,  ita  quadratum  exCF  ad  rettanguhm  CFD.vt  igitur  quadratum  ex  ^iE 
ad  AEB  rettanguhmftta  quadratum  ex  CF  ad  rettangulum  CFD . 

THEOREMA  LI.  PROPOSITIO  LXIX. 

Maiori  commenfurabilis. &ipfa  maior  eft. 

S:t  maior  A  B:  &  ipfi  A  B  commenfurabilis  fic 

CD.  D:co  CD  maiorem  efte.  diuidatur  AB  in  E.  '  A _ f. _ _ B 

ergo  AE  £B  potentia  funt  incommenfurabiles, 

u£  faciunt  compofitu  quidem  ex  ipfarum  qua»  <p _ _ _ 5 

ratis  rationale ;  quod  autem  ipfis  cotinetur,me 
dium.&  fiant  eadem, qua;  fupra.  quoniam  igitur  eft  vt  AB  ad  CD,ita  AE  ad  CF,  & 

EB  adFD;  erit  vt  AE  ad  CF,  itaEB  adFD.  commenfurabilis  aute  ePc  A  B  ipfiCD. 
ergo  &  vtraque  ipfarum  AE  EB  vtrique  CF  FD  eft  commenfurabilis .  &  quoniam 
cft  vt  AE  ad  CF,  ita-EB  ad  FD:permutandoq;  vt  AE  ad  EB,  itaCF  ad  FD:  &  com¬ 
ponendo  vt  AB  ad  BE,  ita  CD  ad  DF.  vt  igitur  quadratum  ex  A  B  ad  quadratu  ex 
B  E  ,  ita  quadratum  ex  C  D  ad  quadratum  ex  D  F  .  fimiliter  demonftrabimus  &  vt 
quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  AE,ita  efte  quadratum  ex  C  D  ad  quadratum 
exCF.  ergo  &vt  quadratum  ex  AB  ad  quadrata  ex  AE  EB,  ita  quadratum  ex  CD 
ad  quadrata  ex  CF  FD:permutando  igitur  ut  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex 
CD,ita  quadrata  ex  AE  EB  ad  quadrata  ex  CF  FD.  commenfurabile  aute  eft  qua 
draium  ex  A  B  quadrato  ex  C  D.  ergo  &  quadrata  ex  AE  EB  quadratis  ex  CF  FD 
funt  commenfurabilia .  atque  eft  compofitum  ex  quadratis  ipfarum  AE  EB  ratio¬ 
nale.  ergo  &  rationale  erit  compofitum  ex  quadratis  CF  FD.  fimiliter  aut  &  quod 
bis  continetur  AE  EB  commenfurabile  eft  ei ,  quod  bis  CF  FD  continetur,  atque 
eft  medium, quod  bis  continetur  AE  EB.  medium  igitur  &  quod  bis  CF  FD  con¬ 
tinetur.  ergo  CF  FD  potentia  funt  incommenfurabiles  ,  facientes  compofitum  ex 
ipfarum  quadratis  rationale:  quod  autem  ipfis  cotinetur  medium.tota  igitur  CD 
irrationalis  eft, qua;  vocatur  maior.ergo  maiori  commenfurabilis  &  ipfa  maior  eft. 
quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENTA  RIFS. 

Vt  igitur  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  BE,  ita  quadratum  ex  CD  ad  qua  A 
dratum  ex  DF]  Ex  22  fexti  libri. 

Similiter  demonftrabimus  &  vt  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  AE,  ita  efte  B 
quadratum  ex  CD  ad  quadratum  ex  CF] 

Quoniam  enim  ejl  vt  AB  ad  BE,  itaCD  ad  DF,  erit  per  conuerftone  rationis  vt  BA  ad  AE, 
jtaDC  ad  C  F.  ergo  ut  quadratum  ex  A  B  ad  quadratum  ex  A  E,  ita  quadratum  ex  C  D  ad 
'quadratum  ex  CE. 

Ergo  &  quadratum  ex  AB  ad  quadrata  ex  AE  EB, ita  quadratu  ex  CD  ad  qua-  C 
drata  ex  CF  FD  ]  Eft  enimvt  AE  ad  EB,ita  CF  ad  FD. quare  vt  quadratum  ex  AE  ad  qua- 
idratum  ex  EB,lta  quadratum  ex  CF  ad  quadratum  ex  ED:&  componendo  vt  quadrata  ex  AE 
EB  ad  quadratum  ex  EB,:ta  quadrata  ex  CF  FD  ad  quadratum  ex  FD :  conuer tendo  j}  vt  qua¬ 
dratum  ex  EB  ad  quadrata  ex  .AE  EB3ita  quadratum  ex  FD  ad  quadrata  ex  CF  FD.  erat  aute 

Tt  a  vt 


4©.  hui® 


A 

B 

C 

D 

E 

F 


EVCLID.  E  L  EMENT. 

at  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  BE ,  ita  quadratum  ex  CD  ad  quadratum  ex  DF .  erg$ 
ex  aequali  ut  quadratum  ex  AB  ad  quadrata  ex  AE  EB  ,  ita  quadratum  ex  CD  ad  quadratu 
exCF  FD . 

D  Similiter  autem  &  quod  bis  continetur  AE  EB  commenfurabile  eft  ecquod  bis 
CF  FD  continetur  ]  Nam  ex  4  fecundi  quadratum  ex  .AB  eft  aequale  quadratis  ex  AE  EB 
una  cum  eo,  quod  bis  continetur  AE  EB :  &  eadem  ratione  quadratum  ex  CD  eft  aequale  qua* 
dratis  ex  CF  FD  una  cum  eo,  quod  bis  CF  FD  continetur. Cum  igitur  fit  ut  totum  ad  totum,  ita 
ablatu  ad  ablatu, uidelicet  ut  quadratum  ex  AB  ad  quadratu  ex  CD,  ita  quadrata  ex  AE  SB  ad 
quadrata  ex  CF  FD;  erit  &  reliquu  ad  r eliquii,  ut  totum  ad  totu;  hoc  eft  quod  b  is  continetur  A 
E  EB  ad  id, quod  bis  CF  FD  continetur, ut  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  CD.fed  quadra 
tum  ex  AB  commenfurabile  eft  quadrato  ex  CD.ergo  ex  10  huius  &  quod  bis  continetur' AE  E 
B  commenfurabile  eft  eisquod  bis  CF  FD  continetur. 

'£  Medium  igitur  &  quod  bis  CF  FD  continetur.}!?#  corollario  24  huius,  quare  &  me 
dium  eft,quodfemel  continetur  CF  FD. 

F  Ergo  CF  FD  potentia  funt  incommenfurabiles  }  Vt  enim  AE  ad  EB,  ita  eft  CF  ad  F 
«•.huius.  D.fed  AE  eft  potentia  incommenfurabilis  ipfi  EB.ergo  &  CF  ipft  FD  potetia  incommenfur abdis 

erit. funt  igitur  CF  FD  potentia  incommenfnrahiles. 

THEOREMA  LII.  PROPOSITIO.  LXX. 

Rationale, ac  medium  potenti  commenfiirabilis ,  &  ipfa  ratio^ 
nale,ac  medium  potens  eft. 

Sit  rationale,ac  medium  potens  AB  :  & 

Ipfi  AB  commenfurabilis  fit  CD.oftenden  'A  E  B, 

dum  eft  &  CD  rationale,ac  medium  poter 

tem  efle.diuidatur  AB  in  redas  lineas  ad  £L_ _ _ _ £ - ^ 

4».  huius,  pundum  E.ergo  AE  EB  potentia  incom¬ 
menfurabiles  funt,facientes  compofitum  ex  ipfarum  quadratis  medium;  quod  au¬ 
rem  ipfis  continetur  rationale.&  eadem,qua:  prius  conftruantur.  Similiter  demon- 
ftrabimus  CF  FD  potentia  efle  in  commenfurabiles  :&  compofitum  ex  quadratis 
ipfarum  AE  EB  commenfurabile  efie  compofito  ex  quadratis  CF  FD.  Quod  aute 
continetur  AE  EB  comefurabile  eft  ei,  quod  CF  FD  continetur .  ergo  &  compoli 
tum  ex  quadratis  ipfarum  CF  FD  eft  medium. Quod  autem  continetur  CF  FD  ra 
tipnale.rationale  igitur,ac  medium  potens  eft  CD.quod  oftendere  oportebat. 

THEOREMA  LIII.  PROPOSITIO.  LXXI. 

Bina  media  potenti  commenfurabilis ,  &  ipfa  bina  media  po¬ 
tens  eft. 

Sit  bina  media  potens  AB,  &  ipfi  AB 

commefurabilis  CD  .  oftendendu  eft  G  A _ E  B 

D  bina  media  potentem  efle.  Quoniam 

enim  bina  media  potens  eft  AJ3,diuida-  c  '  B 

45..  huiHs.  lur  in  redas  lineas  ad  pundtimEtquare 

AE  EB  potentia  funt  incommenfurabiIes,qii$  faciunt  copofitum  ex  ipfarum  qua¬ 
dratis  medinm,quod  autem  ipfis  continetur  medium ,  ineommeniurabileq;  com¬ 
pofito  ex  quadratis  ipfarum. &  conftruantur  eadem3qu£  fupra.fimiliter  demonftra 
bimus  CF  FD  potentia  incommenfurabiles  efle:&  compofitum  ex  quadratis  ipfa- 
rum  AE  EB  commefurabile  compofito  ex  quadratis  QF  FD  .  quod  autem  AE  EB 
continetur  commeufurabile  eft  ei,quod  continetur  CF  FD  .  quare  &  compofitum 
.ex  quadratis  ipfarum  CF  FD  medium  eft :  itemq;  medium  quod  CF  FD  contine** 
tur  ,•  &  adhuc  incommenfurabile  compofito  ex  quadratis  CF  FD.  ergo  bina  media 
potens  eft  CD.quod  oftendendum  fuit. 

Theo- 


I  I  B  E  R.  X. 

theorema  liiii.  propositio,  lxxii. 


t6? 


Si  rationale, &  medium  componantur  ,  quattuor  irrationales 
fiunt ,  vel  ea,quf  ex  binis  nominibus ,  vel  que  ex  binis  medijs  pri¬ 
ma, vel  maior, vel  rationale  ac  medium  potens. 

Sit  rationale  quidem  fpacium  AB, 

medium  autem  CD. Dico  cam,qufpo  y  k 

teft  fpacium  AD,  vel  e  fle  ex  binis  nomi 
nibus,vel  ex  binis  medi/s  primatn ,  vel 
maiorem, vel  rationale,  ac  medium  po 
tentem. etenim  AB  vel  maius  eft ,  qua 
CD,vel  minus. fit  primum  maius, expo 
naturq;  rationalisEF  :  &ad  ipfam  ap¬ 
plicetur  parallelogram mu  EG  ipfi  AB 
as quale,  quod  latitudinem  faciat  EH: 
ipfi  vero  CD  fqual  e  adEF ,  hoc  eft  ad 
HG  applicetur  HI  latitudinem  faciens 
HK.&  quoniam  rationale  eft  AB,  &ip 
fi  eft  f  quale  EG,erit  &  EG  rationale,- &:  %r 

ad  rationalem  EF  applicatum  eft, latitudinem  faciens  EH .  ergo  EH  eft  rationalis, 

&  ipfi  EF  longitudine  commenfurabilis .  Rurlus  quoniam  medium  eft  CD ,  &  ipfi 
eft  f  quale  HI;erit  &  HI  medium;&  ad  rationalem  EF,hoc  eft  HG  applicatum  eft,la 
titudinem  faciens  HK.quare  HK  eft  rationalis,&  ineommenfurabilis  ipfi  EF  longi-  ij.hulu*. 
tudine.quod  cum  medium  fit  CD, rationale  autem  AB;erit  AB  ipfi  CD  incomme 
furabile.ergo  &  EG  incomenfurabile  eft  ipfi  HLvt  autem  EG  ad  HI,  ita  eft  reda  li-  I-*dxtu 
nea  EH  ad  HK.ergo  EH  ipfi  HK  longitudine  eft  ineommenfurabilis .  &  funt  vtr^q;  i®.hui«> 
rationales.quare  EH  HK  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles;  &ob 
id  ex  binis  nominibns  eft  EK,diuifa  ad  puetum  H.&  quoniam  maius  eft  AB ,  quam 
CD, aquale  autem  AB  ipfi  EG,&CD  ipfi  HI,-erit&EG,quam  HI  maius,  ergo  &  E 
H  maior  eft  quam  HK.vel  igitur  EH  plus  poteft,  quam  HK  quadrato  redas  lina;  fi- 
bi  commenfurabilis  longitudine,vel  ineommenfurabilis .  pofsit  primum  quadrato 
redas  lineas  fibi  commenfurabiiis  longitudine ,  &  fit  maior  HE  expofitg  rationali  E 
F  commenfurabilis.ergo  EK  ex  binis  nominibus  eft  prima ,  atque  eft  EF  rationalis. 

Si  autem  fpacium  cotineatur  rationali,&  ex  binis  nominibus  prima, reda  linea  fpa¬ 
cium  potens  ex  binis  nominibus  eft.ergo  qua;  poteft  fpacium  EI  eft  ex  binis  nomfi- 
nibus.quare  &  ea  qua;  poteft  fpacium  AD. Sed  EH  plus  pofsit, quam  HK,  quadrato 
redas  linea;  fibi  longitudine  ineommenfurabilis :  &  fit  maior  EH  expofitf  rationali 
EF  commenfurabilis  longitudinc.ergoEK  ex  binis  nominibus  eft  quarta,  &  eft  EF 
rationalis^ fi  autem  fpae  um  contineatur  rationali,  &  ex  binis  nominibus  quarta, re 
da  linea  fpacium  potens  irrationalis  eft,quas  maior  appellatur .  potens  igitur  fpa¬ 
cium  EI  maior  eft.ergo  &  potes  fpacium  AD  maior.fit  deinde  fpacium  AB  minus, 
quam  C D.  erit &EG quam  HI  minus ;& 
ob  id  reda  linea  EH  minor,  quam  reda  H 
K.  vel  igitur  KH  plus  poteft,  quam  HE  qua 
dra^o  redas  lineg  fibi  longitudine  commen¬ 
furabilis,  vel  ineommenfurabilis.  pofsit  pri¬ 
mum  quadrato  redas  lines  commenfurabilis 
longitudine,  &  fit  minor  EH  commenfura- 
bils  expofitas  rationali  EF  longitudine .  ergo 
EK  ex  binis  nominibus  eft  fecunda :  rationa¬ 
lis  autem  EF.  quod  fi  fpacium  contineatur 
rationali ,  &  ex  binis  nominibus  fecunda ,  re¬ 
da  linea  fpacium  potens  eft  ex  binis  medijs 


i.Diffi.ferfF 

<dauua. 

5J.  huius. 


5  2.  huius. 


5$.  hmos; 


primam: 


SjMmiaS . 


gj.  huius; 

j.smi. 
io  huia 
27  iiulus ; 

57.  fouius. 


oVhuuis. 


EVCLID.  elemint, 

Fim* .  potens  igitur-  fpacium  EI  prima  eft  ex  binis  medijs.crgo  &  potis  fpaciu  A. 
D.S:d KH  plus  pofsir,quam HE  quadrato  re«% lines  fibi  longitudine  incommen- 
lurabiliSj-fitq;  minorEH  expofit*  rationali  EF  commenfurabilis  longitudine.qua- 
re  EK  ex  binis  nominibus  eft  quintajatque  eft  rationalis  EF.  fi  autem  fpacium  con¬ 
tineatur  rationali,  &  ex  binis  nominibus  quinta  ,qu*  fpacium  potefi  reda  linea  ra¬ 
tionale  ac  medium  potes  eft.qu*  igitur  poteft  fpacium  EI  rationale  &  medium  po 
tens  eft,-ideoq;  rationale  &  mediu  potes  eft  qiis  p6t  fpaciu  AD.Si  igitur  rationale 
&  medium  componantur, quattuor  irrationales  fiunt,  vel  ea  qus  ex  binis  nominil 
bus  ,  vel  qus  ex  binis  medijs  prima ,  vel  maior ,  vel  rationale ,  ac  medium  potens, 
q  uod  denionltrare  oportebat. 

THEOREMA  LV.  PROPOSITIO  LXXIII. 


A  i 

. 

1 

>  B 

Si  duo  media  inter  fe  incommenfurabilia  componantur  duas 
reliquas  irrationales  fiunt,  vel  ex  binis  medijs  fecunda,  vel  bina 
media  potens. 

Componantur  enim  duo  inediainco 
menfiirabilia  inter  feAB  CD.  Dico  re- 
;  ftam  lineam ,  qu*  fpaciu  AD  poteft  vel  9  w  k 

ex  binis  medijs  fecundam  efle ,  vel  b  na 
media  potentem  .  fpacium  enim  AB  vel 
maius  eft  ,  quam  CD  ,  vel  minus. fit  pri¬ 
mum  maius;  exponaturq;  rationalis  EF; 

&ad  EF  fpacio quidem  AB  aquale  ap¬ 
plicetur  EG,iatitudinem  faciens  EH.ip- 
fi  vero  CD  arquale  applicetur  HI,  latitu¬ 
dinem  faciens  HK.  &  quoniam  medium 
eft  vtrumq;  ipforu  A  B  CD,erit  &  vtruq; 

EG  HI  medium,&  ad  rationalem  EF  ap 
plicata  lunt,  qu*  latitudinem  faciuntE 
H  HK.ergo  vtraqueEH  HK  rationalis  eft, &  ipfi  EF  longitudine  incommenTura- 
bilis. quod  cum  AB  ihcomenfurabile  fit  ipfiCD,  fitq;  AB  quidem atqualeEG;  CD 
vero  ipfi  HEerit  &  EGipfi  HI  incomefurabjl.e.fed  vt  EG  ad  HI  ,  ita  eft  EH  ad  HK. 
incommenfurabilis  igitur  eft  EH  ipfi  HK  logitudinerideoq;  EH  HK  rationales  siit 
potentia  folum  commenfurabiles.  quare  ex  binis  nominibus  eft  EK.Itaque  vel  EH 
plus  poteft,quam  HK  quadrato  redtf  I  nef  fibi  commenfurabilis  longitudine ,  vel 
incommenfurabilis.pofsit  primum  quadrato  reflas  line^fibi  commenfurabilis  lon¬ 
gitudine  ;  &  neutra  ipfarum  EH  HK  Ic  n^itudine  commenfurabilis  eft  expofit*  ra 
tionaliEF.ergo  EK  ex  binis  nominibus  eft  tertia,  &  eft  FE  rationalis,  fi  autem  fpa¬ 
cium  contineatur  rationali ,  &  ex  binis 
nominibus  tertia, reda  linea  fpaciupo- 
tens  eft  ex  bini  s  medijs  fecuda.ergo  qug 
potefi  fpacium  EI, hoc  eft  AD  eft  ex  bi¬ 
nis  medijs  fecunda,  fed  EH  plus  pofsit 
quamHK  quadrato  red*  line*  fibi  in- 
commenfurabilis  longitudine ;  &vtra- 
que  ipfarum  EH  HK  longitudine  ineo- 
inenfurabilis  eft  expofit£  rationali  EF. 
quare  EKfexta  eft  ex  binis  nominibus. 

At  fi  fpacium  contineatur  rationali, & 
ex  binis  nominibus  fexta,qu*  fpacium 
poteft  reda  linea  eft  bina  media  potes, 
ergo  qug  potefi  fpacium  AD  bina  me¬ 
dia 


LIBER  X* 

dia notens  eft.Sfmiliter  demonftrabimus  &  fi  AB  fit  minus  ,qtiam  CD ,  redam  li¬ 
neam, qua  fpacium  poteft  AD,vcl  ex  binis  medijs  fecundam  efle ,  vel  rationale ,  ae 
medium  potentem.fi  igitur  duo  media  inter  feincommenfurabilia  componantur 
-reliqua  dua  irrationales  fiimt,vel  ex  binis  medijs  fecunda ,  vel  bina  media  potens» 
quod  demonftrandum  fuit.  ‘ 

Qua  ex  binis  nominibus  &  qua  poft  ipfam  funt, irrationales  neq;  media ,  neque 
inter  le  eadem  funt.quadratum  enim,quod  fit  a  media ,  ad  rationalem  applicatum 
latitudinem  efficit  rationalem, et  ei  ad  quam  applicatur,longitudine  incom  menfu  tj- huius, 
rabilem.qudd  autem  fit  ab  ea ,  qua?  ex  binis  nominibus  ad  rationalem  applicatum  rft.haios. 
latitudinem  efficitexbinis  nominibus  primam. quod  ab  ea,  qu?  eft  ex  binis  medijs  ^i.huius» 
prima  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  efficit  ex  binis  nominibus  fecunda. 

Quod  ab  ea,qua  eft  ex  binis  medijs  fecunda  ad  rationalem  applicatum  latitudine  huius»* 
efficit  ex  binis  nominibus  tertiam.  Qupd  a  maiori  ad  rationalem  applicatum  lati-  hui®, 
tudinem  efficit  ex  binis  nominibus  quartam. Quod  ab  ea,  qua?  rationale ,  ac  mediu  huius, 
poteft  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  efficit  ex  binis  nominibus  quintam. 

Quod  ab  ea, qua?  bina  media  poteft  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  efficit  *<f-.huit§s> 
exbinis  nominibus  fextam.  Quoniam  igitur  did^  latitudines  differunt  et  a  prima 
&  inter  fe  fe.-a  prima  quidem, quod  rationalis  fit;inter  fe  fe  vero ,  quod  ordine  nora 
fint  cadem,conftat  &  ipfas  irrationales  inter  fe  differentes  efTe. 

SCHOLIVM. 

Septem  funt  finarij  3  de  quibus  hactenus  ditium  e  fi .  eorum  primus 
quidem  offendit  ortum  linearum  irrationalium :  fecundus  autem  diui~ 
fionem  ,  nempe  quodad<-unum  dumtaxat puntium  diuiduntur.  tertius 
earum  >  qua  ex  binis  nominibus  inuentionem  3  videlicet pnmg  3  fecun¬ 
di;  j  tertia  \  quarta  quinta  3  &•>  fixtp .  deinceps  fi quit  ur  quartus  fena 
rius ,  offendens  quomodo  ha  linea  inter  fi  differant .  namque  vfuszjs s 
qua  ex  binis  nominibus  ^offendit  differentiam  fex  irrationalium .  Quin¬ 
tum  j,  &  fixtum  expofuit  3  offendens  in  quinto  quidem  applicationes 
quadratorum  3  que  ex  irrationalibus  3  'videlicet  quales  irrationales  fa~ 
ciantfiatitudmes  applicat  orti  Jfacioru.Jn  fixto  aut  quomodo  irrationali 
bus  ccmmenfurabiles  eiufdem  ffeciei fint .  T(urfus  in  fieptimo  manifeffe 
offendit  differentiam  ipfarum .  tApparet  autem  in  his  irrationalibus 
arithmetica  analogia:  &  quamediafumitur  proportionalis  inter por~ 
ticnes  cuiufque  linee  irrationalis  iuxta  arithmeticam  analogiam  3  &•., 
ipfe  eiufdem  ffi.e.c.iei  cu  qs9  inter  quaru  portiones  media  interifiiturataq 
primum  arithmeticam  medietatem  in  his  effe  ^fic  apparet. 

Ponatur  enim  exempli  gratia  exbinis  nominibus 

AB,  &in  nomina  ad  pun&um  C  diifidatur.  manife^  A  p^c _ §• 

ftum  ell  AC  maiorem  effe, quina  C  B.  auferatura:r£- 

da  linea  AC  ipfi  B  C  aqualis  AD,  &  CD  bifariam  in.  - 

E  fecetur.  conflat  igitur  AE  ipfi  EB  aequalem  efle,  po 

natur  alterutri  ipfarum  aqualis  FG.manifeftum  eft  quo  differt  A  C  abipfaF  C,eo 
differre  EB  abipfaBC,-  etenim  AC  abipfaFG  differt  magnitudine  E.  C:  &  eadem 
magnitudine  differt  PG  abipfa  BC,  quod  eft  arithmetica  analogia-  proprium,  co- 
menfurabilis  autem  eft  F  G  ipfi  A  B;  eft  enim  eius  dimidij  aqualis,  ergo  FG  ex  bi-  ^.haius, 
nis  nominibus  eft.fimiliter  offendetur  &in  alijs. 

PRIN- 


EVCLIIX:  ELEM  E  N  T. 

'V  t  r^c  1  P  l  V  M  SE  N  &4  \T  0  R  V  M 

TER  T  H  R  E  $  I  M  HOC  EST 

l?er  detrafiionem. 

THEOREMA  LVL  PROP  OSITIO  LXXIIir. 

Si  a  rationali  rationalis  auferatur  potentia  folum  commenfLra 
bilis  exiftes  toti^reliqua  irrationalis  eft.vocetur  autem  apotome, 

A  rationali  enim  AB  rationalis  auferatur  B 

C, potentia  folum  comenfurabilis  exiftens  to-  A _ __j& 

ti. Dico  reliqua  AC  irrationalem  efle,qua?  vo¬ 
catur  apotome.Qupnia  enim  incommenfura- 
A  bilis  eft  AB  ipfi  BC  longitudine;  atq;  eft  vt  AB  ad  BC,  ita  quadratum  ex  AB  ad  i4 
quod  continetur  AB  BC.-erit  quadratu  ex  AB  incommenfurabile  ei,quod  AB  BC 
continetur.fed  quadrato  quidem  ex  AB  commenfurabilia  funt  quadrata  ex  AB  B 
C:ei  vero, quod  continetur  AB  BC,commenfurabile  eft  quod  bis  AB  BC  contine 
^  tur.quadrata  igitur  ex  AB  BC  ei,  quod  bis  continetur  AB  BC  funt  incommenfu- 
^  rabiiia.ergo  reliquo, nempe  quadrato  ex  AC  incommenlurabilia  funt  quadrata  ex 
AB  BC;  quoniam,  quadrata  ex  AB  BC  aqualia  funt  ei,  quod  bis  AB  BC  contine- 
B  turvnacum  quadrato  ex  AC.  rationalia  autem  funt  quadrata  ex  AB  BC.ergore- 
#a  linea  AG  eft  irrationalis,  vocetur  autem  apotome. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  Jl  R  I  V  S* 

'if  \  >  v ■;  .  .y**>  ,  \\  A  V:."  7‘.  *  Y\V.:i 

A  Atque  eft  vt  A  B  ad  BC,  ita  quadratum  AB  ad  id ,  quod  continetur  AB  BC] 

Ex  i  .fexti,vel  ex  lemmate,  quod  2.3  huius  infer uit; 

B  Q^uadrata  igittir  ex  AB  BC  ei;  quod  bis' continetur  AB  BCfuntincommenfu- 
rabi\iz]E,x.detrionfiratis  d  nobis  ad  14  huius.  ■ 

C  Ergo  re!iquo,nempe  quadrato  ex  AC  iucommenfurabilia  funt  quadrata  ex  AB 
BC]FAr  demonjiraiis ad  1 7  huius. 

T>  -  jQuoniam.quadrata  ex  A  B  BC  acqhalia  funt  ei,qUod  bis  AB  BC  cStinetur ,  vna 
eum  quadratq, ex. AC  ,]  Exfepfmai  libri.  . 

E  Ergo  re<fta  linea  AC  eft  irrationalis]  Quoniam  enim  quadrata  ex  ^iB  BC  incommenfu- 
rabiha  funi  quadrato  ex^tC,& funt  quadrata  ex  ^AB  BC  rationalia,  fequitur  quadratum  ex 
C:  irrationale  effe ,  ideoque  ex  1 1  diffinitione  reUam  lineam  .AC  ejfe  irrationalem. 

Sit  r  e  H alme  a  kAB  2,BC:Tk  $,ent.~dC  %  minus  Bi  ^jefondet  autem  tota  linea  ^4B  maiori 
mmini  eius, quae' eft  ex  binis  ?iomibus,de  qua  in  3  7  huius  agitur;  &  BC  refpondet  minori .  atque 
eft  ^.Cr eliqua  portio  maioris  nommrs^nempe  minori  nomine  ex  eo  de tr alio. 

THEOREMA  LVII.  PROPOSITIO  LXXV. 

.CAU.  y lAC,  -'v>i  \  'i.v- 1  '.v.  ,')  .j  ;i‘., l.  ,vs  I&Wf-.WlVi 

Si  a  media  media  auferatur  potentia  folum  eommenfurabilis 
exiftens  toti, qua!  cum  tota  rationale  contineatjreliqiia  irrationa¬ 
lis  eft.vocetur  autem  media!  apotome  prima, 

.  A  media  enim  A  K  auferatur  media  BC ,  po- 
tffntia' folum  conVmenfurabilis  exiftens  ipfi  AB,  ac  b 

& scum  ca  rationale  faciens ,  videlicet  quod  AB  - - -  “ 

BC  continetur  .Dico  reliquam  AC  irrationale 

■cfle;  vocetur  autem  medie  apotome  prima.  QiuonWcnim  AB  'BC  medi*  funt, 
£  «W  &  qu^  ex  AB  BC  quadrata  media1,  ratiodlie 'autem  eft  q^Uod  bis  continetur 

AB 


L  I  B  E  R  '  1  %> 

AH  BC. quadrata  igitur  ex  AB  BC  incommerifurabilia  funt  e?,quod  bis  AB  EC 
cominctur.ergo  &  reliquo, videlicet  quadrato  ex  AC  incomenfurabile  eft  id, quod  B 
bis  AB  BC  continetur,quoniam  fi  tota  magnitudo  vni  componentium  fit  incom-  G 
menfurabilis,&  qu«  a  principio  magnitudines  incom  me  nfurabiles  erunt.  Irratio¬ 
nalis  igitur  eft  AC. voceturq;  medijapotome  prima.  B* 

F.C.  COMMENTARIIS. 

Rationale  autem  eft, quod  bis  continetur  AB  BC  ]  Tonitur  enim  rationale ,  quod  fe-  ^ 
mei  AB  BC  continetur.  - 

Ergo  &  reiiqtiOjvidelicetquadrato  ex  AC  incommenfurabileeft  id ,  quod  bis  A  ^ 
BBC  continetur  ]  Namque  ex  7  fecundi  quadrata  ex  AB  BC  funt  aequalia  ecquod  bis  AB 
BC  continetur  vna  cum  quadrato,  quod  fit  ex  AC . 

Quoniam  fi  tota  magnitudo  vni  componentium  fit  incommenfurabilis]  Ex  17  q 
bmus. 

Irrationalis  igitur  eft  AC~\Nam  cimid,quodbis  AB  BC  continetur  fit  rationale  ,&  ineo -  p 
menfurabile  quadrato  ex  AC, erit  quadratum  ex  AC  irrationale :  idcirco qt  xe&a  linea  AC  irra¬ 
tionalis  ex  1 1 . diffinitione . 

Sitre&a  linea  AB  RI£  54,BC  RII’  2  4.  erit  AC  R>R  54  minus  RR  24  .refpondel  autem  t6 
ta  linea  AB  maiori  nomini  eius ,  quae  eft  ex  binis  medijs  prima, de  quam  3  8  huius 3  &  BC  nm9» 
ri,ejl  igitur  AC  reliqua  portio  maioris  nomini  s, minori  ex  eo  detraE&o. 

THEOREMA  LVIII.  PROPOSITIO.  LXXYB 


A  C 


Si  2  media  media  auferatur,,  potentia  folum  commen(urabili$ 
exiftens  totftquae  cum  tota  medium  contineat;  &  reliqua  irratio¬ 
nalis  eft.vocetur  autem  medis  apotom e  fecunda. 

A  media  enim  AB  auferatur  media  BC  poteria 
folum  commenfurabilis  exiftens  toti  AB,&  cum  ea 
medium  continens,  videlicet  quod  continetur  AB 
BC.  Dico  reliquam  AC  irrationalem  efie  .  vocetur 
autem  mediae  apotome  fecunda .  exponatur  enim 
rationalis  DI  :&  quadratis  quidem  ex  AB  BC  z~ 
qualepara!lelogrammum.DEadipfam  DI  appli- 
cetur,latitudinem  faciens  DG:ei  vero  quod  bis  AB 
BC  continetur  aquale  parallelogrammum  DH  ad 
eandem  DI  applicetur,latitudinem  faciens  DF.reli 
quum  igitur  FE  eft  «quale  quadrato  ex  AC.  &  quo 
Miam  media  funt, quae  ex  AB  BC  quadrata;  erit  & 

parallelogrammum  DE  medium. &  ad  rationalem  DI  applicatum  eft,  latitudinem 
faciens  DG.ergo  DG  eft  rationalis, &  ipfi  DI  longitudine  incommenfurabilis.  Rur  g 
fus  quoniam  medium  eft  quod  AB  BC  continetur, erit  &  quod  bis  continetur  AB  g 
BC  medium  :  atque  eft  f quale  parallelogrammo  DH  .  ergo  &  DH  eft  medium ,  & 
ad  rationalem  DI  applicatum  eft: latitudinem  faciens  DF  .  rationalis  igitur  eft  DF, 

&  ipfi  DI  longitudine  ineommenfurabilis.& quoniam  AB  BC  potentia  folum  co- 
menfurabiles  funt,erit  AB  ipfi  BC  incommenfurabilis  longitudine,  ergoquadra-  D 
tum  ex  AB  incommenfurabile  eft  ei, quod  AB  BC  continetur.fed  quadrato  quidc  £ 

«x  AB  commenfurabilia  funt  quae  ex  AB  BCquadrata;ei  vero, quod  AB  BC  coi  -  CoroM. 
tinctur  commenfurabile  eft  id,quod  bis  continetur  AB  BC.quadrata  igitur  ex  AB^uias. 
BC  incommenfurabilia  funt  ei,quodbis  AB  BG  continetur  .parallelogrammum  E 
autem  DE  eft  aquale  quadratis  ex  AB  BC;  &  parallelogrammum  DH  «quale  eft 
*i,quod bis  continetur  AB  BC.crgoDEipfi  DH  eft  incommenfurabile. fedvtDB 

Fx  adDfi 


E  V  C  L  I  D,r  ELEMENT. 

2.sfen.  ad. DH, ita  reda  linea  GD  ad  DF.  incommenfurabilisigitur  eflGD  ipfiDF  longi- 

jo.huius.  tudine.&funt  vtrxquerationales.quare  GD  DF  rationales  funt, potentia  folum  co 
^  menfurabiles.ergo  FG  apotome  eit;&DI  eft  rationalis,  quod  autem  rationali,&ir 
E*  rationali  continetur  redangulum  irrationale  eft ,  &ipfum  potens  eft  irrationalis. 
%  fed  reda  linea  AC  poteftFE  parallelogrammum.ergo  AC  eft  irrationalis,  vocetur 
autem  media;  apoteme  fecunda. 

F.  C.  COMMENTARI  V  S. 

A  Reliquum  igitur  FE  eft  arquale  quadrato  ex  AC ~\Ex  7  fecimdi  libri. 

B  Ergo  DG  eft  irrationalis,&  ipfiDI  longitudine  incommenfurabilis]  Ex  23  huius, 
C  Erit  &  quod  bis  continetur  AB  BC  medium]!*  corolario  24 huius. 

D  Ergo  quadratum  ex  AB  incommenfurabile  eft  ci,quod  AB  BC  continetur]  Ffl 
lemma,  ad  enim  yt  AB  ad  BCfita  quadratum  ex  AB  ad  redi  angulum  ABC.& cum  AB  ipfi  BC  longitudine 
*3.hums.  mcommenfurabilis3erit  &  quadratum  ex  AB  incommenfurabile  eiyqnod  AB  BC  continetur ; 

ex  10  huius. 

E  Sed  quadrato  quidem  ex  AB  commenfurabilia  funt  qua;  ex  AB  B  C  quadrata} 
Nam  redtae  lineae  AB  BC  potentia  commenfurabiles  ponuntur. 

F  Quadrata  igitur  ex  AB  BC  incommenfurabilia  funt  ei,  quod  bis  AB  BC  conti 
ijetur]£*  demonjlratis  ad  1 7  huius. 

G  Ergo  FG  apotome  eft  ]  Ex  74  huius. 

H  Quod  autem  rationali,&  irrationali  continetur  redangulum  irrationale  eft  ]  Ex 
fcholio  ad  3  9  huius  appofito ,  quare  [equitur  paratlelogrammum  FE  irrationale  effe. 

K  Ergo  AC  eft  irrationalis]!*  1 1  diffinitione. 

Sit  AB  RR  1 8 ,BC  RR  8 .erit  AC Tklk  1 8  minus  RR  8 .refpondet  autem  ipfa  AB  maiori 
nomini  eius, quae  eft  ex  binis  medijs  fecunda;& BC  refpondet  minon.de  qua  in  3  9  huius. 

THEOREMA  LIX.  PROPOSITIO  LXXVII. 

Si  a  reda  linea  reda  linea  auferatur, potentia  incommenfurabi 
lis  exiftens  toti,qu^  cum  tota  faciat  compofitum  quidem  ex  ipfa 
rum  quadratis  rationale, quod  autem  ipfis  continetur  medium;  rc 
liqua  irrationalis  eft .  vocetur  autem  minor. 

A  reda  linea  AB  auferatur  reda  BC  potentia  in¬ 
commenfurabilis  exiftens  toti,  faciefq  ;  cum  tota  A  A _  9  Bt 

B  compofitum  quidem  cxipfaru  AB*  CB  quadratis 
rationale,- quod  autem  bis  AB  BC  continetur  me¬ 
dium. Dico  reliquam  AC  irrationalem  efte,quf  vocatur  minor.  Quoniam  enim  co 
pofitum  quidem  ex  ip.farum  AB  BC  quadratis  rationale  eft :  quod  autem  bis  A  B 
BC  continerur  medium, erunt  AB  BC  quadrata  incommenfurabilia  ei ,  quod  bis 
A.  continetur  AB  BC.ergo  per  conuerfionem  rationis  quadrata  ex  AB  BC  quadra- 
B  to  ex  AC  funt  incornmenfurabilia.fed  quadrata  ex  AB  BC  rationalia  funt .  irratio 
C  nale  igitur  eft  quadratum  ex  AC;  ideoq;  reda  linea  AC  eft  irrationalis,  vocetur 
autem  minor. 

F.  C.  C0MMENTAR1VS. 

^  Ergo  per  conuerfionem  rationis  quadrata  ex  AB  BC  quadrato  ex  AC  funt  in- 
„  commenfnvabilia^Ex demonftratis  ad  17  huius. 

Z,  ^Irrationale  igitur  eft  quadratum  ex  AC  ]  Ex  1  o  diffinitione. 

■  "  Ideoq;  reda  linea  A  C  eft  irrationalis]!*  vndecima  diffinitione : 

Sit  AB  R  V.  3  2,  p!us  R  704 ,BC  R  V.  3  2  minus  R  704 .erit  AC  R  F .  3  i  plus  R  704  mi¬ 
nus  R  V.  3  2  minus  R  704.  refpondet  autem  AB  maiori  nomini  eius, quae  diatyr  maior, &  EC 
refpondit  minori  nomhu  eiufdmide  qua  in  40  huius.  > 

THEO- 
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r  --  theorema  EX.  PROPOSITIO.  lxxviii. 

1  A:; 

:  Si  a  redia  linea  reda  linea  auferatur  potentia  incommenfura- 
pli^i^nsitoti ,  &  cum  tota  faciens  compofitum  quidem  ex 
ipfarum  quadratis  medium ,  quod  autem  ipfis  bis  continetur  ra- 
tipnaldyfeliqua  irrationalis  eft  3  voceturque  cum  rationali  me¬ 
dium  totum  efficiens. 

A  reda  enim  linea  AB  reda  linea  BC  auferatur, 

potentia  incommenfurabilis^iftens.toti  AB  ,  fa^  _a _ c _ ^ 

cienlq;  compofitum  quidem  ex  ipfarum  AB  BC 
quadratis  medium ;  quod  autem  bis  AB  BC  con¬ 
tinetur, ratronale.Dico  reliquam  AC  irrationalem  e  fle :  vocetur  autem  cum  ratio- 
nali  medium  totum  efficiensvQupniam  enim  compofitum  ex  ipfatum  AB  BC  qua 
dratis  medium  eftrquod  autem  bis  continetur  AB  BC  rationale;  erunt  ex  AB  BC 
quadrata  incommenfurabilia  ei.-,  quod  bis  AB  BC  continetur .  &  reliquum  igitur  i^huias: 
quadratum  ex* AC  incommenfurabile  eft  ei,quod  bis  continetur  AB  BC.  atque  eft 
qued  bis  continetur  AB  BC  rationale .  ergo  quadratum  ex  AC  irrationale  eft :  &  1©. 
ob  id  reda  linea  AC  irrationalis .  vocetur  aut  cu  rationali  medium  totum  efficies» 

F.  C.  C  0  M  MENTOR  IV  .  S. 

Sh  UB  p  JCR  1 3  ~  plus  R4'~  i BC  E>T  •  Tk  1 3  -f  minus  4 --.erit  *AC  Rj  V.fy  1 3 
4-  plus  Eminus  Bj  r.-Ri  ij  —.minus  4—  ,rejpondet%  %AB  'maiori  nomini  eius, quae  vo 
catur  rationale3ac  medium  potens, &  BC  reJpondetminori.de  qua  in  41  huius. 

THEOREMA  LXI.  PROPOSITIO.  LXXIX. 

Si  a  reda  linea  reda  linea  auferatur  potentia  incommenfurabi 
lis  exiftens  toti :  &  cum  tota  faciens  compofitum  quidem  ex  ipfa 
rum  quadratis  medium,  quod  autem  ipfis  bis  cotinetur  medium, 
incommenfurabileq;  compofito  ex  quadratis  ipfarum;reliqua  ir¬ 
rationalis  eft.  vocetur  autem  cum  medio  medium  totum  efficies. 

'  A  reda  enim  linea  AB,  reda  linea  BC  auferatur, po 
tetia  incommenfurabilis  exiftens  toti  AB,  faciensq;  co 
pofitum  quidem  ex  ipfarum  AB  BC  quadratis  mediu; 
quod  autem  bis  AB  BC  continetur  medium,  &  adhuc 
incommenfurabile  compofito  ex  quadratis  ipfarum. 

Dico  reliquam  AC  irrationalem  efle  .  vocetur  autem 
cum  medio  medium  totum  efficiens .  exponatur  enim 
rationalis  D I:  &  quadratis  quidem  ex  AB  BC  ecquale 
parallelqgrammum  DE  ad  ipfam  D I  applicetur ,  lati- 
rudinem  faciens  DG.ei  vero,quod  bis  continetur  AB, 

BC  ecquale  auferatur  DH,  latitudinem  faciens  D  F.  er 
go  reliquum  FE  eft  ecquale  quadrato  ex  AC.  &obid 
reda  linea  AC  ipfum  FE  poteft.  itaque  quoniam  com 
pofitum  ex  ipfarum  AB  BC  quadratis  medium  eft,  & 
parallelogrammo  DE.  f  quale,  erit  ipfiun  DE  medium: 

&  ad  rationale  DI  applicatu  eft,latitudine  facies  DG.quare  D  G  eft  rationalis,&  ip  13 .  huias. 
fi  DI  iongitudine  in  comenfurabilis.  Rurfusqmidquodbis  AB  B  C  cotinetur  me- 
diu  eft,&  «quale  parallelogramo  DH,  erit  DH  mediu, &  ad  rationale  D'  I  applicatu 
1  -i  Vu  2  eft. 


EVCLID.  EL  E;M.  £  N  T. 

a|. huius:  eft,  latitudinem  faciem  DF.  ergo  DF  eft  rationalis, ipfiq;  D I  incSmenlurabilis  lo» 

gitudine.Qupd  cum  quadrata  ex  A  B  BC  incommenfurabilia  fint  ei, quod  bis  AB 
s.fkti.  BrC  continetur,^  parailelogramum  D  E  ipfi  D  H  eft  incommenfurabile.  vr  autem 

lo.huius.  DE  ad  DH,  ita  eft  reda  linea  DG  ad  ipfam  DF.incomenfurabilis  igitur  eft  DG  ipfi 
DF,  &  funt  vtraque  rationales. ergo  GD  DF  rationales  funt,potentia  folum  comen 
A  furabiles.  apotome  igitur  eft  FG:  A  FH  eft  rationalis.quod  autem  rationali,  &  apo 
B  torna  continetur  redangulum  irrationale  eft,  ipfumq;  potens  eft  irrationalis.fed  A 
C  C  poteft  parallelogrammum  FE.  ergo  AC  irrationalis  eft .  vocetur  autem  cum  me 
dio  medium  totum  efficiens, 

F.  C.  C  0  MMENT^ARIFS* 

Apotome  igitur  eft  F  G  ]  Ex  huius. 

]g  Quod  autem  rationali ,  &  apotoma  continetur  redangulum  irrationale  eft  ;]  Et» 

rim  in  fcholio  ad  39  huius  appofito  demonftratur,  quod  rationali,  &  irrationali  continetur  irra¬ 
tionale  ejfe. 

C  Ipfumq;  potens  eft  irrationalis]  Ex  1 1  diffinitione. 

Sit  'UB  JfcV.Fk  1 3  -§  plus  3  ,£C  ^  T.  Tfc  1 3  minus  3  .erit  ^4  C  Rs  V.  R  1 3  -f  plus  3  minui 
•  ■  -  ■  •  Bf  V.  Jk  1 3  •—  minus  3 .  &  refpondet  u 4B  maiori  nomini  eius, quae  meatur  bina  media  potens; 

&  BC  refpondet  minori, de  qua  in  42  huius. 

THEOREMA  LXIR  PROPOSITIO  LXXX. 

Apotome  vna  tantum  congruit  reda  linea  potentia  folum  co» 
menfurabilis  exiftens  toti. 

A  Sit  apotome  A  B:  congruens  autem  ipfi 

fit  BC.  ergo  AC  CB  rationales  funt  pote-  x  % _ 

tia  folum  commenfurabiles.  Dico  ipfi  AB 
alteram  non  congruere  rationalem,  qua? 

potentia  folum  fit  comenfurabilis  toti,  fi  enim  fieri  poteft, congruat  BD.  ergo  AD 
DB  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles.  &  quoniam  quo  exceflu  qua 
drata  ex  AD  DB  excedunt  id,quod  bis  continetur  AD  DB,  eo  &  quadrata  ex  AG 
B  GB  excedunt  quod  bis  AC  CB  continetur;  vtraque  enim  excedunt  eodem  quadra 
C  to,quod  fit  ex  AB.  &  permutando  quo  exceffu  quadrata  ex  AD  DB  excedunt  qua 
drata  ex  AC  CB,  eodem  &  quod  bis  continetur  AD  DB  excedet  id, quod  bis  AC 
D  CB  continetur,  fed  quadrata  ex  AD  DB  excedunt  quadrata  ex  AC  CB  rationali; 

etenim  vtraque  redarum  linearum  rationalis  eft .  quod  igitur  bis  continetur  AD 
£  DB  excedit  id, quod  bis  AC  CB  continetur  rationali.quod  fieri  non  poteft  ;  vtraq; 
p  enim  media  funt.medium  autem  medium  non  fuperat  rationali,  ergo  reda  linea 
AB  altera  non  congruit  rationalis,  potentia  folum  commenfurabilis  exiftens  toti, 
vna  igitur  tantum  ipfi  congruit. 

F.  C.  COMMENT^iRIFS. 

A  Ergo  AC  CB  rationales  funt  potentia  folum  commenfurahilesjFjr  74  huius . 

B  Vtraque  enim  excedunt  eodem  quadrato,quod  fit  ex  AB  ]  Quadrata,  enim  ex  jt&i 
DB  aequalia  funt  ei,  quod  bis  ^4D  -  DB  continetur  vna,  cum  quadrato  ex  ^ 4B,ex  7  fecundi ;  &  ea 
dem  ratione  quadrata  ex  *AC  CB  funt  aequalia  ei ,  quod  bis  continetur  CB.  vna  cum  qua¬ 

drato  ex 

£  Et  permutando  quo  exceffii  quadrata  ex  AD  DB  excedunt  quadrata  ex  AC  C 

B]Hoc  fequenti  lemmate  demonftr abimus. 


L  E  M  M  *A 
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I  E  M  M  <4- 

Sint  quattuor  magnitudines  AB  C  EF  G  ;  &  AB  excedat  ipfam  C  eodem  cx- 
ceflu,quo  EF  excedit G.Dico  &  permutando  AB  eodem  exceflu  excedere  ip.am  E 
F,vel  excedi  ab  ea, quo  C  excedit  G,vel  ab  ea  exceditur* 

Sit  enim  DB  exceffus,  quo  xAB  excedit  C:&HF  cxcef- 
fus  quo  EF  excedit  G .  erunt  DB  HF  aequales ;  item ^  ae-  k  p  B 

qua  es  inter  fe^iD  C;&EH  G  .  ergo  <AD  excedit  EFI,  '  '  "  * 

■vel  ab  ea  exceditur  eodem  exceJft3qiio  C  ipfam  G  .&  ad-  C - - - • 

ditis  vtrinque  aequalibus  DB  HF,  excedet  ^£B  ipfam  EF ,  e, _  h  g 

vel  ab  ea  excedetur  eodem  exc effit ,  quo  *AD  ipfam  EH , 

boc  efi  quo  C  ipfam  G  .  atque  illud  efi  3  quod  demonfirare  G  — ~ 

i oportebat . 

Sed  quadrata  ex  AD  DB  excedunt  quadrata  ex  AC  CB  rationali^ationale enim  D 
mn fuperat  rational  e,  nif  rationali. quod  nos  ad  27  huius  demonflr  animus. 

Vtraque  enim  media  funt]Naw  quod  rationalibus  potentia  folu  comme  nfurabilibus  conti  E 
netur  re£langulum  irrationale  efi.,quod  medium  appellatur  3ex  22  huius,  me  diu  igitur  efi  id,quod 
continetur  ^iD  DB;  &  ideo  medium  quod  bis  continetur  ,AD  DB,vtpote  eius  duplum  ex  corol 
lario  24  huius. eadem  ratione  &  medium  efl,quod  bis  ~4C  CB  continetur* 

Medium  autem  medium  non  fuperat  rationali 2  7  huirs.  F 

THEOREMA  LXIII.  PROPOSITIO.  LXXXI. 

Medis  apotomsprims  vna  tantum  congruit  reda  linea  me¬ 
dia,  potentia  folum  commenfurabilis  exiftens  toti ,  &  cum  tota 
rationale  continens. 

Sit  enim  media  apotome  prima  AB ,  &ipfi 

AB  cogruat  BC.  ergo  AC  CB  medix  funt  po  a  B _  c  p  yj  huias. 

tentia folum  commenfurabiles ,  qugrationale 
Continent.Dico  ipfi  AB  alteram  non  congrue 

re  mediam,quje  potentia  folum  fit  commenfurabilis  toti,  &  cum  tota  medium  con 
tineat.fi  enim  fieri  poteft, congruat  BD.ergo  AD  DB  medix  funt  potentia  folum 
commenfurabiles,qua- rationale  continent, quod  AD  DB  continetur.  &  quoniam 
quo  exceflu  quadrata  ex  AD  DB  excedunt  id ,  quod  bis  continetur  AD  DB,eode  7,seeundi0 
&  quadrata  ex  AC  CB  excedunt  quod  bis  AC  CB  continetur;  eodem’ enim  nav¬ 
ius  excedunt  quadrato  ex  AB;&  permutando  quo  exceflu  quadrata  ex  AD  DBex  f*  antecede 
cedunt  quadrata  ex  AC  CB,  eodem  &  quod  bis  continetur  AD  DB  excedit  id,  £Ie™matc- 
quod  bis  AC  CB  continetur.fedquod  bis  continetur  AD  DB  excedit id,quod  bis 
AC  CB  continetur  rationali.-vtraque  enim  rationalia  funt .  ergo  &  quadrata  ex  A  huius. 

D  DB  excedunt  quadrata  ex  AC  CB  rationali,  quod  fieri  no  poteft,-  vtraque  enim 
funt  media.medium  autem  medium  non  fuperat  rationalfiquare  medis  apotomx  27-huius. 
prima?  vna  tantum  congruit  redta  linea  media,qug  potentia  lolum  toti  fit  comme- 
Curabilis,  &  cum  tota  rationale  contineat. 

THEOREMA  LXIIII.  PROPOSITIO  LXXXII. 

Medie  apotome  fecund?  vna  tantum  congruit  reda  linea,  po¬ 
tentia  folum  commenfurabilis  exiftens  toti,  &  cum  tota  medium 
continens. 

Sit  medis  apotome  fecunda  AB  ,  &  ipfi  AB  congruat  BC .  ergo  AC  CB  medix  7*.huiw. 
funt  potentia  folum  commenfurabilesjinediumq.;  continentes  ACB.Dicoipfi  A  B 

alteram 


aj.hnius. 


i y  huius. 

Ex  lemm.ad 
aj. huius. 


Ex  dcmen- 

fti'3tisini'4. 

huius, 

l.sexti. 
io. huius. 

74.huius. 


Ex  S».  huius 


77.htiiu8. 


Ex  lemmate 
ad  £©. huius 


E  V  CHD.  E  L  E  M  T, 

alteram  noti  congruere  m  ediam-qus  po¬ 
tentia  folum  fit  co  mmenfurabilis  toti ,  & 

•cum  tota  medium  contineat.fi  enim  fieri 
.poteft,congruat  BD.quareAD  DB  me¬ 
dia:  funt potentia  folum  commenfurabi- 
les,qus  medium  ADB  continent:&  expo 
natur  ralionalis  EF:quadratifq,-ex  AC  C 
E  aequale  parailelogrammum  EG  adip- 
fam  EF  applicetur,  latitudinem  faciens  E 
M,  fc  ei,  quod  bis  continetur  AC  CB  $- 
quale  auferatur  parailelogrammum  HG, 
latitudinem  faciensHM.  reliquum  i  gitur 
EL  eft  aquale  ei,quod  fit  ex  AB  quadrato .  ergo  AB  ipfum  EL  poteft.  Rurfus  qua¬ 
dratis  ex  AD  DB  Squale  parailelogrammum  EI  ad  ipfam  EF  applicetur,latitudi- 
nem  faciens  EN.  eft  autem  &  EL  aquale  quadrato  ex  AB. reliquum  igitur  HI  eft  s- 
quale  ei,quod  bis  AD  DB  continetur.&  quonia  medie  funt  AC  CB, erunt  &  qua¬ 
drata  ex  AC  CB  media,  funtq,-  aqualia  parallelogrammo  EG  .  quareEGeft  me- 
dium,&  ad  rationalem  EF  applicatum  eft,latitudinem  faciens  EM.  ergo  EM  eft  ra¬ 
tionalis^  ipfi  EF  longitudine  incommenfurabilis.rurfus  quoniam  mediueft  quod 
continetur  AC  CB,&quod  bis  AC  CB  continetur  medium  erit  ,  atque 'eftfquale 
parallelogrammo  HG  .  ergo  &HG  eft  medium  ,  &  ad  rationalem  EF  applicatum 
eft,latitudinem  faciens  HM. rationalis  igitur  eft  HM,&ipfi  EF  incommenfurabilis 
longitudine.S:  quoniam  AC  CB  potentia  folum  funt  commenfurabiles,erit  AC  in 
commenfurabilis  ipfi  CB  longitudine,  vt  autem  AC  ad  GB ,  ita  quadratum  ex 'AC 
ad  id ,  quod  continetur  AC  CB.incommenfurabile  igitur  eft  &  quadratum  ex  AC 
ei ,  quod  AC  CB  continetur  i  fed  quadrato  quidem  ex  AC  commenfurabiiia  funt 
quadrata  exAC  CB;  ei  vero,  quod  continetur  AC  CB  commenfurabile  eft, quod 
bis  AC  CB  continetur.ergo  quadrata  ex  AC  CB  incommefurabilia  funt  ei,quod 
bis  AC  CB  continetur.atque  eft  quadratis  ex  AC  CB  squale  parailelogrammum 
EG,ei  vero, quod  bis  AC  CB  continetur  squale  ipfum  HG.ergo  EG  ipfi  GH  eft  in 
commeufurabile .  fed  vt  EG  ad  GH,ita  eft  re<fta  linea  EM  ad  ipfam  MH.quare  EM 
ipfi  MH  eft  incommenfurabilis  longitudine .  &  funt  vtrsque  rationales .  ergo  EM 
MH  rationales  funt,  potentia  folum  commenfurabiles ;  ac  propterea  apotome  eft 
EH;&  ipfi  congruens  HM.  fimiliter  demonftrabimus  &HN  ipfi  congruere.apoto- 
ms  igitur  alia, atque  alia  congruit  refta  linea,potentia  folum  commenfurabilis  exi 
ftens  toti .  qued  fieri  non  poteft .  ergo  medig  apotomf  feeunds  una  tantum  con¬ 
gruit  refta  linea  media, qus  potentia  folum  fit  commenfurabilis  toti ,  &  cum  tota 
medium  contineat. 


THEOREMA  LXV.  PROPOSITIO  LXXXIII. 

Minori  vna  tantum  congruit  reda  linea?potentia  incommenfo 
rabiiis  exiftens  toti  ,  &  cum  tota  faciens  compofitum  quidem  ex 
ipfarum  quadratis rationalejquod  aut  bis  ipfis  continetur  mediu. 

Sit  minor  A  B  ,  &  ipfi  A  B  congruat  B  C.  ergo  A 
C  CB  potentia  funt  incommenfurabiles ,  facien-  A  ~B  c  l>  . 
tes  compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  ra¬ 
tionale :  quod  autem  bisipfis  continetur  medium. 

Dico  'ipfi  AB  alteram  non  congruere  re&airt  lineam,  qug  eadem  faciat.fi  enim  fieri 
poteftjCongruatBD.ergo  AD  DB  potentia  funt  incommenfurabiles, facientes  co-' 
pofitum  quietem  ex  ipfarum  quadratis  rationale  :  quod  autem  bis  ipfis  continetur 
medium  .  &  quoniam  quo  exceflii  quadrata  ex  AD  DB  excedunt  quadrata  ex  AC- 

CB,eodem 
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CB, eodem  &  quod  bis  continetur  AD  DB  excedit  id,  quod  bis  AC  CB  contine* 
turjquadrata  autem  ex  AD  DB  excedunt  quadrata  ex  AC  CB  rationali;  vtraque 
enim  rationalia  funt:&  quod  bis  continetur  AD  DB  id, quod  bis  AC  CB  contine 
tur,rationali  excedet.quod  fieri  non  poteft. etenim  vtraque  funt  media.ergo  mino 
ri  vna  tantum  congruit  reda  linea  ,  potentia  incommenfurabilis  exiftens  toti,&  cu 
tota  faciens  compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  rationale;  ijuod  vero  bis  ip 
fis  con  tinetur  medium. 

THEOREMA  LXVL  PROPOSITIO  LXXXIIII* 

Ei, quae  cu  rationali  mediu  totu  facit ,  vna  tantum  congruit  re» 
dalinea,potentia  incommenfurabilis  exiftens  toti,&  cum  tota  fa 
ciens  compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  medium ;  quod 
autem  bis  ipfts  continetur, rationale. 

Sit  cum  rationali  medium  totum  faciens 
AB,congruen§  autem  ipfi  BC.ergo  AC  CB  ^  B  c  JO 

potentia  funt  incommenfurabiles,  facientes  '  *  ' 

compofitum  quidem  ex  ipfarum  AC  CB 

quadratis  medium;quod  autem  bis  ipfis  continetur,rationa!e.  Dico  ipfi  AB  altera 
non  congruere  eadem  facientem.fi  enim  fieri  poteft,  congruat.  BD.ergo  AD  DB 
poteria  funt incomenfurabiles, facientes  copofitum  quidem  ex  ipfaru  AD  DB  qua 
dratis  medium, -quod  autem  bis  ipfis  continetur,rationaIe.  Quoniam  igitur  quo  ex 
exce(fu,quadrataex  AD  DB  excedunt  quadrata  ex  AC  CB, eodem  quod  bis  con¬ 
tinetur  AD  DB  excedit  id, quod  bis  AC  CB  continetur:  quod  autem  bis  contine¬ 
tur  AD  DB  excedit  id  quod  bis  AC  CB  continetur  rationali;  etenim  vtraque  ra¬ 
tionalia  funt:&  quadrata  ex  AD  DB  rationali  excedet  quadrata  ex  AC  CB.  quod 
fieri  non  poteft,cum  vtraque  fint  media.non  igitur  ipfi  AB  altera  congruit,poten- 
tia  incommenfurabilis  exiftens  toti,&  cum  tpta  faciens  compofitum  quidem  ex  ip- 
larum  quadratis  medium ;  quod  autem  bis  ipfis  cotinetur  rationale.quare  ei,  quss 
cum  rationali  medium  totum  facit,vna  tantum  congruetre&a  linea. 

THEOREMA  LXVII.  PROPOSITIO.  LXXXV. 

Ei ,  quf  cum  medio  medium  totum  facit,  vna  tantum  congruit 
reda  linea, potentia  incommenfurabilis  exiftens  toti  ,  &  cum  to¬ 
ta  faciens  compofitum  quidem  ex  ip¬ 
farum  quadratis  medium,  quod  au¬ 
tem  bis  ipfis  continetur, medium  ,  & 
adhuc  incommenfurabile  compofito 
ex  quadratis  ipfarum. 

Sit  cum  medio  medium  totum  faciens  AB,  ip 
fi  vero  congruens  BC .  ergo  AC  CB  potentia 
funt  incommenfurabiles,  facientes  compofitum 
quidem  ex  ipfarum  quadratis  medium;  quod  au 
tem  bis  ipfis  continetur  medium,&  adhuc  inco- 
menfurabile  compofito  ex  quadratis  ipfarum. 

Dico  ipfi  AB  alteram  non  congruere  potentia 
incommenfurabilem  toti,  &  cum  tota  facientem 
ca,  qui:  prbpofita  funt .  fi  enim  fieri  poteft,  con- 
_ gruat  BD, ita  vt  AD  DB  potentia  incommenfu 
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tabilcs  fiat,  faciantq;  compofitum  quidem  ex  ip 
ferum  quadratis  medium;quod  autem  ipfis  con 
tinetur  medium,  &  incomenfurabile  compofito 
ex  quadratis  ipfarum  .  &  exponatur  rationalia 
EF,  &  quadratis  ipfarum  AC  CB  aquale  paralie 
Ipgrammum  EG  ad  ipiam  EF  applicetur,' latitu¬ 
dine  facens  EM:  ei  vero',quod  bis  continetur  AC 
CB  aquale  parallelogrammum  auferatur  HG,Ia 
titudinem  facietis  H  M.  reliquum  igitur  quadra 
tum  ex  AB  eft  squale  parallelogrammo  E  L.  er¬ 
go  AB  ipfurn  ELpot .  rurfus quadratis  ex  A  D 
D  B  eqnale  parallelogrammum  EI  ad  ipfam  E  F 
applicetur, latitudinem  faciens  EN.  eft  autem  & 
quadratum  ex  AB  aquale  parallelogrammo  EL. 
ergo  reliquum, quod  bis  AD  DB  continetur  ipfi 
EI  I  eft  quaie.&r  quoniam  compofitum  ex  quadra 
tis  AC  CB  medium  eft,  &  squale  parallelogra- 
moE  G ,  erit  &  E  G  medium, quod  ad  rationalem  EF  applicatum  eft ,  latitudinem 
sf.haius.  faciens  EM.  quare  EM  eft  rationalis,  &  ipfi  EF  longitudine  incommefurabilis.  Rur 
Ius  quoniam  quod  bis  AC  CB  continetur  eft  medium ,  &  squale  ipfi  H  G,  erit  & 
HG  medium, &  ad  rationalem  EF  applicatum  eft, latitudinem  faciens  HM  ,  rationa 
Iis  igitur  eft  H  M,  &ipfi  E  F  incommenfurabilis  longitudine  .  quod  cum  quadrata 
ex  AC  CB  incommenfurabilia  fint  ei,  quod  bis  AC  CB  continetur ,  erit  &:  EG  in- 
w.hulus.  commenfurabile  ipfi  GH;  ideoq,-  redfa  linea  EM  redis  MH  longitudine  eft  tncom- 
menfurabilis.  &  funt  vtrsque  rationales.cum  igitur  EM  MH  rationales  finr,pcte- 
f4.huias.  tja  f0]uni  commenfurabiles,refta  linea  EH  apoteme  eft,  &  ipfi  congruens  HM.  fi¬ 
mi  liter  demonftrabimus  EH  rurfus  apotomen  effe,ipfiq;  congruentem  H  N.  ergo 
apotoms  alia,  atque  alia  congruit  rationaliSjpotentiafolum  commenfurabilis  exi 
gfe.hirii».  ftens  toti,  quod  fieri  non  poife  oftenfum  eft.  non  igitur  ipfi  A  B  altera  congruet  re 
fta  Irnea.  quare  vna  tantum  congruet, potentia  incommenfurabilis  exiftens  toti,  & 
cum  tota  faciens  compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  medium;quod  autem 
bis  ipfis  continetur  medium, & adhuc  incommenfurabile  compofito  ex  quadratis 
ipfarum, 

DIFFINITIONES  TERTIAE. 


t  :  Expofita  rationali,  &  apotoma,  fi  quide  tota  plus  posfit,  quam 
congruens  quadrato  reto  line^  fibi  commenfurabilis  longitudi 
ne,-  iitq;  tota  expofita  rationali  longitudine  commenfurabilis:vo 
cetnr  apotome  prima. 

%  Si  vero  congruens  ft  longitudine  commenfurabilis  expolita? 
rationali,  &  tota  plus  posfit ,  quam  congruens  quadrato  re&£  li¬ 
neae  fibi  comenfurabilis  longitudine  5  vocetur  apotome  fecunda, 
g  Quod  fi  neutra  fit  longitudine  commenfurabilis  expofitp  ratio 
nali,& tota  plus  posfit,  quam  congruens  quadrato  reto  line£  fibi 
commenfurabilis  longitudine;  dicatur  apotome  tertia. 

4  Rurfus  fi  tota  plus  posfit ,  quam  congruens  quadrato  reto  Ii- 
nete  fibi  incommenfurabilis  longitudine ,  li  quidem  tota  fit  lon¬ 
gitudine  commenfurabilis  expofitte  rationali  5  vocetur  apotome 
quarta. 

sr 
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Sivero  congruens  expofit9  rationali  fitiongitudine  commea-  5 
furabilis, vacetur  apotome  quinta. 

Quod  fi  neutra, dicatur  apotome  fexta.  4 

PROBLEMA  XVIII.  PRO  POSITIO  LXXX  VI. 


Inuenire  primam  apotomen. 

,  Exponatur  rationalis  A  ;  &ipfi  A  longitu¬ 
dine  comnienfurabilis  fit  BG.  ergo  &  BG  eft 
rationalis.  &  exponantur  duo  quadrati  nuinc 
fi  DE  EF, quorum  excefius  DF  no  fit  quadra- 
fus.neque  igitur  ED  adDF  proportionem  ha 
fcebit,  quam  numerus  quadratus  ad  quadra¬ 
tum  numerum.  &  fiat  vt  E  D  ad  D  F,  ita  qua-  » . . .  r . . .  F . . .  r? - £ 

iratum  ex  BG  ad  quadratum  ex  GC.  comme 

furabiJe  igitur  eft  quadratum  ex  BG  quadrato  ex  G  C;rationale  aute  eft  quadratQ 
ex  BC.ergo  &  quadratum  ex  GC  eft  rationale;  ideoq;  re<fta  linea  GC  rationalis  eft.. 
&  quoniam  ED  ad  DF  proportionem  non  habet, quam  quadratus  numerus  ad  qua 
31-atumunmerum,1  neque  qtiadratfim  ex  BG  ad  quadratum  ex  GC  proportionem 
habebit, quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum  .  incommenfurabilis 
igitur  eft:  BG  ipfi  GC  longitudine;  &  funt  vtrteque  rationales. ergo  BG  GC  ratio¬ 
nales  funt  potentia  folum  commenfurabiles,&  ob  id  BC  apotome  eft  .  Dico  &  pri- 
Uiam  elle.fit  enim  quadratum  ex  H  id,quo  quadratu  ex  BG  plus  poteft,qiiam  qua¬ 
dratum  ex  GC .  &  quoniam  eft  vt  ED  ad  DF, ita  quadratum  ex  BG  ad  quadratum 
ex  GC; erit  per  conuerfionem  rationis  vt  DE  ad  EF ,  ita  quadratum  ex  BG  ad  qua- 
draiumex  H.fed  DE  ad  EF-proportionem  habet,  qua  quadratus  numerus  ad  qua¬ 
dratum  numerum;vterque  enim  quadratus  eft .  ergo  &  quadratum  ex  BG  ad  qua¬ 
dratum  ex  FI  proportionem  habebit,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nu 
merurn.commenfurabilis  igitur  eft  BG  ipfi  H  16gitudine.&  BG  plus  poteft,quim 
GC  quadrato  ex  H.ergo  B  G  plus  poterit,  quam  GC  quadrato  re<ft«  lincf  fibi  lon¬ 
gitudine  commenfurabilis.atque  eft  tota  BG  expofit^  rationali  A  commcnfurabi- 
lis  logitudine.ergo  BG  apotome  eft  prima-Inulta  igitur  eft  prima  apotome.quod 
facere  oportebat. 

F,  C.  COMMENT^iRIFS. 

Sit\A  6,BG  4. numerus  autem  DFfit  1 6,FF  9.  erit  DF  y.fi  igitur  fiat  vt  1 6  ad  'jfita  quadra' 
tum  ex  BGyVidelicet  1 6  ad  quadratum  ex  GC.  erit  quadratum  ex  GC  7,  &  refla  linea  GC  Q  7. 
ergo  BCefi 4  minus  D  7>  Tue  $  apotome  prima. 

PROBLEMA  XIX.  PROPOS  IT  IO  LXXX  VII. 
x  Inuenire  fecundam  apotomen» 

Exponatur  rationalis  A;  &  ip¬ 
fi  A  longitudine  commenfiirabi» 
lis  fit  CG .  ergo  CG  eft  rationa- 
lis.&  exponantur  duo  numeri  qua 
drati  D  E  EF,  quoru  excefius  OF, 
no  fit  quadratus  fiatq;  vt  F  D  ad  D 
E  ,  ita  quadratum  ex  CG  ad  qua 
dratum  ex  G  B.  commeniurabile 
igitur  eft  quadratum  exCGqua 
drato  ex  G  B.fcd  quadratum  ex 
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|  V  C  L  I  D.  ELEMENT. 

CG  eft  rationale .  ergo  &  rationa 
ie  eft  quadratum  ex  GB  ;  ac  pro 
pterea  ipfaG  B  eft  rationalis .  & 
quoniam  quadratum  ex  CG  ad 
quadratum  exGB  proportionem 
non  habet  ,  quam  numerus  qua¬ 
dratus  ad  quadratum  numerum, 
erit  CG  ipfi  GB  incommenfurabi 
lis  longitudine; &  vtraq  ue  funt  ra 
tionales.ergo  CG  GB  rationales  funt, potentia  folum  commenfurabiles,&  ob  id  B 
C  eft  apotome.Dico  &  fecundam  e  fle  ..quo  enim  quadratum  ex  BG  excedit  quadra 
tum  ex  GC,fit  ex  H  quadratum. Quoniam  igitur  eft  vt  quadratum  ex  BG  ad  qua¬ 
dratum  ex  GC,itaDE  numerus  ad  numerum  DF ,  erit  per  conuerfionem  rationis, 
vt  quadratum  ex  BG  ad  quadratum  ex  H,ita  DE  ad  EF.  atque  eft  vterque  ipforurn 
DE  EF  quadratus .  quadratu  igitur  ex  BG  ad  quadratum  ex  H  proportionem  ha¬ 
bet,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum;  ideoq;  BG  ipfi  H  longitu 
dine  eft  commenfurabilis .  &  plus  poteft  BG ,  quam  GC  quadrato  ex  H .  ergo  BG 
pius  poteft,  quam  GC  quadrato  redas  lineas  fibi  iongitudine  commenfurabilis .  at¬ 
que  eft  congruens  CG  expofitas  rationali  A  commenfurabilis  longitudine .  ergo  B 
C  apotome  eft  fecunda.inuenta  igitur  eft  fecunda  apotome  BC.  quod  facere  opor¬ 
tebat. 

E.  C.  COMMENTiARIVS. 

Sit  6,CG  5 ;mmerus  autem  DE  fit  5 6,&EF  p.  erit  DE  a  7.  itaque  fiat  ytijad1}  6fta  9 
Md  damnent  ad  12.  ergo  GB  efl  iz,&  BC  1 2  minus  3,  quae  cfl  apotome fecunda. 

PROBLEMA  XX.  PROPOSITIO  LXXXVIIL 

Inucnire  tertiam  apotomen. 

Exponatur  rationalis  A,  &  exponatur  tres 
numeri  E  BC  CD  non  habentes  inter  fe  pro 
portionem  ,  quam  numerus  quadratus  habet 
ad  quadratum  numerum; BC  vero  ad  BD  pro 
portionem  habeat, quam  quadratus  numerus 
ad  quadratum  numerum  :  &  fiat  vtE  ad  BC, 
ita  quadratum  ex  A  ad  quadratum  exFG :  vt 
autem  BC  ad  CD  ,  ita  quadratum  ex  FG  ad 
quadratum  ex  GH  .  commefurabile  igitur  eft 
quadratum  ex  A  quadrato  exFG.  atque  eft 
quadratum  ex  A  rationale,  ergo  &  rationale 
eft  quadratum  exFG;  ac  propterea  reda  li¬ 
nea  FG  eft  rationalis. &  quoniam  E  ad  B  C  proportionem  non  habet  ,quam  nume¬ 
rus  quadratus  ad  quadratum  numerum  ;  neque  quadratum  ex  A  ad  quadratum  cx. 
FC  proportionem  habebit,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum,  in 
comenfurabilis  igitur  eft  A  ipfi  FG  longitudine .  rurfus  qm  eft  vt  BC  ad  CD ,  ita 
quadratum  ex  FG  ad  quadratum  ex  GH ;  erit  quadratum  exFG  quadrato  ex  GH 
commenfurabile.rationale  aute  eft  quadratum  ex  FG.  ergo  &  quadratu  ex  GH  eft: 
rationale, &  ob  id  reda  linea  GH  rationalis .  quod  cum  BC  ad  CD  proportionem 
non  habeat, quam  numerus  q  uadratus  ad  quadratum  numerum ;  neque  quadratu 
exFG  ad  quadratum  ex  GH  proportionem  habebit ,  quam  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum  .  incommenfurabilis  igitur  eftPG  ipfi  GH  longitudine :  & 
funt  vtraque  rationales» ergo  FG  GH  rationales  funt  potentia  folum  commenfu- 
rabiles; ac  propterea  apotome  eft  FH.Dico  &  tertiam  efle .  Quoniam  enim  eft  vt  K 

quidem 
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quidem  ad  BC,ita  qtiddfaturri  ex- A  ad  quadratum  ex  FG ;  vf  autem  BC  ad  CD,ita 
quadratum^exFG  ad;qiiadratum  ex  GH;erit  ex  aequali  vt  E  ad  CD,ita  quadratum 
fx  A  ad  quadiratuiii^x  GHdedE  ad  GD  proportionem  non  habet,quam  numerus 
quadratus  ad  quadratum  numerum. neque  igitur  quadratum  ex  A  ad  quadrarum 
ex  GH  proportionem,  hat>ebit,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numeru. 
ergo  A  ipfi  CHiorigibiidine  eft  incommefurabilis .  neutra  igitur  ipiarum  FG  GH 
expofit?  rationali  A  commenfurabilis  eft  longitudine,  quo  autem  quadratum  exF 
G  plus  poteft,quam  quadratum  ex  GH,fitex  K  quadratum. Quoniam  igitujr  eft  vt 
BCad  CD, ita  quadratum  exFGad  quadratum  exGH;erit  per  conuerfionem  ra¬ 
tionis  vtCB  ad  BD ,  ita  quadratum  ex  FG  ad  quadratum  exK.at  CB  ad BD pro¬ 
portionem  habet,quam  nnmerus  quadratus  ad  quadratum  numerum,  ergo  &  qua 
dratum  exFG  ad  quadratum  ex  K  proportionem  habebit»  quam  numerus  quadra¬ 
tus  ad  quadratum  numerum. commenfurabilis  igitur  eft  FG  ipfi  K  longitudine:  & 
plus  poteft  FG,qudm  GH  quadrato  ex  K.  ergo  FG  plus  poteft,quam  GH  quadra¬ 
to  redce  line?  fibi  commenfurabilis  longitudine. St  neutra  ipfarum  FG  GH  longir 
tudine  commenfurabilis  eft  expofit?  rationali  A  .  quare  FH  apotome  eft  tertia.In- 
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&Sit^6,nmcrus  E  i$,BC  1 6,&-CD  j.mtBDp.ftatvt  18  ad  16 ,  ita  36  ad  alium,  mi 
ad  3  2  .ergdFG  3  y.mrfusfiat  yt  i  6ad  7,  ita  32  ad  alium. erit  ad  14  quare  GH  eft  lft  14 

&  FH  3  2  minus  i  4 yquae  eft'afbtome  tertia. 

■  ioq  i  z  la  ot 

PROBLEMA  XXI.  PROPOSITIO.  LXXXIX. 

1  ■  ;-r;  ;  ;  ;  r  •  ■  ..  f; 

Inucnire  quartam  apotomen.^^ 

Exponatur  rationali  A  :& ipfi  A  longitudi 
nie  commenfurabilis  fit  BG.  crgo  BG  eft  ra¬ 
tionalis. exponantur  prsterca  duo  numeri  D 
F  FE ,  ita  vt  totus  DE  ad  vtrumque  ipforum 
DF  FE  proportionem  non  habeat, quam  nu¬ 
merus  quadratus  ad  quadratum  numerum:  - - tL - , 

&  fiat  vt  DE  ad  EF  ,  ita  quadratum  ex  BG  ad  n  p  ,0  v 

quadratuni  exGG -commenfiirabileTgitur  ‘ r  -  ‘  '  -‘‘‘‘y 
eft  quadratum  ex  BG  quadrato  ex  GC.eft  au 

tem  quadratum  ex  BGrationale.quare  &  rationale  eft  quadratu  ex  GC;  ideoq;  re- 
<fta  linea  GC  eft  rationalis.&  quoniam  DE  ad  EF  proportionem  non  habet ,  quam 
utimerus  quadratus  ad  quadratum  numerum;neque  quadratum  ex-BG  ad  quadra 
tum  exGC  proportionem  habebit,  -  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  nu- 
merum.incomm.enfurabilisigitureft  BG  ipfi  GC  longitudine  ,&funt  vtrsque  ra¬ 
tionales.  ergo  BG  GC  rationales  fiunt  potentia fiolum  commehfurabiles.  &  obid 
apotome  eft  BG  .  Dico  &  quartam  efle .  Quo  igitur  plus  poteft  BG  ,  quam  GC,fit 
quadratum  ex  H.&  quoniam  eft  vt  DE  ad  EF,ita  quadratum  ex  BG  ad  quadratum 
ex  GQerit  per  conuerfionem  rationis  vt  ED  ad  DF,ita  quadratum  ex  BG  ad  qua¬ 
dratum  exFLfed  ED  ad  DF  proportionem  nonhabet,  quam  numerus  quadratus 
ad  quadratum  numerum. neque  igitur  quadratum  ex  BG  ad  quadratum  ex  H  pro 
portionem  habebit,qnam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum. incomme 
fiirabilis  igitur  eft  BG  ipfi  H  longitudine  :  8e  plus  poteft  BG ,  quam  GC  quadrato 
ex  H. ergo  BQ  plus  pqteft^quam  GC  quadrato  reft?  lines  fibi  longitudine  incom- 
menfurabili§.atque  eft  tota  BG  commefurabilis  expofit?  rationali  A. ergo  BC  apo 
tome  eft  quarta.  Inuentaigitur  eft  quarta  apotome  BC.  quod  facere  oportebat. 
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F.  C.  C  0  Ai  AI  E  U  T  oi  K  l  S. 

'  }  -  '■ 

Sit  U  6,BG  4, numerus  autem  DF  63&FE  1 o.if4$ Tf  1 6  1  o,zta  16  4<i  aliiMitrH 
CC  Ifc  i  o  &  BC  4  minus  R  1  o ,quae  eji  apotome  quarta. 

PROBLEMA  XXIX.  PROPOSITIO  XC, 

••  •••-•;->  '-'i-.; :jj;  :  (.sftjbrjji^hoi  Ha aUicfeiliIffsnicn  .0  A  i- -.nor-io  •:>>:..<.•  j*4 

Inuenire  quintam  apotomcn. 

Exponatur  rationalis  A ,  &  ipfi  . 

A  commenfurabilis  fit  CG.  ergo  . — V.~.~ ,-.„-4 — . — , — _ 

CG  eft  rationalis^  &  exponantur  B  c  ^ 

duo  numeri  DF  .FE,  ita  vt  DE  ad  '  ' 

vtrumque  ipforum  33F  FE  pro-  t  '  ''  H  ’  .  ^ 

portionem  rurfus  no  habeat,  qua  ns  . 

numerus  quadratus  ad  quadratu  D  .......... . ....f — .....E 

numerum;fiatq;  vtFE  ad  ED,  ita 

^huitis.  quadratum  exCG  ad  quadratum  ex  GB.ergo  quadratum  exCG  eommenfurabili» 

eft  quadrato  ex  GB  .  eft  autem  quadratum  ex  CG  rationale .  ergo  &  rationale  eft 
quadratum  exGB:&  idcirco  reda  linea  <$B  eft  rationalis .  &  quoniam  vt  DE  ad  E 
Fjita  eft  quadratum  ex  BG  ad  quadratum  ex  GC :  &  DE  ad  EF  proportionem  non 
ftabet,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum; neque  quadratum  ex  B 
G  ad  quadratum  ex  GC  proportionem  habebit,  quam  numerus  quadratus  ad  qua 
dratum  numerum.incommenfurabilis  igitur  eft  BG  ipfi  GC  longitudine ;  &  funt 
vtrxquerationales.ergo  BG  GC  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabi- 
les;  &  BC  apotome  :eft  .  Dico  &  quintam  efle.  Quo  enim  plus  poteft  quadratum  ex 
BG,quam  quadratum  ex  GC,ftt  quadratum  cx  H  .  Quoniam  igitur  quadratum  ex 
BG  ad  quadratum  ex  GC  eft  vtDE  adEF.,erit  per  conuerfionem  rationis  vtED 
ad  DF,ita  quadratum  ex  BG  ad  id, quod  fit  ex  H  quadratu,  fed  ED  adDF  propor¬ 
tionem  non  habet,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum  .neque  igi¬ 
tur  quadratum  ex  BG  ad  quadratum  ex  H  proportionem  habebit,  quam  numerus 
quadratus  ad  quadratum  numerum ;  ideoq;  reda  linea  BG  ipfi  H  longitudine  eft 
incommenfurabilis.&  plus  poteft  BG,quam  GC  quadrato  ex  FI.  ergo  BG  plus  po¬ 
teft, quam  GC  quadrato  reda?  lineg  fibi  incommenfurabilis  longitudine  .atque  eft 
congruensCG  expofitf  rationali  A  longitudine  commenfurabilis.  quare  BC  apo° 
tome  eft  quinta.Inucnta  eft  igitur  quinta  apotome  BC .  quod  facere  oportebat. 

F.  C.  COMMENTARIIS. 

Sit .. A  6,CG  3.  numerus  autem  DFfitz<,,FE  g:  &  jiat  vt  9  ad  34,  ita  quadratum  exCG » 
^ alitm3erit  BG  K?,q,&BC  R  34  minus  3 ,  qup  eji  apotome  quinta. 

PROBLEMA  XXIII.  PROPOSITIO.  XCI. 


«.hui as. 


Inuenire  fextam  apotomen. 

Exponatur  rationalis  A,  <k  tres  nume 
riE  BC  CD  proportionem  non  haben¬ 
tes  inter  fe,  qua  quadratus  numerus  ad 
quadratu  numera.  &  fiat  vt  E  ad  BC,  ita 
quadratu  ex  A  ad  quadratu  ex  FG;ut  aut 
BC  ad  CD  ,  ita  quadratu  ex  FG  ad  qua¬ 
dratu  ex  GH  .  qm  igitur  eft  vt  E  ad  BC 
ita ,  quadratu  ex  A  ad  quadratu  ex  F  G; 
erit  quadratum  ex  A  quadrato  ex  FG  co 


ft. 


menfurabile. 
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menfurabile.rationalfi  autem  eft  quadratum  ex  A* ergo  3:  quadratum  exFG  ratio, 
nale  erit;  &  ob  id  refta  linea  FG  rationalis.  &  quoniam  E  ad  BC  proportionem  no 
-habet,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum;  neque  quadratum  ex 
A  ad  quadratum  ex  FG  proportionem  habebit, quam  numerus  quadratus  ad  qua¬ 
dratum  numerum.  Incommefurabijis  igitur  eft  A  ipfi  FG  longitudine,  rurfus  quo  9  fauius. 
niam  eft  vi  BC  ad  CD, ita  quadratum  ex  FG  ad  quadratum  ex  GH,erit  quadratum  6.  huius, 
exFG  commenfurabileqiiadrato  exGH.  eft  autem  quadratum  ex  FG  rationale,  ra 
tionale igitur  eft  &  quadratum  exGH;  &ipfaGH  rationalis .  quod  cu  BC  ad  CD 
proportionem  non  habeat,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numeru;  ne¬ 
que  quadratum  ex  FG  ad  quadratum  ex  GH  proportionem  habebit,  quam  nume¬ 
rus  quadratus  ad  quadratum  numerum.ergoF  G  ipfi  G  H  longitudine  eft  incom-  9-hums. 
meniiirabilis:  &  funt  vtrxque  rationales .  quare  FG  GH  rationales  funt  potentia 
folum  commefurabiles,&  FH  apotome  eft.  Dico  &  fextain  efte.  Quoniam  enim  eft  74,uaius. 
vtE  ad  BC,  ita  quadratum  ex  A  ad.quadratum  ex  FG;vt  autem  BC  adCD,itaqua 
dratum  exFG  ad  quadratum  exGH:  erit  ex  squali  vt  E  ad  CD,  ita  quadratum  ex 
A  ad  quadratum  ex  GH.  fed  E  ad  CD  proportionem  non  habet,  qua  numerus  qua 
dratus  ad  quadratum  numerum .  neque  igitur  quadratum  ex  A  ad  quadratum  ex 
GH  proportionem  habebit,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numetum. 
ergo  A  ipfi  GH  longitudine  eft  incommenfurabiiis:  &  neutra  ipfarum  FG  GH  ex¬ 
polit*  rationali  A  commenftirabilis  eft  longitudine.quo  igitur  plus  poteft  quadra 
tum  exFG,  quam  quadratum  ex  GH,fit  quadratum  exK.  &  quoniam  eft  vt  BC  ad 
C  D,  ita  quadratum  exF  G  ad  quadratum  ex  G  H*  erit  per  conuerfionem  rationis 
vt  CB  ad  £D,  ita  quadratum  exFG  ad  quadratum  exK.  at  C  B  ad  B  D  proportio¬ 
nem  non  habet,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum  .  neque  igitur 
quadratum  ex  FG  ad  quadratum  ex  K  proportionem  habebit,  quam  numerus  qua 
dratus  ad  quadratum  numerum,  ergo  incommenfurabiiis  eftFG  ipfi  K  longitudi-  9  huiusj 
nec&FG  plus  poteft, qua  GH  quadrato  ex  K.  plus  igitur  poteft  FG,quam  GH  qua 
drato  recte  linea;  fibi  longitudine  incommenfurabiiis:  &  neutra  iplarumFG  GH 
eft  commenftirabilis  longitudine  expofit*  rationali  A. ergo  FH  apotome  eft  fexta.  a  tcmarui» 
Inuenta  eft  igitur  fexta  apotome  F  H  .  fed  &  expeditius  fex  dictarum  linearum  in- 
nentionem  oftendere  licet. 

Si  enim  oporteat  inuenire  primam  apotome, 
exponatur  ex  binis  nominibus  prima  A  C,  cuius  Ad  B  c 

maius  ncme  fit  AB.&  ponatur  B  D  ipfi  BCfqua  *~ 
lis.ergo  AB  BC,  hoc  eft  AB  BD  rationales  sut, 

potentia  folum  commenfurabiles:  &  AB  plus  poteft,quam  BG,  hoc  eft  quam  B  D 
quadrato  rectg  line*  fibi  longitudine  commenftirabilis :  &  AB  eft  commenfurabi-r 
lis  logitudme  expofitf  rationali.apotome  igitur  prima  eft  AD.fimiliter  &  reliquas 
.apotomas  inueniemus,eas,  qu*  ex  binis  nominibus  eiufdem  ordinis  exponentes. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  *A  R  l  V  S. 

■'  '  '  .  i:  ■-  ;  "  ■  ';j)£  •'  ■  ..  .  , 

Sit  6.  numerus  autem  E  fit  1 5  M  2  5 ,  &  CD  1  o .  fiat  igitur  ut  1$  ad  i  s ,  ita  5  5  ad  aliti, 
erit  ad  60.  Rurfus  fiat  ut  25  ad  1  o  ,ita  60  ad  alium, ■erit  ad  24.  ergoF  Geft  R  <5o,  <jr  GH  R 
24.  ae  propter  ea  FH  eft  R  60  minus  R  24,  que  eft  apotome  fexta. 

THEOREMA  LXVIII.  PROPOSITIO  XCIL 

Sifpacium  cotineatur  rationali, &  apotomaprima3  reda  linea 
Ipacium  potens  apotome  eft. 


Contineatur 


tSH. huius 

«cVlU. 


it>.  huius. 


29.  hUlUS. 
itf.huius. 


14. huius 
ii. huius, 


assesti. 


14.  sexu. 


ts.htiius.’ 


EVCLID.  EtEMKNT. 

Contineatur  enim  fpacium  AB  rationali  A 
€,&  apotoma  prima  AD  .Dico  redam  lineam, 
qux  poteft  fpacium  AB  apotomen  effe.Quonia 
enim  AD  prima  apotome  eft,fit  ipfi  congruens 
i.dtfa.  tertia  DG.ergoAG  GD  rationales  funt  potentia  fo- 
riun,  lum  commenfurabiles ,  &  tota  AG  longitudine 

commenfurabilis  eft  expofitte  rationali  AC .  & 
j>r«terea  AG  plus  poteft ,  quam  GD  quadrato 
reda  linef  fibi  commenfurabilis  longitudine.fi 
igitur  quarta  parti  quadrati,quod  fit  ex  DG,f- 
quale  parallelogrammu  ad  AG  applicetur ,  de¬ 
ficiens  figura  quadrata,in  partes  longitudine  co 
menfurabiles  ipfam  diuidet.fecetur  DG  bifaria 
in  E ,&  quadrato  ex  EG  aquale  parallelogram- 
mum  ad  ipfam  AG  applicetur  /deficiens  figura 
quadrata,  quod  fit  AFG .  commenfurabilis  igi¬ 
tur  eft  AF  ipfi  FG  longitudine:  &  per  E  F  G 
pundaipfi  AC  parallela  ducantur  EH  FI  GK. 

&  qni  AF  ipfi  FG  logitudine  eft  commenfurabi 
lis,  erit  &tota  AG  vtrique  ipfarum  AF  FGco- 
menfurabilis longitudine. fed  AG  commentura 
bilis  eft  ipfi  AC,  vtraque  igitur  AF  FG  ipfi  AC 

longitudine  eft  commenfurabilis .  atque  eft  AC  rationalis. ergo  &  rationalis  vtra¬ 
que  AF  FG;acpropterea  vtrumque  parallelogrammorum  AI  FK  eft  rationale.  & 
quoniam  DE  Ipfi  EG  longitudine  eft  commenfurabilis  ,  erit  &  DG  vtrique  DE  E 
G  commenfurabilis  longitudincreftq;  rationalisDG,&  ipfi  AC  longitudineinco- 
menfurabilis.ergo  &  vtraque  DE  EG  rationalis  eft,&  incommenfurabilis  ipfi  AC 
longitudine:&  ob  id  vtrumque  parallelogrammorum  DH  EK  medium  eft.  pona¬ 
tur  ipfi  quidem  AI parallelogrammo  xquale  quadratum  LM ;  parallelogrammo 
aiitem  FK  aquale  quadratum  auferatur  NX, communem  ipfi  angulum  habens  LQ 
M.ergo  quadrata  LM  NX  circa  eandem  funt  diametrum  .  fit  ipforiim  diameter  O 
R,&  figura  deferibatur .  itaque  quoniam  redagulum  AFG  eft  aquale  quadrato  ex 
EG.erit  vt  AF  ad  EG,itaEG  ad  GF:fed  vt  AF  ad  EG, ita  eft  parallologrammum  A 
I  ad  ipfum  EK.-&  vt  EG  ad  GF,  ita  parallelogrammum  EK  ad  ipfum  KF. parallelo¬ 
grammorum  igitur  AI  KF  medium  proportionale  eft  EK.  eft  autem  &  quadrato¬ 
rum  LM  NX  medium  proportionale  MN,  vt  fuperius  oftenfum  eft.parallelogram 
mumq;  AI  eft  a  quale  quadrato  LM;&  parallelogrammum  KF  quadrato  NX  sequa 
Ie.ergo  &  parallelogrammum  MN  eft  aquale  ipfi  EK.fedparallelogrammum  qui¬ 
dem  EK  eft  aquale  parallelogrammo  DH,-  parallelogrammum  vero  MN  ipfi.LX. 
parallelogrammum  igitur  DX  eft  squale  gnomoni  YVQ^,  quadrato  NX .  eft  autc 
&parallelogramu  AK  quadratis  LM  NX  £quale.ergo&  reliquu  AB  eft  aquale  qua 
drato  ST.  at  quadratu  ST  eft  id,quod  fit  ex  LN.  quadratum  igitur  ex  LN  eft  aqua- 
le  parallelogrammo  AB ;  ideoq;  recta  linea  LN  ipfum  AB  poteft. Dico  LN  apoto¬ 
men  effe.  Quoniam  enim  rationale  eft  vtrumque  parallelogrammorum  AI  FK,& 
funt  aqualia  quadratis  LM  NX,erit  &  vtrumque  LM  NX  rationale;  hoc  eft  vtrum 
que  ipforum,qua  fiunt  ex  LO  ON;&  vtraque  igitur  LO  ON  rationalis  eft.  rurfus 
Qm  medium  eft  parallelogrammum  DH, atque  eft  aq  uale  ipfi  LX;  erit  &  LX  me- 
diu.cu  igitur  LX  quide  medium  fit,NX  vero  rationale,  incomenfurabile  eft  LX  ipfi 
NX;vtq;  LX  ad  XN, ita  eft  reda  linea  LO  ad  ON  .  ergo  LO  ipfi  ON  longitudine  eft 
incommenfurabilis.&  funtvtrfque  rationales. quare  LO  ON  rationales  funt  pote-- 
?4.huius.  tia  folum  commenfurabiles.&  idcirco  apotome  eft  LN  •  &  fpacium  AB  poteft.qu? 

igitur  poteft  fpacium  A  B  eft  apotome .  ergo  fi  fpacium  contineatur  rationali ,  & 
apotoma  prima,re<5ta  linea  fpacium  potens  apotome  eft. 


F.  € 


E  I  B  E  R  T-  z7& 

f.  C.  C  0  M  M  E  N  T  %A  R  l  V  Se 

Sit  J-C  6,^D  7  minus  R  i  3  .erit  DG  R  i$,&DE,  uelEG  R  3  -f  •  quod  fi  ad  reUam  linei 
JLG  applicetur  parallelogrammum  *AEG  aequale  quadrato  ipfius  EG,  deficiens^  figura  quadra, 
ia, erit  ex  demonjlratis ad  1 8  huius  *AE  6— EG  .ergo parallelogrammum  Jll  efi  3 9,& FK 
3 ,  totumfy  <AK  parallelogrammum  42 .  parallelogrammum  vero  DK  efi  R  468,  D  H, uel E  K 
R  1 1  7, E  l  R  1 1 7  minus  %,&  FK  3  .quare parallelogrammum . AB  efi  42  minus  R  4 <58.  Hu- 
iufmodi  autem  fpacium  imiores  etiam  apotomen  primam,  vel  refiduum  primum  appellare  confue 
nerunt, cuius  latus  quadratum,  vel  radicem  inueniemus ,  quemadmodum  adjl .  huius  dittum  eft 
infpacijs  bmorniahhus,preterqna  quod  loco  vocis  plus, vtemm  minus. Diuidatur  enim  4 2  in  duas 
partes;  ita  vt  quod  ex  ip fis  producitur,  fit  aequale  quartp  parti  468, hoc  efl  11  'J.  erit  maior  pars 
3  9, minor  3  :  ideoj,  R  3  9  minus  R  3  erit  latus  quadratum ,  uel  radix  huius  ftacij  refidui  42 
minus  R  468. 

THEOREMA  LXIX.  PROPOSITIO.  XCIII. 

Si  fpacium  contineatur  rationali,  &  apotoma  fecunda, reda  li¬ 
nea  fpacium  potens  mediae  eft  apotome  prima» 

Spacium  enim  AB  cotineatur  rationa¬ 
li  AC,  &  apotoma  fecunda  AD.  Dico  re- 
«ftain  lineam,  qua?  fpacium  AB  poteft  me 
dia?  apotomen  efle  primam  .  fit  enim  ipfi 
AD  congruens  DG.ergo  AG  GD  ratio¬ 
nales  funt  potentia  folum  commenfurabi 
Jes,&  congrues  D  G  commenfurabilis  eft 
expofitf  rationali  ACjtotaq,-  AG  plus  po 
teft ,  quam  G  D  quadrato  rc&a?  linea:  fibi 
commenfurabilis  longitudine .  quoniam 
igitur  A  G  plus  poteft,quam  GD  quadra 
torecftg  linea  fibi  longitudine  commen- 
furabilis,  fi  quartae  parti  quadrati  ipfius 
G  D  aequale  parallelogrammum  ad  A  G 
applicetur, deficiens  figura  quadrata ,  in 
partes  commenfurabiles  ipfam  diuidet. 

Itaque  fecetur  DG  bifariam  in  E  :  &  qua¬ 
drato  ipfius  EG  aequale  parallelogram- 
mum  ad  A  G  applicetur, deficiens  figura 
quadrata, quod  fit  AFG.ergo  commenfu 
rabilis  eft  AF  ipfi  FG  longitudine ;  &  per 
punfta  EFG  ipfi  AC  parallelae  ducantur  EH  FI  GK.  quoniam  igitur  AF  ipfi  FG  15 
gitudine  eft  commenfurabilis, erit  AG  vtrique  ipfarum  AF  FG  commenfurabilis 
longitudine,  rationalis  autem  eft  AG,  &  ipfi  AC  longitudine  incommenfurabilis. 
-ergo  &  vtraque  AF  FG  eft  rationalis, ipfiq;  A  C  incommenfurabilis  longitudine;& 
ob  id  vtrumque  parallelogrammorum  AI  FK  medium  eft  .  Rurfus  quoniam  D  E 
.commenfurabilis  eft  ipfi  EG,  erit  &  DG  vtrique  DE  EG  commefurabilis.  fed  DG 
commenfurabilis  eft  ipfi  AC  longitudine,  ergo  &  vtraque  DE  EG  rationalis  eft,& 
ipfi  AC-  longitudine  commenfurabilis:ac  propterea  vtrumque  parallelogrammo¬ 
rum  DH  EK  eft  rationale,  conftituatur  igitur  parallelogrammO  quidem  A I  aqua 
le  quadratum  LM;  parallelogrammo  autem  FK  fquale  quadratum  auferatur  NX, 
communem  ipfi  angulum  habens  LOM.  ergo  circa  eandem  diametrum  fune  qua¬ 
drata  LM  NX.  fitipforum  diameter  OR,  &  figura  deferibatur.  Cum  igitur  paralie 
logramma  AI  FK  media  fint,&  fibi  ipfis  commenfurabilia,&  aqualia  quadratis  ex 
LO  ON,  erunt  &  quadrata  ex  LO  ON  media,  ergo  re<fta  linef  LO  ON  medi£  sut, 
potentia  folum  commenfurabiles.  &  quoniam  re&angulum  A  F  G  eft  aquale  qua¬ 
drato 


A  D 


b  r  & 


C  B 


fi  r  k 
o 


adiffi.tet® 
sititus*  „ 


Si.hums; 

tf.huiui. 

tt  huiilS. 
16  .huius. 

ic.huius 

16.  fati. 


iVCiim  I  LffB  M  I  N  T. 

H.fed.-  drato  ex  E G,  erit  vt  AF  ad  EGfitaEG  ad 
GF:  fed  vt  AF  ad  EG,  ita  eft  parallelogra 
inum  AC  ad  ipfum  E  K.  vt  autem  E  G  ad 
GF,  ita  parallelogrammum  EK  ad  KF.-pa 
rallelogrammorum  igitur  AI  FKmediii 
proportionale  eft  EK.  eft  ante  &  quadra¬ 
torum  LM  NX  medium  proportionale 
MN:  et  parallelogrammum  A I  quide  eft 
aquale  quadrato  L  M ;  parailelogramum 
vero  FK  «quale  quadrato  N  X.  ergo  M  N 
ipfi  EK  eft  £  quale,  fed  DH  eft  «quale  EK, 

&  LX  ipfi  MN.  totum  igitur  DK  gnomo¬ 
ni  YVQ^  quadrato  NX  gquale  erit.itaq; 
quoniam  totum'  AK  aquale  eft  quadratis 
EM  NX,  quorum  DK  eft  «quale  gnomo¬ 
ni  Y  V  quadrato  NXj-  erit  reliquum 
AB  gquale  quadrato^T,  hoc  eft  ei,  quod 
fit  ex  LN.  quadratu  igitur  ex  LN  eft  f  qua 
le  fpacio  A  B;  ideoq;  reda  linea  L  N  fpa- 
cium  AB  poteft .  Dico  L  N  medi«  apoto- 
men  efle  primam,  quoniam  enim  rationa 
Je  eft  E  K,  &  Squale  ipfi  MN,  hoc  eft  ipfi  LX,erit  &LX  rationale, videlicet  quod  LO 
.r.  ON  continetur,  medium  autem  oftenfum  eft  NX.  quareLX  eft  incommenfurabile 
.  ipfi  XN:  &  vt  LX  ad  XN,  ita  LO  ad  ON.  ergo  LO  ON  longitudine  funt  incommen 
nirabiles;  ac  propterea  LO  ON  medi«  funt  commenfurabiles  potentia  folum,  quse 
fl.huius  rationale  continent.quare  LN  medif  apotome  prima  eft, &  poteft  lpacium  AB.re- 
da  igitur  linea  .lpacium  AB  potens  medig  eft  apotome  prima. 

F.  C.  CGMMENT^KIVS. 

Sit  JLC  4 ,  &  JLD  IM-8  minus  6: erit  DG  6 .  &DF ,  vclFG  3  &  fi  ad  *AG  applicetur 
parallelogrammum  *AFG  aequale  quadrato  ipftus  EG ,  deficienfifo  figura  quadrata :  erit  ^tF 
R>  2  7,  FG  It  3  .& ob  id  parallelogrammum  <AI  Tk  43  2,  FK  R  4$,&  totnm  parallelogra - 

3num  Pj  7 6 SipardHclogrammum  vero  DK  24,  DH,  rei  EK  1  EI  12  minus  R  4%.  ergo 
B  cfi  ffc  768  minus  24, quod Jfiacium  etiam  apotomen  fecundam,  vel  refiduum  fecundum  vocat .i 
Vt  autem  eius  latus  quadrat  uni, vel  radicem  inueniamus,diui detur  lfc  768  in  dnas partes,  ita  vt 
produttum  ex  ipfis  fit  aequale  quartae  parti  quadrati  2  4 ,  hoc  efi  aequale  1 44,  erit  maior  pars 

43  2,minor  Jjk  48 -quare  43  2  minus  48  efi  latus  quadratum ,  fcu  radix  eius  fpacij 

vefidui  Ife  768  minus  24. 

THEOREMA  LXX.  PROPOSITIO  XCXIII. 

Si  lpacium  cotineatur  rationali ,  &  apotome  tertia^redla  linea 
lpacium  poteris  medif  eft  apotome  fecunda. 

Spacium  enim  A  B  contineatur  rationali  AC,  &  apotoma  tertia  AD.  Dico  rre<fta 
lineam,  qu«  poteft  fpacium  AB,medl«  eife  apotomen  fecundam,  fit  enim  ipfi  AD 
congruens  DG  .  ergo  AG  GD  rationales  funt,potetia  folum  commenfurabiles,  & 
neutra  ipfarum  A  G  GD  longituding  commenfurabilis  eft  expofit«  rationali  AC, 
totacp  AG  plus  poteft ,  quam  congruens  DG  quadrato  red«  line«  fibi  commenfu 
rabiles  Iongitudine.fi  igitur  quart«  parti  quadrati  ipfius  DG  squale  parailelogra¬ 
mum  ad  AG  applicetur,  deficiens  figura  quadrata,in  partes  commenfurabiles  ip- 
zS. huius .  lam  diuidet .  Itaque  fecetur  DG  bifariam  in  E ,  &  quadjato  ipfius  EG  «quale  ad 
AG  applicetur,  deficiens  figura  quadrata,  quod  fit  AFG  :  &perpundaEFG; 
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Ipfi  A  C  paralie!^  ducantur  EH  FI  GK.  ergo  AF  F  G 
commenfurabiles  funt:  atque  ob  i  d  parallelogrammu 
AI  parallelogrammo  FK  eft  com  menfurabile.  &  quo-» 
nia  AF  FG  commenfurabiles  funt  longitudine  ,erit  & 

AG  vtrique  ipfarum  AF  FG  longitudine  commenfu- 
rabilis.eft  autem  rationalis  AG,  &  ipfi  AC  incommen- 
fiirabilis  longitudine.  &  vtraque  igitur  AF  FG  ratio¬ 
nalis  eft,  &ipfi  AC  longitudine  incommenfurabilis; 
acpropterea  vtrumque  parallelogfarhmorum  AI  F 
K  eft  medium.  Rurfus  quoniam  DE  commenfurabilis 
eft  ipftEG  longitudine ,  erit  &DG  vtrique  DE  EG 
comenfurabilis.  fed  DG  rationalis  eft,  &  ipfi  AC  ineo 
menfurabilis  longitudine,  rationalis  igitur  eft  &  vtra¬ 
que  DE  EG,  &  ipfi  AC  logitudineincommenfurabi- 
lis .  ergo  vtrumque  parallelpgrammorti  DH  EK  me¬ 
dium  eft.quod  cum  AG  GD  potentia  folum  comme- 
furabiles  fint,  AG  ipfi  GD  longitudine  erit  incomme 
furabilis.  fed  AG  commenfurabilis  eft  ipfi  AF  longitu 
dine,&DG  ipfi  GE.eft  igitur  AF  ipfi  EG  longitudine 

Incommenfurabiiis.vt  autem  AF  ad£G,  ita  parallelogrammum  AI  ad  EK  paralle- 
logrammum.ergo  incomenfurabilis  eft  AI  ipfi  EK.  conftituatur  ipfi  quidem  AI  ae¬ 
quale  quadratum  LM,-ipfi  vero  FK  aquale  auferatur  NX, angulum  habens  eundem, 
quem  LM.ergo  quadrata  LM  NX  circa  eandem  funt  diametrum,  fit  ipforum  dia¬ 
meter  OR ,  &  figura  deferibatur .  Qmmiam  igitur  redangulum  AFG  eft  aquale 
quadrato  ex  EG,erit  vt  AF  ad  EG,.itaEG  ad  GF.yt  autem  AF  ad  EG ,  ita  paralie 
logrammum  AI  ad  EK  parallelogrammum;  &  vt  EG  ad  GF,  ita  EK  ad  KF  .  ergo 
vt  AI  adEK,  itaEKadKF.parallelograrnmorum  igitur  AI  FK  medium  proportio 
liale  eft  EK.eft  autem  &  quadratorum  LM  NX  medium  proportionale  MN;& pa¬ 
rallelogrammum  AI  quidem  aquale  eft  quadrato  LM;  FK  vero  ipfi  NX.  ergo  & 

EK  eft  aquale  MM.led  MNaquale  eft  LX,&  EKipfi  DH.  totum  igitur  DK  gnomo¬ 
ni  YVQ^^  quadrato  NX  eft  aquale. eft  autem  &:  parallelogrammu  AK  squale  qua 
dratis  LM  NX.ergo  reliquum  AB  eft  aquale  ipfi  ST, hoc  eft  quadrato  ex  LN.  &  ob. 

re<5ta  linea  LN  lpfum  AB  fpacium  poteft.  Dico  LN  media;  apotomen  efte  fecun- 
dam.Quoniam  enim  media oftenfa.funt  paralielogramrna  AI  FK,  &  funt  gqualia 
quadratis  ex  LO  ON,  erit  &  vtrumque  quadratorum  ex  LO  ON  medium;&idcir 
co  vtraque  LO  ON  media  eft.&  quoniam  commenfurabile  eft  AI  ipfi  FK ,  erit  & 
quadratum  ex  LO  quadrato  exON  commenfurabile.Rurfus  quoniam  oftenfum  eft 
AI  incommenfurabile  ipfi  EK,&  LM  ipfi  MN  incommenfurabile  erit ,  hoc  eft  qua¬ 
dratum  ex  LOre&angulo  LON.  quare  &  recla  linea  LO  ipfi  ON  longitudine  eft  in 
commenfurabilis.funt  igitur  LO  ON  media  commenfurabiles  potentia  foium.Di 
do  eas  etiam  medium  continere.Q.upniam  enim  medium  demonftratum  eft  EK,at . 
que  eft  recftagulo  LON  aquale, erit  &  LON  medium. ergo  LO  ON  media  funt  po-. 
tentia  folum  commenfurabiles ,  quf  medium  continent ;  ac  proptsrea  LN  media  7*-hnjo*. 
apotome  fecunda  eft  ,  &  poteft  fpacium  AB.re&a  igitur  linea  fpacium  AB  potens  J 
^pedia  apotome  eft  fecunda. 
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Sit  ^tC  6,&  ^ D  R  2  7  minus  R  1 5  .erit  DG  Tki’),&  DE, vel  EG Ifc  $  ft-.quod  fi  ad  jiG r 
Applicetur  parallelogrammum  aequale  quadrato  ex  EG,deficienfj,  figura  quadrata, quod  fit 
G,erit  ^LF  R  1  8  ftf,FG  R  ddeo^ parallelogrammum ^11  eft  &  675  ,  FK  R  27,  &  totum 
*AK  parallelogrammum  R  972  .  parallelogrammum  autem  DK  R  5 40  ,  EK  R  1 3  $,&  EI  R 
1^5  minus  R  2  7,  eft  igitur  ^4B  R  972  minus  R  540.  quod  fpacium  eft  apotome  tertia, vel  ter-  . 
tiurn  refiduum.  Itaque  diuidatur  R  9  7  2  in  duas  partes  ,ita  vt  quod  ex  ipfis  producitur  jit  /  quale- 
.  .  Ty  R.I35 


4.  diffi.  ter¬ 
tiarum. 


IK 


i&fouiui. 


IVC1ID.  ELEME  N  T. 

R  ttf. erit  maior  pars  R  6j^,&mmor  R  27.  ergo  RR  6T)  minus  RR  1 7  efl  latus  quadra 
tum, vel  radix  Jpacij  illius  refidui  R972  minus  R  5  40. 

THEOREMA  LXXI.  PROPOSITIO  XCV. 

Si  fpacium  contineatur  rationali  >  &  apotoma  quarta  3  reda  li¬ 
nea  fpacium  potens  minor  eft. 

Spacium  enim  AB  contineatur  rationali  AC, 

Bc  apotoma  quarta  AD  .  Dico  redam  lineam, 
quf  fpacium  AB  poteft ,  minorem  efte  .  fit  enim 
ipfi  AD  congruens  DG.ergo  AG  GD  rationa¬ 
les  funt  potentia  folum  commenfurabiles,  &  A 
G  commenfurabilis  eft  expofitf  rationali  AC  16 
gitudine,totaq;  AG  plus  poteft,  quam  GD,qua 
drato  reft^  lineas  fibi  longitudine  incommenfu- 
rabilis.  fi  igitur  quartf  parti  quadrati  ex  DG  s- 
quale  parallelogrammum  ad  AG  applicetur, de 
fidens  figura  quadrata ,  in  partes  incommenfu- 
rabiles  ipfam  diiiidet.Itaque  fecetur  DG  bifaria 
in  E ,  &  quadrato  ex  EG  squale  ad  ipfam  AG 
applicetur, deficiens  figura  quadrata, quod  fit  A 
FG.ergo  AF  ipfi  FG  longitudine  eft  incommen 
furabilis.Ducantur  per  pundaEFG  ipfis  AC  B 
D  parallelas  EH  FI  GK. Quoniam  igitur  AG  ra 
tionalis  eft,&  ipfi  AC  longitudine  commenfura 
bilis, erit  totum  parallelogrammum  AK  rationa 
le  .  Rurfus  quoniam  incommenfurabilis  eft  DG 
ipfi  AC  longitudine,  &  funt  vtrsque  rationales, 

erit  parallelogrammum  DK  medium,  quod  cum  AF  ipfiFG  longitudine  fit  incora 
menfurabilis,  erit  &  parallelogrammum  AI  incommenfurabile  parallelogrammo 
FK  .  conftituatur  parallelogrammo  quidem  AI  squale  quadratum  LM  •  parallelo¬ 
grammo  autem  FKfqtiale  quadratum  NX  auferatur,  angulum  habens  eundem, 
quem  LM,videlicetLOM.quadrata  igitur  LM  NX  circa  eandem  funt  diametrum, 
fit  ipforum  diameter  OR,&  figura  defcribatur .  itaque  quonia  redangulum  AFG 
eft  aquale  quadrato  ex  EG,vt  AF  ad  EG,ita  erit  EG  ad  GF  .  fed  vt  AF  quidem  ad  E 
G,ita  eft  parallelogrammum  AI  ad  ipfum  LK-.vt  autem  EG  ad  GF,ita  EK  ad  KF.pa 
rallelogrammorum  igitur  AI  FK  medium  proportionale  eft  EK.  eft  autem  &  qua¬ 
dratorum  LM  NX  medium  proportionale  MN .  atque  eft  parallelogrammum  Af 
squale  quadrato  LM,&  parallelogrammum  FK  squale  NX .  ergo  &  EK  squale  eft 
MN.fed  EK  quidem  eft  squale  parallelogrammo  DH,  MN  vero  ipfi  LX .  totum  igi 
tur  DK  parallelogrammum  gnomoni  YVQ^  &  quadrato  NX  eft  squale.  A  quo¬ 
niam  totum  AK  squale  eft  quadratis  LM  NX,  quorum  DK  eft  squale  gnomoni  Y 
VQsi&NX  quadrato; erit  reliquum  AB  squale  quadrato  ST ,  hoc  eft  quadrato  ex 
LN.ergo  LN  fpacium  AB  poteft.Dico  LN  irrationalem  efle,qu?  minor  appellatur, 
Quoniam  enim  parallelogrammum  AK  rationale  eft,& squale  quadratis  ipforum 
LO  ON,erit  &  compofitum  ex  quadratis  LO  ON  rationale.  Rurfus  quoniam  pa¬ 
rallelogrammum  DK  medium  eft ,  atque  eft  squale  ei,quod  bis  continetur  LO  O 
N  erit  &  quod  LO  ON  cotinetur  mediiuoftensu  aut  eft  parallelogramu  AI  income 
furabile  ipfi  FK  .  ergo  &  quadratu  ex  LO  incomenfurabile  eft  quadrato  ex  ON;  ac 
proptereaLO  ON  potentia  funt  incommen(prabilcs,quf  faciunt  compofitum  qui 
77.huius;  dem  ex  ipfarum  quadratis  rationale ,  quod  autem  ipfis  continetur  medium,  quare 
LN  irrationalis  eft,qus  minor  appellatur,  &  poteft  fpacium  AB.  reda  igitur  linea 
fpacium  AB  potens  minor  eft. 
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Sit  AC  6.  AD  jmimisK  14.  erit  DGRi^,&  DE,  velEG  R3-1-.  Siveroad  AG  applice 
tur  paraUelogrammum  AEG  aquale  quadrato  ipfius  E  G,  deficiensj,  figura  quadrata, erit  A  F 
$  — plus  K>  S~r :  FG  3  ~ minus  R  8  —>  &  paraUelogrammum  AI  ejlfkzi  plus  R  3  1 5 ,  FK 
2 1  minus  R  $  1 5,  &  totum  AK  42.  paraUelogrammum  vero  D  K  eft  R  5  04,  CK  R126.  & 
AB  42  minus  5  04.  quod  fiacium  cflapotome  quarta,  -vel  refiduum  quartum,  fi  igitur  42  di 
■  indatur  in  duas,  partes, ita  ut  produElum  ex  ipfis  fit  e  quale  quartae  parti  R  5  04, hoc  eft  R  i?-6, 
erit  maior  pars  aiplus  R2126,  dr  minor  21  r/finus  R 12  6. ergo  RF. 21  plus  R  126  minus  R  V» 
minus  R  1 2  6  eji  latus  quadratum, feu  radix  fi  ac  fi  rcfidm  42  minus  R  ■  5  04, 

TEE0REMA  LXXII.  PROPOSITIO.  X  C  VI 

i.;.  Si  fpacium  contineatur  rationali^  apotoma  quinta  y  reda  li¬ 
nea  fpacium  potens  eft^quse  cum  rationali  medium  totum  efficit; 
Spacium  enim  AB  contineatur  rationali  AC,  ;tmb 


&  apotoma  quinta  AD.  Dico  reda  lineam,qua; 

A  7 

■j  ‘ 

B  T  G- 

fpacium  AB  poteft ,  efle  eam,qufe  cum  rationa¬ 
li  medium  totum  efficit .  fit  enim  ipfi-AD  con¬ 
gruens  D  G .  ergo  AG  GD  rationales  funt  po¬ 
tentia  folum  cumenfurabiles;  &  congruens  DG 
longitudine  conimenfurabilisdLexpofit?  ratio 
mali  AG;  totaq;  AG  plus  poteft,  quam  GD  qua 

i 

b  | 

! 

i 
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j 

lilscbr:! 

«drato  red$  linese  fibi  incommenfurabilis  longi 
tudine.fi  igitur  quarta  parti  quadrati  ex  DG  x-  { 
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f  i 

te 

quale  paraUelogrammum  ad  AGapplicetftr,de 
fidens  figura  quadrata,  in  partes  incommenfu- 
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QL  201  Iv 
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rabiles  ipfam  diuidet .  Iraque  fecetur  D  G  bifa¬ 
riam  in  pundo  E,  &  quadrato  ex  EG  aquale  ad 
ipfam  A  G  applicemr,deficiens  figura  quadra- 
ta,qucd  fit  A  F  G.  ergo  AF  incommenfurabilis 
eft  ipfi  F  G  longitudine  .  Ducantur  per  putida 
EFG  ipfi  AC  paralie!?  EH  FI  GK.  &  quoniam 
AG  incommenfurabilis  eft  ipfi  A  C  iogitudine, 

&  funt  vtrfq'ue  rationales ;  erit  parallelogram- 
3num  AK  medium  .  Rurfus  quoniam  rationalis 

eft  DG,  &  ipfi  AC  longitudine  commenfurabilis;parallelogrammum  DK  rationa¬ 
le  erit .  Conftituatur  igitur  paralletogrammo  quidem  A I  ?quale  quadratum  LM; 
ipfi  vero  FK  f  quale  quadratum  auferatur  NX,anghlum  habens  eundem;quem  LM; 
videlicet  LOM.  ergo  quadrata  LM  NX  circa  eandem  funt  diametrum  .  fit  diame-t 
fer  ipforura  OR,&  figura  defcribatur.  Similiter  oli  edemus  redam  lineam  LN  fpa 
cium  AB  pofte.  Dico  LN  eife  eam, qua:  cum  rationali  medium  totum. efficit.  Quo¬ 
sdam  enim  eftendimus  paraUelogrammum  AK  medium  efie ;  atqhe  eft.jequale  qua 
«iratis ipfarum  LO  ON:  erit  &  compofitum  exquadratisLO  ON  medium. Rurfus» 
quoniam  DK  rationale  eft,  &  aquale  ei,  quod  bis  continetur  LO  ON ;  erit  &  quod 
bis  LO  ON  continetur  rationale,  eft  autem  AI  incommenfurabile  ipfi  F  K.  incom- 
juenfurabile  igitur  eft  quadratum  ex  LO  quadrato  ex  NO;  ideoque  LO  ON  po¬ 
tentia  incdmmenfurabiles  funt,  facientes  compofitum  quidem  ex ipfoirum  qua¬ 
dratis  medium  ,•  quod  autem  ipfis  bis  continetur  rationale .  ergo  reliqua  LNir 
rationalis  eft ,  qua’  vocatur  cum  rationali  medium  totum  efficiens,  &  poteft  fpz 
dum  Ab.  reda  igitur  linea  fpacium  AB  potens  eft,  q  use  cum  rationali  medium 
$otum  efficit. 
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Sit  iAt  6,^'t)  R  $  <5  minus  4,  erit  DG  4>& DE, vel  EG  2. quod  fi  ad  jlG  applicetur  pdral - 
iehgrammum  AEG  aequale  quadrato  ex  C  G,  deficiens  fi  figura  quadrata ,  erit  <AF  R  1 4  plus 
R  1 6;  FG  R  1 4  minus  R  1  o.  &  par  allelogr  amnium  ^£t  efi  R  5  04 plus  R360,  F  K  R  504 
minus  R  3  60:  totum  fi  jiK  R  261 6.yAt  vero  DK  efl  24,  EK  1 2,  '&  <AB  R  2016  minus  24. 
quod  fpacum  efl  apolome  quinta,  Vel  refiduum  quintum*.  Dimdatur  R  201 6  in  duas  partes,  ita 
vt  productum  ex  ififisfit  aequale  144 ,  erit  maior  pars  R  5  64  plus  R  3  60,  &  minor  R  5  04 
minus  R  3  60.  quare  R  V.  R  534 plus  R  3  60  minus  R  V.  R  5  04  minus  R  360  qji  latus  qua 
iratum  diUi  Jpacij  Yefidni  R  2  01 6  mirms  24.  • 

THEOREMA  EXXIIL  PROPOSI  TIO  XCVII* 

Si  fpacium  contineatur  rationali, &  apotomafexta,  reda  linea 
fpacium  potens  eft?qii3£  cum  medio  medium  totum  efficit. 

Spacium  enim  A  B  contineatur  rationali  A  C3  &  apofo 
mafextaAD.  Dico  redam  lineam ,  qu?  fpacium  A  B  po- 
teft,  effe  eam ,  qua?  cum  medio  medium  totum  efficite  fit 
enim  ipfi  AD  congruens  D  G.  ergo  A  G  G  D  rationales 
funt  potentia  folum  commenfurabiles;,  &  neutra  ipfarum 
commenfurabilis  eft  expofitf  rationali  A  G  longitudine, 
totaq;  AG  plus  poteft.quam  congruens  DG  quadrato  re 
da?  linea?  fibi  longitudine  inc6menfurabilis.fi  igitur  quar 
tx  parti  quadrati  ex  DG  aquale  ad  redam  lineam  AG  ap 
plicetur,defi ciens  figura  quadrata,  iri  partes incommen- 
furabiles  ipfam  diuidet.Itaque  fecetur  DG  bifariam  in  E, 

&  quadrato  ex  CG  aquale  parallelogrammum  ad  AG  ap 
plicetur, deficiens  figura  quadrata,quod  iit  AFG.  incom- 
menfurabilis  igitur  eft  AF  ipfi  FG  longitudine,  ut  autem 
AF  adFG,ita  eft  parallelogrammum  AI  ad  ipfum  FK.  er¬ 
go  AI  ipfi  FK  eft  incommenfurabile.  &  quoniam  AG  AC 
rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles ,  erit  pa 
rallelogrammum  AK  medium. funt  autem  AG  DG  ratio 
nales,  &  incommenfurabiles  longitudine.medrum  igitur 
eft  &  DK.  quod  cum  AG  GD  potentia  folum  commenfurabiles  fint ,  erit  A  G  ipfi 
GD  longitudineincommenfurabilis.fed  ut  AG  adGD,  ita  eft-AKadKD.  incom¬ 
menfurabile  igitur  eft  AK  ipfiKD.  itaque  conftituatur  parallelogrammo  AI  ^qua¬ 
le  quadratum  LM;  parallelogrammo  autem  F  K  aquale  auferatur  quadratum  N  X, 
angulum  habens  eundem,quem  LM.  ergo  quadrata  LM  NX  circa  eadem  funt  dia¬ 
metrum.  fit  eorum  diameter  OR,&  figura  deferibatur.  fimilitervt  fupra,  offende¬ 
mus  redam  lineam  LN  fpacium  AB  poffe.  Dico  LN  effe  eam,qua?  cum  medio  me¬ 
dium  totum  efficit.  Qmrna  enim  medium  oftenfum  eft  A  K,  atque  eft  xquale  qua¬ 
dratis  ipfarum  LOON,  erit  &  compofitum  ex  quadratis  LO  ON  medium.  Rurfus 
quoniam  medium  oftenfum  eft  D  K,  &  eft  aquale  ei ,  quod  bis  continetur  LO  ON; 
&  quod  bis  LO  ON  continetur  medium  erit.  Incommenfurabile  autem  oftenfum 
eft  A  K  ipfiKD.  ergo  &  quadrata  ex  LO  ON  incommenfurabiliafunt  ei  ,qnod  bis 
LO  ON  continetur. &q  uoniam  incommenfurabile  eft  AI  ipfi  FK,erit&  quadra¬ 
tum  ex  LO  quadrato  ex  ON  incommenfurabile.  ergo  LO  ON  potentia  folum  com 
menfurabiles  funt , facientes  compofitum  quidem  ex  quadratis  ipfarum  medium, 
quod  autem  ipfisbis  continetur  medium,  St  incommenfurabile  compofito  ex  ipfa 
rum  quadratis,  ergo  LN  irrationalis  eft,  qua?  vocatur,  cum  medio  medium  totum 
cfficiens,&  poteft  AB  fpacium  .reda  igitur  Linea  fpacium  A  B  potens  eft,qua?  cum 
medio  medium  totum  efficit. 
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t  Sit  JLC  6^ AT)  R  5  2  minus  R  20 .erit  DG  R  2 o,  &  DE  vel FGK^.fi  autem  ad  ,AG  appli 
*cctur  parallelogrammum  <AFG,aequale  quadrato  ex  EC,  &  deficiens  figura  quadrat  a, erit  ,AF 
R  §  plus  R  3 ,  FG  R  8  minus  R  3 :  &  idcirco  parallelogrammum  *Al  R  2  8  8  plus  R  1 6  8  ,  FK 
R  2  88  minus  R  io8,f>  totum  par Ullelogrammim  lAK  R  1 1 5  2.  parallelogrammum  vero  DK 
efi  R  720 ,£H  R  1 8 ,&  UT  R  1  x  5  2  minus  R  720. quod  fpacium  efl  apotome  fexta, vel  fextu 
'Yefiduimi&  eius  latus  quadratim,vel  radix  inuemetur  eJfeKF»  R  288  plus  R  1 08  minus  R 
ruMminusR  108. 

THEOREMA  LXXIIII.  PROPOSITIO.  XCVIII. 

Quadratum  apotomse  ad  rationalem  applicatum  latitudinem 
facit  apotomen  primam. 

Sit  apotome  AB,racionalis  autem  CD,&  quadra 
jto  ex  AB  fqualc  parallelogrammum  CE  ad  ipfam 
CD  applicetur  latitudini  faciens  CF.Dico  CF  apb- 
tomen  efle  primam .  fit  enim  ipfi  AB  congruens  B 
G.ergoAG  GB  rationales  fune  potentia  folumco 
menfurabiles :  &  quadrato  quide  ex  AG  «quale  ad 
ipfam  CD  applicetur  CH  :  quadrato  autem  ex  BG 
f  quale  applicetur  KX  .  totum  igitur  CL  eft  «quale 
quadratis  ex  AG  GB, quorum  parallelogrammum 
CE  «quale  eft  quadrato  ex  AB  .  ergo  reliquum  FL 
ei, quod  bis  AG  GB  continetur  eft  «quale,  fecetur 
FM  bifariam  inN  :  &  per  N  ipfi  CD  parallela  duca¬ 
tur  NX:vtrumque  igitur  ipforum  FX  LN  eft  aqua¬ 
le  ei  ,‘quod  AG  GB  continetur.&  quoniam  quadrata  ex  AG  GB  rationalia  funt, 
atque  eft  quadratis  ex  AG  GB  aquale  parallelogrammum  DM;  erit  ipfum  DM  ra 
tionale;&  ad  rationale  CD  applicatum  eft,  latitudine  faciens  CM.  ergo  CM  eft  ra-  ii.huius: 
tionalis ,  A  ipfi  CD  commenfurabilis  longitudine .  Rurfus  quoniam  medium  eft, 
quod  bis  continetur  AG  GB,eftq;  ei,  quod  bis  AG  GB  continetur;«quale  paral- 
lelogrammum  LF;erit  ipfum  LF  medium:& applicatum  eft  ad  rationalem  CD,lati 
tudinem  faciens  FM.  quare  FM  eft  rationalis,ipfiq;  CD  longitudine  incommenfu-  ij.huias. 
rabilis.&  funt  quadrata  quidem  ex  AG  GB  rationalia.-quod  autem  bis  continetur 
AG  GB  medium. quadrata  igitur  ex  AG  GB  incommefurabilia  funt  ei,  quod  bis 
AG  GB  continetur.fed  quadratis  ex  AG  GBequaleeft  parallelogrammum  CL. 
ei  vero,quod  bis  continetur  AG  GB  eft  fquale  FL.ergo  CL  ipfi  LF  eft  incommen 
furabile.vt  autem  CL  ad  LF,ita  eft  recta  linea  CM  ad  MF.  incommefurabilisigittir  ,t.Sexti;- 
eft  CM  ipfi  MF  longitudine  :  &  funt  vtr«que  rationales .  ergo  CM  MF  rationales 
funt  potentia  folum  commenfurabiles,-  acpropterea  CF  eft  apotome.  Dico  &  pri-  74  haiuy. 
mameffe.  Quoniam  enim  quadratorum  ex  AG  GB  medium  proportionale  eft  lCi«;  ad 55. 
quod  AG  GB  conti netur,- atque  eft  quadrato  quidem  ex  AG  equale  parallelogra-  huius.  . 
muni  CH,-ei  vero,quod  AG  GB  continetur  «quale  NL  ,&  quadrato  ex  GB  aquale 
KF.  erit  ipforum  QH  KL  medium  proportionale  NL.  vt  igitur  CH  ad  NL,  ita  NL 
ad  LK .  fed  vt  CH  ad  NL ,  ita  eft  reda  linea  GK  ad  ipfam  NM  .  vt  autem  NL  ad  L 
K,ita  reda  linea  NM  ad  MK.ergc  vt  CK  ad  NM ,  ita  eft  NM  ad  MK.&  ob  id  redan-  n  .<jUinu; 
guium  CKM  eft  «quale  ei ,  quod  fit  ex  MN  quadrato,hoc  eft  quart£  parti  quadrati  ty.scxti. 
ex  FM.& quoniam  quadratum  ex  AG  commenfurabile  eft  quadrato  ex  GB ,  erit  5 c 
parallelogrammum  CH  parallelogrammo  KL  commenfurabile .  fed  vt  CH  adKL 
ita  eft  redta  linea  CK  ad  ipfam  KM.  commenfurabilis  igitur  eft  CK  ipfi  KM  .  itaque 
cum  du«  red«  line^  in^quales  fint  CM  MF,  &  quartf  parti  quadrati  exFM  aqua¬ 
le  parallelogramum  ad  ipfam  CM  applicatum  fit,deficiens  figura  quadrata ,  quod 
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EV.CLID.  ELEMENT. 

fciiicc t  CK  KM  continetur;  fitq;  CK  commenfurabilis  ipfi  KM:re<?ca  linea  CM  plus 
poterit, quam  MF  quadrato  re&£  lineg  fibi  longitudine  commenfurabilis.atque  eft 
CM  commenfurabilis  longitudine  -.'expolit*,  rationali  CD.ergo  CF  eft  prima  apot® 
me.  quadratum  igitur  apotomx  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  facit  apo- 
tomen  primam.  7  ......  ;  K 

F..  C.  C  0  M.  M  E .  N  T*  U  R  I  V  S. 

Sit  .AB  Ifc  3  3  mnus  11 1>BG  3 .  rationalis  autem  CDfii  6  ;&  fi  ad  ipfam •  CD  applicetur^ 
paraUelogrammum  CH  aequale  quadrato  ex  ^ 4.G ,  quod  eft  33  ,  latitudinem  faciens  CK,erit  CS. 
5  —  .&fi  ad  eandem  applicetur  KL  aequale  quadrato  ex  GB,  quod  eft  3,  latitudinem  faciens  K. 
M  terit  KM.  -f3&tota  CM  6 .  RurfusfiCadeaniemXD  applicetur 'paraUelogrammum  FX,quod 
eft  H>  9 9, latitudinem  faciens  FNserit  FN  R  2  eadem  ratione  KM  eft  Rz  ~s&  tota 

Mll  ii.ergoCF  eft  6  minus,  R  i  i,qup eft  apotome prima. 

THEOREMA  LXXV.  PROPOSITIO.  XCIX. 

Quadratum  medig  apotomse  primgad  rationalem  applicatum 
latitudinem  facit  apotomen  fecundam. 

Sitapotome  medix  prima  AB  ;  rationalis  aute 
CD-.&  quadrato  ex  AB  xquale  parallelogrammu 
CE  ad  ipfam  CD  applicetur,  latitudinem  faciens 
CF.Dico  CF  apotome  efle  fecundam,  fit  enim  ip- 
fi  AB  congruens  BG  .  ergo  AG  GB  medix  funt 
potentia  foium  commenfurab  les  ,  qux  rationale 
contmentr&quadrato  quidem  ex  AG  squale  pa 
rallelogrammum  CH  ad  CD  applicetur,  latitudi 
nem  faciens  CK :  quadrato  autem  ex  GB  aquale 
KLad  eandem  applicetur,  latitudinem  faciens  K 
M.  totum  igitur  CLeftfquale  quadratis  ex  AG 
GB  medijs  exiftecibus  .  quare  &  CL  eft  medium; 

St  ad  rationalem  CD  applicatum  eft,  latitudinem 
faciens  CM. rationalis  igitur  eft  CM,&  ipfi  CD  longitudine  incommenfurabilis, ita 
que  quoniam  CL  eft  aquale  quadratis  ex  AG  GB  ,  quorum  quadratum  ex  AB  e- 
quale  eft  parallelogrammo  CE;  erit  reliquum,  quod  bis  continetur  AG  GB  aqua 
le  ipfiFL. eft  autem  rationale  ,  quod  bis  AG  GB  continetur.ranonale  igitur  eft  86 
F?L;&  ad  rationalem  FE  applicatum  eft, latitudinem  faciens  FM.quareFM  eft  ratio 
nalis,&  ipfi  CD  commenfurabilis  longitudine.  &  quoniam  quadrata  quidem  ex  A 
G  GB,hoc  eft  paraUelogrammum  CL  medium  eft ;  quod  autem  bis  comitietur  A 
G  GB, videlicet  FL  eft  rationaleierit  CL  incommefurabile  ipfi  LF.  vt  autem  CL  ad 
LF,ita  reftalineaCM  ad  MF.ergo  CM  ipfi  MF  longitudine  eft  incomenfurabilis.8c 
funtvtrxque  rationales,  funt  igitur  CM  MF  rationales  potentia  foium  commenfu 
rabiles.ideoq;  CF  apotome  eft.Dico  &  fecundam  efle.fecetur  enim  FM  bifariam  in 
pundoN:  &  per  N  ipfi  CD  parallela  ducatur  NX.  vtrumque  igitur  parallelogram 
morum  I  X  NL  eft  aquale  ei, quod  continetur  AG  GB.  &  quoniam  quadratorum 
exAG  GB  medium  proportionale  eft,  quod  AG  GB  continetur;  eftq;  quadratu 
ex  AG  xquale  paralielogrammoCH;quod  autem  continetur  AG  GB  arquale  pa¬ 
rallelogrammo  NL;&  quadratum  exGB  xquale  ipfi  KL  :  erit  parallclogrammoru 
CH  KL  medium  proportionale  NL.eft  igitur  vt  CH  adNL,ita  NL  ad  LK  Sed  vt  C 
H  ad  NL,ita  eft  refta  linea  CK  ad  ipfam  NMfc&  vtNL  ad  LK,ita  NM  ad  MK.ergo  vt 
CK  ad  NM,ita  eft  NM  ad  MK;ac  propterea  redagulum  CKM  eft  xqtiale  quadrato, 
ex  NM, hoc  eft  quarta?  parti  quadrati  exFM  .  &  quoniam  quadratum  ex  /\G  com- 
menfurabile  eft  quadrato  ex  CB,erit&  CH  parallelogrammum  parallelogrammo 
KL  commenfurabiie,  hoc  eft  reda  linea  CK  commenfurabilis  ipfi  KM .  quod  cuin- 
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du£  reda?  Iinej  inseqiiales  fint  CM  MF;quarta?  autem  parti  quadrati  exMF  «quale 
parallelogrammum  CKM  ad  maiorem  CM  applicatum  fit,  deficiens  figura  quadra 
ta,&  in  partes  commenfurabiles  ipfam  diuidit :  reda  linea  CM  plus  poterit,  quam 
MF  quadrato  reda?  linea?  fibi  comrnenfurabilis  longitudine:atque  eft  congruens  F 
M  expofitf  rationali  CD  commenfurabilis.quare  CF  eft  apotome  fecunda,  quadra 
tum  igitur  media?  apotomg  prima:  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  facit 
«poto  men  fecundam. 

F»  C.  COMMENTARIIS. 

Fx  tam  demdnftratis  perjpicuum  apotomp  quadratu  inuemamus ,  nos  vti feptima  propo 

fitione  2  libri ,  non  autem  quarta, vt  ad  3  4  huius  ditium  eft. 

Sit  AB  RR  972  minus  RR  io8,£GRR  108,  rationalis  autem  CD  fit  6.  &fiad  ipfam  C 
T>  applicetur  parallelogrammum  CH  aequale  quadrato  ex  ,AG,quod  eft  R  9  72,  latitudinem  fa¬ 
ciens  CK ;  erit  CK  R  2  j;&  fi  ad  eadem  applicetur  KL  aequale  quadrato  ex  GB,quod  eft  R  r  o  8 
latitudinem  faciens  KM;erk  KM  R  3  .&  tota  CM  R  48  .  Rurfusft  ad  CD  applicetur  parallelo¬ 
grammum  FX  aequale  reti  angulo  AGE, quod  eft  1 8  fatitudinem  faciens  FN  ;  erit  FN  3,  itemp. 
ilM  3  ,&  tota  FM  6. ergo  CF  eft  R  48  minus  6,quae  eft  apotome  fec  unda . 

THEOREMA  LXXVI.  PROPOSITIO  C. 


N  KfT 


Quadratum  media?  fecunda?  apotoma?  ad  rationalem  applica^ 
tum  latitudinem  facit  apotomen  tertiam. 

Sit  medif  apotome  fecunda  AB ; rationalis  autem  CD 
&  quadrato  ex  AB  fquale  parallelogrammum  CE  ad  ip 

fam  CD  applicetur, latitudinem  facies  CE.  Dico  CF  apo  A _ B  0. 

tomen  effe  tertiam. fit  enim  ipfi  AB  congruens  BC-.ergo 
AC  GB  medix  funt  potentia  fohim  commenfurabiles, 

<qux  medium  continent :  &  quadrato  quidem  ex  AG  a> 

<quale  ad  CD  applicetur  CH, latitudinem  faciens  CK:qua 
«drato  autem  ex  GB  gquale  ad  KH  applicetur  KL,latitudi 
nem  faciens  KM  .  totum  igitur  CL  eft  «quale  quadratis 
ex  AG  GR-.&  funt  quadrata  ex  AG  GB  media.ergo  &  C 
L  eft  medium,&  ad  rationalem  CD  applicatum  eft,  lati¬ 
tudinem  faciens  CM .  ergo  CM  eft  rationalis ,  &  ipfi  CD 
intommenfurabilis  longitudine.  &  quoniam  totum  CL  "  ^  f 

eft  «quale  quadratis  ex  AG  GB  ,  quorum  CE  aquale  eft 

quadrato  ex  AB,- erit  reliquum  FL  «quale  ei, quod  bis  continetur  AG  GB  .  fecetur 
FM  bifariam  in  N;& per  N  ipfi  CD.  paralleladucaturNX.  Vcrnmqueigiturparal- 
lelogrammorum  FX  NLeft«qualeei,quod  AG  GB  continetur,  eft  autem  quod 
continetur  AG  GB  medium,  ergo  &  medium  eft  FL,&  ad  rationalem  EF  applica¬ 
tum  eft, latitudinem  faciens  FM.quare  &  FM  eft  rationalis;  &  ipfi  CD  longitudine 
jncommenfurabilis.  &  quoniam  AG  GB  potentia  folum  commenfurabiles  funt, 
erit  AG  ipfi  GB  incommenfurabilislongitudine.  ideoq;  quadratum  ex  AG  redan 
guloAGB  eft incommenfurabile.  fed quadrato  quidem  ex  AG  commenfurabilia 
funt  ex  AG  GB  quadrata;  redangulo  autem  AGB  commenfurabile  eft  quod  bis 
AG  GB  continetur .  ergo  quadrata  ex  AG  GB  ei, quod  bis  AG  GB  continetur, 
funt  incommenfurabilia.  at  quadratis  ex  AG  GB  «quale  eft  parallelogrammum 
CL;ei  vero,  quod  bis  continetur  AG  GB  eft  equale  FL .  incommenfurabile  igitur 
eft  CL  ipfi  LF  .Vt  autem  CLadLF  ,  ita  eft  reda  linea  CMadMF.ergo  CM  ipfi  MF 
incommenfurabilis  eftlongitudine;&  funt  vtrfque  rationales.quare  CM  MF  ratio 
nales  lunt  potentia  folum  comrnenfurabilis .  &  ob  id  apotome  eft  CF.  Dico  &  ter¬ 
tiam  efle.Qupniam  enim  quadratum  ex  AG  commenfurabile  eft  quadrato  ex  GB, 
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EVCLIB.  1'LEMEMT. 

erit parallelogrammum  CH  parallelogrammo  KL  com- 
menfiirabilc.ergo  &  refta  linea  CK  eft  comenfurabilis  ip 
fi  KM.  &  quoniam  quadratorum  ex  A G  GB  mediu  pro¬ 
portionale  eft  re&angulu  AGB;  atque  eft  quadrato  qui¬ 
dem  ex  AG  gquale  parallelogrammum  CHjquadrato  au 
tem  ex  GB  aquale  KL ,  &  re&angulo  AGB  aquale  NL: 
erit  paralleiogrammorum  CH  KL  medium  proportio¬ 
nale  NL.eft  igitur  vt  CH  adNL,itaNL  ad  LK.fed  vt  CH 
ad  NL,ita  eft  refta  linea  CK  adNM:  vt  autem  NL  ad  LK, 
ita  NM  ad  MK .  ergo  &  vt  CK  ad  NM ,  ita  NM  ad  MK ;  ac 
proptereare&angulum  CKM  eft  aquale  quadrato  exN 
M,hoc  eft  quarta  parti  quadrati  ex  FM.  Quoniam  igitur 
duare&£  linea  inaquales  funtCM  MF  ,*&  quarta  parti 
quadrati  exFM  aquale  ad  CM  applicatum  eft ,  deficiens 

figuraquadrata,quod  in  partes  comenfurabiles  ipfam  diuidit:  redta  linea  CMpIus  ■ 
poterit, quam  MF  quadrato re&£ lineg  fibi  longitudine  commenfurabilis. &  neutra 
ipfarum  CM  MF  longitudine  commenfurabilis  eft  expofita  rationali  CD.ergo  CF 
tertia  eft  apotome.-quadratum  igitur  media:  apotoma  fecundg  ad  rationalem  ap-.  s 
plicatum, latitudinem  facit  apotomen  tertiam. 

F.  C.  COMMENTMRIFS. 

Sit  MB  RR  8 82  minus  RR  1 8,  BC  RR  1 8,  c£~  rationalis  CD  fit  6.  quod.  fadCD  applice  ■ 
tur  parallelogrammum  CH  aequale  quadrato  ex  MG>  latitudinem  faciens  CK,erit  CK  R  24-’-.  ■ 
applicetur  KL  aequale  quadrato  ex  G  E,  quod  latitudinem  faciat  K  M,  erit  KM  R  & 

tota  C  M  R  3  2.  prfterea  fi  ad  eandem  C  D  applicetur  F  X  aequale  reffianguloMGB,  quod  ejl  R 1 
1 2  6,  latitudinem  faciens  F  N,  erit  FN  R  3  '  &  tota  FM  R  1 4.  ergo  C  F  eftR  32  minus  R 

iq,quae  eft  apotome  tertia. 

THEOREMA  LXX  VII.  PROPO  SITIO  C  I. 


w  KM 


Quadratam  minoris  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  fa 
cit  apotomen  quartam . 

Sit  minor  AB,  rationalis  autem  CD:  &  quadrato 
ex  AB  aquale  paralllelogramum  C  E  ad  ipfam  C  D 

applicetur,latitudinem  faciens  C  F.  Dico  C  F  apo-  A  -  ■■  -  B _ G* 

tomen  effe  quartam. fit  enim  ipfi  AB  congrues  BG. 

ergo  AG  GB  potentia  incommenftirabiles  funt,fa-  c _ 

cientes  compofitum  qiiidem  ex  ipfarum  AG  GB  i 
quadratis  rationale  ,*  quod  autem  bis  ipfis  contine-  | 
tur  medium:  &  quadrato  ex  AG  aquale  ad  CD  ap-  ! 
plicetur  CH, latitudinem  faciens  C  K:  quadrato  au-  1 
tem  ex  GB  aquale  adKH  applicetur  KL,  latitudine 
faciensKM.  totum  igitur  CL  quadratis  ex  A  G  GB  j 

eft  aquale.atque  eft  compofitum  ex  quadratis  A  G  1 _ 

GB  rationale. ergo  &rationale eft  CL,&  ad rationa  D 

lem  CD  applicatum  eft,latitudinem  facies  CM. qua 

rc  CM  eft  rationalis ,  &  ipfi  CDlongitudine  commenfurabilis.  &  quoniam  totum 
CL  eft  fquale  quadratis  ex  AG  GB  ,  quorum  CE  aquale  eft  quadrato  ex  AB  :  erit 
reliquum  FL  fquale  ei, quod  bis  AG  GB  cotinetur .  Itaque  fccctur  FM  bifariam  in 
N;tte  perN  alterutri  ipfarum  CD  ML  parallela  ducatur  NX.  vtrumque  igiturparal 
lelogramrnorum  FX  NLeftequale  ei, quod  continetur  AG  GB. &quoniam  quod- 
bis  continetur  AG  GB  medium  eft,&  aquale  parallelogrammo  LF.erit&LF  me-. 
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dium.&  ad  rationalem  FE  applicatum  eft ,  latitudinem  faciens  FM.ergoFM  eft  ra-  ij  kuias. 
tionalis,&  ipfi  CD  longitudine  incommenfurabilis.&  quoniam  compofitu  ex  qua¬ 
dratis  ipfarum  AC  GB  eft  rationalejquod  autem  bis  AG  GB  continetur  mediu: 
erunt  quadrata  ex  AG  GB  ei ,  quod  bis  continetur  AG  GB  incommenfurabilia. 
quadratis  autem  ex  AG  GB  squale  eft  parallelogrammum  CL;&  ei  quod  bis  AG 
GB  continetur  eft  aquale  FL.incommenfurabile  igitur  eft  CL  ipfi  LF.  fed  vt  CL  ad 
LF,ita  eft  CM  ad  MF.  quare  CM  ipfi  MF  longitudine  eft  i  n  co  m  m  e  n  fu  r  ab  i  Ii  s :  &  funt  l.sexri; 
vtrsque  rationales.ergo  CM  MF  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabi-  lo-Uuius; 
les.& eam  obcauifam  apotome  eft  CF. Dico  &  quartam  eife.  Quoniam  enim  AG  74-kuiu#. 
GB  potentia  funt  iucommenfurabiles,  erit  quadratum  ex  AG  incommenfurabile 
quadrato  ex  GB  .  &  quadrato  quidem  ex  AG  squale  eft  parallelogrammum  CH; 
quadrato  autem  ex  GB  eft  squale  KL. incommenfurabile  igitur  eft  CH  ipfi  KL. fed 
vt  CH  ad  KL,ita  eft  CK  adKM.ergo  CK  ipfi  KM  eft  incommeiifurabilis  longitudi-  i.sexri. 
&e.&  quoniam  quadratorum  ex  AG  GB  medium  proportionale  eft  AGB  redian-  ‘©-huius, 
gulum,- atque  eft  quadrato  quidem  ex  AG  squale  parallelogrammum  CH;quadra 
£o  autem  ex  GB  squale  KL;  &  reftangulo  AGB  gqualeNL  ;  erit  NL  medium  pro-  '  . 
portionale  parallelogrammorum  GH  KL  .  eft  igitur  vt  CH  ad  NL,  itaNL  ad  LK. 
fedvt  CH  ad  NL,ita  CK  adMN;  &  vt  NL  ad  LK,  ita  NM  adMK.ergo  vt  CKadMN  r.sctri. 
itaNM  ad  M  K;  ac  propterea  re&angulum  CKM  eft  squale  quadrato  ex  NM  ,  hoc  n.qumti. 
eft  quartf  parti  quadrati  exFM.  Itaque  quoniam  dug  retfts  lines  insquales  funt  C  I7.fcxti- 
M  MF;&  quarts  parti  quadrati  ex  FM  aquale  ad  CM  applicatum  eft-, deficiens  figu 
raquadrata,quod  eft  CKM,&  in  partes  incommenfurabiies  ipfam  diuiditi  refta  II- 
nea  CM  plus  poterit, quam  MF  quadrato  redtf  lineg  fibi  incommefurabilis  longitu 
dine.&  eft  tota  CM  longitudine  commenfurabilis  expofttg  rationali  CD  .  ergo  CF  4_Diffi.  tcr- 
quarta  eft  apotome.  quadratum  igitur  minoris  ad  rationalem  applicatum  latitu-  riaium. 
dinem  facit  apotomen  quartam. 

F.  C.  C  O  M  M  £  N  T  M  R  I  V  S. 


Sit  .AB  R  V.  2  x  plus  R»  5  r  5 , minus  j5-g.ii  plus  R  3 1  BG  R  V.  2  r  minus  R  3  1 5  'ratio¬ 
nalis  autem  CD  fit  6.  &  fi  ad  CD  applicetur  parallelogrammum  CH  aequale  quadrato  ex  „ 4G , 
latitudinem  faciens  CK,erit  CK  3  -f  plus  R  8  .  &  fi  applicetur  KL  aequale  quadrato  eX  G 

B,quod  latitudinem  faciat  KM,erit  KM  3  —  minus  R  8  —  :&  tota  CM  7.  Quod  fi  ad  eandem 
CD  applicetur  FX aequale  rettangulo  .AGB, videlicet  R  126,  latitudinem  faciens  FN,ent  Fbl 
R  3  ~;&  tota  FM  R  14. e/2  igitur  CF  7  minus  R  14, quae  efl  apotome  quarta. 

THEOREMA  LXXVIII.  PROPOSITIO  CII. 


A 


"B  G 


F  IT  KK 


Quadrdtumeius,qu9  cum  rationali  mediu  totum  efficit  ad  ra- 
tiqiialem  applicatum  latitudinem  facit  apotomen  quintam. 

Sit  quf  cum  rationali  medium  totum  efficit  AB-ratio- 
naiis  autem  CD;&  quadrato  ex  AB  squale  ad  CD  appli¬ 
cetur  parallelogrammum  CE,  latitudinem  faciens  CF. 

Dico  CF  apotomen  eife  quintam  .fit  enim  ipfi  AB  con¬ 
gruens  BG. ergo  AG  GB  retiis  lines  potentia  funtinco 
menfurabiles ,  qus  faciunt  compofitum  quidem  ex  quaT 
-dratis  ipfarum  medium;quod  autem  bis  ipfis  continetur 
rationale  .  &  quadrato  ex  AG  squale  parallelogrammu 
CHadipfam  CD  applicetur,  latitudinem  faciens  CK: 
quadrato  autem  ex  GB  aquale  applicetur  KL  latitudine 
faciens  KM. totum  igitur  CL  eft  squale  quadratis  ex  AG 
GB  .  fed  compofitum  ex  quadratis  ipfarum  AG  GB  eft 
medium. ergo  &  medium  eft  parallelogrammum  CL ;  St 


fl.buias. 


Z3L 


ad 


EVCLID.  ILEMENT. 

adrationalemCD  applicatum  eft,  latitudinem  faciens 
43. huius  CM.quare  CM  eft  rationalis,  &  ipfi  CD  longitudine  in-  ^  ^  G 

commenfurabilis.& quoniam  totum  CL  eft  squale  qua-  ! 

dratisex  AG  GB,quorum  CE  xquale  eft  quadrato  ex  A  c_  p  jj  KM 

7  secundi.  B;erit  reliquum  FL  aquale  ei,  quod  bis  AG  GB  contine  r 
tur .Itaque  fecetur  FM  bifariam  in  punfto  N,  &  ab  ipfo  N 
alterutri  ipfarum  CD  ML  parallela  ducatur  NX.  vtrum- 
que  igitur FX  NLeft  aquale  ei,  quod  AG  GB  contine¬ 
tur  .  &  quoniam  quod  bis  continetur  AG  GB  rationale  i 

eft,&  fquale  parallelogrammo  FL;erit  &  FL  rationale;& 

ad  rationalem  EF  applicatum  eft ,  latitudinem  faciens  F  _ _J 

ii.huius.  M.ergo  FM  eft  rationalis,  &  ipfi  CD  commenfurabilis  16  D  £  x 

gitudine.eft  autem  parallelogrammum  CL  medium ,  & 
j.sexu.  pl  rationale,  incommenfurabile  igitur  eft  CL  ipfi  LF.&  vt  CL  ad  LF ,  ita  CM  ad  M 

%o.  uius.  p  erg0  ipfi  JV1 F  longitudine  eft  incommenfurabilis.&  funt  vtrteque  rationales® 

74-huius.  quare  CM  MF  rationales  funt  potentia  folum  ccmmenfurabiles ;  ob  idque  apoto- 
me  eft  CF.  Dico  &  quintam  efie.fimiliter  enim  demonftrabimus  reftangulum  CK 
M  efle  equale  quadrato  ex  NM,hoc  eft  quart£  parti  quadrati  ex  FM.  quod  cum  qua 
dratum  ex  AG  incommenfurabile  fit  quadrato  ex  GB  3  fitq;  quadratum  ex  AG  pa- 
rallelogrammo  CH  arqualejquadratum  autem  ex  GB  parallelogrammoKLterit  C 
H  ipfi  ivL  incommenfurabile.fed  vt  CH  ad  KL,ita  CK  ad  KM.  ergo  CK  ipfi  KM  lon- 
o^huiuj’  gitudineeft  incommenfurabilis.  Quoniam  igitur  duf  refla:  line*  CM  MF  in*- 
u'  '  quales  funt:&  quarta;  parti  qnadrati  ex  FM  squale  ad  ipfam  CM  applicatum  eft,de 
s  huius  ficiens  figura  quadrata, &  in  partes  incommenfurabiles  ipfam  diuidit;re<ftalineaG 

mus.  M  pius  poterit.quamMF  quadrato  re<%line*fibi  longitudine  incommefurabilis® 
atque  eft  congruens  FM  commenfurabilis  longitudine  expofitse  rationali  CD.ergo 
iiun  tCItia  ^  quinta apotome  eft.quadratum  igitur  eius,  qua;  cum  rationali  medium  totum 
efficit  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  facit  apotomen  quintam. 

JF.  C.  COMMENTARIIS. 

Sit  iAB  R  r.R  2 §8  plus  R  207  minus  R  V.  2  8 8  minus  R  2 07.BG  $2  r.R  288  minus  R 
2  o  7  -.rationalis  autem  C  D  fit  6. quod  fi  ad  CD  applicetur  parallelogrammum  C  H  aequale  qua¬ 
drato  ex\AGy  latitudinem  faciens  CK;  erit  CK  R  8  pluslfi  5  £r fi  applicetur  KL  aequale 

quadrato  cx  GBjatitudine  faciens  KMerit  KM  R  8  minus  R  5  &  tota  CM  R  3  2.  Rurfius fi 

ad  eandem  CD  applicetur  FX  aequale  redangulo  >AGB,  latitudinem  faciens  FN;  erit  Fbl  1 
&  tota  FM  3  .quare  CFeft  R  3  2  minus  3 ,quae  efl  apotome  quinta. 

THEOREMA  LXXIX.  PROPOSITIO  CIII. 
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Quadratum  eius5qu£  cum  medio  medium  totum  efficit  ad  ra¬ 
tionalem  applicatum  latitudinem  facit  apotomen  fextam. 

Sit  qu£  cum  medio  medium  totum  efficit  AB; 

rationalis  autem  C  D:  &  quadrato  ex  AB  squale  £ - ♦ - ^ 

parallelogrammum  CE  ad  ipfam  CD  applicetur, 
latitudinem  faciens  C  F.  Dico  CF  apotomen  efle 
fextam.fit  enim  ipfi  AB  congruens  BG.  ergo  AG 
G  B  potentia  funt  incommenfurabiles ,  facientes 
compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  me¬ 
dium:  quod  autem  bisipfis  AG  GB  continetur 
medium  ,&  adhuc  quadratis  ipfarum  incommen 
furabile.  Itaq;  ad  CD  applicetur  quadrato  ex  AG 

aequale  parallelogramu  C  H,  latitudinem  faciens  *>  e  x~hjl 

CK. 
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OCquadrato  aut  ex  BG  f quale  applicetur  KL, latitudinem  faciens  KM.  totfi  igitur 
CLeft  aquale  quadratis  ex  AG  GB:ac  propterea  CL  eft  mediu,&  ad  rationale  CD 
applicatum  eft,  latitudinem  faciens  CM.ergo  CM  rationalis  eft,&  ipfi  CD  longitu 
dine  incommenfurabilis.  Quoniam  igitur  CL  eft  squale  quadratis  cx  AGGB,quo 
rum  CE  squale  eft  quadrato  ex  AB;  erit  reliquum  FL  squale  ei,quod  bis  AG  GB 
continetur,  atque  eft  quod  bis  cotinetur  AG  GB  medium. ergo  &FL  eft  medium, 
&  ad  rationalem  FE  applicatum  eft, latitudinem  faciens  FM.  eft  igitur  FM  rationa¬ 
lis,  &  ipfi  C  D  longitudine  incommenfurabilis.  &  quoniam  quadrata  ex  AG  GB 
incommenfurabilia  funt  ei,  quod  bis  AG  GB  continetur;  atque  eft  quadratis  qui- 
r  dem  AG  GB  fquale  parallelogrammum  CL;  ei  vero, quod  bis  continetur  AG  GB 
squale  FL:  erit  CL  ipfi  LF  incommenfurabile.  fed  vt  CL  ad  LF,  ita  eft  CM  adMF. 
-quare  CM  ipfi  MF  incommenfurabilis  eft  longitudine :  &  funt  vtrfque  rationales, 
•ergo  CM  MF  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles.&  ob  id  CF  eft  apo 
tome.  Dico  &  fextameffe.  Quoniaenim  FLeft  aquale  ei,  quod  bis  continetur  AG 
GB,  fecetur  FM  bifaria  in  puncto  N;  &  per  N  ipfi  CD  parallela  ducatur  NX.  vtruq; 
igitur  paralleJogrammorum  FX  NL  eft  squale  reftangulo  AGB.  &  quoniam  AG 
GB  potentia  funt  incommenfurabiles;  erit  quadratum  exAG  incommenfurabile 
quadrato  ex  BG.  fed  quadrato  quidem  ex  AG  eft  squale  parallelogrammum  CH; 
quadrato  aiitem  ex  BG  squale  KL.  ergo  CH  ipfi  KL  eft  incommenfurabile .  vt  au¬ 
tem  CH  ad  KL, ita  eft  CKad  KM.  incommenfurabilis  igitur  eft  C  K  'pfiKM.  quod 
cum  quadratorum  ex  AG  GB  medium  proportionale  fitre&angulum  AGB;litq; 
quadrato  ex  AG  squale  C  FI,  &  quadrato  ex  G  B  squale  K  L;  redtanguloq;  AGB 
squale  NL:  erit  &  paralielogramraorum  CH  KL  medium  proportionale  NK.  & 
eadem  ratione  C  M  plus  poterit,  quam  M  F  quadrato  reds  lines  fibi  longitudine 
incommenfurabilis:&  neutra  ipfarum  eft  commenfuiabilis  logitudine  expofitf  ra¬ 
tionali  CD.ergo  CF  fextaeft  apotome.  quadratum  igitur  eius, qu£  cum  medio  me 
dium  totum  efficit  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  facit  apotomen  fextam* 

F.  C.  COMMKNTiAKlFS . 

Sit  .AB  R  R3  9  <5  plus  R  2  8  8  minus  R  V.  R  $96  minus  R  288,-BGRF.R  396  minus 
R  2  8  8 ;  &  rationalis  CD  fit  6  .fi  vero  adCD  applicetur  parallelogrammum  C  Hs  latitudi¬ 
nem  faciens  CK;  erit  CK  R  1 1  plus  R  8 ,&  fi  applicetur  KL  aequale  quadrato  cxGB  ,  latitudi 
nem  faciens  KM;  erit  KM  R  1 1  minus  11  8,  &  tota  CM  R  44.  Rurfus  ftadC  D  applicetur  FX 
gquale  reti  angulo  .AGB ,  quod  latitudinem  faciat  F  N,  erit  ea  R  3 ,  &  tota  FM  R  1 2.  ergo  CF 
ejl  R  44  minus  R  1 2 ,qnae  ejl  apotome  fexta. 

THEOREMA  LXXX.  PROPOSITIO.  CHII. 

Reda  linea  apotom^  longitudine  comenfurabilis^  &  ipia  apo¬ 
tome  eft  .atque  ordine  eadem. 

Sit  apotome  AB;  et  ipfi  A  B  longitudine  co 

menfurabilis  fit  CD.  Dico  CD  apotomen  efle,  a _ B  £ 

atque  ordine  eandem, qus  AB, quoniam  enim 

apotome  eft  A  B,  fit  ipfi  congruens  B  E .  ergo  9 _ $ _ f 

AE  EB  rationales  funt  potentia  folum  comme 

furabiles.  &  fiat  proportio  BE  adD  F  eadem,  qu§  eft  AB  adCD.  quare  vtvna  ad 
vnam,ita  erunt  omnes  ad  omnes,  eft  igitur  vt  A  B  ad  CD,ita  A  E  ad  CF.  commen- 
furabilis  autem  eft  AB  ipfi  CD  longitudine,  ergo  &  AE  ipfi  G  F  longitudine  com- 
menfurabilis  erit,  oc  BE  ipfi  DF .  funt  autem  AE  EB  rationales  potentia  folum  co- 
menfurabiles.  ergo  &  EF  FD  rationales  erunt  potentia  folum  comme  furabiles  ;  ac 
propterea  CD  apotome  eft.  Dico  &  ordine  eandem  efle.  Quoniam  enim  eft  vt  AE 
ad  CF,;ta  13E  ad  FD,erit  permutado  vt  AE  ad  EB,ita  CF  ad  FD.vel  igitur  AE  plus 

Z  7^  2  poteil. 
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ETCLIfi.  E  I  E  M  E  N  f . 

|90teft,quam  EB  quadrato  re<ft?  line?  fibi  lon- 

fitudine  commeniurabilis,  vel  incommenfura  -A  ,  ™ 

ilis:&  fiquidem  commenfusabilis,  &  C  F  plus 

poterit, quam  FD  quadrato  re<ft*  line?  fibi  16  p  „  . . . .  -P 

gitudine  comenfurabilis:&  fi  quidem  AE  com 

tnenfurabilis  eft  longitudine  expofit?  rationalq&CF  expofit*  rationali  Iogitudine 
commertfurabilis  erit:fi  vero  EB  eft  comenfurabilis,&  DF  comenfurabilis  erit:  &  fii 
neutra  ipfaru  AE  EB  comenfurabilis  eft  expofit*  rationali  longitudine ,  &  neutra 
ipfaru  CF  FD  eide  longitudine  erit  comenfurabilis. quod  fi  AE  plus  posfit,qua  EB 
quadrato  re<ft?  line*  fibi  incomenfurabilis  longitudine;  &  CF  plus  poterit, qua  FD 
quadrato  re<ft?  line?  fibi  Iogitudine  incomenfurabilis:  &  fiquidem  AE  fit  comenfti 
rabilis  expofit*  rationali  Iogitudine, &  CF  eide  longitudine  comenfurabilis  erit:  fi 
nero  BE,  &  DF:  &  fi  neutra  iplaru  AE  EB,&  neutra  ipfaru  CF  FD  erit  expofitse  ra 
tionali  Iogitudine  comefurabilis.ergo  CD  apotomc  cft,&  ordine  eade,  qu?  AB. 

F.  C.  COMMENTARIIS.' 

Et  BE  ipfi  DF Quoniam  enim  eji  vt  AE  ad  CF,ita  AB  ad  CD ,  erit  &  reliqua  BE  ad  DFS 
Vi  AE  ad  CF,  hoc  eft  ut  AB  ad  CD.  commenfurabilis  igitur  eft  &  BE  ipfi  DF  longitudine. 

Ergo  &  CF  FD  rationales  erunt  potentia  folum  commenfurabiles  ]  Nam  cum  fit 
Ut  AE  ad  CF,  ita  BE  ad  DF,erit permutado  yt  AE  ad  EB,  ita  CF  ad  FD:  funt<fi  AE  EB  ratiom 
les potentia  folucomenfurabiles.  ergo  &  CF  FD  rationales  potentia folii  commenfurabiles  er  ut. 


THEOREMA  LXXXI.  PROPOSITIO.  GV. 

Reda  linea  medise  apotomc  commenfurabilis ,  &  ipfa  medise 
apotome  eft3atque  ordine  eadem. 

Sit  medi*  apotome  AB  ,&  ipfi  AB  16  ab  e 

gitudine  commenfu  rabilis  fit  CD  .  Di-  '  •  ' 

coCD  medise  apotom en  effe,  &  ordine  c  d  f 

eandem.  Quoniam  enim  medi*  apoto-  - * - - 

me  eft  AB,  fit  BE  ipfi  AB  congruens,  er 

go  AE  EB  medi?  funt  potentia  folum  commenfurabiles:&  fiat  vt  AB  ad  CD,ita  B 
E  ad  DF  .  funt  autem  AE  EB  medi*  potentia  folum  commenfurabiles.ergo  &  CF 
FD  medi*potetiafolu  comefurabiles  erut;acproptereamedi*  apotome  eftCD. 
oftendendum  eft  &  ordine  eandem  effe ,  qu?  AB.  Quoniam  enim  vt  AE  ad  EB  ,ita 
CF  ad  FD;vt  autem  AE  ad  EB, ita  quadratum  ex  AE  ad  reftangulum  AEB;  &  vt  C 
F  ad  FD ,  ita  quadratum  ex  CF  ad  GFD  rcctangulum  :  erit  &  vt  quadratum  ex  AE 
ad  re&angulum  AEBfitaquadratum  ex  CF  ad  re&angulum  CFD.  fed  quadratum 
ex  AE  comefurabile  eft  quadrato  ex  CF.re&anguIum  igitur  AEB  redangulo  CFD 
eft  commenfurabile.&  fiquidem  rationale  eft  reftangulum  AEB ,  &  re&angulum 
CFD  rationale  erit.fi  vero  re&angulum  AEB  medium  eft,  &  medium  erit  redan- 
gulum  CFD. medi*  igitur  apotome  eft  CD,atque  ordine  eadem,qu*  AB. 

THEOREMA  LXXXII.  PROPOSITIO.  CVI. 

Reda  linea  minori  commenfurabilis>&  ipfa  minor  eft. 

Sit  minor  AB,  &  ipfi  AB  commenfurabilis  fit  C 

D.  Dico  &  CD  minorem  efle.fiant  enim  eadem  quas  a _ jb_ _ 5 

pritis.& quoniam  AE  EB  potentia  funt  incomenfu 

rabiles,&  CF  FD  potentia  inc6m£furabiles  erfit.  eft  ^ _ t>  r 

autvt  AEadEB,itaCF  adFD.quare  &  vt, quadra¬ 
tu  ex  AE  ad  quadratu  ex  EB,  ita  quadratu  ex  CF  ad 

quadratum 
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quadratum  exFD  :  &  eoniponendo,vt  quadrata  ex  AE  EB  ad  quadratum  ex  EB„ 
ita  quadrata  ex  CF  FD  ad  quadratum  ex  FD;&  permutando.commenfurabile  au¬ 
tem  eft  quadratum  ex  BE  quadrato  exDF .  ergo  &  compofitum  ex  quadratis  ipfa¬ 
rum  AE  £B  compofito  ex  quadratis  CF  FD  commenfurabile  erit,  fed  compofitu 
ex  quadratis  AE  EB  eft  rationale.ergo  &  rationale  erit  compofitum  ex  quadratis 
CF  FD .  llurfus  quoniam  eft  vt  quadratum  ex  AE  ad  redangulum  AEB ,  ita  qua¬ 
dratum  ex  CF  ad  redangulum  CFD,  &  permutando;  commenfurabile  autem  eft 
quadratum  ex  AE  quadrato  ex  CF:erit  &  redangulum  AEB  redangulo  CFD  com 
menfurabile.fedredangiilum  AEB  medium  eft. medium  igitur  &  redangulum  C 
FD.  quare  CF  FD  potentia  incommenfurabiles  funt,  facientes  compofitum  qui¬ 
dem  ex  ipfarum  quadratis  rationale:quod  autem  ipfis  continetur  medium.ergo  C  77.huii& 
JD  eft  minor. 

ALITER.  Sit  minor  A ,  gz  ipfi  A  commenfurabilis 
Iit  B.Dico  B  minorem  efle.Exponatur  enim  CD  rationa 
Iis :  &  quadrato  ex  A  aquale  parallelogrammum  C  E  ad 
ipfam  CD  applicetur  latitudine  faciens  CF.apotome  igi 
tur  quarta  eft  CF.  quadrato  autem  exB  f  quale  ad  FE  ap 
pliceturFGjIatitudinem  faciens  FH.  Quoniam  igitur  A 
commenfurabilis  eft  ipfi  B,  erit  &  quadratum  ex  A  qua¬ 
drato  ex  B  commenfurabile .  fed  quadrato  quidem  ex  A 
fquale  eft  parallelogrammum  CE,quadrato  autem  ex  B 
aquale  FG. ergo  CE  commenfurabile  eftipfiFG.  vt  au¬ 
tem  CE  ad  FGfita  CF  ad  FH .  commefurabilis  igitur  eft 
CF  ipfi  FH  longitudine  .  fed  CF  eft  apotom  e  quarta.er- 
go  &  FH  apotome  quarta  eft;et  fpacium  FG  rationali, et 
apotoma  quarta  continetur .  redaigitur  linea  fpacium 
jpotens  minor  eft.poteft  autem  fpacium  FG  ipfa  B.crgo  B  eft  minor» 

THEOREMA  LXXX  III.  PROPOSITIO  C VII. 

Reda  linea  commenfurabilis  ei ,  quae  cum  rationali  medium 
totum  efficit ,  &  ipfa  cum  rationali  medium  totum  efficiens  eft. 

Sit  cum  rationali  medium  totum  efficiens  AB; 

et  ipfi  AB  commenfurabilis  fit  CD.  Dico  CD  ef-  • - £ - ^ 

fe  eam,qu?  cum  rationali  medium  totum  efficit.  c 

fit  enim  ipfi  AB  congruens  BE.  ergo  AE  EBpo-  ' - - > — - — — ^  imius. 

tentia  incommenfurabiles  funt,  facientes  copofi- 

tum  quidem  ex  ipfarumquadratis  medium;quod  autem  ipfis  continetur  rationa- 
le.ct  eadem  conftruantur  .fimiliter  demonftrabitur ,  vt  prius  CF  FD  in  eadem  cfle 
proportione,in  qua  AE  EB  ;  et  compofitum  ex  quadra¬ 
tis  ipfarum  AE  EB  commenfurabile  efle  compofito  ex 
quadratis  CF  FD:  redangulum  autem  AEB  redangulo 
CFD  commenfurabile.quare  et  CF  FD  potentia  incom¬ 
menfurabiles  funt, facientes  compofitum  quidem  ex  qua 
dratis  CF  FD,medium;quod  autem  ipfis  continetur,  ra¬ 
tionale  .  ergo  CD  eft  qus  cum  rationali  medium  to¬ 
tum  efficit. 

ALITER.  Sit  cum  rationali  medium  totum  efficie 
A, et  ipfi  A  commenfurabilis  B.  Dico  B  effe  eam ,  qu?  di 
rationali  medium  totum  efficit.Exponatur  enim  rationa 
Iis  CD:et  quadrato  quidem  ex  A  squale  parallelogram¬ 
mum  CE  ad  ipfam  CD  applicetur  latitudinem  faciens  C 
Rergo  CF  eft  apotome  quinta:quadtato  aut  ex  B  aquale 
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EYCLID.  ELEMENT, 

FO  ad  ipfam  FE  applicetur, latitudinem  faciens  FH. Quo 
niam  igitur  A  commenfurabilis  eft  ipfi  B,  erit  &  quadra¬ 
tum  ex  A  quadrato  ex  B  commenfurabile .  fed  quadrato 
ex  A  «quale  eft  parallelogrammum  CE;  quadrato  autem 
ex  B  squale  FG.ergo  CE  eft  commebfurabile  ipfi  FG;ob 
idqueredta linea  CF  ipfi  FH  longitudine  eft  commenfu- 
rabilis.apotome  autem  quinta  eft  CF.ergo  &.  FH  eft  apo 
tome  quinta;eftq;  FE  rationalis,  fi  autem  fpacium  conti¬ 
neatur  rationali ,  &  apotoma  quinta, refta  linea  fpacium 
potens  eft,qu«  cum  rationali  medium  totum  efficit .  led 
ipfa.B  poteft  fpacium  FG.  ergo  B  cum  rationali  medium 
totum  efficiens  eft. 

THEOREMA  LXXXIIII. 

PROPOSITIO  CVIII. 


Reda  linea  commenfurabilis  ei ,  qua?  cum  medio  medium  to¬ 
tum  efficit, "&  ipfa  cum  medio  medium  totum  efficiens  eft. 

Sit  cum  medio  medium  totum  efficiens  AB  :  & 
ipfi  AB  commenfurabilis  fit  CD.  Dico  CD  efle  ea,  A  B  "E 

quf  cum  medio  medium  totum  efficit .  fit  jpfi  AB 

congrues  BE,&  eadem  cofi  ruantur,  ergo  A  E  EB  c  B  p 

potentia  incommenfurabiles  funt ,  facientes  com-  '  * 

pofitum  quidem  ex  quadratis  ipfarum  medium; 

quod  autem  ipfis  continetur  medium,incomrrtcnfurabiIeq;  compofito  ex  ipfarum 
quadratis.& funt  AE  EB  commenfurabiles  ipfis  CF  FD,  vtoftenfum  eft  :  &  com- 
pofitum  ex  quadratis  AE  EB  commenfurabile  compofito  ex  quadratis  CF  FD:  re 
dangulumque  AEB  reftangulo  CFD  .  ergo  CF  FD  potentia  incommenfurabiles 
funt, facientes  com  pofitum  quidem  ex  quadratis  ipfarum  medium, -quod  autem  ip 
fis  continetur  medium,&:  incommenfurabile  compofito  ex  ipfarum  quadratis .  er¬ 
go  CD  eft  qu.g  cum  medio  medium  totum  efficit. 

THEOREMA  LXXXV.  PROPOSITIO  CIX. 

Medio  de  rationali  detrado ,  reda  linea ,  qua?  reliquum  fpa¬ 
cium  poteft,  vna  ex  duabus  irrationalibus  fit ,  vel  apotome ,  vel 
minor. 

De  rationali  enim  BC  medium  BD  detraha- 
tur.Dico  eatn,qu«  reliquum  fpacium  EC  poteft» 
vnam  fieri  ex  duabus  irrationalibus,vel  apotome 
vel  minorem.  Exponatur  enim  rationalis  FG  ;  & 
parallelogrammo  quidem  BC  «quale  GH  ad  F 
G  applicetur;  parallelogrammo  autem  BD  «qua 
le  auferatur  GK.reliquum  igitur  CE  eft  «quale  L 
H. Itaque  quoniam  rationale  eft  BC,  medium  au 
tem  BD:atque  eft  BC  aquale  GH,&  BD  ipfi  GK; 
erit  GH  rationale;  medium  autem  GK,  &  ad  ra¬ 
tionalem  FG  applicatum  eft.  rationalis  igitur  eft 
FH ,  &  ipfi  FG  longitudine  commenfiurabilisTK 
vero  rationalis,&  incommenfurabilis  ipfi  FG  16- 
gitudine.ergo  FH  ipfi  FK  longitudine  incommenfurabilis  eft ,  &  HF  FK  rationa¬ 
les  funt»  potentia  folum  commenfurabiles;  ac propterea  FIK  eflapotome.ipfi  vero. 

congruens 


K  ET 
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congruens RF.vel  igitur  HF  plus  poteft, quam  FK  quadrato  redg  lineg  f7b i  comme 
furabilis  longitudine,vel  incommenfurabilis .  pofsit  primum  quadrato  redae  lineae 
commenfurab;,’s.atque  eft  tota  HF  commenfurabilis  longitudine  expofitg  ratio¬ 
nali  FG.ergo  HK  prima  eft  apotome .  reda  autem  linea,qua?  poteft  fpacium  ratio¬ 
nali, &  apotoma  prima  contentum  eft  apotome .  Ergo  qua?  poteft  LH  hoc  eft  CE 
apotome  eft. quod  fi  HF  plus  pofsit,quam  FK  quadrato  redg  lines  fibi  incommen 
furabilis  long;tudine;eftq,-  tota  HF  expolita?  rationali  F  G  longitudine  commenfu- 
rabilis;erit  HK  apotome  quarta.&  qug  poteft  fpacium  rationali,  &  apotoma  quar¬ 
ta  contentum  minor  eft. qua:  igitur  poteft  fpacium  LH, videlicet  EC  eft  minor. 

THEOREMA  LXXXVI.  PROPOSITIO  CX. 

Rationali  de  medio  detrado  alig  dug  irrationales  fiunt, vel  me 
dig  apotome  prima,vel  cum  rationali  medium  totum  efficiens. 

De  medio  enimBC  rationale  BD  detra¬ 
hatur  .  Dico  reda  linea,  qus  reliquu  fpaciu 
EC  poteft ,  vna  duarum  irrationalium  fieri 
vel  medix  apotomen  primam ,  vel  eam,  qug 
cum  rationali  medium  totum  efficit .  Expo¬ 
natur  enim  rationalis  FG  ,  &  ad  ipfam  fimili 
ter  fpacia  applicentur ;  erit  rationalis  quide 
FH,&ipfiFG  longitudine  incommen  fu  rabi 
lis; rationalis  autem  FK,  &incommen{urabi- 
lis  ipfi  FG  longitudine,  ergo  HF  FK  rationa 
les  funt  potentia  folum  commenfurabiles;ac 
propterea  apotome  eft  HK,  &ipfi  congrues 
KF.  vel  igitur  HF  plus  poteft,quamFK  qua¬ 
drato  reda?  linea?  fibi  longitudine  commen¬ 
furabilis  ,  vel  incommenfurabilis.  &  fi  quide 
commenfurabilis,-  atque  eft  congruens  FK  commenfurabilis  expofita?  rationalis  F 
G  longitudine:erit  HK  apotome  fecunda.eft  autem  FG  rationalis. ergo  qua?  poteft 
fpacium  LH,hoc  eft  CE, medix  eft  apotome  prima .  quod  fi  HF  plus  poteft,  quam 
FK  quadrato  reda?  lineg  fibi  longitudine  incommenfurabilis ;  atque  eft  congruens 
FK  commenfurabilis  expofitg  rationali  FG  longitudine:  erit  HK  apotome  quinta, 
reda  igitur  linea  potens  fpacium  EC  eft  qua?  cum  rationali  medium  totum  efficit. 

THEOREMA  LXXXVII.  PROPOSITIO.  CXI. 


F  K  H 


Medio  de  medio  detrado ,  quod  fit  incommenfurabile  toti, 
reliqug  duae  irrationales  fiunt ,  vel  medig 

apotome  fecunda.,  vel  cum  medio  me-  ^ _ k  h 

dium  totum  efficiens. 

Detrahatur  enim  ,  vt  in  propofitis  figuris  de  me¬ 
dio  BC  medium  BD,  quod  fic  incommenfurabile  to 
ti.Dico  redam  lineam ,  qua?  poteft  fpacium  CE, vna 
effe  ex  duabus  irrationalibus,  vel  medig  apotomen 
fecundam, vel  eam, qua?  cum  medio  medium  totum 
efficit. Quoniam  enim  medium  eft  vtrumque  iploru 
BC  BD  ,  &  BC  incommenfurabile  eft  ipfi  BD  ,hoc 
eft  GH  ipfi  GK;  erit  HF  ipfi  FK  incommenfurabilis  -  i>  c  g  l 
longitudine .  ergo  HF  FK  rationales  funt  potentia 

folum  commenfurahilesj&  ob  id  apotome  eft  HK  ,&  ipfi  congruens  KF.itaque  vel 

HF  plus 


D _ £ 


i  tertiarum, 
difiin. 

9i.hnius. 

4  difiin.  ter¬ 
tiarum. 


2.3. huius? 
ai. huius. 


l.difl&.teiti* 

rum. 

93. huius. 
5.diffi.  tertia 
rum. 

99  huius. 


l)  huius.’ 
74.huius. 
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HF  plus  poteft  /quam  FK  quadrato  redi*  line£  fibi 
longitudine  commenfurabilis ,  vel  incommenfurabi 
lis:&  fi  quidem  commenfurabilis,  &  neutra  ipfarum 
HF  FK  commenfurabilis  eft  expcfits  rationali  FG  n  i 
?  diffi.  tertia  longitudine ;  erit  HK  apotome  tertia  .rationalis  au- 
tumm.  tem  reftangulum  rationali,  &  apotoma  ter 

94-iurius.  tja  contetuin  irrationale  eft.ergo  redta  linea, qti£  ip- 
ftim  poteft,  eft  irrationalis,  Sevocatur  medig  apoto¬ 
me  fecunda.fi  vero  HF  plus  poteft, quam  FK  quadra 
to  refla;  lineae  fibi  incommenfurabilis  longitudine, 

&  neutra ipfarum  HF  FK  longitudine  commenfu- 
tf.difn. tertia  rabiliseft  expofits  rationali  FG  ;  erit  HK  apotome 
fexta.at  reffa  linea  potens  quod  rationali ,  &  apoto 


K  H 


_ i 

T>  C 


97.huius. 


^S.huius; 

l.diffi.  tertia 
rum. 


6i.huias 
J7-  huius. 

»i.  huius 
Ex  demon- 
llratis  ad  r/ 
huius. 


74.huius. 

ijihiuus. 

98.  huius; 

99.  huius. 

100. huius. 
joi.  huius, 
joi-huius. 
jo^.huius- 


raa  fexta  cotinetur  eft  qua?  cum  medio  medium  totum  effidt.ergo  qus  poteft  fpa- 
cium  LH,hoc  eft  EC  eft  cum  medio  medium  totum  efficiens. 

THEOREMA  LXXXVIII.  PROPOSITIO.  GXII. 

Apotome  non  eft  eadem, qu^  ex  binis  nominibus. 

Sit  apotome  AB  .  Dico  AB  non  efle  eandem, 
qua?  ex  binis  nominibus. fit  enim, fi  fieri  poteft;cx 

ponaturque  rationalis  DC,&  quadrato  ex  AB  s-  £ - - & 

quale  redtangiilum  CE  ad  ipfam  DC  applicetur 

latitudinem  faciens  DE  .C^uoniam  igitur  apoto-  ,D - ^ 

me  eft  A  B,  erit  DE  apotome  prirna.fit  ipfis  con-  :  j 

gruens  EF. ergo  DF  FE  rationales  funt  potentia 
folum  commefurabiles  :  &  DF  plus  poteft,quam 
FE  quadrato  re<fts  linef  fibi  longitudine  com-  ,,|  ■  :  ' 

mefurabilis:atq;eft  DF  comefurabilis  expofitg  ra  c 
tionali  CD  logitudine.Rurfus  qm  ex  binis  nomi¬ 
nibus  eft  AB,erit  DE  ex  binis  nominibus  prima.  Diuidatur  in  nomina  ad  puftu  G; 
fitq;  DG  maius  nome. ergo  DG  GE  rationales  funt,potetia  folii  comefurabiles:  & 
DC  plus  pot,quaGE  quadrato  refts  lines  fibi  comefurabilislogitudine:  &  maior 
DG  longitudine  commenfurabilis  eft  expofitg  rationali  DC  .  quare  DF  ipfi  DG 
longitudine  eft  ,commenfurabilis.&  reliqug  igitur  FG  commenfurabilis  erit .  Itaq;: 
quoniam  DF  commenfurabilis  eft  ipfi  FG, atque  eft  rationalis  DF,- erit  &FG  ratio- 
nalis.Rurfus  quoniam  DF  commenfurabilis  eft  ipfi  FG  longitudine,  atque  eft  DF 
ipfi  FE  incommenfurabilis  longitudine,- erit  &FG  ipfi  FE  longitudine  incommen- 
furabilis:&  funt  rationales.ergo  GF  FE  rationales  fqnt  potentia  foluin  commenfu 
rabiiespac  propterea  apotome  eft  EG.fed  &  rationalis,  quod  fieri  non  poteft.  ergo 
apotome  non  eft  eadem, qua?  ex  binis  nominibus. 

Apotome, &  qu£  poft  ipfam  funt  irrationales ,  neque  medig, neque  inter  fe  esde. 
funt:quadratum  ennn, quod  a  media  fit, ad  rationalem  applicatum,  latitudinem  fai 
cit  rationalem,&  ei,ad  quam  applicatur,  longitudine  incommenfurabilem  .  quocF 
autem  ab  apotoma  fit  ad  rationalem  applicatum,  latitudinem  facit  apotomen  pri¬ 
mam. quod  fit  a  medis  apotoma  prima  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  fa-» 
cit  apotomen  fecundam. quod  fit  a  medis  apotoma  fecunda  ad  rationalem  appli¬ 
catum  latitudinem  facit  apotomen  tertiam. quod  fit  a  minori  ad  rationalem  appli 
catum  latitudinem  facit  apotomen  quartam,  quod  ab  ea, qus  cum  rationali  mediu 
totu  efficit  ad  rationale  applicatu  latitudine  facit  apotome  quinta.quod  ab  ea,  qua: 
cum  medio  medium  totum  efficit  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  facit  apo 
tomen  fextam. Quoniam  igiturtdidrg  latitudines  diiterunt  tum  a  prima,  tum  inter 
fc  fe,a  prima  quidem, quod  rationalis  fit, inter-fe  vero ,  quod  ordine  non  fint  es  de,-, 
manifeftum  eft  &  ipfa  irrationales  inter  fe  differentes  efie.^t  ofterifum  eft  apotome 

non 
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non  effe  eandem, qua:  ex  binis  nominibus.quadrata  autem  apotbm«e"&earuni  qu| 
funt  poft  apotomen  ad  rationalem  applicata  latitudines  faciunt  apotomas  eiulde 
ordinis,  cuius  &  illa:  funt,  quarum  quadrata  applicantur.  Similiter  &  quadrata 
eius,qu£  eft  ex  binis  nominibus:,&  earum ,  quse  pofl  ipfam  funt  ad  rationalem  ap-  ‘ 
plicata  latitudines  faciunt  eas,qux  ex  binis  nominibus  eiufdem  ordinis,cuius  &  iU 
funt.ergo  re<ft£  lineae, qu®  fequuntur  apotomen,  &  quas  fequuntur  eam  ,  quat  ex 
binis  nominibus,inter  fe  differunt,  ita  vt  omnes  iint  numero  tredecim,videlicet. 

.  i  Media. 

2  Quae  ex  binis  nominibus 
c3  Quf  ex  binis  medi js  prima 

4  Quas  ex  binis  medijs  fecunda 

5  Maior  •  > 

<?  Rationale  ac  medium  potens 

7  Bina  media  potens 
$  Apotome 

£  Medias  apotome  prima, 
i  o  Mediae  apotome  fecunda. 

1 1  Minor. 

i  z  Cum  rationali  medium  totum  efficiens, 
i  3  Cum  medio  medium  totum  efficiens. 

THEOREMA  LXXXIX.  PROPOSITIO.  CXIII. 

Quadratum  rationalis  adeam,  quas  ex  binis  nominibus  ap- 
plicatumlatitudinem  facit  apotomen ,  cuius  nomina  commenftx 
rabilia  funt  nominibus  eius  ,  quse  eft  ex  binis  nominibus, &  in  ea 
dem  proportione  i  &  adhuc  apotome ,  quas  fit,eundem  habet  or- 
dinem,quem  ea, quas  eft  ex  binis  nominibus. 

Sit  rationalis  A;ea,  qug  eft  ex  binis  nomi 

«ibus  BC,  cuius  maius  nomen  CD:& qua-  a  f'-‘ 

drato  ex  A  sequale  redangtilum  /it  quod  B 

C  EF  continetur. Dico EEapotoriieneffe,  c _ _ 3 

cuius  nomina  commenfurabilia  funt  ipfts  r 

CD  DB  ,  &  in  .eadem  proportione ,  &  ad-  f  E _ K 

huc  EF  eundem  ordinem  habere , quam  ha 

het  BC.tSit  enim rurfus  quadrato  ex  A  a:-  ,  o  , 

quale  redangulum,  quod  BD  &G  contine 

tur.  Itaque  quoniam  reftangulum  conten- 

tum  BC  EF  eft  f  quale  ei, quod  BD  -  G  continetur  ,.erit  vt  CB’  ad  BD ,  ira  G  ad  EF:  A 
maior  autem  eft  CB,  quam  BD.  ergo  &  G  quam  EF  maior  erit.fit  ipfi  G  £  qualis  E’"  B 
H.eft  igitur  vt  CB  ad  BD,itaHEadEF .  &diuidendo  vt  CD  ad  DB,itaHF  ad  FEj 
Eat  vt  HF  ad  FE,ita  FK  ad  KE.ergo  &  totaHK  ad  totam  KF  eft  vt  FK  ad  KE.vt  enim  C 
vnum  antecedentium  ad  vntim  confequentium ,  ita  antecedentia  omnia  ad  omnia 
confequentia.fed  vt  FK  ad  KE,ita  CD  ad  DB.&  vt  igitur  HK  ad  KF,ita  CD  ad  D  B.;  D 
comefurabile  aut  eft  quadratu  ex  CD  quadrato  ex  DB. ergo  &  quadratu  ex  HK  qua  E 
drato  exKF  eft  commenfurabile.  atque  eft  vt  quadratum  ex  HK  ad  quadratum  ex  F 

istaa  KF 


cx 
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red*  linea  HK  ad  KE ,  quoniam  tres 
reda:  line*  HK  KF  KE  deinceps  proportio 
Jes  funt.commcnfurabilisigitur  effc  HKipfi 

O  KE  longitudine .  ergo  &  HE  ipfi  EK  longi¬ 
tudine  eft  commenlurabilis.&  quonia  qua¬ 
dratum  ex  A  eft  aquale  ei,  quodHE  BD 
continetur; rationale  autem  eft  quadratum 
cx  A: erit  &  quod  HE  BD  continetur  ratio 
nale  :  &  ad  rationalem  BD  applicatum  eft. 
ti.kalnfe  rationalis  igitur  eft  HE,&ipfi  BD  longitu¬ 
dine  commenfurabilis;  ideoq;  &  EK,qus  eft  iiicommenfurabilis  ipfi  HE  rationalis 
erit,&  ipfi  BD  commenfurabilis  longitudine.Quoniam  igitur  eft  vt  CD  ad  DB,it* 
FK  ad  KE ;  funt  ante  CD  DB  potentia  lolium  comen  fu  r  abi  i  es:  &  FK  KE  potentia- 
folum  commenfurabiles  erunt. rationalis  autem  eft  KE,  &  ipfi  BD  ccmmenfurabi- 

^  lislongitudine.quare  &FKeft  rationalis,ipfiq;  CD  longitudine  commenfurabilis, 
funt  igitur  EK  KE  rationales  ,  &  potentia  folum  commenfurabiles  :&  idcirco  EF 
apotome  eft .  itaque  vel  CD  plus  poteft ,  quam  DB  quadrato  reda:  lineg  fibi  com¬ 
menfurabilis  longitudine,  vel  incommenfurabilis .  &  fi  quidem  commenfurabilis,i 
fefimiHs.  etiam  FK  plus  poterit, quam  KE  quadrato  reda:  linea:  fibi  longitudine  commenfu¬ 

rabilis  .  tk  fi  CD  commenfurabilis  eft  expolita:  rationali  longitudine ,  &  FK  eidem 
commenfurabilis  erit:fi  autem  BD,&  KE.&  fi  neutra  ipfarum  CD  DB,&  neutra  ip 
farum  FK  KE.Quod  fi  CD  plus  poteft, quam  DB  quadrato  reda  lineg  fibi  incom- 
menfurabilis  longitudine,&  FK  plus  poterit, quam  KE  quadrato  reda:  lineae  fibi  16 
gitudine  incommenfurabili^.&  fi  BD,  &  KE .  at  fi  neutra  ipfarum  CD  DB,&  neu¬ 
tra  ipfarum  FK  KE-ergo  EF  apotome  eft,  cuius  nomina  FK  KE  commenfurabilis 
funt  nomin  busCD  DB  eius,  quf  eft  ex  binis  nominibus,  &  in  eadem  proporti©- 
Me,&:  eundem  habet  ordinem,quem  CB. 

F.  C.  CQMMENTaRir  S. 

A  EritvtCBadBD,itaGadEF]Fjr  14  fexti. 

B  Ergo  &  G,quam  EF  maior  erit]£.v  ijs,qnae  d  nobis  demonftrata  fmt  ad  1 6  quinti. 

C  Ergo  &  tota  HK  ad  totam  KF  eft  vt  FK  ad  KE]£x  1 2  quinti. 

D  .  Commenfurabiie  autem  eft  quadratum  ex  CD  quadrato  ex  DB]  Ex  3  7  huius,po- 
nitwr  enim  CB  ea,quae  ex  binis  nominibus. 

£  Ergo  et  quadratum  ex  HK  quadrato  exKF  eft  commenfurabiie  ]  Fx  22  fexti ,  & 
decima  huius. 

f  Atque  eft  vt  quadratum  ex  HK  ad  quadratum  ex  KF,  j-ta  reda  linea  HK  ad  KE] 
Ex  corollario  fecundo  2  o  fexti. 

Ergo  &  HE  ipfi  EK  longitudine  eft  commenfurabslis]£.v  1 6.huius. 

Quare  &  FK  eft  rationalis,  ipfique  CD  longitudine  commenfurabilis  ]  Quoniam 
igitur  eft  vt  CD  ad  DB ,  ita  FK  ad  KE, erit  permutando  vt  KE  ad  DB ,  ita  FK  ad  CD.fed  KE  eft 
longitudine  commenfuraailis  ipfi  BD.ergo  &  FK  ipfi  CD  commenficrabilis  erit  longitudine. quod 
eum  FK  KF  potentia  commenfurabiles  fini, fit j}  rationalis  KF ,  erit  &  FK  rationalis ,  &  ipfi  € 
D  longitudine  commenfurabilis. 

K  Et  idcirco  EF  aporome  eft]  Fx  74  huius. 

Sit  ^4  2,  CB  R  1 2  plus  3 ,  vt  CD  fit  R  1 2,DB  2,.&fi  quadratum  ex  quod  eft  4,  applice 
tur  ad  DB  latitudine  facies  G,  erit  G  1  -f, cui  e  qualis  fit  HE.fiat  vt  CB  ad  BD,  ita  HE,xd  LF  vi 
dv  icet  vt  R  1 2  plus  3  ad  3  ,ita  1  -fad  ali  u. multiplicabimus  igitur  3  per  1  -  j  producetur  4,  & 
4  diuidemusper  R  x  2  plus  3, hoc  eft  applicabimus  4  ad  R  1 2  plus  3  .quod  quide  hoc  modo  fiet, 
multiplicetur  R  1 2  plus  3  per  apotomen  ipfi  rejpondentem,  hoc  eft  per  R  i  2  minus  3 .  produci- 
tter  3  .rttrfus multiplicetur  4 per  eandem  R  1 2  minus  3 .  producitur  R  192  minus  12.  quare  cx 
1 7  feptimi  3  ad  Tk  19 2  minus  1 2  proportionem  habebit  eandem, quam  R  1 2  plus  3  ad  -X.&  oh 
id  R  1 9  2  minus  1 2  ad  3  applicata  latitudinem  faciet  eandem, qua  4 ,fi  applicetur  adK  12  plus' 

ifed 


L'  l  B  E  It ij  X' 


-jr/edRYpi  minus  it  applicata  ad  %  latitudinemfacit  Ri  vr  g-  q.quadrat  um  igit 
I  sio7ialis.23yidelicet 4 ad  eam3quae efijex binis,  nominibus fecunda3boc  efiadPn  2 plus  3  , 
catum  latitudinem  facit  Bi  2 1  -j  minus  4,  quae  effecunda  apotome3cuius  nomina  ">•*«'— 
ipfis  nominibus  CD  DB}  &  in  eadem  proportione. 


as 
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PROBLEMA  XC.  PROPOSITIO  CXIIII. 

Quadratum  rationalis  ad  apotomen  applicatum  latitudinem 
facit  eam,  qug  ex  binis  nominibus, cuius  nomina  commenfurabi- 
;  lia  funt  apotomx  nominibus,  &  in  eadem  proportione,  &  adhuc 
;  quse  ex  binis  nominibus'  fit  eundem  habet  ordinem ,  qu&  ipfa  a- 
<potome.  , 

Sit  rationalis  quidem  A,  apotome  autem  B  D:  & 
quadrato  ex  A  aquale  Iit  q  uod  Bp,KHrjContinetur3  .  .  .A  . 

ita  yt  q uadratum  rationalis  A  ad  BD  applicitum  la 

«litudineni  fdeiat  KH.  Dico  KH  ex  binif nominibus  _ r- '  y 

jdk ,  cuius  nomina  corqm'elqi*abili,a  funt  nominibus 
'ipfius  BD,  &  in  eadem  proportione:&  K  H  eundem 
habere^rdineAi^ueitrhiahet3^'^.1  -fit  enim  ipfi  BD 
congruens  DC.  ergo  BC  CD  rationales  funt  poten 
tia  folum  commenfurabil.es:  &  quadrato  ex  A  fqua 
le  fit, quod  BC,  &  G  continetur. rationale  autem  eft 
quadratum  ex  A.  ergo  quod  BC  G  continetur  eft  rationale ;  &  ad  rationalem  BC 
applicatum  eft.  rationalis  igitur  eft  recfta  linea  G,  ipfiq;  BC  longitudine  commen- 
furabilis.  itaque  quoniam  re&angulum  contentum  BC  G  eft  «quale  ei,  quodBD 
KH  continetur,  eritvtCBad  BD,  ita  KH  ad  G.  maior  autem  eft  CB,quam  BD.  er 
go  &  KH,  quam  G  eft  maior,  ponatur  ipfi  G  fqiialis  KE.  commefurabilis  igitur  eft 
KE  ipfi  BC  longitudine.  &  quoniam  eft  vt  CB  ad  BD,ita  HK  ad  KE,  erit  per  couer 
fionein  rationis  vt  BC  ad  CD,ita  KH  ad  HE.  fiat  ut  KH  ad  HE,ita  HE  ad  FE.  &  re¬ 
liqua  igitur  KF  ad  FH  eft  ut  KH  ad  HE,hoc  eft  vt  BC  ad  CD.  fcd  BC  CD  potentia 
folum  iunt  commenfurabiles.  ergo  &  KF  FH  potentia  folum  comenfurabiles  erut. 

ctim  fit  Vt  KH  ad  HE,  ita  KF  ad  FH:  vt  autem  KH  ad  HE,  ita  HF  ad  FE,  erit  &  ut 
•KF  ad  FH,  ita  HF  adFEi  qiiate  &  vt  prima  ad  tertiam,  ita  quadratum  ex  prima  ad 
quadratam  'e*  fecunda,  vt  igitur  KF  ad  FE,ita  quadratum  ex  KF  ad  id^quod  exFH 
■quadratum. commenfurabile  autem  eft  quadratum  ex  KF  quadrato  ex  FHffiint 
;enim  KF  FH  potentia  folum  commenfurabiles.  ergo  &  KF  ipfi  FE  eommenfurabi 
Iis  eft  longitudine:  ac  proptereaFK  ipfi  KE  longitudine  commenfurabilis .  fed  KE 
rationalis  efipy&ipfi  B  C  longitudine  commeafurabilis.  ergo  &  K  F  rationalis  erit, 
«&  commenfurabilis  ipfi  BC  longitudine.  &  quonia  eft  vt  BC  ad  GD,ita  KF  ad  FH, 
erit  permutando  vt  BC  ad  KF,  ita  DC  ad  FHj  commenfurabilis  autem  eft  B  C  ipfi 
KF.  quare  &  CD  ipfi FH  eft  commenfurabilis:  fiin-tq,-  BC  C  D  rationales  potentia 
folum  commenfurabiles.  ergo  &  KF  FH  rationales  potentia  folum  eommenfurabi 
les  erunt.ex  binis  igitur  nominibus  eft  KH.  &  fi  quidem  BCplus  pbteft,quam  CD 
quadrato  re<%  linea:  fibi  logitudine  commenfurabilis,&  KF  pluspoterit,quamFH 
quadrato  redt«  linere  fibi  commenfurabilis  longitudine.  &  fi  BC  longitudine  com¬ 
menfurabilis  eft  expofite  rationali ,  &  KF  eidem  commenfurabilis  erit,  fi  vero  CD 
eft  commenfurabilis  longitudine  expofitf  rationali,  erit  &  ipfaFH  eidem  comme¬ 
furabilis;  &  fi  neutrkipfafunf  BC  CD,  &dneu£ra  ipfariim  KF  FH.  at  fi  BC  plus  po- 
teft,quam  CD  quadrato  re&£  line^  fibi  longitudine  incommenfurabilis,  A  KF  plus 
poterit,  quam  FH  quadrato  re<ft«  linere  fibi  incommenfurabilis  longitudine  fi~ 
quidem  BC  longitudine  commenfurabilis  eft  expolit?  rationali,  &  KF  eidem  com 
menfurabilis  erit,  fi  vero  CD,  &ipfaFH;  quod  fi  neutra ipfarum  BC  CD,  &  neu- 
•  '  „4aa  2  tra 


f  4.  huius. 


s.1.  huius. 

14.  sexti.' 
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cjoinu. 
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tra  ipfariim  KF  FH.ex  binis  igitur  nominibus  eft  KH,  cuius  nomina  KF  FH  com¬ 
menfurabilia  funt- nominibus  apot  orna;  BC  CD;  8un  eadem  proportione;  &KH 
feutidem  tenet  Ordinem, quem  ipfa  BC. 

F.  C.  COMM  E  NT^iRirS. 

Siti4z,BDTbi%  minus  R  i  o.  &  multiplicetur  R  i  §  minus  R  i o per  eum ,  qnp  ex  binis 
nominibus  ipfi  reJpondet-,Videlicet:per  R  1 8  plus  R  i  o  producitur.  8,rurfus  multiplicetur  ipfius 

rationalis  quadratum,  quod  ejl  4  per  eandem,  produntur  R.  2  $%  plus  R  160.  habebit  igitur 
8  ad  Tk  2  88  plus  R  i  60  proportionem  eandem,  quam  R.'  i  §  minus  R  1 0  ad  4  ex  1 7  feptimi. 
quarefi  R  288  plus  R  160  applicetur  ad  8  latitudinem  plus  R  2 eandem 

latitudinem  faciet  ^,fi:ad'K  1 8  minus  R  1  o  applicetur,  quadratum  igitur  rationalis  4  applica 
tum  ad  tertiam  apotemen.  Videlicet  ad  R  1 8  minus  R  1  o  latitudinem  facit  eam,  quae  ejl  ex  bi¬ 
nis  nominibus  tertia, hoc  ejl  R  4 -fplus  R  2  -f  cuius  nomina  commenfurabilia  Junt  apotomae  no 
mnibus,&  in  eadem  proportione.  'orp  ,A 

THEOREMA  XCI.  PROP6$T?XO.  CXV. 

Si  fpacium  cotineturapotoma,  &  ea,  qua?  ex  binis  nominibus, 
cuius  nomina  commenfurabilia  fint  nominibus  apotomg,  &  in  ea 
dem  proportioneireda  linea  fpacium  potens  eft  rationalis. 

Spatium  enim  contineatur  AB  CD,  vi 
'dei  itet apotoma  AB,  &  CD  ,  qug  fit  ex  bi¬ 
nis  nominibus, cuius  maius  nomen  CE:  & 
firtt  nomina  eius ,  quse  ex  binis  nominibus 
CE :  ED  commenfurabil  ia  nominibus  apo 
‘tomx  AF  FB:  &ine:ide  proportionejfitq; 
refla  linea  G  potens  fpacium  contentum 
AB  CD.  Dicoipfam G  rationalem  elfe. 
exponatur  enim  rationalis  H:  &  quadra¬ 
to  ex  H  arquale  ad  ipfam  C  D  applicetur, 
latitudinem  faciens  KL.  apotome  igitur  ' 

eft  jKL5  cuius  nomina  KM  ML  commen¬ 
furabilia  fint  nominibus  eius ,  qu?  eft  ex  binis  nominibus  CE  ED,  &  in  aedem  pro 
portione,  fed  CE  ED  cominenfurabilesfunt  ipfis  A  F  F  B,  atque  in  eadem  pro¬ 
portione,  eft  igitur  vt  AF  ad  FB,ita  KM  ad  M  L.  &  permutando  vt  AF  ad  KM, 
ita  F  B  ad  L  M.  quare  &  reliqua  AB  ad  reliquam  KL  eft  vt  AF  adK  M.  commen- 
furabilis  autem  eft  AF  ipfi  KM.  ergo  &  A  B  ipfi  KL  eft  comenfurabilis.  eftq;  vt  AB 
ad  KL,  ita  reflangulum  contentum  CD  AB  ad  id ,  quod  continetur  CD  KL.  com- 
menfurabile  igitur  eft  reflangulum  contentum  CD  AB  redangulo,quod  CD  KL 
continetur,  fed  reflangulum  contentum  GD  KL  eft  f  quale  quadrato  ex  H.  ergo 
reflangulum,quod  continetur  CD  AB  quadrato  ex  H  eft  commenfurabile.  reflati 
gulum  autem,  quod  continetur  CD  AB  eft  sequale  quadrato  ex  G.  ergo  quadratu 
ex  G  commenfurabile  eft  quadrato  ex  H.  atque  eft  quadratum  ex  H  rationale  .  ra¬ 
tionale  igitur  eft  quadratum  ex  G ;  &  idcirco  ipfa  G  eft  rationalis ;  &  poteft  quod 
CD  AB  continetur.  Si  igitur  fpacium  contineatur  apotoma, &  ea,qua;  ex  binis  uo- 
minibus,cuius  nomina  commenfurabilia  fint  nominibus  apotoma; ,  &in  eade  pro- 
portione,refla  linea  fpacium  potens  eft  rationalis. 

Cor  o  l  l  a  r  i  v  m. 

Ex  ijs  manifefto  conftat  fieri  polfe,  vt  Ipaciu  rationale  irratio¬ 
nalibus  redis  lineis  contineatur. 

f.  c. 
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Sit  apototne  AB  R  2 1 4-  minus  4.  ea  vero, quae  ex  binis  nominibus  CD  fit  11  plus  3 .  &  mul 
trplicetur  R?  1 1  -j-minus  qplus  R  1 2  plus  3 .  fit  R  2  5  <5,  qua cefl  1 6  minus  12 }  hoc  efi  4,  quod 
efl  rationale3&  eius  radix  2  rationalis. 

THEOREMA  XCII.  PROPOSITIO.  CXVI. 

A  media  infinitse  irrationales  fiunt  >  &  nulla  alicui  anteceden¬ 
tium  efl:  eadem. 

Sit  media  A.  Dico  ex  ipfa  A  infi  nitas  irrationales 
fieri,&  nullam  alicui  antecedentium  eandem  efle.  expo 

jiatur  enim  rationalis  B.  &redangulo  contento  A  B  *— — - 7- 

aquale  fit  quadratum  ex  C.  irrationalis  igitur  efl  ipfa  B 

C  nam  quod  rationali,  &  irrationali  continetur  irratio-  ‘  *  1  9 

nale  eft,&  nulli  earum,  quf  prius  efl:  eadem  :  non  enim  c _ 

.quadratum  alicuius  antecedentium  ad  rationalem  ap 
'plicatum  latitudinem  efficit  mediam. rurfus  redagulo,  p 

quod  BC  continetur ,  xquale  fit  quadratum  ex  D. irra¬ 
tionale  igitur  efl:  ,quod  fit  ex  D:  &  idcirco  ipfa  D  efl:  ir¬ 
rationalis^  nulli  antecedentium  eadem  .  neque  enim  quadratum  alicuius  earum, 
qua:  prius  funt  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  efficit  ipfam  C .  Similiter  & 
eodem  ordine  infinite  protrado,manifqftum  efl  a  media  infinitas  irrationales  fie¬ 
ri,  &  nullam  alicui  antecedentium  eandem  efle. 

ALITER.  Sit  media 
AC  .Dico  ex  ipfa  AC  infini 
tas  irrationales  fieri,  &  nui 
lam  alicui  priorum  eande 
efle.  ducatur  ipfi  A  C  ad  re 
dos  angulosAB:  fitque  A 
B  rationalis,&  BC  coplca- 
tur.  irrationale  igitur  efl 
BC  ,  &  qu$  i pfum  potefl: 
efl  irrationalis .  pofsit  au-, 
te  ipfum  reda  linea  CD. 
ergo  CD  irrationalis  efl, 

&  nulli  priorum  eadem. non  enim  quadratum  alicuius  priorum  ad  rationalem  ap¬ 
plicatum  latitudinem  efficit  mediam  .  rurfus  compleatur  ED;  eritED  irrationale; 
&  reda  linea  ipfum  potens  irrationalis,  pofsit  ipfum  reda  linea  DF.  ergo  DF  irra¬ 
tionalis  eft,&  nulli  priorum  eadem .  nulljus  enim  priorum  quadratum,fi  ad  ratio¬ 
nalem  applicetur, latitudinem  efficit  ipfam  CD .  ergo  a  media  infinitf  irrationales 
fiunt, &  nulla  alicui  priorum  cft  eadem. 


THEOREMA  XCIII.  PROPOSITIO  CXVII. 

Propofitum  fit  nobis  oftendere  in  quadratis  figuris  diametm 
lateri  incommenfurabilem  efle  longitudine. 

Sit  quadratum  ABCD, cuius  diameter  AC.  Dico  AC  ipfi  AB  longitudine  inco- 
menfurabilem  efle.fi  enim  fieri  potefl, fit  commenfurabilis.Dico  ex  hoc  fequi  eun¬ 
dem  numerum  parem  efle ,  &  imparem .  itaque  manifeflum  cft  quadratum  ex  AC 
duplum  efle  quadrati  ex  AB  .  &  quoniam  AC  commenfurabilis  efl  ipfi  AB  ,  habe¬ 
bit  AC  ad  AB  proportionem  eam,quam  habet  numerus  ad  numeru. habeat,  quam 

EF  ad 


Inseholi® 
ad  huius,- 


A 

B 


m 
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EF.ad  G :  fintq;  EF-Gnuineri  minimi  eorum ,  qui  eandenT 
habent  proportionem .  non  igitur  vnitas  eft  EF .  fi  enim  eft 
•  vnii:as;&  habet  ad  G  proportionem  eam, quam  AC  ad  AB; 

'  eftq;  AC  maior ,  quam  AB:  &EF  vnitas,  quam  G  numerus 
maior  erit.quod  eft  abfurdum.ergo  EF  non  eft  vnitas.  qua- 
C  re  numerus  fit  necefle  eft .  &  quoniam  vt  AC  ad  AB  ,  ita  eft 
EF  ad  GVerit'&:  vt  quadratum  ex  AC  ad  quadratum  ex  A 
B,ita  quadratus  ex  EF  ad  eum, qui  fit  ex  G  quadratum  .  du- 
.plubi  autem  eft  quadratum  ex  CA  quadrati  ex  A  B  .  ergo 
&  quadratus  ex  EF  quadrati  ex  G  eft  duplus  :  acpropte 
rea  quadratus  ex  EF  par  eft  ,  &  ipfe  EF  par .  fi  enim  efiet 
D  impars,&  qui  fit  ab  ipfo  quadratus  impar  efiet,  quoniam  fi 
*"  impares  numeri  quomodocumque  componantur,  multitu¬ 
do  autem  ipforum  iit  impar;  &  totus  impar  erit .  ergo  EF  eft  par.  fecctur  bifariam 
in  H.& quoniam  numeri  EF  G  minimi  funt  eoru  u^qui  eandem  habent  proportio 
£  nem,interfe  primi  funt:&'eftEF  par.impar  igitur  eft  G:  fi  enim  eflfet  par,  numeros 
EF  G  binarius  metiretur;omnis  enim  par  dimidiam  partem  habet.atqui  primi  in 
ter  fe  funt.quod  fieri  non  poteft.non  igitur  G  eft  impar .  ergo  pat.  &  qudriiam  FE 
duplus  eft  ipfius  EH,erit  quadratus  ex  FE  quadrati  ex  EH  quadruplus  .  eft  autern 
quadratus  ex  EF  duplus  quadrati  exG.  duplus  igitur  eft  quadratu^  bxG  quadrafi 
ex  EH.ideoq;  par  eft  qui  fit  ex  G  quadratus. &  ex  iam  didis  ipfe  G  eft  par; fed  &  ini 
^ar.qiiod  fieri  nbnpoteft.  non  igitur  AC  commenfurabilis  eft  ipfi  AB  longitudi- 
ne.ergo  eft  incommenfurabilis. 

ALITER.  Sed  &  aliter  offendendum -eft- incommen- 
furabile  eife  quadrati  diametrum  ipfius  fateri,  fiteninrpro 
diametro  quidem  A,  pro  latere  autem  B  .Dico  A  ipfi  B 16- 
gitudine  incommenfurabilem  eife .  fi  en  im  fieri  poteft,  fit 
commenfurabilis  .  &  rurfus  fiat  vt  A  ad  B ,  ita  EF  numerus 
ad  ipfum  G:fintq;  minimi  eorum,qui  eandem  habent  pro- 
£4.  mtml  portionem. ergo  EF  G  primi  inter  fe  funt .  Dico  primum, 

G  non  eflevnitatem.fi  enim  fieri  poteft, fit  G  vnitas.  &  quo 
niam  eft  vt  A  ad  B ,  ita  EF  ad  G,erit  &  vt  quadratum  ex  A 
ad  quadratum  ex  B  ,  ita  quadratus  ex  EF  ad  eum,  qui  fit  ex 
C  quadratum  -.duplum  autem  eft  quadratum  ex  A  quadra 
tiex  B  .  ergo  &  quadratus  ex  EF  quadrati  ex  G  eft  duplus:  ^  - 

atq;  eft  G  vnitas. binarius  igitur  eft  quadratus  exEF.qUod 
fieri  non  poteft. ergo  G  non  eft  vnitas.numerus  igitur.  &  quoniam  eft  vt  quadratft 
'  cx  A  ad  quadratum  ex  B,ita  quadratus  ex  EF  ad  quadratum  ex  G .  &  conuertendo 
vt  quadratum  ex  B  ad  quadratum  ex  A,  ita  quadratus  ex  G  ad  quadratum  exEF. 
fed  quadratum  ex  B  metitur  quadratum  ex  A. ergo  &  qui  fit  cx  G  quadratus  meti 
L  tur  eum, qui  fit  ex  EF;&  propterea  latus  G  ipfum  EF  latus  metitur,  metitur  autem 
&  fe  ipfum. ergo  G  numeros  EF  G  metitur ,  primos  inter  fe  exiftentes .  quod  fieri 
minime  poteft.non  igitur  A  ipfi  B  longitudine  eft  commenfurabilis.quareincgm- 
menfurabilis  fit  necefle  eft. 

Itaque  inuentis  longitudine  ihcommenfurabi-  . 

libus  re&is  lineis,vt  AB  ,  inuenientur  &  alie  quam  • - - - 1 

plurima:  magnitudines  ex  duabus  dimenfionibus.  ‘  'r-  -  ■ '  •  c  . ' .  •  • * 
nimirum  fuperficies  incommenfurabiles  inter  fe  .  . 

fe.fi  enim  ipfarum  A  B  mediam  proportionalem  ' - - - - 

M  fumamus  redtam  lineam  C,erit  vt  A  ad  B,ita  figu¬ 
ramus  fit  ex  A  ad  eam;qux  ex  C  fimilem,  & fimiliter  deferiptam , fitie  quadrata,!? 
N  ue  alia  re&ilinea  fimilia,fiue  circuli,qui  circa  diametros  AC  deferibantur .  quando 
quidem  circuli  inter  fe  funt ,  vt  diametrorum  quadrata.  Inuent-a  igitur  funt  fpacfa 
plana  inter  fe  inccm menfurabilia.oftenfis  autem  his  offendemus  etiam  ex  folido^- 


E..K. 
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rum  contemplatione  ipfa  folida  cfie  commcnfurabilia,  &  incommenfnrabilia  inter 
Te  fe.nam  fi  in  quadrati  cx  AB, vel  in  rc&ilineis,  quse  ipfis  aequalia  fint  folida  «eqjie  ® 
,alta  conftituamusj,  (lue  parallelepipcda  ,  fiue  pyramides ,  fiue  prifmata ,  erunt  ea 
inter  fe,vti  bafcs.&  fi  quidem  bafes  comrncnfurabiles  fint,  erunt  folida  commenfu- 
rabilia;fi  veroincommenfurabiles ,  &  ipfaincommenfurabilia  erunt.fed  &  duobus  ? 
circulis  exiftenribus  AB,fi  in  ipfis  conos  fque  altos,  fiue  Cylindros  eonftituamus, 
erunt  inter  fe,vti  ipforum  bafes, hoc  eft  vt  AB  circuli,  &  fi  quidem  circuli  commem 
'furabiles  fintjfcomenfurabiles  erunt  &  coni  inter  fe  fe,  &  Cylindri;fi  vero  incommfi 
furabilcs,&  coni,  &  Cylindri  incommenfurabiles  erunt.ex  quibus  perfpicuum  eft: 
non  folum  in  lineis, &  fuperficiebus  efie  commenfurabilitatem,&incommenfurabi 
litatcm,fcd  St  iri  folidis  figuris. 

¥.  C.  C  G  M  M  Z  N  TA  R  I  K  f. 

Manifeftum  eft  quadratum  ex  AC  duplum  eife  quadrati  ex  47 primi,  A 

Habebit  AC  ad  AB  proportionem  eam, quam  numerus  habet  ad  numerum  ]  Ex  B 
.5  .huius. 

Et  quoniam  vt  AC  ad  AB, ita  eft  EF  ad  G;erit&vt  quadratum  ex  AC  ad  quadra  C 
tum  ex  AB, ita  quadratus  ex  EF  ad  eum ,  qui  fit  cx  G  quadratum  ]  Quoniam  enim  ejl 
vt  AC  ad  AB, it  a  EF  ad  G,erit  et  vt  proportio  AC  ad  AB  duplicatay  ita  proportio  EF  ad  G  du 
plicata.fedvt proportio  quidem  AC  ai  AB  duplicata ,  ita  efi  quadratum  ex  AC  ad  quadratum 
cx  AB  ex  corollario  fecundo  2  o  .fexti;  vt  autem  proportio  EF  ad  G  duphcatajta  efi  quadratum 
ex  EF  ad  quadratum,ex  G  ex  1 1  oftaui.ergo  ex  1 1  qumti  vt  quadratum  ex  AC  ad  quadratum 
ex  AB, ita  erit  quadratus  ex  EF  ad  eum,  qui  fit  ex  G  quadratum. 

Quoniam  fi  impares  numeri  quomodocunque  componantur,  multitudo  autem  15 
apiorum  fit  impar, &  totum  impar  eritjEr  23  noni .  fequitur  enim  hoc  ex  29  eiufdem. 

Inter  fe  primi  funrjEv  24  feptlmi. 

Erit  quadratus  exFE  quadrati  ex  EH  quadruplus]£x  1  i.oClaui. 

Duplus  igitur  eft  quadratus  ex  G  quadrati  ex  EH  ]  "Proportio  enim  quadrati  ex  FE 
ad  quadratum  ex  EH,interic6lo  quadrato  ex  G,compofita  efi  ex  proportione  quadrati  ex  FE  ad 
quadratum  ex  G,&  proportione  quadrati  ex  G  ad  quadratum  ex  EH.fed  proportio  quadrati  ex 
FE  ad  quadratum  ex  EH  efi  quadrupla :  proportio  autem  quadrati  ex  FE  ad  quadratu  ex  G  efi 
< iupla.ergo  &  proportio  quadrati  ex  G  ad  quadratum  ex  EH  dupla  erit. 

Ideoq;  par  eft, qui  fit  cx  G  quadratus  ]  Quoniam  enim  quadratus  ex  G  duplus  efi  qua¬ 
drati  ex  EH, partem  hahet  dimidiam ,  quare  par  neceffario  erit. 

Et  ex  iam  dictis  ipfe  G  eft  parJS1/  enim  fit  impar ,  &  quadratus  ex  ipfio  impar  efi  ex  29 
ttoni.fed  &  par. quod  fieri  nou  potefi. 

Et  propterea  latus  C  ipfumEF  latus  metitur]Ex  iqoftaui. 

Erit  vt  A  ad  B,  ita  figura ,  qug  fit  cx  A  ad  eam,quae  ex  C  fimilem,  &  fimiliter  de- 
IcriptamjEx  corollario  fecundo  vigefimae  fexti. 

Quandoquidem  circuli  iuter  fe  funt,vt  diametrorum  quadrata}  ofienditur  id  infie  N 
sunda  propofitione  duodecimi  libri.vude  colligi  potefi  bac  fiue  fint  Euclidi  s,fiuc  alterius  alieno  lo 
sopofita  effe. 

Nam  fi  in  quadratis  ex  AB,vel  in  re&ilincis,qu£  ipfis  se, qualia  fint,  folida  fque  al  O 
®a  conftituamus,fiue  parallelcpipcda,fiue  pyramides ,  fiue  prifmata,  erunt  ea  inter 
Sfc  vti  bafes] Ex  3  2  vndecimi,&  ex  5  .&  6. duodecimi. 

Sed  &  duobus  circulis  exiftetibus  AB, fi  in  ipfis  conos  seque  altos,fiue  Cylindre»  f 
aonftituamus,  erunt  inter  fe,vti  ipforum  bafcs]£x  1 1  .duodecimi 


»  EC  1  M  1  XII*  I  F  t  N  l  9. 
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?  i  '  E  V  C  t‘  t  £>►'-  ELEI  EjN  T. 

r/  s  c  h  o  l  i  v  m. 

'■  •  *£.${ 

^Antiqui  planorum  cognitionem  a  /cientia  /olidorum  difiinxermt.ett 
toim  illam  geometriam  appellarunt  y  Vt  etiam  Plato  oBcndit  in  politicis $ 
hanc  autem  flereometriam .  At y  ero  I uniores  cum  utriujque /cientia  com 
munis  /it  cognitio yqua  circa  magnitudines  uer/aturyetiam  communi  no- 
mine  geometriam  dixerunt ,eas  uelut  unam  'coniungentes .  Et  quemad¬ 
modum  in  planis' alia  quidem  erant  reBilinea.y  alia  uero  circularia  y  gfi 
alia  mixta3  ut  helices  s  ita  in  /olidis  y  alia  conBant  ex  planis  reuilineis y 
dlia  ex  f/haricis 3  alia  ex  mixtis y  ut  cy  lindrus  conus.  Et /pharic a  qui 

i .  dem  ad  terminum  &  finem  pertinent  $reciilmea  ueroy  uelqu&ex  reffi. 
lineis  /unt  ad  infinitum  s  mixta  ad  idy  quod  occultum  eB .  &  fi  aliquod 
efi  corpus  y  h  os,  gy  /olidum  eB y  non  autem  contra  yut in  ijs  y  qute  di0a 
fiunt :  hgc  enim  imaginabilia  /unt  /olida  y  non  antitypa  y  hoc  eB  duray  O* 
refiBentia . 
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LIBER  V  N  D  E  C  I  M  V  S 

ET  SOLIDORVM  PRIMVS. 

C  V  M  SCHOLIIS  ANTI^VIS 

ET  COMMENTARIIS. 

F  e  der  ici  Commandini  Vr linatis . 


D  I  F  F 


S? 

I  N  I  T  I 

I. 


ONE  S 


OLIDVM  cft,  quod  longitudinem > 
latitudinem  >  &  crasfitudinem  habet. 


Solidi  terminus  eftfuperficies. 


u* 


1 1 1, 


Sk» 


Reda  linea  ad  planum  reda  eft,  quan 
do  ad  omnes  redas  lineas ,  quae  ipfam  contingunt ,  &in  fubiedo 
fiint  plano  redos  angulos  efficit. 


S  C  H  0  L  l  V  M. 


ii  Sipojfet planum  in  retias  lineas  reflui  3  ita  dixijjet .  Quando  ad 
mnesreSlais  lineaspex  quibus  planum  conflat >  recios  facit  angulos 3tunc 
&  adipfum  reflatrit.  Sed  quoniam  planum  etiam  infinite  re  Siis  lineis 
fecium  in  ipfis  non  refluitur  ^contentus fuit  linearum  infinitate  pro  to¬ 
to  plano. contingentes  autem  addit  ^ut  non  parallela  fint. 


i  .  ,.|  f  C10£>,. 

T.  C.  C  0  M  M  E  N  T  U.R.I  F  S. 

-.--A  •  .  •  ...  <  V"' 

Sit  rettaUnea  <AB  d&fuhiefmm planum  CDEFper 
Pendicfllarisyfiue  retta,&  apunfio  B  ducantur  quot¬ 
cumque  reffae  lineae  inYode  plano  BC  BD  BE  BF:e- 
t ut  anguli  CB^i  DB^t  EB^t  FB^i  reffi.Quodfi  an 


■  .. 


'A 


v4l J$f£:  re&ifim,  dicemus.. re-  .  .-ft  jT; 


■ 

viOV 

c 

K 

UiWftOTt . 

D 

-  -  j. 

** 

ham  lineam  IaB  ad jWiecfura  plamm  CDEFperpen  'sf~ — 1 - i - 

dhuUrerhfiUereffiamejfc.  g  .....' 

’  *>  r.  i.  t>i„ _ 


Bbb  Planum 


EVCLID.  ELEMENT, 
I  I  I  I. 


Planum  ad  planum  redum  Aquando  communi  planorum  fe- 
dioni  ad  redos  angulos  dudae  redae  lines  in  vno  plano,altcri  pU 
no  ad  redos  angulos  fuerint, 

,  ■  ,  . 

f.  C.  COMMENTARiVS» 

P  H  .  ,  ■; 

Sit  planum  ABCD  ad  planum  BEFC  reclu,  fitfy 
eoru  cois  fetlio  EC,&  m plano  BEFC  ducatur  retia 
linea  CH  perpedicdaris  ad  ipsa  BC.  erit  retia  linea 
CH  ad  piam  ABCD  pcrpedicularis,fiue  retia.  .At 
fi  retia  GH,vel planu  u IBCD  perpediculaw  fit, fi 
ne  retla,erit  eaadrBC  coem  duoruplanom fetlione 
per pedicularis.  Et fimliter  cofinget,fiin  alio  plano 
ducatur  KH  per  pedi  cularis  ad  ipsi  BC.  ponatur  au 
te  mc  coem  duoruplanoru  fetiione  retia  linea-ejje , 
quod  in  fequentibus  demonfirabitur . 

V. 

Reto  linea?  ad  planum  inclinatio  eft,  quando  a  fublimi  termi 
no  lines  ad  planum  perpendiculari  ada,ipundofado  ad  termi¬ 
num  linea?,  qui  eft  in  plano,reda  linea  duda  fuerit  3  angulus  acu* 
tus, qui  duda  linea  &  ftante  continetur. 

F.  C.  COMMENTARIIS. 


Sit  retia  linea  .AB  inclinata  ad  fubietlum  pianti 
CDEF:  atque  dpmClo  fublimi  M  ad  idem  planum 
perpendicularis  ducatur  .AG,  &  BG  iungatur.  erit 
angulus  AEG  acutus,retlae  lineae  AB  ad  planum 
€DEF  inclinatio . 

VI. 


if;  r  p 


Plani  ad  planum  inclinatio  eft  angulus  acutus  redis  lineis  co- 
tentus ,  quf  ad  redos  angulos  communi  planorum  fedioni  ad  v* 
num  ipfius  pundum  in  vtroque  planorum  ducuntur. 

F.  C.  COMMENTAKirS. 

Sint  duo planainter  fe inclinata  ABCD  EADF> 
quorum  commis  fetlio  AD,  &  fumpto  in  ipfa  AD 
quouis  puntlo  G  ab  eo  ad  retios  angulos  in  vtroque 
plano  ducantur  GH  GK ,  erit  angulus  HGK  inclina* 
do  plani  ABCD  ad  EADF  planum» 

V  I  I. 


rum, 


■ 

1H 

.  . 

l 

G 

N 

F.  C. 


*T  ;;  t  i  g  E  Rl  -  *  Jt  ■ 

F.  C.  C  0  M  M  i  N  T~4  RI  V  * 


ap® 


Sint  duo  plana  inter  ,  fc  inclinata  ^iBCD  F.ADF» 

M  quibus  proxime  dictum  efl:  fintfy  alia  duo  plana 
*  inclinata  LiMNO  TLOQ,  quorum  inclinatio  angu 
lus  SRT:  &  fint  anguli  HGK  SRT  aequales,  dice 
tur  planum  ~ 4BCD  ad  planum  E^ADF [militer  in- 
ilinatum,atque  planum  LMNO  ad  planum  TLOQ ^ 

VIII. 

' 

Plana  parallela  funt,qu£  inter  fe  non  eonucniunt. 

1  Xo 

•  :.v,vu0-.  /ji  tobxtop  wV 

Similes  folidae  figurc  funt,  qu$ fimilibus  planis  multitudinem 
qualibus  continetur. 

A 

A  • 


Aequales  &  fimiles  folidae  figurae  funt ,,  quae  fimilibus  planis 
multitudine  &  magnitudine  aqualibus  continentur. 


XI. 

Z  "  ■-  i  i  ' . 

Solidus  angulus  eft, plurium, quam  duarum  linearum, quae  fe  fe 
contingant, &  non  in  eadem  fuit  fuperficie ,  ad  omnes  lineas  incli 
natio.v^l  /olidus  angulus  eft,  qui  pluribus  ,  quam  duobus  planis 
angulis  comprehenditur, non  exiftentibus  in  eodem  plano,  &  ad 
vnum  pun&umconftitutis. 

:*■  '  C  H  OLI  V  M.  . 

Euclides  quidem  in  inclinatione  angulum  yult  ejfe :  Stoici  uep  di~  tyT« 
eunt  inclinationem  ejfe  angulum^  fid  re  fle  Euclides  .  omnis  enim  an~  **»■ 
gulus  magnitudinum  inclinatio  efl  ad  unum punflum  .  hac  autem  dif-  *mwi{ 
finitio  imperfeUa  esi. angulus  enim  quaftp partisjfhxra  pluribus  qui- 
dtm  >  quam  duabus  fuperficiebus  comprehenditur  'ffed  non  planis :  & 
dimidius  tonus  ad  v  erticem  angulum  fili  dum  non  efficit .  nam  fi  is  efl 
angulus  :&  coni  uertex  angulus  erit . quare  zjr  ex  duabus  fuperficiebus 
&*  ex  una  folidus  angulus  conflabit .  quod  quidem  uerum  efl .  tnelius 
igiUit  erit  Jdidum  angulum  diffinire  jnclwamnem  magnitudinis  f  Vel 
magnitudinum  ad  unum  punflum ... 

xi  i: 

'  Pyramis  eft  figura  folida  planis  comprehcnfa  ,  quae,  ab  vno 
plano  ad  vnum  pun&um  conflituitur. 

Bbb  2  Prifma 


I  V  c  L  I:,0.  ;.(E  t  EME  N  T. 

’  •  .'vX:t,II.-.  o  .)  . 

Prifma  eft  figura  folida  planis  comprehenfa,quorum  duo,qme 
opponuntur  aqualia,  &  fimilja  &  parallela  funt  j  reliqua  vero  pa 
rallelogramma. 

F.  C.  COMMENTA  K  1  &  S. 

Trlfmata  dicuntur  non  folum,quae  bafes  habent  triangulares ,  vt  opinatur  Campanus ,  qui  ea 
corpora  feratilia  appellat  ,fed  qup  cumque  plana >  quae  'opponuntur,  fiue  triangula ,  _//«?  quadrila - 
tera,fiue  pentagona,fiue  pluri  Latera,.  &  aequalia,  &  fmUiqkabent,  reliqua  vero  fiarallelogr  fi¬ 
ma.  quod  ex  ijs,quae  tum  m  hoc  libro,  tum  in  fequenti  traduntur,  manifejlijjime  apparet.  Mia  au 
tcm  prifmata  Campanus  improprie  columnas  latexatas  vocat,quemadmodum  &  conos, pyrami¬ 
des  rotundas,  &  Cylindros  columnas  rotundas. 

.....  .  '  J-V fi  ^1 1 1 T-  1  1  ■ 
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Spheraeft  figura  comprehenfa ,  quando  circa  manentem  dia¬ 
metrum  femicirculus  conuerfus  reftituatur  rurfus  in  eundem  lo¬ 
cum, a  quo  moneri  coepit. 

'XV. 

V 

Axis  Iphaera  eft  re  da  linea  manens,  circa  quam  femicirculus 
eonuertitur- 

xvi. 

Centrum  iphxrx  eft  idem, quod  &femicirculi  centrum. 

x  v  i  L 

Diameter  ipfr^  eft  reda  linea  quadam per  centrum  duda,  & 
ex  vtraque  parte  a  fuperficie  iphserg  terminata* 

XVIII: 

- 

Conus  eft  comprehenfa  figura ,  quando  orthogonij  trianguli 
manente  vno  latere  eorunbquas  circa redum  angulum  funt,  trian 
gulum  conuertatur ,  quoad  rurfus  in  eundem  reftituatur  locum, 
a  quo  moueri  coepit.  &  fi  quidem  manens  reda  linea  aqualis  fue¬ 
rit  reliquo  lateri, quod  circa redu  angulu couertitur, conus  ortho 
gonius  eritjfi  vero  minor, ambIigonius;<3tfi  maior,  oxigonius, 

X  I  X.  • 


Axis  coni  eft  reda  linea  manens ,  circa  quam  triangulum  con 
uertitur. 


Bafi* 


t  I  B  E  R.  n, 

XX. 


2fr 


Bafis  vero  circulus  a  conuerfa  reda  linea  deferiptus* 
S  C  H  0  L  I  V  M. 


Ofiendendum  quomodo  conus  orthogonius  fit  2  yel  angulum  re  Sium 
ad  ru enicem  habeat . 

Exponatur  triangulum  orthogonium  ABC  redu 
habens  ABC  angulum  ,•  &  redam  lineam  BC  redg  A 
B  squalem. Dico  ad  pundum  A  redum  angulum  con 
ftitui.producatur  enim  CB  vfque  ad  D  :  ponaturq;  B 
D  ipfi  CB  squalis ,  &  AD  iungatur .  Itaque  quoniam 
AB  eft  squalis  BC,erit  &  angulus  BCA  angulo  B  AC 
£  qualis,  &  vterque  ipforu  dimidius  redi,  quod  redus 
ponatur  ABC:  Eadem  ratione  &BAD  eft  redi  dimi¬ 
dius,  totus  igitur  D  AC  angulus  redus  eft  ,•&  idcirco 
conus  circa  ABC  deferiptus  eft  orthogonius ;  nimiru 
reda  linea  AB  manente  :  &  circumduda.AC  quoad  in 
etidem  locum  reftituatur,aquo  moueri  ccepit.circumdudis  igitur  AC  &  CB,  ma¬ 
nente  autem  AB  necefle  eft  in  conuerfione  redam  lineam  AC  congruere  reds  A 
D,cum  CB  ipfi  BD  fit  squalis:&  circulus  a  pundo  C  deferiptus  bafis  erit  coni,  qui 
a  triangulo  ABC  conftituitur,&  eius  circuli  diameter  erit  bafis  trianguli  A  DC,re 
dum  habentis  DAC  angulum. Qm)d  fi  conus  a  vertice  A  ad  bafim  vfque  bifariam 
diuidatur, portionum  fuperficies  non  aliud  erunt,nifi  triangulum  ADC,  quod  eft 
orthogonium,  quare  &  coni  uertex  orthogonius  erit.fi  vero  angulus  B  AC  fit  ma¬ 
ior  dimidio  redi, erit  ob  eandem  cauifam  angulus  quoque  D  AB  dimidio  redi  ma 
ior,&  D  AC  maior  redo,videlicet  obtufus;  &  coiius  ambligonius  erit, vel  ad  verti¬ 
cem  angulum  obtufum  habebit.fi  denique  BC  fitminor,quam  AB, erit  angulus  B 
AC  minor  dimidio  redi. ergo  ex  ijs,qua:  oftenfa  funt ,  DAC  angulus  redo  minor, 
hoc  eft  acutus,&  conus  oxygonius  erit. 

V.  C.  C  0  M  M  E  'N  T  U  K  1  V  S. 


A 


Euclides  conos,  &  cylindros  dumtaxat  re  flos  dijf.muit,  yel  potius  eorum  ortum  tradidit ,  ne¬ 
bis  vero  omnium  yniuerfe  ex  ^oUontp  S  er enofoprtupi  explicare  vifirn  eft. 

0  L  L  0  N  I  0. 

~iibi  afihm $up}uQun  u; rtimpis»  p:  yklhciuay.U}  •  •! 

Si  ab  aliquo  punSfa  $d,  drmmfmnmm  circuli  s  qui  jion  fit  in  eodem 
plano  ,  in  quo  punSium^  ccniuncla  re  Sia  linea  in  njtramque  partem  pro¬ 
ducatur manente punSio  couertatuf  circa  circuli  circuf erentia  >quouf 
qne  ad  efW  keym  redeat  l3  ifiptrfickm.  'dre&a  linea 

defiriptamfionStantcmque  ex  duabus  fiupcrficiepus  td\{tpfj\ftfpi  inter 
fe  aptatis  .quarum  njtraque  in  infimtUMAugetur  >  nimirum  re  Si  a  lineat 
qua  eam  defiribit  in 
ticem  ipfius  manens  j 
centrum  circuli  ducitur: Conum  autem  njoco  figuram  cdnienmn  cir  culo 


& 


E  V  C  L  I  #.  1l  e  'm  en  t. 

C?"  conica.  fuperficie>qu£  inter  verticem*  &*  circuli  circumfer  entUm  in~ 
ter  ijcitur.  Verticem  coni  punSium^quod  et fiuper  fidei  conicce  ^vertex  efi< 
Axem  re  Sitim  lineam,  qua  a  vertice  ad  circuli  centrum  per ducitur  SB  a  «, 
Jim  circulum  ipfum-.  -  -  •  ;  .  I) 

Conor  u  re  Si  os  quide  yoco^qui  axes  habet  ad  reSlos  angulos  ipfis  bafi~ 
Lus. Scalenos  <~uero2qm  non  ad  reSlos  angulos  ipfis  bafibus  axes  habet • 

Quem  l oci.m  explicatis  Futocius  ita  feribit. 

Sit  circulus  B, cuius  centrum  C:  &  puntlum  ali- 

quod  fubiime  D  :  luntiaque  D  B  in  infinitum  ex  vtra- 
que  parte  produc att  r  au  p mitia  B  F .  Si  igitur  retia  li 
u  ea  D  B  feratur  ec  vfque  in  circuli  c A  B  circumferens 
tiayquoufque puntlum  B  rurfusineum  locum  refiitua - 
tur,d  quo  tfpit  mouerhdefcribei  fuperficiem  quandam» 
que  quidem  conflat  ex  duabus  fiiperficiebus ,  ad  D  pun~ 
tlumfefe  tangentibus .  eam  voco  conicam  fuperficiem ; 
quf  &  augetur  in  infinitum, cum  retia  linea  D  B,  ipsa 
dcfcribcns  in  infinitum  producitur .  verticem  fiuper fidei 
dicit, puntlum  D  :  axem,. retiam  D  C. conum  vero  ap¬ 
pellat  figuram  cotentam  circulo  JL  B,&  ea  fiuper  fide, 
quam  DBfola  deferibit:  coni  verticem  puntlum  D:axe 
p  C: &  bafim,*A  B  circulum  .<AtfiD  C  ad  circulum, 
fuerit  perpendicularis,  retium  vocat  conum; fin  minus, 
fialenim. 

Defcribetur  autem  conus  fcalenus ,  quando  cL  centro 
drculi  linea  erigatur ,  quae  non  fit  perpendicularis  ad 
circuli:planum:d  puntlo  vero  lineae, quod  efl  in  fublim 
ad  drculi  circumferentiam  retia  linea  ducatur:  ma¬ 
nente  puntlo  circa  ipfam  conuertatur :  comprghenfa  ete 
nim  figura  conus  erit  fcalenus.  conflat  igitur  lineam  cir- 
cumdutlam  in  comer Jione  quandoque  maiorem j  quan¬ 
doque  minoram,& quandoque  aequalem  ficri,ad  aliud 
atque  aliud  drculi  puntlum. 

XXL 


Cylindrus  eft  comprehenfa  figura ,  quando  orthogonij  paral- 
lelogrammi  manente  vno  latere  eorum,  quae  circa  rectum  angu¬ 
lum  funt,parallelogrammum  conuertatur,  quoufque  rurfiis  refti- 
tuatur  in  eundem  locum, a  quo  moueri  coepit. 


XXIX. 


Axis  Cylindri  eft  manens  recta  linea,  circa  quam  parallelo- 
grammum  conuertitur. 


XXIII: 


Bafis  autem, circuli,qui  a  duobus  e  regione  lateribus  conuer- 
fis  defcibunuir. 


F .  f. 


t*9 


t  X  B  e  K  X. 

¥.  c.  c  o  MMEnT^Kiy  s. 

Sit ptuUelvgrmmum  nUangulum  ^4BCD,  &  Utere  *AB  mant 
te  intelhgatur  latus  CD  conucrti,qitoufq;  ad  eum  locum  redeat,  d  quo  3 
capit  moueri.erit  ia  de fcripta  figura, cuius  axis  efi  *AB  retia  linea  ma 
nens,  &  bafis  circuli  ipfidpunttis  CD  circa  contra  B*A  defcripti . 

EX  S  E  \E  VfO. 

Si  duorum  circulorum  aqualium  >  &  par  alie  lor  it 
diametri  fiemper  ititer  fi  je parallelae  ^  e>  ipfie  in  cir¬ 
culorum  planis  circa  manens  centrum  circumfer  an - 
iur>&  <vna  circumferatur  re  SI  a  linea  diametrorU 
terminos  ex  eadem  parte  coniuugens 5  quoufque  rur - 
fus  in  eum  locum  reflituatuv  ■,  a  quo  mouer  iccepit: 
fuperficies  5  qug  a  circumlata  refla  linea  defiribitur>  Cylindrila  fuper¬ 
ficie  s  vocetur -}qu<z  quidem  in  infinitum  augeri poteSlyeSla  linea  de- 

firibente  in  infinitum  produSla.Cylindrus  figura  >  quae  circulis  paralle¬ 
lis  >  Cylindrica  fuperficie  inter  ipfis  interieSia  continetur .  Cylindri 

bafis  circuli  ipfi.aAxis  re  Sia  linea>quae  per  circulorum  centra  ducitur.la 
tus  autem  Cylindri  line  aequae  cum  re  Sia  fit  in  fuperficie  ipfius  Cy¬ 

lindri  >  bafis  vtrafique  contingit :  quam  &  circumlatam  defiribere  fu * 
perficiem  Cylindri  antea  diximus  .Cylindrorum  reSli  quidem  dicuntur * 
qui  axem  habent  ad  reSlos  angulos  exiSlentem  ipfis  bafibus .  Scaleni  aw 
tem^qui  non  ad  reSlos  angulos  exiSi entem  ipfis  bafibus  axem  habent. 

XXII II. 

Similes  coni,&  Cylindri  fant,quorum?  &axcs,  &  bafium  dia¬ 
metri  eandem  inter  fe  proportionem  habent. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  U  R  I  V  S. 

Smiles  conos  &  Cylindros  omnes  tum  rectos,  tum  fcalems  hoc  modo  diffiniemus. 

Similes  coni >  &  Cylindri  funt ,  quando  per  axes  dudis  planis  ad  redos  angulos 
bafibusjcommuncs  fediones  eorum  &  bafium  cum  axibus  «quales  angulos  contio 
nentes, eandem  inter  fe,quam  axes, proportionem  habent. 

i,.',:  .V  ,v>,>  ,.V,  V- 

XXV. 

Cubus  cft  figura  fblida/ex  quadratis  aqualibus  contenta. 

XXVI. 

Tetraedrum  efl  figura  folida  quattuor  triangulis  sequalibus  & 
^quilateris  comprehenfa. 

Odaedrum 
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XXVII. 

Octaedrum  eft  figura  folida  octo  triangulis  aqualibus  &«- 
quilateris  comprehenfa. 

xx  vi  II. 

Dodecaedrum  eft  figura -folida^quse  duodecim  pentagonis  x- 
qualibus^&  ^quilateris^&  equi  angulis  continetur. 

XXIX. 

Icofaedrum  eft  figura  folida3qu£  viginti  triangulis  aequalibus^ 
&  ^quilateris  comprehenditur. 

•  •  ’  •  -  ,  .  j  i 

THEOREMA  I.  PROPOSITIO  I. 


Rectae  lineae  pars  quaedam  non  eft  in  fubiecto  plano ,  quadam 
vero  in  fiiblimi. 

Si  enim  fieri  poteft  reda:  line?  AB  pars  qui¬ 
dem  AB  fit  in  fubiedo  plano,  pars  vero  BCm  c 

fublimi.erit  vtiqiie  reda  linea  quadam  ipfi  A 
Bin  diredum  continuata  in  fubiedo  plano, 
fitq,-  BD  .  duabus  igitur  datis  redis  lineis  AB 
C  A  BD  communis  portio  eft  AB  ,  quod  fieri 
non  poteft ;  reda  enim  linea  cum  reda  linea 
non  conuenit in  pluribus  pundis,  quam  vno. 
alioqui  reda:  line?  fibi  ipfis  congruet.  non  igi 

tur  reda:  lineis  pars. quadam  eft  in  fubiedo  plano, qu?dam  vero  in  /ublimi. 

S  C  H  0  i  L  l  V  M. 


a\ 

— . — 

/ 

\ 

B 

&  _  Duabus  igitur  datis  redis  lineis  ABC  ABD  co- 

munis  portio  eft  AB, quod  fieri  non  poteft.]  Duobus  A 

enim  retiis  lineis  non  eft  communis  portio .  fi  dumi  fieri  po~. 
tefiifit  ducibus  retiis  lineis  ^ ABC  ^ IBD  communis  portio 
B',& fumatur  in  retia  linea  .ABC  centrum  quidem  B, inter-  . 
uallum  vero  B*A ,  &  circulus  ^AFF  defcribatur .  Quoniam 
igitur  punthm  B  centrum  efl  circuli  ^AEF ,  &  per  B  dutia 
eft  quadam  -retia  linea  <ABC,  erit  ,AFF  circuli  diameter  ,A 
BC. diameter  autcm  eir culum  bifariam  fecat.  ergo.AEC  fe- 
micirculus  eft.Rurfus  quoniam. B, centrum  efl  \AEF  circuli , s. ... 

&  per  B  retia  linea  qufdam  dutia  efl  *ABD ,  erit  \ABD  cir 
culi  iAFF  diameter. ofl e 'fa  autem  eft  &  .ABCidiameier  eiuf 

dem  circulls&  femicirculi  eiufdem  circuli  funi  aequales  inter  fe.ergo  jLFC  femicirculus  femicir 
culo  .AFP  eft  aequalis  ^minor  maiori, quod  fieri  non  poteft. rtpn figitur  duabus-r effis  -linekcofpmn 
nis  portio  efi/ed  diferens;ac  prdpterea  neque  fleri  poteft,  vt  terminatae  rMae  tineae  aliaretia 
linea  in  dirctium  continuata  fit  ex  ijs,quae  ante  eftenfa  funt ;  quoniam  duabus  retiis  lineis  com¬ 
munis  portio  non  eft  retia  linea. 

B  Aiioqui;red?  line?  fibi  ipfis  congrmnt^ga^ifeflt^P, eftvm§jinpt$m 

earum  fines  inter fe  congriiere.fi  autem  hoc,duae  retiae  line^eofdemfijies habentes.  Jpaciumrc$.. 
tinebmt.  quod  fieri  non  poteft.  " : 

THEO- 


L  I'  B  E  R  X  fi  V  V  193 

THEOREMA  II.  PROPOSITIO.  II. 

Si  dii£  redx  lineae  fe  inuicem  fecent,in  vno  funt  plano*  &  om¬ 
ne  triangulum  in  vno  plano  confiftiti 

Du?  enim  reda:'  line?  AB  CD  fe  inuicem  in  pundo 
E  fecent .  Dico  ipfas  AB  CD  jn  vno  elle  plano,  &  omne 
triangulum  in  vno  plano  confiftere  .  Sumantur  enim  in 
ipfisEB  ECqu$uispundaFG;iunganiurq;CB  FG,& 

FH  GK  ducaritur.Dico  primum  EBC  triangulum  con¬ 
fiftere  in  vno  plano. Si  en  m  .rianguli  EBC  pars  quidem 
FHC,vel  GBK  in  fubiedo plano  eft,  reliqua  vero  in  alio 
plano  ;  erit  &  ynius  linearum  EB  EC  pars  in  fubiedo 
plano, &  pars  in  alio. Quod  fi  criaguli  ECB  parsFG  BG 
iit  in  fubiedo  plano ,  reliqua  vero  in  alio, vtraruq;  reda 
rum  linearum  EC  EB  quedam  pars  erit  in  fubiedo  pia 
no,quadam  vero  in  alio. quod  abfurdu  eflc  oftend;mus. 

'Triangulum  igiturEBC  m  vno  eft:  plano,  in  quo  autem 
plano  eft  BCE  triangulum  ,  in  hoc  eft  vtraque  ipfarum 
EC  EB:  in  quo  autem  vtraque  ipfarum  EC  EB,inhoc&AB  CD.  ergored?!!» 
iie?  AB  CD  in  vno  funt  plano, &  omne  triangulum  in  vno  plano  confiftit. 

$  C  H  0  L  I  V  M. 

Propofltum  ett  cftendere  reSlas  lineas  3  qug  fe  mutuo  fecant  in  njno 
plano  ejf e.  quoniam  autem  hoc  per  triangulum  oHenditur ,  illud  appofuit 9 
C>  omne  triangulum  in  <~vno plano  confiflit . 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO  III. 


c  H  K  B 


Si  duo  plana  fe  inuicem  fecent ,  comunis  ipforum  fe&io  recta 
linea  erit. 

Duo  enim  plana  AB  BC  fe  inuicem  fecent, commu 
nis  autem  ipforum  fedio  fit  DB  linea.  Dico  lineam  D 
B  redam  efle  .fi  enim  non  ita  fit ,  ducatur  a  pundo  D 
ad  B  inpiano  quidem  AB  reda  lineaDEB.fin  plano  au 
tem  BC  reda  linea  DFB. erunt  vtique  duarum  redaru 
linearum  DEB  DFB  ijdem  termiqi,&  ipf?  fpacium  co 
tinebunt,quod  eft  abfurdum.non  igitur  DEB  DFB  re 
da:  lineae  iunt.Similiter  oftendemus  neque  aliam  qua¬ 
piam,  qua?  a  pundo  D  ad  B  ducitur  redam  e(fe,  pr?ter 
ipfam  DB  ,  communem  fcilicet  planorum  AB  BC  fe- 
dionem.fi  igitur  duo  plana  fe  inuicem  fecent,commu- 
nis  ipforum  fedio  reda  linea  erit. 
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THEOREMA-  IMI.  PROPOSITIO  XIII. 


Si  recta  linea  duabus  rectis  lineis  fe  inuicem  fecantibus  in  co 
muni  fectione  ad  rectos  angulos  infiftat.etia  ducto  per  ipfas  pla¬ 
no  ad  rectos  angulos  erit. 


Reda  enim  linea  quirdam  EF  duabus  redis  lineis  A  B  CD  fe  inuicem  fecatibtrs  . 
in Epundo,abipfq  E  ad  redos  anguIjosinfiftat.Dico  EF  etiam  plano  pex  AB .  CD  . 

Ccc  dedo 


/.primi. 

apprimi- 

/.primi. 

8 -primi, 
/.primi. 


f.elifK. 


3  huius. 

Es  antscc  - 
dente. 

J.diffi. 


ivcn  m  m  t «  m  e“n  t. 

$u Sto  ad  redofc&ngiftbs  effe  .  fiimarit.ui-  enitri  redaj 
line*  A  E  EB  CE  ED  inter  fe  ^quales:  perq;  E  du¬ 
catur  befta  linea  CEH  vrcumque ,  8c  i  u  ngantur  A 
D  CB  ,•  deinde-a  quouis  pundo  F  ducamur  FA  F 
G  FD  FC  FH  FB. Et  quoniam  (fu*  redgline*  A 
E  ED  duabus  redis  lineis  CE  EB  fquales  funt ,  & 
angulos  squales  continent, erit  AD  bafis  bafi  CB  j- 
qualis,&  triangulum  AED  triangulo  CEB  squale, 
ergo  &  angulus  UAE  squalis  eft  angulo  EBC.  eft 
aut  &  angulus  AEG  equafis  angulo  BEH .  Duo  igi 
tur  triangula  Funt  AGE  BEH  duos  angulos  duobus 
angulis  aquales  habetia,  altem  alteri, &  vnu  latus  A  E  vni  lateri  EB  ^quale.quod  eft 
ad  aquales  angulos.quare  &  reliqua  latera  reliquis  lateribus  f  qualia  habebut,ergo 
GE  quidem  eft  squalis  EH;AG  vero  ipfi  BH .  Quod  cum  AE  fit  aqualis  EB, com¬ 
munis  autem  &  ad  redos  angulos  FE ;  erit  bafis  AF  bafi  FB  aqualis.Eadem  quoq; 
ratione  &  CF  f  qualis  erit  FD.Prfterea  quoniam  AD  eft  squalis  CB,  &  AF  ipfi  FB; 
eruntdusFA  AD  duabus  FB  BC  squa!es,altera  alteri;  A  oftefa  eft  bafis  DF  fqua 
Jis  bafi  FC. angulus  igitur  FAD  angulo  FBC  eft  squalis .  Rurfus  oftenfa  eft  AG  s- 
qualjs  BH.fcd  &  AF  ipfi  FB  eft  squalis. dua  igiturFA  AG  duabus  FB  BH  squa 
les  funt,&  angulus  F  AG  squalis  eft  angulo  FBH  ,  vt  demonftramm  Fuit,  bafis  igi¬ 
tur  GF  bafi  FH  eft  sqnalis.RurFus  quoniam  GE  oftenFa  eft  squalis  EH, communis 
autem  FE;erunt  dus  CE  EF  fquales  duabus  HE  EF;& bafis  HF  eft  squalis  bafi  F 
G.angulus  igitur  GEF  angulo  HJiF  eft  squalis,  &  idcirco  redus  eft  vterque  angu 
JorumGEF  HEF.ergo  FE  ad  GH  vteumque  per  E  dudam  redos  etficit  angulos. 
Similiter  oftendemus  FE  etiam  ad  omnes  redas  lineas ,  qus  ipFam  contingunt ,  8c 
in  Fubiedo  Funt  plano, redos  angulos  efficere.reda  ante  ad  planum  reda  eft,  quam 
do  ad  omnes  redas  lineas  ipFam  .contingentes,  &  in  eodem  exiftentes  plano  redos. 
efficit  angulos.quare  FE  Fubiedo  plano  ad  redos  angulos  infiftir.at  Fubiedum  pia 
num  eft  quod  per  AB  CD  redas  lineas  dueitur.ergo  FE  ad  redos  angulos  erit  da 
do  per  AB  CD  plano. Si  igitur  reda  linea  duabus  redis  lineis  Fe  inuicem  fecanti- 
fcus  in  communi  Fedione  ad  redos  angulos  infiftat  3  etiam  dudoper  ipFas  plano 
ad  redos  angulos  erit. 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO  V. 

Si  recta  linea  tribus  rectis  lineis  fe  fe  tangentibus  in  commu¬ 
ni  fectione  ad  rectos  angulos  infiftat  ^  tres  ilice  rectas  line^  invno 
plano  erunt. 

Reda  enim  linea  qu*dam  AB  tribus  redis 
lineis  BC  BD  BEin  contadu  B  ad  redos  an 
gulos  infiftat.  Dico  BQ  BD.  BE  in  vno  plano 
elie.  non  emm,fed  fi  fieri  poteft,fint  BD  BE 
quide  in  Fubiedo  plano ,  BC  vero  in  fublimi, 

&  planum  per  AB  -BC  producatur .  comuni 
vtique  fedionem  in  Fubiedo  plano  faciet  re¬ 
dam  lineam.faciat  BF.  in  vno  igitur  Funt  pla¬ 
no  per  AB  BC  dud©  tres  redf  line*  AB  BC 
BF  .&  quoniam  AB  vtrique  ipfarum  BD  BE 
ad  redos  angulos  infiftic ,  &  dndo  per  ipFas 
DB  BE  plano  ad  redos  angulos  erit,  pianum 
autem  DB  BE  eft  Fubiedum  planum,  ergo  A 
B  ad  Fubiedum  planum  reda  eft.  quare  &  ad  omnes  redas  lineas  ipfam  continget*  i 

tes8 


A 
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te$,qua  in  eodem  plano  funt,redos  faciet  angulo;  fcd  ipfatn  tangit  BF  in  fubiedo 
exiftens  plano,  ergo  angulus  AB  F  redus  eft.  ponitur  autem  &  ABC  angulus  re- 
dus.gqualis  igitur  eft  angulus  ABF  angulo  ABC,&  in  eodem  funt  plano;  quod  fie 
ri  non  poteft.reda  igitur  linea  BC  non  eft  in  plano  fublimi .  quare  tres  reda;  line* 

BC  BD  BE  in  vno  lunt  plano  .  Si  igitur  reda  linea  tribus  redis  lineis  fe  fe  tange* 
tibus  in  comuni  fedione  ad  redos  angulos  infiftat,tres  ilice  reda  line*  in  vno  pla¬ 
no  erunt. 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO  VI. 

Si  du$  reetse  line£  eidem  plano  ad  rectos  angulos  fuerint ,  illf 
inter  fe  fe  parallela  erunt . 

Duaenim  reda  linea  AB  CD  fubiedo  planolint  ad  re¬ 
dos  angulos .  Dico  AB  ipfi  CD  parallelam  efle .  occurrant 
enim  fubiedo  plano  in  pundisBD,iungaturq;  BD  reda  li¬ 
nea, cui  ad  redos  angulos  in  fubiedo  plano  ducatur  DE,  & 
polita  DE  ipfi  AB  £quali,iugantur  BE  AE  AD. Qm  igitur 
AB  reda  eft  ad  fubiedum  planum,  &  ad  omnes  redas  li¬ 
neas,  qu£  ipfam  cotingunt,&  in  fubiedo  fi  nt plano, redos 
angulos  efficiet. contingit  autem  AB  vtraque  ipfarumBD 
BE  exiftens  in  fubiedo  plano  .  ergo  vterque  angulorum  A 
BD  ABE  redus  eft.  Eadem  ratione  redus  etiam  eft  vterq; 
lpforum  CDB  CDE.& quoniam  AB  ^qualis  eft  ipfi  DE, co 
munis  autem  BD  ,  erunt  dua  AB  BD  duabus  ED  DB  a- 
quales,&  redos  angulos  continent.bafis  igitur  AD  bali  BE 
eft  aqualis.  rurfus  quoniam  AB  eft  aqualis  DE ,  &  AD  ipfi 
BEjdu^AB  BEduabusED  DA  «quales  funt,  &  bafis  ipfarum  AE  communis.er- 
go  angulus  ABE  angulo  EDAeft  fqualis.fed  ABE  redus  eft.redus  igitur  &  EDA; 

&  idcirco  ED  ad  DA  eft  perpendicularis .  fed  &  perpendicularis  eft  ad  vtramqus 
ipfarum  BD  DC.quare  ED  tribus  redis  lineis  BD  DA  DC  in  contadu  ad  redos 
infiftit  angulos.tres  igitur  reda  linee  BD  DA  DCinvno  funt  plano .  in  quo  au-  %x  umecte 
tem  funt  BD  DA, in  hoc  &  AB.-omne  enim  triangulum  in  vno  eft  plano  .  ergo  AB  deme. 

BD  DC  in  vno  plano  fint  necelfe  eft, atque  eft  vterque  angulorum  ABD  BDC  re  lihuius' 
ftus.parallela  igitur  eft  AB  ipfi  CD  .  quare  fi  duce  reda  line*  eide  plano  ad  redos  *8.pru*s?. 
angulos  fuerint,  illae  inter  fe  fe  parallela;  erunt. 


THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  VII. 

Si  du$  redx  line£  parallela?  fint, fumantur  autem  in  vtraque  ip¬ 
farum  qualibet  puncta;  qu£  dicta  puncta  coniungit  recta  linea  in 
eodem  erit  planofn  quo  &  paralie!^ 

Sint  dux  rect£  line*  parellelaAB  CD,& 
in  vtraque  ipfarum  fumantur  qualibet  pun- 
ctaEF  .Dico  rectam  lineam  qua  puncta  E  F 
c6iungit,in  eodem  plano  elfe,in  quo  funt  pa- 
rallel^.non  enim, fed  fi  fieri  poteft,fit  in  fubli¬ 
mi,  vt  EOF,  &  per  EGF  planu  ducatur ,  quod 
in  fubiecto  plano  fectionem  faciet,  rectam  li¬ 
neam. faciat  vtEF.ergo  dua  recta  linea  EGF 
E  F  fpacium  continebunt , quod  fieri  non  po* 
teft .  non  igitur  qua  a  puncto  E  ad  F  ducitur  recta  linea  in  fublimi  eft  plano ,  qua-  primi libii. 
re  erit  in  eo, quod  per  AB  CD  parallelas  tranfit.fi  igitur  dua  recta  linea  paralle¬ 
li  fint,  &  reliqua,  qua  fequuntur.quod  oportebat  demonftrare. 

Ccc  2 
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Es  antece¬ 
dente. 


J.diffi: 

2^. pristi, 

4.  primi; 

5. pnmi. 

4.  huius. 
f.difK. 

i.kuius“ 

4.huiu$, 


4.  haras. 
Es  antece¬ 
dente. 

£‘haius. 
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THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  VIII. 

Si  du£  rcctf  liiiese  parallele  {int,altera  autem  ipfarum  plano  ali 
cui  fit  ad  rectos  angulos;  &  reliqua  eidem  plano  ad  rectos  angu¬ 
los  erit. 

Sintduf  rectf  linesepar-allelg  AB  CD  ,  &  altera  ipfarum 
AB  fubiecto  plano  fit  ad  rectos  angulos .  Dico  &  reliquam 
CD  eidem  plano  ad  rectos  angulos  e  fle .  occurrat  enim  AB 
CD  fubiecto  plano  in  punctis  BD  ,  &  BD  iungatur.  ergo  A 
B  GD  BD  in  vno  funt  plano .  Ducatur  ipfi  BD  ad  rectos 
angulos  in  fubiecto  plano  DE:& ponatur  DE  ipfi  AB  «qua 
lis-.iunganturq;  BE  AE  AD. Et  quoniam  AB  perpendicula 
ris  eft  ad  fubiectum  planum,&  ad  omnes  redas  lineas,  qux 
ipfam  continguntjfuntq;  in  fubiecto  plano ,  perpendicula¬ 
ris  erit .  rectus  igitur  eft  vterque  angulorum  ABD  ABE. 

Qjjod  cu  in  parallelas  rectas  lineas  AB  CD  incidat  BD,erut 
anguli  ABD  CDB  duobus  rectis  fquales.rectu  s  autem  eit 
ABD. ergo  &  CDB  eft  rectus;  acproptcreaCD  perpendi¬ 
cularis  eft  ad  BD.Et  quoniam  AB  eft  aqualis  DE ,  commu¬ 
nis  autem  BD,du«  AB  BD  duabus  EDDB  «quales  funt;  &  angulus  ABD  eft  ae¬ 
qualis  angulo  EDB, rectus  enim  vterq;  eft.bafis  igitur  AD  bafi  BE  eft  aqualis.  Rur 
fus  quoniam  AB  «analis  eft  DE,&  BE  ipfi  AD;  erunt  du£  AB  BE  duabus  ED  D  A 
«quales,altera  alterfi&bafis  earum  communis  AE.  quare  angulus  ABE  eft  «qua¬ 
lis  angulo  EDA.rectus  autem  eft  ABE .  ergo  &  EDA  eft  rectus, &  ED  ad  DA  per¬ 
pendicularis. fed&  perpendicularis  eft  ad  BD.  ergo  ED  et  ad  planum  per  BD  DA 
perpendicularis  erit, &  ad  omnes  rectas  lineas,  quf  in  eodem  exiftentes  plano  ipsa 
contingunt,rectos  faciet  angulos.  At  in  plano  per  B  A  AD  eft  DC,quonlam  in  pla¬ 
no  per  BD  DA  funt  AB  BD:in  quo  autem  funt  AB  BD  in  eodem  eft  ipfa  DC.qua 
re  ED  ipfi  DC  eft  ad  rectos  angulos; -jdeoq;  CD  ad  rectos  angulos  eft  ipfi  DE.  fed 
&  CD  ipfi  DB.ergo  CD  duabus  rectis  lineis  DE  DB  fe  mutuo  fecantibus  in  comu 
ni  feccione  D  ad  rectos  angulos  infiftit ;  ac  propterea  plano  per  DE  DB  eft  ad  re¬ 
ctos  angulos .  planum  autem  per  DE  DB  eft  fubiectum  planum .  ergo  CD  fubie¬ 
cto  plano  ad  rectos  angulos  erit. 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO.  IX. 

Quae  eidem  re&g  lineg  funt  parallelg,  non  exiftentes  in  eodem* 
in  quo  ipfa  .plano;  etiam  inter  fe  parallelae  erunt. 

Sit  enim  vtraque  ipfarum  AB  CD  parallela  ipfi 
EF,  non  exiftentes  in  eodem,  in  quo  ipfa,plano.Di- 
uo  AB  ipfi  CD  parallela  e  fle  .  fumatur  in  EF  quod 
iiis  punctum  G,a  quo  ipfi  EF  in  plano  quidem  per 
EF  AB  tranfeunte  ad  rectos  angulos  ducatur  GH; 
in  plano  autem  tranfeunte  per  FE  CD  rurfus  duca¬ 
tur  ipfi  EF  ad  rectos  angulos  GK.  Et  quoniam  EF 
ad  vtramque  ipfarum  GH  GK  eft  perpendicularis, 
erit  EF  etiam  ad  rectos  angulos  plano  per  GH  GK 

tranfeunte. atque  eft  EF  ipfi  AB  parallela. ergo  &  AB  plano  per  HGK  ad  rectos  aa 
gulos  eft. :  adem  ratione  &  CD  plano  per  HGK  eft  ad  rectos  angulos.vtraq;  igitur 
ipfarum  AB  CD  plano  per  HGK  ad  rectos  angulos  erit .  Si  autem  du?  rettx  line? 
eidem  plano  ad  rectos  angulos  fuerint,parallel«  erunt  inter  fe  fe.ergo  AB  ipfi  CD 
eft  parallela. 

r  THEO- 
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THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  X. 

Si  dux  rectas  linea?  fe  fe  contingentes  duabus  rectis  lineis  fe  fe 
contingentibus  fmt  parallela^non  autem  in  eodem  plano,-  aequa¬ 
les  angulos  continebunt. 

Dux  enim  red^  linex  fe  fe  contingentes  AB  BC  duabus 
rectis  lineis  DE  EF  fe  fe  contingentibus  fint  parallela: ,  non 
autem  in  eodem  plano.Dico  angulum  ABC  anguloDEF  £- 
qualem  efle  .  Alfumantur  enim  BA  BC  ED  EF  inter  fex- 
quales:8c  iungantur  AD  CF  BE  AC  DF  .  Quoniam  igitur 
BAipfiED  xqualis  eft  &  parallela, erit  &  AD  xqualis&  pa¬ 
rallela  ipfi  BE.Eade  ratione  &  CF  ipfi  BE  aqualis  &  paralie 
Ia  erit.  Vtraque  igitur  ipfarum  AD  CF  ipfi  BE  aqualis  eft  & 
parallela.Quj:  autem  eidem  redg  linef  ftiut  paraIlelg,no  exi 
ftentesin  eodem,in  quo  ipfa  plano;  &  inter  fe  parallelg  crut. 
ergo  AD  parallela  eft  ipfi  CF,&  xqualis.atque  ipfas  coniun- 
gunt  AC  DF.  &  AC  igitur  ipfi  DF  xqualis  eft  &  parallela. 

&  quonia  dux  recte  lineg  AB  BC  duabus  DE  EF  xquales  funt,  &  bafis  AC  eft  x-  3J,prmu* 
qualis  bafi  DF;erit  angulus  ABC  angulo  DEF  aqualis  .  fi  igitur  dux  rectx  linex  fe  8-punu. 
fe  contingentes  duabus  rectis  lineis  fe  fe  contingetibus  fint  parallclf  ,non  autem  in 
eodem  plano;£quales  angulos  continebunt.quod  oportebat  demonftrare. 

S  G  H  0  L  l  V  M. 


C  0  NV  ET^S  ZJ  ZM.  Si  fuerint  duo  anguli  aquales  ,  contenti  re- 
£lis  lineis  in  eodem  plano  non  exiHentibus  >  earum  vna  par  alie  IU  Jit 
uni  continentium  f  qualem  angulum  i  reliqua  reliqua  parallela  erit.  , 

F.  C.  C  0  M  M ■-&  N-  T  A  R  I  V  S. 

Sint  duo  anguli  aequales  ABC  DEF :  &  rectae  tineae 
BC  angulum  ^ IBC  continentes  no  fmt  in  eodem  plano , 
in  quo  DEF. fit  autem  DE  parallela  ipfi  A  B.  Dico  &  EF 
ipfi  BC  parallelam  effe.Si  enim  no  efi  EF  parallela  ipfi  BC , 
erit  alia  ipfi  parallela,  fit  EG.  Itaque  quoniam  duae  rectae 
lineae  fefe  contingentes  AB  BC  duabus  rectis  Irneis  fefe  co 
tingentibus  DE  EG  funt  parallelae,  no  autem  in  eodem  pia 
no-, aequales  angulos  continebunt,  ergo  angulus  BEG  angu¬ 
lo  ABC  efi  aequalis.  Sed  et  angulus  DEF  ponitur  aeqiialis 
angulo  ABC.  angulus  igitur D  E  F  angulo  BEG  aequalis  erit,  minor  maiori, quod  fieri  non.po- 
tefi.non  igitur  EG  parallela  efi  ipf  i  BC .  fimiliter  ofiendemus  neque  aliam  yllam  eidem  B  C  paral 
lelam  efiepnter  ipfam  EF.e  rgo  EF  ipfi  BC  efi  parallela .  q  uod  demonjlrare  oportebat. 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  XI. 

Av  dato  puncto  fublimi  ad  fubiectum planum  perpendicularem 
rectam  lineam  ducere . 

C?hlim&  A’datlim  autcm  fubiedum planum. opor 
tetapundoAad  fubiedum  planum  perpendicularem  redam  linea  ducere  In 
fubiedo  enim  plano  ducatur  quadam  reda  linea  ytcumq;  BC,  &apundo  A  ad  B 

Cper 


tr.jMiml. 
xt  primi. 


4. Huius. 


*  huius. 
J-diffi. 


4. huius. 


Ex:  antece¬ 
dente. 


S  Huius. 


g.  huius. 

A 


g.diflj. 


E  V  C  L  I  D.  ELIMENT. 

C  perpendicularis  agatur  A  D .  Si 
quidem  igitur  AD  perpedicularis  fit 
etiam  ad  fubiedum  planum;  fadum 
iam  erit,quod  proponebatur:  fin  mi 
nus, ducatur  a  pundo  D  ipfi  BC  in 
fubiedo  plano  ad  redos  angulos  D 
E:&  a  piido  A  ad  DE  perpendicula¬ 
ris  ducatur  AF.deniq;  per  F  ducatur 
CHipft  BC  parallela. Et  qm  BC  vtri 
que  ipfarum  DA  DE  eft  aa  redos  an 
gulos,  erit  &  B  C  ad  redos  angulos 
plano  per  ED  DA  tranfeunti,arq;  eft 
ipfi  parallela  GH.  Si  aut  fint  dux  re- 
dx  linee  parallelx,  quarum  vna pla¬ 
no  alicui  fit  ad  redos  angulos,- &  reliqua  eide  plano  ad  redos  angulos  erit,  quare 
&  CH  plano  per  ED  DA  rranfeunti  ad  redos  angulos  eft:  acpropterea  ad  omnes 
rectas  lineas ,  qu£  in  eodem  plano  exiftentes  ipfam  contingunt,eft  perpendicula- 
ris.comingit aut  ipfam  AF  exiftes in  plano  per  ED  DA.ergoG  H  perpendicula¬ 
ris  eft  ad  F  A.  &  ob  id  F  A  eft  perpedicularis  ad  GH:eft  autem  AF  &adDE  perpe 
dicularis.ei  go  A  F  perpendicularis  eft  ad  vtraq;  ipfarum  HG  DE.fi  autem  reda  li¬ 
nea  duabus  redis  lineis  fefe  contingentibus  in  ccrruni  fedione  ad  redos  angulos 
infiftat,  etiam  plano  per  ipfas  dudo  ad  redos  angulos  erit,  quare  F, a  plsnoperE 
D  GH  dudo  eft  ad  redos  angulos. planum  autem  per  ED  GH  eft  fubiedum  pla¬ 
num. ergo  AF  ad  lubiedum  plani  m  eft  perpedicularis  .  A'  dato  igitur  pundo  fub 
limi  A  ad  fubiedum  planum  perpendicularis  reda  linea  duda  eft  AF. quod  facere 
oportebat. 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO.  XII. 

Dato  plano  a  puncto, quod  in  ipfo  datum, eft  ad  rectos  angulos 
rectam  lineam  conftituere. 

Sit  datum  quidem  planum  fubiedum  ,  pundum  autc, 
quod  in  ipfo  fit  A.  oportet  a  pimdo  A  fubiedo  plano  ad 
redos  angulos  reda  lineam  conftituere. Intelligatur  ali¬ 
quod  pundu  fublime  B,  a  quo  ad  fubiedii  planum  aga¬ 
tur  perpendicularis  B  C;  &  per  A  ipfi  BC  parallela  auca 
turAD.  Qm  igitur  du^redxlinex  parallelx  funt  AD 
GB,  vna  autem  ipfarum  B  C  fubiedo  plano  eft  ad  redos 
angulos;  &  reliqua  AD  fubiedo  plano  ad  redos  angulos 
erit .  Dato  igitur  plano  a  pundo, quod  in  ipfo  eft  datum 
ad  redos  angulos  reda  linea  conftituta  eft .  quod  facere 
oportebat. 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO  XIII. 

Dato  plano  a pucto,quod  in  ipfo  eft,  dux  rect£  lineae  ad  rectos 
angulos  non  conftituentur  ex  eadem  parte. 

S  enim  fieri  poteft,dato  plano  a  pundo 
quod  in  ipfo  eft  A, dux  redf  linef  AB  AC 

ad  redos  angulos  conftituantur  ex  eadem  \ 

parte:  &  ducatur  planu  per  B  A  AC,  quod  \ 

faciet  fedionem  per  A  in  fubiedo  plano  re  \  ; .  ....... 

dam  lineam,  faciat  D  A  E.  ergo  redx  lineae 
AB  AC  DAE  in  vno  funt  plano.  Et  quo- 

niam  C  A  fubiedo  plano  ad  redos  angulos  d  -a  e 

eft,  &  ad  omnes  redas  lineas,  quf  in  fubie¬ 
do  plano 
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<fto  plano  exfftentes  ipfam  contingunt ,  redo  s  faciet  angulos .  contingit  autem  ip-, 
fam  DAE,qii£  eft  in  fubiedo  plano,  angulus  igitur  CAE  redus  eft.  Eadem  ratione 
&  redus  eft  BAE.  ergo  angulus  CAE  i  pii  B  A  E  eft  squalis,  &in  vno  funt  plano, 
quod  fieri  non  poteft.  N  >n  igitur  dato  plano*  pundo,quod  in  ipfo  eft ,  dus  reda;  B 
lines  ad  redos  angulos  conftituentur  ex  eade  parte.quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENTARIIS. 

Et  ducatur  planum  per  B  A  AC]  Sunt  erum  ex  fecunda  huius  rectae  lineae  BA  AC  A 
hvno  plano. 

SCHOLIVM . 

Quod  fieri  non  potcR^E/fent  enim  &  parallelae,  eidem  plano  ad  rectos  angulos  exifien-  ® 
tes;  &  inter  fe  conuemrent.quod  }fi  ab  furdum, parallelae  autem  effent  ex  fexta  huius. 

THEOREMA  XII.  PRO  POSITIO  XIIII. 


Ad  qua:  plana  eadem  recta  linea  eftperpendicularisj  ea  paral¬ 
lela  funt. 

Reda  enim  linea  qusdam  A  B  ad  vtrumque  ipforum 
planorum  CD  EF  fit  perpendicularis.Dico  ea  plana  pa 
rallela  eiTe .  fi  enim  non  ita  fit,  produda  conuenient  in¬ 
ter  fe,c6ueniat,*&  coem  fedione  faciat  reda  linea  GH; 

&  in  ipfa  GH  fumpto  quouis  pudo  K,iungantur  AK  B 
K.  Qra  igitur  AB  perpedicularis  eft  ad  EF  planu,erit  & 
perpedicularis  ad  ipsa  BK  reda  linea  in  plano  EF  pro- 
«dudo  exiftete- quare  angulus  A  B  K  redus  eft .  Eade  ra 
tione  &  BAK  eft  redus:  ideoque  trianguli  ABK  duo  an 
guliABK  BAK  duobus  redis  funt  squales,  quod  fieri 
non  poteft.non  igitur  plana  CD  E  F  producta  inter  fe 
conuenient.  quare  CD  EF  parallela  fint  necefle  eft .  Ad 
qu^  igitur  plana  eadem  recta  linea  eft  perpendicularis, 
ea  parallela  funt.quod  demonftrare  oportebat. 


SCHOLIVM . 


C  0  NZJ  EKSVM.,  St  duo  fUna  parallela  fuerint e  Et  a  line  a ^ 
quot  ad  ynum  ipferum  eft  perpendicularis ,  etiam  ad  reliquum  perpendi v, 
cularis  erit . 

F.  C.  COMMENTARIIS. 


Sint  duo  plana  parallela  CD  EF,  &  recta  quadam  linea  AB 
ad  planum  C  D  fit  perpendicularis .  Dico  A  B  etiam  ad  planum 
EF  perpendicularem  effe.Si  enim  non  eft  perpendicularis ,  duca¬ 
tur  in  plano  EF  recta  linea  BG  adeas  partes  in  quibus  angulum 
facit  recto  minorem :  &  per  ^ AB  BG  aliud  planum  ducatur,  cu¬ 
ius  &  plani  CD  communis  fectio  fit  recta  linea  .AH.  Et  quoniam 
angulus  ABG  efi  acutus, productis  planis  conuenient  tandem  in¬ 
ter  fefe  rectae  lineae  BG  AH.  quare  &  ipfa  plana  conuenient. 
atqui  parallela  ponuntur,  quod  fieri  nonpotefl.non  igitur  AB  ad 
flamrn  EF  non  efi  perpendicularis  .  ergo  perpendicularis  fit  ne- 
cejfe  efi.  quod  demonfirandumpropofuimus. 

‘i  fi:  '  /  :’b. 


THEO- 


EVCL  ID.  TIEMEN  T. 
THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO.  XV. 


ij.prixni: 


».  huius. 


Escant®. 

cedente. 


Si  dua?  recta?  lineae  fefe  tangentes  duabus  rectis  lineis  fefe  tan. 
gentibus  fint  parallelas,  non  autem  in  eodem  planoj&quae  per  ip~ 
fas  tranfeunt  plana  parallela  erunt. 

Dux  enim  recta?  line£  fefe  tangetes  AB  BG 
duabus  rectis  lineis  fefe  tangetibus  DE  EF  pa 
rallela?  fint,  &  non  in  eodem  plano.Dico  plana 
qua;  per  AB  BC  DE  EF  tranfeunt,  fi  produ¬ 
cantur,  inter  fe  non  conuenire.Ducatur  enim  a 
puncto  B  ad  planum,quod  per  DE  EF  tranfit 
perpendicularisBG,  qiif  plano  in  puncto  G 
occurrat;  &  per  G  ducatur  ipfi  quidem  ED  pa 
rallela GH;  ipfi  vero  E  F  parallela GK.  Itaque 
quoniam  BG  perpendicularis  eft  ad  planum  per  DE  EF  ;&  ad  omnes  rectas  lineas» 
quxipfam  contingunt,  &  in  eodem  funt  plano,  redos  faciet  angulos .  contingit 
autem  ipfamvtraque  earum  GH  GK,qugeftin  eodem  plano .  rectus  igitur  eft  v- 
terque  angulorum  BGH  BGK.  Et  quoniam  BA  parallela  eft  ipfi  GH,  anguli  GB  A. 
BGH  duobus  rectis  funt  ^quales.rectus  autem  eft  BGH.  ergo  et  GB  A  rectus  eri.t; 
ideocj,-  G  B  ad  B  A  eft  perpendicularis.  Eadem  ratione  &  GB  eft  perpendicularis 
ad  BC.  cum  igitur  recta  linea  BG  duabus  redis  lineis  BA  BC  fe  inuicem  fccanti- 
bus  ad  redos  angulos  infiftat,erit  BG  etiam  ad  planum  per  AB  BC  dudum  per- 
pendicularis.&  ob  eandem  caulfam  BG  eft  perpendicularis  ad  planum  per  HG  G 
K.  fed  planum  per  HG  GK  eft  illud,  quod  per  DE  EF  tranfit.quare  BG  ad  planiV 
quod  tranfit  per  DE  EF  eft  perpendicularis.oftenfa  autem  eft  BG  etiam  perpen¬ 
dicularis  ad  planu  per  AB  BC:  atq;  eft  ad  planu  per  DE  EF  perpedicularis. ergo, 
BGperpcdiculariseftadvtruq;planoru,qua?per  AB  BC  DE  EF  trafeut.Ad  qu» 
vero  plana  eade  reda  linea  eft  perpendicularis,ea  parallela  funt.parallelu  igitur  eft 
planu  per  AB  BC  plano  per  DE  EF.  Quare  fi  dua?  reda?  linea?  le  fe  tangentes  dua' 
bus  redis  lineis  fe  fe  tangentibus  fint  parallela;., non  autem  in  eodem  plano,  &  qua? 
per  ipfas  tranfeunt  plana  parallela  erunt.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XIIII.  PROPOSITIO  XVI. 


Si  duo  plana  parallela  ab  aliquo  plano  Sfecentur,  communes  ip 
forum  fe&iones  parallelf  erunt.  * 

Duo  enim  plana  parallela  AB  CD  a  plano  ali 
quo  EFGH  fecentur  :  communes  autem  ipforu  K 

fediones  fint  EF  GH.DicoEF  ipfi  GH  paralle¬ 
lam  efie.fi  enim  non  eft  parallela ,  produda?-  EF 
GH  inter  fe  conuenient,vel  ad  partes  FH,vel  ad 
partes  EG.producantur  prius,  vt  ad  FH;  &  con- 
ueniantin  K .  Quoniam  igitur  EFK  eft  in  plano 
AB,  &  omnia  qua?  in  EFK  fumuntur  pundain 
eodem  plano  erunt .  vnum  autem  pundorum  , 
qua?  funtin  EFK ,  eft  ipfum  K  pundum  .  ergo  K 
eft  in  plano  AB  .  Eadem  ratipne  &  K  eft  in  CD 
plano.ergo  plana  AB  CD  produda  inter  fe  co 
uenient .  non  conueniunt  autem  ,  cum  parallela 
ponantur,  non  igitur  EF  GH  rede  lineg  produ 
df  conuenient  ad  partes  FH  .  fimiliter  demon- 
ftrabimus  neque  ad  partes  EG  conuenire,  fi  pro 
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ducantur .  qu«  autem  neutra  ex  parte  conueniunt  parallel?  funt.«rgo  EF  ipfi  GH 
eft  parallela.fi  igitur  duo  plana  parallela  ab  aliquo  plano  fecentur ,  communes  ip- 
forum  fediones  parallela:  erunt,  quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XV.  PROPOSITIO.  XVII. 

Si  dua*  redf  line^  a  parallelis  fecentur  planis ,  in  eafdem  pro¬ 
portiones  fecabuntur» 

Duje  enim  redae  line?  AB  CD  a  parallelis 
planis  GH  KL  MN  fecentur  in  pundisA  E 
BC  F  D.Dico  vt  AE  reda  linea  ad  ipfam  EB, 
ita  efle  CF  ad  FD  .  lungantur  enim  AC  BD  A 
D:&occuratAD  plano  KLin  pundoX:&EX 
XF  i  ungantur.  Quoniam  igitur  duo  plana  paral 
lclaKL  MN  a  plano  EBDXfecantur,  commu¬ 
nes  ipforum  fedionesEX  BD  parallel?  funt.Ea 
dem  ratione  quoniam  duo  plana  parallela  GH 
KL  a  plano  AEFC  fecantur ,  communes  ipforu 
fediones  AC  FX  funt  parallela: .  Et  quonia  vni 
laterum  trianguli  ABD,  videlicet  ipfi  BD  paral 
lela duda eft  EX,  vt  AE  ad  EB>ita  erit  AX  ad  X 
D  .Rurfus  quoniam  vni  laterum  trianguli  AD 
"C, nempe  ipfi  AC  parallela  duda  eftXF,  erit  vt  K  .:J>  \  . 

AX  ad  XD,ita  CF  ad  FD .  oftenfum  autem  eft  &  p —  - - 1 

vt  AX  ad  XD,  ita  efle  AE  ad  EB.&  vt  igitur  AE 
ad  EB,ita  eft  CF  ad  FD.Quare  fi  du?  red?  linea: 

a  parallelis  fecentur  planis,in  eafdem  proportiones  fecabuntur .  quod  demonftra  - 
re  oportebat. 

THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO.  XVIII. 
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Si  reda  linea  plano  alicui  fit  adredos  angulos,  &:  omnia  quae 
per  ipfanuranfeunt  plana  eidem  plano  ad  redos  angulos  erunt.  * 

Reda  enim  linea  qusedam  AB  fubiedo 

plano  fit  ad  redos  angulos.  Dico  &  omnia  x>  _ &  A  h 

plana ,  qua:  per  ipfam  AB  tranfeunt ,  fubie¬ 
do  plano  ad  redos  angulos  effe .  produca¬ 
tur  enim  per  AB  planum  DE,  fitq;  plani  D  _ _ ^ 

E  ,&  fubiedi  plani  communis  fedio  CE  :  &  \  •  o* 

fumatur  in  CE  quod  vis  pundum  F ;  a  quo  'X. 

ipfi  CE  ad  redos  angulos  in  DE  plano  du-  \ _ _ 

caturFG .  Quoniam  igitur  AB  ad  fubiedu  c  f  b  e, 

planum  eft  perpendicularis; &  ad  omnes  redas  lineas ,  qu?  ipfam  contingunt,  A  in  j .diffi. 
eodem  funt  plano  perpendicularis  erit. quare  et  ad  CE  eft  perpendicularis,  angu¬ 
lus  igitur  ABF  redus  eft.  fed  &  GFB  eft  redus .  ergo  AB  parallela  eft  ipfi  FC  .  eft 
autem  AB  fubiedo  plano  ad  redos  angulos .  &  FG  igitur  eide  plano  ad  redos  an-  *  huiu*. 
gulos  erit.  At  planum  ad  planum  redum  eft,  q  uanao  communi  planorum  fectioni 
ad  rectos  angulos  duct?  recta:  lines  in  vno  planorum  reliquo  plano  ad  rectos  an¬ 
gulos  fint:&  communi  planorum  fectioni  CE  in  vno  plano  DE  ad  rectos  angulos 
ducta  FG,oftenfa  eft  fubiecto  plano  ad  rectos  efle  angulos,  ergo  planum  DE  rectu 
eft  ad  fubiectum  planum.fimiliter  demonftrabuntiir,  &  omnia  qu?  per  AB  trafeut " 
plana  fubiecto  plano  recta  efle .  fi  igitur  recta  linea  plano  alicui  fit  ad, rectos  angu- 
Ios,&  omnia  qua:  per  ipfam  tranfeunt  plana  eidem  plano  ad  rectos  Angulos  eruntv 
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THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO  XIX. 

Si  duo  plana  fe  inuicem  fecantia  plano  alicui  fint  ad  redos  an 
gulos  ?  &  communis  ipforum  fedio  eidem  plano  ad  redos  angu¬ 
los  erit. 

Duo  enim  plana  fe  inuicem  fecantia  AB  BC  fubiecto 
plano  fint  ad  rectos  angulos :  communis  autem  ipforum  fc 
ctio  fit  BD.Dico  BD  fubiecto  plano  ad  rectos  angulos  eife. 

Non  enim,fed  fi  fieri  poteft ;  non  fit  BD  ad  rectos  angulos 
fubiecto  plano ;  &  a  puncto  D  ducatur  in  plano  quidem  A 
B,ipfi  AD  recta:  linea:  ad  rectos  angulos  DE :  in  plano  aute 
BC  ducatur  ipfi  CD  ad  rectos  angulos  DF.Et  quoniam  pia 
num  AB  ad  fubiectum  planum  rectum  eft,  &  communi  ip¬ 
forum  fecdoni  AD  ad  rectos  angulos  in  plano  AB  ducta 
efl:  DE, erit  DE  ad  fubiectum  planum  pcrpendicularis.fimi 
liter  olfendemus  &  DF  perpendicularem  eife  ad  fubiectum 
planu.  quare  ab  ecde  punctoD  fubiecto  plano  duf  rectae  Ii 
■|.hulu£.  ne£  ad  rectos  angulos  conftitutg  funt  ex  eadem  parte, quod 
fieri  non  poteft.non  igitur  fubiecto  plano  a  puncto  D  ad  re 
ctos  angulos  conftituentur  alia:  rectae  Iineae,prfteripfam  D 
BjCommunem  planorum  AB  BCfectionem.  Ergo  fi  duo  plana  fe  inuicem  fecan¬ 
tia  plano  alicui  fint  ad  rectos  angulos ,  &  communis  ipforum  fectio  eide  plano  ad 
rectos  angulos  erit.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C'  COMMENT^iRlFS. 

Fx proxime  demonjlratis  apparet  comer fum  antecedentis  theorematis, nempe  hoc . 
Siomnia,qua:per  aliquam  rectam  lineam  plana  producuntur,  cuipiam  plano 
ad  rectos  fuerint  angu!os,&  recta  linea  eidem  plano  ad  rectos  angulos  erit. 

Fit  enim  retia  linea  ditiorum  planorum  communis  fetlio  .  quare  cum  ea  plana  plano  cuipiam 
ad  retlos  angulos  effe  ponantur, &  retia  linea  quae  ipforum  communis  fetlio  ejl  eidem  plano  ad 
reti  os  angulos  erit. 

Comer  fum  vero  prpfentis  theorematis  apparet  ex  antecedente.quod  huiufmodi  efl. 

Quorum  planorum  fe  fe  mutuo  fecantium  communis  fectio  alicui  plano  ad  re¬ 
ctos  fuerit  angulos, &  fecantia  plana  eidem  plano  ad  rectos  angulos  erunt. 

Communis  enim  planorum  fetlio  efl  retia  linea, per  quam  ditia  plana  trnnfeunt.quod  cum  re¬ 
tia  linea  plano  cuipiam  ad  retlos  fuerit  angulos ,  &  ipfa  plana  eidem  ad  rectos  angulos  erunt . 

THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO.  XX. 

Si  folidus  angulus  tribus  angulis 
planiscontineatur^  duo  quilibet  re¬ 
liquo  maiores  funt  5  quomodocumq; 
fumpti. 

Solidus  enim  angulus  ad  A  tribus  angulis  pia 
nis  B  AC  CAD  D  AB  contineatur.  Dico  angu 
Iorum  BAC  CAD  D  AB  duos  quoslibet  reli¬ 
quo  maiores  effc,quomodocumque  fumptos.  fi 
enim  BAC  CAD  D  AB  anguli  inter  fe  aqua¬ 
les  fint ,  pcrfpicuum  eft  duos  quoslibet  reliquo 
maiores  eife ,  quomodocumque  fumptos .  Sin 
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minus 
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minus, fit  maior  BAC.&  ad  rectam  lineam  AB,&  ad  punctum  inipfa  Aconftitua- 
ur  angulo  D  AB  in  plano  per  BA  AC  tranfeute,a?qualis  angulus  BAE;  ponaturq; 
ipfi  AD  aqualis  AE;&  per  E  ducta  BEC  fecet  rectas  lineas  AB  AC  in  punctis  BC 
&DB  DC  iungantur.Itaque  quoniam  DA  eft  aqualis  AE,  communis  autem  AB, 
du^DA  AB  duabus  BA  AE  aquales  funt:&  angulus  D  AB  aqualis  eft  angulo  B 
AE.bafis^igitur DBjbali  BE  eft  arqualis.Et quoniam  duf  DB  DC ipfa  BC  maiores 
funt,quarumDB  aqualis  oftenfa  eft  ipfi  BEjerit  reliqua  DC  quam  reliqua  EC  ma 
ior.Quod  cum-DA  fit  aqualis  AE,  communis  autem  AC  &  bafis  D  C  maior ,  bafi 
EQerit  angulus  D  AC  angulo  EAC  maior,  oftenfus  autem  eft  &  DAB  angulus  x-  %  -  ^ 
qualis  ipfi  BAE.quare  DAB  D  AC  anguli  angulo  B  AG  maiores  funt.  fimiliter  de 
.  ^onft^abfmpsj^pSduo  quiiibet  aljyfumantur.ieos  reliquo  efle  maiores.fi  igitur, fio 
{;  lidus  angqlp^pribua  anguljsplanis  ^otineatur ,  duo  quilibet  reliquo  maiores  fimt, 
vjjguomori^G^qi^/wmpti.qwod  demQpftrare  oportebat.  , 

-imi;  03  HA’ enb  m£!!io?io  aunfijT  .  i>!  J.D . v 

:  /j  THEOREMA.  XIX.  PROPOSITIO  XXI. 

i  '  ■  >  . 

Omnis  folidus  angulus^minoribus3quam  quattuor  redis  angu 

r,j  ;  v.  .  j 

Sit  folidu?;’ angulus  ad  A  planis  angulis  B  AC  CAD  DA 
lB  cotetus.  Dico  angulos  BAC.  CAD  DAB  quattuor  re¬ 
getis  efle  minores. fumatur  enim  in  ynaquaq;  ipfa.ru  AB  A 
C  AD  qufuis  pueta  B  C  D$&  BC  CB  DB‘iug5tiir.Qup 
niam  igitur  folidus  angulus  ad  B  tribus  angulis  planis  co 
tineturCBA  ABD  CBD,  duo  quilibet  reliquo  maiores 
funt.anguli  igitnr  CB  A  ABD  angulo  CBD  funt  maiores. 

Eadem  ratione  &  anguli  quide  BG  A  ACD  maiores  funt 
angulo  BCD ;  anguli  vero  CDA  AD^  maiores  angulo  C 
DB.quare fex  anguli  CBA  ABD  BCA  ACD  ADC  ADB  tribus  angulis  CB 
D  BCD  CDB  funt  maiores,  fed  tres  anguli  CBD  .BDC  DCB  funt  fquales  duo¬ 
bus  rectis.Sex  igitur  anguli  CBA  ABD  BCA  ACD  ADC  ADB  duobus  rectis  ma 
iores  funt. Quod  cu  finguloru  triagulorum  ABC  ACD  ADB  tres  anguli  finr  £qua 
3es  duobus  rectis,erunt  trifi  triangulorum  nouem  anguli  CBA  ACD  BAC  ACD 
X>AC  CDA  ADB  DBA  B  AD  aquales  fex  rectis.quoru  fex  anguli  ABC  BCA  A 
CD  CDA  ADB  DBA  duobus  rectisftiint  maiores,  reliqui  igitur  BAC  CAD  DA 
B  tres  anguli,qui  folidum  continent  angulum  quattuor  rectis’  minores  erunt. Qua 
re  omnis  folidus  angulus  minoribus,  quam  q  uattuor  rectis  angulis  planis  contine 
tur.quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XXII. 


Si  finttres  anguli  plani,  quorum  duo  reliquo  fint  maiores,  quo 
modocumque  fumpti,contineant  autem  ipfos  redse  lineas  aqua¬ 
les  fieri  poteft,  vt  ex  ijs,  quas  redas  aquales  coniungiint  triangu- 
lum  conftituatur. 

Sint  tres  anguli  plani  ABC  DEF  GHK,  quorum  duo  reliquo  fint  maiores, quo¬ 
modocumque  fumpti,  videlicet  anguli  quidem  ABC  DEF  maiores  angulo  GHK; 
anguli  vero  DEF  GHK  maiores  angulo  ABC;&  prxterea  anguli  GHK  ABC  angu 
JoDEF: maiores fintq; Ecquales rect£eline£  AB  BC  DE  EF  GH  HK,  &.AC  DF 
GK  iungatur.Diqo  fieri  pofte,  vt  ex  aqualibus  ipfis  AC  DF  GK  triangulu  coftitua 
turjhoc  eft  ipfttru  AC  DF  GK  duas  quaslibet  reliqua  efte  maiores,  quomodoaimq; 
fumptas .  fi  quide  igitur  anguli  ABC  DEF  GHK  inter  fe  Ecquales  fint ;  manifeftu 
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eft  &  «qualibus  fa&is  AC  DF  GK  fex  ^qiialibusipli^  tnartlHlura  fednftitui  pojfle. 
»j. primi,  fin  minus,  fint  inaequales,  &  ad  redam  lineam  HK,  atque  ad  pftftdum  in  ipfa  H,  ira 
gulo  ABC  aqualis  angulus  eonftjtuaturKHLj  &  ponatur  vni  ipfarum  AB  BC  DE 
EF  GH  HK  «qualis  HL.-&GL  KLiungantur.  Itaque  quoniam  du?  AB  BC  dua- 
4.piimi.  bus  KH  HL  «qualesftint,  &  angulus  ad  B  ingulo  KHL  aeguaiis,crit  bafis  AC  £qua 
lis bafiKL.Et quoniam  anguli  ABC  GHK angulo DEF  funt  maiores,-  «qualis  au- 
te  eft  angulus  ABC  angulo  KHL  :  erit  G  H  L  angulo  DEF  maior .  Quod  cum 
duae  GH  HL  duabus  DE  EF  aequales  fint,&  angulus  GHL  angulo, qui  ad  E  maior, 
t4.primi.  bafis  GL  bafi  DF  maior  erit.  Sed  GK  KL  ipfa  GL  funt  maiores,  multo  igitur  maio 
ao.primi.  res  funt  GK  KL  ipfa  DF.  eft  autem -KL  aequalis  AC.  ergo  AC  GK  reliqua  DF  fune 
maiores,  fimiliter  demonftrabimus,&ipfas  quidem  AC  DF  maiores  effe  GK,ipfas 
uero  GK  DF  maiores  AC.  fieri  igitur  poteft  vt  ex  Aqualibus  ipfis  AC  DF  GK  tria 
gulum  conftituatur. 


ALITER.  Sint  dati  tres  anguli  plani  ABC  DEF  GHK/quorum  duo  reliquo 
fint  maiores ,  quomodocumque  fumptircotineant  autem  ipfos  «quales  red«  lineg 
AB  BC  DE  EF  GH  HK,&AC  DF  GKiungantur.Dico  fieri  poffe,vt  ex  squa¬ 
libus  ipfis  AC  DF  GK  triangulum  conftituatur :  hoc  eft  rurfus  duas  reliqua  maio 
res  effe, quomodocumque  fumptas.fi  igitur  rurfus  anguli  ad  B  E  Hfint  «quales, 
&  AC  DF  GK  «quales  erunt,&  dug  redqua  maiores.fin  minus, Jint  in«quales  an- 
»4.prlmr.  guli  ad  B  E  H ,  &  niaior  qui  eft  ad  B  vtroque  ipforum  qui  ad  E  H .  maior  igitur 
eft  &  reda linea  AC  vtraque  ipfarum  DF  GK.  &  manifeftum  eft  ipfam  AC  vna  cu 
altera  ipfarumDF  GK  reliqua  effe  maiorem.Dico  &  DF  GK  ipfa  AC  maiores  ef- 
«•j.primi.  -fe. conftituatur  ad  redam  lineam  AB,&  ad  pundum  in  ea  B,  angulo  GHK  «qualis 

angulus  A BL,&vni  ipfarum  AB  BC  DE  EF  GH  HK  ponatur  «qualis  BL,&  AL 
LC  iungantur. Quoniam  igitur  du£  AB  BL  duabus  GH  HK  «quales  ftint, altera  al 
teri,&  angulos  «quales  cont  nent; erit  bafis  AL  bafi  GK  «qualis.Sc  quoniam  angu¬ 
li  ad  E  H  angulo  ABC  maiores  funt ,  quorum  angulus  GHK  eft  «qualis  ipfi  ABL; 
erit  reliquus  qui  ad  E  angulo  LBC  maior.  Quod  cum  due  LB  BC  duabus  DE  EF 
H-primf.  «quales  fint,altera  alteri,-&  angulus  DEF  angulo  LBC  maior, -bafis  DF  bafi  LC  ma 
ior  erit.oftenfa  eft  autem  GKfqual  s  AL.ergo  DF  GK  ipfis  AL  LC  ftint  maiores* 
fed  AL  LC  maiores  funt  ipfa  AC. multo  igitur  DF  GK  ipfa  AC  maiores  erut.  qua 
re  redarum  linearum  AC  DF  GK  due  reliqua  maiores  funt,  quomodocumque 
fumpt£;ac  propterea  fieri  poteft, vt  ex  aqualibus  ipfis  AC  DF  GK  triangulum  cora 
ftft'4tur.quod  oportebat  demonftrare. 
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Ex  tribus  angulis  planis  ,  quorum  duo  reliquo  fint  maiores, 
quomodocumque  fumpti,folidum  angulum  conftituere.  oportet 
autem  tres  angulos  quattuor  redis  efle  minores. 


Sint  dati  tres  anguli  plani  ABC  DEF  GHK;.quorum  duo  reliquo  fint  maiores, 
quomodocumq;  fumpti.fintq;  tres  anguli  quattuor  redis  minores .  oportet  ex  ae¬ 
qualibus  ipfis  ABC  DEF  GHK  folidum  angulum  conftituere .  abfcindatur  aequa¬ 
les  AB  BC  DE  £F  GH  HK;&AC  DF  GKiurigatur.  fieri  igitur  pot,vt  ex  aqua 
libusipfis  AC  DF  GK  conftuuatur  triangulum .  Itaque  conftituatur  LMN,  ita  vt 
ACquideni  fit  a'qUalis  „  * 

LM,DF  vero  ipfi  MN;  &: 
prf  terea  GK  ipfi  LN  :  Sc 
circa  LMN  triangulum 
cir cultis  LMN  defcriba- 
turifumaturq;  ipfius  ce- 
trurn  X;quod  vel  erit  in¬ 
tra  triangulu  LMN ,  vel 
in  vno  eius  latere,  vel  ex 
tra.Sit  primu  intrarfitq; 

X:&LX  MX  NX  iunga 
tur.Dico  AB  maiorem 
cfle  ipfaLX.Si  enim  non. 

ita  fit ,  vel  AB  erit  f  qua-  .... 

lis  LX,vel  ea  minor.Sit  primum  sequalis.Qupniam  igitur  AB  eft  equalis  LX,  atque 
eft  AB  ipfi  BC  aequalis;erit  LX  aqualis  BC;eft  autem  LX  aequalis  XlVEdtUe  igitur  A 
B  BC  duabus  LX  XM  aquales  funt:altera  alteri;&  AC  bafis  bafi  LM  £qfialis  porii- 
tur.quare  angulus  ABC  angulo  LXM  eft  equalis.  Eadem  ratione  &  angulus  quide 
DEF  eft  aequalis  angulo  MXN, angulus  vero  GHK  angulo  NXL.Tres  igitur  anguli 
ABC  DEF  GHK  tribus  LXM  MXN  NXL  aquales  ftint.  Sed  tres  LXM  MX 
N  NXL  quattuor  redis  funt  squales,  ergo  &  tres  ABC  DEF  GHK  aequales 
erunt  quattuor  redis  .  atqui  ponuntur  quattuor  redis  minores  ,quod  eft  ab- 
furdum .  non  igitur  AB  ipfi  LX  eft  aequalis  .  Dico priterea  neque  AB  minorent 
efleipfaLX.  fi  enim  fieri  poteft,  fit  minor;  &  ponatur  ipfi  quidem  AB  gquilis  XO, 
ipfi  vero  BG  aequalis  XP,  &  OP  iungatur.  Quoniam  igitur  AB  eft  srqualis  B  C,  & 
XO  ipfi  XP  aqualis  erit.ergo  &  reliqua OL  reliqu?  PM  eft  aequalis;ac propterea  LM 
parallela  eft  ipfiOP;  &LMX  triangulum  triangulo  OPX  aequiangUlUrri  .eft  igitur 
vt  XL  ad  LM,  ita  XO  ad  OP;f  &  permutando  vt  LX  ad  &0,ita  LlU  ad  OP.  inaior  au¬ 
tem  eft  LX,  quam  X  O.  ergo  &L  M  quam  O  P  eft  maior.  Sed  L  M  pofita  eft  aequalis 
AC.  &  AC  igitur  quam  OP  maior  erit .  Itaque  quoniam  duae  redae  liiieae  AB  BC 
duabus  OX  XP  f quales  funt,&  bafis  AC  maior  bafi  OP;  erit  angulus  AB  C  angulo 
OXP  maior.Similiter  demonftrabimus  &DEF  angulum  maiore  efle  angulo  MXN, 
&  angulum  GHK  angulo  NXL.  Tres  igitur  anguli  ABC  DEF  GHK  tribus  LXM 

MXN 


Ex  antece¬ 
dente, 
li.primi. 


j.quam. 


8. primi. 

Corol.ij.psi 

mi. 


l.sexti. 

4.fexci: 


25  primi.' 


Coro.ij.prx 

mi. 

xt.huius. 

j.difS. 

4  piimi. 

47. primi. 

S. primi. 
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MXN  NXL  funt  maiores.  At  anguli  ABC  DEF  GHK  quattuor  redis  minores  po 
-  nuntur.multo  igitur  anguli  LXM  MXN  NXL  minores erunt-quattuor  redis.  Sed 
f.quales.  quod eft  abfurdum.  iio,n igitur  AB  minor  eft,  quam  L  X.  oftenfum  auie 
eft  neque  efle  «qualem  .  ergo  maior  fit  necefle  eft  .  conftituatur  a  pundq X  circuli 
..LMN  plano  ad  redos  angulos  XR,  &  exceflui,quo  quadrarum  ex  A  B  fiiperat  qua¬ 
dratum  ex  LX,  ponatur  aquale  quadratum  quod  fit  ex  RX,&  RL  RM  Rbl  iungan- 
tur.Quoniam  igitur  RX  perpendicularis  eft  ad  planum  LMN  circuli ,  &  ad  vnam- 
quamque  ipfarum  LX  MX  NX  erit  perpendicularis  .  Et  quoniam  LX  eft  «qualis 
XMjCommunis  autem  &  ad  redos  angulos  XR, erit  bafisLR  «qualis  bafi  RM  .  Ea¬ 
dem  ratione  &RN  vtrique  ipfarum  RL  RM  eft  aqualis  .  Tres  igitur  red«  l;ne£  R 
L  RM  RN  inter  fe  «quales  funt.Et  quoniam  quadratum  XR  ponitur  fqualeexcef 
fui, quo  quadratum  ex  AB  fuperat quadratum  ex  LX  •  erit  quadratum  ex  AB  qua¬ 
dratis  ex  LX.  XR  «quaie.quadratis  autem  ex  LX  XR  aquale  eft  quadratu  ex  RL; 
redus  enim  angulus  eft  LXR.ergo  quadratum  ex  AB  quadrato  ex  RL  «quale  erit; 
ideoq;  AB  ipfi  RL  eft  aqualis. fed  ipfi  quidem  AB  «qualis  eftvnaqu«que  ipfarumi 
BC  DE  EF  GH  HK,-  ipfi  vero  RL  «qualis  vtraque  ipfarum  RM  RN.vnaqu«que 
igitur  ipfarum  A3  B  C  DE  EF  GH  HK  vnicuique  ipfarum  RL  RM  RNeft  «- 
qualis. Quod  cum'du«  LR  RM  duabus  AB  BC  aquales  fint ,  &  bafisLM  ponatur 
«qualis  bafi  A  C,:efit' angulus  LRM  «qualis  angulo  ABC  .  Eadem  ratione  &  angu¬ 
lus  quidem  MRN  angulo  DEF ,  angulus  autem  LRN  angulo  GHR  eft  «qufiiis  .  ex 
tribus  igitur  angulis  planis  LRM  MRN  LRN,  qui  fquales  funt  tribus  datis  ABC 
DEF  GHK  folidus  angulus  conftitutus  eft  ad  R,qui  angulis  LRM  MRN  LRN  co- 
tinetur.  '  i  , 

Sed  fit  centrum  circuli  in  vno  laterum  trianguli,  videlicet  in  MN,quod  fitX,&  X 
L  iungatur.Dico  rurfus  AB  maiorem  effe  ipfaLX.  Si  enim  non  ita  fit, vel  AB  eft  «- 
qualis  L,Xvei  ipfa  minor.fit  primum  «qualis .  dug  igitur  AB  B  C  ,  hoc  eft  DE  EF 


duabus  MX  XL,hoc  eft  ipfi  M 
N  «quales  fu  nt.fed  MN  poni¬ 
tur  ^qualis  DF  .  ergo  DE  EF 
ipfi  DF  funt  aquales,  quod  fie 
rinonpoteft  -  non  igitur  AB 
eft  «qualis  LX  .  fimiliter  neq; 
minor,  inulto  enim  magis  id 
quod  fieri  non  poteft,  fequere 
tur.ergoAB  ipfa  LX  maior 
eft  .  &  fimiliter  fi  excefliii  quo 

3uadratu  ex  AB  fnperat  qua- 
ratuexLX  squale  ponatur , 
vt  quadratum  ex  RX  &  ipfa  R 

X  circuli  plano  ad  redos  angulos  conftituatur, fiet  problema. 

Sed  fit  centrum  circuli  extra  triangulum  LMN,  quod  fitX,&  LX  MX  NXiugara 
tur.Dico  &  fic  AB  ipfa  LX  maiorem  efie .  fi  enim  non  ita  fit,  vel  «qualis  eft,uel  mi- 
nor.fit  primum  «qualis.ergo  du«  AB  BC  duabus  MX  XL  squales  lunt,altera  alte 
rij&  bafis  AC  eft  «qualis  bafi  ML.angulus  igitur  ABC  «qualis  eft  anguloMXL.Ea 

dem 
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dem  ratione  &  GHfC  angulus  ip 
fi LXN  eft  fqualis;  ac  propterea 
fotus  MXN  fqualis  duobus  AB 
C  GHK.  fed  &  anguli  ABCG 
rHK  angulo  DEF  maiores  funt. 

&  angulus  igitur  MXN  ipfoDE 
F  eft  maior.  Et  quoniam  dus  D  ^ 

3E  EF  duabus  MX  XN  aquales 
funt ,  &  bafis  DF  aqualis  bafi 

N,  erit  MXN  angulus  angulo  D 
EF  squalis ,  oftenfus  autem  eft 
maior,  quod  eft  abfurdum  .non 

agitur  AB  eft  squalis  LX.  dein¬ 
ceps  vero  oftendemus  neque  minorem  eflfe « quare  maior  neeeflario  erit .  &  f?  rur» 
fus  circuli  plano  adre&os  angulos  coftituamusXR,&  ipsa  f  quale  ponamus  lateri 
quadrati  cius, quo  quadratum  ex  AB  fuperat  quadratum  cxLX^  problema  eonfti- 
. tuetur .  Itaque  dico  neque  minorem  efle  AB  ipfaL 
'X.fi  enim  fieri  poteft  ,fit  minor,-  &  ipfi  quidem  AB 
fqualis  ponatur  XO,ipfi  vero  BG  fqualis  XP  OP 

jungatur.  Quoniam  igitur  AB  ipfi  BC  eft  squalis, 
erit  ex  XO  squalis  XP .  ergo  &  reliqua  OL  reliqus 
PM  fqualis.  parallela  igitur  eft  LM  ipfi  FO,  &  trian 
gulumLMX  triangulo  PXQ  squiangulum .  quare 
vt  XL  ad  LM ,  ita  XO  ad  OP  :  &  permutando  vt  LX 
ad  XO,itaLM  ad  OP .  maior  autem  eft  LX  quam  X 

O. ergo  LM  quam  OP  eft  maior,  fed  LM  eft  squalis 
AC.&  AC  igitur  quam  OP  maior  erit.  Itaque  quo¬ 
niam  duf  AB  BCduabusOX  XP  funt  f  quales, al¬ 
tera  alteri;& bafis  AC  maior  eft  bafiOP;  eritangu 
Ius  ABC  angulo  OXP  maior .  fimiliter  &  fi  XR  fu¬ 
matur  fqualis  vtriq;  ipfarum  XO  XP,&iungatur  O 
R,  oftendemus  angulum  GHK  angulo  OXR  maio- 
j-em  .  conftituatur  ad  reftam  lineam  LX,&  ad  pun¬ 
ctum  in  ipfa  X  angulo  quidem  A  BC  squalis  angu¬ 
lus  LXS,angulo  autem  GHK  fqualis  LXT,&  pona¬ 
tur  vtraqueXS  XTipfiOXsqualisdunganturq;  OS  OT  ST.  Et  quoniam  dus  A 
BBC  duabus  OX  XS  aquales  funt,&  angulus  ABC  fqualis  angulo  OXS ,  erit  ba- 
fis  AC, hoc  eft  LM  bafi  OS  aqualis.Eadem  ratione  &  LN  eft  squalis  ipfi  OT.Quod 
cum  dus  ML  LN  duabus  OS  ST  fint  squales,  &  angulus  MLN  maior  angulo  SO 
T;erit  et  bafis  MN  bafi  ST  maior.fed  MN  eft  squalis  DF.  ergo  et  DF  quam  ST  ma 
ior  erit.Q.upniam  igitur  dus  DE  EF  duabus  SX  XT  squales  funt,  et  bafis  DF  ma 
ior  bafi  ST;  erit  angulus  DEF  angulo  SXT  maior.aqualis  aute  eft  angulus  SXT  an 
gulis  A  BC  GHK. ergo  DEF  angulus  angulis  ABC  GHK  maior  eft. fed  et  minor, 
quod  fieri  non  poteft. 


X  A 


ti.Mxri; 


4  pruni.- 

41-primi. 
15. primi; 
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fi.teitu. 

47.priral. 


t4,primi. 

tjpiimi. 


S.V  CLl  m  E  L-.E  M  BNT. 
i  E  M  M  *A. 

^hto  Autem  modo  fumatur  quadratum  ex  fX  aquate  ei,  qu  o  quadra 
tum  ex  tA73 Juferat  quadratum  ex  LX,  ita  oftendemus. 

Exponatur  redf  linea:  AB  LX,  fitq;  maior  AB,  L 
&in  ipfadefcribatur  femicirculus  A  C  B;  in  quo 
aptetur  reda  linea  AC  ipfi  LX  squalis,  &  BC  iun- 
gatur.  Itaque  quoniam  in  femicirculo  ABC  angu 
Jus  eft  AGB,  erit  A  C  B  redus .  quadratum  igitur 
quod  fit  ex  AB  fquale  eft ,  &  quadrato  quod  ex  A 
C,  &  ei,  quod  ex  C  B.  ergo  quadratum  ex  A  B  fu- 

perat  quadratum  ex  AC,  quadrato  ex  CB.  squalis  autem  eft  AC  ipfi  L  X.  quadra 
tum  igitur  ex  AB  fuperat  quadratum  ex  LX, quadrato  ex  G  B.  Quare  fi  ipfi  C  B  s- 
qualem  fumamus  XR,quadratum  ex  AS  fuperabft-quadratum  exL  X,  eo  quod  fit 
ex  R  X  quadrato. 

«r  C  H  0  L  1  V  M. 

o  . 

T  K  0  T  0  S  l  T  I  0  J. 

Si  fuerint  quotlibet  anguli  planis  quoru  Vno  reliqui 'fnt  maiores  quo 
modocumque  Jumpti ,  contineant  aufern  ipfos  re  fila  lineg  aquales  .  Dico 
O*  re  SI  arum  linearum  angulos  fubten  dentium >  vna  reliquas  maiore  sef 
fi  quomodocuque  fumptas:  hoc  eSl  fieri  JrojfefVt  ex  ijs3  qua  re  filas  lineas 
comungunt  multorum  laterum  figura  constituatur. 


Vt  fi  dati  fuerint  quattuor  anguli  ad  punda  A  D  G  L,quorum  tres  reliquo  fin 
maioresquomodocumq,- fumpti:  squales  autem  fintreds  lines  B  A  AC  ED  DF 
HG  GK  ML  LNr&iungantur  BC  EF  HK  MN.  Dicoipfarum  BC  EF  HK  MN 
tres  reliqua  maiores  effe, quomodocumque  fumptas.fi  enim  squales  fint  anguli  ad 
punda  A  D  G  L,  &  latera  BC  EF  HK  MN  gqualia  erunt.  &  manifeftum  eft  tres 
vna  reliqua  efle  maiores, quomodocumque  accipiatur.fi  vero  infquales  fint, fit  ma 
ior  qui  ad  A.  bafis  igitur  BC  lingulis  iplarumEF  HK  MN  maior  eft.  quare  BC  cfi 
vna  carum  reliquis  quibuslibet  eft  maior:&  cum  duabus  reliqua  multo  maior  erit. 
Dico  etiam  EF  HK  MN  ipfa  BC  maiores  elfe .  Quoniam  enim  angulus  ad  A  ma¬ 
ior  eft  lingulis  ipforum  D  G  L,  conftituatur  ad  B  A  redam  lineam,  &  ad  pfidum 
in  ipfa  A  angulo,qui  ad  D  squalis  angulus  B  AX,  &  ad  redam  lineam  AX,&  ad  pu 
du  in  ipfa  A  angulo,qui  ad  G  squali  coftituto  angulo  X  AO, vel  AO  cadet  intra  li¬ 
nea  AC. vel  in  ipfam,  vel  extra  ipfam.  Cadat  primu  intra,&  ad  redam  lineam  OA, 

&ad 
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&  ad  ptindum  in  ipfa  A  angulo  qui  ad  L  aqualis  fiat  angulus  OAP.  cadet  AP  extrs 

fineam  AC,  propterea  quod  tres  anguli  D  G  L  reliquo  funt  maiores .  &  ipfis  AB 

AC  aquales  ponatur  AX  AO  AP:  iungaturq;BX  XO  BO  OP  BP  Qm  igitur  dug 

BA  AP  duabus  BA  AC  funt  «quales, angulus  aut  BAP  maior  angulo  B  AC: 

erit  &  BP  bafis  bafi  AC  maior.Sed  infa  RP  maiores  funt  BO  OP.quare  BO  OP  ipfa  H-pnW. 

BC  funt  multo  maiores,  funtq;  BX  XO  maiores, quam  BO.  ergo  BX  XO  0?  mul- 


B  AX  «qualis  eft  angulo  EDF,XO  vero  eft  fqualis  HK,&  OP  ipfi  MN.quare  EF  HK 
MN  ipfa  BC  multo  maiores  erunt.Sed  redalinea,qu«  cum  AX  continet  angulum 
«qualem  angulo  G  cadat  in  ipfam  AC,  vt  in  fecunda  figura; &BX  XC  CPiungan 
tur,  Itaque  quoniam  BX  XC  ipfa  BC  maipres  funt,&  funt  BX  XC  CP  «quales  ip- 
lis  EF  HK  MN,  erunt  EF  HK  MNipfaBC  multo  maiores .  Denique  reda  linea 
AO,  q  :«  cum  AX  continet  angulum  angulo  G  «qualem, cadat  extra  AC,  ut  in  ter 
yia  fig;ura:ponaturq;  «qualis  ipfi  AP;  &  iungantur  BP  BO  OP  BX  XO.  Quoniarts 


Igitur  du«  BA  AP  duabus  BA  AC  «quales  funt, angulus  autem  BAP  maior  eft 
angulo  BAC;  erit  BP  quam  BC  maior.  Rurfus  quoniam  EO  OP  maiores  funt  qua  *4  pdn& 
BP;  &BX  XO  maiores  quam  BO;  erunt  BX  XO  OP  quam  BP  multo  maiores.Sed 
BP  eft  maior  BC.  quare  BX  XO  OP  multo  maiores  funt  ipfa  BC:sutq;  BX  XO  OP 
IpfisEF  HK  MN  «qualcs.ergoEF  HK  MN  ipfa  BC  multo  maiores  funt.  Et  quo- 
siiam  tres  reliqua  maiores  funt, quomodocumque  fumpt« ,  fieri  poteft  t  vt  ex  ipiis 
spiadrilaterum  ipfam  conftituatur. 


TROTOSITJQ  I  J. 


Si  in  aliquod planu  k  quodam  fublimi p  anclo  aquales  reffif  lineg  ca~ 
dant, in  circuli  erunt  circumferentia,  &  qua  a  ditio puntlo  ad  centrum 
tirculi  ducitur  ad  circulum  perpendicularis  erit . 


Tee  A'pundo 


i.primi. 

4. huius. 

4. primi. 
i6  .primi.- 

Stplimi. 


E  V  €  L  I  D.  HE  L  E  M  ■£  N  T, 

A'  puti&aertim  Ai,n  fubiedium’  planum  sc-  .  A  r>r.  rt:  rntt&fwq  bt 'Z 
«quales  red^lmeg  ca^at  AB  AQ  JiDi  AE  ad 
punftaB  .'G'lU  in. circuli.  •.  OA  VIA.  . 

circumferentia  efle.  lungantur enimiiniiiibie- 
do  plano  BQ  CDv  DE  j&B,  &  circaBQD  tria  .  . 
guium-ci^c^usj^fcribatur  ££lpF.-,  ergo  pun-.  / 

da  BCD  in  circuli  circumferentia  funt.  Dico 
etiam  ipfum  E  in  circumferetia  efle.jion  enim, 
fed  fi  fieri  poteft ,  vel  extra  vel  intra  cadat.  & 
primum  cadat  extra ,  &  fumpto  circuli  centro 
G,  ab  eo  ad  pundra  B  C  D  E  redg  lines  du- 
canturGB  GC  CD  GE,vtGE  circulum  in 
pundo  F  fecet,&  iungantur  AE  AG .  Qrnrnia 
igitur  AB  ipfi  AC  eft  aqualis, eft  autem  &  BG 
fqualis  CG  :  dua  AB  BG  duabus  AC  CGs- 
quales  funt.&bafis  AG  eft  vtri que  communis, 
angulus  igitur  ABG  angulo  ACG  eft  aqualis, 
triangulumq,-  triangulo,& reliqui  anguli  reliquis  angulis  aquales .  ergo  angulus 
AGB  aquafis  eft  angulo  AGC.  Eadem  ratione &angulusAGC  angulo  AGD  a- 
qtialiserit  .•  Qupd.QiMi  AG  ad  plurfesqu^mclua^ ;  redas  lineas  m  eodem  exiftentes 
plano  redos  artgulos  efficiat  y.  ad  planum-qiiod  per  ipfas  ducitur  perpendicularis 
erit.quare  ad  circulum  ipfum.  Itaquequoniam  GDipfi  GF  eft  aqualis,  communis 
autem  &  ad  redos  angulos  G  A  erit  bafis  AD  bafi  AF  ^qualis .  ergo  &  vnaqqCque 
ipfarum  AB  AC  AE  aqualis  eft  ipfi  AF  .  Et  quoniam  angulus  AFE  maibr;eft  rC- 
do  AGF,qudd  exterior  fit, erit  angulus  AEF  redo  minor.trianguliigitul'  AEE,an~ 
gulusqui  eftadF  maior  eft  anguloqui ad E.quare  flatus  AE  maius  eflflatere' AF. 
fed  &  oftenfum  eft  a  q  u al e. q  uod  e ft  ab  fu r  d  u  m .  non  igitur  pundumE  extra  circuli 
circumferentiam  cadit.fimiliteroftendemus  neque  cadere  intra.ducentes  enim  ad 
ipfum  redam  lineam,&  ad  circumferentiam  protendentes ,  rurfufq;  ab  A  ad  didu 
pundum  redam  lineam  iungentes,oftedemusipfam  &£ qualem  efle,  &:  minorem, 
quod  eft  abfurdum.  At  fi  neque  extra  cadit,  neq;  intra,-  relinquitur  vt  in  ipfam  cir¬ 
cumferentiam  cadat.ergo  AB  AC  AD  AE  in  circuli  funt  circumferentia,  &AG 
ad  ipfum  circulum  eft  perpendicularis.quod  demonftrare  oportebat. 

C  0  R  0  Z  L  X  I  X)  M. 

Ex  hoc  manifestum  eU  omnis  anguli  feli  di,  qui  aquicruribus  planis 
continetur >  bafim  ipfemin  circulo  deferibi . 

TROTO  SITIO  III. 

.  i  .  ,  istn  OH  itu 

Ex  planis  quotlibet  datis  angulis  ^quorum  njno  reliqui  ftnt  maiores 
quomodocuq fumpti  >  feli -  ^  ^ 

du  angulu  cojlituer e. opor¬ 
tet  aut  datos  angulos  quat 
tuor  reSlis  ejfe  minores. 

Sint  didi  anguli  BAC  ED 
F  HGK  MLN.  oportet  ex  an¬ 
gulis  qui  funt  adpundaA  D 
G  L  folidum  angulum  confti- 
tuere.fumantur  squales  reda: 
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lincar,  qu?  ipfos  angulos  conti  nent, & 
iungantur  BC  EF  HK  MN.  <equi- 
cruria  igitur  funt  triangula,  qua:  vno 
quouis  angulo  reliquos  maiores  ha¬ 
bent,  quomodocumque  fumptos .  er¬ 
go  BC  EF  HK  MN  quadrilaterum 
efficiet. fi  at  &  fit  X  O  P  R.Etquonia 
oportet  ex xquicruribus  triangulis  B 
AC  EDF  HGK  MLN  folidum  angu 
lum  conftituere :  omnis  autem  folidi 


Zxeorol.an 

aeccdcQti 


anguli,qui^quicruribustriangulis  continetur  bafim  circumfcribit  circulus; &  an¬ 
guli  folidi  contenti  triangulis  B  AC  EDF  HGK  MLN,  bafim  circulus  circumfcri- 
bet.difti  vero  anguli  bafis  conftat  cx  bafibus  ipforum  triangulorum  ,  videlicet  XO 
PR.ergo  quadrilaterum  XOPR  circulus  circufcribit.Et  deinceps  eadem  conftrueri 
tes  ijs ,  qu?  di&a  funt  in  angulo  folido  pro  bafi  triangulum  habente  propofitum 
efficiemus. 

THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO  XXIIII. 

Si  folidum  parallelis  planis  contineatur, oppofita  ipfius  plana, 

&:  aequalia  &  paralie  logramma  erunt. 

Solidum  enim  CDGH  parallelis  planis 
AC  GF  AH  DF  FB  AE  contineatur.Dico 
«oppofita  eius  plana,  &  aequalia  &  parallelo- 
gramma  effe.  Quoniam  enim  duo  plana  pa 
rallelaBG  CE,  apiano  AC  fecantur,  coin-  J 
munes  ipforum  fq&iones  parallela:  funt.  er¬ 
go  AB  ipfi  CD  eft  parallela .  Rurfus  quonia 
duo  plana  parallela  BF  AE  fecantur  a  pla- 
qo  AC, com unes  ipforum  feftiones  paralie 
Ix  funt.parallela  igitur  eft  AD  ipfi  BG:  ofte 
la  autem  eft.& AB  parallela  CD.  ergo  AC 
arallelogrammum  erit .  fimiliter  demon- 
rabimus,&  vnurnquodque  ipforum  DF  F 
G,  GB  BF  AE  parallelogrammum  efie.Iu- 
gantur  A'H  DF .  Et  quoniam  parallela  eft  A  B  quidem  ipfi  DC;  BH  vero  ipfi  CF, 
erunt  du?  AB  BC  fe  fe  tangentes  duabus  DC  CF  fe  fe  tangentibus  parallela: ,  & 
non  in  eodem  plano. quare  ^iqualCs  angulos  continebunr.  angulus’ 'igitur  ABH  an-  i*.huius. 

Eee  z  gulo 


B  H 
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J4.primic 
4. primi. 
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gulo  DCF  eft  aqualis .  Et  quoni  am  dug  AB 
BHduabusDC  CFfquales  funt,  &  angu¬ 
lus  A  BH  aqualis  angulo  DCF  ,  erit  bafis  A 
H  bafi  DF  ^qualis  :  &  ABH  triagulum  aqua 
Je  triangulo  DCF. Quod  cum  ipfiusquidem 
ABH  triaguli  duplu  fit  BC  parallelogramu; 
ipfius  vero  DCF  trianguli  duplum  paralle¬ 
logramu  CE:  erit  BG  parallelogramu  aqua 
le  parallelogramo  CE.  fimiliter  demonftra 
bimus  &  A  C  parallelo  grammum  parallelo- 
grammo  GF,  &paralleIogrammum  AEpa 
rallelogrammo  BF  aquale  efie.  Si  igiturfoli 
dum  parallelisplanis  contineatur, oppofita 
ipfius  plana ,  &  aqualia  &  parallelogramma 
funt,  quod  oportebat  demonftrare. 


H 


F.  C.  COMMENTARI?  S» 

COROLLARIVM. 

Ex  iam  demonftratis  confiat,  fi  folidum  parallelis  planis  contineatur  oppofita 
^difH.fexd,  ipfius  plana, &  aqualia  efie, &fimilia,quippe  quf  &  fingulos  angulos  squales, &  cir 
ca  aquales  angulos  latera  proportionalia  habeant. 

THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO  XXV. 

Si  folidum  parallelepipedum  plano  fecetur  oppofit;i  plani$ 
parallelo.eritvt  bafis  ad  baiim^ita  folidum  ad  folidum*  •*>.. 

Solidu  enim  pa¬ 
rallelepipedum  AB 
CD  plano  YE  fece¬ 
tur,  oppcfitis  pla¬ 
nis  RA  DH  paral¬ 
lelo.  Dico  vt  AEF4» 
bafis  ad  bafim  EH 
CF ,  ita  effe  ABFY 
folidum  ad  folidu  E 
CCD .  producatur 
enim  AH  exvtraq; 
parte,  &  ponantur 
ipfi  quidem  EH  ae¬ 
quales  quotcumque  HM  MN;ipfi  uero  AE  squales  quotcumque  AK  KL,  &  com¬ 
pleantur  parallelogramma  LO  K#  HX  MS,&folidaLP  KR  DM  MT.Quonia 
igitur  squales  inter  fe  funt  LK  KA  AErefts  lines;  erunt  &  parallelogramma  LO 
AF  inter  fe  squaliaritemq;  squalia  inter  fe  parallelogramma  KX  KB  AG,& 
adhuc  parallelogramma  Lt  KP  AR  inter  fe  squalia ;  oppofita  enim  funt.  Eadem 
ratione  &  parallelogramma  EC  HX  MS  aqualia  inter  fe;  itemq;  parallelogrSma 
HG  HI  IN  inter  fe  squalia :  &  infuper  parallelogramma  DH  Mn  NT.triaigi- 
tur  plana  folidorum  LP  KR  AY  tribus  planis  squalia  funt.  fed,  tria  'tribus  oppofi- 
tis  funt  squalia.ergo  tria  folidaLP  KR  AY  inter  fe  squalia  erunti  Eadem  ratione 
&  tria  fohda  ED  DM  MT  funt  squalia  inter  fe .  quotuplex  igitur  eft  bafis  LF  ip¬ 
fius  AF  bafis, totuplex  eft  &  LY  folidum  folidi  AY  .Et  eadem  ratione  quotuplex  eft 
NF  bafis  ipfius  bafis  HF  ,  totuplex  eft  &  folidum  NY  ipfius  HY  folidi  :& fi  bafis  LF 


s.sexn. 

Ex  antec* 
dente. 
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eft  aequalis  bafiNF,  &  folidum  LY  folidoNY  fquale  erit.  &  fi  bafis  LF  fuperatNF 
bafim,&  LY  folidum  folidum  NY  fuperabit,&  fi  minor, minus. quattuor  igitur  ma 
gnitudinibus  exiftentibus, duabus  fcilicet  bafibus  AF  FH,&  duobus  folidis  AY  Y 
H  fumpta  funt  «que  multiplicia,  bafis  quidem  AF,&  AY jfolidi  ,  videlicet  bafis  LF* 

&  folidum  LY:bafis  vero  HF,&  HY  folidi,nempe  bafis  NF  &  folidum  NY.&  demo 
ftratum  eft  fi  bafis  LF  fuperat  bafim  NF,  &  LY  folidum  folidum  NY  fuperare ,  &  li 
f qualis  «quale,&  fi  minor  minus.eft  igitur  vt  AF  bafis  ad  bafim FH,  ita  AY  folida 
ad  folidum  YH. Quare  fi  folidum  parallelepipedum  plano  fecetur,oppofitis  planis 
parallelo ;  erit  vt  bafis  ad  bafim, ita  folidii  ad  folidu.quod  oportebat  demonftrare» 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  Jl  R  I  V  $. 

Quod  fi  folidum  parallelepipedum  fecetur  plano  bafibus  parallelo; erit  folidum 
ad  folidum,  vt  altitudo  ad  altitudinem. 

Hoc  enim  nos  dmonjirau.mns  in  libro  de  centro  grauitatis [olidorum  propofitione  XVUL 

PROBLEMA  IIII.  PROPOSITIO.  XXVL 

Ad  datam  redam  lineam, &  ad  datum  in  ipfa  pundum  dato  an 
gulo  folido  aqualem  folidumarigulum  conftituere» 

Sit  data  quidem  re- 
balinea  AB, datum  au 
tem  in  ipfa  pudum  A, 

&  datus  folidus  angu¬ 
lus  ad  D,qui  EDC  ED 
F  FDC  angulis  planis 
cotineatur  .  oportet  ad 
datam  redam  linea  A 
B,  &ad  datum  in  ipfa 
pundum  A,datoangu 
lo  folido  ad  D  aequale 
folidum  angulum  con- 
ftituere .  fumatur  enim 
in  linea  DF  quod  vis 

pundum  F,  a  quo  ad  planum  per  ED  DCtranfiens  ducatur  perpendicularisFG,  Ji.humt. 
&  plano  in  pundo  G  occurrat ;  iungaturq;  DG,  &  ad  redam  lineam  AB,&  ad  da-  irprimii 
tum  in  ipfa  pundum  A,  angulo  quidem  EDC  aqualis  angulus  conftituatur  B  A  L; 
angulo  autem  EDG  conftituatur  «qualis  B  AK.  deinde  ipfi  DG  ponatur  aqualis  A 
K,&  a  piindo  K  plano  per  B  AL  ad  redos  angulos  erigatur  KH ;  ponaturq;  ipfi  GF  n.hmn*. 
fqualisKH,&HA  iungatur.Dico  angulum  folidum  ad  A,  qui  angulis  BAL  BAH 
HAL  continetur, «qualem  efle  folido  angulo  ad  D  angulis  EDC  EDF  FDC  contq 
to.fumantur  enim  «quales  redf  line«  AB  DE,  &  iungantur  HB  KB  FE  GE.Quo 
niam  igitur  FG  perpendicularis  eft  ad  fubieduplanum ;  &  ad  omnes  redas  lineas, 
qugipfam  contingunt, funtq;  in  fubiedo  plano  redos  faciet  angulos.  Vterqne  igi¬ 
tur  anguloruFG  A  FGD  FGE  redus  eft.Eade  ration?,&  vterq;  ipforumHKA  HIC 
B  eft  redus.Et  quoniam  duf  KA  A  B  duabus  GD  DE  f  quales  funt  altera  alteri,  & 
angulos  «quales  continent;  erit  bafis  BK  bafi  EG  fqualis.eft  autem  &KH  £quais  4.piim£: 
GF,atque  angulos  redos  continent.fqualis  igitur  et  HB  ipfi  FE .  Rurfus  quoniam 
du«  AK  KH  duabus  DG  GF  «quales  funt  ,  et  redos  continent  angulos;  erit  bafis  4.prbii. 
AH  bafi  DF  «qualis:  eftq;  AB  «qualisDE.dug  igitur  HA  AB  duabusFD  DE  funt 
^quales;  et  bafis  HB  eft  Aqualis  bafi  FE.  ergo  angulus  BAH  ^nguloEDF  f  qualis  s.primi. 
erit.  Eadem  ratione  et  angulus  HAL  angulo  FDC  eft  «qualis,quandoquidem  fi  af 
fumamus  «quales  AL  DC,et  iungamus  KL  HL  GCFC ,  quoniam  totus  B  AD  eft 

fqualis 


4.pnmi; 


8.  primi» 


E  VCUD.  ELfMENT. 

Squalis  toti  EDC,quo~ 
rum  B  AK  ipfi  EDG  po 
natur  fqualis;  erit  reli¬ 
quus  KAL  «qualis  reli 
quo  GDC.Et  quonia 
duce  K A  AL  duabus  G 
D  DC  «quales  funt,  et 
angulos  «quales  conti 
nent;bafis  KL  bafi  GC 
«qualis  erit .  eft  autem 
et  KH  «qualis  GF.du« 
igitur  LK  KH  duabus 
DC  GF  funt  «quales; 
angulofq;  redos  conti 

nent. ergo  bafis  HL  «qualis  eft  bafi  F C  •  Rurfus  quoniam  du«  HA  AL  duabus  FD 
DC  «quales  funt,&  bafis  HL  «qualis  bafi  FC;  erit  angulus  HAL  «qualis  angulo  F 
DC. atque  eft  angulus  B  AL  angulo  EDC  «qualis.  Ad  datam  igitur  redam  lineam, 
&  ad  datum  in  ipfa  pundum  dato  angulo  folido  squalis  angulus  folidus  conftitu- 
tus  eft.quod  facere  oportebat. 


PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  XXVII. 


A  data  reda  linea  dato  folido  parallelepipedo  fimile  &  fimilL 
ter  pofitum  folidum  parallelepipedum  defcribere. 

Sit  reda  quide  linea 
AB ;  datum  vero  folidu 
parallelepipedum  CD . 
oportet  a  data  reda  li¬ 
nea  AB  dato  folido  pa¬ 
rallelepipedo  CD  fimi- 
Je,&fimiliter  pofitufoli 
dum  parallelepipedum 
Exante»  defcribere.  conftituatur 

cedente.  enim  ad  redam  lineam 

AB,&ad  datum  in  ipfa 
pundum  A  angulo  fpli 
4oad  C  «qualis  angu- 
lus^qui  angulis  B  AH  HAK  KAB  contineatur ,  ita, vt, angulus  quidem  B  AH  «qua 
lis  fit  angulo  ECF,anguIus  vero  BAK  angulo  ECG ,  &  adhuc  angulus  KAH  arigu- 
u.icxti.  io  GCF,&  fiat  vt  EC  ad  CG,ita  B  A  ad  AK;vt  autem  GC  ad  CF,  itaRA  ad  AH .  er¬ 

go  ex  aquali  vt  EC  ad  CF,ita  erit  B  A  ad  AH. compleatur  parallelogrammum  BH, 
A'  AL  folidum. Quoniam  igitur  eft  vt  EC  ad  CG,ita  BA  ad  AK,& circa  «quales  an 
s.diffi:  sexti,  gulps  ECG  B  AK  latera  funt  proportionalia ;  erit  parallelogrammum  KB  paralle- 
logrammo  GE  fimile.Eadem  quoque  ratione  parallelogrammum  KH  fimile  eft  pa 
rallelogrammoGF:)&  parallelogrammum  HB  parallelogrammo  FE.tria  igitur  pa 
J4.hnius.  rallelograma  folidi  AL  tribus  parall  elogramis  folidi  CD  fimilia  funt .  fed  tria  tri¬ 
bus  oppofitis  funt  f  qualia,  &  fimilia:Ergo  totu  AL  folidum  toti  folido  CD  fimile 
erit.  A  data  igitur  reda  linea  AB  dato  folido  parallelepipedo  CD  fimile  ,&fimili- 
tcr  politum  folidum  parallelepipedum  AL  deferiptum  eft.quod  facere  oportebat. 

THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXVIII. 

' 

Si  folidum  parallelepipedum  plano  fecerurper  diagonales. op 

pofitorum 
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pofitorum  planorum  ab  ipfo  plano  bifariam  fecabituf» 

Solidum  enim  parallelepipedum  AB  plano 
CDEF  fecetur  per  diagonales  oppofitorii  pla¬ 
norum,  videlicet  CF  DE  .  Dico  folidum  AB  a,  , 
plano  CDEF  bifariam  fecari .  Quoniam  enim 
aequale  eft  CGF  triangulum  triangulo  CBF, 
triangulum  vero  ADE  triangulo  DEH ;  eft  au¬ 
tem  &  CA  parallelogrammum  parallelogram- 
mo  BE  squale ,  oppofitum  enim  eft,&  paralle¬ 
logrammum  GE  squale  parallelogrammo  C 
Hrerit  prifma  contentum  duobus  triangulis  C 
GF  ADE,  &  tribus  parallelogrammis  GE  AC  j 
CE  squale prifmati,  quod  continetur  duobus 
triangulis  CFj3  .  DEH,  &  tqibus  p^rallelogram 
^fni&CH  BE:CEV:etenim  ^qualibpsplan^&  nu.  c  ^ 

:  mero  &  magnitudine  con  tinentur. ergo  totum  A^ /olidum a  plano^DEF  bifaria 
fecatur. quod  demonftrare  oportebat.  | 


rii.n-irv  ,v\ a  et<J  ;:ni)0' 

theorema  xxmi.  propositio  xxix. 


Solida  parallelepipeda ,  qug  in  eadem  funt  baff>  &  eadem  alti¬ 
tudine  3  quorum  flantes  funt, in  eifdern  redis  lineis  5  inter  fe  funt 
aequalia. 


J>  E 


r\& 

{ 

i 

B 

X 
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Sint  enim  in  eadem  bafi  AB  foli 
da  parallelepipeda  CM  CN&ea 
dem  altitudine,  quorum  flates  A 
F  AG  LM  LN  CD  CE  BH  BK 
fint  in  eifdern  re/lis  lineis  FN  D 
K.Dico  folidum  tM  folido  CN  f- 
quale  efle .  Quoniam  enim  paral¬ 
lelogrammum  eft  vtrumqtie  ip- 
forumCH  CK;  erit  CB  vtrique 

ipfarumDH  EK  squalis,  ergo  &  a.  L 

DH  eft  squalis  EfCcommunis  auferatur  EH .  reliqua  igitur  DE  f  qualis  eft  reliqus 
HK.quare  &  DEC  triangulum  eft  aquale  triangulo  HKB.  parallelogrammum  aute 
DG  eft  squale  parallelogrammo  HN  .  Eadem  ratione  &  AFG  triangulum  aquale 
eft  triangulo  LMN.efl  autem  parallelogrammum  CF  parallelogrammo  BM,  &  pa- 
rallelogrammu  CG  parallelogrammo  BN  squale:oppofita  enim  funt.ergo  &  prif¬ 
ma  contentum  duobus  triangulis  AFG  DEC,  &  tribus  parallelogrammis  AD  D 
G  GC  eft  squale  prifmati,  quod  duobus  triangulis  LMN  HBK,  &  tribus  paralle¬ 
logrammis  BM  NH  BN  continetur,  commune  apponatur  folidum,  cuius  bafis 
«quidem  parallelogrammum  AB,oppo/itum  autem  ipfi  GEHM.ergo  totum  CM  fo 
lidum  parallelepipedum  toti  folidoparallelepip  edo  CN  eft  fquale.folida  igitur  pa 
rallelepipeda,qus  in  eadem  funt  bafi,&  eadem  altitudine ,  quorum  flantes  funt  in 
eifdem  redis  lineis,inter  fe  funtsqualia.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XXV.  P  RO  POS  ITIO  XXX. 

Solida  parallelepipeda  3  quse  in  eadem  funt  bafi ,  &  eadem  alti 
tudine  ?  quorum  flantes  non  funt  in  eifdem  redis  lineis  5  inter  fe 
funt  aequalia. 

Sint 


J4.rr*mv 

i.scxd. 

i4.huius. 


£z  arnccc 


evclid.  eliment, 

Sint  in  eadem  bafi  AB  folida  paralie 
lepipeda  CM  GN,&  eadem  altitudine, 
quorum  flantes  AF  AG  LM  LN  CD 
CE  KH  BK  non  fintin  eifdem  redis  li 
neis.  Dico  folidfi  CM  folido  CN  aqua¬ 
le  efle. producatur  enim  NK  DH  &  GE 
FM,coueniantq,-  inter  fe  in  pundis  RX: 

&  adhuc  producantur  FM  GE  adO  P 
punda:  &  AX  EO  CP  BR  iungantur. 
folidum  CM,  cuius  bafis  quide  ACBL 
para]leIogr2mmum,oppofitum  autem 
ipfi  FDHM  eft  aquale  folido  CO, cuius 
bafis  parallelogrammum  ACBL,  &  ei 
oppofituX  P  R  0,in  eadem  enim  furit 
bafi  ACBL, 0  ipforum  flantes  AF  AX  LM  LO  CD  CP  BH  BR  funt  in  eifdem  re 
dis  lineis  I Q  DR.  Sed  folidum  CO,  cuius  bafis  quidem  parallelogramum  ACBL, 
©ppofitum  autem  ipfiXPRO  eft  «quale  fblido  CN,  cuius  bafis  ACBL  parallelogra 
roum  ,  &  ipfi  oppofitum  GE  KN.  etenim  in  eadem  funt  bafi  ACBL,  &  eorum  ftan 
tes  AG  AX  CE  CP  LN  LQ  BK  BR  funt  in  eifdem  redis  lineis  GP  NR.  quare  8c 
CM  folidum  folido  CN  aquale  erit.  Solida  igitur  parallelepipeda,qu«  in  eade  fune 
bafi,&  eadem  altitudine, quorum  flantes  non  funt  in  eifde  redis  lineis,inter  fe  fune 
fqualia.quod  demonftrare  oportebat. 


THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO.  XXXI. 


5SS 


Solida  parallelepipeda^quse  in  aqualibus  funt  bafibuSj&  eade 
altitudine  inter  fe  funt  aqualia. 


<L  * 


Sint  in  «qualibus  bafibus  AB  CD  folida  parallelepipeda  AE  CF,& eade  altitu¬ 
dine.  Dico  folidum  AE  folido  CF  aquale  efle .  fint  autem  primum  flantes  HK  BE 
AG  LM  OP  DF  CE  RS  ad  redos  angulos  bafibus  AB  CD:  angulus  autem  ALB 
af.pUmi.  angulo  CRD  fit  in«qualis,&  producatur  ipfi  CRin  diredum  RT;  conftituaturqj' 
ad  redam  lineam  R  T,  &ad  pundum  in  ipfa  R  ,  anguloALB  «qualis  angulus 
RT  Y:  &  ponatur  ipfi  quidem  AL  «qualis  RT,  ipfi  vero  LB  «qualis  R  Y,  dc 
ad  pundum  Y  ipfi  RT  parallela  ducatur  XY,  compleaturq;  bafis  RX,&*Y  fo¬ 
lidum.  quoniam  igitur  du«  TR  RY  duabus  AL  LB  «quales  funt,  &  angulos  con- 
tAiffi.  fexti.  tinent  «quales,- erit  parallelogrammum  RX  equale  &.fimile  parallelogrammoHL. 

Et  quoniam  rurfus  AL  eft  «qualis  RT,  &  LM  ipfi  RS,  angulosq;  aquales  continer, 
parallelogrammum  Rrparallelogrammo  AM  «quale  &fimile  erit  •  Eadem  ratio¬ 
ne  LE  parallelogrammum  ipfi  SY  aquale  eft  &  fimile .  tria  igirur  parallclograma 
folidi  AE  tribus  parallelogrammis  folidi  t  Y  «qualia  &  fimilia  funt .  Sed  &  tria  tri 

bue 


,t  L  I  B  E  R  jJRt*  *©* 

bus  ©ppoftta  &*qftalia  funt  &  fimilia.  totum  igitur  AE  folidum  pmllekpipedu 
toti  folido  parallelepipedo  t  Y eft  fquale.producantur  DR  XY,  coiieniantq;  inter 
fe  in  pftfro  pefTipfiP  n  parallela  ducatur  TQ^  &  producatur  TQ^OD,  A:  co 
tieniant  in  V,  compleanturq;  folida  RI.  fo  idum  igitur  4>  cuius  bafis  eft  Rf 
parallelogrammum ,  oppofitum  autem  ipfi  eft  squale  folido  t  Y,  cuius  bafis 

eft  R  t  parallelogrammum,  &  oppofitum  ipfi  74>,  in  eadem  enim  funtbafi  Rt,  &  ea 
dem  altitudine,&  eorum  ftantes  Rt*  RY  TQJTX  SZ  SN  in  eifde  funt  red¬ 

dis  lineis  s*  X  Z<t>.  Sed  folidum  t  r  «quale  eft  folido  AE  .  ergo  &  1 9,  folido  A  E  eft 


«quale .  prsterea  quoniam  parallelogrammum  RYXT  eft  aquale  parallclogram- 
mo  nT,  etenim  in  eadem  eft  bafi  RT,  &  in  eifdem  parallelis  RT  ftX .  Sed  paral 
lelogrammum  RYXT  parall.efogrammo  CD  eft  equale, quoniam  &  ipfi  AB,-  paral- 
lelogranimumq;  aT  squale  parallelogrammo  C  D  :  aliud  autem  parallelogram- 
mum  DT.  eft  igitur  vtCD  bafis  ad  bafim  D  T,  ita  n  T  ad  ipfarri  DT .  Et  quoniam 
folidum  parallelepipedum  CI plano  RF  fecatur  planis oppofitis parallelo;  erit  vt;  ij.hnf». 
CD  bafis  ad  bafim  DT,  ita  folidum  CF  ad  RI  folidum. Eadem  ratione  quoniam  foli 
dum  parallelepipedum  ni  fecatur  plano  Rt  oppofitis  planis  parallelo ,  vt  nT 
bafis  ad  bafim  C  D,  ita  erit  folidum  ft  Tad  RI  folidum. fed  vt  CD  bafis  ad  bafim  D 
T, ita  bafis  nT  adipfamTD.  Vt  igitur  folidum  CF  adlll  folidum,  ita  folidum  n  t 
ad  folidum  R  I.  Quod  cum  vtrumque  folidorum  C  F  n  -t  ad  folidum  RI  eandem 
habeat  proportionem,  folidum  CF  folido  n  f  eft  squale  .  folidum  autem  n  T  often 
fum  eft  squale  folido  AE .  ergo  &  AE  ipfi  CF  f  quale  erit .  fed  non  fint  ftantes  AG 
HK  BE  LM :  CN  OP  DF  RS  ad  redos  angulos  ipfis  AB  CD  bafibus .  Dico  rur* 
fus  folidum  AE  f quale 
clfe  folido  CF  .  Ducatur 
£  pundis  KEGMP 
fF  N  S  ad  fubiedum  pia 
num  perpendiculares  K 
%  ET  GY  PX  Ft 
Nn  S I,  &  plano  in  pun- 
£is2T  Y  <?  X  t  n  I 
©ccurat ,  &  iungantur  2 
T  Y<t»XY  T4>  Xt  Xn  a  tl  .«quale  igitur  eft  K  $  folidum  folido  PI;  in  «quali?  Ex  prosius» 
bus  enim  fiint  bafibus  KM  P$,&  eadenraltitudine;quorum  ftantes  ad  redos  angu-  dcmofti&tk. 
Ios  funt  bafibus.fed  folidum  folido  AE  eft  «quale:  folidum  vero  PI  «quale  foli-  fe[[i|Js 
do  CF.fi  quidem  ip  eadem  funtbafi,  &  eajlem  aititudine,quorum  ftantes  non  funt  3 
in  eifdem  redis  lineis.ergo  &  folidum  AE  folido  CF  «quale  erit .  Solida^igiturpa- 
rallelepipeda,qupin  «qualibus  funt  bafibus,&.  eadem  altitudine,  inter  fe  funt  £qua 
lia.quod  demopftrare  oportebat. 
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eedente 
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Solida  parallelepipcda3qu$  eandem  habent  altitudinem  inter 

fefunt  vt  bafes. 

Sint  folida  parallele 
pipeda  AB  GD,  quar 
eadem  altitudinem  ha- 
beant.Dico  inter  fe  e  fle 
vt  bafes.  hoc  eftvtAE 
bafis  ad  bafim  CF ,  ita 
folidum  AB  ad  CD  fo- 
lidum.applicetur  enim 
ad  reftam  lineam  FG 
parallelogrammo  AE 
£  quale  FH,  &a  bafi  FH  eadem  altitudine  ipfi  CD  folidum  parallelepipedum  GK 
compleatur .  folidum  igitur  AB  folido  GK  eft  aquale;in  aqualibus  enim  funt  bafi* 
bus  AE  FH,&  eadem  altitudine .  Itaque  quoniam  folidum  parallelepipedum  CK 
plano  DG  fecatur,oppofitis  planis  parallelo ;  erit  vt  HF  bafis  ad  bafim  FC,ita  foli¬ 
dum  HD  ad  DC  folidum ,  atque  eft  bafis  quidem  FH  bafi  AE  squalis :  folidum  ve 
ro  GK  squale  folido  AB. eft  igitur  &  vt  AE  bafis  ad  bafim  CF ,  ita  folidum  AB  ad 
folidum  CD.  Quare  folida  parallelepipeda ,  quae  eandem  habent  altitudinem  inter 
fe  funt  vt  bafes.quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENTARI  V  S. 


Conftat  etiam  folida  parallelepipeda  in  eadem  bafi,vel  in  squalibus  bafibus  con 
ftituta  eam  inter  fe  proportionem  habere,  quam  altitudines. 

Quodnos  demonfirauimus  in  libro  de  centro  gr amatis  fiolidorumypropofimone  XIX. 

C  0  R  0  L  t  A  R  I  V  M. 

'  uo’  '  ''r,  'v:  i  yC 

Ex  his  igitur  &  iam  demonftratis  feqtiitur  prifmata  triagulares  bafes  habentia, 
quf  vel  in  cifdem,  vel  squalibus  bafibus  conftituutur ,  &  eadem  altitudine  inter  fe 
sequaliaefle .  Etinfuperqua  eandem  habent  altitudinem  inter  fe  efle,vt  bafes .  Et 
qu?  vel  in  eifdem  vel  aqualibus  bafibus  conftituuntur ,  inter  fe  efle,vt  altitudines. 

«Itahn»  Sunt  enim  ea  [olidorum  par alleiepip  edorum  dimidia .  per  bafes  autem  prifinatis  mtelliglmus 

non  quafctmqueyfed  alterum  dumtaxat  oppofitorum  planorum jimilium  &  parallelorum,yt  nue 
in prifmate  triangularem  bafim  babente}alterum  triangulum  ,  alioquin  obfiarent,quae  in  vlthm 
propofitione  huius  traduntur. 

■  ■  i  ", 

THEOREMA  XXVIII.  PROPOSITIO  XXXIII. 

Similia  folida  parallelepipeda  inter  fe  funt  in  tripla  proportio 
ne  homologorum  laterum. 

Sint  fimilia  folida  parallelepipeda  AB  CD;  latus  autem  AE  homologum  fit  la¬ 
teri  CF.Dico  folidum  AB  ad  CD  folidum  triplam  proportionem  habere  eius,  qua 
habet  AE  .ad  CF.producantur  enim  EK  EL  EM  in  dire<ftum  ipfis  AE  GE  HE  :  & 
ipfi  quidem  CF  aqualis  ponatur  EK,ipfi  vero  FN  fqualis  EL;& adhuc  ipfi  FR  ?qua 
Iis  EM,&  KL parallelogrammum,& KO  folidum  compleatur.  Quoniam  igitur  duf 
KE  EL  duabus  CF  FN  aquales  funt;  fed  &  angulus  KEL  angulo  CFN  eft  gqualis; 
quod  &  angulus  AEG  ipfi  CFN  ob  fimilitudinem  folidorum  AB  CD:crit  &  KL  pa 
yallelogrammum  fimile  parallelogrammo  CN .  Eadem  ratione  &  parallelogram- 

mutn 


~i  t  i:  b'  *  R  i  U 


»o5 


ST 


S, 


Nj 


mum  KM  «quale  eft 
&  fimile  parallelo  - 
grammo  CR ,  &  ad- 
huc  parallelogram  - 
mum  OE  ipfi  DFpa 
rallelogrammo.tria 
agitur  parallekgram 
nia  folidi  KO  tribus 
parailelogrammis  C 
X)  folidi  «qualia  &  ii 
anilia  fuht .  Sed  tria 
tribus  oppofitis  «  - 
qualia  suit  &fimilia. 
totum  igitur  KO  fo- 
Jidum  aquale  eft  &  fi 

nili  e  toti  folido  CD.  ^ 

compleatur  GK  pa- 

rallelogramu,-  &  a  bafibus  quide  GK  KL  parallclogramis, altitudine  vero  cade  ipfi 
AB  folida  copleatur  AX  LP.Et  qm  ob  fimilitudine  folidoruAB  CD  eft  vt  AEadC 
F ,  ita  EG  ad  FN,  &  EH  ad  FR;  fqualis  aut  FC  ipfiEK,&  FN  ipfi  EL,  &  FR  ipfi  EM: 
erit  vt  AE  ad  EK,itaGEad  EL,&  HE  ad  EJVifed  vt  A  E  quide  ad  EK,  ita  AG  paralie 
logrammum  ad  parallelogram  mum  GK:vtautemGEadEL,itaGKadKL:&vtH 
)E  AG  parallelogrammum  ad  parallelogrammum 

-Gkjita  CK  ad  KL,&  PE  ad  KM.fed  vt  AG  quidem  ad  GK,ita  AB  (olidum  ad  folidu 
rEX:  vt  auteiri  GK  ad  KL,ita  folidum  XE  ad  PL  folidum*.  &  vt  PE  ad  KM ,  ita  PL  foli- 
.diim  ad  folidum  KO.&  vt  igitur  folidum  A  B  ad  folidum  EX,  ita  EX  ad  PL,&  PL  ad 
1KO.fi  autem  quattuor  fint  magnitudines  deinceps  proportionales  prima  ad  quar¬ 
tam  triplam  proportionem  habet  eius,quam  ad  fecundam.ergo  &  AB  folidum  ad 
folidum  KO  triplam  habet  proportionem  eius^iiam  AB  ad  EX .  fed  vt  AB  ad  EX, 
ita  AG  parallelogrammum  ad  parallelogrammum  GK,-  &  AE  refta  linea  ad  ipfam 
EK.quare  &  AB  folidum  ad  folidum  KO  triplam  proportionem  habebit  eius ,  qua 
AE  habet  adEK.«quale  autem  eft  folidum  KO  folido  CD,&  refta  linea  EK  re&ar  C 
F  eft  aequalis. ergo  &  AB  folidum  ad  folidum  GD  triplam  habet  proportione  eius* 
quam  latus  ipfius  homologum  AE  habet  ad  CF  homologum  latus .  quod  demon? 
rare  oportebat. 
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F  ‘  Ex  hoc  manifeftum  eft, fi  quattuor  rc&x  lineae  proportionales 
‘fuerint,  vt  prima  ad  quartam ,  ita  efte  folidum  parallelepipedum, 
quod  fic  &  prima  ad  folidum ,  quod  a  fecunda  fimile ,  &  fimiliter 
deferiptum  5  quoniam  &  prima  ad  quartam  triplam  proportione 
liabet  eius,  quam  ad  fecundam. 

r.  C,  COMME  N  T  a  k  1  r  s. 

V  ...  -  :  . 

,  Ex  proxime  demonftratis,  fequitur  prifmata  fimilia ,  qu£  triangulares  bafts  ha- 
Jbent  in  tripla  efte  proportione  homologorum  laterum. 

,  Y  Sintfimilia  prifmata  triangulares  bafes  habentia ,  &  [militer  pofita  AF  GN ,  &  prifmatis 
quidem  AF  bafis  fit  triangulum  A  BC>  &  quod  ipfi  opponit nr  DEF :  prifmatis  uero  G  N  bafis 
fit  triangulum  GHK  ,  &  ipfi  oppofitum  LMN.  Sit  autem  latus  .AB  homologum  lateri  GH.  Di 
foprf ma  AF  adprifma  G.hl  triplam  habete  proportionem  eiustquam  habet  AB  ad  Gff .  Conti 

Fff  »  pleantur 


j.diffhuius 

3,4„iiuius, 


y.qtjlnn, 

li.huius, 

huius, 

S.sado 
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pleantur  'enim  folida  parallelepipeda ,  &  fit 
{olidi  quide  parallelepipedi  <AF  bafis  quadrila 
terim  <A?XO ,  &  ipfi  oppofitum  quadrilatem 
DEFT  [olidi  vero  parallelepipedi  GN  bafis  fit 
quadnlateru  GHKQj  &  quod  ipfi  opponitur 
LMNR.  Itaque  qm  prifma*AF  ponitur  fimi^ 
leprifimati  GN ,  erit  paraUelogrmrm  ^iBED 
fimile  parallelogrammo  GHMU  quare  &  ipfi 
oppofitum  par dlelogramum  OCFT  fimile  erit 
parallelogrammo  QjS,  NR.&  eadem  ratione 
demonfirabitur  parallelogrammum  *40TD  fi~> 
mile  ipfi  GQRE*  [olidum  igitur  paraUelepipe- 
dmuAF  fimile  ejl [olido  parallelepipcdo  GN. 
fimilia  autem  [olida  parallelepipeda  in  tripla 
[unt  proportione  homologoru  latera,  quare  & 
ipforum  dimidia  in  ea'de  proportione  erut.prif 
ma  igitur  UE  adprijma  GN  tripla  proportio 
nt  habebit  eius  [quam  habet  jdB  ad  GH.quoi 
1 oportebat  demonfirare . 

THEOREMA  XXIX. 

propositio  xxmiv 

Aequalium  folldorum  parallelepipedorum  bafes  ex  contraria 
parte  altitudinibus  refpondent :  &  quorum  /olidorum  parallelepi 
pedorum  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondent,  ea  in 
cerfefunt<e< 
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Sint  aqiialia  folida  parallelepipc 
da  AB  CD.Dico  ipforum  bafes  ex 
contraria  parte  altitudinibus  refpo- 
dere:  hoc  eft  vt  EH  bafis  ad  bafim 
NP,  ita  elfe  altitudinem  folidi  OD 
ad  folidi  AB, altitudinem.  Sint  enim 

primu  flantes  AG  EF  LB  HK  CM 
NX  OD  PR  ad  re&os  angulos  bafi 
busipf  ru.  Dico  ut  EH  bafis  ad  ba¬ 
fim  NP,  ita  effe  CM  ad  A G. Si  igitur  ^ 

bafis  EH  bafi  NP  fit  aqualis,  eft  autem  &  AB  folidum  aquale  folido  ,CD;erit  &  CM 
aqualisipfi  AG.fi  enim  bafibwsEH  NP  rEqualib^exiftentibusnonfint AG  CM 
‘altitudines  aquales, neque  AB  folidum  folido  CD  'a?qu!dle  erit.ponitur  autem  aequa 
1e.  non  igitur  iqaqualis  eft  altitudo  CM  altitudini  AG  tergo  aequalis  fit  necdfe  eft; 
ac  propterea  vt  EH  bafis  ad  bafim  NP,  ita  erit  CM  ad  AG.  ex  quibus  conflat  folido 
rum  parallelepipedorum  AB  GD  bafes  ex  contraria  j>arte  altitudinibus  refponde 
re.  At  vero  non  fit  bafis  EH  aequalis  bafi  NP.Sed  EH  fit  maior .  eft  autem  &  AB  fo 
lidumfolidoCDaquale.ergomaioreft  CMipfaAG;  alioqui  rurfus  lequeretur 
folida  AB  CD  aequalia  non  effe,qua  ponuntur  gqualia.  Itaque  ponatur  C  T  aqua 
lis  ipfi  AG:& a  bafi  quidem  NP,altitudine  autem  CT  folidum  parallelepipedum  V 
C  compleatur. Quoniam  igitur  folidum  AB  folido  CD  eft  aquale,  aliud  autem  ali 
quod  eft  VC,&  aqualia  ad  idem  eandem  habet  proportionem;  erit  vt  AB  folidum 
ad  folidum  CV,ita  CD  folidum  ad  folidum  CV.fed:vt  AB  folidum  ad  folidum  CV, 
ita  bafis  EH  ad  NP  bafim  equealta  enim  furit  AB  CV  folida .  Vt  autem  folidum 
CD  ad  ipfum  CVfitaMP  bafis  ad  bafim  PT,&  MC  ad  CT .  &  vt  igitur  bafis  EH  ad 
NP  bafim,ita  MC  ad  CT.eft  autem  CT  aqualis  AG .  ergo  &  vt'  EH  bafis  ad  bafim 
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NP,itaMC  ad  AG.  quare  folidorum 
parallelepipedorum  AG  CD  bafes 
ex  contraria  parte  altitudinibus  re^ 
fpondent.Rurfus  folidorum  paralie 
lepipedorum  AB  CD  bafes  ex  coti 
trarta  parte  refpondeant  altitudini¬ 
bus  :  fitq;  vt  EH  bafis  ad  bafim  MP, 
ita  (olidi  CD  altitudo  ad  altitudine 
(olidi  AB  .  Dico  folidum  AB  folido 
CD  «quale  efle-Sint  enim  rurfus  fta 
tesad  redtos  angulos  bafibus &  (i 

qqideni  bafis  EH  (it  «qualis  bafiN  v - -e.  'tTVT  "W. 

..p,eftq;  ytRH  bafis  ad  bafim  NP,ita  ■  '  • 

allitudo  folidi  CD  ad  folidi  A  R  al^tp^ftetnjent.folidi  CD  altitudo  altitudfoifoli 
di  AB  «qualis,  folida  autepi  pa.rallelepepida ,  qu«  funt  in  «qualibus  .bafibus,,  &  ea¬ 
dem  altitudine  inter  fe  *qp4!$&St.erg9  folidum  AB  folido  CJ>  eft  gquale.fed  no 
(it  EH  Eaifis  «qualis  bafi NP^&  fit  EHfoafor.maior  igitur  .eft  8c'folidi  CD  altitudo 
altitudine  folidi  AB, hoc  eft  CM  Ipfia  AG.ponatur  ipfi  AG  «qualis  rurfus Ct,&  fi> 
militer  folidum  CV  compft^tfir .  Itaque  quoniam  eft  vt  EH;  bafis  ad  bafim  NP ,  ita 
MC  ad  ipfam'  AC,-«qualis autem  eft.Ac  ipfi  CTierit  vt  bafcEHadHP  bafim.,  ita 
MC  ad  CT.fed  vt  bafis  EH  ad ^Jiafimfita  AB  folidum  adfoliduni  £'V ;  «quealta 
enim  funt  folida  AB  C  A^  vt  autem  mC  ad  CT  /ita  &  MP  bafis  ad  bafim  PT,  &  foli¬ 
dum  CD  ad  CV  folidum  &  vt  igitur  folidum  AB  ad  folidum  CV,itaCD  folidum 
ad  folidum  CV.Qupd eutrrvtrumque folidocUm  AB  CD-ad  ipfum  CV  eande  pro 
portio  ite  habeat,- erit  AB  folidu  folido  CD  «quale.quod  demonftrare  oportebat® 
Non  fint  autem  ftates  FE 
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3BL  GA  JCH  XN  DO  M 
C  RP  .ad  'rtpo$ 1  angui bfc 
bafibus  ipfcra$tt&  aputi- 
disFGBKXMDR 
ad  plana  bafium  EH  NP 
ducantur  perpediculares , 
quf  planis  in  punftisS  T 
y  V  QZU  $  occurant  6c 
copleancur  folida  FVX*V 
Dico  &  fic  f qualibus  exi-: 
ftentibus  folidis  AB  CD, 
bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refponderc,&  vt  EH  bafis  ad  bafim  NP,ita  ef 
fe  altitudinem  folidi  CD  ad  folidi  AB  altitudinem.  Quoniam enim  folidum  AB  fo 
lido  CD  eft  §quale,- folido  autem  AB  aquale  eft  folidum  BT;  in  eadem  namq;  funt 
bafi  FK,&  eadem  altitudine;quorum  ftantes  non  funt  in  eifdem  redis  lineis  r  &  fo¬ 
lidum  DC  eft  §  quale  folido  D  Z ,  quod  in  eadem  fint  bafi  XR,  &  eadem  altitudine, 
quorum  ftantes  non  funt  in  eifdem  redis  lineis;  erit  &  folidum  BT  folido  D  Z  §  qua 
le.fqualium  autem  folidorum  parallelepipedorum, quorunialtkudnies  bafibus  ip 
forum  funt  adredos  angulos bafes  altitudinibus  ex  contraria  parte-refpondent» 
eft  igitur  vt  FKJbafis  ad  bafim  XR,  ita  folidi  DZaltinjdb  ad  altitudinem  folidi  BT. 
atque  eft  bafis  quidem  FK  bafi  EH  «qualis,  bafis.  vero  XR  «qdalisbafi.NP.  quare -vt 
EH  bafis  ad  jbafim  NP,ita  eft  altitudo  folidi  B  Z  ad  folidi  BT  altitudinem .  e^dem 
autem  funt  altitudines  folidorum  DZ  BT,  itemq;  folidorum  DC  BA.eft  igitur  vt 
EH  bafis  ad  bafim  NP,ita  folidi  DC  altitudo  ad  altitudinem  folidi  AB:ergo  folido 
rqm  paralietepipMorum  AB  CDbafes-.ex  contraria  parte,  altitudinibus  refpon- 
dent.Eftrfuf  .fqJ  i^orum^parafiele.pipedorum  AB  CD  bafes  ex  cottana  parte  Vefpo 
deant.aldkfoidibns:  fitqi  Vfc'EHhaft&  adbafim  NP ,  ita  altitudo  folidi  CD  ach folidi 
AB  altit.u4in&Bi?Di£0  foifoiMn  AB  folido  £D  aquale  efle.Iifdem  namque  conftru- 

dis. 
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(dis,  quoniam  vtEH  bafis 
ad  bafim  NP  ,  ita  folidi  C 
D  altitudo  ad  altitudine 
folidi  AB,-&  bafis  quidem 
EH  eft  aqualis  bafi  FK; 

NP  vero  ipfi  XR :  erit  vt  F 
K  bafis  ad  bafim  XR,ita  ai 
titudo  folidi  CD  ad  folidi 
AB  altitudinem.eade  au¬ 
tem  funt  alfitudinesfoli- 
dorum  AB  CD,  &  ipforu 
BT  DZ.  eft  igitur  vt  FK ' 

.  bafis  ad  bafim  XR,  ita  folidi  DZ  altitudo  ad  altitudinem  (olidi  BT.  quare  fblidorfi 
BT  DZ  p  aralielepipedoru  bafes  ex  contraria  parte  refpondent  altitudinibus,-  quo¬ 
rum  autem  folidorum  parallelepipedorum  altitudines  funt  ad  redos  angulos  bafi 
bus  ipforum,&  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondent,  ea  inter  fe  furit 
squalia.ergo  BT  folidum  folido  DZ  eft  aquale .  fed  fblidu  quidem  BT  fquale  eft 
folido  B  A, etenim  iri  £adem  funt  bafi  FK,&  eadem  altitudine,quorum  ftantes  noii 
funt  in  eifdera  redis  lineis:folidum  vero  DZ  eft  squale  folido  D  C,  fi  quidem  in  ea 
dem  funt  b'afi  XR,&  eadem  altitudiue  ,&  non  in  eifdem  redis  lineis  .ergo  &  lolidft 
AB  folido  CD  eft  squale.quod  demonftrare  oportebat. 


E.  C.  COMMENTARIIS, 


'xm: 


Ex  ijs,qu§  ante  diFla  funtfllud  etiam  dernonftrari  poteft. 

Aequalium  prifmatum  &  triangulares  bafes  habentium  bafes  ex  cotraria  parte 
altitudinibus  refpondent:&  quorum  prifmatum  triangularesbafes  habentium,  ba 
fes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondent,ea  inter  fe  funt  jqualia. 

Sint  prifinata,  quae  triangulares  bafes  ha  X  'X  ■ 

bent  AF  GN  inter  fe  aequalia .  Dico  bafes 
ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondere , 
hoc  eft  vt  triangulum  ABC  ad  triangulum  G 
HK,ita  effe  prifmatis  GN  altitudinem  ad  al¬ 
titudinem  prifmatis  AF .  Compleantur  enim 
fohda  parallelepipeda ,  quf  etiam  inter  fe  p- 
qualia  er  ut, cum  fmt  prifmatum  dupla :  pqua 
1  hum  autem '  folidorum  parallelepipedorum 
bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus:  refpon 
:  dent,  ergo  vt  folidi  parallelepipedi  AF  bafis 
-ad  bafim  folidi  parallelepipedi  GN ,  hoc  eft 
yt  quadrilatemm  ABCO  ad  quadrilaterum 
GHKJf  ita  eft  folidi  parallelepipedi  GN 
alti  tudo  ad  altitudinem .  folidi  parallelepipe¬ 
di  AF,  fed  vt  quadrilaterum  ABCO  ad  qua¬ 
drilaterum  GHKQj>  ita  triangulum  ABC  ai 
triangulum  GHK  .  Vt  igitur  triangulum  AB 
C  ad  triangulum  GHK  ,  ita  altitudo  folidi  pa 
rallelepipedi  GN  ad  altitudine  folidi  paralie 
lepipedi  A  F,  hoc  eft  ita  prifmatis  GN  altitu 

do  ad  altitudine  prifmatis  AF.Rurfius  prifmatum  AF  GN  bafes  ex  cotraria  parte  refpondeant 
altitudinibus, hoc  eft  vt  triangulu  ABC  ad  triangulu  GHK, ita  fit  prifmatis  GN  altitudo  adaltitw 
dinem  prifmatis  AF.Dico  prifinata  AF  GN  inter  fe  aequalia  effe.  compleantur  enmrurfus  fo- 
lida parallelepipedaterit  quadrilaterum  ABCO  ad  quadrilaterum  GHKQjVt  triOngulum  ABC 

ad 


LIBER  X  I.  rf  8o§ 

'ad  triagulum  GHR.  quare  vt  folidi  paralleleplpedi  ^4F  bafis  ad  bafim  folidi paralleleplpedi  GN , 
ita  erit  prifmatis  GN  altitudo  ad  altitudine  prifmatis  u iF,  hoc  efl,  ita  folidi  paralleleplpedi  GN 
altitudo  ad  altitudinem  folidi  paralleleplpedi  *AF.  quorum  autem  folidorumparallelepipedorum 
hafes  ex  cotrariaparte  altitudinibus  refpondenty  ea  inter  fe  funt  p  qualia. ergo  et  p  qualia  erunt  ea 
vim  dimidia,  prifma  igitur  olF prifmati  GN  ejl gquale.quod  demonflrare  oportebat » 

THEOREMA  X  XX.  PROPOSITIO  XXXV. 


Si  fmt  duo  anguli  plani  aequales, &  in  verticibus  ipforum  fubli 
anes  re&a?  linese  conftituantur ,  quae  cum  redis  lineis  a  p  rincipio 
politis  angulos  contineant  £  quales,  alterum  alteri;  in  fublimibus 
autem  fumantur qu^uis  putida,  atque  ab  iplis  ad  plana  in  quibus 
funt  anguli  primi  perpendiculares  ducantur ;  &  a  pundis ,  quae  a 
perpendicularibus  fiunt  in  planis  ad  primos  angulos  iungantur 
redae  line^rcum  fublimibus  aquales  angulos  continebunt. 


dilinei  «quales  BA 
C  EDF:&apundis 
AD  fublimes.  redae 
linea?  AG  DM  con¬ 
ftituantur,  qu£  cum 
redis  lineis  a  princi 
pio  pofitis  aquales 
angulos  contineat, 
alterum  alteri:angu 
lum  quidem  M  D  E 
aequalem  angulo  G 
AB,  angulum  vero 
MDF  angulo  GAC 
aequalem  :  &  Tum  an 
tur  in  ipfis  A  G  DM 

<qu«uis  punda  G  M,  a  quibus  ad  plana  per  B  AC  EDF  ducantur  perpendiculares 
GLMN,  occurrentes  planis  in  pundis  L  N,  &  L  A  ND  iungantur .  Dico  angulum 
GAL  angulo  MDN  fqualem  dfe.  ponatur  ipfi  DM  f qualis  AH,  &  per  H  ipfi  GL 
parallela  ducatur  HK.  eft  autem  GL  perpendicularis  ad  planum  per  B  AC.  ergo  '& 
HKad  planum  per  B  AC  perpendicularis  erit.  Ducantur  a  pundis  K  N  ad  redas 
JineasAB  AC  DF  DE  perpendiculares  KC  NF  KB  NE,  &HC  CB  MFFE  iun¬ 
gantur.  Quoniam  igitur  quadratum  ex  HA  «quale  eft  quadratis  ex  HK  KA;  qua¬ 
drato  autem  ex  HA  «qualia  funt  ex  KC  CAquadrata;  erit  quadratum  ex  HA  qua 
dratis  ex  HK  KC  CA  «quale .  quadratis  autem  ex  HK  KC  fquale  eft  quadratum 
ex  H  C.  quadratum  igitur  ex  HA  quadratis  ex  HC  CA  fqualeerit:&  idcirco 
angulus  H  C  A  eft  redus .  Eadem  ratione  &  angulus  D  F  M  redus  eft  .  ergo  an¬ 
gulus  A  C  H  ipfi  D  F  M  eft  «qualis .  eft  autem  &  HAC  angulus  aqualis  angulo 
MDF.  duo  igitur  triangula  funt  MDF  HAC  duos  angulos  duobus  angulis  «qua 
les  habentia, alterum  alteri,  &  vnutn  latus  vni  lateri  «qual ecquod  Vni  aqualium  an¬ 
gulorum  fubtenditur;uidelicet  HA  ipfi  DM.  ergo  &  reliqua  latera  reliquis  lateri¬ 
bus  «qualia  habebunt,  alterum  alteri,  quare  A  C  eft  squalis  D  F. Similiter  demon- 
ftrabimus  &  AB  ipfiDE  «quale  elfe.  iungantur  HB  iME.  Et  quoniam  quadratum 
ex  AH  eft  «quale  quadratis  ex  AK  KH,-  quadrato  autem  ex  AK  «qualia  funt  qua¬ 
drata  ex  AB  BK:  erunt  quadrata  ex  AB  BK  KH  quadrato  ex  AH  «qualia.  Sed  qua 
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E  VCLI  D.  ELIMENT. 

dratis  ex  BK  KH  «quale  eft  ex  BH  quadratum,- redus  enim  angulus  eft  HKB,  pro- 
pterea  quod  &  HK  perpendicularis  eft  ad  fubiedum  planum  .  quadratu  igitur  ex 
AH  «quale  eft  quadratis  ex  AB  BH.  quare  angulus  ABH  redus  eft.  Eadem  ratio 
ne  &  angulus  DEM  eft  redus.  eft  autem  &  B  AH  angulus  «qualis  angulo  EDM,ita 
enim  ponitur; atque  eft  AH  f qualis  DM.ergo  &  AB  ipfi  DE  eft  «qualis.  Quoniam, 
igitur  A  C  quidem 
eft  «qualis  DF,  AB 
vero  ipfi  DE,-  erunt 
du«  CA  AB  dua¬ 
bus  FD  DE  «qua¬ 
les.  Sed  &  angulus 
BAC  atjguIoFDE 
eft  «qualis  .bafis  igi 
tur  B  C  bafi  E  F  ,  & 
triangulum  triagu- 
lo,  &  reliqui  anguli 
reliquisgquales  sut. 
ergo  angulus  ACB 
angulo  DFE.  eft  au¬ 
tem  &  redus  ACK 
fqualisredo  DFN. 
quare  &  reliquus  B 

C  K  reliquo  E  F  N  «qualis .  Eadem  ratione  &  C  B  K  angulus  eft  «qualis  angulo 
F  EN.  Itaque  duo  triangula  funt  BCK  EFN  duos  angulos  duobus  angulis  «quales 
habenriajalterum  alteri, &  vnum  latus  vni  lateri  aquale, quod  eft  ad  «quales  angu- 
loSjvidelicet  BC  ipfi  EF.  ergo  &  reliqua  latera  reliquis  lateribus  «qualia  habebut. 
«qualis  igitur  eft  CK  ipfi  FN.  eft  autem  &  AC  ipfi  DF  «qualis,  quare  du«  AC  CK 
duabus  DF  FN  aquales  funt,  &  redos  continent  angulos,  bafis  igitur  AK  eft  «qua 
lis  bafi  DN.  Et  cum  AH  fit«qualis  D  M,  erit& quod  fit  ex  AH  quadratum  qua¬ 
drato  ex  DM  «quale.  Sed  quadrato  ex  AH  «qualia  funt  ex  AK  KH  quadrata;  ete¬ 
nim  redus  eft  angulus  AKH.quadrato  autem  ex  DM  gqualia  funtquadrata  exDN 
NM,  quod  angulus  DNM  redus  fit.  quadrata  igitur  ex  AK  KH  quadratis  ex  DN 
NM  funt  «qualia;  quorum  quadratum  ,  ex  AK  «quale  eft  quadrato  ex  DN. ergo  re 
Jiquum  ex  KH  quadratum  reliquo  quadrato  ex  NM  eft  «quale  .  &  ideo  reda  linea 
HKipfiMN  «qualis,  quod  cum  du«  HA  AK  duabus MD  DN  gqualesfint, -altera 
alteri,  &  bafis  HK  bafi  NMoftenfa  fit  aqualis;  angulus  HAK  angulo  MDN  «qualis 
erit. quod  oportebat  demonft rare. 


C  O  R  O  L  L  A  R  I  V  M. 

| 

Ex  hoc  manifeftum  eft, fi  fint  duo  anguli  plani  redilinei  aequa¬ 
les  ,  ab  ipfis  autem  conftituantur  fublimes  redx  lineae  sequajes , 
qu?  cum  redis  lineis  a  principio  pofitis  aequales  contineant  an¬ 
gulos, alterum  alteri;perpendiculares,quf  ab  ipfis  ad  plana  in  qui 
bus  funt  primi  anguli  ducantur, inter  fe  aquales  efte. 

II 

THEOREMA  XXXI.  TROPOSITIO  XXXVI, 

...  ■  ..  r  ‘  .  :  .  ,  'ri  y, ■■■<{■, W:ii  ...  ;i.-vidu! 

Si  tres  redf  linee  proportionales  fint5folidum  paralie! epipedu, 
quod  a  tribus  fit  aquale  eft  folido  parallelepipedo,quod  fit  a  me¬ 
dia,  ^quilatero  quidem,  aequiangulo  autem  antedido. 

Sine 
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Sint  tres  refts  lineae  proportionales  ABC,  fitq;  vt  A  ad  B,ita  B  ad  CDico  fo 
lidum,qtiod  fit  ex  ipfis  ABC  squale  efle  folido,  quod  fit  ex  B,  squilatero  quidem, 
sq  uiangulo  autem  antedido.Exponatur  folidus  angulus  ad  E  contentus  tribus  an 


gulis  planis DEG  GEF  FED; &ipfi quidem  B  ponatur  aqualis  vnaqnsque  ipfa- 
Tum  DE  GE  EF,&  folidum  parallelepipedum  EK  compleatur :  ipfi  vero  A  pona¬ 
tur  equalis  LM;&  ad  redam  lineam  LM,&  ad  pundum  in  ipfaL  conftituatur  angu 
lo  folido  ad  E  aqualis  angulus  contentus  NLX  XLM  MLN ,  &  ponatur  ipfi  quide 
B  squalis  LX, ipfi  vero  C  squalis  LN  .  Quoniam  igitur  eft  vt  A  ad  B,ita  B  ad  C,s- 
qualis  autem  eft  A  ipfi  LM,& B  vnicuique  ipfarum  LX  EF  EG  ED,&CipfiLN; 
erit  vtLM  ad  EF,ita  DE  ad  LN.-&  circum  fquales  angulos  MLN  DEF,  latera  ex  co 
traria  parte  fibi  ipfis  refpondent.  ergo  MN  parallelogrammum  parallelogrammo 
DF  eft  squale-Et  quoniam  duo  anguli  plani  redilinei  squales  funt  DEF  NLM,  & 
it)  ipfis  fublimes  reds  lines  conftituuntur  LX  EG  fquales  inter  fe,  &  cum  redis  li 
nes  a  principio  pofitis  squales  continentes  angulos, alterum  alteri;erimt  perpendi 
culares,qus  a  pundis  G  X  ad  plana  per  NLM  DEF  ducuntur,  inter  fe  squales.er 
go  folida  LH  EK  eadem  funt  altitudine .  Qus  vero  in  gqualibus  bafibus  funt  foli- 
da  parallelepipeda,&  eadem  altitudine  inter  fe  funt  squaiia  .  ergo  folidum  HL  s- 
quale  eft  folido  EK.-atque  eft  folidum  quidem  HL ,  quod  fit  a  tribus  ABC,foIidum 
vero  EK  quod  fit  ex  B.Si  igitur  tres  red£  linee  proportionales  fint,folidum  paralie 
lepipedum,quod  a  tribus  fit  squale  eft  folido  paralleIepipedo,quod  fit  a  media, s- 
quilatero  quidem, fquiangulo  autem  antedido.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XXXII.  PROPOSITIO.  XXXVII. 


Si  quattuor  re&9  linea*  proportionales  fint,&  qux  ab  ipfis  fi  ut 
folida  parallelepipeda  fimilia  &  fimiliter  defcripta  proportiona¬ 
lia  erunt  .  Et  fi  qug  ab  ip 
fis  fiunt  folida  parallelepi¬ 
peda  fimilia  &  ^militer  de 
fcripta  ^portionalia  fiat; 

<&  ipfie  redx  linea*  propor 
tionales  erunt. 


Sint  quattuor  red£  linef  pro¬ 
portionales  AB  CD  EF  G  H, 
fitque  vt  A  B  ad  C  D ,  ita  EF  G 
H,&defcribatur  ab  ipfis  A  B  CD 
EF  GH  fimilia  &  fimiliter  pofi- 
ta  folida  parallelepipeda  K  A  L 
C  ME  NG  .  Dico  vt  K  A  ad 
EC  ,  ita  efle  ME  ad  N  G .  Quo- 
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evclid.  element. 

niam  enim  folidum  parallelepipe- 
Ij.hmu*.  dum  KA  fimiIe  eft  ipfi  LC  #  habebit 
KAad  LC  triplam  proportionem 
eius, quam  AB  habet  ad  CD  .  Eade 
ratione  &  folidum  ME  ad  ipfum  N 
G  triplam  proportionem  habebit 
eius, quam  habet  EF  ad  GH .*  atque 
eft  vt  A B  ad  CD,ita EF  ad  GH.  Vt 
igitur  AK  ad  LC,  ita  ME  ad  NG. 

Sed  fit  ut  folidum  AKad  folidum  L 
C,ita  ME  folidum  ad  folidum  NG . 

Dico  ut  refla  linea  AB  ad  redam 
CD ,  ita  efle  redam  EF  ad  ipfam  G 
H .  Qrioniam  enim  rurfus  AK  ad 
LC  triplam  proportionem  habet 
eius,  quam  AB  habet  ad  CD , -habet 
autem  &MEad  NG  triplam  pro¬ 
portionem  eius  ,  quam  EF  ad  GH, -atque  ut  AK  ad  LC ,  ita  ME  ad  NG :  erit  ut  AB 
ad  GD ,  ita  EF  ad  GH .  Si  igitur  quattuor  reda:  linea?  proportionales  fint  &  reli« 
qua.  quod  oportebat  dcmonftrare. 

THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO  XXXVIII. 

Si  planum  ad  planum  re&um  fit,  &  ab  aliquo  pun&o  eorum» 
quas  funt  in  vno  plano  ad  alterum  planum  perpendicularis  duca¬ 
tur;  ea  in  communem  planorum  fedionem  cadet* 

Planum  enim  CD  ad  planum  AB  redumfit; 
cois  aut  eorum  feftio  fit  AD,-  &in  ipfo  CD  pla¬ 
no  quod  uis  pundum  E  fumatur.  Dico  perpendi 
cularem,qua?  a.  pundo  E  ad  planum  AB  ducitur, 
cadere  in  ipfam  AD.N on  emm,fed  fi  fieri  poteft, 
cadat  cxtra,ut  EF,-  &  plano  A  B  in  pundo  F  occur 
rat:a  pundo  autem  F  ad  DA  in  plano  AB  perpen 
dicularis  ducatur  FG ,  qua;  quidem  &  plano  GD 
ad  redos  angulos  eritj&  EG  iugatur.qm  igitur  F 
G  plano  CD  eft  ad  redos  angulos;contingit  autem  ipfam  reda  Ii nea  EG ,  qua?  eft 
in  eodem  CD  plano;erit  angulus  FGE  redus .  fed  &  EF  plano  AB  ad  redos  angu¬ 
los  eft.redus  igitur  eft  angulus  EFG .  quare  trianguli  EFG  duo  anguli  duobus  re- 
dis  funt  a;quales;quod  eft  abfurdum.non  igitur  a  pundo  E  ad  AB  planum  perpen 
dicularis  duda  extra  redam  lineam  DA  cadet .  ergo  in  ipfam  cadat  necefle  eft .  Si 
igitur  planum  ad  planum  redum  fit,&  reliqua.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COMMENT^iRIFS. 


'Toffwnus  et  refila  demojlratione  Vti  hoc  modo . 

Sit  rurfus  CD  planum  ad  planum  ^AB  retium: 
communis  autem  ip forum  fe  filio  ft<AD;  &  in  pla¬ 
no  CD  qnodvis  punfilum  E  fumatur .  Dico  perpen¬ 
dicularem  ,  qup  d  punfilo  E  ad  planum  ^ iB  ducitur 
cadere  in  refilam  lineam  .AD .  Ducatur  d  punfilo  E 
ad  ipfam  *AD perpendicularis  EF.  Quoniam  igitur 
planum  CD  ad  planum  kAB  re  filum  efi,  &  commu¬ 
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planorum  fe&ioni  ad  reEtos  angulos  in  vno  plano  CD  duEla  efl-EF;  erit  EF  ,r.eli/juo  plano  ,<siB 
ad  reftos  angulos.  Quar  e. d  punElo  E  ad  perpendicularis  dutfa  in  communem  planorum  fe%w 

nem  ^tD  cadit.i 
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theorema  xxxiiii.  propositio  XXXIX. 

Si  in  foiido  parallelepipedo  oppofitorum  planorum  latera  fe¬ 
tetur  bifariam, per  fedione?  vero  plapa  ducantur, cois  planorum 
fe<aio,&folidi  parallelepipedi  diameter  fefe  bifariam  fecabunt. 

/  Iri  foiido  enim  parallelepipedo  AFop. 

politorum  planorum  CF  AH  latera  bi*  n  v  ^ 

fariafecentur  in  pun&is  KLMNXPOR. 

&  per  fe&iones  plana  ducantur  KN  XR 
communis  autem  planorum  fetftio  YS, 

&.falidi  parallelepipedi  diameter  fit  D 
G .  Dico  YS  DG  fefe  bifariam  fecare, 
hoc  eft  YT  quidem  ipfiTS  DTveroip 
fi  TG  squalem  elfe .  Iungantur^nim  D 
Y  YE  BS  SG.  Quoniam  igitur  I)X  pa  - 

rallela eft  ipfi  OE,  alterni  anguli  DXY  .  _ 

YOE  inter  fe  aquales  funt .  Et  quoniam 
DX  quidem  eft  squalis  OE  XY  vero  ip 
E  YO,&  angulos  aquales  continent;  erit  4-PnBlL 

bafis  DY  ^qualis  bali  YE,&  triangulum 
DXY  triangulo  YOE ,  &  reliqui  anguli 

reliquis  angulis  squales. angulus  igitur  XYD  eft  squalis  angulo  OYE,  &  ob  id  re-  E4.primL 
&a  linea  eft  DYE. Eadem  ratione  &  BSG  recfta  eft.atque  eft  BS  aqualis  SG.Et  quo- 
niaC  A  ipfi  DB  aqualis  eft  &  parallela,  fed  CA  eft  squalis  &  parallela  ipfiEG;erit  9-huim. 
&  DB  ipfi  EG  squalis  &  parallela  &  ipfas  coniungut  re.%  lines  DE  GB.  parallela  #  primi, 
igitur  eft  DE  ipfi  BG.&  fumpta  funt  in  vtraque  ipfarum  qusuis  punftaDYGS ,  & 
iun&s  funtDG  YS.ergoDG  YS  in  vno  funt  plano.  Quod  cum  DE  fit  parallela  B  7-huius. 
G,erit  &  EDT  angulus  angulo  BGT  squalis  ,  alterni  enim  funt. eft  autem  &  DTY  x^.piirm. 
angulus  squalis  ipfi  GTS.duo  igitur  funt  triangula  DTY  GTS  duos  angulos  duo  sjpnmi. 
bus  angulis  f  quales  habentia,  &  unum  latus  uni  lateri  squale,  quod  uni  aqualium 
angulorum  fubtenditur,uidelicet  D  Y  ipfi  GS:dimidia  enim  funt  ipforum  DE  BG. 
ergo  &  reliquos  augulos  reliquis  angulis  squales  habebunt,  quare  DT  quidem  eft  itf.priaL 
sequalis  TG,  YT  uero  ipfi  TS.Si  igitur  in  foiido  parallelepipedo, &  reliqua .  quod 
oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XXXV.  PROPOSITIO.  X L. 

Si  fint  duo  prifmata  £quealta>quoru  vnu  quide  barim  habeat 
parallelogramuialte 
rumvero  triangulu, 

&parallelogrammu 
duplum  fit  triangu¬ 
li  5  ea  inter  fe  aqua¬ 
lia  erunt. 

Sint  priftnata  squealta 

ABCDEF  GHKLMN,& 
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E  V  C  t  I  P.  KtEMENT, 

tonum  quidem  bafim  ha¬ 
beat  parallelogrammum 
AF,  alterum  uero  GHK 
triangulum, &  duplum  fit 
AF  parallelogrammu  tria 
guli  GHK.Dico  prifina  A 
BCDEF  prifmati  GHKL 
MN  gquale  efie.  complea¬ 
tur  enim  AX  GO  folida. 

Et  quoniam  parallelo  gra 
mum  AF  trianguli  G  HK 
eft  duplum;eft  autem  &  HK  parallelograirimum  duplum  triaguli  GHK; erit  AF  pa 
rallelogrammum  parallelogrammo  HK  squale .  Qu±  uero  in  squalibus  funt  baft 
bus  folida  parallelepipeda,&  eadem  altitudine  inter  fe  squalia  funt.  gquale  igitur* 
AX  folidum  folido  GO.  atque  eft  { olidi  quidem  AX  dimidium  ABCDEF  prifma, 
folidi  uero  GO  dimidium  prifma  GHKLMN. ergo  ABCD  EF  prifma  prilmati  G 
HKLMN  eft  gquale.fi  igitur  fint  duo  prifmata  £quealta,&:  reliqua.quod  dem©oftra 
re  oportebat. 
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E  V  C  L  I  D  I  S 

ELEMENTORVM 

LIBER  DVODECIMVS 

ET  SOLIDORVM  SECVNDVS. 

CVM  SCHOLIIS  ANTI  QJV  I 

IT  COMMENTARIIS. 

Fedcrici  Commandini  Vrbinatis • 


THEOREMA  I.  PROPOSITIO  I. 

I  MILIA  polygona  ,  q ux  in  circulis 
defcribuntiir ,  inter  fe  funt,  vt  diametro» 
rum  quadrata. 

Sint  circuli  ABCDE  fGHKL,  &  inipfis  fimilia 
polygona  A  BCDE  FGHKL;  diametri  autem  circii 
lorum  fintBM  GN.  Dico  vt  quadratum  ex  BM  ad 
quadratum  ex  GN,  itaeflc  ABCDE  polygonum 
ad  polygonum  FGHKL.  Iungantur  enim  BE  AM 
!  GL  FN.  Et  quoniam  polygonum  ABCDE  fimile 
eft  polygono  FGHKL;&  BAE  angulus  angulo  GFL 
eff  squalis:  atque  eft  ut  B  A  ad  A  E,  ita  G  F  ad  F  L.  duo  igitur  triangula  funt  BAE 
CFL  vnum  angulum  vrii  angulo  squalem  habetitia,  videlicet  angulum  BAE  angui 
lo  GFL:circa  aquales 
aute  angulos  latera 
proportionalia,  qua¬ 
te  triangulum  A  BE 
triangulo  FGL  fqiii- 
angulum  eft;  ac  pro- 
pterea  angulus  AEB 
squalis  eft  angulo  F 
LG.Sed  angulus  qui 
dem  AEB  angulo  A 
MB  eft  squalis;  in  ea 

dem  enim  circumferentia  confiftut.  angulus  autem  FLG  squalis  eft  angulo  FNG. 
«rgo  &  AMB  angulus  eft  squalis  angulo  PNG.  eft  autem  &  reftus  angulus  B  A  M 
atqualis  re&o  GFN.  quare  &  reliquus  reliquo  fqualis.squiangulum  igitur  cft  tria- 
filium  AMB  triangulo  FGN.  ergo  vt  BM  ad  GN  ita  B  A  ad  GF.  Sed  proportionis 
quidem  BM  ad  GN  dupla  eft  proportio  quadrati  ex  BM  ad  quadratu  ex  GN;  pro¬ 
portionis  vero  B  A  ad  GF  dupla  eft  proportio  ABCDE  polygoni  ad  polygonum 
FGHKL:  &  vt  igitur  quadratum  ex  BM  ad  quadratum  ex  GN,ita  polygonum  AB 
CDE  ad  FGHKL  polygonum.  Quare  fi  milia  polygona,  qus  in  arculis  deferibun- 
turjnter  fe  funt,vt  diametrum  q  uadrata. 
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E  V  C  L  I  D.  ELEMENT. 

THEOREMA  II.  PROPOSITIO.  ll* 

Circuli  inter  fe  funt  vt  diametrorum  quadrata* 

Sint  circuli  ABCD  EFGH  :  diametri  autem  ipfora 
fint  BD  FH.picq  vt  quadratum  ex  BD  ad  quadratum 
ex  FH, ita  ede  circulum  ABCD  ad  EFGH  circulum  .  Si 
enim  non  ita  eft ;  erit  vt  quadratum  ex  BD  ad  quadra¬ 
tum  exFH,ita  circulus  ABCD  vel  ad  fpacium  aliquod 
minus  cjreulo  EFGH}yel  ad  maius.  Sit  primum  ad  mi¬ 
nus  quod  fit  Si&in  circulo  EFGH  deferibatur  quadra¬ 
tum  EFGH  .  Itaque  defdriptum  in  circulo  quadratum 
maius  eft  dimidio  circuli  EFGH ;  quoniam  fi  per  pun- 
<fta  EFGH  contingentes  circulum  ducamus; erit  defieri 
pti  circa  circulum  quadrati  dimidium  quadratum  EF 
GH .  deficripto  autem  circa  circulum  quadrato  minor 
eft  circulus. ergo  quadratum  EFGH  maius  eft  dimidio 
circuli  EFGH.  fiecentur  bifariam  circumferentiae  EF  F 
G  GH  HE  in  pun<ftisKLMN.&  EK  KF  FL  LG  GM 
MH  HN  NE iungantur.Vnum qucdqueigiturtrian- 
gulorum  EKF  FLG  GMH  HNE,  maius  eft  dimidio 
portionis  circuli  in  qua  confiftit ,  quoniam  fi  per  pufta 
KLMN  contingentes  circulum  ducamus ,  &  parallelo- 
gramma,  qu£  funt  in  redis  lineis  EF  FG  GH  HEco- 
pleamus,*  erit  vnumquodque  triagulorum  EKF  FLG 
GMH  HNE  dimidium  parallelogrammi,  quod  adip- 
fum  efhfed  portio  minor  eft  parallelogrammo .  quare 
vnumquodque  triangulorum  EKF  FLG  GMH  HNE 
maius  eft  dimidio  portionis  circuli,in  qua  confiftit.re- 
liquas  igitur  circumferentias  bifariam  iecantes,  &  i u n- 
gentes  redas  lineas :  atque  hoc  fiemper  facientes  relin- 

quemustande  quafida  circuli  portiones, quf  minores  erut  exceffiu,  quo  circuIusEF 
GH  ipfum  S  fpacium  fuperat. etenim  oftenfum  eft  in  primo  tKeoremate  depimi  fi-’ 
bri,  duabus  magnitudinibus  in^qualibus  expofitis  fi  a  maiori  auferatur  maiufqua 
dimidium  ,  &  ab  eo, quod  relinquitur, rurfus  maiufqufim  dimidium,  &  hocfemper 
fiatjreliqui  tandem  magnitudinem  aliquam ,  que  minori  magnitudine  expofita  fit' 
minor.  Itaque  relidse  fint  portiones  circuli  EFGH  in  redis  lineis  EK  KF  FL  LG 
GM  MH  HN  NE,quse  maiores  fint  exceflu,quo  circulus  EFGl^t  ipfum  S  fpaciuiii 
fuperar.ergo  reliquum  EKFLGMHN  polygonum  maius  erit  ipacio  S.  Defcribat.uc 
etiam  in  circulo  ABCD  polygono  EKFLGMHN  fimile  polygonum  AXBOCPipR. 
eft  igitur  vt  quadratum  ex  BD  ad  quadratum  ex  FH,ita  polygonum  AXBOCPDR 
ad  EKFLGMHN  polygonum. fed  &  vt  quadratum  ex  BD  ad  quadratum  exEI-t,  ita; 
ABCD  circulus  ad  fpacium  S.ergo  &  vt  circulus  ABCD  ad  fpacium  S,  ita  polygo¬ 
num  AXBOCPDE  ad  EKFLGMHN  poJygonum;&  permutando,  vt  circulus  A BG: 
D  ad  polygonum, quod  in  ipfo  eft,ita  fpacium  S  ad  polygonum  EKFLGMHfL  nu 
ior  autem  eft  circulus  ABCD  eo,qu  d  in  ipfo  eft  polygono. quare  &  fpacium  S  ma 
ius  eft  polygono  EKFLGMHN .  fed  &  minus,quod  fieri. non  poteft.  Non  figitur  eft 
vt  quadratum  ex  BD  ad  quadratum  exFH,ita  ABCD  circulus  ad  fpacium  aliquod 
minus  circulo  EFGH.fimiliter  oftendemus  neque  effe  vt  quadratum  exFH  ad  qua 
dratum  ex  BD,ita  circulum  EFGH  ad  aliquod  fpacium  minus  circulo  ABCD.  Di¬ 
co  igitur  neque  effe  vt  quadratum  ex  BD  ad  quadratum  ex  FH,  ita  circulum  ABC 
D  ad  aliquod  fpacium  maius  circulo  EFGH.fi  enim  fieri  poteft,fit  ad  maius  fpaeiu . 
S. erit  igitur  conuertendo  ut  quadratum  ex  FH  ad  quadratum  eft  BD ,  itafipacium 
S  ad  ABCD  circulum  .  fed  vt  fpacium  S  ad  ABCD  circulum,ita  circulus  EFGH  ad 
aliquod  fpacium  minus  circulo  ABCD ,  vt  demonftrabitur.  ergo  &  vt  quadratum 
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e'x  FH  ad  quadratum  ex  BD  ,  ita  EF 
CH  circulus  ad  aliquod  fpacium  mi 
nus  circulo  ARCD  ,  quod  fieri  non 
pofte  oftenfum  eft.  No  igitur  vt  qua 
dratum  ex  BD  ad  quadratu  exFH} 
ita  eft  circulus  ABCD  ad  fpacium 
aliquod  maius  EFGH  circulo,  often 
fimi  autem  eft  neque  ad  minus.q na¬ 
re  vtquadratum  exBDad  quadra¬ 
tum  ex  FH,  ita  erit  ABCD  circulus 
ad  circulum  EFGH.  Circuli  igitur 
inter  Te  funt,vt  diametrorum  qua¬ 
drata  .  quod  oftendere  oportebat. 


L  E  M  M  A 


Itaque  dico  fi fpacium  S  fit  maius  circulo  EF  GH>  ejfe  njt  fpacium  $ 
ad  circulum  ABCDJta  circulum  EFGH  ad  fpacium  aliquod  circulo  A 
'BCD  minus . 

Fiat  . enim, vt  fpacium  S  ad  circulum  ABCD, ita  EFGH  circulus  ad  fpacium  T.Di 
co  {pacium  T  circulo  ABCD  minus  eife .  Quoniam  enim  eft  vt  fpacium  S  ad  circu¬ 
lum  ABCD, ita  EFGH  circulus  ad  fpacium  T;erit  permutando  vt  fpacium  S  ad  cir 
culum  EFCH,ita  ABCD  circulus  ad  fpacium  T.maius  autem  eft  fpacium  S  circulo 
EFGH. ergo  &  ABCD  circulus  fpacioT  eft  maior;  ac  propterea  vt  fpaciu  S  ad  cir¬ 
culum  ABCD,ita  eft  EFGH  circulus  ad  fpacium  aliquod  circulo  ABCD  minus. 


F.  C.  COMMENTARI  V  S. 


Erit  deferipti  circa  circulum  quadrati  dimidium  quadratum  EFGH] 

Defcribatur  circa  circulum  EFGH  quadratum  TFZT, nempe 
dubiis  per  EFGH  punffia  redis  lineis ,  quae  circulum  contingant , 

"Vt  ex  9  .  quarti  libri  apparet,  erit  TF  ipfius  TE  dupla .  I ungan¬ 
tur  enim  EG  FHfefe  inpuntto  QJecantes,  quae  circuli  diametri 
erunt:  atque  erit  Qcarcdi  c  e  trum.  angulus  igitur  QFF  efl  retias, 
fed  &  retlus  EQH;fi  quide  duae  FQ^QE  aequales  funt  duabus 
H  QEi&bafis  EF  aequalis  bafi  EH.ergo  angulus  FQe  angu¬ 
lo  HQE  efl  aequalis  :&  obid  vterque  re  Eius,  ex  quibus  fequitur 

redam  Irneam  TEV  ipfi  FQH parallelam  ejfe.  &  eadem  ratione  oflendentur  TFT,  FHZ  paral 
lelae  ipfi  EQG:&  inter  fe  fe.parallelogramma  igitur  funt  FF  VG  FE  EH .  Quod  cum  F  QJit 
aequalis  QH ,  erit  et  TE  ipfi  EF  aeqnalis:ideoj,TF  efl  dupla  ipfius  TE.  fmiliter  demonflrabi 
mus  &  TT  ipfius  TF  duplam. cum^  TT  TF  aequales  fmt,ermt  &  earum  dimidiae  FT  TE p- 
quales.Et  quoniam  TF  dupla  efl  ipfius  TE,  quadratum  ex  TF  quadrati  ex  TE  quadruplu  erit.fi 
miles  enmrettilineaefigurp  in  dupla  funt  proportione  bomologoru.  later  u .  fed  quadratu  ex  EF 
ed  aequale  quadratis  ex  FT  TE ,  quae  quidem  funt  dupla  quadrati  ex  TE.  ergo  quadratum  ex  47-primi. 
EF,hoc  efl  quadratum  EFGH  quadrati  T  F  ZT  dimidium  erit,  quod  oportebat  demonflrare.  g 

Erit  vnum  quodque  triangulorum  CKF  FLG  GMH  HNE  dimidium  paralie- 
Jogrammi,quod  ad  iplum  eft[£ar  41  primi. 


18.  tertij. 

S. primi: 
18  .primi. 


J4.pruna. 

Coi.io  sex¬ 
ti. 


S  C  H  0  L  I  F  M. 


Defcribatur  etiam  in  circulo  ABCD  polygono  EKFLGMHN  fimile  poly-  C 
gonum  AXBOCPDR.  1  ■ 

In 


E  V„  C  L  I  35.  ELEMENT. 

In  dato  circulo  y  de  feriato  in  circulo  polygono  Jimile  polygonum  de- 
feribere . 

Sint  d no  circuli,  quoru 
centra  FG,  &  in  circulo  A 
BCDE  polygonu  quod- 
uis  deferibatur  ABCDE, 
iugaturq;  AF  BF  CF  DF 
EF:  in  altero  autem  circu 
lo  ducatur  a.  cetro  G  quf- 
dam  reda  linea  vtcunque 
GH:  &  angulo  quidem  A 
primi.  FB  coftituatur  aqualis  an 

gulus  HGK;  angulo  autetp  BF  C  angulus  KGL,  &  angulo  CFD  angulus  LGM,  de¬ 
nique  angulo  DFE  aqualisangulus  MGN  coftituatur.  ergo  reliquus  AFE  reliquo 
HGN  eft  aqualis.  &  iungantur  HK  KL  LM  MN  NH.  eft  autem  vt  A  F  ad  F  B,  ita 
HG  ad  GK;  fimilia  enim  funt  AFB  LGK  triangula,  quod  oftcnfum  eft  in  theore- 
4.sexti.  mate  fexto  fexti  libri  elementorum.  Vt  igitur  femidiameter  circuli  ad  circuli  femir- 
diametrum,  ita  B  A  ad  HK.  fimiliter  oftendemus  &  vnamquamque  ipfaru  BC  CD 
DE  EA  ad  vnamquamque  KL,  LM  MN  NH  eandem  habere  proportionem.  S^sut 
aquales  anguli  polygonorum,  quoniam  &  triangulorum  anguli  aquales  funt .  po¬ 
lygona  igitur  ABCDE  HKLMN  fingulos  angulos  lingulis  angulis  aquales  habet: 
i.diffi.  tertia  &  circa  aquales  angulos  latera  proportionalia,  ergo  polygonu  ABCDE  fimile  eft 
polygono  HKLMN.  In  datp  igitur  circulo  HKLMN  polygono  ABCDE  fimile  po¬ 
lygonum  defcriptum.eft.quod  facere  oportebat. 

THEOREMA  III.  TROPOSITIO  III. 

Omnis  pyramis  triangularem  habens  bafirn  diuiditurin  duas 
pyramides5cequales  &  fimiles  inter  fe,quse  triangulares  bafes  ha¬ 
bent,  limilesq;  totij&  in  duo  prifmata  aqualia ,  quas  quidem  prif- 
mata  dimidio  totius  pyramidis  funt  maiora. 

Sit  pyramis,. cuius  bafis  quidem  ABC  triangulum;  ver 
tex  autem  pundum  D.  Dico  pyramidem  ABCD  diuidi 
in  duas  pyramides  aquales  &  fimiles  inter  fe  ,  triangula- 
resq;  bafes  habentes,&  fimiles  tori,  &  in  duo  prifmata  a- 
qualia;&:  duo  prifmata  dimidio  totius  pyramidis  elfe  ma 
iora.  fecentur  enim  AB  BC  CA  AD  DB  DC  bifariam 
in  pundis  E  F  G  H  K  L,.&EH  EG  GH  HK  KL  LH  EK 
KF  FG  iungantur.  Quoniam  igitur  AE  quidem  eft  £qua 
x.sexti.  lisEB,  AH  vero  ipfi  HD;  erit  ELI  ipfi  DB  parallela .  Ea¬ 
dem  ratione  &HK  eft  parallela  ipfi  AB.  parallelogram- 
}'4.primi.  miim  igitur  eft  HEBK.  quare  HK  eft  aqualis  EB.  SedEB 
ipfi  A  E  eft  aqualis,  ergo  &  A  E  ipfi  H  K  aqualis  erit .  eft 
aute  &  AH  aqualis  HD.  du£  igitur  AE  AH  duabus  KH 
19. primi.  H  D  aquales  funt,altera  alteri,  &  angulus  E  A  H  aqualis 
4-pnmi.  angUi0  KHD.  bafis  igitur  E  H  bafi  K  D  eft  aqualis,  quare 
triangulum  AEH  aquale  eft  &  fimile  triangulo  HKD.Ea 
dem  ratione  &  triangulum  AHG  triangulo  HLD  equale 
eft  &  fimile .  Et  quoniam  dua  reda  linea  fe  fe  tangentes 
EH  HG  duabus  redis  lineis  fefe  tangentibus  KD  DL  parallela  funt,  non  autem  In 
i®. undecimi  eode  plano,  aquales  angulos  continebunt .  ergo  angulus  EHG  eft  aqualis  angulo- 


l  r  b  Er  R  x:  rt*?  n  2i? 

■\JCD1L  Rurfus  quoniam  durreda?  line*  EH  HGduabusKD  DLsqtiales  ftintr,  aHA 
rera  alteri, &  angulus  EHO  cftsequalis  angulo  KDL,-  erit  bafis  EG  bafiKL  squalis* 

•«quale  igitur  eft  &  fimile  triangulum  EHG  triangulo  KDL .  Eadem  ratione  &  AE 
O  triangulum  eft  aquale  St  fimile  triangulo  HKL. quare  pyramis, cuius  bafis  quide 
eft  AEG  triangulum, vertex  autem  pundum  H  aqualis  &  fimilis  eft  pyramidi,  cu¬ 
ius  bafis  eft  triangulum  HKL  &  vertex  D  pundum.  Et  quoniam  vni  laterum  trian¬ 
guli  A33B, videlicet  ipfi.  AB parallefadudaeftHKjerittriaguIu  ApB  triaguloDH 
K  £quiagulu,&  latera  habet  proportionalia.  Simile  igitur  eft  ADB  triagulu  triagu- 
JoDHK-.&eade  ratione  triangulu  quide  DBG  fimile  eft.triangulo  DKL;  tPiangulu 
vero  ADC  triangulo  DHL.  quod  cum  du£  redf  line^  Te  fe  tangentes  BA  AC  dua 
bus  redis  lineis  fe  fe  tangentibus  KH  HL  parallelr  fint ,  non  exiftentes  in  eodem 
plano, ajquales  angulos  continebunt,  angulus  igitur  B  AC  angulo  KHL  eft  sequa- 
Jis:atque  eft  ut  B  A  ad  AC,itaKH  ad  HL.  ergo  ABC  triangulum  fimile  eft  triangu  so.  «uW- 
gulo  HKLfideoq;  pyramis,cuius  bafis  quidem  triangulum  ABC,uertex  autem  pii-  •*n?' 
dum  D  fimilis  eft  pyramidi, cuiiti  bafis  triangulum  HKL,&  uertexpudum  D  .  fed 
pyramis  cuius;  bafis  quidem  HKL  triangulum ,  uertex  autem  pundum  D  ,  oftenfa 
eft  fimilis  pyramidi,' cuius  bafis 'triangulum  AEG,&  uertex  H  pundum  .  Quare 
pyramis  cuius  bafis  triangulum  ABC  &  uertex  pundum  D  fimilis  eft  pyramidi, 
cuius  bafis  AEG  triangulum,&  uertex  pundum  H .  Veraque  igitur  ipfarum  AEG 
H  HKLD  pyramidum  fimilis  eft  toti  pyramidi  A  BCD .  Et  quoniam  BF  eft  aqua¬ 
lis  FC^rit  EBFG  parallelogrammum  duplum  triaguliGFC.& quoniam  duoprif  A 
mata  ^quealta  funt, quorum  vnum  quidem  bafim  habet  parallelogrammum,  alte? 
ternm  vero  triangulum,eftq,-  parallelogrammum-  duplum,  trianguli,-  erunt  ea  prif-  g 
mata  inter  fe  aqualia. ergo  prifina  contentum  duobus  triangulis  BKF  EHG,&tri 
bus  parallelogrimis  EBFG  EBKH  KHFG  eft  aquale  prifmati, quod  duobus  trian 
gulisGFC  HKL, &  tribus  parailelogrammis  KFCL  LCGH  HKFG  continetur. 
manifeftum  eft  vtrumque  ipforum  prifmacum  ,&  cuius  bafis-eft  EBGF  parallelo- 
grammum,oppofita  autem  ipfiHK  reda!inea:&;cu  us  bafis  eft  GFC  triangulum, 

&  oppofitum  ipfi  triangulum KLH, maius  etfe  veraque  pyram  dum ,  quarum  bafes 
quidem  AEG  HKL  triangula,uertices  autem  pundaH  D  ;  quoniam  fi  iungamus: 

EF  EH  redas  lineas, prifma  quidem, cuius  bafis  eft  EBFG  parallelogrammum  ,  & 
oppofitaipfi  reda  linea  HK  maius  eft  pyramide,  cuius  bafis  E  BF  triangulum,  u.er- 
tex  autem  putidum  K.fed  pyramis, cuius  bafis  triangulum  EBF,&  uertex  K  pundu  £ 
eft  aequalis  pyramidi, cuius  bafis  AEG  triangulum,  &  uertex ;  pundum  hEgqualibus  '  '  - 

enim  &  firriilibus  ptanis  conti nentulr.quare  &  prifma, cuius  bafis  paralielogrammu  10  ^ 

EBFG,oppo'fita  aute  ipfi  reda  linea  HK  maius  eft  pyramide,  cuius  bafis  AEG  tria-  «kcaafc 
gulum  ,  &  uertex  pundum H.  .prifma  vero  cuius  bafis  paralldogramnmm  EBF 
G  &  oppofita  ipfi  reda  linea  HK  eft  gqpale  prifmati,cuius  bafis  GFC-  triangulum, 

Stipfi  oppofitum  triangulum  HKL:&  pyramis  cuius  bafis  triangulum  AEG, vertex 
autem  H  pundum,  eft  aqualis  pyramidi,  cuius  bafis  HKL  triangulum  &  uertex  pu 
^ftu  D. ergo  duo  prifmata  de  quibus  didu  eft ,  funt  maiora  duabus  didis- pyramidi- 
.bus  quoru  bafes  triagula  AEG  HKL,uertices  autem  H  D  punda.tota  igitur  pyra 
anis  cuius  bafis  ABC  triangulum,  uertex  autem  pundum  D,diuiia  eft  in  duas  ,pyr$ 
mides  «quales, &  fimiles  inter  fe,&  fimijes  toti:  &  in  duo  prifmata  aqualia ;  funtq; 
duo  prilmata  dimidio  totius  pyramidis  maiGra.quod  oftendere  oportebat,  * 

F.  C*  C  0  M  U  1  U  T\A  K I  V  S . 

Et  quoniam  BF  eft  aqualis  FC,erit  EBFG  parallelogrammum  duplum  triangu  A 
li  GFC  llmfia  enim  LF  quoniam,  BF  eft  aequalis-  FC,&  EG  parallela  ipfi  EC ,  erit  triangulum  13  P:‘mi 
XEF  aequales  triagulo  FGC.fed parallelogrammmEBFC  duplum  eft  triangufiBEF.ergo  &  if 
fius  FGC  trianguli  duplum  er  it.  ‘  •>; 

Erunt  in  prifmauimxr  fe  «qualia;}#*  ■vlt.vndecimi  Ubru  B 

^  •  -  Hbh  Prifma 


g  v  €  L  I  D.  R  E  EMENT» 

C  Prifma  qifide  cuius  bafis  eft  EEFG  parallelo  gramu.  &  oppofita  ipfi  re&a  lineaM 
K,  maius  eft  pyramide,cuius  baiis  EBF  triangulum, vertex  autem  puftum  K ~\Velut  to 
tum  eftfuaparte  maius;  eft  enim  pyramis  ipfius  prifmatis  pars  quadam  .fed  inferius  ex  ijs,  quae 
m  7.  huius  demonftrantur ^apparebit  tertiam  parte  effe3cum  fit  tertia  pars  prifmatis, cuius  bafis  G 
fC  mangulm>&  oppofitum  ipfi  triangulum  KLH. 

THEOREMA  II II.  PROPOSITIO  IIII. 


n.quim» 


Sifintdug  pyramides  #quealt5e,quse  triangulares  bafes  ha- 
beaiit,diuidatur  autem  vtraque  ipfarum,  &  in  duas  pyramides  9. 
quales  inter  fe ,  fimilefq;  toti, & in  duo  prifmata  aqualia, & fada 
rum  pyramidum  vtraque  eodem  modo  diuidatur,  atque  hoc  fem 
per  fiat, erit  vt vnius  pyramidis  bafis  ad  bafim  alterius,  ita  &in 
vna  pyramide  prifmata omnia  ad prifmata omnia  inaltera  pyra- 
midem, altitudine  aqualia. 

Sint  duae  pyramides  *quealtae, 
qua*  triangulares  bafes  habeat  A 
BC  DE Fjuertices  autem  fintpu- 
cta  GH,&  diuidatur  vtraque  ipfa 
rum  induas  pyramides  aequales 
inter  fe  ,  fimilefq;  toti ,  &  in  duo 
prifmata  fquali  a,  &fadarum  py¬ 
ramidum  vtraque  eodem  modo 
diuifa  intelligatur:atq;  hoc  seper 
fiat .  Dico  vt  ABC  bafis  ad  bafim 
DEF  ita  efle  prifmata  oia,qugfunt 
in  pyramide  A  B  C  ad  prifmata 
omnia  ,  qua»  in  pyramide  DEF 
multitudine  gqualia  .  Quoniam 
enim  BX  quidem  eft  tequalisXC, 

AL  vero  f qualis  LC ;  erit  XL  ipfi 
AB parallela,& triangulum  ABC 
triangulo  LXC  fimile.Eadem  ratione  &  triangulum  DEF  fimile  eft  triangulo  RQ^ 
F.Et  quoniam  BC  quidem  eft  dupla  CX;  EF  vero  dupla  ipfius  FQ,vtBC  ad  CX,  ita 
erit  EF  ad  FQ^&  deferipta  funt  ab  ipfisBC  CX  fimilia  &  fimiliter  pofita  redtili— 
nea  ABC  LXC?; ab  ipfis  vero  EF  FQfimilia  &  fimiliter  pofita  re&ilinea  DEF  RQ^ 
F.eft  igitur  ut  B  AC  triangulum  ad  triangulum  LXC,  ita  triangulum  DEF  ad  RQ^, 
F  triangulum;& permutando  ut  triangulum  ABC  ad  triangulum  DEF ,  ita  LXC 
triangulum  ad  triangulum  RQF.fed  ut  LXC  triangulum  ad  triangulum  RQFs  ita 
prifma  cuius  bafis  eft  triangulum  LXC,oppofitum  autem  ipfi  OMN  ad  prifma  cu*^ 
ius bafis RQF^triangulum,&  oppofitum  ipfi  STY.&  ut  igitur  ABC  triangulum  ad 
triangulum  DEF, ita  prifma,  cuius  bafis  eft  triangulum  LXC,oppofitum  autem  ipfi 
OMN  ad prifina, cuius  bafis RQF^triangulum  ,&  oppofitum  ipfi  STY.Et  quoniam 
duo  prifmata,qus  in  pyramide  ABCG  inter  fe  f  qualia  funt,  fed  &  qux  in  p  yrami- 
de  DEFH  prifmata  in  ter  fe  funt  aqualia ;  erit  ut  prifma,  cuius  bafis  parallelogram- 
mum  KLXBjOppofita  uero  ipfi  redalinea  MO  ad  prifma  cuius  bafis  LXC  triangu¬ 
lum,  &  oppofitum  ipfi  OMN ,  ita  prifma  cuius  bafis  parallelogrammum  EPRQ& 
oppofita  ipfi  reda  linea ST  ad  prifma  cuius  bafis  RQF?  triangulum, oppofitum  ue¬ 
ro  ipfi  ST Y.  quare  coponedo  vt  prifmata  KBXLMO  LXCMNO  ad  prifma  LXCM 
NO, ita  prifmata  PEQRST  RQFSTY  ad  prifma  RQFSTY.  &  permutando  ut  prif 
anataKBXLOMN  LXCOMN  ad  prifmata  PEQRST  RQFSTY,  ita  prifma  LXC 


&  n 
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*  MNO  ad  prifmaRQESTY.  Vt  autcm  pnTma  LXCMNO  ad  prifma  R<^SYY,  ita 
*'  <oftcnfae{V  bafis  LXC  ad- RQ£  bafim ,  &  ABC  bafis  ad  bafim  DEF  .ergo -h  ut trian¬ 
gulum.  ABC  ad  triagulum  DEF, ita  qug  in  pyramide  A  B  CG  duo  prifmata  ad  duo 
prifmata, qu*  in  pyramide  DEFH.fimiliter  aute&fi  fa&as  pyramides  diuidamus 
eodem  modo  velucOMNG  STYH.erit  utOMN  bafis  ad  bafim  STY,itaqur  in  p y 
ramide  OMNG  duo  prifmata  ad  duo  prifmata, qua?  in  pyramide  STYH.fed  ut  OM 
N  bafis  ad  bafim  STY ,  ita  bafis  ABC  ad  DEF  bafim.  &  ut  igitur  A  BC  bafis  ad  ba¬ 
fim  DEF,itaqup'n  pyramide  ABCG  duo  prifmata  ad  duo  prifmata  qute  in  pyra»' 
mide  DEFH  ;  &gu$in  pyramide OMNG  duo  prifmata  ad  duo  prifmata,  qu£  ira 
pyramide  STYH]  &  quattuor  ad  quattuor  .  eadem  alutcm  oftendentur  &infa<5Hs 
prifmatibus ex  diuifione  pyramidum  AKLO,&  DIRS  &  omnium  fimplieiter  mu! 
situdine aqualium*.. . 

L  E  M  M  *4. 

*At  ruere  v  t  LXC  triangulum  ad  triangulum  TfJ^Fjta  effe  prijmas 
cuius  bafis  triangulum  LXC  s  oppofitum  autem  ipfi  OMNad prifma  ^ 
cuius  bafis  triangulum 3  0  oppofitum  ipfi  STT  ,  hoc  modo  otten 
demus. 

In  eade  enim  figura intelligatur ab  ipfis G  H  pun&is  perpendiculares  du&aad  , 
ABC  DEF  triangif oru  plana, qii£  inter  ie  fqnales  erunt;  propterea  quod  pyrami¬ 
des  ipfa  ^quealtf  ponuntur.Et  quoniam  duf  re&a  linea;  GC,  &  perpendicularis  i 
jpundoG  du&a  fecantur  a  parallelis  planis  ABC  OMN  ,in  eafdem  proportiones 
fecabuntur.St  fecatur  GC  bifariam  a  plano  OMN  in  pundo  N .  ergo  &  a  pundo  G  i?;®**1®*’ 
duda  perpendicularis  ad  ABC  planum  bifariam  fecabitur  a  plano  OMN.  Eade  ra*  Im’ 
tione  &qu£  a  pundo  H  ducitur  perpendicularis  ad  DEF  planum  a  plano  STY  b"i 
fariam  fecabitur.&  funt  aquales  perpendiculares, que  ab  ipfis  GH  ducuntur  ad  pU 
na  ABC  DEF.ergo&  aquales  qug  a  triangulis  OMN  STY  ad  ipfa  ABC  DEF  per 
jpendiculares  ducuntur.gquealta  igitur  fqnt  prifinata ,  quorum  bafes  triangula  LJf 
C  RQRoppofita  autem  ipfis  OMN  STY.quare  &  folida  parallelepipeda  ,  qua  a 
«F&isprifmatibus  defcribuntur  £quealta,  inter  fe  fune  ut  bafes*  &  eoru  dimidia  ut 
LXC  bafis  ad  bafim  RQF,ita  inter  fe  dida  prifmata  et  ut .  quod  demondrare  opoir  sj.$ms& 
sebat® 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  U  K  1  V  S. 

Sed  ut  LXC  triangulum  ad  triangulum  RQF,ita  prifma  cuius  bafis  efl  triangu . 

Sum  LXCjOppofitum  autem  ipfi  OMN  ad  priima  cuius  bafis  RQ£ triagulum  &  op 
pofitum  ipfi  STY'JHoc  et  cofiare pot  ex  CQrollario ,  quod  nos  ad  3  2  vndecimi  confcripfiimus* 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO.  V. 

Pyramides ,  quae  eadem  funt  altitudine  3  &  triangulares  bafes 
jhab  en  t, inter  fe  funt  vt  bafes. 

Sint  enim  eadem  altitudine  pyramides,  quarum  bafes  quidem  triagula  ABC  IT 
P  ,uerticesautem  pundaG  H.Dico  ut  ABC  bafis  ad  bafim  DEF,  fic  elfe  pyrami-' 
dem  ABCG  ad  DEFH  pyramidem .  Si  enim  non  ita  fit,erit  ut  ABC  bafis  ad  bafim 
•3DEF,fic  ABCG  pyramis,uel  ad  folidum  minus  pyramide  DEFH,  uel  ad  maius.  Si& 
primum  ad  folidum  minus, fitq;  Z*.  &  diuidatur  pyramis  DEFH  in  duas  pyramides: 
aquales  inter  fe,&  fimiles  toti,&  in  duo  prifmata  aqualia.funt  igitur  duo  prifmata 
dimidio  totius  pyramidis  maiora.&  rurfus  pyramides  ex  diuifione fa&a  fimiliter 
diuidamwrjatqu^boc  femper  fiat ,  quoad  fumantur  quadam  pyramides  a.pypami 
-  Hbb  %  de  DEFH, 


EVCLIXX  ELEMENT. 

dcDEFH,qm:  f int  minores  cxceflu,quo  pyramis  DEFH  folidum  2  fuperat.  Itaque' 
fumantur, & fint exempli  caufla pyramides  DFRS  STYH .  eruntigitur  reliquam 


ErV. nte» 

«denti 


pyramide  DEFH  prifmata  folido  Z  maiora.Diuidatur  etiam  ABCG  pyramis  in  to 
£id.  m  partes  fimiliter  pyramidi  DEFH.  ergo  vt  ABC  bafis  ad  bafim  DEF ,  ita  quae 
in  pyramide  ABCG  prifmata  ad  prifmata  qua:  in  pyramide  DEFH;  fed  vt  ABC  ba 
fis  ad  bafim  DEF,ita  pyramis  ABCG  ad  folidum  Z.  &  ut  igitur  ABCG  pyramis  ad 
folidum  Z,ita  qua:  in  pyramide  ABCG  prifmata  ad  prifmata,qua:  in  pyramide  DE 
FH:&  permutando  ut  ABCG  pyramis  ad  prifmata,  qua:  in  ip(a  funt ,  ica  folidum  Z 
ad  prifmata ,  quf  in  pyramide  DEFH.  maior  autem  eft  pyramis  ABCG  prifmati- 
bus,qua:  in  ipfa  funt.ergo  &  folidum  Z  prifmatibus ,  quse  lunt  in  pyramide  DEFH 
eft  maius.fed&  minus,quod  fieri  nonpoteft .  Non  igitur  vt  ABC  bafis  ad  bafim  D 
EF,ita  eft  pyramis  ABCG  ad  folidum  aliquod  minus  pyramide  DEFH .  fimiliter 
oftendemus  neque  ut  DEF  bafis  ad  bafim  ABG,ita  efle  pyramidem  DEFH  ad  foli¬ 
dum  aliquod  pyramide  ABCG  minus .  Dico  igitur  neque  efle  vt  ABC  bafis  ad  ba¬ 
fim  DEF, ita  ABCG  pyramidem  ad  aliquod  folidu  maius  pyramide  DEFH.-fi  enim 
fieri  poteft,fit  ad  rriaius,uidelicet  ad  folidum  I.erit  igitur  conuertendo  vt  DEF  ba¬ 
fis  ad  bafim  ABC,ita  folidum  I  ad  ABCG  pyramidem .  Vt  autem  folidum  I  ad  A  B 
CG  pyramidem,  ita  DEFH  pyramis  ad  folidum  aliquod  minus  pyramide  A  BCG, 
vt  proxime  oftenfum  fuit.&  ut  igitur  DEF  bafis  ad  bafim  A  BC, ita  pyramis  DEFH 
ad  folidum  aliquod  pyramide  ABCG  minus .  quod  eft  abfurdum.  non  igitur  ut  A 
BC  bafis  ad  bafim  DEF, ita  eft  ABCG  pyramis  ad  folidum  aliquod  maius  pyrami¬ 
de  DEFH. oftenfum  autem  eft, neque  ad  minus,  quare  vt  ABC  bafis  ad  bafim  DEF, 
ita  eft  pyramis  ABCG  ad  DEFH  pyramidem.  Pyramides  igitnr,qus:  eadem  funt  al 
titudine,&  triangulares  bafes  habent  inter  fe  funt  vt  bafes.quod  aemonftrare  opor . 
tebat. 


THEOREMA  VI.  PROPOSITIO  VI. 


Pyramides, quae  eadem  funt  altitudine ,  &  multiangulas  bafe« 
habent, inter  fe  funt,  vt  bafes. 

Sint  eadem  altitudine  pyramides,  qua:  multiangulas  bafes  habeant  ABCDE  F 
GHKL:uertices  autem  MN punfta.Dico  vt  ABCDE  bafis  ad  bafim FGHKL , ita  ef 
fe  ABCDEM  pyramidem  ad  pyramidem  FGHKLM.Diuidatur  enim  bafis  quidem 
ABCDE  m  triangula  ABC  ACD  ADE,-  bafis  uero  FGHKL  diuidatur  in  triangu 
JaFGH  FHK  FKL.et  in  uno  quoque  triangulo  intelligantur  pyramides  a?quealt$; 
acpyramides,qug  a  principio.  Quoniam  igitur  eft  ut  triangulum  ABC  ad  triangu 
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Ium  ACD,  ita  ABC  M 
pyramis  ad  pyramdg 
ACDM:  &  componen¬ 
do  ut  ABCD  irapeziu 
ad  triangulum  ACD , 
jta  ABCDM  pyramis 
ad  pyramide  ACOM. 
fed&utACD  triangu 
Ium  ad  triangulum  A 
PE, ita  pyramis  ACD 
M  ad  A  DEM  pyrami- 
dem.  ergo  ex  f  quali  ut  ABCD  bafis  ad  bafim  ADE,ita  ABCDM  pyramis  ad  pyra 
midem  ADEM:&  rurfus  componendo  ut  ABCDEbafisad  bafim  ADE, ita  ABCD 
EM  pyramis  ad  pyramidem  ADEM  -Eadem  ratione  &ut  FGHKLbafis  ad  bafim 
FKL  ,  ita  &FGHKLN  pyramis  ad  FKLN  pyramidem. &  quoniam  dua:  pyramides 
funt  ADEM  FKLN,  qua:  triangulares  bafes  habent  &  eadem  funt  altitudine ;  erit 
ut  ADE  bafis  ad  bafim  FKL,  ita  ADEM  pyramides  ad  pyramidem  FKLN. Quod  cu 
fu  ut  A  BCDE  bafis  ad  bafim  ADE, ita  ABCDEM  pyramis  ad  pyramide  ADEMj  ut 
aut  ADE  bafis  ad  bafim  FKL,ita  ADEM  pyramis  ad  pyramideFKLN:  erit  ex  aquali 
ut  bafis  A  BCDE  ad  FKL  bafim,ita  ABCDEM  pyramis  ad  pyramidem  FKLN.  fed 
et  ut  FKL  bafis  ad  bafim  FG  HKL,ita  erat  et  FKLN  pyramis  ad  pyramidem  FGHK 
LN-quare  rurfus  ex  equali  ut  ABCDEbafisad  bafim  FGHKL,  ita  efi  ABCDEM  py 
ramis  ad  pyramide  FGHKLN.  Pyramides  igitur^ua:  eadem  funt  aititudine,et  mul 
tiangulas  bafes  habent  rnter  fe  funt,  ut  bafes.  quo4  oportebat  demonftrare. 

jr.  C.  COMMENTARI  V  Si 

Idem  etiam  demonfirabitur» 
fi  bafes  in^  qualibus  numero  late 
ribus  conuncantur.Sint  enim  py 
ramides aequealtae  ABCD  L 
EFGHKM  3fitq j  pyramidis  A 
RCDL  bafs  quadrilaterum  A 
BCD ,  &  vertex  L ;  pyramidis 
vero  EFGHKM  bafis  'fit  penta* 
gonum  EEGHK ,  &  vertex  L. 

Dicovt  quadrilaterum  ABCD 
ad  pentagonum  EFGHK  3  itaef 
fcABCDL  pyramidem  adpy* 
ramidem  EFGHKM.  lungantur 
AC  EG  LH.  erit  quadrilaterum  ABCD  diuifum  induo  triangula  ABC  ACD  ,& pent agonum 
diuifm  in  tria  triangula  EFG  EGH  EHK.  Itaque  intelligantur  ab  vnoquoque  triangulo  pyra¬ 
mides  aequealtp  primis  pyramidibus.  Et  quoniam  efi  ut  triangulum  ABC  ad  triangulum  ACD3 
Ita  pyramis  ABC  L  ai  pyramidem  ACDL',  erit  componendo  vt  quadrilaterum  ABCD  ad  trium 
gulim  ACD»  ita  pyramis  ABCDL  ad  pyramidem  ACDL.  Eadem  ratione  demonfir  abimus  in  al 
ter  a  pyramide  ut  quadrilaterum  EF  GH  ad  triangulum  EGH ,  ita  ejfe  pyramidem  EFGHM  ad 
pyramidem  EGHMivt  autem  triangulum  EGH  ad  triangulum  EHK»  ita  ejl  pyramis  EGHM  ad 
pyramidem  EHKM .  quare  ex  $  quali  vt  quadrilaterum  EFGH  ad  triangulum  EHKftn  ejl  pyra 
ms  EFGHM  adpiramidem  EHKM:  &  rurfus  componendo  vt  pent agonum  EFGHK  ad  trian¬ 
gulum  EHK»  ita  tota  pyramis  EFGHKM  ad  pyramidem  EHKM:  c  orner  t  endo  j  vt  triangulum 
EHK  adpentagomm  EFGHK ,  ita  pyramis  EHKM  ad  totam  pyramidem  EFGHKM.  Sed  vt 
triangulam  ACD  ad  triangulum  EHK3  ita  efi  pyramis  ACDL  ad  pyramidem  EHKM.  erat  au¬ 
tem  ut  quadrilaterum  ABCD  ad  trianguli  ACD  ita  pyramis  AB  CDL  ad  pyramidem  ACDL. 
Quare  rurfus  ex.  pqudi  vt  quadrilatenm  ABCD  ad  pent  agonum.  EFGHK»  ita  erit  pyramis  A 

liCDL 
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&CBL  adpynmidem  V,FGti  KM.Et  e  odem  modo  in  alijs  demon/lrabitur» quotcumque  lateribus 
bafes  earum  contineantur.  y-i 

THEOREMA  VIL  PROPOSITIO.  VIL 

Omne  prifma  triangularem  habeas  bafim  diuiditur  in  tre.s  py¬ 
ramides  aquales  ii^ter  fe,qu?  triangulares,  bafes  habent. 

Sit  prifma  cuius  bafis  quidem  triangulum  ABC,  oppofitu 
autem  ipfi  DEF.  Dico  prifma  AB  CDEF  diuidi  in  tres  pyrami 
des  squales  inter /e,  qua?  triangulares  habent  bafes  .  Iungan- 
:  tur  enim  BD  EC  CD.  Et  quoniam  parallelcgrammum  eft  A 
BED,  cuius  diameter  BD,  erit  ABD  triangulum  triangulo  E 
BD  aquale,  ergo  pyramis  cuius  bafis  triangulum  A  BD,  ver¬ 
tex  autem  pundum  C aqualis  eft  pyramidi, cuius  b.  fis  E  D  B 
triangulum  &  vertex  pundumjO  Sed  pyramis  cu,'u&b:  fisED 
B  triangulum  &  vertex  pundum  C, eadem  eft  pyramidi, cuius 
bafis  triangulum  EBC,  &  vertex  D  pundum,ij!dem  enim  pia 
nis  continentur.  Ergo  &  pyramis  cuius  bafis  triangulu  ABD, 
vertex  autem  pundu  C  aqualis  eft  pyramidi,eu'us  bafis  EBC 
triangulum,  &  vertex  pudum  D  Rurfus  quoniam  FCBE  parallelo grammum  eft# 
cuius  diameter  CE,  triangulum  ECF  triangule  CBE  eft  aquale .  ergo  &  pyramis, 

;  cuius  bafis  BEC  triangulum,  vertex  autem  pundum  D  arqualiseft  pyramidi, cuids 
bafis  triagulum  ECF,  &  vertex  pund  um  D.  Sed  pyramis, cuius  bafis  quidem, BCE 
triangukim, vertex  autem  pundum  D  oftenfa  eft  aqualis pyramidi,cuius  bafis  tria 
guium  ABD,  &  vertex  C  pundum.  quare  &  pyramis  cuius  bafis  triangulum  CEF, 
&  vertex  pundum  D,  sequalis  eft  pyramidi  cuius  bafis  triangulum  ABD,  &  vertex 
C  pundum.  Prifma  igitur  ABCDEF  diuiditur  in  tres  pyramides  inter  fe  aquales, 
«qua:  triangulares  bafes  habent.Et  quoniam  pyramis, cuius  bafis  ABD  triangulum, 
vertex  autem  pundum  C,  eadem  eft  pyramidi,cuius  bafis  triangulum  CAB,&  ver 
tex  D  pundum,  ijfdem  namque  planis  continentur:  pyramis aut,cuius  bafis  trian¬ 
gulum  aBD,  &  vertex  pundum  C,  tertia  pars  oftenfa  eft  prifmatis, cuius  bafis  AB 
C  triangulum,  &  oppofitum  ipfi  DEF.&  pyramis  igitur,  cuius  bafis  triangulum  A 
BC,  vertex  autem  D  pundum  tertia  pars  eft  prifmatis  eandem  bafim  habentis,  vL 
delicet  ABC  triangulum,&  oppofitum  ipfi  triangulum  DEF. 

COROLLARIVM. 

Ex  hoc  manifeftum  eft  omnem  pyramidem  tertiam  partem  efb 
fe  prifmatis  bafim  habentis  eandem, &  altitudinem  aquale  quo¬ 
niam  etiam  fi  bafis  prifmatis  aliam  quandam  figuram  re&ilineant 
obtineat, &  oppofitam  ipfi  eande,  diuiditur  in  prifmata, qug  trian 
gulares  bafes  habent, &  qu?  ipfis  opponuntur. 


F.  C.  COMME  N  T  U  K  I  V  S. 


Ex  hoc  coroIIario,&  antecedentibus  fequitur  prifmata  omnia',  quf  eadem  funt. 
altitudine  inter  fe  dfe,vt  bafesdunt  enim  ea  pyramidum  eiufde  altitudinis  tripla.  ' 
Sed  &  hfc  uera fmt,qu {  nos  demonflrauimns  in  libro  de  centro grauitatis  [olidorum  propo-' 
[itione.  XX.  &  XXI. 

Prifmata  omnia,  &  pyramides,qiif  in  eifdem,  vel  aqualibus  bafibns  conftituun- 
eur  cam  inter  fe  proportionem  habent, quam  altitudines.  •  "  '  ' ‘  - 

Es 
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Et  infuper  prifmata  omnia  &  pyramides  inter  fe  proportionem  habent  compoii 
tam  ex  proportione  bafium  &  proportione  altitudinum. 

THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  VIII. 

Similes  pyramides, qu£  triangulares  bafes  habent  in  tripla  sut 
proportione  homologorum  laterum. 

Sintfimiles,  &fimiJiter  po 
fitse  pyramides,  quarum  ba¬ 
fes  quidem  triangula  ABC 
DEF  ,  vertices  autem  GH 
puncta.  Dico  ABCG  pyra¬ 
mide  ad  pyramidem  DEFH 
triplam  proportionem  habe¬ 
re  eius,  quam  BC  habet  ad 
EF.  compleatur  enim  BGML 
HHFO  folida parallelepipe- 
da  .  Et  quoniam  pyramis  AB 
CG  fimilis  eft  pyramidi  DEFH  ,  erit  angulus  ABC  angulo  DEF  aqualis,  angu- 
lusq;  GBC  aqualis  angulo  HEF,  &  angulus  ABC  angulo  D  E  H.  atque  eft  vt  A  B 
ad  DE,  ita  BC  ad  EF,  &  B  G  ad  EH .  Quoniam  igitur  eft  vt  A  B  ad  D  E,  ita  B  C  ad 
EF,&  circum  squales  angulos  latera  funt  proportionalia ,  parallelogrammum  BM 
parallelogrammo  EP  fimile  erit.  Eadem  ratione  &  parallelogrammum  B  N  fimile 
eft  parallelogrammo  ER,  &  parallelogrammum  BK  ipfi  EX  parallelogramo.  Tria 
igitur  parallelogrammaBM  KB  BN,  tribus  EP  EX  ER  funt  fimilia.Sed  tria  qui¬ 
dem  MB  BK  BN  tribus  oppofttis  fqualia,  &  fimilia  funt,  tria  vero  EP  EX  ER  tri 
busoppofttis  fqualia,&fimilia.quare  folida  BGML  EHPO  fimilibus  planis  &  nu¬ 
mero  squalibus  continentur;  ac propterea  fimile  eft  BGML  folidum  folido  EHP 
O-S  miha  autem  folida  parallelepipeda  in  tripla  funt  proportione  homologorum 
laterum. ergo  folidum  BCMLad  lolidum  EHPO  tripla  habet  proportionem  eius, 
quam  habet  latus  homologum  BC  adEF  homologum  latus.fed  vt  BGML  folidum 
ad  folidum  EHrO,ita  ABCG  pyramis  ad  pyramidem  DEFH ;  pyramis  enim  fexta 
pars  eft  ipfius  folidi,cum  prifma  quod  eft  dimidium  folidi  parallelepipedi, fit  pyra 
midis  triplum. quare  &  pyramis  ABCG  ad  pyramidem  DEFH  triplam  proportio 
nem  habebit  eius, quam  BC  habet  adEF. 

COROLL  A  R  IVM. 

Ex  hoc  perfpicuum  eft,&  fi  miles  pyramides ,  quae  multiangu» 
las  bafes  habent  inter  fe  eife  in  tripla  proportione  homologorum 
laterum,  lpfis  enim  diuifis  in  pyramides  triangulares  bafes  habe 
tes ,  quoniam  & fimilia polygona ,  qua? funt  in  bafibus  in fimilia 
triangula  diuiduntur ,  &numero  aqualia, &  homologa  totis;  erit 
vtvha  pyramis  inaltera  pyramide  triangularem  habens bafim 
ad  pyramidem  in  altera  triangularem  bafim  habentem,  ita  &  om 
nes  pyramides  in  pyramide  altera  trjagulares  habentes  bafes  ad 
omnes  in  altera  triangulares  bafes  habentes  s  hoc  eft  ita  pyramis 
ipfa  multiangulam  habens  bafim  ad  pyramidem ,  qua?  multiangu 
lam  bafim  habet.Sed  pyramis  triangularem  habens  bafim  ad  py¬ 
ramidem" 
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Tamidem,qua?  triangularem  bafim  habet  eft  in  tripla  proportio¬ 
ne  homologorum  laterum.&  pyramis  igitur  multiangulam  habes 
balim  ad  pyram  idem  fimilem  baiim  habentem  ,  triplam  propor¬ 
tionem  habebit  eius ,  quam  latus  homologam  habet  ad  homolo 
gum  latus. 

F.  C.  C  0  M  M  EN  T  MR  l  ?  S. 

Sint  enim  pyramides  flmi- 
les  &  [militer  pofitae ,  quae 
pro  bafibus  pentagona  habeant 
MBCDEM  FGHKLN  ,  fitfa 
pyramidis  quidem  MBCDEM 
bafis  pent agonum  MBC  DE,  & 
uertex pmtiim  M ,  pyramidis 
vero  FGHKLN  bafis  pent  ago 
nm  FGHKL,  &  vertex  N  pii 
ffium  ,&  fit  latus  MB  homolo¬ 
gum  lateri  FG .  Dico  pyramide 
MBCDEM  ad  pyramidem  FG 
FJKLN  triplam  proportionem 
habere  eius ,  quam  habet  .AB 
ad  FG.  lungantur  enim  MC  C 
tfcwxti.  E  FH  HL.  &  quoniam  poly¬ 
gona  [milia  in  f  milia  triangu¬ 
la  diuiduntur,  numero [  aequa¬ 
lia t  &  homologa  totis-, erit  tria, 
gulam  MBC  f  mile  triangulo  F 
p.diffi.  and.  GHitriqngulumfy  .ACE  triangulo  FHL  fi mile ,  &  triangulum  CDE  triangulo  HKL.  efl  autem  ob 
pyramidum  [militudinem  triangulum  .AMB  fmile  triangulo  FNG.quare  vt  MM  ad  MB,  itaN, 
f  ad  EG,vt  autem  B.A  ad  MCfxtaGF  ad  FH .  ex  aequali  igitur  vtMM  ad  ^ AC, ita  LF  ad  FH. 
non aliter  tiemonjlrabttur  vt  MC  ad  CM,ita  NH  ad  HF.ergo  triangulum  MMC  fmile  efl  trian 
gyilo  NFH.eJl  autem  &  triangulum  MBC  fmle  triangulo  NGH  ob  [militudinem  pyramidum, 
pyramis  Igitur ,  cuius  bafis  triangulum  .ABC  &  vertex  Mpunllum ,f  nidis  efl pyraw}flr,qulus 
bafis  triangulum  FGH,&  vertex  punffiumN :quippe  quod  [milibus  triangulis  contineantur. Ea 
dem  ratione  demonflrabitur  pyramis  MCF.M  fmilis  pyramidi  FhlLN ,  &  pyramis  CD  EM  py¬ 
ramidi  HKLN  fed  pyra?nis  quidem  MB  C  M  ad  pyramidem  FGHN  triplam  habet  proportionem 
eius, aptam  habet  MB  ad  FG ,  &  pyramis  MC  EM  ad  pyramidem  FHLN  triplam proportionem 
habet  e\us,quam  ME  habet  ad  FL,hoclefl  quam  MB-habet  adFC',' efl  enim  vtBUad  iAEfla  G 
F  ad  FL,& permutado  vp  B.A  ad  GF,ita  ME  ad  FL.  pyramis  autm  CD EM< ctdp yrahiidem  H 
KLN  triplam  proportionem  habet  eius,  quam  CD  ad  FlK,hoc  efl  quam  ME  ad  FGf  Qpionia  enim 
vt  MB  ad  BC,  ita  efl  FG  ad  GE,vt  autem  BC  ad  CD,'ta  GH  ad  FlK;erit  ex 'acqudlfvt  MB  ad  C 
Ddta  FG  ad  HK,&  permutando  vt  MB  ad  FG,ita  C  D  ad  'ER.  'Vt  igitur  vna  ante  t ederit ivern  ad 
vnam  confequentium,boc  efl  pyramis  MBCM  ad  pyramidem  QGHNfta  omnes  hntecedentes  ad,, 
omnes  confequentes,hoc  efl  ita  tota  pyramis  MBC  DEM  ad  totam  pyramidem  F  GH  KLN  •  ergo, 
&  pyramis  MBC  DEM  ad  pyramidem  FGHKLN  triplam  habebit  proportionem  eius ,  quam 
habet  MB  ad  FG.quod  demonflrare  oportebat. 

COROLLARTVM. 

Ex  his  colligitur  pyramides  fimiles ,  qua;  multiangulas  bafes  habent  diuidi  in 
pyramides  triangulares  bafes  habentes  fimiles,  &  numero  «quales  &  homolo¬ 
gas  LOtis.  ■  -  ...  i  . .  °  V 
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Sed  quod  Euclides  demonflrauit  in  pyramidibus  [milibus ,  nos  etiam  ihfmulihus  prlfinatibus 
■  dsmoufirare  aggrediemur. cir  quamquam  in  antecedente  libro  d  nobis  demonflr atu  [t  pfifmatdfi 
'  inilia,  quattriangulares-  hafes  habent  in  tripla  ejfe  proportione  homologorum  laterum3tamen  hec 
hco placuit  iUud  etiam  aliter  demonflr are  in  hunc  modum. 

t..  y  T  li  $  E: M  'A- L 

Prifmata  fimilia ,  qu*  triangulares  bafes  habet  in  pyramides  fimiles,  numeroq; 
e  quales  diuiduntur,  &  prifma  ad  prifma  triplam  habet  proportionem  eins  >4quaio 
latus  homologum  habet  ad  homologum  latus. 

'Sint  prifmat  a  fimilia,  &  [militer  pofita  M 
£  GM&prifinatls  quidem  ME  bojis  fit  tria 
gulum  MBC ,  &  quod  ipfi  opponitur  triangu¬ 
lum  DEF :  pr  '[matis  vero  GM  bafis  fit  GHK 
triangulum  £r  oppoftum  ipfi  LMN  :  fttfi  la¬ 
tus  MB  lateri  CH  homologum .  Dico  prifmata 
ME  GM  diuidi  in  pyramides  fimiles, numero^ 
aequales,  &  prifma  ME  ad  prifma  GM  tripli 
habere  proportionem  eius,  quam  habet  MB  ad 
GH .  jungantur  enim  BD  EC  CD  HL  MK 
KL.erit  ex  iam  demonflr atis  prifma  ME  diui- 
fum  iu  tres  pyramides  pquales  inter  fe,  &prif 
ma  GMfmihter  diuifumin  totidem  pyrami¬ 
des  aequales,  quae  pyramidibus prifinatis  ME 
fimiles  erunt.  Quoniam  enim  ob  prifmatim  f- 
mlitndinem  parallelogrammum  MBED  [mi¬ 
le  ejl  parullelogr amnio  GHML,erit  vt  DM  ad 
MB,ita  LG  ad  GH:  atque  ejl  angulus  DMB  p- 

qualis  aagulo  LGH.  triangulum  igitur  DMB  triangulo  LHG  ejl  ftmile. Eadem  ratione  &  triangu 
lum  DEB  triangulo  LMH,&alia  tr\angula,quae funt  paralie! ogrammonm  dimidia  alijs  triangu 
lis, quibus  repandent fimilia  demonflr  abmtur. Et  quoniam  vt  DC  ad  CM ,  ita  ejl  LK  ad  KG ;  vt 
autem  MC  ad  CB ,  ita  GK  ad  KH-.crit  ex  aequali  ut  DC  ad  CB ,  ita  LK  adLH.  Et  fi militer  de¬ 
monflr  abitur  vt  DB  ad  BC,ita  ejfe  LH  ad  HK. quare  triangulum  DBC  ftmile  efl  triangulo  LHK . 

Quod  cum  triangulum  DMB  fimde  fit  triangulo  LGH,  triangulum^  DBC  jimile  triangulo  LHK, 

Cr  triangulum  DMC  ipfi  LGK;  erit  pyramis, cuius  bafs  triangulum  MBC, vertex  autem  D  pun-  9t(ji^.aag£i 
itum  fimilis  pyramidi, cuius  bafis  triangulum  GHK,  &  uertex  pm&um  L  .  Eandem  obcaujfam  cbai. 

«rit  pyramis  cuius  bafis  triangulum  EBC,&  vertex  D  punffium ,  fimiiis  pyramidi  cuius  bafs  M 
'1 1K  triangulum ,  uertex  autempunChm  L,& adhuc  pyramis ,  cuius  bafis  triangulum  ECF ,  & 
uertex  punitum  D  ftmilis  pyramidj,ciiius  bafis  triangulum  MKN,  &  uertex  L  punflum .  Quo¬ 
niam  igitur  pyramis  MBCD  ftmilis  ejl  pyramidi  GHKL,  fimiles  autem  pyramides  funt  in  tripla 
proportione  homologorum  laterum; habebit  p y ramis  MBCD  ad  pyramidem  CHKL  triplam pre 
portionem  eius, quam  habet  MB  ad  GH.Tyramis  autem  EBCD  ad  pyramidem  MHKL  triplam 
habet  proportionem  eius, quam  BC  habet  ad  HK,  hoc  ejl  quam  MB  habet  ad  GH-,  ejl  enim  vt  M 
B  ad  BC,ita  GH  ad  HKf.& permutando  vt  MB  ad  GHfita  BC  ad  HK  .  &  fmiliterpyramis  EC  . 

FD  ad  pyramidem  MKNL  proportionem  habet  triplam  eius, quam  EF  habet  ad  MN,hoc  ejl  EC  ‘ j  '!t* 
xid  HK,hoc  ejl  MB  ad  CR.Vt  igitur  vmm  antecedentium  ad  vnimconfequentium ,  ita  omnia  M  u-l]Uia!j* 
■Secedentia  ad  omnia  confequentia.Quare  vt  pyramis  MBCD  ad  pyramidem  GEIKE ,  ita  totum 
prifma  ME  ad  totum  prifma  GN.fed  pyramis  MBCD  ad  pyramidem  GHKL  triplam  habet  pro- 
poetiouem  eius, quam  habet  ME  ad  GH.Ergo  &  prifma  ME  adprijina  GM  triplam  proportio- 
liem  habebit  eius,  quam  MB  ad  GH.  s 

M  L  I  T  E  R.Quonia  igitur  pyramis  MBCD  ftmilis  cft  pyramidi  GHKL-, fimiles  autem  py 
ramides  funt  in  tripla  proportione  homologorum  laterum:  habebit  pyramis  MBCD  ad  pyramidi 
GHKL  triplam  proportione  eius,  quam  MB  habet  ad  GH  fedvt  pyramis  M  BCD  ad  pyramidem 
GHfLLfta  prifma  ME  ad  prifma  GM/unt  enmprifmatapyramidim'tfipla.ergo&-pff mu-MB-  ■ 

*  i  l  ii  .ad 
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ad  p  rifma  GM  triplam  proportionem  habebit  eius  3  quam  habet  ^ iBadGH  .  Trifmata  igi¬ 
tur  fmdia3quae  triangulares  bafes  habent 3diuiduntur in  pyramides fimiles ,  numero  aequales , 
0  prifma  ad  prifma  triplam  habet  proportionem  eius3quam  latus  homologum  habet  ad  homolo- 
irare  oportebat. 
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Prifrnata  fimilia, qu$  multiagulas  habent bafes  in fimiliaprifmata  triangulares 
bafes  habentia  diuidiintur,numeroq,*  aqualia, 8e  homologa  totis:  &  prifma  ad  prif 
rna  triplam  proportionem  habet  ei  us ,  quam  latus  homologum  habet  ad  homolo 
gum  latus. 

Sint  duo  prifrnata  fimilia ,  0  fimiliter  pofitaA 
K  MV 30  prifmatis  quidem  AK  bafis  fit  pentago 
nnm  ABCDE,0  ipfi  oppofitum  FGHKL ;  prifma¬ 
tis  uero  MV  bafis  f  t  pentagonum  MNOT'£f3  0  op 
pofitum  ipfi  RST VXfitj}  latus  .AB  lateri  MV  ho- 
mologum.Dico  prifrnata  .AK  MV  diuidi  in  prifma 
ta  3  quae  triangulares  bafes  habent  3  fimilia  0'  nu¬ 
mero  aequalia ,  0  homologa  totis;  0  prifma  .AK 
ad  prifma  MV  triplam  proportionem  habere  eius3 
quam  habet  AB  ad  MN.Iugantur  EB  EC  LG  L 
H  J QNQOXS  XT .petagonu.  igitur  .ABCDE  diui 
fium  erit  in  tria  triangula  ABE  EBC  ECD;  penta  A 
gonumf  E GHKL  diuijbn  in  tria  triangula  FGL  L 
GH  LHK  :0  fimiliter  pentagonum  MNOTQdiui 
fum  erit  in  tria  triangula  MNQ  JfNO  QOT:  0 
pentagonum  RSTVX  in  totidem  triangula  RSX  XST  %TV.lnteUigatur  vnumquodque  prifma. 
tu  AK  MV  diuisu.  in  tria  prifrnata  triangulares  bafes  habentia  duttis  planis  per  LG  GB ,  per  (fi 
LH  HC30  per  XS  SN,0per  XT  TO.  Quoniam  igitur  fimilia,  polygona  in  fimilia  triangula  di 
diduntur ,  numero j,  aequalia30  homologa  totis ;  erunt  triangula  ABE  FGL  fimilia  triangulis  M 
NQ^RSX30  triangula  EBC  LCH  triangulis  Qno  XST} triangula^  ECD  LHK  ipfis  QOT  X 
TV  fmilia.Et  qm  prifma  AK  ponitur  fimile prifinati  MV,  parallelogramu  ABGF  fimile  em  pa 
rallclogramo  MNSR,0  parallelogramu  AELF  fimile  ipfi  MQXR.  quare  vt  LE  ad  EA ,  ita  X 
fifad  QM:vt  aut  AE  ad  EBfita  Mifad  QN.exequali  igitur  ut  LE  ad  EBfita  XQad  QNfideocfi 
Tt  BG  ad  GL,ita  NS  ad  SX3angulus  autem  LEB-efl  aequalis  angulo  XQN  ob fimilitudmb prifma 
tum.fi  enimfimilibus  exlfitntibus prfmatibus  AK  MV3  angulus  LEB  non  efl  aequalis  angulo  X 
£>N, alter  eorum  maior  erit  .fit  maior  XQN,0  ad  rettam  lineam  BE,0  ad  punttum  in  ipfia  E 
angulo  NQx  conflituatur  aequalis  angulus  BET3vt  re  Eia  linea  ET  terminetur  d  plano  pentago¬ 
ni  E  GHKB  in  puntio  Y;0iungantur  ET  TK.ent  pentagonum  FGHKT  fimile  pentagono  RSTV 
Xfed  0  pentagonum  FGHKL  ponitur  eidem  fimile.  pentagonum  igitur  FGHKL  fimile  efl  pen¬ 
tagono  FGHKT. quare  angulus  FLK  aequalis  efl  angulo  ETK.fed  0  maior,  quod  fieri  no  potefl. 
Non  igitur  fiimihbus  exifientibus  prifmatibus  angulus  LEE  i»/ qualis  efl  angulo  XQN.  quare  ne - 
ceffiario  efl  aequalis  ;  0  ob  id  angulus  EBG  aequalis  efl  angulo  QNS.  ergo  0  qui  ipfis  opponun¬ 
tur  LGB  GLE  angulis  XSN  SXLfJunt  aequales. parallelogrammum  igitur  BELG fimile  eftpa 
rallelogrammo  NQXS. Eadem  ratione  demonflrabitur  parallelogrammum  LECH  fimile  par alle- 
logrammo  XQOT.  ergo  prifma  AL,cuius  bafis  triangulum  ABE3  0  ipfi  oppofitum  FGL  firnile 
efl  prifmati  MX,  cuius  bafis  triangulum  MNLf,0  oppofitum  ipfi  RSX;f milibus  enim  piatus  con 
tinentur.efl  autem  ob prifmatumfimilitudinem30 parallelogrammum  BCHG  fimile  parallelo- 
grammo  NOTS,0  parallelogrammum  EDKLfimileipfi  QfPVX.crgo  0  prifma  BH3cuius  bafis 
triangulum  EBC3  0  ipfi  oppofitum  LGH  efl  fimile  prifmati  NT,  culus  b.  ris  triangulum  QNO,  et 
ipfi  oppofitum  XST,0  denique  prifma  CL  cuius  bafis  triangulum  ECD,0  oppofitum  ipfi LSK> 
fimile  efl  prifmati  0X3cuius  bafis  triangulum  Q0T3  0  quod  ipfi  opponitur  XTV. fimilia  autem , 

prifrnata 
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prifmata ,  f/M.te  triangulares  bafes  habent  fmt  in  tripla  proportioile  homologorittu  laterum,  cpuoi 
nos  &  ad  3  4. propoffonem  antecedentis  libri,  &  proxime  aliter  d< monflrauimus .prifma  igitur 
^AL  ad  prifma  MX  triplam  proportionem  habet  eius, quam  h  abet  <A8  ad  MN,&  prifma  BH  ai 
prifma  XT  triplam  habet  proportionem  em, quam  BC  habet  ad  NO,  hoc  efl  jiB  ad  MN. prifma 
autem  CL  adprifma  OX  triplam  proportionem  habet  eius,  quam  habet  CD  ad  QT,hoc  efl  „43 ai 
MN  ut  fupra  demonjlrauimus.homolgoa  enim  latera  omnia  inter  fe  eandem  habent  proportio - 
ucmtQuare  vt  vmm  antecedentium  ad  ynuni  confequcntlum, ita  omnia  anteceietia  ad  omnia  co 
fequentia.Vt  igitur  prifma  *AL  adprifma  MX, ita  omnia  prifmata  ad  omnia  prifmata  ,  hoc  efl  to 
tum  prifma  MK  ad  totum  prifma  MX. prifma  autem  ML  ad  prifma  MX  triplam  habet  propor¬ 
tionem  eius,  quam  habet  ,A3  ad  MN.  ergo  &  prifma  >AK  ad  prifma  MV  triplam  proportionem 
habebit  eius, quam  .AB  ad  MN. Similia  igitur  prifmdta,quaemultiangulas  habent  bafes  in  fimilit 
prifmata  triangulares  bafes  habentia  diuiduntur, numero  acquxlia,& homologa  totis;  &  pri fi¬ 
mo  ad  prifma  triplam  proportionem  habet  eius,  quam  habet  latus  homologum  ad  homologum  Ia- 
Sus.  q:iod  oportebat  demonflrare.  — 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO.  IX. 
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Aequalium  pyramidum  ,&  triaiiguhres  bafes  habentium  ha 
"Tes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondent :  &  quarum  pyra¬ 
midum  triangulares  bafes  habentium  bafes  ex  contraria  parte  al¬ 
titudinibus  refpondentdllse  funt  squales. 

Sint  enim  pyramides 


les, qua:  triangulares  bales  ha¬ 
beant,  ABC  DEF,  vertices  ve¬ 
ro  G  H  pim'&a  .  Dico  pyrami- 
“^iim  .  A  BCO  DEFH  bafes  ex 
icbntraria^plarte  altirudinibus 
refpondere,&  vt  A  BC  bafis  ad 
bafim  DEF,  itaeflfe  pyramidis 
DEFH  altitudinem  ad  altitu¬ 
dinem  pyramidis  ABCG.  C6- 
pleantur  enim  BG  ML  EHFO 
folida  parallelepipcda.  Et  quo 
niam  pyramis  A  RCG  eft  f qua 
lis  pyramidi  DEFH,  atque  eft 
pyramidis  quidem  ABCG  fex 
tuplum  BGML  folidum,  pyramidis  vero  DEFH  fextuplum  folidum  EHFO;  erit 
folidum  BGML  folido  EHFO  squale,  pqualium  autem  folidornm  parallelepipedo  j+.undesfe 
rum  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refponden.t.  eft  igitur  ut  BM  bafis  ad  ba  mi. 
fim  E;\  ica  EHFOJolidi  altitudo  ad  altitudinem  folidi  BGML.  Sed  ut  BM  bafis  ad  ijqwfod. 
bafim  E°,  ita  A  BC  triangulum  ad  triangulum  DEF.  ergo  &  vr  ABC  triangulum 
ad  triangulum  DEF,  ita  folidi  EHPO  altitudo  ad  altitudinem  folidi  BGML. Sed  fo 
lidi  quidem  EHi  O  altitudo  eadem  eft  altitudini  pyramidis  DEFH  ;  folidi  ve¬ 
ro  BGML  altitudo  eadem  eft  altitudini  pyramidis  ABCG .  eft  igitur  vt  A  B 
C  bafis  ad  bafim  DEF,  ita  pyramidis  DEFH  altitudo  ad  altitudinem  pyrami¬ 
dis  ABCG.  qua-re  pyramidum  ABCG  DEFH  bafes  ex  contraria  parte  altitudini¬ 
bus  refpondent.  Sed  pyramidum  ABCC  DEFH  bafes  ex  contraria  parte  refpoij- 
deant  altitudinibus,  fitq,-  vt  ABC  bafis  ad  bafim  DEF,  ita  pyramidis  DEFH  altitu¬ 
do  ad  altitudinem  pyramidis  ABCG.  Dico  ABCG  pyramidem  pyramidi  DEFH 
sequalem  efle.  ijfdem  enim  conftru&is, quoniam  vt  A  BC  bafis  ad  bafim  DEF,ira  .  t  v 

DEFH  pyramidis  altitudo  ad  altitudinem  pyramimidis  ABCG;vt  autem  ABC  ba 
fis  ad  bafim  DEF,ita  BM  parallelogramu  ad  parallelogramu  EP;erit  &  vt  parallelo  ij.quiivi, 
gramu  BM  ad  EP  parallelogramu,  i  w  oyramidis  DEFG  altitudo  ad  altitudine  pyra 

-  --i:» 
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midis  ABCG.Sed  pyramidis 
iquide  DEFH  altitudo  eade 
eft  altitudini  folidi  parallele- 
pipedi  EHPO;  pyramidis  ve¬ 
ro  ABCG  altitudo  eadem  eft 
altitudini  folidi  parallelepi- 
pedi  BGML.  eft  igitur  vr  B 
M  bafis  ad  bafim  EP,ita  EHP 
O  folidi  parallelepipedi  alti¬ 
tudo  ad  altitudinem  folidi 
parallepipedi  BGML.  Quo 
rum  autem  folidorum  paral- 
Ielepipedorum  bafes,  ex  con¬ 
traria  parte  altitudinibus  re¬ 
fpondent  ,  ea  funt  aequalia,  fo 
lidum  igitur  parallglepipedum  iBQME  aquale  eft  folido  parallelepipedoEFPO 
atque  eft  folidi  quidem  BGML  fexta  pars  pyramis  ABCG;  folidi  vero  EHlO 
'itidem  fexta  pars  pyramis  DEFH.ergo  pyramis  A  B  C G  pyramidi DEFK eft 
^qualis.  Aequalium,  igitur  pyramidum-,  &  triangulares  bafes  habentium ,  bafes 
ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondent,  &  quarum  pyramidum  triangulares 
-  bafes  habentium  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  reipondent  iJI*  funt  aqua¬ 
les,  quod  oportebat  demonftrare.  ; , 
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Sed  &  m  pyramidibus, quae  multiangulas  bafes  habent  idem  demonflrabitur  hoc  mod§. 

Aequalium  pyramidum  &  multiangulas  bafes  habentium, bafes  ex  cotraria  par¬ 
te  altitudinibus  refpondent:  &  quarum  pyramidum  multiangulas  bafes  habentiis 
bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondent,ilIa  funt  aquales» 

Sint  pyramides  aequales 

BCDL  EFGHKM,  &  pyrami-  ? 

dis  quidem  MBCDL  bojis  fit  quo. 
drilaterum  JLBCB ,  &  vertex 
pun&um  L;  pyramidis  vero  EF 
GHKM  fit  bafis  pentagonum  E 
FGHK,  &  vertex  M .  Dico  ba¬ 
fes  ex  contraria  parte  altitudini 
hus  refpondere :  hoc  efl  quadrila 
terum  *ABCD  ad  pentagonum  E 
FGHK  >  ita  ejfe  vt  pyramidis  E 
FGHKM  altitudo  ad  altitudini 
pyramidis  *ABCDL.  Fiat  enim 
ex  xxv.fiexti  triangulum  in  quo 
N  aequale  quadrilatero  <ABCD : 

&  rurfius  fiat  aliud  triangulum 
in  quo  0  aequale  pentagono  EF 
GHK,  et  d  triangulo  N  erigatur 
pyr arras  gquealtapyramidi 
CDL’.  d  triangulo  autem  O  erigo 
Hur  alia  pyramis  aequealta  pyra 
tnidi  EFGHKM.  erit  igitur  py¬ 
ramis  N  aequalis  pyramidi  JlB 
CDL:  fiunt  enim  in  bafibus  aequo 
libus  y  &  g  qualem  habent  alti  tu 
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dinem:  &  fmiliratione  pyramis  0  aequalis  erit  pyram' di  EF GHKM.  ergo  pyramis  N  pyram 
di  0  efl  aequalis,  aequalium  autem  pyr.  iridum,  c?  triangi lares  bafes  habentium,  bafes  ex  con- 
.  trariaparte  altitudinibus  recondent.  Vt  igitur  triangn  imN  ad  triangulum  0,  ita  pyramidis  O 
.  altitudo  ad  altitudinem  pyramidis  N.  Sed  vt  triangulum  N  ad  0  triangulum ,  ita  'quadrilaterim 
„*ARCD.  ad  pentagontm  EFGHK,  vtrumque  enim  vtrique  efl  aequale.ergo  vt  quadrilaterum  jl 
-BCD  ad pent agonum  EFGHK,  itapyramidis  0  altitudo  ad  altitudinem  pyramidis  N;  hoc  efi  al 
.  titudo  pyramidis  EFGHKM  ad  pyramidis  c AECDL  altitudinem.  Sed  ijfdem  flantibus  fit  ut  qua  • 
dtilaterum  .JBCD  ad  pentagonum  EFGHK,  ita  pyramis  EFGHKM  altitudo  ad  altitudinem  py 
JXamidis  iARCDL.  Dico  pyramide  m  MBCDL  pyramidi  EFGHKM  aequalem  effe.eft  enim  ut  qua. 
drilaterum  *ABCD  adpentagonum  EFGHK, it  a  triangulum  N  ad  0  tridnguhm.qudre  vttriangu 
lum  n  ad  triangulum  0,  ita  pyramidis  EFGHKM  altitudo  ad  altitudinem  pyramidis  -rit tBCDL , 
hoc  efl  ita  pyramidis  6  altitudo  ad  altitudinem  pyramidis  N.  quarum  autem  pyramidum  trian¬ 
gulares  bajes  habentium,  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  rejpondent,  illae  funt  aequales, 
aequalis  igitur  efi  pyramis  N  pyramidi  0;  ac  propter  ea  pyrarris^ARCDL  pyramidi  EFGHKM 
efl  aequalis  Aequalium  igitur  pyramidum  &  multiangiUas  bafes  habentium ,  &  reliqua .  quod 
dmionflrare  oportebat.  /[ 

c  o  ii'  olla  r  i  v  m. 

Ex  prardidis  colligitur  prifmatum  omnium  aqualium  bafes  ex  Contraria  parte 
altitudinibus  refpondere  :  &  quorum  prifmatum  bafes  ex  contraria  parte  altitudi¬ 
nibus  refpondent,ea  efle  aqualia;  prifmata  enim  in  eiidem  bafibus  CQnftituta,&  ea 
•dem  altitudine  funt  pyramidum  tripla. 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  X. 

5«  n*]  fet&Xbk/b  !!■•:>•  f/o  'flo  i:,-  i'-uc;:yyx'.  m:  ;u,’n 

Omnis  conus  tertia  pars  eft  cylindri^qui,  eandem  bafib  habet 
&  altitudinem  aqualem . 

Habeat  enim  conus  eandem  bafim  *  quam  cy 
lindrus ,  videlicet  circulum  A  BCD  ,  &  altitudo 
nem  squalem .  Dico  conum  tertiam  partem  efle 
cylindri, hoc  eft  cylindrum  coni  triplum  cfle .  Si 
enim  cylindrus  no  fit  triplus  coni,vel  maior  ent, 
quam  triplus, nel  minor.  Sit  primu  maior  quam 
triplus;  &  defcribatur  in  A  BCD  circulo  quadra-' 
tum  ABCD.  ergo  quadratum  ABCD  maius  eft, 
quam  dimidium  ABCD  circuli.  &  a  quadrato 
ABCD  erigatur  prifma  sequealtu  cylindro, quod' 
quidem  prifma  maius  erit ,  quam  cylindri  dimi¬ 
dium  ;  quoniam  fi  ciica circulum  ABCD  quadratum  defcribatur ,  eritinfcriptum 
quadratum  dimidium  circumfcripti :  &  funt  ab  eifdem  bafibus  ereda  foljda  parai 
Jelepipeda aEquealta,  nimirum  grifmataipfa.  quare  prifmatainterfc  funt  vt  bafes,  Exeo»!!?. 
&  prilma  igitur  eredum  a  quadrato  ABCD  dimidium  eft  prifinatis  eredi  a  qua- 
drato  quod  circa  circulu  ABCD  defcribitur,  atq;  eft  cylindrus  minor  prifmate  ere 
•do  a  quadrato  quod  defcribitur  circa  circulu  A  BCD. prifma  igitur  eredu  a  qua¬ 
drato  ABCD  fquealtu  cylindro  dimidio  cylindri  eft  maius,  fecentur  circuferentiaf 
AB  BC  CD  DA  bifaria  in  pundisEF  GH,&  AE  EB  BF  FC  CG  GD  DHHA 
jungantur. VnuqUodq;  igitur  trianguloru  AEB  BFC  CGD  DHA  maius  eft  dimi 
dio  portionis  circuli  ABCD,  in  qua  cofiftit,vt  fuperius  demonftratu  eft.erigantur 
ab  vnoquoq;  trianguloru  AEB  BFC  CGD  DH  A  prifmata  tequealta  cylindro.err 
go&  vnumquodque  eredorum  prifmatum  maius  eft  dimidio  portionis  cylindri 
qu* ad  iplum  eft ,  quoniam  fi  per pundaE F  G  H  parallel^ipfis  AB  BC  CD  DA 
ducatur, &  compleatur  in  ipfis  AB  BO  CD  DA  parallelogrammaia  quibus  folida 

parallele- 
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paratlclepipeda  asqueaka  cylindro  eriganturrernntvmu^cniufqueefe&orum  dirns 
jdia  prifmata  ca>qu;£  funt  in  triagulis  AEB  BFC  CGD  DH, A.  &  funL  cylindri  por¬ 
tiones  eredis  fo.lidis  parallelepipedis  minores,  ergo  &  prifmata  qu«  in  triangulis 
.AEB  BFC  CGD  DH  A  maiora  funr  dimidio  portionum  cyiindri, qui  ad  ipfafunt. 
Itaque  reliquas  circumferentias  decantes  biTariam,iungeniesq;  redas  lineas ,  &  ab 
ivnoqubque  triangulorum  erigentes  prifmata  fquealta  cylindro, &  hoc  femper  fa- 
: cientes  quoad  tandem  relinquantur  quardam  portiones  .cylmdriVquae  iint  minores 
excetfu,-  quo  cylindrus  ipfius  coni  triplum  fuperar.  reliquantur  iam  &  fint  AE  EB 
.BF  FC  CG  GD  DH  HA.  reliquumigitur  prifma,cuiushafis  quidem  polygonii 
AEBFCGDH,  altitudo  autem  eadem, qii£ 
t,  cylindri  *  maius  eft, quam  triplum  coni. Sed  prif- 
-macuius.biifis  AEBFCG-DI^  polygonum,  &  alti¬ 
tudo  eadeni,quffi.  cylindri  triplum  eft  pyramidis, 
cuius  bafis  polygonum  AEBFGGDH,  uertex  au 
tem  idem,  quU-ont .  S;.p.yrajnis  igitur, cuius  ba¬ 
fis  polygonum  AEBFCGDH  ,  uertex  autem  ide 
qui  coni, maior  eft  cono,  qui  bafim  habet  ARCD 
circulum.Sed  &  ininor;ab.mfo  enim  comprehen- 
ditu^quod  fieri  non  poteft.  Non  igitur  cylindrus 
maior  erit, quam  triplus  cohi.  Dico  ihfupcr  neq; 
cylindrum  minorem  efle, quam  triplum  coni ,  fi  enim  fieri  poteft,  fit  cylindrus  mt- 
mor,quam.(triplus  coni. erit  conuertendo  conus  maior,  quam  tertia  pars  cylindri. 
Defcribatur  in  ABCD  circulo  quadratum  ABCD., ergo  quadrarum  ABCD  matits 
eft  qua  dinrditi  ABCD  circuli, •&  a  quadrato  ABCD  erigatur  pyramis, uerti ce  ha¬ 
bes  eunde  que  cpnus.pyramiS-igitnfiefeiftihiaior.eff  quam  conifdimidium  :  quo¬ 
niam,  vt  ante  demonftrauimus,fi  circa  circulum  quadratum  defcribatur,  erit  qua¬ 
dratum  ABCD  dimidium  eius, quod  circa  circulum  deferipeum  eft:& fi  a  quadra¬ 
tis  erigantur  jfolida  parallefepipeda  iqucalta  cono ,  qua?  &  prifmata  appellantur,, 
erit  quod  a  quadrato  ABCD  erigitur  dimidium' 
eius  ,  quod  eredum  eft  a  quadra’to  tirca  ciir culum  h 

defcripto,etenm  inter  fe  funtvtbafes.  quare  &  ter 
tia’  partes  ipfarum. pyramis  igitur, ■cuius  bafis  qua¬ 
drarum  ABCD,  dimidia  eft  eius -pyramidis ,  qii«& 
quadrato  circa  circulum  deferipto  erigitur. Sed  py¬ 
ramis  erecta  a  quadrato  deferipto  circa  circulum, 
maior  eft  con'o,ipfum  namque  comprehendit. ergo 
pyramis  cuius  baf.s  ABCD  quadratum  ,  vertex  au¬ 
tem  ide  qui  coni,  maior  eft  ,  quam  coni  dimidium. 
r _ . r,.„  »  cc  rn  i'»  a 
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fecentur  circumferenti^  AB  BC  CD  DA  bifaria  A 

in  pundis£FCH.&  iungatur  AE- EB  BF  FC  CG  CO  DH  HA.& vnum  quod 
que  igitur  triangulorum  AEB  BFC  CGD  DH  A  maius  eft,  quam  dimidium  por 
itionis  circuli  A  BCD, in  qua  confiftit.erigantur  ab  vnoquoque  triangulorum  AEB 
BFC  CGD  DH  A  pyramides  verticem  habentes  eundem  ,  quem  conus .  ergo  & 
vnaquaque  pyramidum  eodem  modo  eredarum, maior  eft,  quam  dimidium  coni 
portionis,quoe  eft  ad  ipfam. Itaque  reliquas  circumferentias  fecantes  bifariam, iun'* 
gentefq;  redas  lineas, &  ab  vnoquoque  triangulorum  erigentes  pyramidem  uerti- 
cem  habentem  eundem, quem  conus,  &  hoc  femper  facientes ,  relinquemus  tande 
quafdam  coni  portiones ,  quf  maiores  erunt  exceffu  ,  quo  conus  tertiam  cylindri 
partem  fuperat.Relinquantur  &  fint,  quf  in  ipfisAE  EB  BF  FC  CG  DH  HA. 
reliqua  igitur  pyramis  epius  bafis  polygonum  AEBECGH,  &  uertex  idem  qui  co 
(ii, maior  eft, quam  tertia  cylindri  pars  .  fed  pyramis  cuius  bafis  polygonum  oEBF 
CDH, uertex  autem  idem  qui  coni,tertia  pars  eft  prifmatis,  cuius  bafis polyeonft 
AEBFCDH,altitudo  autem  eadem  quf  cylindri .  prifina  igitur, cu-ius  bafis  AEBF 
CGH  polygonum, St  altitudo  eadem,qu£  -cylindri.,.  maius  cfticyliindr.o*  cuius  bafis 

eft 
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e  it  circulus  ABCD.fed  St  minus, ab  ipfo  enim  comprehenditur,  quod  fieri  non  po 
teft.Non  igitur  cylindrus  minor  eft,quam  triplus  coni .  oftenfum  autem  eft  neque 
maiorem  efle,quam  triplum. ergo  cylindrus  coni  triplus  fit  necefle  eft ;  ac  propte- 
rea  conus  eft  tertia  pars  cylindri.  Omnis  igitur  conus  tertia  pars  eft  cylindri,eade, 
quam  ipfe  bafini  habentis, &  altitudinem  «qualem .  quod  demonftrare  oportebat. 


F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  R  I  V  S. 


todem  modo  illud  etiam  demonjlrabitur  in  conis  &  cylindris  fcalenis . 


COR  QLLARIVM. 


Ex  quibus  conftat  omnem  conum  fiue  re<ftum,fiue  fcalenum  tertiam  partem  ef- 
fe  cylindri  fiue  refti  fiue  fcaleni,qui  eandem  bafim  habet,  &  «qualem  altitudinem. 


THEOREMA  XI.  PROPOSITIO  XI.- 


Coni  &  cylindri,  qui  eandem  habent  altitudinem  inter  fe  funt 
vt  bafes. 


A 


Sint  eadem  altitudine  coni  ,&  cylin- 
<dri,quorum  bafes  circuli  ABCD  EFGH 
axes  autem KL  MN,&  diametri  bafiu 
AC  EG.Dico  vt  ABCD  circulus  ad  cir 
culum  EFGH, ita  efle  conum  AL  ad  EN 
conum.fi  enim  non  itafit;eritvt  ABCD 
circulus  ad  circulum  EFGH  ,  ita  conus 
AL  ad  aliquod  folidu  minus  cono  EN, 
vel  ad  maius,  fit  primu  ad  minus, quod 


fit  X,& quo  minus  eft  folidumX  cono  E 

N,ei  «quale  fit  I  folidum.conus igitur  E  L - 1  t - 1 

N,ipfis  folidisX  I  eft  «qualis.Defcriba-  \  \  \  \ 

turinEFGH  circulo  quadratu  EFGH.  -  ^ 

ergo  quadratum  maius  eft,  quam  dimi- 

diumcirculi.erigaturaquadratoEFGHpyramis«quealta  cono,  pyramis  igitur 
crefta  maior  eft,quam  coni  dimidium; nam  fi  circa  circulum  quadratum  deferiba 
mus,&  ab  ipfo  erigamus  pyramidem  «quealram  cono  ,•  erit  inferipta  pyramis  py¬ 
ramidis  circumfcriptg  dimidia,-  etenim  inter  fe  funt  vt  bafes:  conus  autem  circum- 
feripta  pyramide  eft  minor.ergo  pyramis ,  cuius  bafis  quadratum  EFGH ,  uertex 


autem 


v.huSu*. 

t.hukis» 
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autem  idem  qui  coni, maior  efl:  quam  coni  di 
m  i  d  i u  m .  fe ce  n t ur  c  i rcu  mifer  en  tise  EF  FG  G 
H  H£  bifariam  iti  punftis  OPRS ;  &  OE  EP 
FF  FR  RG  GS  SH  fungantur.  Vnumquod 
que  igitur  triangulorum  HO£  EPF  FRG 
GSHmaius  efl: ,  quam  dimidiu  porrionis  cir¬ 
culi, in  qua  confiftit .  erigatur  ab  vnoquoque 
triangulorum  HOE  EPF  FEG  GSH  pyra¬ 
mis  atquealta  cono.ergo  &  vnaqusque  erefta 
rum  pyramidum  maior  efl; ,  quam  dimidium 
portionis  coni ,  qua;  efl:  ad  ipfam. Itaque  reli-  <r- 
quas  circumferentias fecantesjbifariam;&.iu-  "  \ 
gentes  redas  lineas,&  ab  vnoquoque  triagii- 
lorum  erigentes  pyramides  fquealtas  cono, 

atque  hcc  lemper.facient.es, relinquemus  tandem  aliquas  portiones  coni,  qua;  foli- 
do  I  minores  erum.relinquantur&fintquf  in  ipfisHO  OE  EP  FF  FR  RG  GS 
SH. reliqua  igitur  pyramis, cuius  bafis!po!ygonu  HOEPFRGS,  altitudo  ante  eade, 
qu$:  coni, maior  efl:  folido  X.Defcribatur  in  circulo  ABCD  polygono  HOEPFRGS 
fimile  &Iimiliter  pofitum  polygonum  DTAYBQC  V,&  ab  ipfo  erigatur  pyramis 
tequealta  cono  AL. Quoniam  igitur  efl:  vt  quadratum  ex  AC  ad  quadratum  exEG 
ita  DTAYBQCV  polygonum  ad  polygonum  HOEPFRGS;  vt  autem  quadratum 
ex  AC  ad  quadratu  exEG,ita  ABCD  circulus  ad  circuiu  EFGHjeritvt  ABCD  ci r- 
culusad  circulum  EFGH,ita  polygonum  DTA  YBQCV  ad  polygonum  HOEPFR 
GS.fed  ut  ABCD  circulus  ad  circulum  EFGH,ita  conus  A,L  ad  X  foiidum:  &  vt  po 
lygonu  DTAYBQCV  ad  polygonu  HOE3?FRGS,ita  pyramis  cuius  bafisDTAYB 
QCV  polygonu,  uercex  autem  pundum  L  ad  pyramidem,aiius  bafs  polygonurri 
HOEPFRGS, &  uertex  piinftum  N.Vt  igitur  conus  AL  adX  foiidum,  ita  pyramis,5 
cuius  bafis  polygonum  DTAYBQCV ,  &’vertex  pundum  L  ad  pyramidem,cuius 
bafis  polygonum  HOEFFRGS,S<:  uertex  N  pundum.  quare  permutando  vt  conus 
AL  ad.pyramidem,qu*  in  ipfo  efl:, ita  foiidum  X  ad  pyramide ,  que  in  cono  EN  .co 
nus  autem  AL  maior  efl:  pyramide ,  qua;  in  ipfo .  ma.us  igitur  eft  foiidum  X  pyra¬ 
mide, qua;  in  cono  EN. fed  &  minus, quod  fieri  non  poteft. Non  igitur  vt  ABCD  cir, 
culus  adcirculum  EFGH,itaeft  AL  conus  ad  foiidum  aliquod  minus  cono  EN.  Si 
militer  demonftrabitur  neque  vt  EFGH  circulus  ad  circulum  ABGD ,  ita  eflej  co- 
nnni  EN  ad  aliqugd  foiidum  minus  cono  AL.  Dico  praterea  neque  efle  vt  AB¬ 
CD  circulus  ad  cir  cui  iitu  EFGH  ,  ita  AL  conum  ad  aliquod  foiidum  maius  co¬ 
no  EN  .  Si  enim  fieri  poteft, fit  ad  foiidum  maius,  quod  fitZ  .  ergo  conuerten- 
do  vt  EFGH  circulus*  ad  circulum  ABCD  ,  ita  ent.  foiidum  Z  ad  AL  conum, 
fed  ut  foiidum  Z  ad  AL  conum  ,  ita  conus  EN  ad  aliquod  foiidum  minus  cono 
AL.  &  ut  igitur  EFGH  cir  culus  ad  'ciratiu  A  B  GD,ita  cmus-EN  ad  afiqnod-felrdumr 
*  ~  •  '  *  minus 
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minus  cono  AL.quod  fieri  non  po.Te  odenfiim  efl.  Non  igiturvt  ABCDeircufug 
ad  circulnm  EFGH.ita  conus  AL  ad  aliquod  folidum  maius  cono  EN.oflenfum  au 
tem  efl:  nrque  ede  ad  minus,  ergo  vt  ABCD  circulus  ad  circulum  EFGH,  ita  efl:  co 
nus  A  E  ad  EN  conum. fed  vt  conus  ad  conum ,  ita  efl  cylindrus  ad  cylindrum ,  efl 
enim  vterque  utriufque  triplus. &  ut  igitur  ABCD  circulus  ad  circulum  EFGH,ita 
in  ipfis  cylindri  xqueaki  conis,  ergo  coni  &  cylindri  qui  eandem  habent  altitudini 
inter  Te  funt  ut  bafes.quod  demonkrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENTARIIS. 

Et  hoc  in  conis  &  cylindris  fcalenis  Jimiliter  demonfirabitur. 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO.  Xlh 

Similes  coni  &  cylindri  inter  fe  funt  in  tripla  proportione  dia- 
m  er  torum  ,  qua!  funt  in  bafibus. 

Sint  fimiles  coni  1Jr 

&  cylindri,  quorum 
bales  quidem  circu¬ 
li  ABCD  EFGH,dia 
metri  vero  bafium  B 
D  FH:  &  axes  cono¬ 
rum, vel  cylindorum 
HK  MN.  Dico  conu 
cuius  bafis  A  B  G  D 
circtilus,vertex  aute 
pundum  L  ad  conu, 
cuius  bafis  circulus 
EFGH,vertex  autem 
N  pundum,  triplam 

habere  proportione  _ _ _  ,  - 

cius,  qua  habet  BD  ad  FH.  Si  enim  non  habet  conus  AB LDL  ad  conum  EFGHN 
triplam  proportionem  eius,quam  BD  habet  ad  FH,  habebit  ABCDL  conus  ad  ali 
quod  folidum  minus  cono  EFGHN  triplam  proportionem, uel  ad  maius .  habeat 
primum  ad  minus, quod  fit  X;  &  defcribatur  in  EFGH  circulo  quadratum  EFGH. 
quadratum  igitur  EFGH  mdiuVbft, quam  dimidium  EFGH  circuli.St erigatur  & 
quadrato  EFGH  pyramis  arquealta  cono.ergo  ere&a  pyramis  maior  eft,  quam  co- 
ni  dimidia.  Itaque  feeeturEF 
FG  GH  HE  circumferentiae 
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bifariam  in  pun&is  OPRS  & 
jungatur  EO  OF  FP  PG  GR 
RH  HS  SE.  Vnumquodque 
igitur  trianguloru  EOF  FrG 
GRH  HSE  maius  efl:  quam  di 
midium  portionis  circuli  EF 
CH,  in  qua  confiflit .  &  eriga 
tur  ab  vnoquoque  triangulorum  EOF  FPG  GRH  HSE  pyramis  eundem  uerticc 
habes ,  quem  conus. ergo  &  vnaquaeque  ereftarum  pyramidum  maior  efl:  quam  di 
midia  portionis  coni,quae  efl:  ad  ipfam.fecantes  igitur  reliquas  circumferentias  bi  - 
fariam,uigentesq;  re&as  lineas, &  ab  vnoquoque  triangulorum  erigentes  pyrami¬ 
des  eundem  habentes  verticem, quem  conus,-  atque  hoc  femper  facientes  tadem  re 
linquemus  quafdam  coni  portiones, quf  minores  erut  excefiii,quo  conus  EFGHN 
jpfumX  folidum  fuperat.  Relinquatur  &  fintqug  in  ipfis  EQ  QF  FP  PG  GR  RH 

iL  K  K,  HS  SE« 


q.quiati. 
Ex  anwcc* 

dttQte. 
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HS  SE.  Ediqua  igittir.pyamis,  cuius  bafis  quidem  polygonum  EOFPGRHS,  uee 
tex  autem  N  pundum,  maior  eft  folido  X.  Defcribatur  etiam  in  circulo  ABCD  po 
lygono  EOFPGRHS  fimile,&  fimiliter  pofitum  polygonum  ATBYCVDQ^aquo 
erigatur  pyramis  eundem  vferticem  habens, quem  conus,-  &  triangulorum  contine 
tium  pyramidenT,cuius  bafis  quidem  eft  polygonum  ATBYCVDChvcrtex  autem 

^55^5?^  vni1  ^lt:  j  trianguloru  vero  continentiu  pyramidem,  cuius  bafis 

EOFPGRHS  polygonii , 

vertex  punduN,  vnutn  / 

iit  NFO,  &  iugatur  KT  M 
O.  Qm  igitur  conus  A  BC 
D  ftmilis  eft  cono  EFGH, 
eritvt  BDad  FH,itaKL 
axis  adaxeMN.vtautBD 
ad  FH,ita  BK  ad  FM.ergo 
&utB  K  adF  M,ita  KL 
ad  MN,&  permutando  vt  “P 
BK  ad  KL,  ita  FM  ad  MN. 
perpedicularis  enim  vtra- 
que  eft,&circafqualesan 
gulos  BKLFMN  latera  sut 
proportionalia.  Simile  igi 
tureft  BKL triangulum  triangulo FMN.  Rurfus  quoniam  eftvt  BK  adKT,itaP 
M  ad  MO,  &  circa  aquales  angulos  BKT  FMO  latera  funt  proportionalia; etenim 
quf  pars  eft  angulus  BKT  quattuor  rcdorum,qui  funt  ad  K  cfcntru,  eadem  eft  pars 
&  angulus  FMO  quattuor  redorum,qui  funt  ad  centrum  M;  erit  triangulum  BKT 
triagulo  FMO  fimile.Et  quo- 
nia  oftenfum  eft  vt  BK  ad  KL 
ita  efteFM  ad  MN; aqualis  aut 
eft  BK  ipfi  KT,&  FM  ipfi  MO: 
erit  vt  TK  ad  KL ,  ita  OM  ad 
MN:&  circa  f  quales  angulos 
TKL  OMN  latera  funt  pro¬ 
portionalia  ;  reda  enim  fuftt; 
triangulum  igitur  LKT  firni- 
le  eft  triangulo NMO .  Quod 
cumobfirnilitudinem  trian  ¬ 
gulorum  BKL  FMN,fit  vt  LB  ad  BK,itaNF  ad  FM;ob  fimilitudinem  uero  triangn 
lorum  BKT  FMO,vt  KB  ad  BT,ita  MF  adFO:  eritex  squali  vt  LB  ad  BT,  ita  NF 
ad  FO.Rurfus  cum  ob  fimilitudinem  triangulorum  LTK  NOM,fitvt  LTadTK, 
ita  NO  ad  OM;  &  ob  fimililitudinem  triangulorum  KBT  OMF ,  vt  KT  ad  TB ,  ita 
MO  ad  OF :  ex  ffq  uali  erit  vt  LT  ad  TB, ita  NO  ad  OF.  oftenfu  m  autem  eft  &  vt  TB 
ad  BL,itaOF  ad  FN.quare  rurfus  exasquali  vtTLadTB,ita  ON  adNF.trianguIo- 
rum  igitur  LTB  NOF  proportionalia  funt  latera,  ideoque  srquiangula  funtLTB 
NOF  triangula, &  inter  fe  fimilia .  quare  &  pyramis, cuius  bafis  triangulum  BKT* 
uertex  autem  L  pundum,fimilis  eft  pyramidi,  cuius  bafis  FMO  triangulum,  &  uer- 
tex  pundumN;fimilibus  enim  planis  continentur,&  multitudine  squalibus,  pyra¬ 
mides  autem  fimiles,&qu£  triangulares  bafes  habent  in  tripla  funt  proportione 
homologorum  laterum. ergo  pyramis  BKTL  ad  pyramidem  FMON  triplam  habee 
•proportionem  eius, quam  BK  habet  adFM.Similiterapundis  quidem  AQDVCY 
ad  K,a  pundis  vero  ESHRGP  ad  M  ducentes  redas  lineas,  &  a  triangulis  erigentes 
pyramides  verticeseofde  habentes,quos  coni,oftendemus  &  vnaquamque  pyrami 
duieiufde  ordrnis-ad  vnaquaq;  alterius  ordinis  triplaproportione  habere  cius}qua 
te  BK  lacus  homologu  ad  homolngu  latus  FM,hoc  eft  qua  BD  ad  FH .  Sed  vt  vna 
'antecedentium  ad  vnum  confequentium,ita  omnia  antecedentia  ad  omnia  confe- 

quenti* 


^  : 
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X 

. 

\ 

>T  K  a  Mtf  i  B  #  V  •->  Jf  fll. 

qjientia.eft  igitur  8ryt  BKTL  pyramis  ad  pyramidemFMON,fta  tota  pyramis, cu- 
iusbafis  ATBYCVDQ  oolygon  un, uertex  autem  pundum  Lad  totam  pyramide 
cuius  Bafis ''polygonum  EOFPGRHS  &  uertex  pundum  N. quare  &  pyramis,1  ciiiUs 
bafik  ATBVC.TO.Q  polvgonum,dertexautem  pudum  L  ad  pyrdmidem  cifus  ba¬ 
fis  polygonum  EOFPGRHS  &  uertex  pundum  N ,  triplam  prdpbrtionem  habet 
eius',quamvBD  kaheiradFH.ponittir  autem  conus,cuius  bafis  circulus  ABCD  uer¬ 
tex  autem  punctum  L  ad  folidum  X  triplam  proportionem  habere  eius,q  uam  BD 
adFH.Vc  igitur  QQiiuSjCuius  bafis  circulus  ABCD,uertex  autem  pundum  Lad  fo 
Jidum  X,  ita  eftpyramis, cuius  bafis.  ATBYCVDC^noly gonum, -  uertex  autem  puh- 
<dum  L  ad  pyramidem,  cuius  bafis  polygonum  EOFPRHS&  uertefk  pundum  N, 

&  p£rpiutando,ut  conus  cuius  bafis  circulus  ABCD  ,  uertex  autem  fundum  L  ad 
pyramidem, que  in  ipfo  eft,cuius  bafis  ATBY CVDC^polygoniJ,  uertex  aut  pundu 
l;ita  folidum  X  ad  pymmidem  cuius  bafis  polygonum  EOFPGRHS,  &  uertex  puu 
dum  N.didus  autem  conus  maior  eft  pyramide,qu£  in  ipfo;  etenim  eam  compre¬ 
hendit. maius  igitur  eft  St  folidum  X  pyramide, cuius  bafis  polygonum  EOFPGRH 
S, uertex  a  tem  pundum  N  .  fed  &  minus,quod-fieri  non  poteft.  non  igitur  conus» 
cuius  bafis  ABCD  circulus, &  uertex  pundum  L  ad  aliquod  folidum  minus  cono, 
cuius  bafis  circulus  EFGH  St  uertex  N  pundum,  triplam  proportione  habet  eius 
quam  BD  habet  ad  FH  .  fimiliter  demonftrabimus  neque  conum -EFGHN  ad  ali¬ 
quod  folidum  minus  cono  ABCDL  triplam  proportionem  habere  eius ,  quam  ha¬ 
bet  FH  ad  BD. Itaque  d;co  neque  ABCDL  conum  ad  folidum  maius  cono  EFGH 
N  triplam  habere  proportionem  eius,  quam  BD  habet  ad  FH  .  fi  enim  fieri  po¬ 
te  fi:  habeat  adaHquod  folidum  maius ,  quod  fit  Z.  conuertendo  igitur  folidum  Z 
ad  conum  ABCDL  triplam  proportionem  habet  eius,  quam  FH  ad  BD:  ut  autem 
foFdurn  Z  ad  conum  A  BCDL,ita  EFGHN  conus  ad  aliquod  folidum  minus  cono 
A  BCDL.ergo&  conus  EFGHN  ad  folidum  aliquod  minus  cono  ABCDL  tripla 
proportionem  habebit  eius, quam  FH  habet  ad  BD ,  quod  fieri  non  pofie  demon- 
flratum  eft.non  igitur  ABCDL  conus  ad  folidum  aliquod  maius  cono  EFGHN  tri 
piam  proportionem  habet  eius,quam,BD  ad  FH.oftenfum  autem  eft  neque  ad  nli 
tius.quare  conus  ABCDL  ad  EFGHN  conum  triplam  proportionem  habet  eius, 
quam  BD  ad  FH.Vc  autem  conus  ad  comim,ita  cylindrus  ad  cylindrum.cylindrus  ij. quina,; 
enim  in  eadem  exiftes  bafi,in  qua  conus, &  ipfi  sequealtus  coni  triplus  eft. cum  ofte  lo.huw». 
fum  fit  omnem  conum  tertiam  partem  eife  cylindri,eandem  quam  ipfe  bafim  habe 
-tisySt  aequalem  altitudinem. ergo  ,&  cylindrus  ad  cylindrum  triplam  'proportioni 
habebit  eius, quam  BD  habet  ad  FH.fimiles  igitur  coni,  &  cylindri  inter  fe  funtira 
:  tripla  proportione  diametroru,qux.  funt  in  bafibus.quod  demonftrare  oportebat, 

F.  C.  C  Q  M  M  M  U  T  U  R  l  V  S, 

Trp  cedens  demonflratio  In  conis  dr  cylindris  tantum  re  Eli ;  congruit ,  quam  nos  mlucrfe  ad 
wmes  tam  reElos  quam  fcalenos  accomodabimus  hocpaElo. 

Similes  coni  &  cylindri  omnes  interfe  in  tripla  funt  proportionem  diametrorO, 

<quf  fune  in  bafibus. 

Sint  fimiles  coni  &  cylindri,  quorum  bafes  quidem  circuli  *ABCD  EFGH,  et  axes  KL  MNt 
<&  per  axes  ducantur  plana  ad  reElos  angulos  hafibus, quae  bafes  fecent,  fntfy  eorum  plamrtm 
<&  bafium  communes  feEliones  BD  FH,quae  circuloru  diametri  erunt.  Dico  conum  cuius  bafis  iA 
MCD  circulus,  et  vertex  pmEhim  L  ad  conum  cuius  bafis  circulus  EFGH,vertex  autem  N  putt- 
ilum  triplam  proportionem  habere  eius, quam  habet  BD  ad  FH.fi  enim  non  ita  fit,  habebit  conus 
«ABCDL  ad  aliquod  folidum  minus  cono  EFGHN  triplam  proportionem  eius, quam  BD  habet  ad 
JH,vel  ad  maius.  Habeat  primum  ad  folidum  minus, quod  fit  X,  &.  deferibatur  in  EFGH  circulo 
■quadratum  EFGH. erit  igitur  quadratum  EFGH  maius,  quam  dimidium  EFGH  circuli .  Eriga¬ 
tur  d  quadrato  EFGH  pyramis  aequealta  cono ,  quae  maior  erit, quam  coni  dimidia,&  fecen- 
turFF  FG  GH  FIF  ciri  um  xrentiae  bifariam  inpunEhs  OTKSfvungantur^FO  OF  FT  TG 
GR  RH  HS  SE ,  Fnum  juodque  igitur  triangulorum  EOF  FTG  GliH  HSE  maius  eft ,  quam 

S.KK  a  dimidium 
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ilmidiu  portionis  eht 
'culi  FFGH, in  quae» 
flflit :  &  erigatur  ab 
unoquoque  triangulo 
ru  EOF  FTG  Gm 
USE  pyramis  eun *■ 
dem,  quem  conus  ver 
tirem  habens,  ergo  et 
v  naqugque  er  ellam 
pyramidu  mampfl?i 
qua  dimidia  coni,  poru  . 
tionis,  q  ae  efl  ad  ip 
fam  fecates  igitur  re 
liquas  ciruiferentias  • 
biflariamflmngeteflj ,  retias  lineas ,  &  ab 
yijoquoq ;  triangulorum  erige tes  pyrami 
des,eundem  habentes  verticem ,  quem  co 
rmiatqueboc  femper  facientes  tandept 
relinquemus  quqfda  coni  portiones; •,  £«£;;  Io. 
minores  erunt  exceffit ,  quo  conus  EE&:  : 

X  folidum fluper at.  rellnqmn-  i 

tur,&flnt  quae  in  ipJisEO  OF  FT  TG 
GK  RH  HS  SR.r eliqua  igitur  pyramis, 
cuius bafis  polygonum  FOFTGRHS, ver 
tex  autem  pubium  Nfolido  X  efl  maior. 

Deflcrlbatur  etiam  m  arculo  .ABCD  ipfl  E OFTGRHS  polygono  flmile  &  flmiUtcr  poflitm  p& 
lygonwm  ^iTBYCVDQ.,  atque  ab  eo  erigatur  pyramis  eundum, quem  conus  verticem  halem : 
&  triangulorum  quidem  continentium pyrami  dem,  cuius  bafls  polygonum  MTBTCF.DQj  Gr 
vertex  puntium  L,vnum  aliquod  flt  LBTctrianguloru  vero  continentium  pyramidem, culus  bafls 
EOFTGRHS  polygonum, &  vertex  puntium  N,vnum  flt  NFO:&  KT  MO  iungantur.  -Quernei 
igitur  conus  M.B  CDflmilis  efl  cono  EFGH,  erit  ex  diffinitione  conorum  f  milium,  qua  nes  in .  />* 
cipio  antecedentis  libri  attulimus  ,vt  diameter BD  ad  diametrum  FH,  ita  axis  KL  ad  MN  axea 
v t  autem  BD  ad  FH,ita  BK  ad  FM. ergo  &  vt  BK  ad  FMflita  KL  ad  MN; &■  permutando  vflB 
K  ad  KLflta  FM  ad  MN. atque  efl  angulus  BKL  aequalis  angulo  FMN  ex  eadem  diffinitione  co- 
■.  norumfmilium.cum  igitur  circa  aequales  angulos  BKL1  FMN  latera  flnt  proportionalia ;  erit  B 
K  L  triangulum  flmile  triangulo  FMN. Et  quoniam  vt  BK  ad  KTflita  efl  FM  adMO;  angulus  au 
tem  BKT  efl  aequalis  angulo  FMO:  et  enim  qug  pars  efl  angulus  BHT  quattuor  retioru,  qui  funi 
ad  centrum  K, eadem  efl  pars  angulus  FMO  quattuor  r edorum ,  qui  fluiit  ad  M  centrum  .  rurflus 
erunt  circa  aequales  angulos  BKT  FMO  latera  proportionalia,  triangulum  igitur  BK  T  triangu¬ 
lo  FMO  efl  flmile. Itaque  quoniam  oflenflum  eftvt  BK  ad  KL,ita;FM  ad  MN;  aequaisametn  efl 
BK  ipfli  KT,&  FM  ipfl  MOierit  vt  TK  ad  KLflita  OM  adMN.&  flnnt  in  conis  retiis  mguti  TK 
L  QMN  inter  fle  aequalcs,qucd  retiiflmt .  ergo  inipfls  cum  circa  aequales  angulos  TKL  QMN 
latera  flint proportionalia;  erit  triangulum  LKT  flmile  triangulo  NMO.  Mt  in  conis  flcalcms  hoc 
modo  demonflrabitur. Ducantur  d  verticibus  eorum  LN  ad  retios angulos  planis  baflium  reti: :  ii 
neae  L®  N*,quae  cadent  in  communes  planorum  &  baflum  fletiiones  BD  FH  ex  %  8.  antecedent 
iis  libri  -.  &  iungantur  Td>  o*.  Cum  igitur  ex  diffinitione  conorum  flimiiium  angulus  LKQ  fit  e- 
qualis  angulo  N  M  t,  &  anguli  L<PK  N*M  utrique  retii :  erit  &  reliquus  KL^  reliquo  MN* 
aequalis,  &  triangulum  L^K  flmile  triangulo  N*M.rurflus  cum  angulus  BKT  fit  gqnalis  angui » 
fMO;  &  reliquus  ex  duobus  retiis  TKd>  aequalis  erit  reliquo  OM*.  efl  autem  ob  flmititudinem 
) triangulorum  L9K  N*M,  ut  4 >K  ad  KL,  ita  4>M  ad  MN,  &  ob  flmilitudinem  trianguloru  BKL 
FMN,  ut  LK  ad  KB,hoc  efl  ad  KT  ipfl,  aequalemflita  NM  ad  MF,hoc  efl  ad  MO .  ergo  ex  aequa 
ti  vt  4-K  ad  KTflita  *M  ad  MO.  &  cum  circa  aequales  angulos  TK&  OM*  latera flmtproporta» 
malia,crit  &  triangulum  KT<P  triangulo  MO* flmile.ergovt  L<P  ad  ®K,ita  N*ad  *M:  &vt<* 
-K  'ad  KTflita  *M  ad  MO.quare  ex  aequali  vt  L <E>  ad  KTflita  N* ad  *0.& flunt anguli  L&T  N*L> 

inter 
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inter  fi  aequales,  quod  vtriquc  retti  ex  diffinitione  redae  lineae  ,quae  ad  planum  reda  ejl  cum 
igitur  circa  aequales  angulos  L$T  N*0  latera  fint  proportionalia, [equitur  triagula  quoq ;  LT& 
NO*  inter  fi  fi milia  ejfieddeofy  vt  LT  ad  TQ,  ita  NO  ad  0*:&  vt  T$  ad  TK,  ita  0*  ad  OM.ex 
aequali  igitur  vtLT  ad  TKfita  ejl  NO  ad  OM.demonfiratum  autem  ejl  vt  LK  ad KTjita  effie  N 
M  ad  MO .  quare  .conuertendo  vt.TKad  KL,ita  OM  ad  MN.rurfius  igitur  ex  aequali  vt  TL  ad  L 
K,ita  ejl  ON  ad  NM.quod  cum  triangula  LKT  NMO  latera  habeant  proportionalia ,  aequian- 
gnla finnt,&  ob  inter  fie  jimilia.ltaq ;  quoniam  ob  jimilitudinem  triangulorum  BKL  FMN  ejl  vt 
LB-ad  BK.ita  NF  ad  FM,*T  ob  fi.militudinem  triangulorum  BKT  FMO,vt  KB  ad  BT ,  ita  MF 
ad  FO,erit  ex  aequali  vt  LB  ad  BTfiita  NF  ad  FO:c'T  conuertendo  vt  TB  ad  BL ,  ita  OF  ad  FN<, 
Rurfius  quoniam  ob  jimilitudinem  triangulorum  LKT  NMO,vt  LT  ad  TKjita  ejl  NO  ad  QM,& 
eb  fimilitudiiiem  triangulorum  KBT  MFO,vtKT  adTB,itaMO  ad  OF ;  ex  aequali  erit  vt  LT 
ad  TBfita  NO  ad  OF.  ojlcnfium  autem  ejl  &  vt  TBad  BL,ita  OF  ad  FN .  rurjus  igitur  ex  aequa, 
ii  vt  TL  ad  LB,ita  erit  ON  ad  NF.  quare  triangulorum  LTB  NOF  latera  fiunt  proportionali?., 
oh  eamq ,  caujfiam  &  aequiangula  &  inter  fefi.milia  erunt, .pyramis  igitur ,cuius  bajis  triangulum 
BKT, vertex  autem  punttum  L  fimilis  ejl  pyramidi, cuius  bajis  triangulum  FMO ,  &  vertex  N 
punci um,fimilibus  enim  planis  "continentur  &  numero  aequalibus .  pyramides  autem  ftmiles  jn 
tripla  fiunt  proportione  himologomm  laterum .  ergo  pyramis  BKTLadpyramidem  FMON  tri¬ 
plam  habet  proportionem  eius ,  quam  BK  habet  ad  FM.Reliqua  fimiliter  vt  in  antecedente  de* 
monjlrabimm*}  -  ■  •  .4 T  T  H  O  H O  'r  •  •  •  ••  rr 


THEOREMA  £1.1 1.  PROPOSITIO.  XIII. 

Si  cylindrus  plano  fecetur  oppofitis  planis  parallelo^erit  vt  cy 
lindrus  ad  cylindrum ,  ita  axis  ad  axem. 

Cylindrus  enim  AD  plano  GH  fecetur  oppofitis  planis  AB 
CD  parallelo,&  occurat  axi  EF  in K pundo.  Dico  yt  BG  cylin 
drus  ad  cylindrum  GD,ita  efie  EX  axem  ad  axem  KF.prcduca  ° 
tur  enim  EF  axis  ex  vtraque  parte  ad  pun&a,  LM;  &  ipfi  quide 
EX  axi  exponantur  «quales  quotcumq;  EN  NL;  ipfi  vcroFX 
jquales  quotcumque  FX  XM:&  per  punftaLNXM  ducantur  R 
plana  ipfis  AB  CD  parallelasatape  in  planis  per  LNXM  circa 
centra  LNXM  intelligantur  circuli  OP  RS  1 Y  VQjquales 
ipfis  AB  CD,& cylindri  PR  RB  DT  TQjntelligatur.Quo  a 
niam  igitur  axes  LN  NE  EX  inter  fe  funt  fquales, erunt  cylin 
driPR  RB  BG  inter  fe  vt  bafes:bafes  autem  squales  funt.  er 
go&  cylindri  PR  RB  B  G  funt  «quales.  Quod  curri  axes  LN 
NE  EX  inter  fe  squales  fint,  iteqj  cylindri  PR  RB  BG  inter 
fe«quales;fitq;ipforumLN  NE  EX  multitudo  «qualis  mul 


titudini  ipforum  PR.  RB  BG  :  quotuple^eft  axis  KL  ipfiusE 
K  axisjtotuplex  erit  &  PG  cylindrps  cylindri  GB. Eadem  ratio 
ne  &quotu,pIex  eft  MX  axis. lpfius  axis  KF,  totuplex  eft  &  QG 
cylindrus  cylindri  GD.&  fi  quidem  axis  LXfit  aqualis  axi  XM, 
erit  &  FG  cylindrus  cylindro  GQjequalis ..  Si  autem  axis  LX 
maior  fit  axe  XM,& cylindrus  PG 'maior  erit  cylindro  GQ^& 
fi  minor, minpr.quattuo.rig\LUf  exiftentibus magnitudinibus ,uidelicet axibus EK 
KF,oc  cvlindris  BG  GD  fumpta  funt  «quemultiplicia,  axis  quidem  EX  &  BG  cy- 
]indr:',nep^  axis  KL,&  cylindrus  PG,-axis  uero  XF,&  cylindri  GD  gquemulti plicia, 
axis  fci licet  KM,&  GQ^cylindrus,& demonftratum  eft  fi  LX  axis  ifuperat  axem  KM 
&  PG  cylindriim  fuperare  cylindrum  GQ^St  fi  «qualis  «qualis,  &  fi  minor  minor* 
eft  igitur  axis  EX  ad  axem  XF,ut  BG  cylindrus  ad  cylindrum  GD  .  Quare  fi  cylin¬ 
drus  plano  fecetur  oppofitis  planis  parallelo ,  erit  ut  cylindrus  ad  cylindrum ,  ita 
«xis  ad  axem.quod  demonftrare  oportebat. 
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illud  etiam  contingit  m  cylindro  fcalen6;quod  eadem  ratione  dmonflrabitw. 

Ex  quibus  conflat  fl  quilibet  cylindrus  fecetur  plano  balibus  parallelo»  ut  cy¬ 
lindrus  ad  cylindrum,  ita  e  fle  altitudinem  cylindri  ad  cylindri  altitudinem. 

In  cylindris  enmt  reBis  illud  peffyicutmtfc 
'  cum  eorum  altitudines  ' ab  axibus' determinentur, 
in  fcalenis  vere  facile  apparebit  dubia  rebia 
neaEL  apmibio  E  kdlajis  planum  perpendicula 
-vi,  quae  plano  per  GH  dubio  in  M  occurrat :  Quo 
”  niam  enim  du%  rectg  linefEF  EL  fecantur  d  pla~ 
ytuadecMBi  ’  his  parallellisjn  cafdtm  proportiones  fecabutnr. 

quare  vt  EK  ad  KF ,  ita  erit  EM  ad  ML ;  ac  pro¬ 
pter  ea  ut  BG  cylindrus  ad  cylindrum  G  D ,  ha 
cylindri  .E  G  altitudo  'EM  ad  ML  altitudinem 
cylindri  G  D,  quod  propoftum  fuerat  demon - 
firandm . 

THEOREMA  XILII.  PROPOSITIO.  XII II. 

v_p  /•  :  ■  ■  /\  rj  ty  ■’  :  tr  (■  1  J 

In  aqualibus  ‘bafibus  exiflentes  coni  >  &  cylindri  inter  fe  fime 
vt  altitudines. 

Sint  enim  in  a-quaiibus  bafibus  A  B  ,CD  cylin- 

#  driEB  FD.  Dico  vt  EB  cylindrus  ad  cylindrum 
FD,  ita  efle  C  H  axem  ad  axem  K  L.  producatur 
enim  KL  axis  ad  punfiium  N;  ponauirq,1  ipfi  GH 
axi  aqualis  LN;  &  circaaxem  EN intelligatur  cy¬ 
lindrus  C  M  .  Quoniam  igitur’  cylindri  EB  CM- 

w.hrnt»  eandem  habent  altitudinem  >  inter  fe  fuhc  vt  ba¬ 
les  :  bafes  autem'  iunr  aquales -  ergo  &  cylin-  E 
dri  EB  CM  inter  (ecquales  erunt.  Et  quoniam 
cylindrus  FM  plaroTecatur  CD,dppofitis  planis 
tx  antcce*  parallelo, erit  ut  CM  cylindrus  ad  cylindrum  FD» 
dmte.  ita  axis  LN  ad  KL  axem,  aqualis  autem  eft  cylin¬ 
drus  quidem  CM  cylindro  EB;  axis  vero  LN  axi 
G  H.  eft  igitur  vt  EB  cylindrus  ad  cylindru  F  D, 
ita  axis  GH  ad  KL  axem;  vt  autem  EB  cylindrus 
ad  cylindrum  FD,  ita  ABC  conus  ad  conu  CDK; 

cylindri  enim  lunt  conorum  tripji.ergo  &  vt  Gh  axis  ad  axem  KL,ifa eft  ABG  co¬ 
nus  ad  conum  C  D  K,  &  cylindrus  EB  ad  F  D  cylindrum  .In  bafibus  igitur  aquali¬ 
bus  exiftentes  coni  &  cylindri  inter  fe  funt, ut  altitudines.quod  oportebat  demon- 
ftrare. 

F.  C.  COMMENTARIIS. 

#  Dico  vtEB  cylindrus  ad  cylindrum  FD,  ita  efle  G;H  axem  ad  axem  K  L  ]  Hoc  eft 

ita  ejf e  altitudinem  GH  ad  KL  altitudinem.in  rectis  enim  conis ,  de  quibus  Euclides  loquitur,  alti 
tudo  ipfa  axis  efi3ftue  ab  axe  determinatur ;in  fcalenis  uero  non  item,  fed  tamen  nihilominus  dc- 
monftr abitar  conos  &  cylindros  inaequalibus  bafibus  conftimtos  inter  fe  ejfe  vt  axes ,  &ob  id, 
vt  eorirn  altitudmes  ex  ijs,quae  nos  proxime  diximus. 

THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XV. 

Aequalium  conorum,  &  cylindrorum  bafes  ex  contraria  parte 

altitudinibus 
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altitudinibus  refpondent ,  &  quorum  conorum  &  cylindroru  ba* 
fes  ex  contraria  parte  altitudinibus  relpondent ,  illi  inter  fc  funt 
«quales. 

Sint  «quales  coni  &  cylindti,  quorum 
bafes  quidem  ABCD  EFGH  circuli ,  & 
diametri  ipforum  AC  EG;  axes  autem 
KL  MN;  qui  quidem  &  conorum  vel  cy¬ 
lindrorum  funt  altitudines.  &  complean 
tur  cylindri  AX  EO.  Dico  cylindrorum 
AX  EO  bafes  ex  contraria  parte  altitudi 
nibus  refpondere,hoc  eft  vt  ABCD  bafis 
ad  bafim  EFGH,  ita  efle  altitudine  MN 
ad  altitudinem  KL.  altitudo  enim  KL  vel 
«qualis  eft  altitudini  MN,  vel  non  f  qua¬ 
lis.  Sit  primum  f  qualis:  atque  eft  AX  cy¬ 
lindrus  «qualis  cylindro  EO.  qui  autem 
eandem  habent  altitudinem  coni ,  &  cy¬ 
lindri  inter  fe  funt  vt  bafes. squalis  igitur 
eft  bafis  aBCD  bafi  EFGH  ,acpropte- 
rea  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  refpon- 
dent.  eftq;  vt  bafis  ABCD  ad  EFGH  ba- 
iim,ita  MN  altitudo  ad  altitudinem  KL.  Non  fitautem  altitudo  KL  altitudini  MN 
«qualis,  fed  maior  fit  MN,&  auferatur  ab  ipfa  MN  altitudini  LK  «qualis  FM,  &  per 
P  fccetur  EO  cylindrus  plano  TYS  oppofitis  planis  circulorum  EFGH  RO  paralie 
lo,intelligaturq;  cylindrus  ES,  cuius  bafis  quidem,  EFGH  circuIus,altitudo  autem 
PM .  Quoniam  igitur  AX  cylindrus  gqualis  eft  cylindro  EO ,  alius  autem  aliquis  eft 
cylindrus  ES,-  erit  vt  AX  cylindrus  ad  cylindru  ES, ita  cylindrus  EO  ad  ES  cylindru. 
Sed  ut  A  X  cylindrus  ad  cylindrum  ES,ita  bafis  ABCD  ad  EFGH  bafim,-  cylindri 
enim  AX  ES  eandem  habent  altitudinem,  vt  autem  cylindrus  EO  ad  ES  cylindru, 
itaMN  altitudo  ad  altitudine  MP.  nam  cylindrus  EO  fecatur  plano  TYS  oppofi¬ 
tis  planis  parallelo,  eft  igitur  vt  ABCD  bafis  ad  bafim  EFGH,  ita  altitudo  MN  ad 
MP  altitudinem  .  «qualis  aute  eft  MP  altitudo  altitudini  KL.  quare  vt  bafis  ABCD 
ad  EFGH  bafim,itaMN  altitudo  ad  altitudinem  KL.g  qualium  igitur  cylindrorum 
AX  EO  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondent. 

Sed  cyiindroru  AX  EO  bafes  ex  contraria  parte  rdpondeant  altitudinibus: fitqj 
ut  ABCD  bafis  ad  bafim  EFGH,  ita  altitudo  MN  adKL  altitudini.  Dico  AX  cylin 
dru  cylindro  EO  gquale  efle.  ijfde  enim  coftru&is  quonia  vt  ABCD  bafis  ad  bafim 
EFGH,  ita  altitudo  MN  ad  KL  altitudinem;  altitudo  autem  KL  gqualis  eft  altitudi 
ni  MP:  erit  vt  ABCD  bafis  ad  bafim  EFGH,  itaMN  altitudo  ad  altitudinem  MP. 
Sed  vt  ABCD  bafis  ad  bafim  EFGH,  ita  A  X  cylindrus  ad  cylindrum  E  S;  eandem 
enim  habent  altitudinem,  ut  autem  MN  altitudo  ad  altitudinem  MP,  ita  cylindrus 
E  O  ad  ES  cylindrum. eft  igitur  vt  A  X  cylindrus  ad  cylindru  ES,  ita  cylindrus  EO 
ad  ES  cylindrum,  cylindrus  igitur  AX  cylindro  EO  eft  «qualis,  fi  militer  autem  Se 
in  conis .  quod  demonftrare  oportebat. 

F»  C.  CQMMENTMRIFS» 

Hoc  in  conis s  &  cylindris  rectis  tantum  Euclides  demonjlrauit.  Sed&  in  omnibus  dmonftra 
bitur  hoc  modo . 

Si*t  aequales  coni ,  &  cylindri  fiue  recti  fme  fcakmftqmtm  bafes  circuli  MBCD  EFGH:  aU 
titudines  autem  LK  NM;  &  compleantur  MX  EO  cylindri.  Dico  cylindrorum  MX  EO  bafes 
ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondere;boc  eft  vt  .aBCD  bafis  ad  bafim  EFGH ,  ita  ejfe  al¬ 
titudinem  NM  adLK  altitudinem. Nam  vel  altitudines  LK  NM  funt  aequales  vel  inaequales ; fi 
aequales ,cum  aequales  fmt  tylindn)ermt&  bafes  aequdks  inter  fe :  cylindri  enim  &  coni  qui 

undm 
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eandem  habet  altit  udine , 
inter  fe  funt  vt  ba [es.  qua 
ve  bafes  ex  contraria  par 
te  altitudinibus  re fpodet. 

Si  vero  altitudines  no  jmt 
aequales  t  Sit  maior  NM 
altitudo;  d  qua  auferatur 
TM  aequalis  altitudini  L 
K,  &  per  T  ducatur  plet 
num  cylindrum  feca?is,op 
poftis  planis  parallelum 
TTSjmtelligaturq,  cylin¬ 
drus  ES ,  cuius  bojis  circu 
lus  E  F  G  H;  &  altitudo 
TM.  Itaque  quoniam  cy 
lindrus  MX  ejl  aequalis 
cylindro  E0,&  alius  cy 
lindrus  ejl  ES;  erit  ut  MX  cylindrus  ad  cylindrum  ES,  ita  cylindrus  EO  ad  ES  cylindrum .  Sex § 
it.hohisL  vt  MX  cylindrus  ad  cylindrum  ES,  ita  bafes  MBCD  ad  EFCH  bafem,  cum  eandem  habeant  alti 
sj.tmios.  •  tudinem.  Vi  autem  cylindrus  EO  ad  ES  cylindrum ,  ita  NM  altitudo  ad  altitudinem  MT;  cylin¬ 
drus  emm  EO  feextur  plano  TTS  oppofetis planis  parallelo. quare  vt  cylindrus  RS  ad  cylindrum 
SE,  ita  ejl  NT  altitudo  ad  altitudinem  TM:  &  componendo  vt  cylindrus  EO  ad  ES  cylindrum , 
ifa .NM-  altitudo  ad  altitudinem  MT.  Vt  igitur  bajs  MBCD  ad  EFGH  bafem ,  ita  NM  altitudo 
ad  altitudinem  MT.  aequalis  autem  ejl  altitudo  MT  altitudini  LK.  ergo  ut  * ABCD  bafes  ad  bx- 
femEEGH,  ita  ejl  altitudo  NM  ad  LK  altitudinem. 

Sed  cylindrorum  MX  EO  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondeant ,  fetq}  vt  MBCD 
-bafes  ad  bafem  EFGH,  ita  altitudo  NM  ad  LK  altitudinem .  Dico  cylindrum  M.  X  ( ylindro  E  0 
aequalem  ejje.  ijfedem  enim  conjlruths  quoniam  vt  M.5CD  bafes  ad  bafem  EFGH ,  ita  altitudo  N 
M  ad  LK  altitudmem,altitudo  autem  LK  ejl  aequalis, ipfi  TM  altitudini;  erit  vt  MBCD  bafes  ad 
tt.fcuit».  bafem  EFCH,  ita  NM  altitudo  ad  altitudinem  MT.  Sed  vt  *ABCD  bafes  ad  bafem  EFGH,  ita  cy 
.  lindrus  .AX  ad  ES  cylindrum ,  quod  eandem  altitudinem  habeat:&  ut  NM  altitudo  ad  altitudi¬ 
nem  MT,  ita  EO  cylindrus  ad  cylindrum  ES.  Vt  igitur  cylindrus  MX  ad  ES  cylindrum ,  ita  cy¬ 
lindrus  EO  ad  cylindrum  ES.  quare  MX  cylindrus  cylindro  EO  e(l  aequalis  .femiliter  autem  cir 
in  conis.  Aequalium  igitur  conorum ,  &  cylindrorum  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  re- 
fpondent ,  &  quorum  conorum,  &  cylindrorum  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  rejpon - 
dent, illi  inter  fe  funt  aequales. qmd  demonflrare  oportebat 

Sed  &  illud  iterum  ejl, quod  nos  demonferaiimus  in  commentarijs  in  librum  Mrchimcdis  de  c» 
noidibus ,  &  jjhproidibus  ad propofitlonem  XI. 

Cylindri  omnes,  er  coni  inter  fe  proportionem  habent  compofitam  ex  propoi> 
tionc  ba/iuni  &  ex  proportione  altitudinum. 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO.  XVI. 

Duobus  circulis  circa  idem  centrum  exiftetibus  in  maiori  po¬ 
lygonum  aequali.um>&  numero  parium  laterum  defcribere,quod 
minorem  circulum  non  tangat. 

Sint  dati  duo  circuli  ABCD  EFCH  circa  idem  centrum  K.  oportet  in  maiori 
circulo  ABCD  polygonum  aequalium ,  &  numero  parium  laterum  defcribere,non 
tangens  minorem  circulum  EFGH.  Ducatur  enim  per  K  centrum  reda  linea  BD: 
atque  a  pundo  G  ipfi  BD  ad  redos  angulos  ducatur  AG:  &  ad  C  producatur.er- 
go  AC  circulum  EFGH  tangit .  Itaque  circumferentiam  BAD  bifariam  fecantes , 
&eius  dimidium  rurfus  bifariam  ,  &  hoc  femper  facientes  tandem  relinquemus 

circumferentiam 
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circumferentiam  minorem  ipfa  AB  .  Relin¬ 
quatur,  fitq,- LD,&  a  pundo  Lad  BD  per¬ 
pendicularis  agatur  LM,  &  ad  N  produca¬ 
tur,  iunganturq;  LD  DN  LN.ergoLDip 
fi  DN  eft  *qualis.Et  quoniam  LN  parallela 
efiAC ,  &  AC  tangit  circulum.  EFGH;  ipfa 
LN  circulum  EFGH  non  tanget  ,  &  multo 
minus  tangent  circulum  EFGH  r ed*  line* 
LD  DN,  Quod  fi  ipfi  LD  fquales  deinceps 
circuloABCD  aptabimus,  dcfcribetur  in 
eo  polygonii  aequalium  &  numero  parium 
lacerum  non  tangens  minorem  circulum  E 
FGH. quod  facere  oportebat. 


F.  C.  COMMENTARI? 

Ergo  LD  ipfi  DN  eft  arqualis  ]  Refia  enim  linea  BD  per  centrum  dutla  re&am  lineam  & 
quemdam  LN,non  duffamper  centrum  ad  rettos  angulos  Jecat, quare  &  bifariam  ipfam  fecabit . 
atque  erit  LM  aequalis  MN .  cum  igitur  duae  LM  MD  duabus  NM  MD  aequales  fint  &  an-  4.primi. 
gulos  aequales  contineantsnempe  rettos-.erit  bafis  LD  bafi  LN  aequalis . 

PROBLEMA  II.  PRP  OSITIO  XVII. 

Duabus  fphams  cireaidem  centrum  exiftentibus  in  maiori  fo 
lidumpolyhedrum  defcribere5 quod  minoris  fphasra:  fuperficicm 
non  tangat. 


Intelligantur  du*  fpharrat  cireaidem  centrum  A. oportet 
In  maiori  dphacra  deferibere  folidum  polyhedrum  minoris 
fphaerf  fuperficiem  non  tangens,  fecentur  fphxr*  plano  ali 
quo  per  centrum  dudo. erunt  fediones  circuli,quoniam  dia 
metro  manete, A  femicirculo  circumdudo.Jfph*ra  fa&a  eft. 
ergo  in  quacumque  pofitione  femicirculum  intelligamus, 
quod  per  ipfum  producitur  planu  in  fuperneie  fphf  r?  circu 
lum  efficiet,&  confiat  circulum  maximum-efle,  cum  diame- 
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ter  fpbara,qua  &  femicirculi, &  circuli  diameter  eft:,  maiorfitr omnibus  redis  Ii* 
...  neis,qua  in  circulo  vel  fphara  ducutur.fit  igitur  immaiori  quidem  fph^ra  circulus 
BCDEjin  minori  autem  circulus  FGH:& ;:d'ucantiir  ipforum  duae  dimetri  ad  redos 
inter  fe  angulos  BD  CE:  &  duobus  circulis  circa  idem  centrum  exiftentibus  B 
Ex  antecer  CDE  FGH,  in  maiori  BCDE  polygonum  squalium  &  parium  numero  laterum 
deme.  defcribatur,n6  tages  minore  circulu  FGH, cuius  latera  fine  in  BE  circuli  quadrare 
BK  KL  LM  ME:  &iundaK  A  producatur  ad  N:& a  pundo  A  plano  circuli  BCD 
E  ad  redos  angulos  coftituatur  AX;  qua?  fuperficiei  fphar£  in  pundo  X  occurrat: 
&  per  AX,&  vtramque  ipfarum  BD  KN  plana  ducantur,  qua  exiam  didis  efficiet 
in  fuperficie  fphara  maximos  circulos. Itaque  efficiant ,  &  fitit  in  diametris  BD  K 
N  eorum  femicirculi  BXD  KXN.Quoniam  igitur  XA  reda  eftiad  planum  circuli  B 
js.undecimi  CDE,erunt  omnia  plana,  qua  per  ipfamXA  trarifeunt  ad  planum  circuli 'BCDE  re 
da.quare  &  femicirculi  BXD  KXN  redi  funt  ad  idem-planum  rl  Et  ‘qiioniam  femi¬ 
circuli- EED  BXD  KXN  squales  funt, in  aqualibus  enim  cofiftiit  BD  KN  diame- 
trisjerut  &  eoru  quadrantes  BE  BX  KX  inter  fe  squales. quot  Igitur  latera  polygo 
ni  funt  in  quadrante  BE,tot  erunt  &  in  quadrantibus  BX  KX  aqualia  ipfis  BK  KL 
EM  ME  .  Defcribantur  &  fint  BO  OP  PR  RX  KS  ST  TY  YX:  iunganturq;  SO 
js.undcfi-  TP  YR,& ab  ipfis  GSad  planum  circuli  BCDE  perpendiculares  ducantur,  cadet 
hz  in-commnhdspiiahorunVfediones  BD  KN, quoniam  &  plana  femicit  culorum 
BXD  KXN  ad  planum  circulPBCDE  reda  funtdtaque  cadant,fintque  OVSQ^  &  V 
C^iiingatur.Cum  igitur  in  aqualibus  femiarculis  BXD  KXN  aquales  circumfere 
g  tia  fumpt?  fintBO  KS^^i^-pWjkndicuIafres OV-  SQ^eritOV  quidem  ipfi  SQ^ 
aqualis,  B  V  vero  squalis  KQ^eft  autem  &  tota  B  A  aqualis  toti  KA.  ergo  &reliqua 
A.mti.  VA  reliqua  QA  eft  fqualis^t igitur  BV  ad  VA,ita KQdid C^ideoq;  VQJpfi  E  JC 
parallela  eft. Quod  cum  vtraque  iplarum  OV  SQreda  fit  ad  circuli  BCDE  planu, 
undecimi*  entOVipfi  SQjiarallela .  oftenfa  autem  eft  &  ipfi  squalis .  ergo  Qg  SO  aquales 


x 


funt  &  parallela.  Et  quoniam  QV  parallelaeft  ipfi  SO,fed  & 

9  undecim;.  Parallela  ipfi  erit  &  so  KB  pa>*aIIela:& ip&s  coniim 

f  C  guutBO  KS.ergo&KBOSquadrilaterueftinunopIanoma 
fi  dua  reda  linea  parallela  fint ,  &  in  vtraque  ipfarum  qua- 
uis  pudafumantur,qua  didapunda  coniungit  reda  linea 
in  eodem  eft  plano,  in. quo  parallelf .  Et  eadem  ratione  vtra 
que  ipforum  quadrilaterorum  SOPT  TPRY  in  vno  funt  pia 
&.undecimi.  no.eft  autem  in  vno  plano  &  triangulum  YRX.Si  igitur  a  pu 

dis  OSPTRYad  A  dudasxedas  lineas  intelligamus ,  conftituetur  quxdam  figura 
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'{olida  pofyhedra  intef  circumferentias  BX  KX,  ex  pyramidibus  compofita,  quaru 
bafes  quidem  KBOS  SOPT  TPRY  quadrilatera,  &  triangulum  YRX;  vertex  aufe 
punftum  A.  quod  fi  invno  quoque  laterum  KL  LiVi  ME,  quemadmodum  inK 
B  eadem  conftruamus,&  in  reliquis  tribus  qiiadraribns,& in  reliquo  hemifph^-rio 
conftituetur  figura  quadam  polyhedrain  fph^ra  defcripta,  &  compofita  ex  pyra- 
mi i.di;busi quarum  bafes  funt  quadrilatera  iarri  dictat  YRX  triagulum;&  qus  ciuf- 
dern  ordinis  funt,- vertex  autem  A  punflum.Dico  didam  figuram  polyhedram  non 
tiigere  luperficiem  minoris  fphsrs,in  qua  eft  circulus  FGH .  Ducatura  puncto  A 
ad  planum  quadrilateri  KBSO  perpendicularis  AZ,curin  punflo  Zoccurrat,&  BZ 
ZK  iungantur.Itaque quoniam  AZ  reda  eft  ad  quadrilateri  KBSO  planum ,  et  ad 
omnes  redas  lineas, q.u£  ipfam  contingunt,  &  in  eodem  funt  plano  redos  angulos  j  diIS.  auis 
faciet.ergo  AZ  ad  utramque  ipfarum  BZ  ZK  eft  perpendicularis .  et  quoniam  AB  cimi- 
eft  squalis  AK,  erit  et  quadratum  ex  AB  quadrato  ex  AK  aquale,  et  funt  quadrato 
quidem  ex  AB  aqualia  quadrata  ex  AZ  ZB;etenim  angulus  ad  Z  redus  eftrquadra 
to  autem  ex  AK  cqualia  ex  AZ  ZK  quadrata .  ergo  quadrata  ex  AZ  ZB  quadratis 
ex.  AZ  ZK  sequalia  funt .  commune  auferatur  quadratum  ex  AZ.  reliquum  igitur 
quod  ex  BZ  reliquo  quod  ex  ZKeft  squale;  ideoq;  reda  linea  BZ  reft^ZK  squalis. 

Similiter  oftendemus,&  qus  a  punflo  Z  ad  OS  ducuntur  vtrique  ipfarum  BZ  ZK  ec¬ 
quales  effe.  circulus  igitur  centro  Z&interuallo  vna  ipfarum.ZB  ZK  defcriptus, 
etiam  per  punda  OS  trdfibit,atque  erit  in  circulo  KBOS  quadrilaterum.  Et  quonia  D 
KB  maior  eft, quam  QV, -squalis  autem  QVipfi  SO;erit  &  KB,quam  SO  maior.Sed 
KB  eft  sequalis  vtrique  ipfariiKS  BO.  ergo  vtraque  KS  BO,  quam  SO  eft  maior, 
cum  igitur  in  circulo  quadrilaterum  fit  KBOS, &  ^quales  fintKB  BO  KS,&  minor 
OS;  fitq;  ex  centro  circuli  BZ  :  erit  quadratum  ex  K  B  maius,  quam  duplum  qua-  E 
drati  ex  BZ.  Ducatur  a  pundo  K  adBV  perpendicularis  Kn.  Et  quoniam‘BD  mi 
nor  eft,  qua  dupla  ipfius  DH;  atq;  eft  vt  BD  ad  Dn,ita  redagulu  cotetu  DB  Bnad  F 
redangulum,quod  Dn  nB  cotinetur,nempe  defcripto  ex  Bn  quadrato>&  comple-  G 
to  parallelogramo  in  ipfo  nD. quare  &  redangulu  contetu  DB  Bft  minus  eft,  qua 
duplum  eius,quod  Dn  fiB  continetur: &iundaKD  ,  quod  DB  Bn  continetur  eft  H 
squale  quadrato  ex  KB;  &  quod  continetur  Da  nB  aquale  quadrato  ex  Kn  .  qua¬ 
dratum  igitur  exKB  minus  eft,quam  duplum  quadrati  exKn.fed  quadratum  ex  K 
B  maius  eft,quam  duplum  quadrati  ex  BZ  ergo  quadratum  ex  Kn  quadrato  ex  BZ 
eft  maius. Et  quoniam  BA  eft  aqualis  AK ,  erit  quadratum  ex  B  A  quadrato  ex  AK 
arquale.&  funt  quadrato  quidem  ex  BA  aqualia  quadrata  ex  BZ  ZA;quadrato  au- 
tern  ex  AK  aqualia  quadrata  cxKn  n  A. quadrata  igitur  cx  BZ  ZA  quadratis  ex  K 
n  n  A  funt  squalia,-quorum  quadratum  ex  Kn  maius  eft  quadrato  ex  BZ.ergo  re-  K 
liquuni  ex  HA  quadratum  quadrato  ex  Z  A  eft  minus ;  ac  propterea  reda  linea  AZ 
maior,quam  refla  An. multo  igitur  maior  eft  AZ,quam  A  G  .-atque  eft  AZ  quidem 
ad  vnam  polyhedri  b.afim,AG  veroadvfuperficiem  minoris  fph^rs .  quare  polyhe- 
drurn  minoris  fphsrs  fuperficiem  non  tangit. 

Oftendendum  autem  aliter  &  expeditius, maiorem  effe  AZ,quam  AG  .  Ducatur 
a  punflo  G  .ipfi  AG  ad  rectos  angulos  GL,&  AL  iungatur .  Itaque  circumferentia 
EB  bifariam  fecantes,&  dimidiam  ipfius  bifariam, atque  hoc  femper  facientes  tan 
dem  relinquemus  quandam  circumferentiam  minorem  circumferentia  circuli  BC 
D,qus  fubtenditur  squali  ipfi  GL.relinquatur,fitq;  circumferentia  KB. minor  igi¬ 
tur  eft  refla  linea  KB  ,  quam  GL .  Et  quonia  in  circulo  eft  BKSO  quadrilaterum, & 
funt  squales  OB  BK  KS,&  minor  OS,erit  angulus  BZK  obtufus:  ideoq;  BK  maior, 
quam  BZ.fedGL  quam  BK  eft  maior.multo  igitur  maior  eft  GL,quam  BZ,&  qua. 
dratum  ex  GL  quadrato  exBZmaius.&  cum  squalis  fit  AL  ipfi  AB,  erit.&  quadra 
tum  ex  AL  quadrato  ex  AB  squale.fed  quadrato  quidem  cx  AL  i  qualia  funt  qua¬ 
drata  exAG  GL;  quadrato  autem  ex  AB  squalia  quadrata  ex  BZ  ZA.  quadrata 
igitur  ex  AG  GL  quadratis  ex  BZ  ZA  squalia  funt;quorum  quadratum  cx  BZ  mi 
nuseft  quadrato  ex  GL.ergo  reliquum  ex  ZA  quadratum  maius  eft  . quadrato  ex  A 
G:&  ob  id  refla  linea  Z  A,  qua  refla  AG  eft  maior.  Duabus  igitur  fphsris  circa  ide 

Lll  ^  centrum 
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centrum  exifl:cntibus,in  maiori  folidum  polyhedrum.defcriptum  eft,minoris  fp$- 
tx  fuperficiem  non  tangens.quod  facere  oportebat. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  V  M. 

Quod  fi  etiam  in  altera  Iphsera ,  folido  polyhedro  defcripto  in 
Iphaera  ABCDE  fimile  fblidu  polyhedrum  defcribatur ,  habebit 
folidu  polyhedrum  in  fphasra  BCDE  ad  folidum  polyhedrum  in 
altera  fphsera  triplam  proportionem  eius ,  quam  diameter  fpha?- 
ix  BCDE  habet  ad  alterius  fph^  diametru .  diuifis  enimfolidis 
in  pyramides  numero  aquales,  &  eiufdem  ordinisjerunt  pyrami¬ 
des  fimiles .  fimiles  autem  pyramides  inter  fe  in  tripla  funt  pro¬ 
portione  homologorum  laterum .  ergo  pyramis ,  cuius  bafis  eft 
KBOS  quadrilaterum ,  vertex  autem  pundum  A  ad  pyramidem 
in  altera  iphsera  eiufdem  ordinis  triplam  proportionem  habet 
eius ,  quam  latus  homologum  habet  ad  homologum  latus  >  hoc 
eft5  quam  habet  AB  ex  centro  fphamf  circa  centrum  A  exiftentis; 
ad  eam,qu£  eft  ex  centro  alterius  fphfrse.Similiter  &  vnaquxque 
pyramis  earum ,  qux  funt  in  fphaera  circa  centrum  A  ad  vnam- 
quamque  pyramidem  eiufdem  ordinis,qu9  funt  in  altera  fph^era, 
triplam  proportionem  habebit  eiuS?quam  habet  AB  ad  eam, 
qug  eft  ex  cetro  alterius  fphasrs .  Et vt  vnu  antecedentium  ad  vnu 
confequentium,  ita  antecedentia  omnia  ad  omnia  confequentia. 
quare  totum  folidum  polyhedrum ,  quod  eft  in  iph^ra  circa  cen¬ 
trum  A  ad  totum  folidum  polyhedrum ,  quod  in  altera  fph^ra  tri 
piam  proportionem  habebit  eius  ,  quam  habet  AB  ad  eam ,  qux 
eft  ex  centro  alterius  fpherg,  hoc  eft  quam  habet  BD  diameter  ad 
alterius  fphser^  diametrum. 

F.  C.  C  O  M  M  I  N  T  U  R  I  V  f  . 

Erunt  fe&iones  circuli.  ]  Hoc  vniuerfe  d  Theodofio  demonftratur  m  prima  propofitione 
Jphpricorum, nempe  quomodocumque  plano  fihpra  fecetursfemper  feffiones  jieri  circulos . 

£  EritOV  quidem  ipfiS 
C^sequalis.BV  vero  ?qua- 
iis  KQJ.  Sint  enim  duofemi- 
circuli  aequales  *ABC  DEFt 
fumanturjt  aequales  circum¬ 
ferentiae  <AB  DE:  &  a  p  un¬ 
dis  B  E  perpendiculares  du¬ 
cantur  BG  EH .  Dico  BGipfi  .  .  . 

EH,&  <AG  ipfi  DH  aequalem  ejfe.Quomam  enim  circumferentia  *AB  eft  aequalis  circumferen¬ 
tiae  DE3quaefunt  aequalium  circulorum,erunt  rettae  lineae  <AB  DE  inter  fe  aequales .  &  ea- 
a*lerU;  ’  dem  ratione  aequales  BC  EF .  ergo  &  vt  ^AB  ad  BCjta  DE  ad  EF :  atque  eft  angulus  <WBC  m 
femicirculo  re£lus  aequalis  retto  DEF.cum  igitur  circa  aequales  angulos  latera fmt  proportion* 
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6. sexti. 
8. sexti. 
$.  sexti. 


Jh$erit'trfongulum  JiBC  fimile  triangulo  DEF. .  fed  triangulum  UBG  efl fimile  triangulo  .ABC* 
ergo  &  ipfi  DEF  .triangulum  autem  DER  eji  fimile  triangulo  DEF. triangulum  igitur  UBG  tria 
gulo  DEHefl  fimile. ergo  vt  UB  ad  BGfta  DE  ad  EH,& permutando  yt  UB  ad  DE  fit  a  BG  ad 
■EH.  aequalis  autem  efl  UB  ipfi  DE.ergo  &  BG  ipfi  EH  efl  aequalis.  &  eodem  modo  demonftra  H-q»»»». 
bitur  UG  aequalis  ipfi  DH,quod  demonfirare  oportebat,  fed  &.  illud  vniuerfe  in  omnibus  portio 
nibus  demor/flratur  fequenti  lemmate . 

Sint  f  quales  por 
tiones  gqualiu  cir 
cuioru  ABC  DE 
Fjfumanturq;  cir¬ 
cumferetis  gqua- 
]es  AB  DE  :  &  a 
puffcis  BE  ad  AC 
DF  perpendicula 

jres  ducantur  BG  EH.Dico  BG  quidem  ipfi  EH  squalem  efle ;  AG  vero  ipfi  DH. 

,  Fungantur  UB  DE.&  quoniam  aequales  fiunt  circumferentiae  .AB  DE, erunt  &  reliquae  B 
C  EF  inter  fe  qequales.ergo  &  aequales  anguli  ,qui  in  ipfis  confiflunt .  quare  angulus  B.AC  efi. 
aequalis  angulo  EDF.fed  &  retti  funt  anguli, qui  ad  G  H.duo  igitur  triagula  fiunt  UBG  DEH, 
quae  duos  angulos  duobus  angulis  aequales  habent, alterum  alteri,  &  vnum  latus  BU  vni  lateri 
DE  aequale, quod  vni  aequalium  angulorum  fubtenditur.ergo  omnia  omnibus  funt  aequalia .  ae¬ 
qualis  igitur  efi  UG  ipfi  DH,& BGipfi  EH.quod  demonfirare  oportebat. 

■  Nam  fi  dus  re&s  lines  parallelf  fini-,&  in  vtraque  ipfarum  qusuis  pun&a fuma 
tur  ,  qusdi&apun&a  coniungitin  eodem  eft  plano  in  quo  parallela:]  Ex  FII. 
yndecimi 

Et  quoniam  KB  maior  efl:, quam  Q V]Efi  enim  triangulum  U.QF  triangulo  jLKB  fimi¬ 
le,  cum  angulus  ad  U  fit  vtrique  communi  s,anguluff  UQF  angulo  UKB,& angulus  UV  Qan 
gulo  UBK  a  equalis.yt  igitur  UK  ad  KB,  ita  UQjid  QF ,  &  permutando  yt  UK  ad  U-Q*  ita  K 
B  ad  QF.eft  autem  UK  maior, quam  UQ^ergo  &  KB,qudm  QF  maior  erit. 

Erit  quadratum  ex  KB  maius,quam  duplum  quadrati  ex  BZ.  ]  "Nam  cum  reClae  li¬ 
neae  KB  BO  KS  aequales  fint,& minor  ipfis  OS;  erunt  circumferentiae, quas  auferunt  KB  BO 
KS  inter  fe  aequales, & reliqua  circumferentia  OS  maiores. quare  &  anguli  KZS  KZB  BZO  g- 
qualcs,e'F  maiores  angulo  OZS  .funt  autem  quattuor  anguli  quattuor  r  eidis  aequales. ergo  OZS 
efi  minor  rello, Videlicet  acutus  ;&  ynufquifque  reliquorum  trium  obtufius;ac  propter  ea  quadra 
tum  quod  fit  ex  KB  maius  efl  duobus  quadratis, quae  ex  KZ  ZB,hoc  efl  maius, quam  duplu  qua- 
drati,  quod  ex  BZ.fimt  entm  KZ  ZBinterfe  aequales, yt  demonflratumefl.fed  c 'r  hoc  fequenti 


27.  terti;. 


tf.primi. 


-  C 


b 


x  9.  primi. 
4.sexii. 


Sitin  circulo  quadrilaterum  KBOS, cuius  tria 
latera  SK  KB  BO,  inter  fe  fintfqualia.-fitq;  BO 
inaior,quam  OS;&  fumpto  circuli  centro  Z,  iun 
gatur  BZ.Dico  quadratum  ex  KB  quadrati  ex  B 
Z  maius  efle,quam  duplum. 

lungantur  enim  OZ  SZ  KZ.  Quoniam  igitur  BZ  efl 
aequalis  ZS,& communis  zo ;  erunt  duae  BZ  ZO  dua¬ 
bus  SZ  ZO  aequales  ^altera  alteri,  &  bafis  BO  bafi  03 
maior. angulus  igitur  BZO  angulo  OZS  efi  maior. &  quo 
niam  angulus  OZB  ynicuique  ipforum  BZK  KZS  efl  e- 
qualisfn  aequalibus  namque  circumferentijs  confiflunt 
OB  BK  KS;quod  rettae  lineg  g  quales  fint:  erit  &y  ter 
que  angulorum  BZK  KZS  maior  angulo  OZS.  fed  quat-  Cotol.15.pri 

tuor  anguli  OZS  SZK  KZB  BZO  quattuor  retTis  fiunt  aequaies ;  etenim  circa  ynum  punitum  mi- 
Z  confiflunt.  ynufquifque  igitur  angulorum  OZB  BZK  KZS  efl  obtufus.ideof  cbtufiangulum  efi 
triangulum  BZO.  Ut  in  obtufiangulis  triangulis,  quod  d  latere  obtufum  angulum  fubtendente  fit 
quadratum  maius  efl  quadratis ,  quae  d  lateribus  obtufum  angulum  continentibus  fiunt,  ergo  qiiad 
ratum ,  quod  ex  BK  maius  efl  quadratis, quae  ex  KZ  ZB.fed  quadrata  ex  KZ  ZB  dupla  furit  qua, 

drati 
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dratiexBZ',  aequalis  enim  efl  KZipfi  ZB. quadratu,  igitur  ex  KB, maius  eft,  qudm  duplum  qua¬ 
drati  ex  BZ.quod  oportebat  demonflrare  . 

F  Et  quoniam  BD  minor  eft  quam  dupla  ipfius  Dn]  Ver  pensicularis  enim  d  pundlo  K 
ducta  ad  BD ,  cadit  inter  G  &  B,  quod  circulum  FGH  non  tangit,  vt  ex  antecedente  conflat :  & 
eum  BD  dupla  fit  ipfius  D^A,  erit  ipfius  DO  minor, quam  dupla . 

C  Atque  efl:  vt  BD  ad 

Dn,  ita  re&angulum  ( _ _ _ _ _ _ gy 

contentum  DB  Bn  ad  5 -  - -~<Q 

re&agulum  quod  Dfl 
^B  continetur.] Defcri- 

batur  ex  OB  quadratum  quod  fit  ns+H,  &  compleatur  DH  par  allelogrammum.  erit  ut  BD  ai 
DO,  ita  reliangulum  Dt  ad  rectangulim  Dz..ex prima  fexti,  hoc  efl  ita  re£t angulum, quod  con¬ 
tinetur  DB  BD.  ad  rectangulum  contentum  DO.  £IB. 

H  Et  iun&a  KD,  quodDB  Bn  continetur  eft:  aquale  quadrato  KB.^Efl  enim  angulus 
in  femicirculo  DRB  rettus  ,&  abeo  ad  bafm  perpendicularis  ducitur  K  D.  quare  ex  corollario 
ottaup  fexti  libri  KB  efl  proportionalis  media  inter  DB  BO:  &  KO  media  inter  DO  CIB:  &  ob 
id  quadratum  quidem  ex  KB  pquale  efl  retf angulo  contento  DB  EO  •  quadratum  ucro  ex  KO 
f  quale  ei, quod  DO  D.B  continetur. 

K  Multo  igitur  maior  eft  AZ  quam  AG]  Quoniam  enim  polygonum  BKLME  in  maiori 
circulo  BCDE  defer iptum  efl, non  tangens  minorem  circulum  FGH,  perpendicularis  d  puntto  K 
dutia  ad  BD,  videlicet  KO  circumferentiam  eius  non  tanget  ex  ijs ,  quae  in  antecedente  demor:- 
ftrata  funt. quare  *40  maior  erit, quam  <AG;  &  idcirco  *AZ  longe  maior, qudm  quae  d  centro  mi 
noris  Jphprae  ad  eius  fuperficiem  pertinet. 

L  Et  quoniam  in  circulo  eft  BKSO  quadrilaterum]  Intelligatur  enim  defcriptnm  quadri 
laterum  BKSO,vt  in  antecedentibus. 

M  Et  funt  squales  OB  BK  KS,  &  minor  OS]  Hpc proxime  demonflrata  funt. 

H  Et  cum  squalis  iit  AL  ipft  AB.]  Sunt  enim  d  cer.tro  ad  circumferentiam  maioris  circuli 
BCDE. 

THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO.  XVIII. 

Sphagne  inter  fe  in  tripla  funt  proportione  Tuarum  diametroruc 


Intclligantur  fphsrs  ABC  DEF;  quarum  diametri  BC  EF.  Dico  ABC  fphsra 
ad  fphsram  DEF  triplam  proportionem  habere  eius, qua  habet  BC  ad  EF.  Si  enim 
non  ita  eft,fphf  ra  A  BC  ad  fphsram  minorem  ipfa  DEF,  vel  ad  maiorem  triplam 
proportionem  habebit  eius,quam  habet  BC  ad  EF.  Habeat  primo.ad  minorem, vi 
delicet  ad  GHK.  &  intelligatur  fphsra  DEF  circa  idem  centru, circa  quod  eft  fphs 
Exanteec-  raGHK;  defetibaturq;  in  maiori  fphsraDEF  folidum  polyhedrum  non  tanges  mi 
deure.  norem  fphsram  GHK  in  luperficie;  &  in  fphsra  ABG  deferibatur  folidum  polyhe 
Ex  corcl  an  drum  fimile  ei,  quod  in  fphfra  DEF  deferiptum  eft.  folidum  igitur  polyhedrum, 
ecccdenre.  qUOd  in  fphsra  ABC  ad  folidum  polyhedrum, quod  in  fphsra  DEF  triplam  propor 
tionem  habet  eius,quam  BC  ad  EF.  habet  autem  ABC  fphsra  ad  fphsram  GHK 
triplam  proportionem  eius,  quam  BC  ad  E  F.  ergo  vt  A  B  C  fphsra  ad  fphsram  G 
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H>K,  ita  folidum  polyhedrum  in  fphera  ABC  ad  folidum  polyhedrum  in  fpha-rs 
DEF,-  &  permutando,  vt  ABC  fphgra  ad  folidum  polyhedrum, quod  in  ipfa  eft,  ita 
GHK^fpharra  ad  folidum  polyhedrum^uj^d  in  fphara  DEF.  maior  autem  eft  fpha* 
ra  ABC/olido  polyhedro,  quod  eft  in  ipfa .  ergo  &  GHK  fphat?  polyhedro,  quod 
in  fphera  DEF  eft  maior .  fed&  minor,  ab  ipfo  enim  comprehenditur ,  quod  fieri 
nonpoteft.  non  igicur  ABC  fpharaad  fpharam  minorem  ipfa  DEF  triplam  pro- 
portionem  habet  eius,quam  BC  ad  EF.  limiliter  oftendemus  neque  DEF  fphara 
ad  fphaeram  minorem  ipfa  ABC  triplam  habere  proportionem  eius ,  quam  habet 
EF  ad  BC.  Dico  infupef  fph'£ram  ABC  negue  ad  maiorem  fph^ram  ipfa  DEF  tri¬ 
plam  proportionemhabere  eius,quaBC  ad  £F.  Si  enim  fieri  poteft,  habeat  ad  m* 
iorem  LMN.  conuertendo  igitur  fphera  LMN  ad  ABC  fphsram  triplam  propor¬ 
tione  habet  eius, quam  diameter  EF  ad  BC  diametrum.' Vt  autem  fphera  LMN  ad 
ABC  fphfram,ita  fphera  DEF  ad  fp'h^ram  quadam  minorem  ipfa  ABC,  vt  ante 
demonftratum  fuit, quoniam  fphseraLMN  maior  eft  ipfa  DEF.  ergo  &  DEF  fphae- 
raad  fphgram  minorem  ipfa  ABC  triplam  proportionem  habet  eius, quam  EF  ad 
BC,  quod  fieri  non  pofleoftenfum  eft.non  igitur  ABC  fphera  adfph^ram  maiore 
ipfa  DEF  triplam  proportionem  habet  eius, quam  BE  ad  E  F.  oftenfum  autem  eft 
neque  ad  minorem. ergo  ABC  fphera  ad  fphframDEF  triplam  proportionem  ha 
bebit  eius,quam  BC  ad  EF.  quod  demonftrare  oportebat. 
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ET  COMMENTARIIS. 

F  e  derici  Coni  nundini  Vr  limatis . 


THEOREMA  I.  PROPOSITIO  I. 


I  reda  linea  extrema ,  ac  media  ratione 
feda  fu  erit,  maior  portio  alTiimens  dimi¬ 
dia  totius, quintupliim  poteft  eius,  quod 
a  dimidia  fit, quadrati. 

Reda  enim  linea  AB  extrema ,  ac  media  ratione 
fecetur  in  pundo  C;  &  fit  AC  maior  portio:  produ- 
caturq,-  in  diredum  ipfi  CA  reda  linea  AD;&  pona 
tur  AD  ipfius  AB  dimidia.  Dico  quadratum  ex  CD 
quadrati  ex  D  A  quintuplum  efle  .  defcribantur  ex 


AB  DC  quadrata  A  E  DF,  &  in  DF  defcribatur  fi¬ 
gura,  &FC  ad  G  producatur  .  Itaque  quoniam  AB  extrema,  ac  media  ratione  fe- 
catur  in  C,  erit  quod  AB  BC  continetur  aequale  quadrato  ex  AC  .  atque  eft  reda 
gulum  quidem  CE  quod  continetur  AB  BC:  quadratum  vero  ex  AC  eftFH.  ergo 
rcdangulum  CE  quadrato FH  eft  aequale.  &  quoniam  B  A  dupla  eft  ipfius  A  D; 
qualis autem  BA  ipfi  AK;  &  DA  ipfi  AH  :erit  &KA  ipfius  AH  dupla.ut  autem  KA 
ad  AH,ita  eft  redangulum  KC  ad  ipfum  CH.du 
pium  igitur  eft  KC  redangulum  redanguli  CH: 

&  funtredangulaLH  HC  ipfius  CH  dupla .  er¬ 
go  redangulum  KC  redagulisLH  HC  eft  fqua 
le.oftenfum  autem  autem  eft  &  redangulum  CE 
aequale  quadrato  FH  totum  igitur  AE  quadratu 
eft  aequale  gnomoni  MNX.  Rurfus  quoniam  B  A 
dupla  eft  ipfius  AD,  erit  quadratum  ex  B  A  qua¬ 
drati  ex  ad  quadrupluffn,  hoc  eft  quadratum  AE 
quadrati  DH.  aquale  autem  eft  quadratum  AE 
gnomoni  MNX.  ergo  &  MNX  gnomon  quadru¬ 
plus  eft  quadrati -DH.  &ob  id  totum  DF  ipfius 
DH  eft  quintuplum.  atque  eftDF  quidem  qua¬ 
dratum  ex  CD,DH  ero  quadra  um  ex  DA. qua 
dratum  igitur  ex  CD  quadrati  ex  DA  qmntuplu 
erit,  ergo  fi  reda  linea  extrema, ac  media  ratione 
feda  fuerit ,  maior  portio  aflumens  totius  dimi¬ 
diam  quintuplum  poteft  eius,  quod  a  dimidia  ht 
quadrati. quod  demonftrare  oportebat. 
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IJefohitio  eft 'Jumptio  qu&fiti  t aquam  concesji per  easqu&  confequun 
tur  in  aliquod  uerum  coneefjum . 

Compofitio  eft  Jumptio  c  onces  fi  per  ea  ^  qup  confequuntur  in  qusfitt 
€onduJionem^Jeu  deprehenfioncm» 

e Antecedentis  theorematis  rejolutio . 


Re<fta  enim  linea  qurdam  A  B  extra* 
ma,  ac  inedia  ratione  fecetur  in  C,  fitque 
.maior  .portio  A  C,&  popatur  A  ipfius 
A  R  dimidia:  fqualis.Dico  quadratum  ex 
CD  quadrati  ex  DA  quintuplu  efie.  Q^io 


niain  enim  quintuplum  eft  quadratum  ex  CD  quadrati  exDA;quadrato  autem  ex  4.sccum& 
CD  aqualia  iunt  quadrata  ex  C  A  AD  vna  cum  eo,  quod  bis  C  A  AD  continetur: 
erunt  quadrata  ex  C  A  AB  vna  cum  eo,  quod  bis  CA  AD  continetur,  quadrati  ex 
AD  quintupla.  ergo  diuidendo  quadratum  ex  CA  vna  cum  eo,  quod  bis  contine¬ 
tur  CA  AD  quadruplum  eft  quadrari  ex  AD. Sed  ei  quidem,quod  bis  CA  AD  cora 
tinetur  aquale  eft  reftangulum  B  AC.  eft  enim  B  A  ipfius  AD  dupla,  quadrato  au 
tem  ex  A;C  eft  fquale  redangulum  ABC, -namque  A  B  extrema,  ac  media  ratione 
fe&a  eft  in  C.  re&angulum  igitur  B  AC  vna  cum  rechingulo  ABC  quadruplum  eft 
quadrati  ex  AD.fed  re&angulum  B  AC  vna  cum  reftangulo  ABC  eft  id,  quod  fit  fccuncjj, 
ex  AB  quadratum  .  ergo  quadratum  ex  B  A  quadruplum  eft  quadrati  ex  AD. quod  cor.i©?sext3 
quidem  ita  fe  habet,  eift  erum  B  A  ipfius  AD  dupla. 

Compofitio. 

Qftofiiaim  igitur  quadruplum  eft  quadratum  ex  B  A  quadrati  ex  AD;  quadratu 
Sutetn  ex  AB  eft  redtangulum  BAC-.vna  cum  re&angulo  ABC:eritre<ftangulum  B 
AC  vna  cum  re&angulo  ABC  quadrati  ex  AD  quadruplum,  fed  retftangulum  qui¬ 
dem  B  AC  eft  aquale  ei, quod  bis  DA  AC continenturjredangulum  autem  ABC 
eft  aquale  quadrato  ex  AC. ergo  quadratum  ex  AC  vna  cum  eo, quod  bis  contine¬ 
tur  DA  AC  quadruplum  eft  quadrati  ex  D  A;  &ob  id  quadrata  ex  DA  AC  vna  cu 
£o,quod  bis  DA  AC  continetur  quintuplum  eft  quadrati  ex  D  A  .  fed  quadrata  ex 
Da  A  C  vna  cum  eo,quod  b  s  continetUrDA  AC  eft  id  ,  quod  fit  exDC  quadra¬ 
tum.  quadratum  igitur  ex  CD  quadrati  ex  DA  quintuplum  erit .  quod  oportebat 
demonftrare.  - 

Fo  C.  COMME  NTiARIFS. 

Refta  enim  linea  AB  extrema, ac  media  ra  ione  fecetur  in  pufto  C]  Quomodo  hcc  ^ 
fiat, docuit  in  vndecimapropofitioue  fecundi  llbn,&  in  3  ofexti. 

Defcribanturex  AB  DC  quadrata  A  E  DF ,  &  in  DF  deferibatur  figura]  Sit  ex  B 
«AB  quadratum  <AKEB,&  ex  DC  quadratum  DLFC‘,&  innFta  DF  ,  ducatur  per  M  refla  linea, 

«AH  parallela  alterutri  ipjarnm  DL  CE, quae  diametrum  DF  inpunfio  H Jecet.rurfus per  H  du 
catur  refla  linea  alterutri  ipfdrum  LF  DC  parallela. 

Et  (unt  re&angulaLH  HC  ipfius  HC  dupla]  Supplementa  enim  LH  HC  inter  fe  fiunt  C 
•aequalia  ex  4Vprimi  libri. 

Erit  quadratum  ex  B  A  quadrati  ex  AD  quadruplum]  Ex  zo  fiexti.  D 

Quadratunt  igitur  ex  CD  quadrati  ex  DA  quintuplum  eritjToJJhmus  etiam  aliter,  E 
i tyfortajje  expeditius  idem  demonjlrare  in  hunc  modum . 

Mmm  Sit 


jj.scm. 


jAcami, 


5.difEiter- 

ttatum. 


C  fc 

E  VCLID.  ELEMINT. 

Sit  refla  linea  „ 4C,quae  extrema ,  ac  media  ratione  fecetur  in  C, 

&  ex  AB  fiat  quadratu  ADEB;feflaj3  AD  bifaria  in  F,  &  iunfla- 
F E, producatur  FA  in  G,ita  ytFG  ipfi  FR  fit  aequalis ,  erit  A  G  g- 
qudlisACex  demoflratis  i  vndecima  fiectidi  libri.quare  FG  cofiatex 
maiori  portione,  ct  ex  dimidia  totius  .AB.  Dico  quadratu  ex  FG  quin 
'tuplu  effe  quadrati  ex  FA •  Quondam  enim  AB  dupla  efl  ipfms  AF, 
erit  quadratu  ex  AB  quadrati  ex  AF  quadruplu.fed  quadratum  ex  A 
FB  efl  aequale  quadratis  ipfarum  FA  AB, ex  47 primi ,  quadratu 
igitur  ex  FB,hoc  efi  quadratum  cx  FG  quadrati  ex  FA  quintuplu 
erit,  quod  oportebat  demonflrare.fed  (jr  alia  nonnulla  demonftran -  p 
da  funt,quae  ad  hanc  feflioaem  attinent . 

T  R  0  T  0  S  1  T  I  0  I . 

Data  redla  linea  extrema,ac  inedia  ratione  fedta,  &  vtra 
que  ipfius  portio  data  erit. 

Sit  data  refla  linea  AB  1  o,quae  extrema, ac-  media  ratione  fece¬ 
tur  in  C.Dico  ipfas  AC  CB  datas  effe.Conflruantur  enim  eadem, qup 
fupra.&  quoniam  AB  ejl  1  o ,erit  eius  dimidia  AF  5 ,  cuius  quadra 
tu  efi  2  5 : quadratu  aut  ipfius  AB  efi  100.  ergo  quadratu  ex  FB  efi 
125  ,&  ipfa  FB,hoc  efi  FG  Ijn-5  .fed  FA  efi  5 .  erit  igitur  AG,hoc 
efi  AC  Ri  1 2  5  minus. Quod  cu  5  fit  vt  BA  ad  ^ iCflita  ACad  CB,re 
flangulum  contentum  AB  BC ,  videlicet  re  flangulum  CE  aequale 
erit  quadrato  ex  AC.  quadratum  autem  ex  AC ,  hoc  efi  quadratum 
Rm  2  5  minus  5  efi  1^0  minus  J)t  1 2  5  00 .  fi  igitur  ad  CH  applice¬ 
tur  150  minus  Rj  125  00  latitudinem  facies  CB,  erit  CB  1 5  minus 
Ri  1 2  5 . ergo  AC  CB  datae  fimt,vt  oportebat. 

Ex  quibus  manifeftum  eft  fi  redta  linea  rationalis,  expo¬ 
litas  rationali  longitudine  commefurabilis  extrema  ac  me¬ 
dia  ratione  fe&a  fuerit., maiorem  eius  portione  apotomen 
effe  quintam,  &  minorem  effe  apotomen  primam. 

Efi  emm  quadratum  ex  AB  quadrati  ex  AF  qmdruplum.ergo  quadratum  ex  TB  ad  quadra 
tum  ex  BA  proportionem  habet, quam  5  ad  4.  &  quoniam  quadratum  ex  FB  ad  quadratum  ex 
B  A  proportionem  nonhabet,quam  quadratusmumerus  ad  quadratum  numerum; erit  FB  ipfi  BA 
longitudine  incommenfurabilis;ac  propter  ea  FB  plus  pot  efi, quam  FA  quadrato  reflae  lineae  fi- 
bi  incommenfurabilis  longitudine,  efi  autem  AF,quae  ipfiAG  congrnit,expofitae  rationali  longi 
tudine  commenfurabiiis.  quare  AC  efi  apotome  quinta.  At  vero  CB  effe  apotomen  primam,  mani 
fello  conflat;  quadratum  enim  apotomes  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  facit  apotomen 
primam  ex  9  B  decimi  libri. 

TROTOS  ITIO.  II. 


Data  maiori  portione, totam  redtam  lineam ,  qua?  extrema ,  ac  media  ratione  fig 
dia  fit ,  inuenire. 

Sit  maior  portio  AB,  &  exponantur  reflae  lineae  CD 
E ,  ita  vt  CD  fit  ipfius  E  qumtupla:inter  CD  vero ,  &  E  . , ,  3 

media  proportionalis  fit  F:&  ex  CD  abfeindatur  DG  ipjt 
F  aeqmlis;fiatq{  vt  CG  ad  GD,ita  AB  ad  BH.  erit  igitur 

componendo  vt  CD  ad  DG  hoc  efi  ad  Ffita  AH  ad  HB .  et  ^ — , - S — -R 

quoniam  tres  reflae  lineae  CD  F  E  deinceps  proportio- 

Cor.msext!  nales  fiunt, erit  vt  CD  ad  E, ita  quadratum  ex  CD  ad  qua-  - - E - 1 

'  dratum  ex  F.efl  autem  CD  quintupla  ipfius  E.  quadratu 
igitur  ex  CD  quintuplum  efl  quadrati  ex  E.  ergo  quadra - 
tum  ex  AH  quadrati  ex  HB  efi  quintuplu.  cft%  AB  met- 

mporm 
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far  portio  retiae  Irneae ,  quatextrema ,  acmedia  ratione, fecatur .  qita&e  BH  ejl  totius  dimidia J 
&  dupla  ipfius  BH  ejl  tota  retia  l ine aequam  nobis  inueniendam propofuimus. 

Itaque  conftat,Data  maiori  portione reda?  linea?,  qua?  extrema,  acmedia ratio 
ne  fecetur,&  maiorem  pt)rrionem,8rtotam  lineam  datam  e  fle. 

Sit  enim  maior  portio  ,AB  4  Jufi  CD  5 ,  &  E  1 .  erit  F,hoc  ejl  GD  R  5,  &  CG  5  minus  R  5. 
fiat  vt  5  minus  r  5  adJk  5  Jit  a  4  ad  aliam. multiplicabimus  igitur  primum  Tfijper  ^produce¬ 
tur  Rr$o. deinde  multiplicabimus  5  minus  Ri  5  per  eam,quae  ex  binis  nominibus  ipfi  refponctet, 
videlicet  peY  5 '  plus  R  j , producetur  zo  .  &  per  eandem  multiplicabimus  Vt  $o  fiet  R  2000 
plus  R  400 .quare fi  ad  zo  applicabimus  R:  z  000  plus  It  400, latitudinem  faciet  R  5  plui  1, 
t&uitJs-duplumffiJb  zoplusz.  tota  igitur  retia  linea  ejl  R  i°  plus  z ..  &  minOr  portio  R  io 
nfnimsz. 

f  .  THEOREMA  II.  PROPOSITIO.  II. 

■ 

Si  re&a linea  partis  ipfius  quintuplum  pofsit,  dupla  di&a?  par 
tis  extrema5tc  media  ratione  feda  ?  maior  portio  reliqua  pars  xft 
.  eiustqu^ia  principio  redae-  lineae. 

Reda  eniffi  linea  A B partis  ipfius  AC  quin- 
■  tupium  pdfsit  ¥  &  ipfius  AC  dupla  fit  CD.Dico 
fi  CD  extrema,  ac  media  ratione  fecetur,  CB 
maiorem  efle  portionem.  DefcribatUr  enim  ex 
vt,raque  ipfarurn  AB  CD  quadrata  AF  CG: 

&in  AF'figItra‘dbrcriptaVproducatut  FB  in  E. 

•  Quoniam  igitur  quadratum  AF  quintuplum 
eft  ipfius  AH?  erit  MNXgnomo  ibfitfs1  AH  qua 
druplus.&quoniam  DC  duplaefl;  C  A, quadra¬ 
tum  exDC  quadrati  ex  CA  quadruplum  eft, vi 
delicet  quadratum  CG  quadruplum' quadrati 
AH.oftenfus  eft  autem  MNX  gnomon  quadru¬ 
plus  ipfius  AH  quadrati ,  ergo  gnombn  MNX 
quadrato  CG  eftgqualis.Rurfus  quoniam  DC 
dupla  eft  C  A, aqualis  autem  eft  DC  ipfi  C-K,  & 

AC  ipfi  CH;  erit  KC  ipfius  CH  dupla .  paralte- 
logrammtimigitur  KB  duplum  eft 'parallelo- 
grammi  BH.&  funt  parallelogramma  LH  HB  ipfiusHB  dupla,  ergo  KB  aquale 
eft  ipfis  LH  HB.  fed  &  totus  MNX  gnomo  toti  CG  eft  aqualis.  &  reliquum  igitur 
HF  aquale  eft  reliquo  B.G.atque  eft  BG  quidem  quod  CD  DB  cor.inetur ;  etenim 
CDeft  fqualisDG-.ipfum  vero  HF  eft  quadratum  ipfius  BC.  ergo  quod  contmer  A 
tur  CD  DB  quadrato  ex  CB  eft ^qu^le.vt  igitur  DC  ad  CB, ita  eft  C.B  ad  BD.  pia  B 
ior  autem  eft  DC,quam‘CB.ergo  &  CB  quam  BD  eft  maior .  Itaque  reda  linea  C  &•*«*• 
B  extrema,ac  media  ratione  feda, maior  portio  eft  CB .  fi  igitur  reda  linea  partis 
ipfius  quintuplum  pofsit, dupla  didse  partis  extrema, ac  media  ratione  feda, maior 
portio  reliqua  pars  eft  eiijs ,  qiif  a  principio  red^  linea?  .  quod  demonftrare  opor¬ 
tebat. 

Atyero  duplam  ipfius .  AC  maiorem  eflfe ,  quam  CB  ?  fic  de- 
monftrabitur. 

Si  enim  no,  fit,  fi  fieri  poteftyBC  ipfius  G  A  dupla,  quadratum  igitur  ex  BC  qua 
druplum  eft  quadrati  ex  CA;  &  ob  id  vtrumque  quadratorum, qug  fiunt  ex  BC  C 
A  quadrati  ex  C  A  quintupluni  eft.fed&  quadratum  ex  B  A  quadrati  ex  AC  quin¬ 
tuplum  ponitur.ergo  quadrafulrt  ex  B  A  |qua'le  eft  quadratis  ex  BC  CA.  quodfte 
ri  non  poteft.non  igitur  BC  dupla  eft  ipfius  C  A .  fimiliter  demonfttabimus  neque 
minorem  B  C  ipfius  C  A  duplam  efle.multp  enim  maius  abfurdum  fequetur  .  ergo 
ipfius  AC  dupla  maior  eft  quam  BC.quod  demonftrandum  fuit. 

TT  Umm  %  SCHO- 
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Reda  enim  linea^usdam  CD 

partis  ipfius.DA  quinttiplu  pof*  j,  a  c  l> 

fit,& ipfius  Q  A  dupla  ponatur  A  *  ^  * 

B.Dico  AB  extrcm%  ac  media  ra 

v.  tione  fe&am  elfein  pundo.C>£s  maiorem  portionem  eife  AC,  qus  quidem  eft  relj 
qua  pars  eius,quf  a  principio  re<ft«]ineg. Quoniam  enim  AB  extrema, ac  media  ra 
tione  feda  eft  ir^C, &A'C/eft:maior  portio  ;  Ierit  r^ajiguIum.ABCquadrato  ex  A 
Cfquale.eft  autem  &  redangulum  BAC  aquale  ei,  quod  bis  DA  AC  continetur, 

.  etenim  BA.ipfiu$  AD  eft  dupla.grgore&angulum' ABC  vna  cum  redangulo  BA 
a.seeundl.  C,quod  quidem  eft  ipfius  AB  quadratu, squale  eft  ei, quod  bis  DA  AC  continetur 
i©,  sexti.  vna  cum  quadrato  ex  AC .  quadratum  autem  ex  AB  quadruplum  eft  quadrati  ex 

AD. ergo  qtiod  bis  DA  AC  continetur  vna  quadrato  ex  AC  quadruplum  eft  eius, 
quod  fit  ex  AD  quadrati.ergo  &  quadrata  ex  DA  AC  vna  cum  eo,  quod  bis  conti- 
4. recani  netur  DA  AQhoc  eft  quadratu  ex  CD,quintupla  funt  quadrati  ex  AD.  quod  qui». 
demitafehaB.ee. 

Comfofitio . 

Qm  igitur  quadratu  ex  GD  quintu|>lu  eft  quadrati  ex  DA;  quadrato  aut  ex  CD 
fqualialunt  quadrata  ex  DA  AC  vna  cu  eo, quod  bis  DA  AG  cotinetur,-  erut  qua 
drataexDA,  AC  vna  cueo,quod  bis  cotinetur  DA  AC  quintupla  ipfius  quadrati 
<  ex  DA.&  diuidendo  quod  bis  DA  AC  cotinetur  vna  cuquadrato  ex  AC  quadru¬ 
pla  sut  quadrati  ex  AD. eft  aut  &quadratu  ex  AB  quadrati  ex  AD  quadruplu.crgo 
quod  bis  cotinetur  DA  AC, quod  eft  reftagulu  BAC  vna.  cu  quadrato  ex  AC  eft  g- 
&.sccundl  quale  quadrato  ex  A B.fed  quadratu  ex  AB  eft  reftagulu  ABC  una  cu  redagulo  B 
AC.re&agulu  igitur  BAC  vna  cu  re&agfiiQ  ABC  eft  «quale  redapgulo  BrAC  vna 
cu  quadrato  ex  A  C.  &  ablato  communi  re&angulo  BAC ,  erit  refiqpu  redangulu. 
U.scxta.  ABC  quadrato  ex  AC  «quale.eft  igitur  vt  B  A  ad  AC>ita  AC  ad  CB.  maior  autenu 

eft  BA,  quam  AC. ergo  &  AC  quam  CB  eft  maior, quare  AB  extrema,  ac  media  ra 
tione  fe&a  eft  in  C,&  AC  eft  maior  portio.quod  demonfl;rare  oportebat. 

F.  C.  C  0  M  M  E  H  T  U  Rl  V  S. 

.  Reda  enim  linea  A  B  partis  ipfius  A  C  quintuplum  pofsitj  Hoc  ejl  quadratum  rettp 

A  liue$  *AB  quintuplum  fitquadrati  partis  ipfius  ^AC. 

.  K  Maior  autem  eft  PC}quam  CB}Hocjft  dupla  ipfius  UCmam  eft, quam  B  C,  illui  uers 

**  ipfe  mox  demonJlrabkfed& aliter  ide  demojlrari  potefl  boc patio, 

Retia  erum  linea  UR  partis  ipfius  BC  quintuplimpoJsit3  &  pro 
ducatur ^ iB ad D3ita vtDC  ipfius CBfit dupla .  Diea  fiCD  extreT 
ma,ac  media  ratione  fetetur 3maior  em  eius  portionem  ejfe  ^ iC .  fiat 
enim  ex  UC  CD  quadrata  *ACEF  CDGH,  &  BH  iungatur.itaq ; 
quoniam  DC,hoc  ejl  HC  dupla  ejl  ipfius  CB ,  erit  quadratum  ex  HC 
quadrati  ex  CB  quadruplum,  fed  quadratum  ex  BH  ejl  aequale  duo 
bus  quadratis3quae fiunt  ex  HC  CB. quadratum  igitur  ex  BH  quin 
tuplum  ejl  quadrati  ex  CB ;  ideofa  BH  ipfi  B.A  ejl  aequalis. ergo  ex 
ijs3quae  demonjlratafmtin  vndecimafecmdi  libri  reilalineaCH 
txtrema3ac  media  ratione  fecatus  inE3  &  CE  ejl  maior  portio ,  ejl 
autem  CHipfi  CD  aequalis  a  &  CE  aequalis  ipfi  C^4. figitur  retia 
lima  partis  ipfius  quintuplum  pofsit  s  &  rehqm  *  quod  oportebat 
demonjlrare . 

THEO- 


t  i  b  :e  r'  x  i  i  % 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO.  III. 
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Si  reda  linea  extrema, ac  media  ratione fe&a  itot, portio  mi¬ 
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nor  afflimens  dimidiam  maioris  portionis  quintuplfipotefb  eius* 
quod  a  dimidia  maioris  portionis  fit, quadrati»  •  ■ 

Re&a  enim  linea  quarda  AB  extrema,  ac  me-  .  „ 

dia  ratione  fecetur  in  Qfitq;  AC  maior  portio?  v 
&  fecetur  bifariam  in  D.  Dico  quadratum  ex  B 
D  quadrati  exDC  quintuplu  efle  .Defcribatur 
enim  ex  AB  q  uadratum  AE,  &  figura  complea¬ 
tur.  Quoniam  igitur  AC  dupla  eft  CD,  erit  qua 
dratum  ex  AC  quadrati  ex  CD  quadruplum, 

Eoe  eft  quadratum  RS  quadra  ti  Fu-.  &  quonia 
re<ftanguIum,quod  AB  BC  conci  netur  eft  squa 
le  quadrato  ex  AC;  atque  eft  re<5t  angulum  qui¬ 
dem  contetu  AB  BCipfum  GE; quadratum  ve 
ro  ex  AC  eft  RS:  erit  re&angulum  CE  quadra¬ 
to  RS  squale  .  quadruplum  autem  eft  quadratu 

RS  quadrati  FG.ergo  &  CE  re&angulum  quadrati  FG  quadruplum  eft.rurfus  quo 
niam  AD. f qualis  eft  DC,erit  &  HK  ip  KF  aqp^liSfideoq;  quadratum  GF  eft  squa¬ 
le  quadrato  HL.  squalis  igitur  eft  GK  ipfi  KL ,  hbc  eft  MN  ipfi  Nft.  ergo  &  paralie 
logrammum  MF  parallelogrammo  FE  eft  aquale .  fed  MF  eft  aquale  CG.  quare  8c 
CG  ipfi  FE  aquale  erit.commune  apponatur  CNtgnomon  igitur  XOP  eft  aqualis 
parallelogrammo  CE.  oftenfum  autem  eft  CE  quadruplum  GF  quadrati.  &  gno¬ 
mon  igitpr  XOP  ipfius  GF  eft  quadruplus .  &  ob  id  quadratum  DN  quintuplu  eft 
Ipfius  GF.eft  autem  quadratum  quidem  DN,quod  fit  ex  DB;  GF  vero,  quod  exB 
C.  quadratum  igitur  ex  BD  quadrati  ex  DC  eft  quintuplum .  quoddemonftrare 
oportebat. 

SCHOL1V  M. 

Antecedentis  theorematis  refelutio , 


“lOt 
:t  i 


Re&a  enim  linea  AB  extrema ,  ac  media 
yatione  fecetur  in  C:& fit  AC  maior  portio,  A  c  B 

cuius  dimidia  CD.  Dico  quadratu  m  ex  BD  1  '  ~  v  •' ' 

quadrati  ex  DC  quintuplum  effe.  Quoniam 

enim  quadratum  ex  BD  quintuplum  eft  quadrati  exDC;quadratum  autem  ex  BD  ^secundi, 
eft  quod  continetur  AB  BC  vna  cum  quadrato  exDC.  ergo  quod  AB  BC  conti¬ 
netur  vna  cum  quadrato  exDC  quintuplu  eft  quadrati  exDC :  &  diuidendo  quod 
AB  BC  continetur  quadrati  ex  DC  quadruplum  eft.Ei  vero,  quod  continetur  AB 
BC  eft  sqtiale  quadratum  ex  A  Cjetenim  AB  extrema,ac  media  ratione  fe&a  eft  in 
<2. ergo  quaftratum  ex  AC  quadrati  ex  CD  quadruplum  eft.quod  quidem  ita  fe  hi 
bet  eft  enim  AC  ipfius  CD  dupla. 

Compofitio . 

Quoniam  dupla  eft  AC  ipfius  CD,  erit  quadratii  ex  AC  quadrati  ex  CD  quadru 
pium. fed  quadratum  ex  AC  eft  arquale  ei,quod  AB  BC  continetur.quod  igitur  A 
B  BG  continetur  quadruplum  eft  qu^dratiex  CD*.&  componendo  quod  contine¬ 
tur  AB  BCvnacum  quadraro  ex  CD,quod  quidem  eft  quadratum  ex  BD,qutntu 
pium  eft  quadrati,quod  fit  ex  DC.atquehoc  eft,quod  demonftrare  oportebat. 


F.  C* 
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.n: 

•  fxiwdiffis &- dtifl confimpofmus . ,  ■  'irq[ 

~  Data  miriori  pprtione  totam  redam  li ne am9qua:  extrema  ,  ac  media  ratione  fe* 
<&:a  iit,iriueriir'e»  - •••  '  A  _  '  ;  '  :  '  . 

Sit  mi  nor  portio  *AB :  &  exponantur  r  e  fiae  lineae.  . 

CD  Eifitfy  CD  ipfius  E  quintupla :  &  inter  CD  Eme 
dia  proportionalis  fumatur  F*  & afia 
qumadmodumfitfierm  difium  efi  in^rofiofitione  fie . 
eunda  earum, -  ([lias  nos  ad  primam  buiqs.afippfiuimus. 

[militer  demonftrabitur  quadratam  ex  quadrati 
ex  HB  quintuplum  ejfie.qtque  efi  14B  mino}  portio  re ? 
fias  lineae, quae  extrema, ac  media  raiiqhp  Jecatur .  er 
go  Bfi  efl  maioris  poytiows  dimidia ,  c Heiys  dupla  BK  - 
portio  maior. tot  a  igitur  linea  efi  v4K,cwus  maior  por 

tio  KB,&  minor  ,  •• 

Patet  igitur  jdata  minori  portione  re.fta:  line<* ,  qtia?  extrema  ac  media, ratione  fe*= 
catur,&  maibrem  portionem  &  totam' lineam  datam  efie. 

Sit  enim  minor  portio  ^LB  fit  '  E  i  [militer, yt  fupra  eodem  in  locodemmfira* 
kmus, maior qjn portionem  eJfeJ} i«2  o pilus  2  quare  tota  re fia  linea  erit  6 pljts  fy  a.Q* 
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THEORJB.M  A  II II.  PROPOSITIO  III I. 


bal 


m  x; 


Si  re&slmea  extrema ,  aq  media  ratione-feda  fuerit ,  totius  & 
minoris  portionis  vtraqj  quadrata  tripla  funt  quadrati  eius^quod 
a  maiori  fit  portione. 

Sit  recla  linea  AB,quf  extrema,ac‘med'a  ra 
tione  fecetur  in  C,&fit  AC  maior  portio.Di- 
co  quadrata  ex  AB  BC  quadrati ,ex'AQ‘tripIa 
eflfe  .  Defcribatur  enim  ex  AB  quadratu  ADE 

B, &  figura  compleatur  ..itaque  ,  quoniam  AB 
extrema, ac  media  raliorie  f^<fta:eft  in  C ,&  ma 
ior  portio  eft  AC ;  erit  redanguium  contentu 
AB  BC  quadrato  ex  AC  sequale. atque  eftfre- 
dangqlum  quidem  AK ,  qiicd  AB  BC  conti¬ 
netur  :  quadratum  vero  HG  eft  quod  iit  ex  A. 

C. ^quale  igitur  eft  AK  ipfi  HG.&  quoniam  re 
«ftangulum  AE  eft  aiquale  FE,  eommuue  appo 
natur  CK,  erit  totum  AK  foti  CE  squale,  er¬ 
go  redagula  CE  AK  ipfius  AK  funt  dupla. fed  redagula  AK  CE  funt  gnomon  £, 
MN ,  &  quadratum  CK.gnomon  igitur  LMN ,  &  quadratu  m  CK  dupla  funt  ipfius 
AK.redarigulum  autem  AK  oftenfum  eft  aquale  quadrato  HG. ergo  gribmon  LIVI 

quadratum  GK  ipfius  HG  funt  dupla; ac  propterea  gnomon  LMN,  Ac  quadra 
ta  CK  HG  tripla  funt  quadrati  HG.&  gnomon  quidem  LMN,  &  quadrata  "CK  H 
G  funt  totum  AE  quadratum,& quadratum  CK,quf  quidem  funt  quadrata  ex  AB 
BC. quadratum  autem  GH  eft  quod  fit  ex  AC.quadrata  igitur  cx.AB  BC  quadra 
ti  ex  AG  fqnt  tripla.quod  demonftrare  oportebat. 

$  C  H  0  L  IV  M. 
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Antecedentis  th  e  ore  matis  refolutio. 

Reda  enim  linea  AB  extrema,  ac  media  ratione  fecetur  inC,&fit  AC  maior 

portio 
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portio  .Dico  quadrata  ex  AB  BC  triplaefte 

quadrati  ex  AC.  Quoniam  enim  quadrata  ex  «  o  B 

AB  BC  tripla  fune  quadrati  ex  AC  ;  funtque  ^  - - - - 

quadrata  ex  AB  BC  f  qualia  redagulo,quod 

bis  AB  BC  continetur  vna  cum  quadrato  ex  AGeritredangulum,  quod  bis  con¬ 
tinetur  AB  BC  vna  cum  quadrato  ex  AC  triplum  quadrati  ex  AC  :  &  diuidendo 
quod  bis  cotinetur  AB  BC  duplu  quadrati  ex  AC.  ergo  quod  femel  AB  BC  con 
tinetur  quadrato  ex  AC  eft  «quaie.qucd  quidem  itafehabet.reda  enim  linea  AB 
extrema"  ac  media  ratione  feda  eft  in  p  undo  C. 


Compojitio * 


«sexti 


Itaque  quoniam  AB  cxtreina,ac  media  ratione  feda  eft  in  £ ,  atque  eft  ACma- 
ior  porUo;eritredanguIum,quod  AB  BC  continetur  quadrato  ex  AC  fquale  .er 
go  quod  bis  continetur  AB  BC  duplum  eft  quadrati  ex  AC:  &  coponendo  quod 
bis  continetur  AB  BC  vna  cum  quadrato  ex  AC  triplum  eft  quadrati  ex  AC  .  fed 
quod  bis  A  B  BC  continetur  vna  cum  quadrato  ex  AC  eft  ^auale  quadratis  3  quse 
«xAB  BGfiiint.quadrata  igitur  ex  AB  BC  quadrati  ex  AC  funt  tripla. 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO.  V. 


Si  reda  linea  extrema,  ac  media  ratione  fecetur,  adijciaturque 
ipfi  aqualis  maiori  portioni;erit  tota  Jinea  extrema  3  ac  media  ra 
tionefe&a  3&maiorportio  erit  ea,  qu^a  principio  pofitaeftre 
da  linea. 

Reda  enim  linea  AB  extrema* 
ac  media  ratione  feceturin  C,  & 

EcAC  portio  miioriponaturq;  ip 
fiCAarqualis  AD. Dico  redam  li¬ 
neam  DB  extrema,  ac  media  ratio 
ne  fecariin  pundo  A:  &  maiorem 
portionem  efle  AB,  quf  a  princi¬ 
pio  polita  eft.Defcribatur  enim  cx 
AB  quadratum  AE,& figura  com¬ 
pleatur.  Quoniam  igitur  AB  extre 
trema,  ac  media  ratione  feda  eft 
inC.erit  redaiigulum  quod  conti 
netur  AB  BCquadratoexAC®- 

quale.&  redangulum  quidem  quod  continetur  AB  BC  eft  CE  :  quadratum  vero 
ex  AC  eft  CH.ergo  EC  ipfi  CH  eft  fquale  ..fed  CE  eft:  fquale  EH,  &CH  ipfi  HD„ 
quare  &  DH  ipfiiHE  sequale  erit.comutie  apponatur  HB.  totum  igitur  DK  toti  A  E 
eft  aquale.atqne  eft  DK  quidem,quod  BD  DA  continnetur ;  eft  enim  AD  aqualis 
DLrquadratu  aut  AE  eft  quod  fit  ex  AB.  ergo  quod  BD  DA  cotinetur  eft  fquale 
quadrato  ex  AB.&  obid  vt  DBadBA,ita  eft  B  A  ad  AD.fedBD  eft  maior,  quam  4  .sck® 
B  a. maior  igitur  eft  BA  quam  AD.ergo  DB  extrema,  ac  media  ratione  feda  eft; 
in  A,&  AB  eft  maior  portio.quod  demonftrare  oportebat. 


t>  A  c  ® 


SCH  OLI  V  M. 


Antecedentis  theorematis  refolutio. 

Reda  .n.  linea  AB  extrema,ac  media  ratione  fecetur  in  C :  &  fit  maior  portio  A 

C:pona- 


£  V  C  L  ID,  ELEMkN  T. 

Cpofi&tufq;  AD  ipfi  AC  squalis/ 

Dico  D®Lextr.e?na  ac  media  ratio-  D  ^  e  B, 

ne  iecariin  punfto  A:  &  BA  maio-  h - — * -- «  . —  "  »  --  ■ 

tem  efle portionem.  Quoiiiaenim 

DB  extrema, ac  media  ratione  fe&a  eft  in  A ,  &  maior  portio  eft:  AB; erit  vt  DB  ad 
BA,itaBA  ad  A  D.a  qualis  autem  eft  DA  ipfi  AC.vt  igitur  DB  ad  B  A, ita  B  A  ad  A. 
C;&  per  cornu  rfionem  rationis  vt  BD  ad  DA,  ita’AB  ad  BC  .  quare  diuidendo  ue 
B  A  dd  AD,ita  AC  ad  CB. 'aqualis  autem  eft  DA  ipfi  AC.  eft  igitur  vt  BA  ad  ACa 
ita  AC  ad  CB.  quod  quidem  ita  fe  habet,etenim  AB  extrema,  ac  media  ratione  ie» 
eaturin  C  pundto. 

Compofitio* 

itaque  quoniam  A  6  extrema, ac  media  ratione  fecatur  in  C,  eritvt  BA  ad  AC 
ita  AC  ad  CB. a  qualis  autem  eft  CA  ipfi  AD. ergo  ut  B  A  ad  AD, ita  AC  ad  CB:  c6 
ponendoque  vt  BD  ad  DA  ,  ita  AB  ad  BC;  &  per  conuerfionem  rationis  vtDB  ad 
B  A,ita  B  A  ad  AC.atqtie  eft  CA  aqualis  AD  .  eft  igitur  vt  DB  ad  BA  ,ita  Ba  ad  A 
D. quare  DB  extrema.ac  media  ratione  fecatur  in  pufto  A  ,&  B  A  eft  portio  maior» 

F.  C.  COMMENTURI?  S. 

'■  Sed  non  mutile  Uifum  eft  hoc  loco  demonjlraire  theorema  aliud  quo  utitur  Tappns  in  quinto  ll 
hro.quamquam  eius  dcmcnflrationem  nullam  afferat. 

Si  re<fta  linea  extrema,ac  media  ratione  fecetur,abfcindatiirq'ue  a  maiori  portio 
fte  linea{quf  minori  jit  fqualis;erit  etiam.ea  extrema,  ac  media  ratione  fe&a,&  m® 
ior  portio  erit  qu?  abfcifla  eft  refta  linea 

Sit  reda  irnea  .AB,  quae  extrema, ac  media  rone  fecetur  in 
C,  ftf  iAC  maior  pcrt,o:&  ab  ipfa  <AC  abfeindatur  C  D,quae 
ipfi  CB  Jit  aequalis  Dico  iAC  extrema ,  &  media  rone  fecari 
inD:  &  CD  maiorem  effe  fortiore. Jiat  enim  ex  UB  quadrati 
lAE  :  c ‘T  imila  UE  ducantur  per  CD  reciac  lineae  CFK  DL 
ipfi  BE  parallelae,  quae  diametrum  .AE  fecerit  in  fundis  FL : 

&  per  FL  ducantur  CFH  ML  parallelae  ipfi  ALB. Itaque  quo 
tuam  jiB  extrema,  ac  media  ratione  fecatur  in  C ;  re  61  angui  us 
quod  ^48  BC  continetur,  hoc  ejl  re  61  angulum  CE  ejl  aequale 
quadrato  „ AF.fed  ipfi  CE  aequa' e  ejl  re 61  angulum  GE.;  etenim  fupplementa  CH  GK  inter Jep- 
qualid- fune, &  quadratum  FE  ejl  commune  vtrique.ergo  re6l angulum  GE  quadrato  .AF  ejl  ae¬ 
quale,  f  igitur  d  re6i angulo  GE  auferatur  FE  quadratum. \&  d  quadrato  ^ iF  auferatur  quadra - 
tum  LF ,  quod  quidem  eft  aequale  quadrato  FE,cum  DE  CB  fint  aequales,  reliquum  GK  reti  an¬ 
gulum, hoc  ejl  re 61 angulum  ME, hoc  ejl  ipfum  DF  gnomoni  NXO  aequale  erit ,  d  quibus  fublata 
communi  LC,erit  reliquum  DG  re6i angulum aequale  quadrato  LF .  at  re6langulum  quidem  DG 
ejl  quod  C,A  ^LD  continetur  -.quadratum  vero  LF  ejl  quod  fit  ex  DC .  vt  igitur  ^AC  ad  CD,ita  C 
§4  .sexta.  T>  ad  DU.fed  .AC  maior  eft, quam  CD.ergo  cr  CD  quam  DU  maior  erit .  re6la  igitur  linea  .AC 

extrema, ac  media  ronefe6la  ejl  in  D,Cr  maior  eius  portio  ejl  CD  .  quod  demojlrare  oportebat , 

THEOREMA  VI*  PROPOSITIO.  VI. 

Si  reda  linea  rationalis  extrema, ac  media  ratione  fe&a  fuerit, 
Vtraque  portio  irrationalis  eft,qua?  apotome  appellatur. 

Sit  redta  linea  rationalis  A  B,&  fe-  ~  1 

cetur  extrema,ac  media  raticneiC ,  DA  c  B 

fttcueAC  maior poriio. Dico vtram  — - * - » - £ - a. 

que  portionem  AC  CB  irrationale 

'efle* 


l  i  b  e  r  x  i  i  r.  m 

efle?  qusc  apotome  appellatur,  producatur  enim  B  A  in  D,  &  fit  ipfius  B  A  dimidia 
AD.  Itaque  quoniam  re«5ta  linea  AB  extrema, ac  media  ratione  fecatur  in  C,  &  ma¬ 
iori  portioni  C  A  adijcitur  AD,  qiif  eft  ipfius  AB  dimidia;  erit  quadratum  ex  CD  «c i. hujus 
quadrati  ex  DA  qtiintuplum.  quadratumagitur  exCD  ad  quadratum  ex  DA  pro¬ 
portionem  habet,  quam  numerus  ad  numerum;  ideoq;  quadratum  ex  Cii)  ccm-  *.dcclmi 
menfurabileeftqnadrato  ex  DA.  rationale  autem  eft  quadratum  ex  D  A;  etenim 
D  A  cft  rationalis,  cum  fit  ipfius  A  B  rationalis  dimidia,  ergo  &  quadratum  ex  CD  «.dif.dedml 
efi  rationale;  ac  propterea  ipfa  CD  rationalis  .  &  quoniam  quadratum  ex  C  D 
ad  quadratum  ex  DA  proportionem  non  habet  ,  quam  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum ,  reda  linea  CD  ipfi  DA  incommenfurabilis  eft  longitu-  9  decim? 
di  ne .  quare  CD  DA  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles ;  &  idcir-  74.  deom» 
co  AC  apotome  eft .  Rurfus  quoniam  AB  extrema,  ac  media  ratione  feda  eft, 

&  maior  portio  eft  AC  ;  erit  ABC  redangulum  aquale  quadrato  ex  AC.qucd 
igitur  fit  ,ex,apQtoma  AG  ad  , rationalem  AB  applicatum  latitudinem  facit  BC. 

,  fed  quadratum apotomes  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  facit  apotomen 
prmam.ergc  iBC  eft  apotcme  prima.  oftenfa  eft  autem  &  AC  apotome .  fi  igitur 
reda  linea  rationalis  extrema,  ac  media  ratione  feda  fuerit,  vtraque  portio  irratio 
aaiis  eft,  qux  apotome  appellatur,  atque  illud  eft ,  quod  demonftrare  oportebat. 

JF.  C.  C  0  M  M  £  N  T  A  TU  V  S. 

Hoc  nos  fupra  etiam  aliter  demonftr  animus  .fed  &  alia  ab  his  non  abhorrentia  demonftrare 
aggrediemur  3quaeeiufmodi  funt»  ■< 

TROTOSITIO  I. 

Si  maior  portio  reda;  l;neseextrema,ac  media  ratione  feda;  fit  rationalis, cxpo- 
Etf  rationali  longitudine  commenfurabilis,erit  minor  portio  apotome  qninta,  & 
tota  ex  binis  nominibus  quinta. 

Sit  recta  linea  «AB,  quae  extrema ,  ac  media  ratione  fecetur  in  C,  &  fit  maior  portio  ^ tC  ra^ 
tumulis ,  expofitae  rationali  longitudine  commenfur  abdis .  Dico  minorem  portione  CB  ejfe  apo° 
tomen  qmntam,&  totam  ex  binis  nominibus  quintam . 

Diiuiatur  enim  4C  bifariam  in  D .  &  quoniam  «A 
,  B  extrema ,  ac  media  ratione  fecatur  in  C ,  &  minori 
portioni  BC  adijcitur  CD ,  quae  eft  dimidia  portionis 
maioris ;  quadratum  ex  BD  quintuphm  eft  quadrati 
ex  DC ;  ac  propterea  ad  ipfium  proportionem  habebit , 

quam  numerus  ad  numerum ,  atque  ipfi  commenfur abile  erit .  rationale  autem  eft  quadratum  ex  «decimi 
DC ,  quod  ipfa  .AC  rationalis  ponitur .  ergo  &  quadratum  ex  BD  eft  rationale ,  &  ipfa  BD  ra-  «.dif.decimS 
tionals .  cum  igitur  quadratum  ex  BD  ad  quadratum  ex  DC  proportionem  non  habeat ,  quam 
numerus  quadratus  ad, quadratum  numerum ,  retta  linea  BD  ipfi  DC  incommenfurabilis  erit  lon-  9.  decimi 
gtudine.  quare BD-  DC  rationales  fiunt  potentia  folum  commenfurabiles' :  ideoque  CB  apotome 
eft. Dico  &  quintam  efife.fit  enim  quadratum  ex  E F ,  quo  quadratum  ex  B  D  fuperat  quadratum, 
txD  C.  habebit  quadratum  ex  BD  ad  quadratum  ex  EF  proportionem  eam ,  quam  5  ad  4 .  & 
am  proportionem  non  habeat ,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum ,  r  eft  ali-  9.  decimi 
9iea  BD  ipfi  EF  longitudine  eft  incommenfurabilis .  quare  BD  plus  potefi ,  quam  DC  quadrato  re, 

Hae  lineae  fibi  incommenfurabilis  longitudine .  atque  eftDC  longitudine  commenfur  abibis  expofi- 
$ae  rationali . AC. ergo  CB  eft  apotome  quinta .  rurfus  quoniam  AB  extrema,ae  media  ratione  fe  5  dif  tertia? 
satur  m  C ;  &  «AC  eft  maior  portio,  erit  re&angulum  ABC  aequale  quadrato  ex  .AC.  quadratu  cum. 
igitur  ex  AC  ad  CB  applicatum  latitudinem  faciet  .AB.  fed  quadratum  rationalis  ad  apotomen 
appUicatum  latitudinem  facit  ea,  qup  ex  binis  nominibus ;  &  eundem  ordinem  habet ,  quem  ipfa 
apotome  ex  1 14  decimi  .  ergo  AB  ex  binis  nominibus  eft  quinta  .  fi  igitur  maior  portio  reftae 
laneae  extrema ,  ac  media  ratione  fieClae  fit  rationalis, expofitae  rationali  longitudine  commen- 
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menfurahilis ,  erit  maior  portio  apotome  quinta ,  &  tota  ex  binis  nominibus  quinta .  quod 
demonfirare  oportebat. 
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Si  minor  partio  redae  linea  extrema  ac  media  ratione  fe&£jfitrationaIis,expbfi~ 
t*:q;  rationali  longitudine  commenfurabiIis,erit  maior  portio  ex  binis  nominibus 
quinta,  &  tota  ex  binis  nominibus  prima. 

Sk  retia  linea  *AB,  qup  extrema,  ac  media  ratio¬ 
ne  fecetur  in  C,  &  fit  mitior  portio  CB  rationalis,ex- 
pofitgfy  rationali  longitudine  commenfurabilis.  Dico 
ma  iorem  portioni  <AC  efie  ex  binis  nominibus  quin¬ 
tam;  &  totam  iAB  ex  binis  nominibus  primam,  fece 

tur  enim  tAC  bifariam  in  D.  Eadem  ratione ;  qua  fupra ,  demonfirabitur  quadratum  ex  ED  qua¬ 
drati  cx  DC  qmtuphm  cfse .  itaque  fecetur  DC  in  E,  ita  ut  DE  adEC  eandem  proportionem 
habeat ,  quam  BD  ad  D  €.  erit  quadratum  ex  DE  quadrati  ex  EC  quintuplum ,  &  ipfi  commen 
fur  abile.  &  quoniam  efi  yt  tota  BD  ad  totarn  DC ,  ita  pars  DE  ad  partem  EC,  erit  &  reliqua, 
BE  ad  reliquam  EEfi  i>t  ED  ad  DC,  hoc  efi  ut  DE  adEC. ergo  cum  tres  retiae  lineae proportio- 
Cor.i©.s«ti  nalesfmtBE  ED  EC;eritBE  ad  E  C,yt  quadratum  ex  BE  ad  quadratum  ex  ED.  fed  quadra¬ 
tum  ex  EE  quintuplum  efi  quadrati  ex  ED:  efi  enim  BE  ad  ED,  ut  ED  ad  DC.  quare  BE  ipfius 
^.dif. decimi  £  c  quintupla  efi ;  &  idcirco  BC  efi  quadrupla  ipfius  CE;  efify  BC  rationalis .  ergo  &  rationalis 
CE,  &  ipfi  CB  longitudine  commenfurabilis .  &  quoniam  quadratum  ex  DE  comrnenfur abile  efi 
j.di£deeijni  quadrato  ex  EC ,  atque  efi  quadratum  ex  EC  rationale;  erit  etiam  rationale  quadratu  ex  DE» 
ipfaqi  DE  rationalis,  quod  cum  quadratum  ex  DE  ad  quadratu  ex  EC  proportionem  non  habeat „ 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum;erit  DE  ipfi  EC  incomenfurabilis  longitudine . 
fmt  igitur  DE  EC  rationales ,  &  inter  fe potentia  folum  comrnenfur abiles ;  &  ob  idDC  ex  bi¬ 
nis  nominibus  efi,  cuius  maius  nomen  DE.  Dico  &  quintam  ejfe.fit  enim  quadratum  ex  FG,  qna> 
quadratum  ex  D  E  fuperat  quadratum  ex  EC.  habebit  quadratnm  eX  DE  adquadratum  ex 
FG  proportionem  eam ,  quam  habet  5  ad  4.  ergo  F  G  ipfi  DE  longitudine  efi  incommenfurabilis0 
itaque  quoniam  DE  plus potefi  quam  E  C  quadrato  redae  lineae  fibi  incommenfurabilis  longi¬ 
tudine;  efbfa  EC  expofitae  rationali  CB  longitudine  comenfurabilis:  erit  DC  ex  bis  nominibus  quin 
ta .  efi  autem  *AC  ipfius  CD  dupla  .  ergo  &  .AE  efi  quinta  ex  binis  nominibus .  reda  enim  linea 
commenfurabilis  ei,  quae  efi  ex  binis  nominibus,  &  ipfa  ex  binis  nominibus  efi,  atque  ordine  ea¬ 
dem  ex  67  decimi  libri.  Et  cum  quadratum  ex  .AC  Jit  aequale  rectangulo  ^ABC ,  fi  ad  rationa¬ 
lem  BC  applicetur, latitudinem  faciet  ipfam  .AB.  ergo  ^4B  ex  binis  nominibus  efi  prima .  quadra 
tum  namque  eius ,  quae  ex  binis  nominibus  ad  rationalem  applicatum  latitudiuem  facit  ex  binis 
nominibus  primam  ea-  9  8  decimi,  fi  igitur  minor  portio  rectae  lineae  extrema ,  ac  media  ratione 
fectae  fit  rationalis, expofitae  rationali  longitudine  commenfurabilis, erit  maior  portio  ex  binis  no 
mitubus  quinta, &  tota  ex  binis  nominibus  prima,  quod  demonfirare  oportebat . 

THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  VII. 

Si  pentagoni  ^quilateri  tres  anguli  fiue  continuati,  fiue non  co 
tinuati  fuerint  aquales, fquiangulum  erit  pentagonum. 

Pentagoni  enim  fquilateri  ABCDE  tres  anguli 
primum  cotinuati,qui  ad  pun&a  ABC  aquales  in 
terfe  fint.Dico  petagonum  ABCDE  aequiagulum 
efle.  Jungantur  enim  AC  BE  FD.& quoniam  du£ 

CB  BA  duabus  B  A  AE  aequales  funt,  altera  al¬ 
teri  ,&  angulus  CBA  eft  aqualis  angulo  B  A  E, 
erit  bafisAC  aqualis  bafi  BE,  &  triangulum  A 
B  C  triangulo  ABE  aequale,  &  reliqui  anguli 
reliquis  angulis  aequales,  quibus'  aequalia  latera 

fubtenduntur* 


apruni 
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r  fubtenduntnr.  angulus  quidem  BCA  angulo  BEA,  angulus  vero  ABE  ang;  ’® 

-.  CAB.  quare  &  latus  AF  eft  aquale  lateri  BF.oftenfa  autem  eft  &  tota  AC  toti  i  E 
«qualis.  ergo  &  reliqua  FC  eft  fqualis  reliqua.  FE.  atque  e  It  CD  aequalis  DE  .  duf 
igitur  FQ  CD  duabus  FE  ED  «quales  funt,&  bafis  ipforum  eft  communis  FD. 
quare  angulus  FCD  angule  FED  eft  fqualis.oftenfus  autem  eft  &  angulus  BCA  «-  «.prlfug 
qualis  angulo  AEB.  totus  igitur  BCD  aqualis,  eft  toti  AED.  fed  angulus  BCD  po 
;rlrvns eft  aqualis  angulis ,  qui  funt  ad  punda  AB  .  ergo  &  A  ED  angulus  angulis, 

'  qui  funt  ad  AB  aqualis  erit .  ftmiliter  demonftrabimus  &  angulum  CDE  angulis® 

-qii'  funt  ad  AB  effe  a  qualem  .  fquiangulum  igitur  eft  ABCDE  pentagonum.  feci 
non  fint  anguli  continuuati  fibi  ipfis  «quales,  fed  qui  funt  ad  punda  ACD.Dico  & 
fic«q  triangulum  effe  ABCDE  pentagonum.  Iungaturenim  BD.  &  quoniam  duae 
BA  AE  duabus  BC  CD  «quales  funt,  &  angulos  equales  continent ;  erit  bafis  BE 
fqualis  bafi  BD,&  AKE  triangulum  tnagulo  BCD,&  reliqui  anguli  reliquis  angu 
lis  fquales,qu;bus  «qualia  latera  fubtenduutur.  «qualis  igitur  eft  angulus  AEB  an 
gulo  CDB.  eft  autem  &  BED  angulus  angulo  BDE  «qualis,  quoniam  &  latus  BE 
eft  «quale  lateri  BD. totus  igitur  angulus  AED  toti  CDE  eft  «qualis.  Sed  angulus 
CDE  angulis,qui  funt  ad  punda  AC  aqualis  ponitur,  ergo  &  AED  angulus  angu 
lis,  qui  funt  ad  AC  eft  a  qualis. Eadem  ratione  &  angulus  A  BC  fqualis  eft  angulis, 
qu:  funt  ad  ACD  punda.  «quiangulum  igitur  eft  ABCDE  pentagonum. quod  de 
«aonftrare  oportebat. 

THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  VIII. 


Si  pentagoni  sequilateri ,  &  sequianguli  duos  continuatos  an¬ 
gulos  fubtendant  re<5te  linese ,  extrema ,  ac  media  ratione  fe  mu¬ 
tuo  fecant ,  &  maiores  ipfarum  portiones  pentagoni  lateri  funt 
aequales. 

Pentagoni  enim  «q  ilaterl,&  «quianguli  ABC 
DE  duos  continuatos  angulos,  qui  funt  ad  punda 
AB  fubtendant  redg line«  AC  BE,  qusefefeinpu 
(do  H  fecent.Dxo  vtramque  ipfaru  extrema,ac me 
cfiararioneriecari  in  pundo  H:&  maiores  earupor 
aiones  pentagoni  lateri  «quales  effe .  deferibatur 
enim  circa  ABCDE  pentagonu circulus  ABCDE. 

I  quon  a  du«  red«line«  EA  AB  duabus  AB  BC 
f  quales  funt,&  angulos  «quales, continentjeritba 
lis  BE  bafi  AC  «qualis,  &  AB  E  triangulum  f  quale 
triangulo  A  B  C,  &  reliqui  anguli  reliquis  angulis 
aequales, alter  alteri, quibus  «quafia  latera  iubiendiintur.«qiialis  igitur  eft  B  AC  are 
gulus  angulo  ABE.  ergo  A HE  angulus  auguli  BAH  eft  duplus;  etenim  extra  tria  ji.piinfl 
gulum  eft  ABH'.  eft  autem  &  angulus  E  AC  duplus  anguli  BAC,  quod  &  circumfe  B  «*“• 
ten  iaEDC  circumferentia  CB  eft  dupla,  ergo  HAE  angulus  «qualis  eft  angu  1  o 
AHE,-  &  ob  id  reda  linea  HE  eft  «qualis  ipfi  EA,  hoc  eft  ipfi  AB  .et  quoniam  BA  «pnml 
«ft  «Qualis  A  E,  erit  &  angulus  ABE  angulo  AEB  gqualis.fed  angulus  ABE  often- 
Ius  eft  fqualis  angulo  BAH.  ergo&  BEA  angulus  «qualis  eft  angulo  BAH.  8c 
«emmun.s  duobus  triangulis,  videlicet  triangulo  ABE,  &  triangulo  ABH  eft 
angulus  ABE.  reliquus  igitur  B  A  E  reliquo  A  H  B  eft  «qualis .  ergo  triangu¬ 
lum  A  B  E  «quiangulum  eft  triangulo  ABH,*  ideoque  vt  EB  ad  Ba  ,  ita  eft  A 
B"ad  BH:  fqualis  autem  eft  BA  ipfi  EH*.  vt  igitur  BE  ad  EH,  ita  EH  ad  HB.  Sed 
BE  maioreft  quam  EH.  ergo  &EH  quam  HB  eft  maior,  reda  igitur  linea  BE  ex» 
at  media  rasione  feda  eftmHa  &  maior  portio  HE  pentagoni  lateri  cft 

W»»  &  fqusto 


yit.fcxri. 


5. primi, 
ji.primi. 

$. primi, 
jt.piimi. 


ji.  primi. 
4.  sexti. 


Tx  antece¬ 
pte. 


E.VCLID.  ELEMENTo 

Aqualis.  Similiter  demonftrabimus  &  AC  extrema,  acme  dia  ratiene  frcsri  m 
3H,  &  maiorem  eius  portionem  G  H  pentagoni  lateri  gqualem  elfe  .  quod  demon* 
ftrarc  oportebat. 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO.  IX. 

Si  hexagoni  &  decagoni  latera  in  circulo  deferipta  componan 
tur,  erit  tota  reda  linea  extrema>ac  media  ratione  feda5  &  maior 
ipfius  portio  erit  hexagoni  latus. 

Sit  circulus  ABC,  &  defcnptis  in  dido  circulo  figu 
jis,  fit  decagoni  quidem  latus  BC,  hexagoni  vero  CD, 

&  in  di  redum  fibi  ipfis  conft  ituantur .  Dico  totam  re¬ 
dam  lineam  BD  extrema,  ac  media  ratione  fecari  in 
C,  &  maiorem  eius  portionem  dTe  CD. Sumatur  enim 
centrum  circuli,  quod  fit  E;  iunganturq;  EB  EC  ED, 

&  BE  ad  A  producatur,  quonia  igitur  decagoni  squi- 
lateri  latus  eft  BC,  erit  ACB  circumferentia  circumfe 
rentise  BC  quintupla,-  &  ob  id  circumferentia  AC.  qua 
drupla  eft  circumferentia  CB.  vt  autem  circumferen¬ 
tia  AC  ad  ipfam  C  B  ,  ita  A  E  C  angulus  ad  angu¬ 
lum  CEB. angulus  igitur  AEC  anguli  CEB  quadru¬ 
plus  eft.  &  quonia  EBC  angulus  eft  aqualis  angulo  E 
CB,  erit  angulus  aEC.  anguli  ECB  duplus,  eft  au 

tem  reda  linea  EC  aqualis  ipfi  C  D  ;  vtraque  enim  eft  aqualis  lateri  hexago¬ 
ni  ,  quod  in  circulo  ABC  deferibitur  .  quare  &  angulus  C  E  D  aqualis  eft  angulo 
CDE.cft  igitur  angulus  ECB  anguli  EDC  duplus. fed  &  angulus  AEC  duplus  ofte 
fus  eft  anguli  ECB.  angulus  igitur  AEC  anguli  EDC  eft  quadruplus .  oftenfus  au¬ 
tem  eft  &  angulus  AEC  quadruplus  anguli  BEC.  ergo  EDC  angulus  angulo  BEG 
aqualis  erit,  atque  eft  angulus  EBD  communis  duobus  triangulis  BEC  BED. 
reliquus  igitur  BED  reliquo  ECB  eft  aqualis,  ideoq;  triangulum  EBD  triangulo 
EBC  fquiangulum.  ergo  vt  DB  ad  BE,  itaEB  ad  BC.aqualis  aute  eft  EB  ipfi  CD. 
vt  igitur  BD  ad  DC,  ita  DC  ad  CB.  atq;  eft  BD  maior  quam  1)C.  ergo  &  DC  qua 
C  B  eft  maior ,-  ac  propterea  reda  linea  B  D  extrema ,  ac  media  ratione  leda  eft  ir* 
C,  &  CD  eft  maior  ipfius  portio,  quod  demonftrare  oportebat. 

E.  C.  COMMENTARI  F  S» 

Ex  tam  dmonftratis  &  alia  demonftrare  licet 3nempe  tyc, 

TRO  POSITIO  I . 

Si  latus  hexagoni  extrema, ac  media  ratione  fecetar,  erit  maior  diis  portio  deea 
goni  latus. 

Sit  recta  linea  AB,  quae  fecetur  in  C3  ita  vt  AC  jit  hexagoni 
latus  AT  C  B  latus  decagoni  in  eodem  circulo  deferipti .  ergo  A-  d  c  b 

Ab  extrema ,  ac  media  ratione  fecatur  in  C :  atque  eft  AC  ma~  ~  -  —  5  —  ' 

ior  portio .  abfeindatur  ab  AC  linea  CD  ipfi  CB  aequalis .  erit 

AC  quoq ;  extrema ,  ac  media  ratione  feffia  in  D :  atque  erit  CD  portio  mitior  ex  ijs ,  quae  d  nobis 
demdnftrata  furit  ad  quintam  huius,  eft  autem  A  C  hexagoni  latus ,  &  CD  latus  decagoni .  fi  igi¬ 
tur  hexagoni  latus  extrema ,  ac  media  ratione  fecetur3era  maior  eius  portio  decagoni  latus,  quod 
demnftrare  oportebat. 
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Si  in  circulo  rationalem  diametrum  habente  de- 
cagonum  aequilaterum  deicribatur,  erit  decagoni 
latus  apotome  quinta. 

Maneant  enim  eadem,  quae  fupra;&  fit  diameter  MB  ra 
itonahs.Dico  decagom  latus  BC  ejfeapotomen  quintam. Quo 
ruam  enim  diameter  .AB  efl  rationalis,  erit  quoque  eius  di¬ 
midia  EC, hoc  efl  CD  rationalis .  atq;  efl  DC  maior  portio  re 
Bae  lineae  D3  extrema,  ac  media  ratione  feBae;  &  CB  ?ni- 
nor  portio  eiufdem.  Quando  autem  maior  portio  rettp  linep , 
quae  extrema,  ac  media  ratione  fecatur  fit  rationalis ,  minor 
portio  efl  apotome  quinta .  quod  a  nobis  fupra  demonflratim 
fuit. ergo  latus  decagoni  BC  efl  apotome  quiuta .  quod  opor¬ 
tebat  demonflrare. 

TROTOS  ITIO. 

Si  latus  decagoni  fquilateri  in  circulo  defeript^fit  rationale,  erit  circuli  diame¬ 
ter  ex  binis  nominibus  quinta. 

lifdem  enim  manentibus  fit  latus  decagoni  BC  rationale .  Dico  diametrum  MB  ejfe  ex  binis  no 
minibus,  quintam. Quoniam  enim  BC, videlicet  minor  portio  re&ae  lineae  extrema,  ac  media  ra¬ 
tione  feli  ae  efl  rationalis,  erit  maior  portio  CD  ex  binis  nominibus  quinta,  quod  etiam  d  nobis  de¬ 
monflratim  cfhipfius  autem  CD  dupla  efl  .AB;&  quae  longitudine  commenfurabilis  efl  ei ,  quae 
ex  binis  nominibus, &  ipfi  ex  binis  nominibus  efl,  at  que  ordine  eadem  ex  6  7  decimi  libri .  ergo  et 
«AB  ex  binis  nominibus  efl  quinta,  quod  demonflrare  oportebat. 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  X. 

Si  in  circulo  pentagonumxquilateriim  deferibatur,  latus  pen 
tagoni  poteft ,  &  hexagoni  &  decagoni  latus  in  eodem  circulo 
deferiptorum. 

Sit  circulus  ABCDE}&  in  ipfb  pentago- 
num  ^quilaterum  ABCOE  deferibatur. Di¬ 
co  pentagoni  A  BCDE  latus  poile latus,  & 

Rexagoni,&  decagoni  in  eo4em  circulo  de¬ 
feriptorum  .  Sumatur  enim  centrum  circuli 
F,iundaq,-  AF  ad  G  producatur ,  &  iugatur 
FB;deindeapundo  FadAB  perpendicula 
ris  agatur  FH,&  ad  K  producatur  ,*  iungan- 
turque  AK  KB  .  &rurfus  apudoF  ad  AK 
perpendicularis  agatur  FB  ,  8c  producatur 
ad  M,&  KN  iungatur  .  Quoniam  igitur  cir¬ 
cumferentia  ABCG  eft  aqualis  circum  fere 
ti*  AEDG,  quarum  ABC  squalis  eft  ipfi  A 
ED ,  erit  reliqua  CGreliqu*  GD  aequalis. 

Sed  CD  eft  pentagoni .  ergo  CG  decagoni  erit,  quod  cum  AF  fit  aqualis  FB 
&  FH  perpendicu!aris,erit  &  angulus  AFK  aequalis  angulo  KFB.  quare  &  circufere 
tia  AK  circuferetiaeKB  eft tequalis.dupla  igitur  eft  circuferetia  AB  circufereti?  BK; 
&  ob  id  reda  linea  AK  eft  decagoni  latus.Eade  rone  &  AK  eft  dupla  KM .  &  quonia 
circumferentia  AB  dupla  eft  circumferenue  BK,gqualis  autem  CD  circumferentia 
circumferentiae  AB, erit  circumferentia  CD  circumferenti*  BK  dupla,  eftquc  DC 
4uplai»ilus  CG.ergo  GG  eft  arefis  £K-  fed  BK  ipfius KM  eft  dupla*  quoniam 
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AK.&CG  igiturlpfiusKM  dupla  erit,  eft  au 
tem  ACB  cir  cumferentia  circumferenti 5  B 
Vlnmcscsu  K  dupla :  etenim  CB  eft  aqualis  B  A.  e’rgo& 
ji  primi, ucl  totaGB  dupla  eft  ipfius  BM,  &  angulus GF 
1©  texti),  g  atigUIi  BFM duplus.  fed  A  angulus  CFB 
eft  duplus  anguli  FAB  :  quandoquidem  F  A 
B-anguIus  aqualis  eft  angulo  ABF  .  ergo  & 
angulus  BFN  angulo  FAB  eft  aqualis. com¬ 
munis  autem  duobus  triangulis  ABF  BFN 
eft  KBF  angulus. reliquus  igitur  AFB  eft  £- 
qualis  reliquo  BNF,  A  triagulum  ABF  tria 
4.sexri.  gUlo  BFN  equiangulum.ergo  vt  AB  ad  RF, 

17. sexu.  itaFB  ad  BN.reftangulum  igitur  ABN  eft 
squale  quadrato  ex  FB.  Rurfus  quoniam  A 

4.  primi.  L  eft  squalis  LK, communis  autem,  A  ad  redos  angulos  LN;  erit  bafis  KN  squalis 

5.  primi.  bafi  NA.ergo  A  angulus  LKN  angulo  LAN  eft  fqualis.fed  angulus  LAN  eft  squa¬ 

lis  angulo  KBN.A  angulus  igitur  LKN  eft  squalis  angulo  KBN.  angulus  autem 
NAK  eft  communis  duobus  triangulis  AKB,A  AKN.ergo  reliquus  AKB  reliquo  K 
4  sexti.  NA  eft  squa!is;A triangulum  KAB  triangulo  KNA  squiangulum.vtigitur  B  A  ad 
tj.sexti.  ,  AK,i-taKA  ad  AN;  acpropterea  redagulum  B  AN  eft  aquale  quadrato  ex  AK.  ofte 
fumeft  aut &fedagulu  ABN  quadrato  ex  BF  squale.r  dlgulu  igitur  ABN  vna 
secundi,  cum  redangulo  B  AN, quod  eft  quadratum  ex  AB  eft  squale  quadraro  ex  BF  vna 
cum  quadrato  ex  AK.atque  eft  AB  quidem  pentagoni  latus, BF  vero  latus  hexago 
.  ni,&  AK  decagoni. ergo  pentagoni  latus  poteft  &  latus  hexagoni  &  decagoni  in  et> 
dem  circulo  defcriptorum.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO.  XI. 

Si  in  circulo  rationalem  diametrum  habente  pentagonum  se« 
quilaterum  defcribatucpentagoni  latus  efl  linea  irrationalis^qug 
minor  appellatur. 

In  circulo  enim  ABCDE  rationale  diametru 
habete  pentagona  ^quilaterum  defcribauir  A 
BCDE.Dico  pentagoni  ABCDE latus  irratio¬ 
nalem  efte  lineam  ,  qu£  minor  appellatur. fuma¬ 
tur  enim  circuli  centrum  F;  A  iun&s  AF  BF  ad 
punda  GH  producantur, &  iungatur  AQpona- 
turq;  FK  ipfius  AF  pars quarta.rationalis  autem 
g.diffi.dcd-  eft  AF.ergo  &  FK  eft  rationalis. fed  A  rationalis 
mi.  BF.tota  igitur  BK  rationalis  erit.  A  quoniam  cir 

cumferentia  ACG  squalis  eft  circumferentis  A 
DG,quarum  ABC  eft  equalisipfi  AED,eritreli 
A  qua  CG  reliqug  GD  squalis,  quod  fi  iungamus 

AG,fient  anguli  ad  L  redi,  A  DC  dupla  ipfius  CL.Eadem  ratione  &  anguli  ad  M  re 
di  funt,  A  AC  dupla  CM .  Quoniam  igitur  angulus  ALC  eft  squalis  angulo  AMF, 
communis  autem  duobus  triangulis  ALC ,  A  AMF  eft  angulus  LAC;reliquus  AC 
L  reliquo  MFA  squaliseritftdeoq,-  triangulum  ACL  triangulo  AMF  squiangulu. 

4-  i*m  ergo  ut  LC  ad  CA, ita  MF  ad  F  A;  A  antecedentium  dupla .  quare  vt  dupla  ipfius  L 

B  C  ad  C  A,  ita  ipfius  MF  dupla  ad  F  A. fed  vt  ipfiusMF  dupla  ad  F  A ,  ita  eft  MF  ad  di¬ 
midia  ipfius  FA.A  vt  igitur  dupla  ipfius  LC  ad  CA  ,  itaMF  ad  ipfius  FA  dimidia: 

&  confequentium  dimidia,  quare  ut  dupla  LC  ad  dimidiam  ipfius  CA ,  ita  MF  ad 
quartam  partem  ipfius  F  A.atque  eft  ipfius  quidem  LC  dupla  C  D  *  ipfius  vero  C  A 

‘  dimidia 
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dimidia  CM;&  ipfius  F  A  quarta  pars  FK.eft  igitur  vtDC  ad  CM,itaMF  adFK  ;  & 
componendo  vt  vtraque  DCM  ad  CM,  itaMKadKF.ergo  ut  quadratum  ,  quod  'fit  ~ 
ex  vtraque  DCM  ad  quadratum  exCM  ,ita  quadratum  exMKad  id, quod  fit  e\KF 
quadratum. &  quoniam  recta  Iinea,qux  duo  pentagoni  latera  fubtendit,vt  AG  ex- 
trema,ac  media  ratione  fefta, maior  portio  eft  aqualis  lateri  p'entagoni,hoceft  ipfi  D 
DC,-  &  maior  portio  afliunens  dimidium  totius  quintuplum  poteft  eius, quod  fit  a  E 
totius  dimidia; atq,-  eft  totius  AC  dimidia  CMrerit  quadratum  ex  DCM  tanquam 
ex  vnalinea, quintuplum  eius,quod  fit  ex  CM  .  vtautem  quadratum  ex  DCM  tan  ¬ 
quam  ex  vna  linea  ad  quadratum  ex  CM ,  ita  oftendimus  efie  quadratum  ex  MK  ad 
quadratum  ex  KF. quintuplum  igitur  eft  quadratum  ex  MK  quadrati  exKF  :  eftque 
quadratu  ex  KF  rationale  ;  quippe  cum  diameter  rationalis  fit.ergo  &  rationale  eft  P 
quadratum  ex  MK;&ipfaMK  rationalis,  quadratum  enim  exMK  ad  quadratum  ex  G 
KF  proportionem  habet,quam  numerus  ad  numerum .  &  quoniam  BF  quadrupla 
eft  ipfiusFK,erit  BK  ipfiusKF  quintupla,  &  quadratum  ex  BK  vigintiquintuplum  FI 
quadrati  ex  KF. quadratum  autem  ex  MK  quintuplum  eft  quadrati  ex  KF.  ergo  qua.  K 
dratum  ex  BK  quadrati  ex  KM  eft  quintuplum  •  ac  proptereaad  illud  proportione 
non  habet, quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum  .  incommenfurabi-  L 
Jis  igitur  eft  BK  ipfiKM  Iongitudine.atque  eft  vtraque  ipfarum  rationalis.ergo  BK 
KM  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles .  fi  autem  i  rationali  rationa¬ 
lis  auferatur  potentia  lolum  commenfurabilis  exiftens  toti,reliqua  irrationalis  eft, 
qug  apotome  appellatur.quare  MB  eft  apotome,&  ipfi  congrues  MK.  Dico  &  quar 
tam  elfe.quo  enim  quadratum  ex  BKifuperat  quadratum  ex  KM,illi  fit  tequale  qua¬ 
dratum  ex  N.ergo  BK  plus  poteft, quam  KM  quadrato  ex  N.&  quoniam  commen¬ 
furabilis  eft  KF  ipfi  FB,ix  componendo  KB  commenfurabilis  ipfi  BF,-  fed  &  BF  co-  O  P 
mcniiirabilis  ipfi  BH  longitudine,erit  &  KB  ipfi  BH  commenfurabilis .  quod  cum 
quadratum  ex  BK  quintuplum  fit  quadrati  ex  KM ,  habebit  quadratum  ex  BK  ad 
quadratum  ex  KM  proportionem  eam, quam  habet  quinque  ad  vnuin.  Ergo  per  co 
uerfionem  rationis  quadratum  ex  B'K ad  quadratum  exN  proportionem  habet, 
quam  quinque  ad  quattuor,& non  eam  ,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  o 

numerum.incommenfurabilis  igitur  eft  BKipfi  Nridcircoq,-  BK  plus  poteft ,  quam  9-unaccmu; 
KN  quadrato  redtf  linea;  fibi  incommenfurabilis.itaque  quoniam  tota  BK  plus  po- 
teft,quam  congruens  MK,quadrato  re<ft£  linea;  fibi  incommenfurabilis ,  &tota  BK 
commenfurabilis  eft  expolita;  rationali  BH,  eritMB  apotome  quarta.quod  autem  R  $ 
rationali,&  apotome  quarta  continetur  redangulum  irrationale  eft ,  &  ipfum  po¬ 
tens  eft  irrationalis ,  quae  minor  appellatur .  fed  AB  poteft  id, quod  continetur  HB  T 
BM,proptereaquod  iim&a  AH  triangulum  ABH  eft  ^quiangulum  triangulo  AB 
M-.atque  eft  vtHB  ad  B  A, ita  AB  ad  BM.ergo  AB  pentagoni  latus  eft  linea  irratio 
jialis,qug  minor  appellatur.quod  oportebat  demonftrare, 

F.  C.  COMMENTARIIS. 


M 


N 


<Quod  fi  iungamus  AG ,  fient  anguli  ad  L  re£tl ,  &  DC  dupla  ipfius  CL  ]  Iimffis  ^  .. 

enim  .AC  MLGfii  etiam  intelhgatur  iunUca  MD,quoniam  circumferentia  CG  eft  aequalis  circii-  % 
ferentiae  GD>ent  angulus  CMG  aequalis  angulo  GMD  ,  duae  igitur  CM  ML  duabus  DM  ML  4,pr;m{s 
aequales  fiunt ,&  angulus  CML  efi  aequalis  angulo  DML,ergo  &  bafis  CL  bafi  LD  eft  aequalis , 

&  reliqui  anguli  reliquis  angulis  aequales  ,  quibus  aequalia  latera  fiubtenduntur .  angulus  igitur  IQ  • 

MLC  ft  aequalis  angulo  MLD.&obid  vterquerettus  eft,&  cum  CL  fit  equalis  LD,erit  DC  ip  mi.  ° 
fiius  CL  dupla. 

Et  antecedentium  dupla]  Quoniam  enim  eft  vt  LC  ad  CM  ita  MF  ad  EM,  vt  autem  du-  ' 
fla  ipfius  LC  ad  LC,ita  dupla  ipfius  MF  ad  M  Fuerit  ex  aequali  vt  dupla  ipfius  LC  ad  CM,  ita  du 
fla  ipfiiis  Mf  ad  FM. 

Ergo  vt  quadratum ,  quod  fit  ex  vtraque  DCM  ad  quadratum  ex  CM  ]EX22,  ^ 
fexti  libri. 

Maior  pdrrfo  eft  asqualis  lateri  pentagoni,'hoc  eft  ipfi  D  C ]Ex  8.  huius.  jr 

totius  ^ 


E  VCLID.  E  L  E  M  E  N  T. 

E  Et  maior  portio  aflumens  dimidiam  totius  quintuplum  potefteius,  quod  fica 
totius dimidia]E;r  i.huius. 

F  Ergo  &  rationale  eft  quadratum  ex  MK ]Rationali  emm  commenfurabilei& ipfim  rati* 
nale  eft  ex  nona  diffinitioni",  decimi  libri . 

C  Et  ipfa  MK  rationalis]  Ex  diffinitione  eiufdern  libri. 

H  Et  quadratum  ex  BK  vigintiquintuplum  quadrari  ex  KF  ]  Ex  :o  fexti libri. eft  emm 
25  ad  5  ad  1  .quare  25  ad  1  .proportionem  duplam  habet  eius ,  quam  5  habet  adi.  ex  io 
diffinitione  quinti  libri. 

K  Ergo  quadratum  ex  BK  quadtati  ex  KM  eft  quintuplum  ]  Nam  cum  quadratum  ex 
BK  ad  quadratum  ex  KF ft vt  2^  ad  1  ,quadratum  rero  ex  MK  ad  idem  quadratum  ex  KF  fit. 
vt  5  ad.  1  ierit  quadratum  ex  BK  ad  quadratum  ex  MK,vt  2  5  ad  j}hoc  eft  yt  5  ad  1 . 

T  Incornmenfurabilis  igitur  eft  BK  ipfi  KM  longitud  ine]  Ex  nona  decimi  libri. 

M  Si  autem  a  rationali  rationalis  auferatur  potentia  folum  cominenfurabilis  exi- 
ftens  tcti,reiiqua  irrationalis  eft,quf  apotome  appellatur]  Ex  74  decimi  libri. 

N  'Et  quoniam  commenfurabilis  eft  KF  ipfi  FB  ]  Intellige  commenfurabdis  longitudine , 
quemadmodum  &  inferius ,  poftta  eft  emm  KF  quarta  pars  ipfius  FM,hoc  eft  ipfius  FB. 

O  Et  componendo  KB  commenfurabilis  ipfi  BF]£ar  16  decimi. 

P  Sed  &  BF  commenfurabilis  ipfi  BH  longitudine  ]  Eft  enim  BF  ipfius  BH  dimidia . 

Erit  &  BKipfi  BH  commenfurabilis] Ex  1.2  decimi . 

R  Erit  MB  apotome  quarta]  Ex  quarta  tertiarum  diffinitionum. 

S  Quod  autem  rationali,&  apotoma  quarta  continetur  redangulum  irralione  eft 
&  ipfum  potens  eft  irrationalis, qua;  minor  appellatur]Ejr  95  decimi. 

T  Sed  AB  poteft  id, quod  continetur  HB  BM]£.v  corollario  8  fextiy&  1 7  eiufdern • 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO.  XII. 

Si  in  circulo  triangulum  sequilaterum  defcribatur3trianguli  la 
tus  potentia  triplum  eft  eius?qu£  ex  circuli  centro. 

Sit  circulus  A  BC,& in  ipfo  triangulum  arquilaterum  dc 
fcribatur  A  BC. Dico  trianguli  AB  C  latus  potentia  triplu 
efle  eius,quf  eft  ex  circuli  ABC  cetro  .fumatur  enim  circu 
li  cetrum  D,  &  iunda  AD  producatur  ad  E,&  BE  iugatur. 

Itaque  quoniam  aquilaterum  eft  ABC  triangulum, erit  B 
EC  circumferentia  tertia  pars  circumferentia?  circuli  AB 
C.ergo  circumferentia  BE  eft  fexta  pars  circuli  circumfe- 
rentia?,-idcoq;  reda  linea  BE  eft  latus  hexagoni,  &  sequalis 
ipfi  DE,quf  eft  ex  circuli  centro.&  quoniam  AE  eft  dupla 
ipfius  ED,erit  quadratu  ex  AE  quadrati  ex  ED,hoc  eftqua 
drati  ex  EB  quadruplu.  quadratu  autem  ex  AE  eft  orquale 
quadratis  ex  AB  BE.  ergo  quadrata  ex  AB  BEquadru- 

plafunt  quadrati  ex  BE:& diuidendo  quadratum  ex  AB  quadrati  ex  BE  triplum? 
atque  eft  BE  f  qualis  ED.  quadratum  igitur  ex  AB  triplum  eft  quadrati  ex  DE.  er¬ 
go  trianguli  latus  eft  potentia  triplum  eius,  qua?  ex  circuli  centro .  quod  demon- 
ftrare  oportebat» 

F.  C.  COMMENTMRIFS. 

Conftat  etiam  latus  trianguli  a:quilateri  ad  redam  lineam  ,  quar  ab  angulo  ad 
bafim  perdendicularis  ducitur  ,  eam  potentia  proportionem  habere,  quam  ha¬ 
bet  4  ad  3. 

Sit  enim  triangulam  aequilaterum  MBCy  cuius  bafis  BC  bifariam  fecetur  in  D,  &  MD  innga 
tur.erit  MD  ad  ipfam  MC  perpendicularis ifunt  enim  duo  latera  MD  DB  duobus  lateribus  MD 

DC 
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DC  aequalia  bafis  .AB  efl  aequalis  bdfi  AC .  angulus  igitur 
ADB  efl  aequalis  angulo . ADC  .  &  ideo  yterque  ip forum  re- 
<ffus,&  AD  ad  BC"efl  perpendicularis .  Dico  quadratum  ex  B 
A  ad  quadratum  ex  .AD  proportionemlriabere  eandem ,  quam 
4  ad  3 .  Quorium  enim  AB  dupla  efl  ipfms  BD}  erit  quadratum 
ex  * AB  quadrati  ex  BD  quadruplum: atque  efl  quadratum  ex  A 
B  aequale  quadratis  ex  .AD  DB. quadratum  igitur  ex  B  A.  ad 
quadratum  ex  AD  eam  proportionem  habet ,  qua  4  ad  3.  quod 
oportebat  demonflrare. 


w 


t<8.  sexti. 
47 -primi, 
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Pyramidem  conitituere ,  &  fphdrf  comprehendere  data^ac  de 
monftrare  fphxiy  diametrum  potentia  fefquialteram  eife  lateris 
ipfms  pyramidis.  • 

Exponatur  enim  data  .fipharf  diameter  A  B» 

&  fece.tur i'n-C,ua  vt.  A.C  ipfius  CB  fit  dupla:  de 
fcribaturcue  in  AB  femiqir  culus  ArDB:  &a  pim 
dto  C  ipfi  AB  ad  redos  angulos  difcatur  CD,& 

DA  iungatur.exponaturprgterea  'circulus  EFG 
£qualem  habens  eam,qua  ex  cencrA  ipfi  DC  ,in 
quo deferibatur triangulnm  £quilatmirri  EFG: 
fumaturque  centrum  circuli  H  ,  &  iunganturE 
H  HF  HGrarquedpundoH  ipfi  plano  circu¬ 
li  EFG  ad  reftos  angulos  erigatur  HK,  ita  vt  H 
K ipfi  AC  fit.fqualis ,  &  KE'KF  KG  iungantur. 

A^uoniam  igitur  HK  re&a  eft  ad  planum  circu¬ 
li. EFG, &  ad  omnes  recftas  lineas,  qua  in  eodem 
circuli  plano  exiftentes  fipfiam  c6tingunt,re<ftos 
«a  n  g  u  1  o  s  fa  ei  et ;  co  n  t  i  n  git  autem  ipfam.vnaqua- 
que  linearum  HE  HF  HG.  ergo  HK  ad  vnam- 
quamque  ipfiarum  HE  HF  HG  eft  perpendicu 
laris. quoniam  AC  quidem  eft  aqualis  HI&£ 

D  vero  ipfi  HE,&  re&os  angulos  coqtmen&ipit 
bafis  DA  aqualis  bafi  KE.Eadem  ratione  $Vtra 
queKF  KG  ipfi  DA  eft  g  qualis .  tres  igitur  KE 
KF  KG  i nter  fle  aquales  lunt .  quod  cuni  AG  fit  "• 

dupla  CB,  erit  A  B  ipfius  BC  tripla  iw  autem  AB  ad  BC,  ita  quadratum  ex  /D 

ad  quadratum  ex  DC,vt  deinceps demonftrabitur  .  triplum  igitur  eft  quadrati  m 

cx  AD  quadrati  ex  DC.eft  autem  &  quadratum  exFE  quadrati  ex£H  triplum,  at¬ 
que  eft  DC  aqualis EH.ergp  &  AD  ipfiER  eft 
fqualis.fed  AD  oftenfia  eft  aqualis  vnicuique 
.ipflarfim  KE  ;KF  KG.& vnaqufquefigkudipfla 
ru.m  EF  FC  GE  vnicuique  KE  KF  KG  eft;^ 
qua!js.&  ob  id  ^quilatera  fiunt  quattuor trian-> 
gula  EFG  KEF  KFG  KGE  .  pyidmis  igitur, 
coftftutaeft  ex  quattuor  triangulis  aqualibus 
&  aquilaceriisjCuius  bafis  quidem  eft  triangu¬ 
lum  pFG,uertex  autem  K  pu^tum;  Iraq;  opor-> 
tet  ipfiam&  Aphara  data  comprehedere,&'bfte 
dere^jtpHfra diametrum  potentia  iVftjufaltera 
«fle  lateris  pyramidis,  producatur^  eninrrefta  : 
linea  HL  in  dire&umipfi  HK;ponaturqueHL. 


5  diffinia,- 
Biwkciflii. 
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E  VC^ID,  ELEMENT< 

ipfi  B  Carqualis  .  &  quoniam  eft  vt  AC  ad  CD, 
itaDC  aci  CB ;  squalisautem  AC  quidcmipfi 
KH,  CD  veroipiiHE  ,  &  CBipfiKL;  eritvtK 
H  ad  HE,  ita  EH  ad  HL .  reftangulum  igitur  K 
HL  eft  f  quale  quadrato  ex  EH.  atque  eft  reftus 
vterqtie  angulorum  K  HE  EHL.ergoinKLde- 
ferip  tusfemicirculus  &perpun<ftum  Etranfi- 
bit. nam  fi  coniungamusEL-,  angulus  LEK  fiet 
reftus,  cum  triangulum  ELK  gquiangulum  fit 
vnicuiq,-  triangulorum  ELH  EKH.fi  igitur  im 
nente KL  femicireuius-couerfusin  eundem  rur 
fire.  locum  reftituatur ,  a  quo  coepit  moueri,ctia 
per  punda  FG'tranfibit ,  iun&is  FL  LG;  &  re¬ 
plis  fimiiiter  fa$is  ad  pumftaFG  angulisiatque 
erit  pyramis  compreheftfadatafphsra;  etenim 
KL  fphars  diameter  eft  aqualis  diametro  datas 
fpharf  AB ,  quoniam  ipfi quidem  AC  ponitur 
aqualis  KRdpfi  vero  CB  squalis  HL  .Dico  igi« 
turfphserce  diametrum  potentia  fefquialteram 
die  lateris  pyramidis  .  Quoniam  enim  AC  du« 
plaeftipfius  CB»  erit  ABipiius  BC  tripla.ergo 
per  conuerfionem  rationis  BA  fefquialtera  eft 
ipfius  AC.vt  autem  BA  ad  AC,  ita  eft  quadra 
tum  ex  BA  ad  quadratum  ex.  AD  ,  quoniam 
iunfta  BD,eft  vt  BA  ad  AD,ita  D  A  ad  AC  ob 
-  fimilitudinem triangulorum  DAB  DAC,& 
quod  vt  prima  ad  tertiam ,  ita  quadratum  ex 
prima  ad  quadratum  ex  fecunda.ergo  quadra 
tum  ex  B  A  fefquiajterum  eft  quadrati  ex  AD» 
atque  eft  BA  quidem  dars  fphsrs  diameter» 

AD  vero  squalis  lateri  pyramidis,  fphjrs  igi-« 
tur  diameter  fefquialtera  eft  lateris  pyramis 
dis.quod  demonftrare  oportebat. 

Itaque  demonftrandum  eft  vt  A 
B  ad  BC  >  ita  effe  quadratum  ex  AD 
ad  quadratum  ex  DC. 

Exponatur  enim  femicirculi  figura  ;  iunga* 
turq;  DB:&  ex  AC  defcribatur  quadratum EC, 
&,paralleIogra'i^imumFB  compleatur.  Qupnia 
Igitur  eft  vt  BA  ad  AD ,  ita  DA  ad  AC,propte- 
rea  quod  triaguluni  DAB  squiangulum  eft  tria 
gulo  D  AC ;  erit  recftangulum  contentum  BAC 
quadrato  ex  AD  sequale  .&  quoniam  eft  vt  AB 
ad  BC,ita  parallelogrammum  EB  ad  parallelo* 
graminum  BF;atque  eft  parallelogrammu  qui* 
dem  EB,quod  continetur  B  A  AC; eft  en.m  EA 
squalis  ACjparaJlelogrammum  uero  BF  squa¬ 
le  eft  ei, quod  AC  CB  continetur:  erit  ut  AB  ad 
BC,itaredangulum  contentum  BA  ACadc6 
tentum  AC  CB.  eft  autem  contentum  B  A  AG 
squale  quadrato  ex  AD;  &  contentum  AC  CB 
quadrato  ex  DC.fquale :  perpendicularis  enim 
DC  media  eftproporcionalis  inter  bafis  portio* 
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nes  AC  CB,  cum  angulus  ADB  fit  redus.ex  quibus  fequiturvt  AB  ad  BCriU efftf 
quadratum  ex  AD  ad  quadratum  ex  DC.  quod  demonftrare  oportebat. 

P.  C.  COMMENTARIFS. 

Vt  autem  AB  ad  BC,  ita  quadratum  ex  AD  ad  quadratum  ex  DCj  Quod  deinceps  A 
demonftrabitur,  videlicet  ad  finem  huius,  fed  in  fcholio  aliter  demonftratm  ,hoc  modo. 

Quoniam  enim  eft  ut  B  A  ad,  A  C,  ita  quadratum  ex  D  A  ad  quadratum  ex  A  C, 
erit  per  conuerfionem  rationis  vt  AB  ad  BC,  ita  quadratum  ex  AD  ad  quadratum 
cx  DC]  Nam  tres  reffae  lineae  JBA  AD  AC  deinceps  proportionales  funt  ex  corollario  S-fex 
tx,&  quadratum  ex  .AD  fuperat  quadratum  ex  AC, quadrato  ex  DC,ex  47 primi* 

Eft  autem  &  quadratum  ex  FE  quadrati  ex  EH  tripi umjex  antecedente. 

Ergo  &  DA  ipfi  EF  eft  aqualis]  Qrncnm  quadratum  ex  AD  triplu  eft  quadrati  ex  DC, 
et  quadratu  DC  ex  FE  triplum  quadrati  ex  EH;  eftjj  quadratu  ex  DC  p  quale  quadrato  ex  EH, 
quod  DC  ipfi  EH  fit  aequalis :  erit  quairau  ex  AD  f  quale  quadrato  ex  EF  ddeofy  AD  ipfi  EF 
equalis. 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO.  XIIII, 


Odaedrum  conftituere,&lpha?~ 
jz  comprehendere ,  qua  &  pyramis 
dem:  demonftrareq;  fpharse  diamc 
trum  potentia  duplam  elFe  lateris 
odaedri. 

Exponatur  data?  fphsrs  diameter  AB:& 
inC  bifariam  fecetur;  defetibaturq;  in  AB  fe 
micirculus  ADBj&apundo  Cipfi  AB  adredos  angu¬ 
los  ducatur  C  D:  &DB  iungatur.  exponatur  prfterea 
quadratum  EFCH  habens  vnumquodque  latus  squale 
ipfi  BD:  &iundis  HF  EG,  erigatur  a  pundoKipfi  EF 
CH  quadrati  plano  adredos  angulos  KL;  produca- 
turq;  ad  alteras  partes  plani,  vt  K  M  :  &  auferatur  ab  v- 
traque  redarum  linearum  KL  KMvniipfarum  KE  KF 
KG  KH  squalis  vtraqueKL  XM:.&>iiingantur  LE  LF 
LG  LH  ME  MF  MG  M  H.  qm  igitur  KE  eft  squalis 
KH,  atq;  eft  redus  angulus  EKH;  erit  quadratu  ex  HE 
quadrati  ex  EK  duplum:  Rurfus  quoniam  LK  eft  squa¬ 
lis  KE,  &  redusLKE  angulus; erit  quadratum  ex  EL  dn 
pium  quadrati  ex  EK.oftefum  eft  autem  &  quadratum 
cxHE  quadrati  ex  EK  duplum,  ergo  quadratum  exLE 
srquale  eft  quadrato  ex  EH,  &  LE  ipfi  EH  f  qualis.Eade 
ratione  &  LH  eft  fqualis  HE.  squilateru  igitur  eft  LEH 
triangulum,  fimiliter  oftendemus  &  vnumquodque  re¬ 
liquorum  triangulorum, quorum  bafes  funt  latera  qua¬ 
drati  EFGH,  vertices  autem  LM  punda,  squilaterum 
e{fe,pdacdrum  igitur  conftitutum  eft*  quod  odo  tria- 
gulis  squilMtefis  continetur,  itaq;  oportet  ipfum  &  da¬ 
ta  fphsra  comprehendereidemonftrareq;  fph^r^  diame 
trum  potbhtia  duplam  efle  lateris  odahedri. quoniam 
emrn:.trd$fed?  lines  LK  KMK  E  inter  fc  squales  funt, 
'femidrcuIiisfinLM  defcriptus,&per  pundumE  tranfi- 
bit.  &  6b  eandem  cautfam  fi  manente  LM  conuerius.fe- 
micirculus  in  eundem  locum  reftituatur,a  quo  coepit 
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fif  oneri »  tranfibit  etiam  perpun&a  FGH: 
atque  erit  o<ftaedrum  fpharra  comprehen- 
fum.  Dico  etiam  cumprehenfum  efie  data 
fphxra.  quoniam  enim  LK  eft;  f qualis  K  M, 
communis  autem  KE,  &  angulos  aquales  co- 
tinent;  eritbafisLE  bafi  EM  sequalis.  &  quo¬ 
niam  reftus  eft  LEM  angulus,  in  femicirculo 
47.piimi.  enim,  erit  quadratum  ex  LM  quadrati  ex  LE 
duplum,  rurfus  quoniam  AC  eft  aqualis  CB, 

Cor.  $.&  i®  erit  AB  dupla  ipfius  BC.  vt  autem  AB  ad  BC,  ita  qua- 
$mi.  dratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  BD.  duplum  igitur  eft; 

quadratum  ex  AB  quadrati  ex  BD.  oftenfum  eft  autem 
&  quadratum  ex  LM  quadrati  ex  LE  duplum,  atque  eft 
quadratum  ex  BD  xqualc  quadrato  ex  LE;  pofitaeft 
enim  EH  ipfi  DB  fqualis.ergo  quadratum  ex  A  B  eft  ae¬ 
quale  quadrato  ex  LM;  ac  proptereaipfa  AB  eft  ^quali^s 
LM.  eft  auterri  A  B  diameter  datg  fphan-f.  quare  L  M  eft 
sequalis  datjfphgne diametro,  oftaedrum  igitur  com¬ 
prehenfum  eft  data  fphf  ra  :  &  fimul  demonftratum  eft 
fphxrx  diametrum  lateris  oftaedri  potentia  duplam 
efle. 

PROBLEMA  III.  P  R.  O  P  O  S  I- 
T  I  O,  XV. 

Cubum  conftituere  ,  &  fphsera  compre¬ 
hendere,  qu a  &  priores,  demonftrareque 
fphseras  diam  etrum  lateris  cubi  potentia  tri¬ 
plam  elTe. 

Exponatur  enim  data:  fphama:  diameter  AB  :  &  fecc- 
turin  C,  ita  ut  AC  ipfius  CB  fit  dupla  :  deferibaturq;  in 
AB  femicirculus  ADB,  &  a  pun&o  C  ipfi  AB  ad  reftos 
angulosducatur  CD,  &  DB  iugatur .  deinde  exponatur 
quadratum  EFGH,  habens  unumquodque  latus^qua- 
le  ipfi  DB:& a pundisEFGH  quadrati  EFGH  plano  ad 
reftos  angulos  ducantur  EK  FL  GM  HN,  dc 
auferatur  ab  unaquaque  redarum  linearum  EK 
FL  GM  HN  uni  ipfarum  EF  FG  GH  HE  se¬ 
qualis  unaquaque  EK  FL  GM  HN :  &  KL  L 
M  MN  NK  iungantur  .  cubus  igitur  confti-r 
tutus  eft  FN,  qui  fex  quadratis  fqualibus  con¬ 
tinetur.  Itaque  oportet  ipfum&  fpharra  data 
comprehendere  ,  demonftrareque  fphfra?  dia 
nletrum  potentia  triplam  elTe  lateris  cubi,  lun- 
j.diffi. tinilc  gantur  enim  KG  EG,  &  quoniam  re&us  eft 

«imi.  KEG  angulus,  propterea  quod  StKE  perp£dicularis  fitadEOplanu  uidelicetrt 
&  ad  rc&am  lineam  EG; femicirculus  in  KG  deferiptus  &  per  puftum  E  tranfibit, 
4.Vndecimj  Rqrfus  quoniam  FG  perpedicularis  ad  utramque  ipfarum  FL  FE,&  ad  .FK  planuin 
eft  perpendicularis.quare  fiiungamus  FK  ipfaFG  &  ad  FK  perpendicularis  erit;ac 
propterea  rurfus  in  KG  deferiptus  femicirculus  tranfibit  &  per  puneftum  F  .  fimili- 
ter  autem  &  per  reliqua  cubi  pumfta  tranfibit .  fi  igitur  manente  KG  conuerfus 
micirculus  in  eudem  rurfus  locum  reftituatur,a  quo  c|pit  moueri,erit  cubus  iphf- 
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fa.  comprehenfus.  Deo  &  data  fphsra .  Quoniam 
enim  GF  eft  aqualis FE  ,  atque  eit  redus  qui  adF 

angirus; erit  quadratum  ex  EQ  quadrati  ex  EF  du  . 47 prfma. 

plum.f  qu^Iis  autem  eft  EF  ipfi  EK.quadratiim  igi¬ 
tur  ex  EG  duplum  eft  quadrati  ex  EK.ergo  quadra 
ta  ex  GE  EKyhoc  eft  quadratum  ex  GK  triplum; eft 
quadrati  ex  JK-E.  .&  quantam  AB  eft  ipfius  RCtri- 
pla:&uc  ABadBC,;  a  quadratu  ex  AB  ad  quadra 
tum  ex  BD, erit  quadra  um  ex  AB  cniadrad  ex  BD 
triplum  .  oftenfiim  autem  &  quadratum  ex  GK 
triplum  quadrati  ex  KE  :  &  pofitaeffrKE  ipfi  BD’f- 
qualis.ergo  &  KG  eft  aqualis  AB  .  atque  eft  AB  da 
t£  Tphaerf  diameter. quare  &  KG  xqualis  erit  dia¬ 
metro  data;  fphfnc.  cubus  igi cur  data  fphara  eft  comprehenlus  .&  fimut  demon»  . 
ftratum  eftfphara.  diametrum  lateris  cubi  potentia  triplam  etie.quod  demonftra» 
f  e  oportebat. 

PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  XVI* 


CeroII. 

«ad. 


Icofaedrum  conftituere&  Iph^ra  comprehendere,  qua  &  prf » 
didas  figuras ;  dempnftrarequc  icofaedri  latus  irrationalem  ef» 
fe  lineam;qii£  minor  appellatur. 

Exponatur  datf  fpharg  dia¬ 
meter  AB  ;  feceturque  in  C,  ita 
«t  ACipfius  D  B  fit  quadrupla: 

&  in  ABdefcripto  femicirculo 
ADB,ducaturapundo  C  ipfi  A 
B  ad  redos  angulos  reda  linea 
CD.&DB  iungatur.  deinde  ex- 
pona.ur  circulus  EFGHK,  cuius 
ea ,  qua;  ea  centro  fit  aqualis  ipfi 
DB  :  deferibaturq;  in  circulo  E 
FGHK  pencagonum  fquilateru 
&  £Equ’angulum  EFGHK:&  cir¬ 
cumferentis  EF  FG  GH  HK 
KE  bifariam"  fecentur  in  LMNX 
Opundis;  &  iungantur  EL  LJ3 
EM-  MG  GN  NH  HX  XK  K 
O  OE:&fimilifei:LM  MN  NX 
XO  OL.  aquilaterum  igitur  eft 
LMNXO  pentagonum 4  &  reda 
Jinea  EO  eft  decagoni  latus. de-' 
inde  a  p undis  EFGHK  ipfi  pia- 
no  circuliad  redos  anqulos  eri¬ 
gantur  EP  FR  GS  HT  KYa- 
quales  exiftentes  ei,  qua;  ex  cen¬ 
tro  circuli  EFGHK,  &  iungatur 
I R  RS  ST  TY  YP  FL  LR  R 
M  MS  SN  NT  TX  XY  YO  O 
P.  Quoniam  igitur  utraque  ipfa 
arum  b  /  KY  eidem  plano  eft  ad 
yedos angulos, erit  EP  ipfi KY 

r  '  paraliis 
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parallela,-atque  efti  pfi  «qualis.qu?  autem  «quales ,  &  parallelas  ad  eafdem  partes 
35  primi.  coniungunt  red«  linr«,& ipf«  «quales, &  parallela:  funt.  ergo  PY  ipfi  EK&fqua- 
.  Jis  efl,&  parallela .  fed  EK  eft  latus  pentagoni  «quilateri .  ergo  &  PY  eft  pentagoni 
«quilateri  latus, in  circulo  EFGHK  defcripti .  Eadem  ratione  &  unaquaeque  ipfarii 
PR  RS  ST  TY  eft  latus  pentagoni  ^quilateri  in  eodem  circulo  defcripti.  «quilate 
rum  igitur  eft  PRSTY  pentagonum.&  quoniam  hexagoni  quidem  latus  eft  PE,  dc 
5  goni  uero  EO,  atque  eft  redus  PEO  angulus ;  erit  PO  latus  pentagoni,  etenim  la¬ 
tus  pentagoni  poteft  &  hexagoni,&; 
decagoni  latus  in  eodem  circulo  de 
{criptorum  .  Eadem  ratione  &OY 
eft  pentagoni  latus, veft  autem  &  PY 
latus  pentagoni,  ergo  «quilaterum 
eft  triangul um  POY .  &  ob  eandem 
caulfam  vnumquodque  triangulo¬ 
rum  PLR  RiVJS  SNT  TXY  eft  «- 
quilaterum  .  &  quoniam  pentagoni 
oftenfa  eft  vtraque  ipfarum  PL  PO, 
atque  eft  LO  pentkgoni ;  erit  PLO 
«quilaterum  triangulum  .  Ea¬ 
dem  ratione  &  vnumquoq;  tria 
guiorum  LRM  MSN  NTX  X 
YO  f  q  uilaterum  eft.fumatur  ce 
truni  circuli.  EFGHK ,  quod  lit 
pundum  V,-  &  a  pundo  V ipfi 
<circuli  plano  ad  redos  angulos 
erigatur  Vn,&  ad  alteras  partes 
producatur,  vtVt:  &  auferatur  ' 
hexagoni  quidem  latus  VQ^de- 
cagoni  vero  vtraque  ipfarum  V 
t  QQ,& iungantur  P^  PQ_Y 
n  EV  LV  Lt  -TM.& quoniam 
vtraque  ipfarum  VQJ^E  circu¬ 
li  plano  eft  ad  redos  angulos, 
i  na&cimi  eritVQ^ipfi  PE  parallela,  funt 
autem  &  fquales .  ergo  EV  PQ^ 
dc  ^quales  sut,&  parallela:  eftq; 

EV  hexagoni  latus  .  hexagoni 

igitur  StPO^uod  cum  hexagoni  quidem  latus  fit  PQ^ecagoni  vero  Qn,& redus 
jehuius.  PQn angulus serit Palatus  pentagoni .  Eadem  ratione  &  Yn pentagoni  eftlatus; 

quoniam  fi  i ungamus  VK  QY  &  «quales, &  ex  oppofito  erunt.atque  eft  VK  ex  cen 
tro  circulijuidclicet  hexagoni  iatus.ergo  &  QY  eft  latus  hexagoni  .decagoni  autc 
&  redus  angulus  eft  Y Qa.pentagoni  igitur  eft  Yrireftque  PY  pentagoni  .qua 
re  «quilaterum  eftTYn  triangulum. Eadem  ratione  &  «quilaterum  eft  vnumquod 
que  reliquorum  triangulorum, quorum  bafes  funt  PR  RS  STTY  red«  lincf,  uer 
tex  autem  n  pundum.  Rurfus  quoniam  hexagoni  eft  VL ,  decagoni  vero  Vt,&  an¬ 
gulus  LV f  redus;erit  Lt  pentagoni. Eadem  ratione  fi  iungamus  MV,qu«  eft  hexa¬ 
goni,  concludetur  &Mt  pentagoni  efle .  eft  autem  &  LM  pentagoni .  «quilaterum 
igitur  eft  LMt  triangulu  .  fimiliter  oftendetur  &  ^quilaterum  efle  unumquodque 
reliquoru  triagulorii  quoru  bafes  funt  MN  NX  XO  OL,uertcx  aut  t  pundu.cofti 
tutum  igitur  eft  icofacdrum  ,  uiginti  triangulis  «anilateris  contentum. Itaq;  opor 
tet  ipfum  fphgra  data  comprehendere, demonftrareque  icofaedri  latus  lineam  irra 
£  tionalem  effe,qu«  minor  appellatur.  Quoniam  enim  hexagoni  latus  eft  VQjicca- 
goni  vero  Q£i,Teda linea  Vn  extrema, ac  media  ratione  feda  eft  in  Q»&  VQeft  ma 
iorporuo.eft  igitur  ut  ^V  ad  VQ^dta  VQjid  Qn .  atque  eft  VQJpftVL  «qualis. 
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Qn  ipfi  V+.quare  ut  nV ad  VL,ita LV  ad  Vt .  &  funt  anguli  nVL  LVf  redi.fi  igi- 
turiungamns  redam  lineam  Luerit  tLnrcdus angulus, ob  fimilitudinem  trian-  ^.scxtj. 
gulorum  tLn  VL^.ergo  femicirculus  intn  defcriptus  etiam  per  L  tranfibit. Ea¬ 
dem  ratione  quoniam  eft  utnV  ad  VQdtaVQjid  Qp,-&  aqualis  eft  siy  quidem  ip 
fitQ^  VQUjeroipfi  QP/erit  vt  tC^ad  QP,itaPQ^ad  Qnddeoque  firurfusiunga- 
mus  Pluerit  angulus, qui  ad  P  redus. femicirculus  igitur  defcriptusin  ts l  tranfibit 
&.perP.  Quod  fi  manente  tn  conuerfus  femicirculus  in  eundem  rurfus  locum  re¬ 
dimatur,  a  quo  coepit  moucri , etiam  per  P ,  &  per  reliqua  icofaedri  punda  tranfi¬ 
bit:  atque  eriticofaedrum  fpha;ra  comprehenfum.  Dico  &data,fecetur  enim  VQ^ 
bifariam  in  Z  &  quoniam  reda  linea  Vsi  extrema ,  ac  media  ratione  feda  eft  in  Q^ 
St^Q^ft  minor  ipfius  portio,ipfaaQjiflumens  dimidiam  maioris  portionis,vide  E 
JicetQZquintuplumpoteritquadratieius,quod  a  dimidia  maioris  portionisde- 
fcribitur.quadratum  igitur  ex  nZ  quadrati  exZQjquintuplum  eft  .  &  ipfius  quide 
Za  dupla  eft  ^fjipfius  vero  AQdupla  QV.ergo  quadrat-um  ea  sit  quincuplum  eft  F 
quadrati  ex  VQ  &  quoniam  AC  quadrupla  eft  ipfius  G  B,  erit  AB  ipfius  BC  quin- 
tupla.ut  autem  AB  ad  BC, ita  quadratum  ex  AB  ad  quaratum  ex  BD .  quadratum  Q 
igitur  ex  AB  quadrati  ex  BD  eft  quincuplum. oftenfum  autem  eft  &  quadratum  ex 
Sit qiiintuplum  quadrati  ex  VQ^atque  eft  DB  f qualis  VQ^vtraque  enim  ipfarum 
eft  aequalis  ei  qua?  ex  centro  circuli  EFGHK.quare  &  AB  eft  gqualis  +n,eftq,-  AB  da 
fphera;  diameter .  &+n  igitur  erit  diameter  dat?  fph?rg .  ergo  icofaedrum  eft: 
data  fphsra  comprehenfum.Dico  icofaedri  latus  irrationlem  efle lineam  ,  qua;  mi¬ 
nor  appellatur.  Qupniaenim  rationalis  eft  fphsr?  diameter, atque  eft  poteria  quin 
tupla  eius,  qua;  ex  centro  EFGHK  circuli ;  erit  &  qua;  ex  centro  circuli  EFGHK  ra-  pj 
tionalis.quare  &  diameter  ipfius  ronalis  erit.fi  aut  in  circulo  rationale  diametruha 
bentepentagonu  «equilateru  defcribatur,  erit  latus  petagoni  linea  irrationalis, qua; 
minor  appellatur .  fed  pentagoni  EFGHK  latus  eft  icofaedri .  ergo  icofaedri  latus  c 
«ft  linea  irrationalis ,  qug  minor  appellatur. 

CORO  LEAR  IVM. 

Ex  hoc  manifeftum  eft  ipha^ne  diametrum  potentia  quintupla 
dTeeius,  quae  ex  centro  circuli  ,  a  quo  icofaedrum  defcribitur: 

&  fph^r?  diametrum  compofttam  die  ex  latere  hexagoni  ,  &t 
duobus  decagoni  lateribus3qug  in  eodem  circulo defcribuntur» 
f,  C,  COHHENT^LRIVS. 

Quoniam  igitur  utraq;  ipfarum  EP  KY  eidem  plano  eft  ad  angulos  redos ,  erit  A 
EP  ipti  KY  parallela,]  Ex  6  vndeciml , 

EritPO  latus  pentagoni]Ex  i o  huius. 

Quoniam  enim  hexagoni  eft  VQ^decagoni  «ero  Q^reda  linea  VSI  extrema, ac 
media  ratione  feda  eft  in  OQEx  p  huius. 

Quare  ut  nV  ad  VL,ita  LV  ad  Vt:  &  fu  ut  anguli  nVL  LV+  redi,  fi  igitur  iunga  D 
mus  redam  1  ineam  Ln, erit  *tL^  angulus  redus  ob  fimilitudinem  triangulorum  i* 

L Sl  VLSI  j  Quoniam  enim  eft  vt  SlV  ad  VLfita  LV  ad  V%  erit  vt  SlV  ad  Vt3vi  de  licet  vt  pri¬ 
ma  ad  tertiam ,  ita  quadratum  Primae  Si[/  ad  quadratum  VL  fecundae;  componendo %  vt  Sit  ad. 
tVpita  quadrata  ex  SlV  VL,hoceft  quadratum  ex  Sif  ad  quadratum  ex  LV;  &  per  conucrfto 
nem  rationis  vttsi  ad  Sivfita  quadratum  ex  LSI  ad  quadratum  ex  SlV, quare  LSI  eft  media  pro 
portionalis  inter  tsi  siv3quod  deinceps  demonftr abimus. vt  igitur  tsi  ad  sil ,  ita  LSI  ad  Siy.at 
que  eft  angulus  LSlt  vtrique  communis. ergo  triangulum  tsiL  Jimile  eft  triangulo  LSIV,&  angu 
lus  LVSi  re&us  eft  aequalis  angulo  tLSi.angulus  igitur  tLSl  reclus  trit.*At  vero  LSI  inter  tsi  st. 

V  mediam  ejfe  proportionalem  ex  his  apparebit . 

Si  fint  tres  reda;  linea;,fitq,-  vt  prima  ad  tertiam, ita  quadratum  fecunda;  ad  qua¬ 
dratum  terti>,erunt  dida;  lines  deinceps  proportionales, 

Sint  tres  rettae  lineae  B  Cjitfy  vt\A  ad  C,  ita  quadratum  ex  B, ad  quadratum  ex  C*  Dico 
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lABC  deinceps  proportionales  efifie.  Sumatur  enim  inter  AC 
media  proportionalis  D,erit  vt  <A  ad  C ,  ita  quadratu  ex  A. 
ad  quadratum  exD,  boc  eft  quadratum  ex  D  ad  quadratum 
ex  C.fied  vt  A.  ad  C,ita  pofitum  efi  quadratum  ex  B  ad  qua¬ 
dratum  ex  C.ergo  quadratum  ex  D  aequale  efi  quadrato  ex 
B;ae  prdpterea  D  ipfi  B  efi  aequalis. tres  igitur  reline  lineae 
\ABC  deinceps  proportionales  fiunt » fied  licet  expeditius  de- 
monfirare  angulum  VLO,  rcBum, efifie  hoc modo. Quonia  enim 
,  efi  vt  &V  ad  VLfiita  LV  ad  VV; fiunt  anguli  &FL  LW  re 
Biberit  triavgidum  &VL  triangulo  LW fimile ,  &  angulus 
LD-V p qualis  angulo  VLr. fiunt  autem  anguli  VL&.  jftjr  e- 
quales  vni  re Bo ,  cum  rettus  fit  LVLi :  ergo  &  anguli  CiLV  i  » 

VLVvnireBo  fiunt  aequales :  ffiob  id  angulus  VLQ,  efi  re- 
cluS.quod  opo  rtebat  demcnftrare. 

R  Ipfa  nQjiffumens  dimidiam  maioris  portionis 

videlicet  QZ  quintuplum  poterit  quadrati  eius,quod  a  dimidia  maioris  portionis 
defcrib:'tur].Ex  3  .huius. 

F  Ergo  quadratum  ex  M quintuplum  eft  quadrati  ex  VQjH*  1$. 'quinti. 

G  Vt  autem  AB  adBC,ita  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  exB D^Ex corollario  20 
ficxfuefl  enim  yt\AB  ad  BD,ita  DB  ad  BC  ex  H. eia  fidem. 

H  Erit  &  qua?  cx  centro  circuli  EFGHK  rationalis.quare  &  diameter  ipfius  rationa' 
iis  erit  ]  Quoniam  emmfiphprp  diameter  efi  potentia  quintupla  eius, quae  ex  centro  circuli,  habe ; 
g.decimi.  quadratum  diametri  fiphprp  ad  quadratum  eius,  quae  ex  centro  circuli  proportionem  eam,  qua: 

numerus  habet  ad  nimierurhicsr  idcirco  ipfitcommenfiurabile  erit,  rationale  autem  eft  quadratum ’ 
diametri Jphprp,cumipfiafiit  rationalis,  ergo  &  quadratum  eius, quae  ex  centro  circuli, efi  rationa 
«j.sliffi.dec.  le:id'coj3ea,quae  ex  centro  circuli, & eius  diameter  rationalis  erit;nam  quae  rationali  comnien 
fiurabilis  eft, &  ipfia  eft  rationalis.  ’  ■  .? 

K  Si  autem  in  circulo  rationalem  ^diametru-m  habente  pentagonum  equilaterum 
deferibatur ,  erit  latus  pentagoni  Jinea  irrationalis  ,  qua?  minor  appellatur  \Ex 
i  ifiyums.  '  >  :  "  ■ 

L  Spd  pentagoni  EFGHK  latus  eft  icofaedri]l//#d  vero  ex  ia  diBis manifiefiifisime  cofiau 
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Dodecahedru.ni  conftituere,& fphaera  comprehendere ,  qua  & 
prfdi&as  %uras;demonftrarequedodecahedri  latus  effeirratio- 
nalem  lineam, qua?  apotome  appellatur. 


Exponatur  prgdiiti  c„ubi  dup  pla¬ 
na  adreitoS  "arigiilos  inter  fe'  fe  AB 
CD  CBEF  :  &  ftcetur  vnumquodq; 
ipForitm  JaterumAB  BC  CD  DA 
EF 1 EB  FC  bifariam  in  punitis  GH 
KLMNX,  &  GK  HL  MH  NXfun- 
gantur  .deinde  fecehtur  reita?  linea? 
NO  OX  HP  extrema  3  ac  media  ra¬ 
tione  in  RST  pnnitisintque  ipforu 
maiores  partiones  RO  OS  TP:&  a 
punitis  RST  ad  reitos  angulos  cubi 
planis  erigantur  RY  SV  TQad  ex¬ 
teriores  partes  cubi,  qua?  ipfisRO 
OS  TPfqtiales  ponantur;  iungan- 
turq;  YB  BQ_QC  CV  VY.  Dico 
petagonum  YBQCV  aquilateru  cf-> 
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fc!,& in  n  fio  pIano/6i:  prseterea  fq  uia 
gulum .  I ungantur  enim  RB  SB  V 
B.&c  quoniam  refta  linea  NO  extre- 
liia ,  ac  medi&rationc  fe<fta  eft  in  R, 

&  OR  ett  maior  ipfius  portio,  erunt 
quadrata  ex  ON  NR  tripla  quadra¬ 
ti  exOR.  £  qualis  autem  eft  QNipfi 
NS,&ORipfiRY .  quadrata  igitur 
ex  BN  NR  quadrati  ex  RY  funt  tri* 
pla.fed  quadratis  ex  BN  NR  fqua» 

Je  eft  quadratum  ex  BR .  ergo  qua¬ 
dratum  ex  BR  triplum  eft  quadrati 
ex  RY :ac  propterea  q  uadrata  ex  BR 
RY  quadrati  ex  RY  funt  quadrupla, 
quadratis  aut  ex  BR  RY  squale  eft 
quadratu  exBY.ergo  quadratu  ex  B 
Y  quadruplu  eft  quadrati  ex  YR .  & 

«b  id  BY  eftdupla  ipfius  YR.atq;eft 
VY  ipfius  YR  dupla, qm  &  RS  eft  du 

pia  ipfius  RO,hoc  eft  ipfius  R  Y.ergoBY  eft  squalis  YV.fimiliter  demoftrabitur  & 
unaqusq;  ipfanrBQ^QC  CV  utriqjBY  YV  squalis.fquilaterq  igitur  eft  BYVCQJ^ 
pentagonu  .  Dico  &  in  vno  efie  plano,  ducatur,  n.a  pun&o  O  ipfa  OZ  utriq;  ipfarfi 
RY  SV  parallela  ad  exteriores  cubi  partes:&  iungantur  ZH  HQHDico  ZHC^refta 
lineam  efle:  n:i  cum  HP  extrema, ac  media  ratione  fecctur  in  T,  &c  FT  fit  maior  ip¬ 
fius  portio,* erit  ut  HP  ad  PT,  itaPT  ad  TH- aqualis. autem  eft  HP  quidem  ipfi  HOs 
PT  vero  ut riq u e j p far u m  TQ^OZ.eft  igitur,  vt  HO  ad  OZ,  ita  QT  ad  TH. atque  eft  B 
HO  parallela  ipfi  TQmtraque  enim  ip larum  plano  BD  eft  ad  rc<ftos  angulos :  TH 
liero  eft  parallela OZ,quod  vtraque  ipfarum  fit  ad  reftos  angulos  plano  BF.  fi  aute  C 
duo  triangula  componantur  ad  unum  angulum, ut  ZOH  ,  HTQ^qus  duo  latera, 
duobus  lateribus  proportionalia  habeant,ita  ut  homologa  latera  etiam  fint  paral- 
lela,reliqua  ipforum  latera  in  directum  fibi  ipfis  conftituta  erunt.  ergo  ZH  eft  in 
dire&u.m  ipfi  HQmmnis  autem  refta  linea  eft;  in  uno  plano.In  uno  igitUr  plano  eft 
YBQCV  pentagonum. Dico  &  squiangulum. Quoniam  enim  recfta  linea  NO  extre  D 
3iia,ac  media  ratione  fe<fta  eft  in  R,&  OR  eft  maior  portio, erit  vt  utraque  NO  OR 
adON,itaNO  ad  OR.squalis  autem  eft  RO  ipfi  OS. quare  ut  SN  ad  NO,itaNO  ad 
QS.-& ob  id NS. extrema,  ac  media  ratione  fe&a eft  in  Q, •  &  maiorporrio  eft  NO. 
quadrata  igitur  exNS  SO  quadrati  ex ON  funt  tripla.fqualis  autem  eft  ON  ipfi  N  E 
33,&OS  ipfi  SV.ergo  quadrata  ex  NS  SV  tripla  funt  quadrati  ex  NB ;  ac  propterea 
quadrata' ex  NS  SV  NB  quadrati  ex  NB  funt  quadrupla,  fed  quadratis  ex  SN  NB 
«ft  squale  quadratum  ex  BS.quadrata  igitur  ex  BS  SV,hoc  eft  quadratum  ex  VB,  47-Fnmi 
quod  angulus  VSB  fit  redus ,  quadruplum  eft  quadrati  exNB  :  ideoq;  ipfa  VB  ip~ 
iius  BN  eft  dupia.eft  autem &BC  dupla  BN, ergo  VB  eft  gqualis  B  C.  &  quoniam  .  . 
dus  BY  YV  duabus  BQ^_QC  aquales  funt.&  bafis  VB  squalisbafi  BC ,  erit  angu^  'P11138* 
lus  BYV  angulo  BQC  fqualis.fimiliter  oftendemus  &  YVC  angulum  gqnalem  an¬ 
gulo  BQC.tres  igitur  anguli  BQG  BYV  YVC  inter  fe  squales  funt.  fi  autem  pen  P 
tagoni  squilateri  tres  anguli  fint  squales,pentagonum  fquiarigulum  crit.equian» 
gulum  igitur  eft  pentagonum  BYVCQ^oftenfum  eft  autem  St  fqudaterum  .  ergo 
pentagonum  BYVCQ^quilaterum  eft,&  squiangulum. atque  eft  in  uno  cubi  late¬ 
re  BC.fi  igitur  in  unoquoque  duodecim  cubi  laterum  eadem  conftruamus ,  figura 
folida  confutuetur  duodecim  pentagonissquiiateris,&  squiangulis  con.tenta.Iia~ 
qus  oportet  ipfum  &  data  fphsra  comprehendere  ,•  demonftrareque  dodecahedri 
latus  efte  irrationalem  lineam, qus  apotome  appeilaturtproducatur  enim  ZO,&  fit 
Z&.  occurrit  igitur  ZQ  diametro  cubi,&  bifariam  fe  mutuo  fecant.hoc  enim  ©ften- 
lum  eft  in  penultimo  theoremate  undecimi  libri .  fecent  in  n.  ergo  ri  eft  centrum 
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fphaera?,qua;  cubum  comprehendit,&  On  dimidium  lateris  cubi .  lungarur  Yn .  8t 
quoniam  reda  libea  NS  extrema,  ac  media  ratione  feda  eft  in  O ,  &  NO  eft  ipfius 
portio  maior,erut  quadrata  ex  NS  SO,  tripla  eius  quod  fit  exNO.?qualisauteflN 
$  ipfi  Zn,  quoniam  &  NO  ipfi  O a  eft  «qualis, &  ZO  ipfi  OS ,  fed  &  OS  eft  aequalis  Z 
Y,  quonia  &RO.  quadrata  igitur  ex 
tiZ  ZY tripla  funt  quadrati,  quod 
fit  ex  NO.  fed  quadratis  exnZ  ZY 
a'quale  eft  quadratum  ex  Yn.  ergo 
quadratum  ex  Yn  triplum  eft  qua¬ 
drati  ex  NO.  eft  autem  qu?  ex  cetro 
fphaerne  cubu  coprehendentis  poten- 
©  tia  tripla  dimidij  lateris  cubi,  prius 
enim  oftenfum  eft  cubum  conftitue- 
re,&  fphara  comprehendere,  demo- 
ftrareq;  fph^r?  diametrum  potentia 
triplam  efle  lateris  cubi.fi  autem  to- 
*  ta  totius, &  dimidia  dimidiae .  atque 
eft  NO  dimidia  lateris  cubi,  ergo  Y 
n  eft  «qualis  ei ,  qua;  ex  centro  fph« 
r«  cubum  comprehendentis:  eftque 
n  centrum  fph«r«  comprehenden¬ 
tis  cubum .  quare  pundum  Y  eft  ad 
fph£ rf  fuperficiem.  fimiliter  demon 

ftrabimus  &  unumquemque  reliquorum  angulorum  dodecaedri  effe  ad  fuperfide 
fph«r«.dodecaedrum. igitur  eft  data  fphfra  comprehenfum  .  Dico  dodecaedri  la¬ 
tus  irrationalem  eflfe  lineam,qu«  apotome  appellatur .  Qu^oniam  enim  reda  linea 
NO  extrema,ac  media  ratione  feda, maior  portio  eft  RO;erit  totaNX  extrema ,  ac 
media  ratione  feda,rnaior  portio  RS.nam  cum  fit  ut  NO  adOR,iraORad  RN:  & 
earum  dupl«:partes  enim  eodem  modo  multiplicium  eandem  habent  proporcio- 
nem,erit  vtNXadRS,itaRSad  vtramqueNR  SX.  maior  autem  eft  NX,quam  R5. 
ergo  &  RS  eft  maior,quam  vtraque  NR  SX.eft  igitur  NX  extrema,ac  media  ratio¬ 
ne  feda,*&  RS  eft  ipfius  maior  portio. sequalis  autem  eft  RS  ipfi  YV.ergo  NX  extre¬ 
ma, ac  media  ratione  feda,maior  portio  eft  YV .  &  quoniam  rationalis  eft  fph«r* 
H  diameter, atque  eft  potentia  tripla  lateris  cubi;  erit  NX  rationalis, qug  eft  cubi  latus» 
K  fi  autem  reda  linea  rationalis  extrema,  ac  media  ratione  feda  fuerit ,  vtraque  por¬ 
tio  irrationalis  eft, qua:  apotome  appellatur.ergo  YV,qu«  eft  latus  dodecaedri,irr» 
tionalis  eft,qu«  apotome  appellatur. 

COROLLARIVM. 

Ex  hoc  manifeftum  eft  latere  cubi  extrema?ac  media  rationefi 
€to  maiorem  portionem  eiTe  dodecaedri  latus. 


F.  C.  COMMSlNT^KIFS* 


Erunt  quadrata  ex  ON  NR  tripla  quadrati  ex  OK^Ex^.JjhIus. 

B  Atque  eft  HO  parallela  ipfi  TQ^  vtraque  enim  ipfarum  plano  BD  eft  ad  redos 

anguios]£.x  6.vndetimi. 

C  Reliqua  lpforum  latera  in  diredum  fibiipfis  conftituta  erunt]£ar  52  fexti. 
p  Quoniam  enim  reda  lineaNO  extrema,  ac  media  ratione  feda  eft  i  n  R,  &  OR 
eft  maior  portio, erit  vt  vtraque  NO  OR  ad  ON,ka  NO  ad  OR]E;r  5  .hums.ji  enim  re 
Ha  linea  extrerna3ac  media  ratione  fecetur, adijciaturfy  ipfi  aequalis  maiori  portioni,  erit  tota  ex 
trema,ac  media  ratione  feffa,& maior  portio  erit  ea,quae  d  prmeipio  reffia  imea.quare  yt  vtra 

que 
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que  NO  OR,boc  efl  M  tota  NO  una  cum  maiori  portione  OR  ad  totam  NOfita  efi  NO  ad  OR  ;  fit 
enim  tota  NO  maior  portio,  &  OR  minor. 

Quadrata  igitur  ex  NS  SO  quadrati  ex  ON  funt  tripla]#*  4 .huius.  E 

Si  autem  pentagoni  fquiiateri  tres  anguli  fint  squales  pentagonum  squiangu-  P 
Ium  erit[E*  7 .huius. 

Prius  enim  oftenfum  eft  cubum  conftituere,&  Iphsra  comprehendere  ]  In  quin-  G 
ta  decima  huius „ 

Erit  NX  rationalis,  qu?  eft  cubi  latus]N^«  cum  fphfrae  diameter  fit  potentia  tripla  la-  H 
teris  cuhi,habebit  ad  ipfum  proportionem, quam  numerus  habet  ad  numerum ,  &  ipfi  commenfu - 
rabiile  erit,  quae  autem  rationali  funt  commenfur abdes  fme  longitudine  &  potentia,  fiue  potentia 
folum,rationales  funt, per  fextam  diffinitionem  decimi  libri. 

Si  autem  reda  linea  rationalis  extrema,ac  media  ratione  feda  fuerit>vtraque  por  K 
tio  irrationalis  eft,qus  apotome  appellatur]#*  6. huius. 

PROBLEMA  VII.  PROPOSITIO.  XVIII. 

Latera  quinque  figurarum  exp©nere>&  inter  fe  comparare* 

Exponatur  datae  fph?r?  diameter  A  B,  &  fece 
£ur  in  C  quidem,  ita  vt  AC  fit  aqualis  CB;  inD 
vero  ita,  vt  ADipfius.D  B  firdupla:  deferiba- 
tiirq;  in  AB  femi circulus  AEB*  &  <1  p undis  CD 
ipfi  AD  ad  redos  angulos  ducatur  GE  DF:&  A 
E  FB  EB  iungantur.  Itaq;  quoniam  A  D  dupla 
eft  ipfiusDB,  erit  AB  ipfius  BD  tripla:  &  per  .co 
uerfionem  rationis  B  A  fefquialtera  ipfius  A  D. 
vt  autem  B  A  ad  A  D,  ita  quadratum  ex  B  A  ad 
quadratum  ex  A  F.  eft  enim  triangulum  A  F  B 
triangulo  AFD  squianguliim.  ergo  quadratum 
ex  B  A  fefquialrerum  eft  quadrati  ex  AF.  eft  au¬ 
tem  &  fphsrf  diameter  potentia  fefquialterala 
teris  pyramidis  i  eftque  A  B  fphsras diameter, 
ergo  A  F  pyramidis  lateri  eft  squalis.  Rurfus 

quoniam  AD  dupla  eft  DB ,  erit  AB.  ipfius  BD  tripla  .  Sed  ut  AB  ad  BD  ,  ita 
quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex.EB  .  quadratum  igitur-ex  AB  triplum  eft 
quadrati  ex  BF  .eft  autem  &  fphsrs  diameter  potentia  tripla  lateris  cubi:  at-  ij.haiufc 
que  eft  AB  fphsrs  diameter .  ergo  BF  eft  cubi  latus.  &  quoniam  ACeftfqua- 
HsCB  ,  erit  AB  ipfius  BC  dupla  .  ut  autem  ABadBC,  ita  quadratum  ex  AB 
ad  quadratum  ex  BE.  quadratum  igitur  ex  AB  quadrati  ex  BE  eft  duplum .  atque  H-huio* 
«ft  fphsrs  diameter  potentia  dupla  lateris  odaedri :  Sc  AB  eft  diameter  datg  fphs- 
tx.  quare  BE  eft  odaedri  latus.ducatur  a  pundo  A  ipfi  AB  ad  redos  angulos  AG: 
ponaturq;  AGequalis  AB:  &  iundaGC  a  pundoHad  AB  perpendicularis  duca¬ 
tur  HK.  quoniam  igitur  AG  dupla  eft  ipfius  AC;  etenim  GA  eft  squalis  AB;  ut  au 
temGAad  AC, ita  HK  ad  KG:  erit  HK ipfius  KC  dupla,  ergo  quadratum  ex  HK 
quadruplum  eft  quadrati  ex  KC.  quadrata  igitur  ex  HK  KC,  quod  eft  quadra» 
tumexi  HC  quintuplum  eft  quadrati  ex  K  C.  squalis  autem  eft  HC  ipfi  CB.  er¬ 
go  quadratum  ex  B  C  quintuplum  eft  quadrati  ex  C  K.  &  quoniam  A  B  eft  dupla 
Ipfius  BC,  quarum  AD  dupla  eft  DB;  erit  reliqua  B  D  dupla  ipfius  D  C:  idioque 
B  C  ipfius  CD  eft  tripla,  nonuplum  igitur  eft  quadratum  ex  BC  quadrati  ex  CD. 
fed  quadratum  ex  B  C  quadrati  ex  C  K  eft  quintuplum  .  ergo  quadratum  ex  K  C 
maius  eft  quadrato  ex  C  D  .  &  K  C  ipfa  C  D  maior .  ponatur  ipfi  K  C  squalis  C 
L$  (ia  pnnctoL  ipfi  A  B  ad  redos  angulos  ducatur  LM,  &  MB  iungatur.  & 
quoniam  quadratum  ex  B  C  quintuplum  eft  quadrati  ex  KC ;  atque  eft  ipfius 
quidem  C  B  dupla  B  A ;  ipfius  uero  C  K  dupla  K  L :  erit  quadratum  ex  AB  qua-  ij.qumti 
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torohe.hw  <Jratf  ex  KL  qiiintuplmn.fed  &  fphgrg  diameter  potentia quintuplacft  eius,qu«  ex 
centro  circuli,  a  quo  icofaedrurrt  defcribitur.  atque  eft  A  B  diameter  fphgr« .  erga 
CmoI.ii.hu  kl  eft  hexagoni  lanis  di<fti  circuli.  Pr^terea  quoniam  fph«r§  diameter  compofita 
lus'  eft  ex  latere  hexagoni  ,  &  duobus  lateribus  decagoni  in  dido  circulo  defcriptoru; 

atque  eft  AB  quidem  diameter  fph«r«,  KL  vero  hexagoni  latus ,  &  AK  eft  f  qualis 
L8:  erit  vtraque  ipfarum  AK  LB  latus  decagoni  defcriptiineodem  circulo,  aqua 
icofaedrum  defcribitur.&  quoniam  decagoni  eft  L  B,  hexagoni  vero  M  L;  eft  enim 
«qualis  ipfi  KL,  quod  &  ipfi  HK;  namque  «qualiter  a  centro  diftant;&  eft  vtraque 
HK  KL  dupla  ipfius  HC:  erit  MB  latus  pentagoni,  quod  autem  pentagoni  ide  eft# 
&  icofaedri.  ergo  MB  eft  icofaedri  Iatus.&  quoniam  FB  eft  latus  cubi, fecetur  extre 
ExeoroL an  iqa,  ac  media  ratione  in  N,&  BM  fit  maior  portio;  erit  NB  dodecaedri  latus.quod 
ssccdenus.  eum  lph«r«  diameter  oftenfa  fit  ipfius  quidem  A  F  lateris  pyramidis  potentia  fe£ 
quialtera;  ipfius  vero  BEodaedri  potetia  dupla,  &  ipfius  FB  cubi  potentia  tripla# 
quarum  partium  fph«r«  diameter  potentia  eft  fex, earum  pyramidis  quidem  latus 
erit  quattuor;odaedri  vero  trium,&  cubi  duaru. ergo  latus  pyramidis  odaedri  qui 
dem  lateris  potentia  eft  fefquitertium,cubi  vero  potentia  duplum  *.  &  odaedri  la¬ 
tus  lateris  cubi  potentia  eft  fefquialterum.latera  igitur  trium  figurarum  iam  dida, 
videlicet  pyramidis, odaedri,&  cubi  inter  fe  funtin  proportionibus  rationalibus: 
reliqua  vero  duo,  dico  autem  icofaedri,  &  dodecaedri, neque  inter  le,neque  ad  iam 
dida  funt  in  rationalibus  proportionibus,nempe  minor, &  apotome* 

At  vero  M  B  latus  icofaedri  maius  effe  dodecaedri  latere  B  Nj> 
ita  demonftrabimus. 

Quoniam  euim  triangulum  FDB  gquiangit 
lum  eft  triangulo  FAB,  erit  vt  D  B  ad  B  F,  ita  © 

FB  ad  B  A:  &  cum  tres  red«  linese  proportio¬ 
nales  finr,  vt  prima  ad  tertiam,  ita  erit  quadra 
tum  prima  ad  quadratum  fecundg .  eft  igitur 
vt  DB  ad  BA,itaquadratum  ex  DB  ad  quadra 
tum  ex  BF:  &  conuertendo  vt  A  B  ad  B  D,  ita 
quadratum  exFB  ad  quadratum  ex  BD.tripla 
autem  eft  AB  ipfius  BD«  ergo  quadratum  ex 
lo  scxu.  FB  quadrati  ex  BD  eft  triplum .  atque  eft  qua¬ 
dratum  ex  AD  quadruplum  quadrati  exDB; 
eft.n.  AD  ipfius  DB  dupla .  ergo  quadratu  ex 
AD  maius  eft  quadrato  exFB;proptereaquod 
AD  quam  FB  eft  'maior. multo  igitur  maior  eft 
t .  huius.  AL  quam  FB.  &  ipfa  quidem  AL  extrema,  ac  media  ratione  fefta,  maior  portio  eft 

LK,  quoniam  KL  eft  hexagoni  latus,&  KA  decagoni.  ipfa  uero  FB  extrema,  ac  me¬ 
dia  ratione  feda,maior  portio  eft  BN.  maior  igitur  eft  KL  quam  BN,eft  autem  KL 

sp.Piimi  ipfi  LM  «qualis,  ergo  L  M  quam  B  N  eft  maior.fed  B  M  eft  maior  quam  ML.  erga 

MB,  qug  eft  latus  icofaedri  maior  erit  ipfa  BN,  dodecaedri  latere. 

ALITER.  Quoniam  enim  AD  dupla  eft  DB,erit  A  B  ipfius  BD  tripla,  utau- 

Cor.io.ssf.  tem  AB  ad  BD,ita  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  BF ,  propterea  quod  trian- 
8. sexti.  ’  gulum  FAB  trianguloFBD  fquiangulum  eft.  triplum  igitur  eft  quadratum  ex  AS 
quadrati  ex  BF.Oftenfum  eft  autem  quadratum  ex  AB  quadrati  exKL  quintuplu. 
ergo  quinque  quadrata  ex  KL  tribus  quadratis  ex  BF  funt  «qualia,  fed  tria  ex  FB 
maiora  funt  quam  fex  eorum,qu«  fiunt  ex  BN.  &  quinque  igitur  ex  KL,  quam  fex 
eorum, qu«  ex  BN  funt  maiora.ergo  &  unum  ex  KL  maius  eft  vno  ex  BN;ac  propte 
rea  KL  quam  BN  maior:«qualIs  autem  KL  ipfi  LM.  maior  igitur  eft  LM,quam  BN» 
multo  igitur  MB  quam  BN  eft  maior.quod  demonftrare  oportebat. 

Tria  vero ,  ex  FB  maiora  eife^uam  fex  earum3qu^  ex  BN,hoc 
modo  oftendemus. 

Quoniam 
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Quoniam  enim  maior  eft  BN  quam  NF ,  erit  redangulum ,  quod  continetur  FB 
BN  maius  contento  BF  FN. quod  igitur  continetur  FB  BNvnacum  contento  BF 
FN  maius  eft.quam  duplum  eius, quod  BF  FN  continetur,  fed  quod  quidem  con-  secundi, 
tinetur  FB  BN  vna  cum  contento  BF  FN  eft  quadratum  ex  FB,  contentum  autem 
BF  FN  eft  aquale  quadrato  ex  BN;  etenim  FB  extrema ,  ac  media  ratione  feda  eft 
in  N,& quod  extremis  continetur  eft  aquale  ei ,  quod  fit  a  media,  quadratum  igi-  i7.s«ti. 
tur  ex  FB  maius  eft, quam  duplum  quadrari  ex  BN.quare  vnum  exFB  duobus  ex  B 
N  eft  maius;&  idcirco  tria, qua-  ex  FB  maiora  iiint,quam  fex  eorum,qu;e  fiunt  ex  B 
N.  quod  demonftrare  oportebat. 

Dico  praster  iam  didas  quinque  figuras  non  conftitui  aliam  fi¬ 
guram  3  quas  aequilateris  3  &  asquiangulis  inter  fe  f qualibus  con¬ 
tineatur* 

Ex  duobus  enim  triangulis,vel  ex  ali/s.  duobus  planis  non  conftituetur  angulus 
fohdus.ex  tribus  autem  triangulis  coftituitur  anguius  pyramidis, ex  quattuor  oda 
edri ,  ex  quinque  icofaedri:  at  ex  fex  triangulis  aquiiateris ,  &;  aquiagulis  ad  vnum 
pundum  conftitims:  non  eft  angulus  folidus.cum  enim  trianguli  squilateri  angu¬ 
lus  fit  duaj  tertias  redi, erunt  fex  quattor  redis  aquales,  quod  fieri  non  poteft .  om-  %i  undeci»! 
nis  enim  (olidus  angulus  minoribus ,  quam  quattuor  redis  continetur.cEadem  ra¬ 
tione  neque  ex  pluribus, quam  fex  angulis  planis  couftitqitur  folidus  angulus,  ita¬ 
que  quadratis  tribus  angulus  cubi  continetur.ut  autem  quattuor  contineatur  fieri 
non  poteft,- eflent  enim  rurfus  quattuor  redi. pentagonis  aute  £quilateris,&  fquia- 
gulis,tribus  quidem  continetur  angulus  dodecaedri ,  fed  vt  quattuor  contineatur 
fieri  non  poteft. nam  cum  pentagoni  ^quilareri  angulus  conftet  ex  redo ,  &  quinta 
redi  parte, erunt  quattuor  anguli  quattuor  redis  maiores  .  quod  fieri  non  poteft. 
neque  ueroalijs  polygon  s  figuris  conftituetur  angulus  folidus  propter  abfurda, 
quar  conlequuntur.nou  igitur  prfter  iam  didas  figuras  alia  figura  folida  conftitui* 
tur  gqui!ateris,&  fquiangulis  contenta.quod  oportebat  demonftrare. 

Verum  enim  vero  pentagoni  asquilateri, 

&3squianguli  angulu  conflare  ex  redo ,  & 
redi  quinta  partehoc  modo  offendemus. 

Sit  enim  pentagonum  £quilaterum,&  gquiangulum 
AB CDE,& circa  lpfum  circulus  ABCDE  deferibatur: 
fumacurque  ipfius  centrum,  quod  fit  F,-  &  i  ungantur  F 
A  FB  FC  FB  FE,quat  pecagoni  ABCDE  angulos  bi 
fariam  fecabunt ,  &  quoniam  quinque  anguli,  qui  ad  F 
quattuor  redis  f  quales  func,&  inter  fe  sut  f  quales,erit 
unus  ipforum,uc  AFB  unius  redi, dempta  quinta  redi 
parce.ergo  reliqui  F  AB  ABF  funt  unius  redi,  &  quin¬ 
ta  partis.^qualisauteft  angulus  FB  A  angulo  FBC ,  & 

totus  igitur  ABC  pentagoni  angulus  conftat  ex  redo ,  &  quinta  redi  parte,  quod 
«portebat  demonftrare. 

T  E  KTJI  DECIMI  L  I  B  R  l  F  I  N  l  S\ 
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Cum  Commentarijs  Federici  Commandini  Vrbina,tis. 
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ASILIDES  tyrius ,  Protarche ,  cum 
alexandriam  veniftet,  patrique  noftro  oh 
mathematicarum  difciplinarum  focieta- 
tem  commendatus  fui{Tet,ipfo  peregrina 
tionis  tempore,  cum  eo  diu,  multumque 
uerfatus  eft.  &  aliquando  expendentes  id 
quod  ab  Apollonio  fcriptum  eft  de  dode 
caedri ,  &  icofaedri  in  eadem  iph^era  de- 
fcriptorum  comparatione ,  quam  icilicet 
h^c  inter  fe  proportionem  habeant,arbitrati  funt  ea  non  rede  tra 
didifle  Apollonium ;  qux  a  fe  emendata ,  ut  pater  meus  dicebat  y 
memoriae ,  ac  litteris  prodiderunt .  Ego  vero  poftea  incidi  in  aliu 
librum  ab  Apollonio  editum, qui  propofir^  rei  demonftrationem 
rede  compledebatur;  atque  ex  eius  problematis  indagatione  ma 
gnam  coepi  voluptatem .  Illud  quidem,  quod  ab  Apollonio  editu 
eft,  quilibet  facile  perfpicere  poteft,  cu  in  omnium  manibus  ver- 
fetur .  quod  autem  nos  poftea  fummo,  quantum  conijci  licet,ftu- 
dio  lucubrafte  videmur,  id  litteris  mandatum  tibi  dedicandu  cen 
fuimus, vtpote  qui  ob  excellentem  in  omnibus  difciplinis  mathe 
maticis,  &  praefertim  in  geometria  cognitionem  prudenter  iudi- 
ces  ea ,  qu£  diduri  fumus :  ob  eam  uero ,  qug  tibi  cum  patre  meo 
fuit  confuetudinem,&  ob  beneuolentiam,  qua  nos  complederis, 
tradationem  ipfam  libenter  audias,  fed  iam  tempus  eft  ut  prooe¬ 
mio  finem  imponentes  id,quod  propofitum  eft, aggrediamur. 
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THEOREMA  I.  PROPOSITIO  1« 

Qua*  a  centro  circuli  alicuius  ad  pentagoni  latus  in  eodem 
circulo  deferipti,  perpendicularis  ducitur,  dimidia  eft  vtriufquc 
&  hexagoni  lateris,  &  decagoni,  quas  in  eodem-circulo  deferi» 
buntur . 

Sit  circulus  ABC,&  in  eo  deferibatur  pentagoui  aiqui 
lateri  latus  BC;  fumaturepe  circuli  centrum  D:&  ad  BC 
du<fta  DE  perpendiculari ,  producatur  in  dirc&um  ipfi 
DE  reda  linea  EF .  Dico  DE  dimidiam  e  (Te  vtriufquc  & 
hexagoni  lateris ,  &  decagoni  in  eodem  circulo  deferip- 
torum.Iungantur  enim  DC  CF:  ponaturque  EG  ipfi  E 
F  ?qualis:& a  pundo  G  ad  Q  ducatur  GC. Quoniam  igi 
tur  circumferentiatotius  circuli  quintupla  eft  circumfe¬ 
renti?  BFC.-atque  eft  totius  quidem  circuli  circumferen 
ti?  dimidia  ACF,ipfius  vero  BFC  dimidiaFC,erit  &  cir 
cumferentia  AGF  quintupla  circumferentiae  FC .  ideoq, 
circumferentia  AC  ipfius  CF  eft  quadrupla,  vt  autem  A 

C  ad  CF,ita  eft  ADC  angulus  ad  angulum  CDF.anguIus  igitur  ADC  quadruplus 
eft  anguli  CDF.dupIus  autem  eft  angulus  ADC  anguli  EFC.  ergo  &  angulus  EFC 
anguli  GDCeft  duplus.eft  autem  &  EFC  angulus  aqualis  angulo EGC.duplus  igi¬ 
tur  eft  angulus  EGC  anguli  GDC-.&  idcirco  DG  ipfi  GC  eft  ?qualis .  fed  GC  ?qua 
Iis  eft  C  F.  ergo  &  DG  ipfi  CF.  eft  autem  &  GE  aqualis  EF .  aqualis  igitur  eft  DE 
utrique  EF  FC,  communis  apponatur  DE.  vtraque  igitur  DF  FC  ipfius  DE 
eft  dupla :  atque  eft  D  F  quidem  hexagoni  lateri  aqualis ;  F  C  vero  aqualis  lateri 
decagoni .  ergo  DE  eft  dimidia  &  lateris  hexagoni  ,  &  decagoni  in  eodem  circulo 
deferiptorum. 

Itaque  manifeftum  eft  ex  theorematibus  tertij  decimi  libri  ea, 
qua?  a  centro  circuli  ad  latus  trianguli  sequilateri  perpendicula¬ 
ris  ducitur, dimidiam  eflfe  eius, qua?  ex  centro  circuli. 

,  -  •  V.  snb  -  '  ■:  •  ; ■ 

F.  C  COMMENT^iRIFS. 

~ ,  .  tmn  CLi  /• 

Erit  &  circumferentia  ACF  quintupla  circumferentia;  FCjF.r  1 5  quinti. 

Vt  autem  AC  ad  CF,ita  eft  ADC  angulus  ad  angulum  CDF]£*  ultima  fexti. 

Duplus  autem  eft  angulus  ADC  anguli  BFCjEx  20  tertij. 

Eft  autem  8c  EFC  angulus  fqualis  angulo  ECC fPofita  enim  ejl  FE  aequalis  EG  •  & 

EC  efl  vtrique  communis:  anguli  jt  ad  E  retti.bafis  igitur  FC  efi  aequalis  bafi  CG ,  '&  triangulum 
triangulo  aequale;&  reliqui  anguli  reliquis  angulis  aequales ,  quibus  aequalia  latera  fubtendun- 
turex+.primi  • 

Et  idcirco  DG  ipfi  GC  eft  a?quaIis]Mw»  cum  angulus  EGC  exterior  fit  aequalis  duobus  E 
interioribus ,<jr  0 ppofitis  GDC  GCDjitfy  duplus  ipfius  GDC  ierit  angulus  GCD  aequalis  angulo  jt-piiim. 
GDC: &  ob  id  latus  DG  lateri  GC  aequale.  primi. 

Itaque  manifeftum  eft  ex  theorematibus  tertijdecimi  libri  eam5qua:  a  centro  cir  F 
culi  ad  latus  trianguli  aiquilateri  perpendicularis  ducitur,  dimidiam  efle  eius,  qu*e 
ex  centro  circuli. 

Sit  circulus  BC,& in  ipfo  deferibatur  triangulum aequilaterwn  ^BCfumptof  circuli  cen¬ 
tro  D}ab  eoadBC  agatur  perpendicularis  DF,&  ad  E  producatur. Dico  DF  dimidiam  effe  ipfius 
DE.iungantur  enim  DB  BE.  &  quoniam.BE  efi  latus  bexagonkquod  ex  1 2  tertij  decimi  libri  ap 
paret:&  ideo  aequalis  eiyquae  ex  centroierunt  DB  BE  inter fe  aequales ,  &  ipfarum  quadra¬ 
ta 
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ta  aequalia,  fcd  quadratum  qifidemexDB  efiqeqmle  quadrat)?  ex 
BF  FD. quadratum  vero  ex  BE  aequale  quadratis  ex  BF  FE.ergo 
quadrata  px,BF  FQ  qiiqdratis  CX.Pf,-  ,FEfynt  qequahaa  &  dem¬ 
pto  communi  quadrato.  exBF ,  erit  qmdratqm  'ex  DF  aequale  qud- 
iirtiio  ex  FEihc  prdp^eVeiireiiddnMPF  ipfi  FE  eft  g  qualis pF  ' 
ipfius  DE  dirpi^k.qupddemorifijafd  oportebat',  ^  ;  v 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO.  II. 

Idem  circulus  comprehendit  dodecaedri 
pentagonum>&  icofaedri  triangulum  in  eade 
iphsera  defcriptorum. 

Hoc  autem  ecnlcribitur-ab  Ariftero  in  libro  de  quinque  figurarfim  comparatib 
ne;&  ab  Apollonio  in  fecunda  editione  comparationis  dodecaedri  cum  ico&edro» 
videlicet  vt  dodecaedri  fuper-ficies  e-ft  ad  fuperficiem  icofaedri,ita  efle  &  ipfum  do 
decaedrum  ad  icofaedrum^quod  perpendicularis  duda  a  centro  fph&rse  ad  dode¬ 
caedri  pentagonum  eadem  fit,quse  ad  icofaedri  triangulum  ducitur.Itaque  demo 
lirandum  eft  eundem  circulum  eomprehendere,&  dodecaedri  pentagonum,  &  ic6 
:  faedri  triangulum  in  eadem  fphara  defcriptorum,hoc  prsmiflb. 

Si  in  circulo  pentagonum  ^quilaterum  defcribatur,quod  fit  ex 
latere  pentagoni ,  &  ex  reda  linea ,  qua?  duobus  pentagoni  late¬ 
ribus  fubtenditur ,  quintuplum  erit  eius ,  quod  fit  ab  ea ,  qu£  ex 
circuli  centro. 

Sit  ARG  circulus;.&  in  eo  pentagoni  latus  AC:  fumatur 
que  circuli  centrum  Dr  &  ad  AC  perpendicularis  dubia  D 
F  in  punda  EE  producatur, &  iungatur  AB.  Dico  quadra 
taex  BAc  AC  quadrati  ex  DE  quintupla  effe.iunda  enim 
AE  eft  decagoni  latus .  &  quonia  BE  dupla  eft  ipftus  ED* 
erit  quadratum  ex  BE  quadrati  ex  ED  quadruplum  .  qua-, 
drato  autem  ex  BE  aqualia  funt  quadrata  ex  B  A  AE .  er¬ 
go  quadrata  ex  B  A  AE  quadrupla  funt  quadrati  exED: 

&  ob  id  quadrata  ex  BA  AE  &  ED  funt  quintupla  quadra 
^  ti  ex  ED.fed  quadrata  ex  DE  EA  aqualia  funt  quadrato 
ex  AC .  quadrata  igitur  ex  B  A  AC  quadrati  ex  EDfunt 
quintupla.. 

Hoc  demonftrato ,  demonftrandum  eft  eun 
dem  circulum  comprehendere  &  do- 
decaedri  pentagonum ,  &  icofaedri  “ 
triangulum  in  eadem  fpha?ra  defcri- 
ptorum. 

Exponatur  fphara  diameter  AB  ,  &  m  ipfa 
fph^ra  defcribatur  dodecaedrum,&icofaedrfn 
fitque  unum  quidem  dodecaedri  pentagonum 
CDEFG.-icofaedri  uero  triangulum  KLH  .  Di¬ 
co  eundem  circulum  comprehendere  pentago 
num  CDEFG,&  KLH  triangulum. Iungatur  D 
B  G.ergo  DG  eft  cubi  latus.  &  exponatur  reda  li 
nea  quaxlam  MN,ita  ut  quadratum  ex  AB  qua 
4rati  ex  MN  fit  quintuplum.eft  autem  &  fphse« 


L  I  B  E  R  XI 

r«  diameter  potentia  quintupla  eius ,  qua  eft  ex  cen¬ 
tro  circuli,a  quo  icofaedrum  defcribitur.fecetur  MN 
extrema, ac  media  ratione  inX  :  &  fit  MX  portio  ma¬ 
ior,  ergo  MX  eft  decagoni  latus .  &  quoniam  quadra¬ 
tum  ex  AB  quintuplunl  eft  quadrati  exMNf,  &  triplu 
quadrati  ex  DG; erunt  tria  quadrata  ex  DG  quadra¬ 
tis  quinque  ex  MN  gqualia .  ut  autem  tria  quadrata 
cx  DG  ad  quadrata  quinque  ex  MN,  ita  tria  quadra¬ 
ta  ex  CG  ad  quinque  quadrata  ex  MX. tria  igitur  qua 
drata  ex  CG  quinque  quadratis  ex  MX  funt  aqualia,  quinque  aute  quadrata  cx  KL  jp 
sequalia  sut  quinq;  quadratis  ex  MN,&  quinque  quadratis  ex  MX.ergo  quinq;  qua 
drata  ex  KL  tribus  quadratis  exDG,  &  tribus  quadratis  exGC  funt  «qualia,  feti 
iria  quadrata  ex  DG,  &tria  quadrata  exGC  fqualia  funt  quindecim  quadratis 
eius,qu«  ex  centro  circuli  deferipti  circa  pentagonum  CDEFG.antea  enim  demo-  G 
ftratum  eft  quadrata  cx  DG  GC  quintupla  efie  quadrati  eius,qu«  eft  ex  centro  cir 
culi  circa  pentagonum  CDEFG  deferipti .  quinque  autem  quadrata  exKL  funt «~ 
qualia  quindecim  quadratis  eius, qu£  eft  ex  centro  circuli  deferipti  circa  triangulu 
KLH.  etenim  demonftratum  eft  quadratum  ex  KL  triplum  efle  quadrati  eius,  qu« 
eft  ex  centro  circuli  circa  triangulum  KLH  deferipti .  quindecim  igitur  quadrata 
«ius ,  qu?  eft  ex  centro  circuli  quindecin  quadratis  eius ,  qu«  eft  ex  centro  circuli 
funt  fqualia,-ac  propterea  diameter  diametro  eft  «qualis.ergo  idem  circulus  com¬ 
prehendit  &  dodecaedri  pentagonum ,  &  icofaedri  triangulum  in  eadem  lph«r» 
deferiptorum. 

F.  C.  C  0  M  M  E  N  T  K  I  V  S. 
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Sed  quadrata  ex  DE  EA  «qualia  funt  quadrato  ex  AC]Fx  decima  tertij  decimi»  A 

Ergo  DG  eft  cubi  latusjSefifo  enm  DG  extrema  DG  extrema ,  ac  media  ratione ,  maior  B 
portio  erit  aequalis  lateri  pentagoni  CD  ex  8  tertijdecim.fi  aut  latus  cubi  extrema, ac  media  rone 
fecetur, maior  portio  erit  dodecaedri  latus,  ex  corollario  1 7  tertijdecimi.fed  CD  ponitur  latus  da 
decaedri  .ergo  DG  eft  cubi  latus. nam  fi  dup  recip  linep  extrema,ac  media  ratione  fiecentur,erit  to 
ta  ad  totam, ytportio  maior ad maior  em portionem.quod  ad  finem  huius  libri  demonftrabitur. 

Secetur  MN  extrema, ac  media  ratione  in  X,&  fit  MX  portio  maior.ergo  MX  eft  q 
decagoni  latus]E«  ante  dictis /equitur  MN  ejfe  eam, quae  ex  centro  circuli  x  a  .quo  icofaedrum 
defcribitur,hoc  eft  hexagoni  latus.fi  autem  hexagoni  latus  extrerna,ac  media  ratione  fecetur, erit 
maior  portio  latus  decagonuquod  nos  fiupra  ad  tiouam  tertij  decimi  demonftrauimus. 

Et  triplunvqiradrati  ex  DG]£r  1 5  tertij  decimi  libri. 

Vt  autem  tria  quadrata  ex  DG  ad  quadrata  quinque  ex  MN,ita  tria  quadrata  ex  £ 
CG  ad  quinque  quadrata  exM  X~}Eft  enim  CG  maior  portio  ipfius  DG  extrema, ac  media  ra 
tione  feSiae.& fimliter  MX  maior  portio  ipfius  MN:&  vttot.i  DG  ad  totam- MN ,  ita  eft  ipfius 
DG  maior  portio  ad  maior  em  portionem  ipfius  MN»  quod  deinceps  demonftrabitur. 

Quiriqiie  autem  quadrata  ex  KL  jqualia  funt  &  quinq;  quadratis  ex  MN,&  quin 
que  quadratis  ex  MX]£*  1  o  tertij  decimi.eft  enim  KL  latus  pentagoni  deferipti  in  circulo ,i 
quo  icofaedrum  defcribitur,&  cuius  ea,quae  cx  centro, eft  MN. 

Antea  enim  demonftratum  c  ^Videlicet  proxime  ad  principium  huius  theorematis .  „ 

Etenim  demonftratum  eft  quadratum  ex  KL  triplum  efle  quadrati  eius ,  quj  cx 
centrtf  circuli]!;*  duodecima  tertij  decimi  libri.  •  ™ 


THEORBEMA  III.  PROPOSITIO.  III. 

Si  fuerit  pentagonum  aequilaterum ,  &  aequiangulum ,  &  circa 
ipfumcirculus;a  centro  autem  ad  vnum  latus  perpendicularis  du 
da  fuerit :  quod  tricies  vno  latere ,  &  perpendiculari  continetur 
fuperficiei  dodecaedri  eft  aquale,  r  ,  . 

Qjl  q  Sit 
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Sitpentagcnum  arquilaterum,  &  arquiangulum  AB 
CDE,&  circa  ipfum  circulus:  fumatur  autem  centrum 
F  ,  &  ab  F  ad  CD  perpendicularis  ducatur  FG  .  Dico 
quod  tricies  CD  FG  continetur  duodecim  pentago- 
A  nis  ABCDE  aquale  efle.  Iiigatur  enim  CF  FD.&quo 
niam  quod  CD  FG  continetur  duplum  eft  trianguli 
FCD,erit  quod  quinquies  continetur  CD  FG  decem 
B  triangulis  fquale  .  decem  autem  triangula  duo  penta¬ 
gona  lunt ,  &  eorum  fextupla-tequafia  .  ergo  quod  tri¬ 
cies  CD  FG  continetur  efttequaie  duodecim  penta- 
gonis.fed  duodecim  petagona  lunt  dodecaedri  fu  per¬ 
ficies  .ergo  quod  tricies  cotinetur  CD  FG  fuperficiel 
dodecaedri  «equale  erit. 

Similiter  demonflrabimus ,  fi  fuerit  triangulum  sequilaterum* 
Vt  ABC ,  &  circa  ipfum  circulus ,  cuius  centrum  D ,  &  ab  eo  per¬ 
pendicularis  DE  5  quod  tricies  BC  DE  continetur  fuperficiel 
1  icofaedri  sequale  eiTe. 

Quoniam  enim  rurfus  quod  BC  DE  contine¬ 
tur  duplum  eft  trianguli  DBC,er‘pnt  duo  triangu-  ^ 

la  pqualia  ei,quod'c6tinetnr  B  C  DE,&  eorum  tri 
pla.fex  igitur  triangula  DBC  seqiialiaTunt tribus, 
qua  BC  DE  continentur,  at  fex  triangula  yt  DBC 
C  funt  aqualia  duobus  ABC  triangulis. &  eorum  de 
cupla,  ergo  quod  tricies  BC  DE  continetur  eft  a> 
cuale  viginti  triangulis  ABQhdc  eft  icofaedri  fu- 
D  perficiei .  erit  igitur  vt  dodecaedri  fuperficies  ad 
luperficiem  icofaedri  ,  ita  quod  continetur  CD 
FGadid,quodBC  DE  continetur. 

COROLLA  'R  I  V  M. 

: ...  ■  .r  X  :/}  3i.it  AyJCfn  om  .a.rovxo  VIM  -n-  :• 

Ex  hoc  perfpicuum  eft  vt  dodecaedri  fuperficies  ad  fuperficig 
icofaedri  ,  ita  effe  qu  od  continetur  latere  pentagoni  3  •&  reda  li¬ 
nea  ?  quae  a  centro  circuli  circa  pentagoptifir  defcripti,m  ipfum  h 
tus  perpendicularis  ducitur, ad  id,  quoft  continetur  latere  icofae 
dri,&  perpendiculari,  quae  a  centro  circuli  circa  triangulum  der 
feripti  iii  ipfum  latus  duda  fuerit,  nimirum  dodecaedro 3 
faedro  in  eadem  fphxra  deferiptis. 


r.  e.  C  0  M  M  E  N  TlA  R  I  V  s. 

jy  Etquoniam  quod  CD  FG  continetur  duplum  eft  trianguli  F  CT)  [Ex  41  primi, 
ex  quo  [equitur  duo  triangula  FCD  fqudweffe  ei, quod  CD  FG  continetur . 

B  Decem  autem  triangula  duo  pedtagona  funt]  Vnumquodque  enimpentagonum  quin- 
queeiufmo.di  triangula  continet,  r  r~, 

q  At  fex  trjanguk<yt  iiBC&nc  f  qualia  duobus  A  B  C  triangulis  ]  Nam  triangulum 
JdBC  ex  tribus  triangulis  jDMffl&tt»  • 

B  .  Erit  igitur  ut  dpffeca^dri  fuperficies  ad  fuperficiem  icofaedri  3  ita  quod  conti¬ 
netur  CD'  FG  adi<3,  quod  B  G- DE  continetur]  Quoniam  enim -qmi  tricies  cotinetur  CD 
JFGeJi  aequale  fuperficiel  dodecaedri ;  &  quod  tricies  eontinetm  SC  JXEf  quale fiip&fficiei  kq 5 

f.Z  ■  f.t,  %  faedris 
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Ergo  DM  efl  latus  trianguli  «quilaterij Teirpendicularis  eriimduBo.  a  centro  circuli  ad  O 
'trianguli  aequilateri  latus  efl  dimidia  eius,  quae  ex  circuli  centro ,  ut  nos  demonflrabimus  ad  fi¬ 
nem  primae  huius. 

Et  quoniam  rcftangulum  quidem  contentum  AG  BH  efl:  «quale  pentagono]  P 
Ix  us, quae  proxime  demonflrauit. 

Contentum  vero  AGD  «quale  triangulo  ADM]£«  demonfiratis  in  42 primi. 

Vt  autem  redangulum  contentum  AG  BH  ad  re&angulum  AGD ,  ita  BH  ad  R 
3DG  ]  Tarallelogramma  enim ,  quae  eandem  habent  altitudinem  inter  fe  fiunt  yt  bafies ,  ex  pri¬ 
ma  fiexti. 

Et  vt  igitur  duodecim  BH  ad  uiginti  DG ,  ita  duodecim  pentagona  ad  uiginti  S 
triangula  ]  Sequitur  enim  ex  antediffiis  yt  BH  ad  DG,ita  ejfie pent agonum  ad  triangulum. 

Et  duodecim  quidem  BH  funt  decem  BC,  etenim  BHquintuplaeft  ipfius  HC,  T 
&  BC  ipfius  CH  fextupla  ]  Quoniam  enim  BH  efl  quintupla  ipfiius  HC ,  &  BC  efl  eiufidem  H 
C  fiextupla,habebit  HB  ad  BC  peoportionem  eam ,  quam  habet  quinque  ad  fiex.  fied  quinque  multi 
plicans  duodecim  produc  it  6  o,&  fiex  multiplicans  decem  producit  fimiliter  6  o .  ergo  duodecim 
BH  fiunt  aequales  decem  BC. 

Hoc  eft  vt  BC  ad  DM]E«  15  quinti. 

Atque  eft  BC  quidem  cubi  latus]Hoc  d  nobis  fiuperius  demonflratu  efl  in fiecunda  huius . 
THEOREMA  V.  PROPOSITIO  V. 

Oftendendum  eft  &  qualibet  reda  linea  extrema, ac  media  ra¬ 
tione  fe&a ,  quam  proportionem  habet  potens  quadratum  totius 
&  quadratum  maioris  portionis  ad  eam ,  qu£  poteft  quadratum 
totius  &  minoris  portionis ,  eandem  habere  cubi  latus  ad  latus 
icofaedri. 

Sit  circulus  AB  comprehendens  &  dodecaedri 
penragonum  &  icofaedri  triangulum  in  eade  fph«- 
radefcriptorum.-fumaturque  circuli  centrum  C  „•  8c 
&abeo  producatur  re&a  linea  vtcumque  CIk&  fe- 
cetur  extrema ,  ac  media  ratione  inD,  ita  vt  CD  fit 
maior  portio-  quare  CD  eft  latus  decagoni  in  eode 
circulo  defcripti. exponatur  ico&edri  latus  E,  dode 
caedri  F,&  cubi  G  .  ergo  E  eft  trianguli  «quilateri 
latus, F  pentagouiin  eodem  circulo  defcripti.-atquc 
eft  F  ipfius  G  maior  portio.  &  quoniam  E  eft  «qua¬ 
lis  lateri  trianguli  % q  uilateri:  trianguli  autem  ?qui- 
lateri  latus  eft  potentia  triplum  ipfius  BC.ergo  qua 
dratum  ex  E  quadrati  exBC  eft  triplum:  funtq;  qua 
drata  ex  CB  BD  quadrati  ex  CD  tripla,  &  permuta 
do.vt  igitur  quadratum  ex  E  ad  quadrata  ex  CB  B 
D,itaquadratumexBC  ad  quadratum  ex  CD.  fed 
vt  quadratum  ex  BC  ad  quadratum  ex  CD,ita  eft  quadratum  ex  G  ad  quadratum 
ex  F;eft  enim  F  maior  portio  ipfius  G.&  ut  igitur  quadratum  ex  E,  ad  quadrata  ex 
CB  BD,ita  quadratum  ex  G  ad  quadratum  exF:&  permutando;  conuertendoque. 
ergo  vt  quadratum  ex  G  ad  quadratum  ex  E, ita  quadratum  ex  F  ad  quadrata  ex  C 
B  BD.quadrato  autem  ex  F  aqualia  funt  qu«  ex  BC  CD  quadrata  etenim  latus  E 
pentagoni  poteft  &  hexagoni,&  decagoni  latus.ut  igitur  quadratum  ex  G  ad  qua¬ 
dratum  ex  E, ita  quadrata  ex  BC  CD  ad  quadrata  exCB  BD.  fedvt  quadrata  ex  P 
BC  C-D  ad  quadrata  ex  CB  BD,ita qualibet redta linea  extrema, ac  mediaratio- 
ne  fe<fta,quadratum  totius ,  &  maioris  portionis  ad  quadratum  totius  ,  &  minoris 
portionis.  &  ut  igitur  quadratum  exG  ad  quadratum  exE,ita  qualibet  re<fta  linea 

extrema 
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extrema,ac  media  ratione  fe£ta  quadratum  totius  &  mai  oris  pofttonis  ad  quadra 
tum  totius,&:  minoris  portionis.atqueeft  Gquidem  cubi  latus,E.vero  icofaedri.  fi 
igitur, .reda  linea  extrema, ac  media  ratione  fecetur,  erit  vt  potens  totam  &  maiore 
portionem  ad  eam,  qua»  poteft  totam  &  minorem  portionem ,  ita  cubi  latus  ad  lit¬ 
tus  icofaeftri,in  eadem  fphsra  defcriptorum. 

F.  C.  COMMENTAR  IFS. 

A  Q^uare  CD  eft  latus  decagonijsi  enim  latus  hexagoni  extrema,ac  media  ratione  fecetur 
maior  pomo  eft  decagoni  latus, in  eodem  circulo  defcripti,  vs  nosfupra  demonfiraubnus  ad  nonam 
tertijdecmi. 

B  Atque  eft  F  ipfius  G  maior  portio]  £*  corollario  1 7  teriij decimi,  nimirim ipfa  C  extre 
ma,ac media ratione  feffia. 

C  Trianguli  autem .aquilateri  latus  eft  potentia  triplum  ipfius  EC].  Ex  duodecima 
tertij  decimi. 

D  Suntque  quadrata  ex  CB  BD  quadrati  ex  CD  tripla]!:*  4. tertijdecmi. 

E  Etenim  latus  petagoni  pot  &  hexagoni  &  decagoni  latus]£*  decima  tertijdecmi. 

¥_  Sed  vt  quadrata  ex  BC  CD  ad  quadrata  ex  CB  BD ,  ita  qualibet  redia  linea  ex- 
trema,ac  media  ratione  fedta  quadratum  touius,&  maioris  portionis  ad  quadratu 
totius  &m\x)oriSiportiov\\syGrpcris  codex  corruptus  eft  qui  fchet  cbsiocfcc  ro  dczjso  fi  zs§bs 
ro  Kzso  t,  circo  r cibaso  (by  ydl  zsgosrci  «aro  yj\i <b,  cos  c/le  ro'  oiroJ  %yd\  zsgos  roi  «aro  yd\ fb» 
ovrcos  iv  falcis  tis  dlmor’  om «  Kgoy  Hgq  (Ao-ov  Aoyov Tt/uvo/utm? ,  15  cAvvoc/uivu  fb  btiso  rus  o'~ 
Aus,ngq  r 0  oczso  rov  jutfovos  r/aupccros  zsfos  tni/  dlvva/umv  ro  ccvsb  rus  6' Ah?  i(p4  ro  d^so 
rov  i  Acia  aevos  r(*  v/uccros,  cor  rige  d?  x'gk  ro  «sd  h  tsgbsrci  bczsb  e  ,  oxfrcc  rei  dzssb  fby  yJl 
vsgfc  tk  <xzsb:y(b  (bdl.&>s<Ai  roi  ocimo  (by  y<A  z egos  roi  bcmo  yjb  [bd\,  0 vrcvs  ■  iyfaict?  fit  cAhzeo- 
riovv  boigov.  K9q,  fjkroy fabycy  rz/avofxmc  rb  caso  rus  oAus  ngq.ro  dmb  rov  /uqlovosr/uu/uocros 
tsgos  ro  «aju  rus  ro  cimo  rov  iAdaaovos  r/uft/ukfbs.Sc  it  a  corrige  paulo  poft.ete 

nim  h«e  uoces  u  dlvvpc/atvH.  &  THr  </l wocMtWV  hoc  Joco  fuperuacanea/unt. 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO.  VI. 

Oftendendum  nunc  eft  vtiatus  cubi  ad  icofaedri  latus.,  ita  eife 
A  dodecaedri folidum ad folidum icofaedri. 

a  hnius.  Quoniam  enim  aquales  circuli  comprehendunt  &  dodecaedri  pentagonum ,  & 
A  icolaedri  triangulum  in  eadem  fpharadefcriptcrumdn  fphterisautem  aquales  cir 
culi  a  quali  ter  a  centro  diftant.jiam  qtt£  a  centro  fphaerte  ad  plana  circulorum  per- 
B  pendiculares  ducuntur  &  aquales  funt,&  in  centra  circulorum  cadunt. ergoqua?  a 
-  centro  fphara  ducuntur  ad  centrum  circuli  comprehendentis  &  dodecaedri  pen¬ 
tagonum  &  icofaedri  triangulum  aquales  fun^videlicetperpendiculares  ipfa  :  & 
ob  id  pyramides,qu9  bafes  habent  dodecaedri  pentagona, &  icofaedri  triangula  e- 
C  que  alcg  funt.pyramides  autem  aque  alta  inter  fe  funt  vti  bafe§.  vt  igitur  pentago¬ 
num  ad  triangulum  ita  pyramis,cuius  bafis  eft  dodecaedri  pentagonum,  &  vertex 
centrum  fphgra  ad  pyramidem,cuius  bafis  eft  icofaedri  triangulum, vertex  autem 
fphara  centrumlergo  &  vt  duodecim  pentagona  ad  uiginti  triangula,  ita  duode¬ 
cim  pyramides  pentagonales  bafes  habentes  ad  viginti  pyramides,  qua  triangula¬ 
res  habent  bales .  fed  duodecim  pentagona  funt  dodecaedri  fuperficies ,  &  uiginti 
triangula  fuperficies  icofaedri.  eft  igitur  vt  dodecaedri  fuperficies  ad  fuperficiem 
icofaedrftita  duodecim  pyrarriides  pentagonales  bafes  habentes  ad  viginti  pyrami 
des,qug  triangulares  bafes  habent.&  duodecim  pyramides  pentagonales  bafes  ha 
bentes  funt  dodecaedri  folidummiginti  aurem  pyramides,  qu^  triangulares  habet 
bafes  funt  folidum  icofaedri. quare  &  vt  dodecaedri  fuperficies  ad  fuperficiem  ico- 
faedrijitafolidum  dodecaedri  dd  icofaedri  folidum .  ut  autem  dodecaedri  fuperfi¬ 
cies  ad  fuperficiem  icofaedri,itaoftenfum  eft  efle  latus  cubi  ad  icofacdrilatus.&  vt 

igitur 
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faedti,  erit  vt  fuperfieies  dodecaedri  ad  id  ,  quod  tricies  continetur  CD  FG,  ita  fuperfieies  ico 
ftedri  ad  id,  quod  tricies  continetur  BC  DE  :&  permutando  vt  dodecaedri  fuperfieies  ad  fu - 
perfici  em  icofaedri ,  ita  quod  tricies  continetur  CD  FG  ad  id ,  quod  tricies  BC  DE  continetur . 
fed  vt  quod  tricies  continetur  CD  FG  ad  id,  quod  tricies  BC  DE  continetur, ita  quod  femel  con¬ 
tinetur  CD  FG  ad  id,quod  femel  BC  DE  continetur  ex  1 5  quinti .  vt  igitur  dodecaedri  fuper ~ 
ficies  ad  fuperficiem  icofaedri ,  ita  quod  continetur  CD  FG  ad  id,quod  BC  DE  continetur. . 

THEOREMA  1 1 1 1.  P ROPOSITIO.  IIII. 

Hoc  probaro  dcmonfirandum  erit,  vt  dodecaedri  fuperfieies 
ad  fuperficiem  icofaedri ,  ita  elfe  latus  cubi  ad  ico/aedri  latus. 

Exponatur  circulus  ABC  comprehendens  & 
dodecaedri  pemagonum  ,  &  icofaedri  trian¬ 
gulum  in  eadem  fphxra  deferiptorum :  &in  ip- 
fo  defer ibatur  trianguli  quidem  equilateri  latus 
CD:  pentagoni  vero  AC:  fumptoq;  circuli  cen¬ 
tro  E,  ab  eo  adDC  CA  perpendiculares  ducan 
tunEF  EG,  &  producatur  in  diredum  ipfi  EG 
reda  linea  OB-iungaturq;  BC,  &  exponatur  cu 
bi  latus  H  .  Dico  ut  dcdecaedii  fuperfieies  ad 
fuperficiem  icofaedri ,  ita  efie  H  ad  ipfam  CD. 

■quoniam  enim  vtraque  fimul  EB  BC  extrema, 
ac  media  ratione  fe£ta,  maior  portio  eft  EB,  & 
eft  vtriufque  quidem  dimidia  E  G,  ipfius  vero 

BE  dimidia  EF:  erit  &  ipfius' EG  extrema,ac  media  ratione  fed*  maior  portio  EF. 
eft  autem  &  ipfius  H  extrema, ac  media  ratione  fed^  maior  portio  C  A,  vt  indode- 
caedro  oftenfum  fuit .  ut  igitur  H  ad  C  A,  ita  eft  GE  ad  EF  ;  ideoque  contentum  H 
FE  eft  aquale  ei,quod  CA  EG  continetur.  &  quoniam  eft  vt  H  ad  CD,  ita  quod  co 
tinetur  H  EF  ad  contentum  CD  EF,-  ei  uero,  quod  H  EF  continetur  eft  aquale  co 
tentum  CA  EG:  erit  vt  H  ad  CD,  ita  contentum  CA  EG  ad  id,quod  CD  EF  conti 
snetur,hoc  eft  vt  dodecaedri  fuperfieies  ad  ftiperficiem  icofaedri,ita  H  ad  CD.  L 

Aliter  aemoriitrare  ut.  dodecaedri  fuperfieies  ad  fuperficiem 
icofaedri, ita  elfe  latus  cubi  ad  icofaedri  latus, hoc  premiifo. 

Sit  circulus  ABC,  &  in  eo  deferibantur  equilateri  pentagoni 
latera  AB  AC  :  &  iungatur  B  C  y  fumatur  autem  circuli  centrum 
D,  &  iun&a  AD  producatur  ad  E:  ponaturq;  ipfius  A  D  dimidia 
DF,  &GC  ipfius  CH  tripla.  Dico  quod  AF  BH  continetur  pen¬ 
tagono  aquale  elfe. 

Iungatur  enim  BD.  &  qiioniam  AD  dupla  eft  ip 
ifius  DF,  erit  F A  ipfius  AD  fefquialtera.  rurfus  quo 
niam  G  C  tripla  eft  ipfius  C  H,  erit  G  H  ipfius  FI  C 
‘dupla,  fefquialtera  igicur  eft  CG  ipfius  GH.  quare 
vt  FA  ad  AD,  ita  CG  ad  GH.  ideoq;  contentu  AF 
GH  eft  aquale  ei,  quod  AD  CGcotinetur:  fed  CG 
eft  squalis  GB.  ergo  contentum  AD  BGeft  sequa 
ie  ei, quod  AF  G  FI  continetur  ..contentum  autem 
AD  BG  eft  duo  triangula,  ut  A  B  D.  quod  igitur 
AF  GH  continetur  &  duo  triangula  A  B  D.  ergo 
quinque  reciangula  contenta  AF  GH  decem  funt 

triangula,  decem  autem  triangula  duo  pentagona  funt. quinque  igitur  re&angula 
'  ‘  Qfq  q  2  conten- 
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■contenta  AF  GH  duobus  pentagonis  funt  a?qualia.&  quoniam  GH  eft  dupla  HC, 
erit  contentum  AF  GH  duplum  eius, quod  AF  HC  continetur .  ergo  duo  re<ftan- 
gula  contenta  AF  HC  funt  aqualia  vni,  quod  continetur  AF  GH,  &  eorum  quin- 
tupla.decem  igitur  re&angula  contenta  AF  HC  funt  aqualia  quinque, qu^  AF  GH 
continentur,  hoc  eft  duobus  pentagonis,  ergo  quihque  contenta  AF  HC  vni  pen- 
fsj  tagono  funt  aqualia,  quinque  autem  contenta  AF  HC  funt  aqualia  ei ,  quod  con¬ 
tinetur  AF  BH ,  quoniam  B  H  quintupla  eft  ipfius  H  C,  &  communis  altitudo  eft 
AF.  quod  igitur  AF.  BH  continetur  uni  pentagono  eft  gquale. 

Hoc  demonftrato  nunc  exponatur  circulus  co- 
preheudens  &  dodecaedri  pentagonum,  &  icofae¬ 
dri  triangulum  in  eadem  fph^ra  deferiptorum ;  & 
in  circulo  ABC  deferibantur  aquilateri  pentagoni 
latera  B  A  AC:  &  iungatur  BC.  fumatur  praterea 
circuli  centrum  E,  &  iunfta  A  E  ad  F  producatur: 
fitq;  AE  quidem  dupla  ipfius  EG;  KC  veroipfius 
CH  tripla :  &  per  G  ipfi  AF  ad  reftos  angulos  du- 
©  catur  DM.  ergo  DM  eft  latus  trianguli  aauilateri; 

V  &  Jtquilaterum  eft  ADM  triangulum.  &  quoniam 
Q^reftangulum  quidem  contentum  AG  BH  eft:  fqua 

ie  pentagono,contentum  vero  AGD  aquale  triangulo  ADM;  erit  vt  redangulum 
R  contentum  AG  BH  ad  reftanguluin  AGD,  ita  pentagonum  ad  triangulum,  vt  au 
S  tem  re&angulum  contentum  AG  BH  ad  reftangulum  AGD,  ita  BH  ad  DG.  &  vt 
igitur  duodecim  BH  ad  viginti  DG,  ita  duodecim  pentagona  ad  viginti  triangu- 

Y  la,hoc  eft  dodecaedri  fuperficies  ad  fuperficiem  icofaedri .  &  duodecim  quide  BH 
funt  decem  B  C  :  etenim  BH  quintupla  eft  ipfius  HCj&BC  ipfius  C  H  fextupla: 
ideoq;  duodecim  BH  funt  aquales  decem  BC: viginti  autem  DG  funt  decem  DM; 

V  dupla  enim  eft  DM  ipfius  DG.  vt  igitur  decem  BC  ad  decem  DM,  hoc  eft  vtBC 
X  adDM,  ita  dodecaedri  fuperficies  ad  iuperficiem  icofaedri.  atque  eft  BC  quidem 

cubi  latus,  DM  vero  latus  icofaedri.  &  vt*igitur  dodecaedri  fuperficies  ad  fuperfi^ 
ciem  icofaedri,ita  BC  ad  DM,  hoc  eft  cubi  latus  ad  latus  icofaedri. 

F.  C.  COMMENT^tRirs. 

A  Quoniam  enim  vtraquefimul  EB  BC  extrema,  ac  media  ratione  fefta  maior 
portio  eft  EB]  Ex  nona  tertijdecimi. 

15  Et  eft  vtriufque  dimidia  EG]  Ex  prima  huius. 

C  Ipfius  vero  BE  dimidia  EF]  Ex  ijs ,  quae  nos  dmonflrauimus  ad  finem  primae  huius. 

X)  Erit  &  ipfius  EF  extrema,  ac  media  ratione  fe&as  maior  portio  EF]Ev  i  5  quinti . 

£  Eft  autem  &  ipfius  H  extrema, ac  media  ratione  fe&se  maior  portio  CA,  vt  in  do 

decaedro  oftenfum  fuit]!»  1 7  tertijdecimi. 

f  Vt  igitur  H  ad  C  A ,  ita  eft  GE  ad  EF.  ]  Hoc  autem  ita  effe  ad  finem  huius  libri  demon* 
firabitur. 

<5  Ideoque  contentum  H  FE  eft  squale  ei,  quod  C  A  EG  contineturjEr  1 6  fexti. 

H  Et  quoniam  eft  vt  H  ad  CD ,  ita  quod  continetur  H  EF  ad  contentum  CD  EF] 

Ex  prima  fexti. 

K  Ei  vero  quod  H  EF  continetur  eft  «quale  contentum  CA  EG  ]  Quod  proxime  de 

monflratum  fuit. 

L  Hoc  eft  vt  dodecaedri  fuperficies  ad  fuperficicm  icofaedri,  ita  H  ad  CD  ]  Supe- 
rius  enim  demonfiratim  efi  vt  dodecaedri  fuperficies  ad  fuperficiem  icofaedri ,  ita  effe  quod  con¬ 
tinetur  C^L  EG  ad  id, quod  CD  EF  continetur. 

M  Contentum  autem  AD  BG  eft  duo  triangula  vt  ABD .]  Hoc  efi  contentum  ^iD  BG 
efi  aequale  duobus  triangulis  ^ iBD.efl  enim  trianguli  jlBD  duplum  ex  41  primi  libri. 
jq  Quinque  autem  contenta  AF  HC  funt  f  qualia  ei,quod  continetur  AF  BH,quo 
niam  BH  eft  quintupla  ipftusHC:&  communis  altitudo  eft  AF  2Ex  prima  fexti. 

Ergo 
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igitur  latus  cubi  ad  icofaedri  latus, ita  dodecaedri  folidum  ad  folidum  icofaedri. 

F.  C.  COMMENTARIIS, 

In  fpharris  autem  scquales  circuli  arqualiter  a  centro  diftantjF.r  6 .  propofitume.prU  A 
mi  libri  Jphpricorum  Theodofi. 

Etin  centra  circulorum  cadunt]Ev  2  corollario  primae  eiufde  libri  fyhericora  Theodofii,  B 
Pyramides  autem  aque  altae  funt  inter  fe,vti  bafe$]£*  quinta  &fexta  duodecimi .  C 

THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  VII. 

At  vero  duas  redas  lineas  fi  extrema  ,  ac  media  ratione  fedas 

fuerint,  in  fubieda  efle  anologia,ita  demonftrabimus. 

Secetur  enim  AB  extrema ,  ac  media  ratione  in 

C,cuius  maior  portio  fit  AC:3dImiliter  DE  extre-  A _ c  ~b 

ma,ac  media  ratione  Tecetur  in  F ,  vt  DF  fit  portio 

maior.Dico  ut.toca  AB  ad  maiorem  portionem  A  5 _ r  b 

C,  ita  eflfe  totam  DE  ad  DF  maiorem  portionem. 

Quoniam  enim  redangulum  quidem  ABC  eft  ae¬ 
quale  quadrato  ex  AC;re&angulum  vero  DEF  aquale  quadrato  ex  DF :  erit  vt  re- 
«ftanguluin  ABC  ad  quadratum  ex  AC,itaredangulum  DEF  ad  quadratum  exD 
F;&  ut  redtagulum,quod  quater  cotinetur  AB  BC  ad  quadratum  ex  AC,  itaquod 
quater  continetur  DE  EF  ad  quadratu  ex  DFrcomponendoque  vtquod  quater  c6 
tineturAB  BC  vna  cum  quadrato  ex  AC  ad  quadratum  ex  AC ,  ita  quod  quater 
continetur  DE  EF  vna  cu  quadrato  ex  DF  ad  quadratum  ex  DF.ergo  &  vt  quadra-  A- 
tum  ex  vtraque  AB  BC  ad  quadratum  ex  AC ,  ita  quadratum  ex  vtraque  DE  EF 
ad  quadratum  ex  DF:& longitudine  vt  vtraque  AB  BC  ad  AC,  ita  vtraque  DE  E  R 
F  ad  DF;& componendo  vt  vtraque  AB  BC  vna  cum  AC  ad  AC,  hoc  eftdugAB 
ad  AC, ita  utraque  DE  EF  vna  cum  DF  ad  DF,hoceft  dugDE  adDF.  &  antecede 
tium  dimidia,videlicet  vt  AB  ad  AC,ita  DE  ad  DF. 

COROLLARIVM. 

Itaque  hoc  demonftrato  videlicet  qualibet  reda  linea  extre¬ 
ma,  ac  media  ratione  feda,  quam  proportionem  habet  potens 
quadratum  totius ,  &  maioris  portionis  ad  eam ,  quse  poteft  qua 
drattim  totius  &  minoris  portionis  ,  eandem  habere  cubi  latus  C 
ad  latus  icofaedri  „  atque  hoc  demonftrato  vt  latus  cubi  ad  ico¬ 
faedri  latus  ,  ita  elfe  dodecaedri  fuperficiem  ad  fuperficiem  ico-  D 
faedri  in  eadem  fphxra  defcriptorum ,  &  infuper  hoc  cognito  vt 
dodecaedri  fuperficies  ad  fuperficiem  icofaedri.ita  efie  dodecae-  R 
drum  ad  ipfum  icofaedrum ,  propterea  quod  idem  circulus  com¬ 
prehendit  ,  &  dodecaedri  pentagonum ,  &  icofahedri  triangula: 
conftat ,  fi  in  ipfa  fph^ra  defcribatur  &  dodecaedrum ,  &  icofae- 
drum^eandem  inter  fe  proportionem  habere ,  quam  fi  reda  linea 
extrema ,  ac  media  ratione  fecetur ,  habet  potens  quadratum  to¬ 
tius  &  maioris  portionis  ad  eam ,  qu^e  poteft  quadratum  totius, 
ac  minoris  portionis. 


Quoniam 


EVCLID.  ELEMENT. 

•Quoniam  enim  eft  vt  dodecaedrum  ad  icofaedrum ,  ita  dodecaedri  fuperficies 
ad  iuperficiem  icofaedri ,  hoc  eft  latus  cubi  ad  icofaedrilatus .  vt  autem  latus  cubi 
ad  icofaedri  latus,ita  qualibet  reda  linea  extrema ,  ac  media  ratione  feda ,  potens 
quadratum  totius  &  maioris  portionis  ad  eam, qua;  poteft  quadratum  totius  &  mi 
noris  portionis.ergo  vt  dodecaedrum  ad  icofaedrum  ,qux  in  eadem  fphtera  deferi 
fountur,ita  qualibet  reda  linea  extrema ,  ac  media  ratione  fefta, potens  quadratum 
totius, & maioris  portionis  ad  ea,qu£  poteft  quadratu  totius  &  minoris  portionis. 

F.  C.  CQMMENT^ARIVS. 

•T  .  '  <  v  '•*  ^ •  ’  ■'  ■  )  •  H  "•*  T  T  -  '"i?  t  \  O  } 

A  Ergo  &  ut  quadratum  exutraq;  AB  BC  ad  quadratum  ex  AG, ita  quadratum  ex 
utraque  DE  EF  ad  quadratu  ex  DF]Ev  8  fecundisefi  enim  quod  quater  continetur  <AB  BC 
vnd  cum  quadrato  ex  ^iC -aequale  quadrato  ex  ^4B  BC  tamquam  ex  V  na  linea .  &  fimiliter 
quod  quater  continetur  DE  EF  vnd  cu  quadrato  ex  DF  aequale  quadrato  ex  DE  EF  tamquam 
ex  vna  tinea. 

B  Et  longitudine  ut  utraque  AB  BC  ad  AC,ita  utraque  DE  EF  ad  DF]Ex22  fexti. 

G  Eadem  habere  cubi  latus  ad  latus  icofaedri]Ea-  5  huius. 

D  Ita  effe  dodecaedri  fuperficiem  ad  fuperficiem  icofaedri  in  eadem  fpharra  deferi 
p£orum]£.x  quarta  huius. 

E  Ita  efte  dodecaedrum  ad  ipfum  icofaedrum  ]  Ex  6  huius. 


<IV  JLRT  I  D  E  C  I  M  I  LIBRI  FINIS , 
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E  V  C  L  I  D  I  S 

ELEMENTORVM 

LIBER  QV INTV  SDECIMVS 

ET  SOLIDORVM  QVTNTVS. 
vt  quidam  arbitrantur. 

Vt  AVTEM  ALII  HTP  SICLIS  ALEXAND\IN2 

DE  QjsiNQVE  COKTOKIBV  S  LIBER  SECVHDVS. 

Cum  Scbolijs  antiquis  3  O*  Commentarijs  Federid 
Commandmi  Vr  innatis» 


PROBLEMA  I.  PROPOSITIO.  I* 


N  dato  cubo  pyramidem  defcribere, 

S  t  datus  cubus  A 
BCDEFCH,  in  e 

quo  oporteat  pyra 
midem  defcribere. 
iunganturAC  AE 
CE  AH  EH  HC. 

itaque  perfpicuum 
eft  triangula  AEC 
AHE  AHC  CHE 
^quilatera  efle.qua 


/ 

/ 
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dratorum  enim  diametri  funt  latera,  pyramis  igi 
lur  eft  AECH,  &  defcripta  eft  in  dato  cubo. 


PROBLEMA  II.  PROPOSITIO  II» 


In  data  pyramide  o&aedrum  defcribere. 

Sit  data  pyramis  A  B  C  D,  cuius  latera  lecentur 
bifaria  in  pfnftis  EFGHKL,  &  HK  HL  EF  FG  iun 
gantur,&  reliquae .  quoniam  igitur  AB  dupla  eft 
vtriufqueHK  FG,  eritHKipfi  GF  aequalis,  &  pa¬ 
rallela.  Similiter  &  HG  £  qualis,  &  parallela  ip- 
jfi  F  K.  aiquilaterum  igitur  eftHKFG.  Dico  &  re 
«ftangulum  efle .  (i  enim  ab  ipfa  KL  perpendicula¬ 
res  ducantur  ad  plana  E  F  B  G  FCEG  EFHG 
HKFG  fimiliterdemonftrabimusquae  in  quadra- 
HKFG  aequilatera  eftc. 


E»  C.  COMMEAT  oAKIVS. 

S^uoniam  igitur  AB  dupla  eft  vtriufque  HK  GF,  erit  HK  ipfi  GF  %  qualis  &  par  A 
rallela]  Eft  enim  HK  ipfi  *AB parallela; namque  ut  DH  ad  thA3  ita  eft  DK  ad  KB.&  eadem  ra  a-fexifc 

Rrr  liitta 


i^-pnm  i 
4.sexri. 

f  .quinti, 
Ji.ptimi. 


47, primi 


V,  »  EVCLID,  ELEMENT. 

$.nHJecimi.  tionc  demonflr  abit  ur  GF  parallela  ipfi  AB.  quae  autem  um ,  &  eidem  funt  parallele  ,  &  inter'  fe 
parallelae funt. ergo  HK  ipfi  GF  e(l pkrallela.triaugula  autem  D  AB  D  H  Kaequiangula  firnt. 
namque  angulus  quidem  DHK  efi, aequalis  angulo  D  AB;  angulus  vero  DKH  aequalis  ipfi  DBA, 
&  BAD  Vtrique  communis,  vt  igitur  AD  ad  DH ,  ita  AB  ad  HK.  efif}  AD  dupla  ipfius  DH . 
ergo  &  ,AB  ipfiusHKffi  dupla-  &  eadem  fatione  erit  AB  dupla ipfwGF.  quareHK  ipfi  GF 
efi  aequalis,  at  que  eft paraUela,vt  demonflr  atum  fuit,  quae  autem  aequales  &  parallelas  comun 
gunt  &  ipfae  aequales  fmt>,  &  parallelae- .  aequali i  igitur  &  parallela  efi  HG  ipfi  KF.funt ^ 
HK  KF  inter  fe  aequales ,  cum  aequalium,  fint  dimidiaey  ergo  HKFG  aeqmlaterum  efi. 

Dico  &  redangulum  effe^Ft  hoc  facile  demonflr  etur  duo  lemmata  promittenda  funt . 

L  E  M:ULA  TJ  R  IMBFM.  -j  z 

Si  a  verti eepyramfdjs  ad  bk^m  pet^idieuram  ci^catiir,cadet.eairtcentrt!m  df 

culi,qui  circa  bafis  triangu|H|Ti  de%ibitur* 

Sit  pyramis  ABCD ,  cuius  bafis  triangulum  .ABC,  &  vertex 
D  puntlum  :  ducatur  j,  d  puntlo  D  ad  bafm  p.erdendicularis  D  E. 

Vico  E  centrum  ejfe  circuli  circa  triangulum  ABC  deferipti .  I un¬ 
gantur  enim  AE.  BE  CE.  &  quoniam  DE  perpendicularis  efi  ad 
planum  trianguli  ABC.,  c%ad  omies(ge$ft  lfee.as,qiia,e  ipfam  con 
tingunt ,  qupj3  in  eodem  funt plano  rcBos  angulos  faciet,  te  ffi  tgi- 
tur  anguli  funt  r  DEA  DEB.  DEC;  ac  propter  ea  quadratum  ex 
AD  -efi  aequale  quadratis  ex  AE  [££).  quadratum  ex  B  D 

aequale  quadratis  ex  BE  ED «  funt  autem  quadrata  ex  AD  DB 
aequalia,  quod  aequales  fint  AD  DB .  ergo  quadrata  ex  AE 
ED  aequalia  funt  quadratis  ex  BE  ED .  &  dempto  cornum  qua 
drato  ex  ED ,  relinquentur  quadrata  ex-AE  EB  inter  fe  aequalia .  ideoj}  retiae  lineae  AE  ER 
f.tcmj.  aequales  funt.  [militer  demonflr  abimus  CE  aequalem  ejfe  ipfis  AE  EB.  quare  pimthm  E  cen¬ 

trum  efi  circuli  circa  triangulum  ABC  deferipti*  quod  demonflr  are  oportebat i 


circuli 


LEMMA  SECVKDVM. 

Reda  linea  ab  angulo  trianguli  «quilateri  duda  per  centrum 
triangulum  defcribitur,bafim  bifariam  fecat. 

Sit  triagulutn  aequilaterum  ABC ,  &  circa  ipfim  circulus  ABC* 
cuius  centrum  D: &  dutla  AD  fecet  bafm  inpuutlo  E .  Dico  BE  ipfi 
EC  aequalem  ejfe:  producatur  enim  AE  vfquead  circuli  circumfe¬ 
rentiam  in  F.  quoniam  igitur  AF  per  centr  um.tr  anfit,  circuli  erit  dia 
meter lideofy  circumferentia  ABF  circumferentiae  ACF  efi  aequa- 
iS.tcttij,'  lis. circumfer  entia  autem  AB  aequalis  efi  circumferentiae  AC,  qubd 

.  retia  linea  AB  fit  aequalis  ipfi  AC.  ergo  &  reliqua  circumferentia 
47. terti j.  BF  reliquae  circumferentiae  F  C,  &  angulus  BAE  angulo  EAC 

aequalis  erit,  itaque  triaguli  ABE  duo  latera  BA  AE  aequalia  funt 
duobus  lateribus  CA  AE  trianguli  ABC;  &  angulus  BAE  aeqrn- 
«.primi.  "  fis  efi  angulo  EAC .  ergo  &  bafis  BE  bafi  EC  efi  aequalis,  quod  opor 
tebat  demonflr  are. 

Totefi  etiam  hoc  probari  ex  tertia  feXti  libri, cum  BA  fit  e  qualis  ipfi  AC» 

COROLLARIUM.  :.'J 

Ex  quibus,  &  ex  tertia  terti;  conftat  redam  lineam  ab  angulo  trianguli  sequilate 
fi  dudam  per  centrum  circuli,qui  circa  triangulum  deferibitur ,  ad  bafim  perpen¬ 
dicularem  effe. 


h  I  B  E  R  X  Y. 
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His  dcmonflratis  ducatur  a  vertice 
pyramidis  ,ABCD  ad  bafis  pianti  per¬ 
pendicularis  ,  quae  fit  DO.  erit  0  cen¬ 
trum  circuli  circa  triangulum  MBC 
deferipti ,  exprimo  lemmate  eorum , 
quae  nos  prpm fimus.  Itaque  per  latus 
pyramidis  BD, et  per  DO  ducatur  pia 
numpyramidem  fecans  .  erit  illud  re¬ 
tium  ad  planum  bafis  MBC, atque  erit 
eius ,  c 'T  trianguli . ABC  communis fie- 
Bio  BO,quae  vlterius  protratia  cadet 
m  G  exfecudo  lemmate  prpmijjorum; 

&  erit  ad  ipfiam.MC  perpen  dicularis. 

'Eadem  ratione  fi  per  latus  p  yr  amidis 
*AD ,  &  per  DO  intelligatur  dutium 
aliud  planum, ad  bafim  retium  erit,& 
communis  ipfiorumjetiio  erit  retia  li¬ 
nea  MO  F  ad  ipfiam  BC  perpendicularis .  ducantur  dpuntiisKH  ad  planum  trianguli  ^4  BC  per¬ 
pendiculares  KM  HN.  cadent  bae  in  communes  planorum  Jetiiones  ex  3  8  vndecimi ,  hoc  cfl  ll 
M  cadet  in  B0,&  HN  in  ipfiam  M0:&  BO  MO  mpuntiis  MN  bifariam  diiiidentur.  Quoniam 
enim  DO  KM  perpendiculares  fiunt  adidem  planum  inter fie parallelp  erunt.,  quare  vt  BK  ad  K  s.undedmi, 
E yit a  ejl  BM  ad  MO.fied  BK  efi  aequaltrRD.ergo  &  BMipfi  MO  aequalis  erit .  Eadem  ratione 
demonfirabitiir  MN  aequalis  NO  .&  quoniam  perpendicularis  a  circuli  centro  dubia  ad  latus 
trianguli  aequilateri  dimidia  efi  eius ,  quae  ex-ceniro  c\rculi,vt  ad ptimamquar  tidechni  libri  de 
vnonfitr animus; erit  OF  dimidia  ipjius  0M,& OG  dimidia  ipfius  0B.& cum  EO  OG  fimt  aequa - 
les,quonid  et  ipfiae  MO  OB  qup  ex  circuli  cetrd;omnes  MN  NO  OF  BM  MO  OG  inter  fie  f- 
quales  erunt. centro  igitur  0,&  inter uallovna  ipfiafum  FO  OG  circulus  deficriptus  etiam  per 
p  mtia  MN  tranfihit.deferibatur,&  NM  MTiuhgaritur  .  quod  cum  triangula  BDO  BKM  fimt 
acquiangula,pr  opter  ea  quod  linea  KM  parallela' efi  ipfi  DO;eritvt  DB  adBK ,  ita  DO  ad  KM: 
eflfi  DB  dupla  ipfius  BK.ergo  &  DO  ipfius  KM  dupla  ent.&  ita  demonftrabitur  DO  dupla  ip- 
fims  HN.  quare  KM  HN  inter  fie  aequales  fiunt.  &  fiunt  parallelae,  quippe  quod  ad  idem  planum, 
fimt  perpendiculares. quae  autem  aequales, ^parallelas  coniungunt,&  ipfiae  aequales ,& par al 
lelae  fiunt,  aequalis  igitur  efi  &  parallela  MN  ipfi  RH.fied  FG  demonfirata  efi  aequalis  ,  &  pa- 
rall/b  . FG  aequales  fimt  parallelae,  angulus  autem  NMK  efi  tetius: 


4.s«st& 


y.quind. 

6.  undecimi 
jj.prinsL 


cfi.Jbnfi.tcr  reflas  N  flF',-r.r - - 

ce  fccantitnfiufcbi  fitiflbhe  fid  retias Ui~ 
angulos afflat, et  dutioper  ip fas  plano 
ad  rellos  angulos  erit. ergo  NMberpi 
dicularis  efi  ad pianti  trianghh  iCMF. 

■  Sed  demonfirata  efi  F  G.  parallela  ipfi 
MH.quxre.0f  Eu, H‘d  idem  filknfper-. 
Qpidiafi.ifis  erit,  ideoj.  angultis  GFK 
efi  reauf.fitif  aiitem  afigtdi  'GFK .  FG 
H  dfbup{etiifiaequdles.  ergot&re- 
Bus  efiTGH:  Wqimliier  reti), qui  ip  ' 
fis  oppouutur  .  ex  quibus  [equitur  HK 
FG&  aequi  laterum  ejfie,  &  rebldngfi 
lum. quod  oportebat  demonflrare:  '■ 

M  LITER.  DutiisKM  HNper. 
pendiculdribjis,ut  in  antecedeti  figura? 
jungantur  HF  KG .  &  quoniam  per¬ 
pendicularis  BG  efi  aequalis  ipfi  MF ; 
efi  enim  MB  dd  vtramq ;  ip  farti ,  vt  4 
ad  3  ,qmd  nos  demonflrauimus  ad  12 


'fluar  c  cu  NM  duabus  retiis  lineis  KM  MF  fie  imi 
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iertij  decimi  libri.fed  &  BM  efl  gqua-> 
lis  JiN:  erit  &  reliqua  MG  reliquae 
NF  aqualis:  atque  efl  KM  aequalis  H 
N.  trianguli  igitur  KMG  duo  latera  G 
M  MK  aqualia  funt  duobus  lateribus 
FN  NH  trianguli  HNF :  &  angulus 
GMK  reffus  efl  aequalis  reffo  FNH„ 
ergoetbafisKG  bafiFH  efl  aequalis « 
vurfus.quoniam  duo  latera  FK  KH  e- 
qualia  funt  duobus  lateribus  GH  HK , 
&  bafls  FH  efl  aequalis  bafl  GK;  erit 
angulus  F KH  aequalis  angulo  GHK* 
<&  funt  duobus  r effis  aequales .  vter- 
que  igitur  ip forum  efl  reffusfitemj^  re 
ffi»qui  ipfis  opponuntur,  ergo  HKFG 
reff angulum  efl .  quod  oportebat  de - 
tnonflrarc. 

PROBLEMA  IU.  PRO* 
POSITIO.  III. 


In  dato  cubo  o&aedrum  defcribere. 

^  Sit  datus  cubus  A  BCDEFGH :  &  fumantur 

centra  infiftentium  quadratorum KLMN. Dico 
g  KLMN  quadratum  efle .  ducantur  per  KLMN 
£  parallela:  PO  OX  XT  TP.  Quoniam  igitur  P 
O  quidem  dupla  eft  ipfius  OK,  XO  autem  du* 

£>  plaipfiusOL,funtquea:qualesP0  OX;  erunt 
g  &KO  OL  inter  fe aquales,  quadratum  igitur 
ex  KL  duplum  eft  quadrati  ex  OL.  eadem  ratio 
ne&  quadratum  exML  duplum  eft  quadrati 
js  ex  LX.ergo  quadratum  ex  KL  quadrato  ex  LM 
eft  a: quale,  xquilaterum  igitur  eft  KLMN,&  eo 
pj  ftat  re.&angulum  efle.  fumantur  duo  quadrata 

BD  EG;ipforuque  centra  R  S,  &iunganturRK  RL  RM  RN  SK  SL  SM  SN. 
%  perfpicuum  eft  triangula,  quseo&aedrum efficiunt sequilatera  efle.  quod  eadem 
ratione  demonftrabimus. 


F.  C.  COMMENT^RiyS* 


ip .  primi 
tj.primu 


Et  fumatur  centra  infiftentium  quadratorum  ]  Videlicet  quadratorum  C^i  JlE  EC 
CG;centra  autem  quadratorum  dicit  centra  cir culor um3qui  circa  quadrata  defcribuntur . 

Ducatur  per  KLMN  parallelf  PO  OX  XT  TP]Hec  efl  ducatur  TO parallela  altcru- 
tri  ip forum  DiA  GH:&  OX  parallela  alterutri  ipfarum  HE}&  ficinaltjs. 

Quoniam  igitur  PO  quidem  dupla  eft  ipfius  OK,  XO  autem  dupla  ipfius  OLj 
Centrum  enim  eas  bifariam  f icat,vt  monflrabitur. 

Sit  quadratum  AB  CD,&  ducantur  diametri  AC  B 
D  conuenientes  in  punftoErperq;  E  ducatur  FGalte 
rutri  ipfarum  AD  BCparallela.DicoFE  ipfiEG  £qua 
1  em  efle. 

«. Angulus  enim  F*AF  efl  aequalis  angulo  GCE,et  angulus  ^4. 

F,F  angulo  CEG:ad  verticem  enim  funt .  reliquus  igitur  reliquo 
aequalis ,  &  triangulum  triangulo  fimile .  quare  ut  *AE  ad  EF3 
ita  eft  CE3ad  EG:& permutando  ut  ad  EC3  ita  FE  ad  EG* 
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gtqite  eft  ME  aequalis  EC,quod  ME  fit  circuli  diameter ,&  E  centrum  eiufdem.ergoFE  ipfi  E& 
f  qualis  erit. centrum  autem  non  folwn  ipfam  FG  bifariam  fecat,fed  &  alias  omnes,  quae  in  qua 
dratoper  ipfum  ducuntur.quod  eodem  modo  demonflr  abimus. 

Suntq;  squales  PO  OX]Eft  enim  TO  aequalis  DM ,  &  OX  aequalis  ^ 4B  or  3  4  primi .  D 
quare  TO  ad  OX  efi  vt  DM  ad  MBi& funt  DM  MB  inter  fe  aequales.ergo  &  T?0  OX  aequa 
les  erunt. 

Quadratum  igitur  ex  KL  duplum  eft  quadrati  ex  OLjEf  enim  quadratum  ex  KL  ^ 

quale  quadratis  ex  KO  OL  ex  47  primi» 

Ergo  quadratum  ex  KL  quadrato  ex  LM  eft  £quale]Er  quo  fequitur  &  rettam  linea,  ** 
KL  ipfi  LM  aequalem  effe.fed  &  aliter  demonflr  are  pojfumus.  Quoniam  enim  duo  latera  KO  0 
L  funt  aequalia  duobus  lateribus  LX  XM,&  angulus  ad  0  relius  eft  aequalis  reUo  adX  ;  erit 
C ir  bafis  KL  bafl  LM  aequalis  ex  q  primi,  et  eodem  modo  demonflr abitur  LM  aequalis  MN ,  et 
CK  aequalis  KN.  quare  omnes  inter  fe  aequales  fint  neceffe  eft. 

Et  conftat  redangulum  dfe]  Quoniam  enim  KO  eft  aequalis  qL3&  angulus  KOL  eft  re -  G. 
Bus,  erit  angulus  KLO  reliti  dimidius ;  &ob  eandem  cauffam  angulus  MLX  eft  dimidius  relii.re 
liquus  igitur  K  L  M  relitus  eft.  funt  enim  tres  anguli  duobus  relitis  aequales .  Eadem  ratione  & 
ymfquifque  aliorum  angulorum  LMN  MNK  NKL  retius  demonflr  abitur. 

Perfpicuum  eft  triangularum  odaedrum  efficiunt  squilatera  efle .  quod  eadem  H 
ratione  demonftrabimus]  Iifdem  enim  argumentis  probabimus  KSMR  NSLR  aequilatera 
effe3&  latera  eorum  ipfis  KLMN  aequalia . 

PROBLEMA  III I.  PROPOSITIO.IIII. 

In  dato  o&aedro  cubum  defcribere. 

Sumantur  centra  circulorum ,  qus  funt  circa 
triangula  A BE  ABC  ACD  ADE,qus  fint  G 
HKL,  &  GH  GK  LK  LHiungantur.  Dico  GH 
KL  quadratum  efle.  ducantur  per  GHKL  ipfis 
£B  BC  CD  DE  -parallela*  OM  MN  NX  XO. 
quoniam  igitur  ^qpilaterupi  eft  ABC  triangif* 
lum,reda  linea,qus  a  pudo  A  ducitur  ad  H  ce 
trum  circuli  circa  triangulum  ABC  defcripti  bi 
fariam  fecat  trianguli  angulum ,  qui  eft  ad  A. 
f  qualis  igitur  eft  MH  ipfi  HN.  Eadem  ratione 
&  MG  eft  squalis  GO.  quoniam  autem  MN  eft 
f  qualis  MO,  &  MO  ipfi  OX;  erit  &  HM  f  qualis 
MG,  &  GO  ipfi  OK;  funtq;  anguli  HMG  GOK 
redi,  ergo  HG  ipfiGK  eft  fqualis.Eadem  rado 
11  e  &  reliqus  squales  erunt. cum  igitur  paraile- 

logrammum  fit  GHKL  in  uno  erit  plano .  &  di  ^ 

vterque  angulorum  MGH  OGK  fit  dimidius  redi,  reliquus  HGK  redus  erit,  fimi 
liter  &  reliqui.quadratum  igitur  eft  GHKL.  pofliimus  autem  a  principio  fumente$ 
centra  GHKL,  ducentesq,*  parallelas  MNNXXOOM  iungere  GH;  HL  LK  KG,& 
dicere  GHKL  quadratum  efle.  quod  fi  Tumentes  reliquorum  triangulorum  centra; 
ipfa  iungamus,oftendentur  &  reliqua  quadrata  efle, habebimn.?^  in  dato  odaedro 
defcriptum  cubum.quod  facere  oportebat,  .  ,  I 

F.  C.  C  O  M  M  E  FJ  T  M  R  I  V  $,  .  ] 

Quoniam  igitur  squilaterum  eft  ABC  triangulum,reda Jiqeaj  qus a  pundo  A  A 
ducitur  ad  H  centrum  circuli  circa  triangulum  ABC  defcripti  bifariam  fecat  trian  ‘ 
guli  angulum, qui  eft  ad  A.  fqualis  igitur  eft  MH  ipfi  HN]  SuperiuF.emm  demonflr  at  u 
eft  reBam lineam  ah  angulo  trianguli pquilateri  duBamper  centrum  ckcid},qyii  mcafifiaugulum 

defcribitur 


DO 
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iefcribknr  baftrn  bifariam  fecarc. [equitur  etiam  hoc  ex  demonfiratis  in  decima  primi  libri,  quod 
fiper  centrum  H  ducatur  MN  ipfiBC  parallela, demonflrabitur  eadem  ratione  MH  aequalem  ef 
fe  ipfi  HN,  cum  MM  ipfi  MN  fit  aequalis, fiunt  enim  triangula  BMC  MMN  inter  fe  fimilia. 

B  Quoniam  autem  NM  eft  arqualis  MO,  & MO  ipfi  OX,  erit  &  HM  «rqualis MG}'& 
GO  ipfi  OK]  Cum  enim  redae  lineae  NM  MO  parallelae  fint  ipfis  CB  BE ,  erit  triangulum  M 
MN  triangulo  MBC  fimile,&  triangulum  MMO  fimile  triangulo  .AEE.  vt  igitur  CB  ad  BM,ita 
e  fi  NM.ad.MM>  &  vt  .Ali  qd  BE,  ita  MM  ad  MO.  quare  ex  aequali  vt  CB  ad  BE,  ita  NM  ad 
MG.Jed  CB  eft  aequalis  ipfi  BE’,  ponitur  enim  BCDE  quadratum.  ergo&  MN  ipfi  MO  eft  gquet 
■  lis.&  eadem  ratione' MO  ipfi  OX  aequalis  demonflrabitur. eft  autem  HM  dimidia  ipfius  MN,& 
MG.  dimidia  ipfius  MO.  quare  [equitur  HM  ipfi  MG  aequalem  'effe,&ita  GO  equalem  ipfi  OK. 

C  .  Suiitq,-  angu.li  HMG  GOK  redi  ^Quoniam  enim  redae  lineae  NM  MO  parallelae  fiunt 
ipfis  CB  BE, atque  .eft. angulus  CBErectus;  &  NMO  angulus  redus  erit, ex  i  o  vndecimu 

D  Ergo  HG  ipfi  GK  eft  se c\ua.lis[\Ex r\. primi. 

£  Cum  igitur  paralidogrammum  fit  GHKL  in  vno  erit  plano]  Omne  enim  paral- 
ielogrammum  eft  in  vno  plano. 

SitparallelogrammumMBCD,  &  imgantur  .AC  BD, 
quae  fe  fe  inpundo  Efecent .  erit  triangulum  MBC  in  vno 

I  ■plano  ex  i  unde  rami .  iternfi  in  vno  plano  triangulum  .AC 
l\.fed  et  tnangduw.  BCD  cft  in  vito  plano .  quare  triangulum 
DEC ,  hoc  eft  totum  triangulum  MCD  eft  in  eodem  plano ,  in 
quo  triangulum  BEC,hoc  eft  ipftm  MBC.totum  igitur  paral- 
Iclograrnum  MB£ D  i  m  uno  plaricCerit .  quod  oportebat  de- 
monftrare.: 

^  Et  cum  vterque  angulorum  MGH  OGK  fit  dimi 
dius  redi,reliquus  HGK  redus  erit  ]  Sunt  enim  trian¬ 
gula  HMG  GOK  aequkruria,et  anguli  ad  M,et  0  redi;ut  demonftratum  iam  eft. 

Ex  iam  demonfiratis  apparet  quomodo  in  dato  odaedro  pyramis  deferibatur. 

Si  enim  in  dato  odaedro  cubum, et  rurfus  in  cubo  pyramidem  deficribamus ,  et  pyramis  m  da¬ 
to  odaedro  deficripta  erit.  ■ 


VROBLEMA  V.  PROPOSITIO 


Indatoicofae- 
dro  dodecaedmm 
deferibere. 

^  Exponatur  pentago 
num  icofaedri  ABCD 
&  E ,  &  fumantur  centra 
circuioru ,  qui  fiunt  cir- 
catriagula  AFE  AFB 
RFC  CFD  DFEitiide 
licet  GHKLMjiungan- 
turq;  GH  FIK  KL  L 
M  MG.  &  rurfus  iudar 
FG  FH  FK  produca- 
B  tur  ad  pudaXNO,qua; 
redas  lineas  EA  AB  B 
C  in  XNO  pundis  bifia 
C  riam  fiecabut :  atq;  erit 
vtXNadNOmitarGH 
D  adHK.  equalis  igitur 
eft  &  HN  ipfi  K 6 .  fi- 
militer  autem  &  rcli- 


qua 
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qua  pentagoni  GHKLM  Ia» 
tera  «qualia  oftendentur.Di- 
co & «quiangulum eife.  Quo 
niam  enim  duaXN  NO  pa- 
rallelx  duabus GH  HK  fqua 
les  angulos  continent, &  reli¬ 
qua  manifcfta  funt.  Intelliga- 
tur  a  pundo  F  ad  planum  pe- 
tagoniABCDE  dudaperpe 
.dicularis,qu«  cadet  in  centrii 
circuli  circa petagonu  defcri 
pti.fi  igitur  a  pudo  N  ad  pun 
dum, in  quod  dida  perpendi 
cularis  cadit,redam  linea  dti 
camus,&perH  ducamus ipfi  parallelam,  perfpicuum  eft  eam  perpendiculari  oc-  Q 
tcurrere,&  cum  ipfa  redum  angulum  continere .  Rurfus  fi  a  pundisXO  ad  cetrum 
.circuli  circa  pentagonum  deferipti  redas  lineas  iungamus ,  &  a  pundo ,  in  quo  li¬ 
nea  per  H  duda  perpendiculari  occurit  ad  G  K  redas  lineas  ducamus ,  manifeftut  j-f 
eft:  ipfas  cum  eadem  perpendiculari  redos  angulos  continere.Ex  quo  perfpicue  co 
ilat  pentagonum  GHKLM  in  vno  efle  plano. 

F.  G  C  0  M  M  EN  T  Al  R  I  V  S. 

Exponatur  pentagonum  i  cofaedri  A B  CDElHoc  efl pentagonum  defcriptnm  in  circu -  & 
lofd  quo  icofaedrum  ortum  habet, vt  in  1 6  tertii  decimi. 

Que  redas  lineas  EA  AB  BCinX  N  O  pundis  bifariam  fecabunt]  Exijs,quac  }| 

%os  in  antecedente  dem  onfir  nuimus. 

Atque  erit  vt  XN  ad  NO, ita  GH  ad  HK  ]  Quoniam  enim  triangula  .AFE  u iFB  BFC  q 
aequi  later  a  funt,&  aequalia;  er  untp  er pendicular  es, qnae  ab  angulo  F  ad  bafm  ducuntur, vide¬ 
licet  FX  FN  FO  inter  fe  aequales  .latus  enim  trianguli  aequilateri  ad  perpendicularem,  quae 
qb  angulo,  ad  bafm. ducitur, eam  proportionem  habet,quam  ^ad%  ,vt  nos  demonflrauimns  ad  iz 
tertijdecimi.Rurfus  quoniam  GHK  funt  centra  circulorum, qui  circa  triangula  deferibuntur,  erui 
&  ip fae, quae  ex  centris  FG  FH  F  K  ae  quales,  ergo  &  reliquae  aequales  funt,  nempe  GX  HN 
FLO -funt  autem  aequales  FaL  BC‘&  earum  dimidiae  EX  xJt  .AN  NB  BO  OC.cu  igi¬ 

tur  duo  latera  trianguli  ^ANX, videlicet  XaL  .AN  aequalia  fmt  duobus  lateribus  NB  BO  trian¬ 
guli  EON;&  anguli  ad . AB  fmt  aequales, ponitur  enim  pentagonum  JLBCDE  aequilaterum ,  & 
aequiangulmi:erit  &  bafis  XN  bafiNO  aequalis.fed  vtFGadGX,  ita  efl  FH  ad  HN:ejl  enim 
ytraque  vtriufque  dupla, vt  ad  primam  quamde  cimi  demonjlratum  efl.  ergo  GH  parallela  efl  ip 
fi  XN.  &  eadem  ratione  HK  ipfi  NO  efl  parallela,  triangulum  igitur  FGH  finii  l  e  efl  triangulo  F 
XN, &  triangulum  FHK  fiimileipfi  FNO:ideofy  vt  NX adHG  ,  ita  efl  NF  ad  FH.vt  autem  NF 
ad  FHfita  NO  ad  HK.quare  vt  NX  ad  HG ,  ita  NO  ad  HK:  &  permutando  vt  XN  ad  NO, ita 
CH  ad  HK.fimt  autem  aequales  XN  NO. ergo  &  GH  HK  aequales  fint  neceffe  efl. 

Aequalis  igitur  eft  &  HN  ipfi  KOj  Vide  ne  potius  legendum  fit  aequalis  igitur  efl  &  GH  E> 
ipfi  HK  propter  ea,  quae  fequuntur 

Quoniam  enim  du«XN  NO  parallela;  duabus  GH  HK  «quales  angulos  conti-  E 
nent:&  reliqua  manitelcdilunt^NamcumduaeXN  NO fefe  contingentes  duabus  GH  HK 
fe  fe  contingentibus  fint  parallelae,  non  autem  in  eodem  plano;  aequales  angulos  continebunt,  er-  I0.  undecimi 
go  angulus  GHK  efl  aequalis  angulo  XNO.&  fimiliter  bifariam  fella  CD  in  T ,&  iuli  a  OT ,  erit 
angulns  HKL  aequalis  angulo  NOT.fed  anguli  XNO  NOT  funt  aequales;  ut  mohflrabitur.  ergo 
&  GHK  HKL  anguli  aequales  erunt. &  fimiliter  r  eliquii.  Quomam  enim  triangula  ^ 4XN  BGN 
CTO  aequicr  uri a funt fimilia,&  aequalia,er  ut  anguli  ±AXN  ^ANX  ENO  BQN  COT  inter  fe  p- 
quales .  ergo  reliquus  ex  duobus  reliis  XNO  efl  aeqnalis  reliquo  NOT  :itemq.  reliqui  aequales 
cfiendentur  . 

Qua-  cadet  in  centrum  circuli  circa  pentagona  deferipti  J  Cadat  enim  inptmlhm  V,  F 

<3° 


E  'V  6  L  1%.  -E  i  E‘M  'E  N  T. 

&  inte  Uigatur  iunElae  A.F  BF  CV.Quoma  igitur  FF  per  pedicularis  efl  ad  pianti  pentagorn, 
j-.drf.  unde-  crmt  angUh  ^yp  pyp  pFF  redi ;  &  ob  id  quadratum  ex  fAF  aequale  duobus  quadratis  ex 
47  primi  :  &  <lmdratum  ex  BF  £  quale  duobus  ex  BF  VF  .fied quadratum  ex  ,AF  efl  aequale 

‘  y*  quadrato  ex  BF,  quod  AF  ipfi  FBjit  aequalis. ergo  qnadrataex  AF  FF  quadratis  ex  BF  FF 
fiunt  aequalia ,  &  dempto  communii  quadrato  ex  FF ,  erit  reliquum  quadratum  ex  AF  aequale 
reliquo  ex  FB,&  reda  linea  AF  ipfi  FB  aequalis .  Eadem  ratione  &  reda  linea  CF  aequalis 
>•  «**j»  ofiendetur  ipfiis  AF  VB.ergo  F  efl  centrum  circuli  circa  pentagonum  deficripti.  quod  demonflra 

re  oportebat. 

^  Perfpicuum  eft  eam  perpendiculari  occurrereJ&  cum  ipfa  re&iim  angulum  coni 
tfUftdecunj|  tinerej  Nam  eum  triangulum  FBI  F  fitffivno  plano,  fi  retia  linea  a  pundoH-  duda  non  oceure* 
ret  perpendiculari, parallela  non  ejfiet  ipfr NF,quod  non  ponitur. fiunt  enim  parallele  in  eodem  pU 
no  ex  3  5  diffinitione  primi  libri. Occurrat  autem  perpendiculari  in  pimdo  Z.  cum  igitur  angulus 
NFF  fitfre&us  ex  3 .  diffi.yndecimi,  erit  ex  2  9  primi  &  HZF  re  Eius. 

^  Manifeftum  eft  ipfas  cum  eadem  perpendiculari  re&os  angulos  continere]  Qua- 
z.sexu.  '  niam.n.  HZ  efl  parallela  ipfiNF’3er;t  ut  FZad  ZFfta  FHad  HN.  fied  yt  FFI  ad  HN,ita  FG  ad 
n.  quimi.  GX.yt  igitur  FZ  ad  ZFfita  FG  ad  GX. quare  GZ  efl  parallela  ipfiXF ;angulufj^  GZF  efl  re  Eius, 

nempe  ipfi  redoXFF  aequalis. &  eadem  ratione  angulus  KZF  re  Eius  eritumdififo  LZ  MZ  fit- 
militer demonfirabitur angulos LZF  MZF '  effiet eEtos. 

&  Ex  quo  perfpicue  conftat  pentagonum  GHKLM  in  vno  cfte  pIano]£.e  quinta  unde *- 
cimi,  na  refla  linea  FZ  tribus  redis  Irneis  fiefie  tangentibus  ZG  ZH  ZK  adr-edos  angulos  ihfie~ 
flit.Si  igitur  reliquis  icofiaedri  angulis  eodem  modo  pentagona fiubtendemus  in  dato  icojkedro  do- 
decaedrum  deficriptum  erit  i  -  ' 

7  V 

De  quinque  figurarum  lateribus  &  angulis . 

Oportet  autem  fcire,  fi  quis  interroget  nos, quot  latera  icofae- 
drum  habeat, ita  relpon  dendum  eife  .  Patet  icofaedrum  contineri 
viginti  triangulis,&  vnumquodque  triangulum  ex  tribus  redis  li 
neis  conftare.  multiplicabimus  igitur  viginti  triangula  per  nume 
rum  laterum  trianguli.fient  fexaginta;  cuius  dimidium  triginta.fi 
militer  autem  &  in  dodec  aedro.quoniam  enim  duodecim  penta¬ 
gona  dodecaedrum  continent,  &  vnumquodque  pentagonum  ha 
bet  quinque  redas  lineas,  multiplicabimus  decies  quinque ,  &  e- 
runt  fexaginta,  cuius  rurfus  dimidium  triginta .  dimidium  autem 
idcirco  accipimus, quod  fingula  latera  fiue  fit  triangulum,  fiuepe 
tagonum,fiue  quadratum, vt  in  cubo,  bis  fumuntur.Eadem  via,& 
ratione  vtentes  &  in  cubo ,  &  in  pyramide ,  &  in  odaedro  latera 
inueniemus  .  fi  vero  lingularum  quinque  figurarum  anguli  inue- 
niendi  fint,rurfus  eadem  facientes  partiemur  per  numerum  plano 
rum,  quas  vnum  folidi  angulum  continent;vt  quoniam  incofaedri 
angulum  continent  quinque  triangula ,  partiemur  per  quinque, 
erunt  duodecim  anguli  in  icofaedro .  quoniam  autem  tria  penta¬ 
gona  dodecaedri  continent  angulum,  partiemnr  per  tria,  &  habe 
bimus  angulos  viginti  in  dodecaedro.  limiliter  in  reliquis  figuris 
anguli  inuenientur. 


LIBER  XV. 

De  inclinatione  f  Unorum >qu<z  jinguUs  quinque  figuras  continent. 

Qu  ditum  eft  quo  modo  in  vnaquaque  folidarum  quinque  figu 
rarum  quolibetplano  dato  eorum,  quce  ipfam continent,  inclina¬ 
tio  inueniatur.  Inuentio  autem,  vtnarrauit  Ifidorus  magnus  prae¬ 
ceptor  fnofter,  hoc  modo  fe  habet .  In  cubo  quidem  plana ,  qua? 
ipfum  continent,  ad  redos  inter  fe  angulos  inclinari  manifeftum 
eft .  In  pyramide  vero  expolito  vno  triangulo  centris  quidem  ter 
minis vnius lateris,  interuallo  autem  reda  linea,  quga  vertice 
trianguli  ad  bafim  perpendicularis  ducitur ,  circumferentiae  de- 
fcriptasfe  mutuo  fecent;&  afedione  ad  centra  iund?  reda?  li¬ 
neae  continebunt  inclinationem  planorum, qu£  pyramidem  com¬ 
prehendunt  .  At  in  odaedro  a  latere  trianguli  defcripto  quadra¬ 
to,  &  centris  quidem  terminis  diametri ,  inrertiallo  autem  fimili- 
ter  perpendiculari,  quae  a  uertice  trianguli  ad  bafim  ducitur  3  de- 
fcribantur  circumferentiae;  &  rurfus  red^  linef  a  communi  fedio 
ne  ad  centra  iundae  continebunt  angulum ,  qui  ex  duobus  redis 
relinquitur, inclinationis  eius ,  quam  inquirimus.  Inicofaedro  au 
tem  a  latere  trianguli  defcripto  pentagono ,  iungatur  reda  linea, 
quf  duobus  lateribus  fubtenditunSt  centris  quide  terminis  eius, 
interualloq;  perpendiculari  ipfius  trianguli  defcriptis  circumfe- 
rentijs  redae  linee  a  communi  fedione  ad  centra  iundg  contine¬ 
bunt  fimiliter  angulum, qui  ex  duobus  redis  relinquitur, inclina¬ 
tionis  planorum  ipfius  icofaedri.  Denique  in  dodecaedro  ex- 
pofito  vno  pentagono ,  &iunda  fimiliter  reda  linea,  qug  duo¬ 
bus  lateribus  fubtenditur ,  centris  quidem  terminis  ipfius,  inter 
uallo  autem  perpendiculari  ,qu2e  a  bipartita  fedione  ad  latus  pe 
tagoni  ipfi  parallelum  ducitur;  defcribantur  circumferentia?;  & 
a  pundo,  in  quo  conueniunt  ad  centra  fimiliter  iundae  redae  linef 
continebunt  reliquum  ex  duobus  redis, inclinationis  planorum 
dodecaedri. 

Hunc  quidem  vir  ille  clarifsimus  de  prfdiftis  fermo 
nem  habuit, cum demonftratio  eorum  ftbi  manifefta 
videretur .  fed  vt  contemplatio  demonftratiua  perfpi- 
cue  appareat ,  Termonem  in  vnoquoque  explicabo ,  & 
primum  in  pyramide. 

IntelligatUr  pyramis  quattuor  triangulis  sequilate- 
ris  contenta  ABCD,cuius  bafis  ABC,  U  vertex  D  pun- 
(ft  um.fe&o  autem  latere  AD  bifariam  in  E ,  iungantur 
BE  EC.Et  quoniam  xquilatera  funt  ADB  ADC  trian 

giria,  &  bifariam  fe&a  eft  AD  ,  erunt  BE  EC  ad  ipfam  £  c 

AD  perpendiculares.Dico  angulum  BEC  acutum  efle. 

Sff  Quoniam 
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t^uoniamenim  AC  dupla  eftipfiusAE,  erit  quadra¬ 
tum  ex  AC  quadrati  ex  AE  quadruplum .  Sed  quadra 

- -*— *  tum  ex  AC  aquale  eft  quadratis  ex  AE  EC,  quorum 

quadratum  ex  AC  ad  quadratu  ex  CE  proportionem 
habet, quam  4  ad  3  :atque  eft  CE  ipfi  EB  aequalis .  qua¬ 
dratum  igitur  ex  BC  minus  eft  quadratis  ex  BE  EC; 
ideoque  angulus  BEC  eft  acutus,  quod  cum  duorum 
planorum  ABD  ADC  communis  fedio  fit  AD  ,  & 
communifedicni  adredos  angulos  occurrant  in  vtro 
que  planorum  redfline*  BE  EC,  qu*  acutum  angu- 
53  lum continent,  erit  angulus  BEC  planorum  inclina¬ 
tio,  atque  eft  data;  datur  enim  BC  latus  exift ens trian 
jt  guli ,  &  utraque  ipfarum  BE  EC  eft  perpendicularis  trianguli  *quilateri .  centris 
igitur  BC ,  hoc  eft  terminis  vnius  lateris,  &interuaIlo  trianguli  perpendiculari  de 
fcript?  circumferenti*  fe  inuicem  fecent  in  pundo  E:  &  ab  eo  ad  BG  iund*  redae 
line*  planorum  inclinationem  contincbunt.hoc  autem  eft,  quod  dicebatur  .  atque 
il!ud(centris  quidem  BC ,  inter  uallo  autem  trianguli  perpendiculari  defcripti  cir 
culi  fe  mutuo  fecent, )  manifeftum  eft  .  vtraque  enim  BE  EC  maior  eft,quam  di¬ 
midia  ipfius  BC:  &  centris  BC,  &  interualloipfius  BC  dimidia  defcripti  circu 
li  fe  fe  tangunt.fi  autem  minor  fit,neque  fe  tangunt ,  neque  fecant :  quod  fi  maior 
om  nino  lecant;  &  ita  de  pyramide  fermo  &  manifeftus,  &  demonftrationibus  eoo* 
gruens  apparet. 

Intelligatur  rurfus  in  quadrato  ABCD  pyramis  verti¬ 
cem  habens  pundum  E,  &  continentia  ipfam  pr*ter  ba- 
fim  triangula  *quilatera  .  erit  autem  ABCDE  pyramis 
dimidia  odaedri  .  fecerur  latus  vnius  trianguli  AE  bi¬ 
fariam  in  F  :  &  BF  FD  iungantur  .  funtigitur  BF  FD 
A'  aquales  inter  fe,  &  ad  ipfam  AE  perpendiculares .  Di¬ 
co  angulum  BFD  obtufum  efle.: .iungatur  enim  BD ;  & 
quoniam  quadratum  eft  AC,  cuius  (diameter  BD,  erit 
quadratum  ex  BD  quadrari  ex  DA  duplum  .  quadra¬ 
tum  autem  ex  DA  ad  quadratum  ex  DF  proportionem 
habet ,  vt  proxime  didum  eft ,  quam  4  ad  3  .  ergo  &  qua¬ 
dratum  ex  BD  ad  quadratum  ex  DF  proportiouem  ha- 
¥  bebit,  quam  8  ad  3  .  eft  autem  DF  squalis  FB. quadra¬ 
tum  igitur  ex  BD  maius  eft  quadratis  ex  BF  FD,acpro 
pterea  angulus  BFD  eftobtufus.  &  quoniam  duorum  pia 
norum  ABE  ADE  fe  inuicem  fecantium  communis fe- 
dio  eft  AE  ,  &  ipfi  ad  redos  angulos  in  vtroque  plano  du 
^  dafunt  BF  FD,  angulum  obtufum  continentes, -erit  an 
gulus  BFD  reliquus  ex  duobus  redis,  inclinationis  pla¬ 
norum  ABE  ADE.  fi  igitur  angulus  BFD  datus  fit,  & 
dida  inclinatio  dabitur .  Itaque  quoniam  triangulu  odae 
H  dri  datum  eft ,  &  unum  eiuslatus  eft  AD ,  a  quo  quadratum  AC  defcribitur ;  da¬ 
tur  &  BD  diameter  exiftens  quadrati  .  fed  &  BF  FD  trianguli  perpendiculares 
dat*  funt  .  ergo  &  angulus  BFE  dabitur  .  defcripto  igitur  quadrato  a  latere  trian 
guli ,  ut  AC ,  &  iunda  diametro  BD ,  fi  centris  quidem  BD  ,*  interuallo  autem 
perpendiculari  trianguli  circulosdefcribamus,  fe  mutuo  fecabunt  in  F :  &  red^  li 
ne*  a pundo F  ad  centra  dud*  continebunt  inclinationem  BFD  ,qu*  quidem  eft 
reliqua  exduobus  tedis ,  vt  didum  eft ,  inclinationis  planorum .  &  hoc  loco  patet 
vtramque  ipfarum  BF  FD  maiorem  efle,quam  ipfius  BD  dimidiam .  ideoque  in 
conftrudione  organica  necefle  eft  circulos  fe  mutuo  fecare .  confiat  etiam  exde- 
monftratione  ipfam  BDad  DF  potentia  proportionem  habere,  quam  habet  §  ad 
3  ,  &  dimidi*  eius  potentia  efle  quadruplam  .  ergo  utraque  ipfarum  BF  FD  ma? 
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5or  cfl  quam  dimidia  ipfius  BD  .  &  hfc  quidem  de  oftaedro dida fiat. 

In  icofaedro  autem  intelligatur  pentagonum 
fquilaterum  A  BCDE,& in  hoc  pyramis  uertice 
habens  putidum  F  ,  ita  vt  continentia  ipfam 
triangula  fint  ^quilatera .  erit  ABCDE  pyramis 
jfigura:  icofaedri  pars .  fececur  latus  unius  trian¬ 
guli  FC  bifariam  in  G ,  &  BG  GD  jungantur, 
erunt  utique  &*quales,  &  ad  ipfam  FC  perpen 
diculares.  Dico  angulum  BGD  obtufum  efie, 

Sr.od  per  fe  le  manifefto  conftat .  lunda  enim  B 
‘  obtufum  anguium  BGD  pentagoni  fubtedit : 
h;o.c autem  maior  eft  angulus  BGDrnam  BG  G 
DipfisBC  GD  funt  minores .  fimiliter  ijs,qu£ 
proxime  dida  funt ,  patet  angulum  BGD  efie 
eum,  qui  relinquitur  ex  duobus  rectis  i  nciina- 
lionis  BFC  CFD  triangulorum  .hoc autem  da 
t6,dabitur'8i  planorum  icofaedri  inclinatio,  a  la 
tbre  enim  trianguli  icofaedri  defcripto.pentago 
no ,  &  reda  linea ,  qO&  duobus  pentagoni  late-  , 
ribus  fubcehditUr  ,  vt  in  figura/eft  BD  data  ;  & 
limiliter  datis  BG  GG  perpendicularibus  trian. 
gulorum ,  dabitur  &  BGD  angulus .  nam  fi  cen 
ms  quidem  terminis  ipfius  BD, que  duo.bus  pentagoni.lateribus  fub  tenditur,  in- 
teruallo aurem  perpendiculari  trianguli  circu!i  d:efcribantur,  'feinuic  em  fecabunr,. 
vtinG  :  Sered^linef  a  pundoG  ad  centra  BD  duda?  continebunt  angulum ,  qui 
ex  duobus  redis  relinquitur ,  inclinationis  planorum  .  &  hoc  loco  ex  figura  manh- 
feftum  eft  vtramque  BG  GD  maiorem efie ,  qudm }dimidiani' ipfius  BD.  quam¬ 
quam  ita  efie  ex  conftrudione  organica  demonftrari  poteft. intelligatur  enim  feor 
Jtun  triangulum  equilaterum  HKL,  &ab  ipfa  KDpenta- 
genum  deferibat  ur  KMNXL :  iundaque  ME  ducat  ur  HO 
perpendicularis  trianguli  HKL.Dico  HO  maiorem  efie 
dimidia  ipfius  ML,  quae  inclinatione  planoriim  fubtendit. 
dudaenim  a  pundo  KadML  perpendiculari  KP,  quoma 
angulus  KLP  maior  eft  tertia  parte  redi ,  hoc  eft  maior  au 
gulo  KHG  j  conftituatur  angulo  KHO  xq tialis  angulus  P 
LR.  ergo  PL*e'ft  perpendicularis  arquilat^ri  trianguli ,  cu¬ 
lus  'latus  eft  RL  :  ac  propterea  quadratum  exRL  ad  qua¬ 
dratum  exLP  proportionem  habet ,  quam  4  ad  3  .  fed  ma 
ior  eft  KL  quam  LR .  ergo  quadratum  ex KL  ad  quadratu 
exLP  maiorem  habet  proportionem ,  quam  4  ad  3 .  habet 
aurem  &  ad  quadratum  ex  HO  proportionem  eam,  quam 
4  ad  3  .  ergoKL  ad  LP  maiorem  proportionem  habet, qua 
ad  HO. maior  igitur  eft  HO  qiiam  LP. 

In  dodecaedro  autem  hoc  modo,  intelligatur  unum  cu 
bi  quadratum ,  a  quo  dodecaedrum  deferibitur  ABCD, 

&  duo  plana  dodecaedri  AEBFG  GD 
HCF  .  Dico  &  lic  datam  efie  duorum  pe 
tagonorum  inclinationem  .  fecetur  FG 
bifariam  in  K;  &  a  putido  K  ipfiFGad 
redoslangulos  ducantur  in  vtroque  pia 
inorum  KL  KM  :  &  MLiungatur. Itaque 
primum  dico  angulum  MKL  obtufum  ef 
ie .  oftenfum  enim  eft  in  tertiodecimo  li 
bro  eiementorum,&  in  conftitutione  do. 


Sff 


decaedri. 
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decaedri ,  redam  lineam  ,  qu«  a  pundo 
K  ad  quadratum  ABCD  perpendicula¬ 
ris  ducitur ,  dimidiam  efte  lateris  penta¬ 
goni  .  quare  minor  eft  quam  dimidia  ip 
fius  ML.ideoque  aiigulusMKL  efl:  obtu- 
fus.fimnl  autem  demoliftratum  eft  in  eo 
dem  theoremate,  quadratum  quide  ex 
KL  aquale  efte  &  dimidij  lateris  cubi 
quadrato, &  quadrato  dimidij  lateris  pe 
tagoni ,  ita  vt KL,&  KM  inter  fe  «quales 
maiores  fint,qtiam  dimidia  ipfius  ML. angulo  igitur  MKL  dato  reliquus  ex  duobus 
resftis,hoc  eft  inclinatio  planorum  data  erit .  Itaque  quoniam  latus  quadrati  ABC 
D  duobus  lateribus  pentagoni  fubtenditnr  ,  &datu  eft  pentagonum;erit  &  ML  da 
ta .  data  autem  eft  &  vtraque  ipfarum  MK  KL ;  perpendiculares  enim  funt  a  bipar 
titafedione  red«  lineae  AB ,  qu«  duobus  lateribus  fubtenditur  ad  latus  pentago¬ 
ni  ipfi  paralleinm ,  ut  ad  FG .  ergo  angulus  LKM  datus  eft,  nempe  reliq  utis  ex  duo 
bus  redis,  vtdidii  eft, inclinationis  eius, qua  inquirimus,  pulchre  igitur  in  conftru 
dione  organica  dixit,  oportere  dato  pentagono  iungere  redam  lineam  duobus 
lateribus  fubtenfam ,  qua?  lateri  cubi  eft:  «qualis :  8ccentris  quidem  terminis  ip- 
fius,interuallo  autem  perpendiculari,  qu£  a  bi  partita  fedione  ad  latus  pentagoni . 
parallelum  agitur,vt  in  figura  funt  KL  KM,defcribere  circumferentias,atque  apu- 
do,in  quo  conueniunt  ad  centra  redas  lineas  ducere,quf  continent  angulum  reli¬ 
quum  ex  duobus  redis, i  nclinationis  planorum,  at  uero  perpendicularem  KM  ma¬ 
iorem  efte  dimidia  ipfius  ML  iam  didum  eft,vtin  elemetis  fimul  eft:  demonftratu. 


E.  C.  COMMKNT^RirS. 

A  Et  quoniam  fquilatera  funt  ADB  ADC  triangula, &  bifariam  feda  eft  AD,eruC 
BE  EC  ad  ipfam  AD  perpendiculares  ]  EA*  ijs ,  quae  nos  ad  1 2  tertijdecimilihri  demon - 
flrauimus. 

3  Quptum  quadratum  ex  AG  ad  quadratum  ex  CE  proportionem  habet ,  quam 
4  ad  3  ]  Ea*  demonftratis  in  eodem  loco. 

q  Quadratum  igitur  ex  BC  minus  eft  quadratis  ex  BE  V.C^Eft  enim  quadratum  exB 
C  ad  quadrata  ex  BE  EC,vt  4  ai  6^ 

J)  Erit  angulus  BEC  planorum  indinatiolEA*  6. diffinitione  vndecimi  libri . 

£  Et  vtraque  ipfarum  BE  ECeft  perpendicularistriangulifquiIateri]jD^a««tew 
latere  trianguli  aequilateri ,  &  perpendicularis  dabitur  ex  fecunda  libri  datorum.eft  enim  latus 
trianguli  aequilateri  ad  perpendicularem, vt  4  ad  3. 

p  Quadratum  igitur  ex  BD  maius  eft  quadratis  ex  BF  F D]E/2  enim  quadratum  ex  B 

D  ad  quadrata  ex  BF  FD,vt  8  ad  6* 

^  Erit  angulus  BFD  reliquus  ex  duobus  redis  inclinationis  planorum  ABE  AD 
E  ]  Eft  enim  plani  ad  planum  inclinatio  acutus  angulus  redis  lineis  contentus ,  quae  ad  reBos  an 
gulos  communi  planorum  feBioni  ad  vnim  ipfus  punBum  in  vtroque  planorum  ducuntur,  quare 
dempto  BFD  angulo  obtufo  ex  duobus  redis  relinquetur  acutus  angulus ,  qui  eft  inclinationis  pia 
norum  <ABE  lADE  * &  cum  angulus  BFD  datus  fit ,  &  Inclinatio  planorum  detur  necejfe  ejl 
ex  quarta  libri  datorum. 

H  Datur  &  BD  diameter  exiftens  quadrati  ]  Ex  2 6  libri  datorum.  > 

K  lunda  enirri  BD  obtufum  angulum  B  CD  pentagoni  fubtendit  ]  ^Angulus  namque 

pentagoni  conflat  ex  reBo,&  quinta  reBi  parte. 

L  Fioc  autem  maior  eft  angulus  BGD, nam  BG  GDipfisBC  CD  funt  minores} 
Ex  2 1  primi.funt  enim  BG  GD  minores, fed  maiorem  angulum  continent. 

M  Quoniam  angulus  KLP  maior  eft  tertia  parte  redi  ]  ^Angulus  enim  pentagoni  MKL 
continet  reBum ,  &  reBi  quintam ,  vt  diBum  eft .  ergo  anguli  KML  KLM  funt  quattuor  quin 
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tae  redii ,  &ipfeKLM  duae  quintae,  duae  autemqmntae ad  tertiam  re&i  proportionem  ha-  ' 
hent  eam ,  quam  6  ad  5  - 

Sed  maior  eft  KL  quam  LR]  luntta  enim  MR  ,  erimr  duae MK  KL  maiores  MR  RL  ex  M 
•3. 1  primi,  ergo  &  dimidia  KL  quam  dimidia  LR  maior  erit. 

Maior  igitur  eft  HO  quam  LPJEx  1  o  quinti. 

Intelligatur  unum  cubi  quadratum, a  quo  dodecaedrumdefcribitur  ]  Mdconftitu 
iionem  enim  dodecaedri  vtitur  ipfius  cubi  quadratis >vt'  in  1 7  tertijdecmi  apparet’ 

Ex  ijs  aut  qua  proxime  tradita  funt,&  ex  demonftratis  in  1 7  tertjdecimi  libri  co 
ftat,quomodo  in  dato  dodeeaedro  cubus  defcribatur. 

Quoniam  enim  in  dodecaedri  confiitutione  cubi  planis  vtimur ,  &  ad  fingula  eius  latera  fingis 
ia  pentagona  dodecaedri  defcribimus ,  fi  in,  dodeeaedro  iamfa&o  appofite  ducamus  redas  lineas  $ 
equae  duobus  cuiufque  pentagoni  lateribus  fiubtendantur ,  cubus  ipfe  confiitutus  eritpvt  in  fequen-  ■> 
ti  figura  apparere potefi. 

Ex  quibus  iam  per- 
fpicuum  eft  quomo- 
do  in  dato  dodecae  - 
dro  tum  pframis  ip- 
fa,  tum  o&aedrum  de 
feribatur. 

Nam  fi  in  dodecaedm 
tubum ,  &  rurfius  in  cu¬ 
lo  pyramidem  rei  odae - 
drum  defcribamuSi  &py 
ramis ,  &  odaedrum  in 
dato  dodeeaedro  deferip - 
tafint  necejfe  efi. 

In  dato  icofacdr® 
cubum  deferibere. 

Trimum  in  icofiahedro 
dodecaedrum  defiribe  7 
mus  ,  vt  in  5  huius  di~ 
dum  efi  ;  delude  in  do- 
decaedro  cubum  s  &  ita  ■ 
tubus  i  n  dato  icofaedro  de 
feriptus  erit . 


In  dato  kofaedro  pyramidem  deferibere» 


Si  enim  deficribamus  ex  antecedenti  in  kofaedro  cu¬ 
lum  ,  &  in  cubo  pyramidem  m  prima  huius s  erit  pyra 
ms  quoque  in  kofaedro  def cripta. 

In  dato  dodeeaedro  icofacdrum  deferibere. 

Exponatur  dodecaedri  angulus  aliquis  xA3  conten¬ 
tus  tribus  pentagonis  jLBCDTL  MFGHE  s  „ 4FKLB : 
fumantur centra  circulorum ,  qui  circa  pentagona  dc- 
fcribmtur  MNO  ,  &  ab  ip  fis  ad  latera  pentagonorum 
perpendiculares  ducantur  MT  OT  NQ^  OQ^MR  N 
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